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CURATORES. 

EUCLIDE,  qui  Mathematicorum  agmen  ducit,  non 
ita  pridem  a viro  celeberrimo  Z).  Dav.  Gregorio,  collega 
meo  defiderattffimo,  in  reipublicte  Ut  er  ari, e iifiim  edito ; 
idque  ea  cura  eaque  elegantia , ut  eruditorum  omnium 
plaitfum  meruerit : Eidem  mihique  / ua ferunt  amici  ar- 
tium optimarum  amantiffimi,  ut  unum  aut  alterum  i veteribus 
Geometris  ei  comites  adjungeremus.  Hoc  ut  facere  vellemus.  Tu, 
Vir  egregie,  D™  Vice-C»nce\]&sic,qj/entienteCuratorum  coetu ,aufio- 
ritate  tua  nofmet  permovifli:  Tu  inquam,  cui  nihil  antiquius  efl 
quam  ut  fummo  /plendore  gaudeat  Academia  noflra,  bomeque  li- 
ter<e  fuam  habeant  & tueantur  dignitatem.  Cogitantibus  igitur 
nobis  quemnam  Veterum  potijjimum  eligeremus,  in  quo  expoliendo 
opera  noflra  e nitefieret,  Archimedes,  dum  retat  em  ejus  & pra- 
flantiam  refficimus , opem  primus  efflagitare  vifus  efl.  Sed  cum 
ille  Elementa  Conica  ubique  fere,  ut  prius  cognita,  aflfump ferit , 
qua’  tamen  non  nifi  ab  Apollonio  demon/lrata  habemus ; atque 
Archimedes  Graece  pariter  ac  Latine  aliquoties  prodierit , dum 
Pergaeus  non  nifi  magna  fui  parte  truncatus,  idque  verfione  minus 
fideli  parumque  eleganti,  circumferretur:  his  caufis  adduCl i ad 
Apollonium  emendandum  & edendum  nofmet  fumma  cum  alacri- 
tate accinximus-,  ea  quidem  lege  ut  Gregorius  quatuor priores  Co- 
nicorum libros  cum  Eutocii  Commentariis  Graece  Latinequc  prelo 
pararet,  atque  ipfe  tres  pofleriores  ex  Arabico  ///Latinum  fermo- 
nem  verterem,  OSavumque  ( quem  temporis  injuria  de  fidera- 
mus) reflituere  conarer.  Illi  opus  hoc  aggredienti  ad  manus  erat 
Apollonii  Codex  MS.  Graecus  e Bibliotheca  Savilii  Mathematica, 
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prteftantijSmi  iflius  Viri  calamo  hinc  illinc  non  leviter  emendatus  -, 
& paulo  pofl  accefit  alter  benigne  nobi fctim  a Reverendo  D"  Bay- 
nard  S.  T.  V.  communicatus : Jed  eadem  fere  utrifque  communia 
erant  vitia,  utpote  ex  eodem  Codice,  ut  videtur,  de/criptis,  Ad 
Eutocium  quidem  publicandum  non  aliud  repertum  efl  exemplar 
Gnecum,  frater  Baroccianum  in  Bibliotheca  Bodlejana  adferva- 
tum.  His  igitur  auxiliis  i» f rufius,  dum  Grxcis  accurandis,  La- 
tinapue  Verfioni  Commandini  corrigenda:  ( qute  non  exigui  negotii 
res  erat)  flrenue  atque  omni  cura  & cogitatione  incumbit,  i£lu 
mortis  improvifio,  magno fane  meliorum  lit er  arum  damno,  nobis 
ereptus  efl,  opere  jamfub  prelo  fervente, fed  ad  paginam  duntaxat 
xu  v""  pr  ove  flo.  Quo  faflum  efl  ut  abfolvendi  quod fupererat  labor 
in  me  devolveretur,  novumque  onus  fitificipere  necejfe  habuerim. 

Rei  autem  difficultate  & magnitudine  nihil  deterritus,  in  Gre- 
gorii  pariter  ac  mea  quam  naflus  eram Jparta  ornanda  proce ffi, 
itfus  Apographo  Bodlejano  Codicis  Arabici,  ex  Ver  f tone  fatis  antiqua 
a Thebit  ben  Corah  fafla , fed  ( annis  abhinc  circiter  ccccl.  ) a 
Nafir-Eddin  recaiftta,  (viris  inter  Mathematicos  Orientis  celeber- 
rimis.) In  con filium  tamen  nonnunquam  adhibui  etiam  MS.  Codicem 
Arabicum  altum  Iiodlejanum,  qui  continet  Epitomen  ejufdemVer- 
fionis  ab  Abdolmelec  Schirazila  Perfa  ante  quingentos  annos 
confeflam:  qui  quidem  codex  'a  ChrifUano  Ravio  ex  Oriente  ad- 
vellus  efl,  & ab  eodem,  magis  quam  facile  exifiimari  pote  fi,  bar- 
bare tradiiflus.  Quandoque  etiam  mihi  adjumento  fuit  altera 
Conicorum  Apollonii  Epitome  ab  Abalphath  Ifphahancnfi  adorna- 
ta, quam  haud  ita  commode  traduxit  Abraham  Echellenlis : com- 
mentariis tamen  uberrimis  ilht/lravit  eximius  ille  Mathematicus 
figy  Thilofophus  Alphonfus  Borellus.  Interpretatione  autem  mea,  qua 
potui  fide , ad  umbilicum  perdttfla,  ad  nos  demum  perlatum  efl 
exemplar  illud  Golianum  anttquifimum,  quod  ab  hceredibus  Golii 
redemerat  Vtr  maximus  idemque  optimus  Narciffus  Marlh  Archie- 
pifeopus  Armachanus ; quod,  pro  fummo  fuo  erga  fidentias  Mathe- 
maticas amore,  nobis  ad  operis  emolumentum  deeffe  noluit : codi- 
cem quantivis  pretii  per  mare  hyemale  mediofque  hofles  ex  Hiber- 
nia tranfmitlens.  Ex  hoc  optima  notie  codice  ( qui  feptem  Apol- 
lonii libros  complexus  efl ) non  folum  Ver  fanem  meam  recenfii,  & 
a mendis  nonnullis  liberavi-,  fed  & lacunas  aliquot , qtue  paffim 
fere,  etiam  in  Graecis,  occurrebant,  fupplevi ; fenfumque  aufloris, 
quoad  eius  fieri  potuit, primieva  perfpicuitate  donavi.  His  peraflis, 
ad  librum  0 flavum  reflituendum  aggreffus  funi;  quem  etiam  ante 
ietat em  Thebit  deperditum  fuiffe  compet  imus : deprehendentes  au- 
tem indicio  Pappi, quod 'argumentum  ejus  argumento  Septimi  conjttn- 
flifjtmum fuerat,  quodque  problemata  Oflavi  i theorematis 

tugtums  Septimi  /imites  fuos  habuerant  Jam  problemata  ipfa  quam  eo- 
rundem ordinem  affecutns  mihi  videor.  Analyfies  vero  noflras,  ut 
& Compofitiones  ipforum  problematum , quas  loco  Apolloni  ana- 
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r/im  fub/litumws,  finott  cum  illis  ubique  fere  confentiant,  ab  iifdem 
tamen  non  multum  ef) 'e  diverfas  perfuafnn  habeo.  Sed  hac  de  re 
aliorum  ejlo  judicittm.Torro  fmgulis  Apollonii  libris  Pappi  Lemmata 
profixa  dedimus,  i duobus  Codd.  MSS.  Savilianis  defnmpta,  qua; 
quidem  vice  Commentarii  efje  poffunl  in  loca  diffusiliora : quem  in 
finem  eadem  ipfa  aliquoties  ab  Eutocio  ufurpantur.  Ob  argumenti 
autem  affinitatem , Sereni  libros  duos  de  Sectione  Cylindri  & Coni 
publico  donare  haud  gravatus  fnm,  jam  primum  Graece  impreffos : 
quos  i ddicibtts  tribus  Bibliotheca;  Regia;  Parifienfis  fui  in  ufnm 
deferibi curaverat  vir  do&fftmus  Henricus  AIdrichius  S.T.P.  sEdis 
Chrifti  Decanus  j mihique,  ut  fnnttl cum  Apollonio  lucem  aff  icerent, 
perhumaniter  impertiit.  In  his  omnibus  evulgandis  indufhiam 
haud  levem  & diligentiam  adhibui ; mecum(qnod  fateri  non  piget) 
fummopere  adnitente  O.Joanne  Hudfono  Bibliobeca  Bodlejanae 
TrafeCIo,  manumque  auxiliarem  {prout  in  Euclide  fecerat ) non 
invito  porrigente ; cui,  cum  noflro  tum  communi  omnium  erudito- 
rum nomine,  gratias  quas  vofjumus  maximas  referimus.  HaClenns 
de  operibus  noflro  opere  & Jludio  qualicunque  emendatis : de  siti- 
toribus ipfts  pauca  fuperftnt  dicenda. 

Apollonius  Pergae  natus  e fi  ( qme  celebris  o/im  Pamphyliae  urbs) 
tempore  Ptolemaei  Euergetae  regis  /Egypti  {cujus  regnum  iniit  anno 
CCXLV1I.  ante  Chriftum)  ut  nobis  antor  eft  Hcraclius  frve  Heraclides 
(nam  utroque  modo /cribitur  apud  Eutocium)  qui  vitam  Archimedis 
defcripfit.  s/pud  Euclidis  dtfcipnlos  Alexandri*  diu  operam  dedit 
fludiis  Mathematicis:  <&fub  Philopatore  (qui  imperii  fui  anno  xvn, 
ante  Chriflum  ccv.  diem  obiit  f upremum ) maxima  erat  in  celebri, 
tale,  te  fle  Ptolemaeo  Hephaeftione  apud  Photium  Cod.  cxc.  adeo  ut 
hinc  liceat  conjicere,  quod  annis  circiter  xl.  minor  fuerit  Archimede, 
quodque  non  longo  intervallo  prtecefferit  Geminum  Rhodium, 
certe  Hipparcho  majorem.  Te  flatur  autem  Geminus  huncnoflrum 
Apollonium , propter  eximium  hoc  Conicorum  opus,  inter  fui  tevi 
Mathematicos  Magni  Geometra;  nomen  adeptum  efje.  Quanti 
illum  teflimarunt  Veteres  non  folum  ex  Vitruvio  conflat,  Cap.  i. 
Lib.  i.  ubi  etiam  Archimedi,  faltem  ordine,  prtefertur-,  Jedex  eo 
quod,  ut  inter  Graecos  magni  nominis  commentatores  habuerit  qtiam- 
plurimos.  Pappum,  Hy  patiam.  Serenum  ^ Eutocium,  ita  & inter 
Orientales  etiam  nonnullos  ingenii  doBruueque  laude  puecellen- 
tes ; quales  apud  Arabes  fuere  Thebit  ben  Corah  & Beni  Mofes ; 
apud  Pcrfas  vero  Abalphath  Abdolmelec,  'a  quibus  in  Epito- 
men reda (lus  efl\  ac  denique  magnum  illud  Mathefeos  Perfica: 
lumen  Nafir-eddin,  qui  Conica  htec  omnia  recenfuit,  notifque  illa- 
firovit,  circa  annum  Chrilti  mccl.  Unde  mirum  fortaffe  videbi- 
tur tanti  nominis  autorem,  & fere  per  bis  mille  annos  inter 
principes  Geometras  habitum,  in  hoc  erudito  feculo  nondum  Graece 
comparttiffe.  Trceter  Conica  autem  multa  alsa  fcrtpfit  Apollonius 
noder,  autore  Pappo  in  Trtcfatione  ad  librum  vii.  Colleft-  Math. 

quam 
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quam  non  ita  pridem  nos  primi  Graece  edidimus : duos  fcilicet  -afej 
s™ f«  & -xrmfM  libros , quos,  no/lro  opere  non  infeliciter 

(uti  /feramus)  re/litutos,  in  lucem  emiftmus ; de  in  dei  -ndk 

libros  duos,  ac  totidem  *iji  'na#*-  duos  quoque  nimm,  ac  pariter  duos 
moi  rrrnJlw.  Ijemmata  bis  omnibus  demonfirandis  affumpta  confer  - 
vovit  Pappi  liber  vu.unde  etiam  di/cimus  hac  omnia  fuijfe  •wrei.oAw. 
i#h,  ftve  ad  Analyfm  Veterum  ufurpata.  Quin  & aliud  Apollonii 
opus  laudatur  ab  Eutocio,  in  Commentario  in  Archimedis  Dimen- 
f tonem  Circuli,  Bxut&m diflum-,  quo  tr allatum fuit,  uti  viketur,  de 
expediendo  calculo  Arithmetico, ante  inventas  cyphras  Indicas  valde 
intricato : ejn/que  /fecimen  habetur  in  fragmento  lib.  II  Pappi,  ut 
exiflimat  [ubtilif/imus  Wallifius,  qui  anno  MDCLXxxvm.  fragmen- 
tum i/lud  edidit.  Verum  pro  » reClius  (mea  fent entia)  Jcribe- 

retur  Oxmiua : utpote  cujus  ope  numerorum  magnorum  multipli- 
ces &c.  cito  & facillime  producerentur. 

"De  Eutocio  (nam  Pappum  pr  as  terimus,  fpei  pleni  tutum  aut  al- 
terum quandoque  exoriturum,  qui  illum  ejn/que  opera  illu/lrabit) 
nobis  hoc  tantum  conjlat ; quod  Afcalonc  Palaeftinac  urbe  oriun- 
dus fttb  Juftiniano  floruerit,  circa  annum  Clirifli  dxl.  Nam  qtue 
commentatus  eft  tn  Apollonium  jnfcripjit  Anthcmio  Tralliano; 
qua;  vero  in  Archimedem  praceptori  fuo  Ifidoro  Milefio  Mecha- 
nico- illi  vero,  ArchiteQi  clarifiimi  .Juftiniano  imperante  cele- 
berrimum Sanci  a Sophiae  templum  exffrnxerunt,  flatim  ab  Anno 
Chrifti  dxxxu.  te/le  Procopio. 

Quod  vero  ad  Serenum  attinet , de  eo  nihil  comperimus,  nift 
quod  Antifla  Infula  Lcsbi  urbe  ortus fiierit ; prater  Librum 

unum  de  Sectione  Cylindri  & alterum  de  Setttone  Coni,  Commen- 
taria fcripferit  in  Apollonium;  quodque  ante  Marinum  (Procli 
di/cipulum)  vixerit,  uti  conflat  ex  xMarini  Trafatione  in  Euclidis 
Data. 

zAbfoluta  hac  laboris  mei  & operum  jam  Vobis  oblatorum  hi- 
floriola,  reliquum  efl  ut  Vobis,  "Preli  Curatoribus , gratias  agam 
immortales,  pro  eo  quo  Matbefm,  &,  fi  id  adjici  patiemini,  me 
quoque  profectui  efl  is  J. ludio ; Deum  O.  M.  ob  te  flans  atque  pre- 
catis, ut  cuflodiat,  fervet,  & protegat  hunc  rei  Jiteraria  flatum, 
hanc  florentiffimam  Academiam. 
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E x£ne  it  (Sock  ywV  «AB  xvxAcr , xepjfii 
t»  r ajfutev.  tt  ftir  &*  InaxtAqs  «n>  i nu- 
tet, Qavifav  07i  m <jhj  «f  >«i  r»  r «tpc  r AB 
KoxAoo  trCfan^rlantf  tC&eiaf,  intf  «tMijAaff 
«ei»'  ft  Se  maJw.t,  iit*  tt^M»  7if  [*i- 
ywt,  Xj  7V 
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Sit  conus  cujus  bafis  circulus  AB,  & vertex 
punitum  r.  (i  quidem  ifofcclcs  cft  conus, 
manifeilo  conflat  redi  as  omnes,  quz  ab  ipfb 
r ad  circuli  AB  circumferendam  ducuntur; 
inter  fc  aequales  eflc : fi  vero  fcalcnus  cft ; 
oporteat  invenire  qux  maxima  (it,  fic  quae  mi* 
mu». 

Ucatur  [per  II.  II.] 
i pundo  r ad  planum  cir- 
culi AB  reda  perpendicu- 
lari», qux  primum  cadat 
intra  circulum  , fitque  r A, 
& fumatur  centrum  circuli,  quod  fic 
E;  Ac  jun&a  A E producitur  in  utram- 
que partem  ad  pun&a  A,  s ; deinde 
Ai*,  r B pingantur,  dico  ipfam  B r 
maximam  effe , & a r minimam 
linearum  omnium  que  4 pundo  r ad 
circulum  A b pertingunt  ducatur 
enim  aJia  quxvis  r z , fic  z A jun- 
B gatur.  major  igitur  cft  [per  7,?  ] B A 
quam  A2,  communis  autem  r A,  fic 
anguli  qui  ad  A redi ; ergo  major  cft 
■ r quam  rz  : eodem  modo  fic  rz 
major  oftendecur  quim  r A.  ex  quibus  apparet  r b 
omnium  maximam  , AT  vero  minimam  eflc. 

Rurfus  perpendicularis  i pur.do  r 
duda  cadat  in  ipGus  A B circuli  dr- 
curnfciemiam  , qu*  fit  r A,  fi:  ad 
circuli  centrum  A junda  A A pro- 
ducatur in  B , fic  Br  jungarur.  di- 
co Bf  maximam  eflc,  fic  a r mini- 
mam. redam  igitur  ra  majorem  eflc 
quam  r A pcrlpicuum  efl.  ducatur 
autem  alia  quaevis  redii  r E ; fic 
jungatur  a E,  itaque  quoniam  a b 
diameter  eft,  ncccflario  major  erit 
quam  a E , fic  A r normalis  eft  ipfis 
AB,  A E i ergo  r B quam  r E major 
esit : fic  flmiUter  major  quam  ccrcr* 
omnes  cudcm  modo  & *r  major 
oftendecur  quam  r A : quare  B r ma- 
xima eft,  AT  vero  minima  redarum 
omnium,  qua:  ab  ipfo  r ad  circulum 
A B pertingunt, 
lifdero  pofitis,  cadat  perpendicularis  r A extra  cir- 
culum , fic  ad  circuli  centrum  E duda  A e produca- 
A 0* 
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pX  0 fl  yb  £n  7«  T muti*  fti 
n n AB  tuutta  ftr ynJbr 
rjSvn*  , «-_* 1 -a-rrivu 
ngjr  i>»  7 A B KuOt,  ifj 
ify  i T A,  U 7^  JU»7?5»  r ut- 

**»  7»  E , «i  ft^ear^S**"1  i A E 
htiCAJ&j  If'  't&7K*  vi  pifw  ft»  W 
A,  B tgt  iTnfy&ySvnt  ai  A r, 

T B.  fiyt  »n  /At  1 T B,  in- 
aror 3 i A r mei*  t*»  in  7 r v&t 
W AB  cesanxltwi». 

>»p  ne  ij  *rif«  » TZi  «d 
i A Z-  5f  * o<!>  i B A ■}  A Z, 

wrr*  li  S T A.  xai  wW  tu  «£tV  t»  A 
ym\ai  ft^etr  if*  Ri»  i B T 

ifrZ’  >j.t*  vi  «uni  i)  i T 7.  7»f  T A SJi/, 

fuyn  filfi  Sit»  » r B,  A i r A. 

A Ovi  Ai  att Ar»  1 laiii  P &5tnf 
Scjotdf*  mm\u*  ft»  i «fe/j»  p*r*s  t* 
xv*m  A E.  Kj  *5S»  r A,  tat  TTt*,/r  fti 
•ri  iu»»fi»  7»  «!*>.*  r»  A S 

A A,  u lttC£M»  ft»  7*  B,  itj  \-rt?viy$v 
i B T.  ' iyt  *n  fuyn  ,t4v  S»r  * B T,  Iam. 
jfoi  3 ■ A T.  en  ,uW  «r  ftei(w  l r B 
w T A futfjt.  Ai  w «4  »7»<« 

i T Ei  Kj  « A E.  W JlJ.11 1- 

ifU  Ifn  i A B,  fui^en  cii  -f  A E,  tuu 
minie  ■ A I k-a  J?rr 

i r B f r E'  0j4M«ir  1,  Vijut.  tj  *7i  -ni 
rnuvifu-^uf  1 ET  W r A 

in  iaj'*n  * B T,  brnyjt*  Air  A 
liSiiiJr  nfiiit  Tfor  rir  AB  xuxAsr 
•OrriT Tvwdr  edj««5r. 

Tmr  mune  mrrmet  i ^J*7W  trnr  t «5- 

*>j,  X|  Hv  1 T A,  A|  fti  t»  itsrTfsr  tS  »v*a»  t»  E ft»- 


PAPPI  LEMMATA 


% 

tur,  jungtnturque  Ar,ir.  dico  ar  maximam,  & 
A r minimam  efle  omiuum 
qux  fe  puncto  r ad  ab  cir- 
culum perducuntur-  conflat 
namque  a r majorem  e fle  ipfa 
r A : fed  fic  major  erit  omni- 
bus qux  ab  ip<b  r in  circum- 
ferentiam circuli  as  cadunt, 
ducatur  enim  alia  qusevii  re- 
da rz,8caz jungatur,  cum 
igitur  a a per  centrum  tranf- 
eat,  major  eft  [per  8.3]  quam 
A 2.  eft  autem  A r perpendi- 
cularis ad  redas  a b,  a z,  quo- 
niam & ad  ipfiim  (Janum; 
ergo  major  erit  Bi'  quam  rz: 

& fimiliter  major  quam  alia: 
omnes,  perfpicuum  eft  igitur 
ip&m  r a maximam  dic.  at 
vexo  a r minimam  hoc  modo 
efiendtmtu.  quoniam  enim 
minor  eft  [per  s.  3.]  a a quam 
A z , atque  eft  ad  lplas  perpen- 
dicularis A r ; minor  erit  A r 
quam  r z : jc  ita  minor  quam 
ali*.  reda  igitur  at  minima  eft,  & ar  maxima 
omnium,  quae  i pundo  r ad  a a circuli  circumferen- 
tiam perducuntur. 

In  Definitiones  Conicarum . 

SI  ab  aliquo  pundo  ad  circumferentiam  dr- 
culi  &c.J  Convenienter  ApoBom.ut  addidit,  in 
ittramyne  partem  produntur ; cum  uniufcojulque  co- 
ni generationem  tradat,  fi  enim  ifofcelw  fit  conus 
fruftra  produceretur,  quia  reda  linea  qua  conveni  - 
tuT circumferentiam  circuli  perpetuo  contingit . quip- 
pe cum  ab  ea  pundum  manem  femper  aequali  diftet 
intervallo,  fed  quoniam  poteft  & fcilenus  clTe  conus, 
in  quo,  ut  jam  dcmonftratum  eft,  fie  maximum,  & 
minimum  latui  invenitur,  neceflario  illud  appoiuit; 
ut  qux  minima  eft  linea  ulqueadeo  augeri  tnceiliga- 
tur  quoad  fiat  maxima»  sequatis,  Sc  proptcrca  circuli 
circumferentiam  femper  contingat. 


'AB  LCiCaj&t,  tsH  tumt  ai  A r, 

B r . on  fi  n*ym  t&i-  "Ox*  » 

B n labita  A J Ar  ? 
i«?r  m&f  tu  a n r «!■**» 
W-an^rtir  cCSiirr.  Vrj  ft  i r uti-  { 
£■»  Rrr  i B T 9 r A t«o t&i'  Aa- 
)»ASjiw  vatmo  jStiriT  T 
tttie  9 t»  A B xi/ka*  «fejpi fiato 
v&arnreoZf . n&mrdtjm  )*f  vr 
*j  irif*  » r / i A Z. 

Itrn  5r  A/#  T Jurvf*  l&r  i B A, 
#■**(•»  S«r»  i A B t*  A Z.  «j  lar 
tilist  if5"  » A r,  tTfi  iJ  th- 
nity  ft Sf*  £fir  iBf  w 
T 1 if*a'urt  Kj  mtsuo.  fwpn  (A* 

ifd  S&  i r B.  a»  /»  KJB  « A r 
**■*%**•  **«'  UJejur  XJ{»  i 
A A 9 A Z,  io  tgi  oii-nut  ipjii  ■ 

A r,  ip»  Rir  » A r ne 

T V cjieiar  «j  *aj»r.  «Aa-»ni  «f* 
*$»  i A T,  fujlf*  fi  i B T »*- 
«»  t in  ? r vd<  9 7 A B KUI A*  voenpt- 

mi  tiUttert. 

Has  rd$  xtumcit  «fW. 

Tq  A N iora  uwf  afLtut  w? es  icvitA # sr&i pipi»v] 
Eixir*f  i Am»-dnu  “ »>’  i&np*  «£>«*. 

Ca^*  ivVlwip  T xa»»  jiunr  JVas».  *i  j*  £ i«- 
******  i airsr,  «fejoji»  *r  etsevCio.»fr , /ab  9 ptgjtfrort  c-ci - 
a/’«<  Ttn  4<w-*»  ^ r juIkAi  <skJti:*«tt>  iinfirrtf  n/. 
«71  71  ropner  ini  IjiiAAtr  9 Ta  xiizaj»  -o^eryrjriaf, 

(yti  3 fux.rt.TU  fj  OXM/Jirif  titeu  0 *ar«,  5ti  /i,  M af.yi- 

Xrrftu,  ir  tona  natiuxi  (*>)«■*  TK  & J b.a^ii,  -rltovjA, 

irayuutu  ■atficsn  1 i u aoouit  i«5»  "*  7r«  «in  «mu- 
0>»Stio9  * iiut^ir»  «l*mu  W /m  jumi  Tf  JU51V»,  *j 
4**‘X»  «17'  uiiitr  xccA»  ine#(fn«Si 


LEMMA  IL 

Sit  linea  A B r,  & pofiriortc  data  A r ; omnes 
autem,  qux  ab  ipfa  linea  ad  A r perpendicu- 
lares ducuntur,  ita  fe  habeant,  ut  quadratum 
imiulcujulquc  ipfarum  aequale  (u  rcdangulo 
fiib  bafis  Tegmentis , qux  ab  ipfa  fccan- 
tur,  contento : dico  A B r circuli  circumfe- 
rentiam cfTc , diametrum  autem  ipfios  re- 
dam Ar. 

DUcantur  enim  i pundii  A, a,E  perpen- 
diculares a z,B  H,  E e.  ergo  quadratum  ex  A z 
xqualc  eft  redanguloiub  A z r, 

& quadrarum  ex  B H redangulo 
fbb  A H r,ipfum  vero  ex  Ee  qua- 
dratum redaogulo  fub  A©r  x- 
auaJc.  feceturAr  bifariam  in  E, 
ec  E A,  K b,  K E jungantur,  ita- 
que quoniam  a z r redangulum 
uni  cum  quadrato  cx  z E eft  ae- 
quale [per  f .2.]  quadrato  cx  A E , 
fic  i pii  a z r asquale  eft  [cx  hyp.j 
quadratum  ex  A z : erit  quadra- 
tum ex  A z una  cum  quadrato  ab 
ipia  ZK,  hoc  eft  [per  47.  1.] 
quadratum  ex  ak,  xqualc  quadrato  ex  A E.  quare 
ak  ipfi  E a eft  anjualia  iimiliter  oftendemus  & 
unamquamque  redarum  b E,  E k , ipfi  a K vel  Er 
xqualem  dic  : ergo  abt  circumferentia  eft  circuli 
cujus  centrum  e, hoc  eft  circa  diamcuum  a r deferipti. 


A H M M A /y. 

E >5  A cr.  <C  5i m 1}  Ar.  wtwwj  ^ 

tu  ~ban  f xafjyus  rlui  AT  Ketfcnt  dy>- 

UTUf  ayi&uvttv,  Tt  "dori  vttvpx 

aarun  7inf<tys»w»  Uti  maj  tu  T&trxpfj&puiin 
r -f-  fiaaiuc  TfttputTUv  aty  vteip/c  eunur  ruq- 
Snrm'  Atyct  on  xunAzr  'z&epiptut  i-m>  ^ A B r, 
2letfUTfof  <fi  ainitf  t^ii  ij  A T. 

HXenZAN  jSJ  &n  mtfXH ter  7 A,  B>  E <*3» tm  eu 
AZ.BH,  E0.  liphp  ^ AZ  m. 

AZT,  wiAHr, 

t»  j *n  E 0 <sn  A 0 T.  ti- 

fi  /fjj»  » a r vr>  « »£, 

vi  «i  KA,  KB, 

K E.  f r*f  5r  vi  \mi  AZT  pt- 
n n iia  ZK  u»  ip  tJ  iiv» 
A K,  io.i  t|J  vn  A ZT  W W 
n&nAZ'  71  eu  a & AZ  ut 
7»  lin?  Z Ki  7«r'  ip  n in  A K , 

"mr  id  -iW  &ri  A K.  ira  «m  Mv 
J A K 7?  K A.  Ifitiett  fi  ftlfyfur  iit  49}  < tj  7».'«  7»r 
B X,  EK  Tea  S?i  7?  AK  ■ t«KP  xiiAi  af«  <*i- 
e»F**^  R>»  » A B r »5  «fei  xirafar  7»  K,  t»t’  Ip  vi  «fei 
liifmtw  7 iu  AT. 

A H M M A 
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IN  I.  LIB.  CONICORUM. 


AHMMA  y. 

Y(*K  CU  A B,  r A,  E 2,  Xj  fttfcfyooat* 

df  cumis  ivo  fii&eietf  cif  AHZT,  B H E A' 
'ori  ytvtTttf  ws  t#  \jzs9  A B,  E Z «CPf  re  >cni 
r A iirats  to  •Jzsv  AHZ  VOS  to  itfre  HI"  7*- 
1pj)MVb 

En  E 1 )o(  £2>»  it  i 

AB  «j»i*  7ui/  Z E» 
tot’  ior  it  t»  vsr»  A B, 

Z E «j»W  rt  ii»»  Z L im 
i AH flpif  ¥ H Z,  fir'  krr 
ii  -imi  AHZ  «for  tb  io 
H Z'  if*  7B  v»i  A B. 

Z E v&r  n £*>  Z E irtu 
r»  v»*  AHZ  «ek  t»  >*• 

H Z *ai  if  ri 
Z E «C*f  7»  £w  T A ir«K 
SJi  7»  Sw  Z H «tff  7»  i» 

h r.  h'  »7»  iy«  it  t* 

v*a  A B,  Z E o&t  7»  Sri  T A 7ii(4>*?c 
AHZ  T£j<  nltijHr  rrnijurtr. 


AHMMA  «T. 

£y&*  »f  ij  AB  *r&f  ilui  B T itTUf  n A A wOtr 
7&/A  r,  £ 7iTfty&u  n a r /Ijj»  >wt™  n>  e or- 
neis» ero  j*mi£)  7*  fiW  vaw  BEAUwtw 
E r,  TO  jj  tm  A A r TU  vn  B A E,  to  it  inro 


LEMMA  IIL 

Sint  tres  rcdbe  parallela:  AB,  r A,  EZ,  & in 
ipias  ducantur  dux  reftx  AHZT,  BHEA: 
dico  *ut  redangulum  quod  Hr  iiib  A B & E Z 
ad  quadrarum  ex  r A ita  efle  rcdangulum 
fub  A H Z ad  quadratum  ex  H r. 


QUohiam  enim  ut 


i yimf)  ri  csns  BEAMOrru  "Xzn 
jj  ini  A A T ' — 

ABT  ra  wi  £ B A. 

En  E 1 yif  is»r  it  S>  A B of)t  ibi  BT  «7wr  J A A 
o(jc  ibi  A f*  nu/Sir v,  *)  ri  if un  7 irytfJim, 
mei  im^-^71,  tm-  it  i B E m<ji  rbo  ET  i«  «TE 
«O^BA’  w iy*  \ari  BEA 

un  Ri  tJ  Sre  T E 7*«f«3»r$».  • 

ju<r:r  7t  in  E A 7i»fi-  A EI 

yttrr  katjir  2f«  t*  v»«  A A r 
M,  S-i  fj  xcv  B A E.  i th  A T»  \iri  BEA  /sw  Ri 
<iJ  lin  E P . iftfirt f * ***  7«  *:ri  w BB 

-refovi  Adfxw-  «H*  t»  vari  A B F i nr  S&  ttJ  vv» 
E B A.  prrnu  if«  7»  «•'«. 


AHMMA  «. 

To  A -wdf  to  B r «anyaaVo»  Ao^or  i^trw  i*  7i 
ri  » »£«  to  r «CJ>f  ro  A,  «£  jr  W *£«  to  E 
to  Z'  oniw  to  r to  A t«v  wtyt- 
jttfynj-  Aejo»  s%«  wnri  o»  t%tt  to  A «C?f  ro  B, 
^ TO  Z *©«■  TO  E. 

TU><{  tcE  »fir  7»  Z /i- 

• «umr  ^ 

t*  a «ei*  t»  H-  W 5» » T a , 

«pW  7*  B fJyn  »«»5  •* 11  ^ ™ * 

F 7»  Ai  ^ r r E Tpir  « Z»  

7*7*  k/  T A 7»  H'  i>xi  • 

«lumpf&a*  uni  M V/-<  7t  T 

»{k  7s  A,  itj  15  « tr  7»  A ^ 1 

70<  7»  H,  « ? r TS»  7«  H «to- 

m k{«  t»  A 'Tfor  7I B trjvt  t»  T ^ * 

«fii  7»  H.  w*i  5 t»  T rr&t  ii 

A f klyct  i^(  uti?  w 5j(n  tb  T t(yt  ri  H, 

jy  i-  ■ »» ij^M  t!  H tg)t  tS  Ai  ift'  ip-Ir  rgj*  tJ  H_ 
4 ainot  Uiy^n  r*!  f A fgi*  ^ ^ T H rpt  tb  A 


reO*  ab  ad  2E, 

hoc  cft  [ per  1.  6. 1 ut 
rcflangulum  fub  a B & 
z E ad  quadratum  cx  z E, 
ita  [ per  4 6-~\  A u ad 
ipfam  H z,  hoc  cll  [per 
1.  6. } re&angulum  tub 
ahz  ad  quadrarum  cx 
H z ; erit  [per  1 1.?/]  uc 
re&angulum  fub  a b & 
z E ad  quadratum  cx  Z & 
ita  re&angulum  fub  AHZ 
•d  quadratum  ex  il  Z.  fed 
Cpcr  *f-  &2i  6.1  ut  qua- 
dratum cx  z E od  quadra- 
tum ex  r A f;c  quadratum  ex  z H ad  quadratum  cx  » r. 
ex  xquali  igitur  [per  2i.  f .]  ut  witangulum  fub  A B 
& ZE  ad  quadratum  cx  r a fic  rettangulum  fub  a hz 
ad  quadratum  ex  h r. 

LEMMA  IV. 

Sit  ut  a B ad  Br  ira  A A ad  A r,  & fecetur  A r 
bifariam  in  pundo  E : dico  rcdangulura  fub 
BEA  quadrato  cx  ET  xquale  efle;  itemque 
redangulum  fub  A A r xquale  rcdangulo  fub 
BAE;  & rcdangulum  fub  A B r redangulo 
fub  EBA. 

QUoniam  enim  uc  A B ad  b r ita  cft  A a ad 
a r j erit  [per  if,  i8,£c  19.  y.] componendo, 
lumptifque  antecedentium  dimidiis,  fle  per  conver- 
bonem  rationis,  ut  B £ od  E r 
ita  r e ad  e A : redangulum  tgi- 
A f B turfubEEA  [pw  17.6.]  xquaic 
clt  quadrato  cx  T£.  commune 
auferatur  quadratum  cx  E A : er- 
go quod  relinquitur  [ per  3,  & y.x.]  redangulum  fub 
a A r redangulo  fub  b a E eft  tequalc.  rurfu»  quoniam 
redangulum  tub  B E A zquale  clt  quadrato  ex  e r,  utra- 
que autcrantur  i quadrato  ex  t E : reliquum  igitur  re- 
aangulum  fub  A B r [per  6.1.]  reliquo  fub  E B A [per 
1. 1.  j xquale  erit,  qux  tria  erant  demondranda. 

LEMMA  V. 

Habeat  A ad  B rationem  compeditam  ex  ra- 
tione r ad  A,  & cx  ratione  E ad  Z : dico  r 
ad  A rationem  compofitam  habere  cx  ra- 
tione A ad  B,  & ratione  Z ad  E. 


FIAT  enim  ratio  A ad  H 
eadem  quse  cft  E ad 
Z.  & quoniam  ratio  A ad 
B compuiiu  cft  cx  ratione 
r ad  a , & ratione  e ad 

£ , 1 Z,  hoc  cft  A id  Hj  ratio 

autem  axnpolita  cx  ratione 

r ad  A , ic  ratione  A ad 

. 1 H eft  [per  y.  def  6-]  eadem 

curo  ratione  r ad  H : erit  ut 
A ad  B io  r ad  H.  rurfus 
quoniam  r ad  A rationem 
habet  compofitam  ex  ratione  r id  H,  & ratione 
h ad  A;  & ratio  r ad  H demonftrata  cft  ea- 
dem quse  a gd  B j fic  invertendo  ratio  H ad  A 
eadem 


+ PAPPI  LEMMATA 

eadem  eft  qu*  Z ad  * : habebit  igitur  r ad  A U fitixxnr  i «ilxi»  Ri  ¥^Z»f«<Ti  E'^il 
rationem  compotitam  ex  ratione  a ad  B , & ra-  fi  & 4 turn/u *iyv  <»7i  t»  ir  *xw  -ri  A 

tionc  z ad  z.  71  I»,  ^ i*  i o.  i^n  78  Z tjW  ri  E. 


LEMMA  VI. 

Sint  duo  parallelogramma  A r,  A Z squiangula. 
quorum  angulus  B fit  squalis  angulo  E : dico 
ut  rc&angulum  fiib  A B r ad  redangulum  fub 
AEZ  ita  efle  parallclogrammum  AT  ad  AZ 
paraDclogrammum. 

SI  enim  anguli  n,  E redi  fmt,  illud  perfpicus  con- 
flat : fin  minus  , demittantur  perpendiculares 
ah,  ae  & quoniam  angulus  b aequalia  clt  angu. 
gulo  & , £c  angulus  ad 
H redus  squ-lis  redo 
ad  ©-  erit  triangulum 
ABH  triangulo  AE0 
aequiangolum.  quare 
[ per  4. 6.  ] ut  b a ad 

AHitlEAidAS,  fcd 

[per  1 .6-3  i tBA  ad  ah 
ita  redangulum  lub 
Air  d redangulum  R H 
quod  fub  A H,B  r con- 
tinetur: &i:tEA  ad  A e ita  redargutum  fub  AEZ 
ad  rcdsngulum  contentum  fub  A e,  E z.  quare  per- 
mutando, ut  redangulum  iub  Air  ad  redangulum 
fub  At: z ita  redangulum  fub  a H.ir,  hoc  eft  [per 
36.  i.]  parallelogrammum  AT,  ad  redangulum  lub 
A e,  E z,  hoc  eft  ad  parallelogrammum  A Z. 


A H M M A r- 

Ey«  Sw  ©^PAnAo'x«jt*p*  A r»  A z 

yuuet,  lajt  i^orra  twj  B yutUu  rrf  E yutim,' 
1 m yimaf  uf  ri  vjre  A B r irpef  ii  \jzri  A E Z 
Otu  re  AT  Tfif  ro  AZ 

Ul  Jfi  «r  cf&ai  *W  «u  B.  E >«(«,  pntffr  " J*  H*. 

l^d^onr  &5fni  » A H,  A ©.  »t«  & iir»  Rir  i fi 
B y*ri*  tj  E,  i Ai  H SfSii  7?  c-r  mytritr  *f*  Ri  ri 
ABH tfiytat  iJaB(9 
«fq»tk  Isar  if«  ir  i 
A B "*(J<  7iui  A H *T»f 
i EA  t(j<  liu>  A 0. 
i>A*  it  ptp  * B A 
i(vi  AII  5x»r  Ri  ri 
vera  A B r to  xmi 
A H.Bp  «r  Ai  i EA 
T(i(  t!u»  A 0 »T4K  ISI 
t j \/n  A E Z 7o  varo  A 0,  E Z.  ifrr  *f*  i>a>Ka.?, 

i * 7l  \®o  A B T no1  ri  ***  A E Z «ra»  t»  vwi  A H, 
B T»  t*t'  iri  tj  A f vtyAtA&jfafifau,  *(p  ri  vari  A 0» 
E Z.  7«t*  Kr  T£*r  to  A Z 


LEMMA  VIL 

Sit  triangulum  AB  r,  fnqucBr  parallela  A E,  & 
quadrato  ex  TA  sequale 
lic  redangulum  lub  Z A E : 
dico  quod  , fi  jungantur 
A r,  B Z,  rc£ta  BZipfi  AT 
parallela  eft. 

T 1QC  vero  manifefle  pa- 
fl  tet.  quoniam  enim  [ex 
nyp.  & per  17.  6.]  ut  Z A ad 
at  ita  elt  rx  ad  aE;  fle  [per 
a. 6,]  ut  r a ad  A £ (oh  paralle- 
la)) ita  b A ad  A A : erit  ut  z A 


A H M M A f . 

Ey«  Tfiyuvet  ro  AB  r.  tyao 

B r ri  AE,  KOI  TU  io ra 
T A inr  X.H&-U  re  utu  ZAE' 
'ert,  wr  tfh£iu%B-u<nr  eq 
A r,  B Z,  ?4r£) 

Aef  n B Z A T. 

TOTTO  AS^tfan^r.  t»») 
>»f  «Ctr  *r  ■ Z A Tt^r  ¥ 
A r S71K  i r A Tfif  Tir  A E * 
«7*r  ifrr,  ir  i B A 

»f«r  A A'  j»)  ir  «b«t  » Z A TpSr 


1*3)  lia  on  au  n u : cru  Ui 

ad  A r ita  BAad  ai,  ergo  BZ,AT  fiint  pariUeiz.  A T «7«  » B A ^psr  A A.  v^fiXaMi  «f«  *t«»  *BZiAr. 


LEMMA  VIII. 

Sit  triangulum  A B r,  trapezium  vero  A E Z H, 
ita  ut  A B T angulus  angulo  A EZ  fit  xqualis 
& A H parallela  E Z : dico  ut  redangulum  fub 
A B r ad  rc&ingulum  quod  continetur  lub 
utraque  ipfarum  AH,  EZ,  & A E,  fic  efle  txi- 
angrnum  A B r ad  trapez-ium  A E Z H. 

DUcantu  r enim  perpendiculares  a k.  & 

quoniam  angulus  a B r squalis  eft  angulo  A E z, 
Sc  qui  eft  ad  O redius 
squalis  redo  ad  it- 
ent [per  4-6.1  ut  b a 
ad  Ae  ita  ea  ad ak.  fed 
[per  i.6-]utBAad  a e 
ita  redangdum  fub 
Air  ad  id  quod  conti- 
netur fub  A ©,  B T j & 
ut  EA  ad  A k ita  re- 
dangulum  quod  con-  E © I’ 
ti  netur  fub  utraque  AH, 

ez,&  A E,  ad  contentum  fub  utraque  AH,  EZ,  & 
A k.  eft  autem  triangulum  a b r dimidium  redan- 


A H M M A 

Eru  Tfiyuvty  fu*  ra  A B T,  tf *7n^/sv  jreSEZH, 
u ft  utft  mof  r vn  A B T yuviav  ry  ini  A E Z 
yurU,»i  j)  A H r?  E Z 'S^o^ijAsr  • vn  yin?)  ut 
tb  umi  A B T TTpf  to  wro  nrcLfUpoTtfd  I5  A H, 
E Z,  K •f  A E,  Stu  to  A B r -XfCf  ra  A E Z H. 

HX0HZAN  ri3iroi  «u  A 0»  A K.  t* h |J  "isn 
isw  » 'Jo*  A B T yri*  7*  \smi  A E Z y- 
tidt , i Ji  Jf3t  © 7»  K 

cp3v*  w»‘  •» 

£ B A Tpor  A © «T*f  ■ 
E A Tfcr  A K.  it 

fi'  i BA  Tfit  A 0 irTitff 
*«»  to  vwo  A B T Tpr  tJ 
un  A 0,  B T-  ir  A » 
EA  srfof  f AK  arwr 

Ri  71  <soi  tvtaft^arift 

4 A Hi  E Z.  xj  •}  A E,  -»fo t 7»  orra  bvm ufnift  "i  A H, 
EZ.  ww  6K.  nal  R»  »5  fi  vxi  A 0,  B T t» 

abt 
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IN  I.  LIB.  C 

ABT  ifiyner  nA  ija  4 a h>  E Z,  aju 

ni  Ck  K 'ifVtv  ii  4>B  Z H in/  «pt  m 7» 

•usri  A BT  oc#r  ii  »ntp»>7fe«  ii  AH,  fi  Z,  c* 
t«46i  «nii  ABI"  ipymar  Tgjr  7*  A EZH  vfa- 
nfitt. 

Kai  «i/  » /1  «frparfr  T»  A B I\  tj 
ii  A Z'  yirnsu  «r  ii  AB  T ^rjaiw  «yr  n AEZH 
m&>**MX*uuer  St*  70  usi  A B,  B T T£jr  to  </ir  Jd 


ONICORUM.  s 

guli  contenti  fub  a o,  b r : & trapezium  A E z n di- 
midium qua  quod  fub  utraque  a H,  £ z,  & a k conti- 
netur. ergo  ut  redangulum  fub  a b r ad  redangulum 
contentum  fub  utraque  A H,  ez,  & A e,  ita  dl  triao- 
guJum  a ar  »d  A Ez  trapezium. 

Quod  G a B r tn angulum  Gr,  & A z pjratlclogram- 
mum : eadem  ratione  Get,  ut  a B r triangulum  ad 
A E z H naralielogrammum  ita  redar^ulum  fub  a b, 
bt  ad  duplum  rectangulifubAEZ.  cx  quibus  con- 


A E l , aj1  71»  ou/7».  tj  u t»t^i,  S-n  ii  u xm  A B, 

B r.  Q»  I ii  A Z % ia*r  -ni  A B T rfi- 

jelry,  ie*  yirvm  -ni  Jit  In  A E Z'  i?i  3 T wnfl* , 
w*r  yirm  vi  u vi  sn.r*ft^rrif  i AH,  B Z,  ^ i A L 

A H M M A $■'. 

Erat  Tflyencv  n ABI*,  n&  I*A 

iwyjiuvi  Tvxutm  i A 0 E,^  avrq  uV  ntfutX- 
Ai?A*f  «j  A H,  r?  B T ij  A Z’  eu  ><«5 
a*f  7»>bre  A H TiTfrtywvir  irOi  re  vizp*  B H T 
irce  to  vn  A Z © -®C&  to  >ct»  Z A urTf  ctyaicv. 


Hat  redangulum  fub  A B,  B r ( Gquidem  A z paralldo- 
grammuni  Gc  ipGque  A B r triangulo  aequale ) aequale 
eife  duplo  redanguli  fub  A E z : b vero  trapezium,  ae- 
quale ei, quod  fub  utraq,  ah, e z,8c  ipGi  A £ continetur. 


LEMMA  IX. 

Sit  triangulum  A b r,  &,  produda  r A ad  a,  du- 
catur quxlibct  reda  A o fi,  cui  quidem  paral- 
lela ducatur  AH;  ipfi  vero  B r parallela 
A Z : dico  ut  quadrarum  cx  A H ad  redangu- 
lum  fub  B H r ita  efle  redangulum  fub  A Z 9 
ad  quadratum  ex  Z A. 


KEisea  b h r Wnun  ahk, 

tJ  /i  xai  A Z 9 ittr  ii  in  A Z A , uu  ht- 
ftvX&rf  ai  B K,  9 A.  t*»l  0 In  Ri»  a r ytti*  if  in 
B K H,  i 3 xm  A A A ir  in  Sii  r»  vjto  Z fc>  A-  *j 
• 'ust  H K B if*  in  EJi  7»  vvi  Z 9 A ynlt  £»x i i,  i 
«C#r  ii  H ym ia  imSy  r?  «{«r  ii  Z’  tu»  ita iriBII 
rr  jit  litu  H K Srwr  J A Z 
•Tpir  lito  Z 9.  #th‘  Ji  «3*r 
ir  ■ AH  irpor  itui  H B 
*TdK  1 9 £ ffie  itui  E B, 
in  Ji  • 9 E T(of  L B «- 
T«*r  EJb  v tn S Z 9 
irfir  ZA*  Ssrr  i<  i 
A H -rpor  ilul  H B »r#r 
■ 9 Z *0{  Z A h*i  3 1 
13*»  mt  (Ap  i A H «eif  H B 
iratt  a O Z «t>f  Z A,  « 

A ■ 1H  tpr  H K Sr«r 
«UXa  ur  • AZ  «eir  iful 
a>«^Kui  iiul  Z 0' 

«f*  ir 

yiV*  *r  i A H epr  tuti 
HK  »T»r  a AZ  cyr  ir/ 

Z A.  ifA’  *r  & a A H 
«Cyr  HK  nar  EH  ii  5i«i 
A H ctjf  vi  -uri  A H K, 
wr*  ki  «eir  71  \oi  B H T» 
m A ■ A Z «tJr  Z A Srarr  Z2i  ts  \ssi  A /.  A,  T«r’  *p 
ri  v«i  A Z »,  "ttZA-  «$»  «pa  <ir  7»  iw  A H 
•sc.ii  7»  -i»i  B H T Sr»r  Ti  in  A Z 0 «eV*  tiWZA 


POnatur  rc&mguto  fub  iHr  xqujle  redan- 
gulum fub  A H x,  Sc  re&anguio  lub  A z 0 x- 
quile  redangulum  fub  AZA,£c  jungantur  B K t 
«A.  quoniam  igitur  [perai.  3.]  angulus  sd  r 
atquali*  cft  angulo  »kh*;  & angulus  aaa  in 
circulo  «quali*  angulo  2 e A : erit  & aiwuluj  Hts 
angulo  ZOA  xquali».  fed  [per  19.  i.j  & angu- 
lus ad  H eft  aequalis  an- 
A k gulo  ad  2 : ergo  [ per  4» 

6.]  ut  IH  ld  HK  in 
A z ad  z 0,  quoniam  au- 
rem ut  A h ad  H B ita 
9 E ad  i*;  fic  ob  pj- 
ralleias  ut  0 E ad  E B ita 
0 z ad  z A : ut  igitur 
A H ad  H b ita  © z ad 
ZA.  quoniam  igitur  eft 
quidem  ut  AH  ad  H b 
ita  ©z  ad  z a , ut  vero 
B H ad  H K ita  alia  quz- 
dam  A z ad  anteceden- 
tem z©:  quare  ex  ae- 
quali in  perturbata  pro- 
portione f per  »3.  f . ] ut 
a H ad  H x ita  A z ad  z a. 
ut  vero  a H ad  H x ita 
[ per  t. 6.  ] quadratum  ex 
ah  ad  redangulum  fub 
a H x,  hoc  cft  [per  conft.] 
ad  redangulum  fub  B H r ; 
& ut  A z ad  z a ita  redan- 
gulum fub  A Z A,  hoc  eft 
fub  A z e,  ad  quadratum  ex  Z a : ergo  ut  quadratum 
ex  A H ad  redangulum  fub  B H r ita  redangulum 
(ub  A Z © ad  quadratum  cx  z A. 


* Nam  [per  jf.  3.]  cuculos  circa  triangulum  B A r dderiptus  tranGt  per  X.  Similiter  circulos  circa  A A©  deferiptui 
(ranlit  pfi  A. 

B Sed 
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ratione  AH  ad  h r,  qu*  quidem  [per  »3.  6.  ] eft 
«tio  quadrati  ex  AH  adrcdanguluro  fub  BH r,  ea- 
dem cum  illa  qu*  componitur  cx  ratione  s z ad 
2A  &c  ratione  A z ad  z A.  h*c  aurem  dl  rauo 
le&anguli  lub  az©  ad  quadruum  cx  ZA. 


V r/ti  i A H *|Mf  H B,  ‘w  5x«  * AH  tfir  Hr, 
ir  ii»  5 7»  ini  AH  vn\f  r»  io*» B H T» i sini*  ZJt  i*J 
nu/nuuW  i»n  * tM  © Z irjW  Z A«  % t •i  A Z Vftt 
Z A.  »f  tbt  ♦ r -uo»  A Z 0 »*W  ri  fea  Z A 71  niyn*. 


AnOA- 
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AITO  A AX2NIOT  nEPTAIOT 

KftNIKilN 

TO  nPflTON, 

META  TflN  ETTOKIOT  AZKAAflNITOT  TrlOMNHMATClN. 

APOLLONII  PERGAE I 

CONICORUM 

LIBER  PRIMUS, 

CUM  COMMENTARIIS  EUTOC1I  ASCALONITiE. 


EI  7$  71  auiitfn  vj  iimtaiyus,  ^ m 
ctMa.  yiufilw  '&A  au , hj^Kok  <£? 
Irgc  fUT&c*t  A'  tycuti  x,  «»W.  xstQ’ 
« Si  xiuzyi  fttT&  aV  ot  Ilip yx.ua>  ty&f* 
crr  aDfuJVnti  (avtyut  T an^OfAyfjSpen  */. ut  xu. 
nxZi.  -imnftfcL  5»  em  ii  l&CAi iw  fiop- 

^affa/xV«f  m «N  Aceto,  Sto»  vja^tqitau^ui , 

^£oL7lB?lAty&/.  \fK  £ Oifyyj  Of  TOp* 

«jp«»ra,  Xi?n  ^ «£4  ($2/ra.  *poA»  *7row- 
oxt+dtu,  \jzn  KacoeytTVs  ? >«eu#7cV. 

XjcA”J*  A ay+yv  K^Aa^t  OTp*  iftur 
«S  AA*|aijy«4ttr  jy}  flrn  'Z^y/M.-numrrtf 
cujtvl  of  «17»  ACam;,  ^ om/ttij 
AStja»  eis  7D  azWajrn^j*,  td  <o^s 

‘(X7thu  euswi  taan,  y 

7»  ^ult  9i'ms , «s  tya,- 

7or  t7nA<5tff©f4V«*-  <$*»  tuZ  Aa-Cariv,  ai*i 
78  Tvy^ow  Sltfjucwf  cxSih+dp.  jy)  intl 


Apollonius  Eudetno  S.  P. 

SI  & corpore  vales,  & alia:  res  tua:  ex 
animi  tui  lententia  ie  habent,  bene 
cft;  nos  quidem  fatis  belle  habe- 
mus. Quo  tempore  tecum  Pergami  fui, 
animadverti  tc  cupidum  intclligendi  Co- 
nica, quae  & nobis  confcripta  funt.  Ita- 

3ue  mifi  ad  te  primum  librum  emen- 
atum  j reliquos  deinceps  mifliirus,  cura 
animo  ero  tranquilliori,  non  enim  ar- 
bitror te  oblitum,  quod  i me  acce- 
pifti,  quid  Ici  licet  caulae  fuerit,  cur  ego 
ha:c  feribere  aggreflus  fim,  rogatus  a 
Naucrate  Geometra,  quo  tempore  Ale- 
xandriani veniens  apud  nos  fuit : & cur 
nos  cum  de  illis,  o&o  libris,  egifle- 
mus,  ltatim  illos  cum  eo  communica- 
vimus, non  e4  qua  par  erat  diligentia 
(quod  quamprimum  erat  navigaturus) 
eos  emendantes,  fed  quacunque  fele 
nobis  obtulerunt  confcnbcntcs  i utpote 
qui  ea  denuo  eflemus  percurfuri.  quam- 
obrem  nunc  tempus  na&i , ut  quae- 
que emendamus,  ita  edimus.  Et  quo- 
niam 
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8 APOLLONI 

niam  accidit  nonnullos  alios  ex  iis,  qui 
nobifcum  fuerant,  habuiflc  primum  fic  fe- 
cundum librum  antequam  emendaretur; 
noli  mirari  fi  in  quaedam  incidas,  quae 
aliter  fe  habeant.  Ex  odio  autem  libris 
quatuor  primi  hujus  difciplinse  conti- 
nent elementa ; quorum  primus  com- 
plebitur generationes  trium  coni  Ic- 
bionum,  fit  earum  quae  oppofitae  di- 
cuntur, itcmquc  principalia  ipfarum  ac- 
cidentia, k nobis  & uberius  & univcr- 
f alius,  quam  ab  aliis,  qui  dc  ea  re  Icri- 
pferunt,  elaborata.  Secundus  liber  tra- 
bat  ea,  quae  attinent  ad  diametros,  fit  ad 
axes  febionum,  fic  ad  rcbas  afymptotos ; 
tum  de  aliis  diltcrit,  qua:  & generalem  fit 
neceflariam  utilitatem  ad  determinatio- 
nes afferunt : quas  autem  vocem  diame- 
tros, fic  quos  axes,  ex  hoc  libro  cognofces. 
Tertius  liber  continet  multa  fit  admirabi- 
lia theoremata,  qua:  utilia  erunt  fit  ad 
folidorum  locorum  compofitioncs , fit 
ad  determinationes,  quorum  complura 
fit  pulchra  fit  nova  funt.  Hxc  nos 
perpendentes  animadvertimus  non  po- 
litam efle  ab  Euclide  rationem  compo- 
nendi loci  ad  tres  fit  quatuor  lineas; 
▼erum  ipfius  tantummodo  particulam 
quandam,  atque  hanc  non  fatis  felici- 
ter: neque  enim  fieri  poterat,  ut  ea 
compofitio  rebe  perficeretur  abfqtie  iis 
quae  a nobis  inventa  funt.  Quartus  li- 
ber tradit  quot  modis  conorum  febio- 
nes  inter  fele,  fit  circuli  circumferentia: 
occurrere  poffint,  fic  multa  alia  ad  ple- 
niorem dobrinam  , quorum  nihil  ab 
iis,  qui  ante  nos  fuerunt,  memoriae  pro- 
ditum cft ; item  coni  febio,  fit  circuli 
circumferentia,  fit  oppofitae  febiones  ad 
quot  punba  oppoficis  febionibus  oc- 
currant. Reliqui  autem  quatuor  libri 
ad  abundantiorem  fcientiam  pertinent. 
Etenim  quintus  de  minimis  fic  maximis 
magna  ex  parte  agit ; Sextus  de  aequa- 
libus, fit  fimilibus  coni  febionibus:  Se- 
ptimus continet  theoremata  quae  deter- 
minandi vim  habent;  Obavus  proble- 
mata conica  determinata.  At  vero  omni- 
bus his  editis,  licet  unicuique,  qui  in  ea 
legendo  inciderit,  ex  animi  lui  fenten- 
tia  judicare.  Vale. 


I PERGiEI 

oufiCtCnu  iu4  aMVt  «rosis  rlcT  n/iuifcr^) o- 

75«  )t(U1  (AtTUA*$ltX\  70  -©£5*701  Jyu  TU  «ftu- 

7*£5I  fH/oA for  cr*it  h , fdt 

ea»  b TitmTpm  ettmiTs  *%o»- 

oi y.  «iao  «ffc  7^6  cx,7Cd  (dJoAian  7 ui 
7WJX£jt  Tir&crct  uartye^lw  'iuyuuiw. 

/i  7o  (jfyj  ©£y7w  71 it  yvriouf  'P5S 
TtfJLU»  1 (34  -rSi*  a*7T  A.UL&+N»1  , 131  m 
oe  aCruis  «if YfXSt  * 'fkrrcAtit 

^ fuiMii  ip&px  ©^Sji  rx  vrn 

■mi  aJAai  70  Si  Stim&i  ni 

-ofei  nts  2J^hu7$vs  ^ itvf  «£«?«$  7 vi  ro- 
ci0i6o4»9r7,a,  jyf  rxj  iavttirJarVs , <94 
etM*  ywxho  TJ4  sLKLy^pxi  ^/puxi  napr^- 

f! W 71*04  si  a^g ipu- 

7 ?Vs,  » TTtcn  odorat  JCjtAu,  ufosouf  a tv- 
tV  tv  (Z&Ak-j.  7o  <ff  7®i7W  ttbMx  ^ ira- 
£gwW;a.  Jwp.i^xaTtt  'yQVT.pia.  n r*f  ouo- 

% OWS  TUI  7CJTJH  31*1  TVj  Slot ItyOUt, 

ai  rx  TrAwpz  XjtAx  134  %a&.  * 134  njt- 

Txrc/irams  euouStf^fj  /tir  cut/djtydp&i  'xlaso 
EiuAtiSvj  Tol  bjW  Tftis  1(34  Ttwityf 
puti  tb'-tdt  , aMa  fu&a*  70  Ttr/i*  mrr V»  ^94 
t£to  brx  V >ap  JWt7W  artu  7%f 

tyu»  7«A«i»2M»o4  litu 
70  <fi  Tirapro?  momyca  aj  tv*  xurar 
xM*Aa\i  ti  jgu  t*  TV  tuixXvj  T&iptptia, 
ffi^tCaMoun , aM4  «.  7nc/ari,  a*  IfSi- 

Tl£5f  -\J3S»0  T$J  ©£5  xu- 

no  TOfin  xwt Acv  'T&A$lp*x,  ^ in  am- 

utifdpai  irrmufwop  xjtra  crom  a?^«4ct  av/4- 
CxMot/jj.  tx  Si  Aotm  ’6it  Trt&txmztttu- 
7*£9t*  tv  y<xp  70  *a£i  eAaj^^w 
(iT/ijc/i  Vm-wAm-  To  «T*  iowf  ^94 

Cftout*  TOfxff  X.uivr  70  tT«  T&t  SlCrtffX- 

xar  %ap*ftA-mr  tu  Si  ©cjCA.jytttTW  xuti- 
uZi  Sl&CLtjfyfyj&t.  ou  fdui  oMa  i(94  attnav 
1&91  701«  k cata 

«*Ttt , a>;  a»  euiT^S  ijyfTBS  aip>row.  «i- 


EUTOCII  COMMENTARII. 


A P o L L 0 n 1 u 1 peometra,  Anthtmi  Ibdalis  cha- 
^ ‘ riflime,  nat-JS  m Prrg*,  qt  x Pamphili*  avi- 
tas cft,  tcm^xifc  Pto!etn*i  Barriet* , ut  tradit  Ht- 
rac/mt  in  Anhimtin  vita,  qui  etiam  feribit  Artki- 
mtitm  quidem  primum  conica  theoremata  fiiifle 
aggreflum ; AptUneium  vero,  cum  ea  inveniflet  ab 


AnOAAANlOX*  Sdto  iwi  Ai* 

Siuiu^-jtit  ft  in  nif>*r  7 ir  i» 

r (lmAfiMUi,  tt*  ?np<*  H^ix>4>»s  iit  ? Sita  A f)f- 

ptitif  yxi;*v  1 "tt  mu'  »».•>  ti  JWJrji  Sto-ijiuiw  #3rrw- 
« r Ap^ur/'^-  f /i  A^siWrrir  wlrm  tv- 


CftTt 
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„ CONICORUM 

£jr-ni  \aai  Af%wll<t<  ft»  UJ&irrm,  l/mniimSK,,  it  i>»- 


LIB.  I. 


2tX*T  v»  )i  -jtw  Iftlut.  3 71  )b  AfXfuiJkf  b m Host  pai- 
uru  it  xaf-sjtrrvai  sW/tiim*  T unita*  n*.u mt&lor, 
X,  o At»>Ai »f!tt  «X  **  &»»*»*<  £ <*r  *$*> 

»3nrM«s  x,  t*£sA«  jutOXar  i£f  t»  w*  T 

i>X»r  iiX’  »tw  *mt?  « ViuirQr  ftir* 

in  #1  nnAani  xiioto  ici?iphm  9 f ofityain*  m* 

e4:fui  (utin*  f&it  iit  «m  ¥ ipdful  yn\ti  erxdLrfas, 
n' unr  ^ w uwvr  mw  ifdif  rtHiuCcw  >fn3£. 
iu  #»«  Twtla»  i»  irjvf»,  b p tJ  «fSjsm*  -rfui  ru*  <*A«- 

^«r  rWp*Cj*iuj,  fx  3 ^ iuCiuyatiqt  9 T«fCjx!«i,  ir  J 

•ni  Xj  «p  ^xj'  «vtnV  tVf*if  «T%f 

cr!u*^!(j.V<W  •mf  7*fu»r.  wn;  n f «KX»»»  **»  <r*c  ‘t*- 

f»  sVar  Tfryxfrv  7«f  /!>*  IfJxf,  «cfw  I’ 

■T»/  isrrfevpy,  x,  «Air  I»  -ni  mmuA*»  tj  Jfi£»r  ir  rJ 
nu&hui'  «2  /t»ra)t'(pfyi  ^Snxuwr  ■&»</(*/**  imSn^ar 
■numr  «uw  vajtJr»  ai  irm  tfwr  ytritu  Awr  if- 
■Sraur  inu  M«iv*  Zm  «jfiiTT»  xatnr  Ti|a«r1 9 f?  $ At}3. 
*iV»r  if^vymi*  x&r*  nftlui  ir  offisjswif  (tbto  liti? 

idnffSS,  Tift’ tiAwfi  fomitu  ifSf  «d'  |tu«/  TAevjix  T 

ttif.  t&»  A t i^if.vyni*  uivt  Ttfdut  ip  ii^Mjarip 
yn/Alrt  xalry  imStUruW  lito  /i  T bgajoirh  Ir  «£«« 
pswiy , <ttM«r  6^i  ranw  r a*r««r  aymv  -pi  fom/k 
K>i*0*  fiat  -rA.cveir  r xsrr»*  JWf  /i  rat  *utb  ui 

ilium  T ypftfjMr.  vnffi*  A AmMJnc*  l fli(- 

jaior  rjxSoA»  w iWperr,  Sn  I»  T«r7?  **r^,  t)  «fd5  «£ 
venu  ai  Ttftai  in,  *jvi  a^ifcg/r  r ^irx»X* 
•fif  I xj»r«r  w ^ 5»u,utL-n77V  aJ  tpr'  oo- 

i b Jitifjf*!,  zfat  ii  SatiftAgnt  r air'  oiiri  Altty/Mf 
xantoT  SimtuM-mr,  fttyu  r» otftiiftuj ' tyAtr.  ■mZim.fi' 
«r  « TtfZrt*  Ir  vf  «xt>  poai  f 7 fjM^nftttnt  3%m eiof. 

O j **>«  m£t  miitrifUf  th  t **»!U«1uV«r  T»rt«^*>ar. 
K»»  T»  /ti  T «foror  un  wtjorror  71  A B T , t,  »?  A B 
Tir^mt  oum  ? B •I5*r  « A E Z*  ^ tSti  ajj 
•T  A L tHatJ6f  lp£>j&ir  »t 2Sr  «r>»f  ? A B TIMUIT»  f uvrw‘ 
lp3»  *f*  Rt»  * 7tf«  t vti  AE61A  E Z yntot,  ^ Wrj*»- 
ri«  /artrm  T u/nr.^  ofSirr  JaKnlv  ‘fiat i B A f yariat,  it 
&b  i nfjpTV  ^7«jf «♦ir,  J“J»  c^Jtu  w*»J)  «i  va»  B A T, 


S» 

Anhntit  nondum  cdira  ; ficut  propria  fua  edidiilc, 
neque  id  vere,  ut  me»  tere  opinio.  Nim  Sc  Artbt- 
mtiei  multi»  m loci*  velut  antiquioris  conicorum  in- 
ftituiioois  mentionem  ftcere  vidclur;  fle  Apollonius 
ea  feribi:,  non  ut  a fciplo  inventa:  non  cniro  di- 
xifTcr,  ulvrnuj  &t  univcrlalius  harc  i i‘e,  quam  ab  aliis, 
tridtara  fuitTc.  Sed  quod  faibit  Gtmtnus  verum  clt, 
quod  antiqui  conum  dcfioknccs , rettanguli  nian- 
guli  circumvolutionem  manente  uno  eorum  qua: 
circa  rectum  angulum  fune  latere ; & conoa  omnes 
rctica,  & unam  in  fingulis  fedionem  Heri  arbitrari 
fune;  in  rectangulo  quidem  cono  vocatam  Parato- 
Um ; in  obtuiangulo  HyptrtoUm ; in  acutangulo  au- 
tem Elhpfim atque  ita  nominata*  apud  ipfo*  foft  o- 
nes  paiTim  inveniaa.  Quemadmodum  igttur  anti- 
quis illis  in  unaquaque  triangulorum  fpccie  contem- 
plantibus duoi  reftos,  primum  in  zquilatcro,  ddnde 
in  zquicruri,  poflea  m fcaleno;  *ute  porteriorea 
uriivcrUle  theorema  demonftrarunt  ejufmodi ; Omnis 
triamgalt  snlrriorrs  tres  anguli  do  et  as  reUii  Jant  m- 
fna/es : ita  £c  in  com  fe&tonibua  , re&anguli  qui- 
dem coni  fedionem  diCitm  in  rcdangulo  tantum 
cono  contemplati  fum  ; fedo  icilicct  plano  ad  unum 
coni  latus  reao  obtufanguli  autem  coni  fedionero 
in  cono  obtuiingub  fidam  detnonilraru  nt : 6c  acuun- 
guli  fcdionem  in  cono  acutangulo ; fimilker  in  omni- 
bus conis  ducentes  plana  ad  unum  coni  latus  reda ; 
quod  & antiqua  linearam  nomina  indicant.  Ve- 
rum puftea  ApoQonins  Ptrgeas  univerfe  infpent  in 
omni  cono,  tam  redo,  quam  fcaleno,  omnes  fedio- 
nes  indic  jurra  plani  ad  conum  diverfam  inclinatio- 
nem. Quem  illius  temporis  homine*,  admirati  pro- 
pter mirificam  conicorum  theorematum  dcmonftra- 
tionem,  Magnam  Gromttram  appellarunt.  H*c  qui- 
dem Geminus  (aipta  reliquit  in  fexto  mathematica- 
rum praeceptionum  libro. 

QwJ  autem  dicit  rainifeftum  faciemus  in  fubjedia 
figuris,  bit  enim  per  axem  coni  triangulum  a b r , 
& i quovis  pundo  £ ducatur  ipfi  AB  ad  angulos  re- 
do* a e z , & per  a z dudum  ptanurn  redum 
ad  ipfam  A R conum  fecct : redus  igitur  cft  uterque 
angulus  A EA,  AEZ;  redanguloque  cx ilVente  cono 
& angulo  bat  redo,  ut  in  prima  figura  appa- 
ret , erunt  anguli  B a r , a e z duo  redi  anguli. 


AEZ  yniu.  wa  v^/AAfr  £i  1 A E /.  r?  A f,  t,  jrr»^ 
b t?  Sbfattht  t suis a Ttfti  i rpUfStm  n«p«^oAx^TiV  xA» 9*1- 
c%  iri  t nafitAotw  T?)  9 A EZjin»  5<t  uni  7ifx»  ? 7t/x»«- 
tk  forniS t xj  ? myin, t«  AT T>cvpi  f *»• 

yslra . ii>  3 ifd£*>yt>»f  * S Kar*t,i<  Ivi  9 Asii{*t  oVpp- 
eiir>ai^AMU  JVAsrJrrirw-fvaiBAr.ifJvr  J-fvsi  AEZ* 
/io  «fd*r  f tti^st  seir^  ai  inib  AT,  APZ  ytniar  in  i 
«iiuot5  ■ A E Z tr  A T *&cup£ Ivr-ni  «{ir  nrr  ZT  #**'(*• 
<x'Ai  fos  7*  nys  7ttr  A 8«efi*wC aNiOfJjut  Axsrtn  9 TA 
eri  t»  A.  mia{  Ir  t5  7Sfoir  fornJb,  ir  i<p  fotjastt+T  uln 

nftar  for&SUfJitr  TnyCvii,  1-n,  UjAtieat  'ui  f ImfiiA. 
tses  lit  ••{Ijjfadmits  -pis  Jni  B A T,  A E liat  ot&sr,  « 

Jii  t3  i 'mfZdrtors  9 A E Z 9 usufies  ? uln,  ^ avp-rrpxn 


quare  [ per  x J.  x.  ] paraBda  erit  AEZ  ipfi  a r # 
& fiet  in  fuperficie  coni  fedio  ParoMa  , fic  dids, 
quod  reda  A EZ,  quae  communis  fedio  eft  plani  fe- 
cantis  & trianguli  per  axem,  parallela  fit  ipfi  A r la- 
teri trianguli.  Sed  fi  obtufangulus  fic  conus,  ut  ia 
ftKundi  figura,  obtufo  videlicet  exiftente  angulo 
■ A r , fit  angulo  AEZ  redo:  anguli  BAT,  AEZ 
duobus  redis  mijores  erunt,  fic  non  conveniet 
AEZ  cum  ipfo  AT  latae  ad  partes  z,r,  fcd  ad 
partes  A,  E,  produda  nirrrfrum  TA  in  A-  &- 
ciet  igitur  fcatu  planum  io  fupeificre  coni  fe- 
dionem,  Hjptrhlsm  didam,  vel  ab  eo  quod  an- 
guli bat,  AEZ  excedant  duo*  redos,  vd  quod 
AEZ  excedat  verticem  coni , fit  cum  ipf»  r a. 
C «tra 
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cura  conveniat.  Quod  fi  acutsngulu*  fit  conus,  hoc 
cft  acuto  cxilit-ntc  angulo  bat,  erunt  anguli  eat, 

A E z minores  duobus  redis;  fic  linea:  E Z,  A l'  pro- 
ducte convenient  undem  in  aliqua  parte:  augere 
namque  conum  Se  in  longius  producere  pofTumus  erit 
igitur  in  fuperficie  fcdio,  qux  appellatur  Etlipfit , 
hc  dida  vel  quod  didi  anguli  a duobus  redis  de- 
ficiant, vei  quod  dlipfis  diminutus  quidam  circulus 
fit.  Ad  hunc  quidem  modum  antiqui,  ponentes  fe- 
cans  planum  pa-  AEZ  ad  redas  angulos  ipfi  as 
lateri  trianguli  per  axem  coni  , couliderarunt 
etiam  differentes  conos,  & propriam  in  unoquoque 
fcdionem.  At  ApBmmt , ponens  conum  St  ic- 
dum  & fcalcnum,  diverfo  ipfius  plani  occurfii  di- 
verfis  efficit  fediones.  Sit  cdiid,  ut  in  iifdcm  fi- 
guris, iccans  planum  KEA;  communis  autem  fe- 
dio  ipfius  plani  & balas  coni,  reda  K A , commu- 
nis rurfus  lcdbo  cjufilcrn  & trianguli  Air  fit  ipfa 
EZ,  quae  & diameter  appellatur  fraionis : itajue  in 
omnibus  fcdionibus  ponit  redam  K a ad  redos 
angulos  cfle  infi  B r bafi  trianguli  a er.  Verum  fi 
E z parallela  uc  A r,  parabolam  fieri  E £ A fcdionem 
in  coni  fupcrficic:  fi  vero  ez  conveniat  cum  latere 
A r extra  verticem  coni  ut  in  A,  fieri  iplam  K E a 
fcdionem  hvperboLm.  quod  fi  conveniat  intra,  fieri 
fcdionem  elJipfim,  quam  & Stutifarwtt n vocant-  Ge- 
neraliter igitur  parabolae  diameter  parallela  eft  uni 
lateri  trianguli  i hyperbolx  autem  diameter  cum  la- 
tere trianguli  convenit  quidem  ad  partes  verticis 
coni ; dlipfis  vero  diameter  convenit  cum  latere  tri- 
anguli ad  partes  bolis.  Scire  praeterea  illud  oportet, 
parabolam  & hyperbolam  ex  eorum  numero  dic 
quae  in  infinitum  augentur;  at  ellipfim  non  item: 
tota  eoim  ia  feipfsun  redit,  ficuci  circulus. 

Cum  autem  plures  editiones  fint , ut  etiam  ipfe 
[Aptlaums]  in  cpiftola  feribit ; optimum  fore  judica- 
vi,cx  di  ver  fis  qux  occurrenmr,evidcntius  dicta  & me- 
liori  argumentandi  ordine  diipofita  exhibere ; fcorfum 
vero  in  commentariis,  ut  par  cft,  diverfbs  dcmonftra- 
tionis  modus  explicare.  Itaque  in  epiitob  dicat  pri- 
mos quatuor  libros  hujus  difciplinx  dementa  conci- 
nere. quorum  primus  quidem  complcditur  genera- 
tiones trium  coni  fedionum , 6c  carum  qux  cppo- 
li:se  dicuntur,  item  que  principalia  ipfarum  acciden- 
tia: hxc  autem  (imt  qusrcunque  ipfi*  in  prima  ge- 
neratione contingunt ; habent  enim  & alia  quidam 
confcquentia.  Secundus  aurem  liber  tradat  ca  qux 
attinent  ad  diametros,  & ad  axes  fedionum,  & ad 
redas  afymptotos : cum  & alia  qux  & generalem  & 
ncceflariam  utilitatem  afferunt  id  determinationes. 
Determinatio  autem  duplex  eff,  ut  manifcffc  patet; 
altera  quidem  poft  expolitionem  eorum  qux  ad  qux- 
litum  pertinent : altera  vero  propofitionem  uni- 
verfalem  die  prohibens,  qux  declarat  quando,  & 
qua  rarione,  & quot  modis  id  quod  propofiiucn 
cll  fieri  poffit ; ut  in  vigelimo  fecundo  theoremate 
primi  libri  elementorum  Euchdu : Ex  tribus  rr&u , 
sfunlci  fint  tribui  Julii , t ningulum  confli - 
tum:  oprrltt  ualrm  dum  tjufmodi  rtffm  rt/ujum 
tfft  nujmi , yucmutkxunfur  fumantur,  quippe  cum 
demon  Ibxtum  fir,  omnis  trianguli doo  Utera,  qoorno- 
docunquc  fumpta,  reliquo  majora  effc-  Tertius  vero 
conicorum  liber  concinet  multa  & admirabilia  theo- 
remata, ad  (olidorum  locorum  com politionem  uti- 
lia. Pfmm  Latoi  antiqui  geometrx  appellare  con- 
fueverum,  quando  non  ab  uno  duntaxat  pondo  fcd 
it  pluribus  [rr8m  flilktt  aut  pripbtrim  circuli ] pro- 
blema efficitur:  ut  fi  quis  proponat.  Data  reda  ter- 
minari, invenire  punaum  i quo  perpendicularis  du- 
da  ad  datam  redam  fit  inter  ipfius  redire  partes  me- 
dia proportionalis,  i Lutum  qufmodi  vocant  geome- 
merrx;  auoniam  non  unum  duntaxat  eft  pundum 
quod  problema  efficit,  fcd  locus  totus  quem  occu- 
pat circumferentia  circuli  circa  datam  redam,  tan» 
quam  diametrum,  deferipti.  fi  enim  fuper  data  re- 
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T«  F A Init,  ii*  A afyyurnt  » a niru, fukmln 
•nt  r»f  vari  DAT,  tu  B A I*,  AEZ  Wm 
UJaiorit  t%,  mi  E Z,  A T «-pinelr^)  *»»- 

Juuvn  yd  lui* /mu  } wth.  «r  it  7? 

ohpanix  itui,  Ynt  r&itTU  E lAiidr , «7*  x>»5w7a  i 
n IfXtinir  l ia  L ccut  7 «r  agn(q4'< 
n tLu  (Afonjar  xiixAer  mu  iiAinv  «7M  pt  «r  a?  nuXeuti 
i»  7 tpror  HieriAr  7»  Xii  i A E Z «f  ir  it£*r 
tf  A It  aAtVji  r XHr  mittat  f ni *»  «fi jrirv,  ii,  i nlfa. 
t<‘f  T«f  r-dirf  tSaJpam*  aj  Zn  irjt*  iXia*  itfjlui.  i A 
Am liAuat,  vstSi.uVer  unta  «j  of5w  tjfi  nrntlmn  , 741 
r «Tmiii  trini  Inimr  rar  n/uie.  ift* 

'j&  mifji , «nirii  «i/riif  • 7v  7^u»or  &i- 

■vWsr  7»  K E A,  uiu  Xi  ox-ri  Ttfxi  jl,  r iixi ait  vv  *»V* 
• EA,  Miri  Ai  mO.11  «j/rt  nKEA  ^3rsril'«  t A It  t 
Tuyun  » E Zt  »nr  Kj  Jii/utifQr  i&.ovu  f nuit-  eri 
*"»«  «»  r itftmi  vwihnj  iit»  K A «cir  if $Jt  rii 
B r (Uni  ? A B r ufiyJm.  t.ainir  Xi  ti  jX  i E /.  avyiA- 
>**  »<  »«  T»  A T,  Tnft£arii  $ X E A ir  i»  thfn. 
Ttif  ? utr»  lafjJtM'  l*  A tUfimStt  Tf  A P OxAJf-3.  i E Z, 
itnt  i MffS«  r tdrt,  it  &-pi  ii  A,  }inAu  rhi  K E A 
7»u»»  ti  A irrir  epfM btsmi  7f  A T » E Z , fi- 

r*£^  ¥ numr  ar  ^ I r ¥ fi' 

£&C«riu  » Xriiunfu  ntifjiojxli  eb  t»  fui  xtJjfii  r vfr- 
■>»«•  >f  A yburtfCoir  a XiiuiiXQr  nu-m rin  ra  ■vAtvjai 
? Ifrytin,  Sb  tu  •£!<  7»  tofufj  f tuita  frifa'  <i  Xi  ia- 
l XtAurtfit  «vfiarA»  t?  T 7oyJn,  SH 

7«  Tplv  7a  liimH  flifu.  xtcuifo  3 J^fi  tiArmu,  an  l pt  na- 
fuC.ri  tf  a imtjC s>.a  t *ir  ierrt^ir  mu  i A 

•>*»!*  «ei  71'  t*t«  y&  iit  ai-dui  nrttCf,  ifOit*  mf  xjuOJt. 

flAMrar  i icit  itJinm,  it  tj  umtv  Jam  if  7»  Sb. 
SSAa  , Afttiiat  a>an utut  fittyaytir  axnit  , uc  7»r  i/xrt- 

xiitTtn  im  ova ictf«  %?£y.n2>t ?*/-&■  » mf  fnfi,  Xii  7 lui 
1 £r  unyu&ttt  tC/Ufamt’  i-*3v  A ir  7Wf  r-i 77r«  - 

>,uV« t*  jeAiair  Shn/xmittlX,  nt  a/#j!fvr,  i,-  i.umt , 7f*- 
Tti  T ioffi-M»».  (Mi  7VO ue  ir  7a  7«  mejunt 

7santf«  faCtix  tftnytir  ijcry'ju  ftiyiinr.  Xl  ir  n /J/i 
ocfim  tui  yanntt  r vf tit  f taira  niuir, 

ri»  tpMtAbvr  irrnuiiurur , tb  If  mirrut  isytij, 
nurp.tSfiMif  7cu>tb  A'  acrr  0«  n.  uim  n mox  7 iri 
mcfiiiu  oi/ittf  jinm”  w vix  m^tm- 

yaSifiXTx.  7»  Ai  A/710P  7«  i ixt  tj  rir 

i^onu  7m  TifJtJ  , w ner  jevjumdfur'  vi  }*>>• 
t ir  «j».  iba^uuir  «(•a  Xleets. 

fxit.  a Jtte.tr (iit  «7>  Xhrrit  e(f  mrn  tu  /i/.sr'  • cur 

fieTB  tW  «affirrr  I(<wt«iv  71  E2«  ri  fyrn/Jfiir  i A 7 ii 
efivunr  i rvyjpfur  i&SaKitJrr  tircu,  Xi  vim  tat 
vit  uu  mrsjfif  Xitrxrir  tunrxi  tJ  movit/foiT  , 01  ir 
E^rf  « i»  uf  n'«i>  ^-/71^»  Stupraro  «i  «cyriv  jflr- 
Crii  7 ir  tvOal/a  jei yjulrtaif  “ ix  7f(*f  cvSncvr,  cu 
“ ririf  «nu  Tfrd  7rur  Tri^arrof  avoiva^-  Jii 

“ Af  Tat  A»e  7»f  Atiaar  uram*  mirru  fu 7*- 

“ tajiCxrat&pat",  ivi  AXtitvu  an  setnir  iftywra  au 

Iri  sAaf.pai  7»f  Aenii t priori/  «'0  aoi7a  pansAapTa- 
riuirxi.  tJ  A niiar  iS*  ttrinir 

i£  raflAgx  Sur-iuaT*  ytmjfxi  rrfji  7i»r  ru»5ier»r  rw 

SifMr  T^TUf . EsmJtr  tIt»!  iS*r  7i7r  TsAsiwV  ;♦*- 
pietur  aiyerv,  »71  7M  c^/ou/jxiau  ix  aLp'  i rir  trwui» 
a»,-  fin  TAifSrwr  >n7vi  70  nsiapA*  eJsf  Ir 
thrifr,  «M  cOii«  Adfrinr  enTspvpifar  c.pHP  n 

«nrpfTor  ip’  S a x^iirx  rjrScnr  lifi  7iu  ASwar  pe- 

ea  «raUe^ff  -01  t»i  7»  rfuauXTan.  Tenr  ra^.irr  r) 
rw*7*r  , i pi/w  3S  tf  ctiuiir  SJl  t!  wtr  70  cr yCta- 
par,  i»A  -rixat  5 >4fr  of  1 yy  i tfi-.it »f<«  n dei 
‘Tfai  ? A^tinu  tvjfi*/  iii  ■}  ASi int  so- 

Stlat 
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Stw  •fUKHKAHr  X#**'  «»>p  **  kISm 

w «*5  t»b»i»r  76»  JUntfV! 

w*«sm  t»  «yC*«£i».  iueietc  A Jfe&W  c C$tiai,  U> 
vt  thiugn  cvfHr  uiif  unit  nuiit  ij  a ihfcvjnl. 
f^au  -m  *tf«7«  Wf  evehat  iru  innu  iWutfuur 
««i  X»»  r*n  « pim  p nuiV»  7»  mi/  7*  *&£*»/**, 

i>Xi  7*»f  or  iui^n  i £n  7»f  e&t  «(Sit 

ii»  >«f  -da  Ajilya/  v&ut  J1%t  rt/uur, 

S»  w tiyj>nu.u  «yr  ip-Ncf  A^yi-r,  *Jor  I»'  «rtja 
fii»l  nfitiar  mnm  t»  ^3rraj£$i».  «i/u^iir  t.  ^fJ.} n urrit 

f>m>}-uraf  i»  pl  a/oAv^aVy  n7y  iAi  T ssmthfjSi». 

Aoo  &%Ttw  w/iiia»  ci  'Dm/?,  $ AoyV  <ft>- 
9*»toj  iiynei  tuBtiar  Suoard  ’6$ii  ir  tu  Voh- 
•Ktt <f  xvxAoi,  «51  txs  'ikn  r Stjli- 

iui  arfum  r «o&ippMi  ? xwtAV  xA«- 
f^/<tj  tv5«04  Aojpv  ir^et»  t oJtof  Ji$rn. 


&*  femicirculus  deferibatur,  quodeunque  in  circum- 
ferentia (urapfcns  punfium,  £c  ab  ipio  perpcndicu- 
lirem,  ad  diametrum  duxem,quod  propolicuni  cit  effi- 
ciet. Similiter  autem  data  retit-i , fi  quis  piopoiut 
invenire  extra  ipfam  pun&um  1 quo  redhc  ad  ejas 
extrema  dudhc  inter  fe  sequiles  firu;  etiam  in  hoc 
non  unicum  duntaxw  eft  pundhim  problema  effi- 
ciens , fcd  locus  quem  occupat  redta  a pundlo  me- 
dio re&z  datat  ad  redi 01  angulos  dudfj.  nam  fi  data 
reda  lutariam  fecetur,  & ab  eo  pundto  reda  ad  redo* 
ducatur  angulos,  quodeunque  in  ipia  fumpferis  pun- 
itum feciet  illud  quod  proponebatur.  Huic  Ltnilc 
feribit  AfaVonmi  in  Lee»  Rejelute  fubnexo. 

Datis  duobus  pundis  in  plano,  & da- 
ta ratione  insequalium  redarum  : 
poteft  in  plano  circulus  deferibi,  ita 
ut  reda;  i datis  pundis  ad  circumfe- 
rentiam circuli  inclinata;  habeant  ra- 
tionem eandem  datae  rationi. 


jp  S T a 7i»  S«%rnt  etlfAHA  7»  A,  B,  As- 

y*s  Si  0 Tifr  r «CfV  "w*  A,  [wfyvos  Sok 
r*  Sii  Si\  w>pay  n cRrvmjfin. 

E m^a/xfiu  V A B,xj  «ClCAipa&fti  criri  7»  <b&s  7» 
B t*fn,  Kysjmroufn  & -jatKr  r»ir*oif  «Mupr 
met,  ftet^eret  Sr; \ovvn  ‘S  A,*^  tya  « Tvxpi  srO S r 
E A.  £ toAif 
Htu  os  «J  E wc?V 
tUj  AB  >i  A <srG» 
riwBZ,  £ 1}  r-®CW 
tIuj  H.  <petnie»  Si 

Xj  «n  T <i- 
S«At}«  KS  ^ E A 
•jSa,  £ q H r AZ, 

ZB.  £ (uVttKJu 
r«  Z,  2Li&s»,fta.v  Si 
r?  H kCxJjcs  y*%d- 
fl  K 0,  ^eutjtip 
j 071  7ItOH  >j  KO 

wStfipH*  tIuj  AB 
«vir «d/,  >j  yj  H it)- 
fue> 7 dfctAtyw 
WT  AZ.ZB.  «- 
Afy$-o  3 O&J  -J5  TTf- 
C/^fW^TtCtW  «r 
/«isr  -nQ,  m- 
etf  Q A, 


0 B,  0 Z"  ifi  ijSZnill,  2J&  7if- 

T»  i?» ir  i AZ  *Y«r  riu  z 0 >}  0 z xio 
Z B.  re,  wS  r ainLuyuvicu  t&c)  vico  © Z B cwa- 
A^fls  «trw-  ^ioiev  a^t  <«v7»AZ0T«eZB  T£(- 
yavw,  x.1on  i Oaff»  Z 0 B yturirt  rij  uj*o  0 A B. 

? Br?  Afl  «^jsAMAor  q B A- 
i3T9»  Wtwifi  AZ  «CW1  Z 0 ij  © Z «Of 
Z B,  Ajq  «r  Tr^urpj  ij  A Z •30V  1 itu 

•aos  ZB  i A©  -a©?  B A'  £ «r  n ion  a Z 


S* VT  djtj  p.indb  A, B;  ratio  autem  data, 
ouam  habet  r ad  A,firquc  r major : 6c  opor- 
teat tacere  illud  quod  propofitum  cft. 

Jungatur  A B,  & ad  partes  B producatur,  & fiat 
ut  A ad  r ita  r ad  aliam  majorem  quam  A ; fit  ex. 
gr.  E,  A fimuL  rurfus  fiat  ut  E ad  A B ita  A ad  B Zfic. 
TadH.  patet  igitur  r mediam  proportionalem  dic 
inter  E A & a ; iccm- 
que  U mediam  pro- 
portionalem inrcr 
A Z,  z B *.  quare 
fi  centro  Z & in- 
tervallo H circulus 
KOdeferibatur,  cir- 
cumferentia K0  re- 
dam  AB  iecabit; 
nam  rci^a  H eft  me- 
dia proportionalis 
inter  A Z,Z  B.  Suma- 
tur in  circumferen- 
tia quodvis  pun&um 
0,  & jungantur  Q A, 
0B,  (3  Z ; erit  igi- 
tur ©Z  ipfi  M xqiu- 
lis,  &proptereauc 

-4  A Z ad  Z © ita  © 7. 

ad  Z B.  funt  autem 
circa  eundem  angu- 
lum 0 Z B latera  pro- 
portionalia : ergo 
[ per  6.  d.]  triangu- 
lum AZefimilc  eft  triangulo  ©ZB,  & angulus 
Z © B angulo  ©AB  xqualis.  ducatur  per  Bipii  A© 
parallela  B A.  & quoniam  ut  A Z ad  Z 0 ita  eft  e Z 
ad  ZB;  erit  [per  cor.zo.d.]  prima  AZ  ad  ter- 
tiam z B ut  quadratum  ex  A Z ad  quadratum  ex 
0 Z.  fcd  [ per  4.  6.  ] ut  A Z ad  Z B ita  a 0 ad 
B A ; ergo  ut  quadratum  ex  A /.  ad  quadratum  ex 
Ze  ita  A © ad  BA.  rurfus  quoniam  angulus 
ZBn  A Z «CM-  t»  X?r»  0 Z.  cl?K  u>(  >j  A Z 
stsV  7*  >03  Z © i)  A 0 B A. 


* Qpooiamrptstonflr.jEeSKl  AB  at  A ad  BZ  j erit  [per  i*.f.]  B A ad  A Z « A ad  BZ.  S«UeftadBZ  [p tt 
conflt.]  ut  r»d  H:  A icjro  E A dt  ad  A 7.  ot  r ad  H ; unde  [per  4.  A 16-  t.j  T efl  ad  £ A ut  H ad  A 7..  Rurfos  [pet 
conttr.J  Teft  ad  fi  A,  ut  A ad  r,  otfiZadH;  ergoIZ  cIladHui  liadAZ. 

B©Z 
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APOLLONII  PERGiEI 


IX 

B©Z  aequalis  eft  angulo  O AB;  & angulus  A ©B 
[per  29.  i.l  angulo  © B A xqualis,  alterni  enim 
lunt : & reliquus  reliquo  xqualis  erit,  & trian- 
gulum A e B Groile  triangulo  0 B A.  quare 
f per  4.  6.  ] latera  qux  circum  xquales  angu- 
los proportionalia  (unr ; videlicet  ut  A 0 ad 
© B ita  © B ad  B A,  & ut  quadratum  ex  A 0 
ad  quadratum  ex  0 B ita  A 0 ad  B A.  erat  au- 
tem ut  A 0 ad  B A ita  quadratum  ex  A Z ad  qua- 
dratum ex  7. 0 ; ut  igitur  quadratum  ex  A Z ad 
quadratum  ex  Z 0 ita  [ per  1 1.  y.  1 quadratum 
ex  A 0 ad  quadrarum  ex  © B,  Ac  idcirco  ut  A Z 
ad  Z 0 ira  A 0 ad  0 B.  Sed  [ex  fupra  ofteoGs] 
ut  A Z ad  Z 0 ita  E A ad  r,  & r ad  A : ergo  ut 
r ad  A ita  A 0 ad  0 B.  Similiter  oftendetur 
omnes  alias  redas,  qux  i pundis  a,  b ad  cir- 
cumferentiam circuli  inclinantur,  eandem  ratio- 
nem habere  quam  habet  r ad  A. 

Dico  porro  G b pundis  A,  B ducantur  redx  ad 
pundum  quod  non  Gt  in  circumferenda  circuli , 
«piarum  non  eandem  e (Te  rationem  quae  eft  r 
ad  A.  nam  G cfle  poteft,  fadum  Gt  jam  illud  ad 
pundum  M,  quod  extra  circumferentiam  fuma- 
tur [eo  enim  intra  fumpto,idcm  abfurdum  fcquc- 
tur  ) & jundis  M A,  M B,  M Z,  ut  eft  r ad  A ita 
f upponatur  efle  A M ad  M B.  ergo  [per  cor.  20 .6.] 
ut  E A ad  A ita  quadratum  ex  E A ad  quadratum 
ex  r , te  quadratum  ex  A M ad  quadratum  ex 
MBf.  ut  autem  E A ad  a ita  poGta  eft  A z ad 
Z B : quare  ut  A Z ad  Z B ita  quadratum  ex  A M 
ad  quadratum  ex  M B.  &,  ex  iis  qux  funt  fupe- 
rius  dida,  G ii  pundo  B ducatur  reda  ipG  A M 
parallela ; ut  A Z ad  Z B ita  demonftrabitur 
quadratum  ex  A £ ad  quadratum  ex  Z M.  Sed 
modo  demonflratum  eft  ut  A Z ad  Z B ita  quadra- 
tum ex  A Z ad  quadratum  ex  Z0  : eTgo  Z 0 ipG 
Z M eft  aequalis,  quod  eft  impofTibilc. 

Loci  igitur  plani  cjtfrcodi  funt.  Solidi  vero  Len 
appellantur  ex  eo  quod  linrx,  per  quas  ipfonun  pro- 
blemata conftruuntur,  h folidwum  fedione  genera- 
tionem habent,  quales  funt  coni  fediones,  6c  com- 
plures aliae.  Sunt  & alii  Loci  ad  ft/erjfw»  didi , 
quibus  ex  eorum  proprietate  nomeo  impofitum  eft. 
Invehitur  deinde  ApoHonim  in  Enthdtm,  non,  ut 
Pappm  & alii  nonnulli  arbitrantur , quod  duas  me- 
dias proportionales  non  invenerit : Equidem  Eaclidtt 


greflui  eft  f & ApoMomns  de  duabus  mediis  propor- 
tionalibus in  tertio  libro  nihil  inquirere  videtur : fed, 
ut  verifimik  ett,E*<hJtm  in  alio  libro  de  Locis  confcri- 
pto,qui  ad  nos  non  pervenerit,  reprehendit.  Qux  vero 
deinceps  fubjungit  de  quarto  libro  perfpicua  funt.  Quin- 
tus, inquit,  liber  de  minimis  fle  maximis  magna  cx 
parte  agit.  Qicmadmodum  enim  in  elementi»  f ad 
7.  & 8.  3. ] didicimus,  fi  abaliquo  pundo  in  circuuim 
redx  ducamur , earum  quidem  qux  ad  concavam 
lpfius  circumferentiam  pertingunt,  msximam  cflc  qux 
per  centrum  tranfit ; earum  vero  qux  ad  conve- 
xam, minimam  efie  qux  inter  didum  pundum  Sc 
diametrum  interjicitur : ita  & de  coni  ftdionibus  in 
quinto  libro  inquirit.  Sexti,  feptimi,  & odavi  libri 
propofitum  maniftfte  ab  ipfo  Apollonio  explicatur. 

Et  hxc  de  epiftola  dida  furno. 

* Ex  hypothefj  enim  «ft  A M ad  MB  ut  rad  Aj  & ideo  quadratum  ex  A M ad  quadratum  ex  M B eft  ut  quadratum 
ex  r ad  quadrui  um  ex  A,  boc  eft  (ut  fupra  ottenfum)  ut  E A ad  A. 


as»  q var®  B 0 z nj  Oara ©AB,  <<n $1 5 >j «Jssnr 
A © B r q \jsri  © B A I«r,  c oaHuxt  yoi^'  rjy  rj 
Aemq  a&t  r*i  Awirx  *r*r»  noq  '0 puter  ivi  ro 
A © B tu  © B A . tuu  cuiLXcytr  An  et/ 
f<q  aj  tu(  7auf  yuolotf,  us  ij  A (•)  vr&s 
© B q © B if&S  B A , «aj  itf  ro  ibni  A © Trfos 
TO  'imi  © B q A © rpr  B A.  Iw  3 Xaj  u( 
q A 0 xfW  BA  ri  A Z er^if  re  iiw  Z 0’ 
us  apa  r 0 imi  A Z xf  os  re  ior»  Z © r*  imi  A 9 
xfW  ro  imi  0 B,  Xj  2J&'  rin  «f  q A Z Z & 
q A © Tpif  0 B.  aiA  «t  AZ  «CSf  Z © q E A 
xpos  r , >uxj  q r Tfof  A-  xafuf  a&t  q r w(0f 
A q A © irfif  © B.  opuiuf  Js  JftxJiooinaf  omouf 
a } teri  r A,  B ajptAuv  SJf i iis)  fs&dptptuto  5*  ku~ 
xAh  KAupfyoj  f amo*  Aoyn»  T*ff  T,  A. 

Atym  ^q  "en  x?of  aiku  orjftoup  /*q  arTt  c&i  1* 
i piotToi  r A.  B ssrfttiut 

ir  aeni  oTnfeyrvijdfjcot  1 i^Man  e amo  f tu  rqc 
r «fW  A.  « Juvaret,  ytyvA.ru  rrpof  re o M 
Oirlf  f ‘sSdputuK,  £ ei  trrof  Aq^«q  ro 
amo  ccn-m  nu.Z*[orntj  kc&'  i A peto  t«v  visroSt- 
nur,  Xj  tjrtfaz&umo  au  M A,  M B,  M Z,  xj  imt- 
X4nBu  ir  q r xfer  A itTUt  q A M TfW  MB.  H» 
apa  «r  q EA  xfW  A itruf  re  icvs  E A to 
r,  sutf  to  "ilen  A M afcf  r 0 M B.  aJK 
us  q E A «for  A Urut  vaswT)  q A Z xfe f Z B’ 
faV  a^a  q A Z Z B T»  >oni  A M TTpif  ro  3«x* 
M B-  £ 7»  -ss^Hy^i>^,teui  iiw»  ri  B rq  A M 

fl^tAbqAe»  ayayupio.JnxJ^maf  u<  q A Z irpot 
Z B TO  A Z *?or  r»  iiw  Z M.  'tiorfin  io  ij 
itf  q A Z «CM-  Z B to  tt»s  A Z irpos  ro  emo  Z ©• 
fiiq  afa  «i  z © rji  z M.  vxtp  aaiwanr. 

Tixer  «7  fiirhAj  tu  ntaUro.  Oi  ai-  ! uU-u  n - 
fui  titrj,  rfu>  ot&enrjfjjaj  ipi&otr,  is i t»  uk  -^tupAc 
$1  ir  ydpirru  ni  «r1  elrk  e£.^Ai<4r nc  i»  i nuit  r 
*v;wr  # jvrwrr  •An  ai  7*  ufm  Tt^rni  xj  '171- 

(<u  irAKsf.  ria  A tj  5a\m  riitw  »c*r  av^J- 

u 7ftu  urorvuicir  liri  7 «ki  ainir  iXifnrnr. 

il  i^Sr  iw  tlr  »nw  ndrsar  aj  »7t- 

(*t  mu,  Pii  7*  fji  Ufnureu  Sia  pwat  irSxvysr'  in  yi 
F.ZaA/iJW  JjmJt  cvpt  ¥ funt  fiinr  i, i Aoyir,  i>\' 

•i/rir  pan,  u «fei  t J*  fdmr  i i"  «Aax 

tm  (rxiiou  b Tf  fuywloti,  oinif  5 7\  AxUAnlriif  ISii  dfei 

T ir«hs>er  peurrmi  (nnnu  uJ  nirv 

«m‘  w<  iuxxr  Ir  *7ify  ^ <£ajw  «fel  n^uv  jv^viiuV^  tJ  EZ- 
xAaii'»  ^hnafjfn,  *«{  «V  i/dtr  I pifiw.  t»  3 i^r  «fei 
v5  Ttitfn  <J4ar»  a? yiffym  onp  Gi,  w II  nifirfie 
akAyit  tuekir  lAujrta it  tj  fufar.  fc«v 
tfjt  I puiSfUt  Ir  t»  sei  x^deu,  vn  KJi  v nuun  iptrfi' 
«gff  ¥ »1  Alur  dhai puer  ®ty«BrrA«ir  f*ryn So  » a}»? 
xirvf*,  ? Xi  «c^r  tUo  x*fsi»  * M»7«4‘  r m- 

puiu  tj  ¥ zUftAfy i'  n safrn.  vr^uvr  £*7m 

Ir  <rsf  snfn^i  r iCJJpw^  P&.tw 

astuu  i «c/5wk  V»’  «U7(  »ip*7Ul.  )U  TObTS  p.'  Titi  fit 

festa tit. 


DE- 
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CONICORUM  LIB.  1. 


opoi  n p n t o l 


DEFINITIONES  PRIMA. 


e.  I 1 A N » 5er»  7Trx  O&H  w«A V 

Trztpfuai,  'U  W «Vw  n xS 


^ (nyawi,  u3ict  Vrh- 
'up  irjt-iv/  /ts-jffixCAnS?,  <J  fu- 

wros  5"  oiytMtf  i ei55*  -cfei  r f jcmcAV  -o£i- 

& To  «mb  «tAn  ios ay:TO?T*3? , <$*» 
*p£<tTB  ^ y^xpStiaxit  'caw  •?  tuSuat 

'6h$xtuaJ,  >i  ci!yzt£)  U foi  'Gnpxmii  *£'x$- 
pvplt</  aM*Acu,j  xu$*n,  Sn  »k  x-kt^ji 

«££),  r iftQHftf  iSusui  t*  ctTU&i  'Sjjm- 
CttAfaf&W,  XJtAtf  X4*%«t  'Sxspxmu. 

6\  K9pj2w  «fi  cu/TTif,  73  fUfAtmtet  AtftSor. 
v'.  A4«ct  fi,  *rial  ^ot  y 
f(V  VxjukM  Zspt&ffo  iu3utr. 

«f'.  Kaw»  «fi,  7o  4&vojfafef  ^(Ua  %!»» *n 
7 xwtAV  $ -m  ju«m$u  I xopupi*  $ $ & xo- 
xAV  x*rmirf  Vjhpaiuac. 

I.  KofLflco  ii  % iuli v,  70  OT/iM»  0 £ 'TTtt 

fcfop««S4  <£i 

r . A^ofct  fi,  t5o5  'i«<  xcpupVfti  70x1»- 
75W  ? wncAv  xyy&nt  e&uai. 

£.  Bxtf»  fi,  f XiZXAOf. 

Op3v«  m lytA»,  TtJs  <xa&t  ojfloS  t^rra* 
T*[<  /Siffiui  t vs  a&ia* 

$'.  E)otA>nv«  fi,  p*  *oc^  «pV«  %g** 

TttS  TCtj«  &XOWJ  TV«  A$®N tfr 

/.  b fixos  xgpxuA»*  y^XfiUMf,  Jfn * 
o «i  'rorrif'*,  a/^'fU7fo*  #&i  *ssA«  «u^cu, 
5rnc  «7^/»  5a»  w xx/itoA*  «ww 

mc  a,^pf«.Vx»  t'  t*  }f xfAfut  fu.Di<a<y  <v5e«t  ttm 

4»§p>A»AVs,  fiycL  S\aufZ. 

UL.  KsvjqUv  fi  7W  X*/a*t/A*S  yflfifjj*, 

70  •jnpa*  * *$  r«  yptifii. 

»C.  TYray^V»*  fil^i  £ ja^gqutifM  xa.T- 
«xst5>»  *w»  ®^M«Afli». 

<•/.  'CVmiW  fi  ^ fiJo  wiftmAon  ^a/x/i3», 
{» m a xiuftpc*,  a^gt^po»  wAa 

>«*» ?n<  ms  fto  y$ajtfixs, 

*xmu  Tvls  iypfdjloK  a uxiifa.  tui  y-xnuJi 
Krfefi  -met  iu3mxi  fr^x 

‘f’-  Kspcfctf  «Ti  7VT  , 7» 

T<H?  y^M/xairm? «7»  tw  D^HAjftpS. 

n.  Op^ix»  fi  Skf&iurrJi,  cvSilcw,  ?7K  *«- 


*•  ^ 1 *ab  aliijuo  pumilo  ad  circumfe- 
^ rcntiam  circuli,  qui  non  cft  ia 
^ eodem  plano  in  quo  pundhim, 
junda  rcdla  linea  in  utramque  par- 
tem producatur,  & manente  pun&o 
convertatur  circa  circuli  circumferen- 
tiam, quoufquc  ad  eum  locum  redeat 
i quo  coepit  moveri  i fuperficiem  k 
rcdla  defa-iptam,  conftantemque  ex  dua- 
bus fupcrficiebu5  ad  verticem  inter  fcfc 
aptatis,  quarum  utraque  in  infinitam 
augetur,  (nimirum  redi  qux  eamdeferi- 
bit  in  infinitum  produtU)  voco  coni- 
cam fuperficiem. 

a.  Verticem  vcrocjus,mancns  pundlum. 


3.  Axem  autem,  redam  lineam  qux 
per  pundum  fit  centrum  circuli  ducitur. 

4.  Conum  vero  voco , figuram  con- 


tentam circulo  & conica  fuperficic,  qux 
li  circumferen- 
tiam interjicitur. 


inter  verticem  8c  circuli 


f.  Verticem  autem  coni , pundum 
quod  d fiiperficiei  conica:  vertex  cft. 

6.  Axem  vero,  redam  lineam  qux  i 
vertice  ad  circuli  centrum  ducitur. 


7.  Bafim  autem,  circulum  ipfum. 

8.  Rcdos  quidem  conos  voco,  oui  a- 


xcs  habent  ad  rcdos  angulos  iplis  bafibas. 
9.  Scalenos  vero,  qui  axes  non  ad  re- 


dos  angulos  ipfis  balibus  habent. 


10. b Omnis  curvx  lincx,  in  uno  plano 
exiftentis  , diametrum  .voco  redam  li- 
neam ; qax  quidem  duda  a linea  curva 
omnes  redas  in  ipfadudas,  cuidam  redx 
parallelas,  bifariam  dividit.  . 


1 1.  Verticem  autem  curvx  lincx,  ter- 
minum redx  qui  cft  in  ipfa  linea. 


1 a.  Ordinatim  vero  ad  diametrum  ap- 

Elicari  unamquamque  redarum  paralle- 
irotn. 

ij,  ‘ Similiter  & duarum  curvarum  li- 
nearum, in  uno  plano  exiftentium,  dia- 
metrum quidem  tranfverfam  voco  , re- 
dam lineam ; qux,  utramque  lineam  fe- 
cans,  redas  omnes  in  ipfis  dudas,  redx 
cuidam  parallelas,  bifariam  dividit. 

14.  Vertices  autem  linearum,  diame- 
tri terminos  qui  funt  in  ipfis  lineis. 

if.  Redam  vero  diametrum,  il- 
* D lam, 


Ii 


* 

m 


>T 


.-£<  • ?-•£ 


- , 


'S 


» 


* 


14.  APOLLONII  PERC^EI 

Um,  quz  inter  duas  lineas  polita  reflas  pi&ijv  r Jio  -jpw™  *“w  m«  iu- 
omnes  duflas , refla:  cuidam  parallelas  ^ ^ ^ TO;  4>^AV(  ^ ^ 
& inter  ipfrs  curvas  inccncaas , bifa-  - , ...  «,  . , 

riam  fccat.  A^Sar^vaf  /am£u  t WW**  Jfy*  lyim. 

14.  Ordinarim  autem  ad  diametrum  - *•  TimyjuVa*  Ji[ ’6ri  f af&tmcm x*r- 
applicari  unamquamque  redarum  paral- 

“conjugata,  diametro,  voco  cur-  * 1 

vjb  line*  & duarum  curvarum,  redas  p$*#*f“* *j Wjum/Aai* yppfim,  tu$M4'  m 
lineas ; quarum  otraque  diameter  cft,  & rxa-rifa,  hxfxrr^s  S<r*,  vas  r5  t-rip*  o^M«- 
redas  alteri  parallelas  bifariam  dividit. 

ii  Axem  vero  curv*  line*,  ficdua-  «.  A|«c  «fi  WiSiui/rxi/A ns  yg^mm  £ 
nun  curvarum, redam  lineam  i quar,  cum  ^ 

fit  diameter  curv*  line*  vel  duarum  * ~ ~ • ~ i ,a« 

curvaram,  reflas  parallelas  ad  reflos  an-  T w >W«.;  ™ WH».  «e*  «f>f 
gulos  iccat.  t**»*  ** 

19.  Axes  conjugatos  voco  curv*  li-  i3'.  2t^u}«f  xnAa  ct^yw  xa/xtoAxc 
uez  & duarum  curvarum,  refla,  lineas ; ^ <Ljtkr  4ror, 

qua^  cum  fint  diametri  conjugatae,  fibi  _f  » « * - « .. » f « 

invicem  parallelas  ad  rcflosanguSs  fe-  «^Tfe**v« 

eant. 

EUTOC1US. 

Ex  offui  a definitionibus  {AfiUnbts']  tradit  geoe- 
ntior.cn)  conic*  fuperficta , non  autem  definitio- 
nem que  quid  rei  fic  declarat:  qwnquam  Itccbtt 
utique  iu,  qui  volent,  fit  ex  generatione  ip&  defini- 
tionem  colligere.  At  vero  no*  ii»,  que  ab  AfStmi» 
dicantur,  ex  ligurii  lucem  afferemus. 

• SI  ab  aliquo  pundo  ad  tircnmfercncum  cir- 
ca1«, &c.]  Sit  circuli»  a *,  cujui  ccntium  r,& 
pundum  aliquod  fublime  a,  jundique  A » in  infi- 
nitum cx  utraque  pute  producatur  ad  E z.  Si  ici- 
tur manente  A,  A*  feratur  in  circuli  A»  cir- 
cumferentia , donec  pundum  t rurfui  in  cum  Io- 


Af^iuW  Ji  Tm  Ifmr,  yin/ir  ucvvi* « HJttitmt  A- 
pausat,  itX'  i ri  ii  Ri  e^/iAur  i^to 

ji  imt  htofj V«rr  ia  •#  ;vin«<  «*m  w htuZJL. 
»rvf.  t*  A Xr>VV«r  v=r  *^r»  «v*- 


cum  rcilitujtur , i quo  orpit  moveri , deferibet  fu- 
pcrfictem  quandam,  que  qui- 
dem conilae  ex  duabus  fiiper- 
ficiebui  ad  a pundum  inter  fe 
connexis : eam  voco  coniam 
fuperfiacm  dicit  qood  fic  au- 
getur in  infinitum  , cum  reda 
£»  ipf.m  de/cnbcna  in  infi- 
nitum producitur,  verticem  fu- 
perficiei  dicit  pandum  A ; a- 
xem  redam  a r , conum  vero 
appellat  figuram  contentam  cir- 
culo A n fic  ea  lupeificie  quam 
A * Iuli  ddcrtbit ; ocini  verti- 
cem pundum  A ; axem  A r ; 
futim  vero  a«  circulum.  Et 
fi  A l ad  circulum  a b fuerit  per- 
pendicularia, redam  vocat  co- 
num ; lin  minui  , fcalenum. 

Delcribitur  autem  contra  fcaJe- 
nm,  quando  il  centro  circuli 
red*  erigitur , qua;  non  eft 
perpendiculari*  ad  circuli  pla- 
num i ab  ereda:  vero  pondo, 
quod  eft  in  fublind , ad  ar- 
currfercntiam  refih  ducitur,  fic  2 
tnanenie  pundo,  circa  iplam 
ooomtitur : comprcbenfa  etenim  figura  conua  erit 


J teri  iwx  «OV  xu*A» 

Es»a*wiAB,ld«f» 
ti  A.  tj  ■ A 0 leC&jJxi 

n’r  irhjrr  i$'  i*^7l{a^t(»,  ii  Ib  ri  t,  Z.  iit  Ji,  fA. 
ttrm  7 A,  • A B Bifa-nu  %m<  it  ii  B,  Irt^Siv  rjf  ru  f T» 
A B u tu  •TLifipra;,  & t i tini  «Air  Sstiraed}  l$\r 
if^tn  pip&i,  fttrien  thpinJ* 

rrr*.  int  U Ji*  UtptruSr 

r»  A-  tuS$ 

«r.  «vs»  A 

•n  ».  it  ima*  zUtiiy 

7 X***-*'  *irfu)  tvc«w.  *I»  f 
B B,  «<f  imzr*  op. 

j •#  *5»**rr^f  *i>«  vi  A-  S^- 
raj?Af  «iu»  jd)«  ri**. 
^.siV»  yr-ta  vts7I  7 A B xitXt  q 
^ iytpaii-M,  m filti  "AB  cv- 
3»V  «f.>»  J ^ *d«  r»  A'  i^wa 
3»  AT-  Siatrjf  ABwJaXir.  ^ 

UrpriAr«c/rif^  Wab 

l(3ir  -f  turnt'  lit  3 

/ui  «ri*  jmicO 

3 SaCir7vr  xJ- 

U*r  io'  r urff  * «uri 

<u«  md*  *f$**  V ^r«- 
T fcJfA»,  iM  3 7 r-iTit/f»  ff». 

-t  it* mbwrvr  c*3w«<  Hi  f 
kiitit  litJtfihtMt  cdtintr,  r,  nv 


fate».  «j.v 

lofimt  nuiivfciquc  rn^orem,  ,^«1^  minoST,  >^rv ^ jU.w_t.Ji  ^ 

fic  quandoque  atquaiem  fieri,  id  aliud  «que  aliud  dr-  f**  ‘*,K  •** Air» « Ir  t» 
adi  pundum.  quod  tamen  no»  boc  modo  demon-  *j  l*AS**  ^nj).  x^  l'»  «»iW ^ <», 

rtnbunu|-  i**  £ «Ma  ? wku.  lbWW^3ri»«OK. 


» 


i*  r 


p 7%  v, 

. • 


>• 

tA 


■iHBm 


CONICORUM  L I B.  I. 


if 


Ectr  Kuvs  axaXtwe  £ K9f*-G?{  $n  tIw  @sut* 
ax§um>  «13 ■««/•  mrwi  f iori  wpufijr  <&j 
•rfu/  j&ttn»  «^S-mrar  tv$etvv  fiiet,  ptr  «i  iAafr- 
X/Ph  f***  f' * f**}*Pl,  Jvo  <?i 
ixcLnyt  f i )MXtP*  W W *fi  f tri 

lyfic*  *£  1*  etTrumpi 9 kw  tAoosur. 

Esa»  ««01  «rrAtalr , » <3inf  ^ • A II  T m**©'» 

Xatafi  A 71  A fUfuTiiP.  t*r«  n lire  T»<  Mfo?*#  7tv 

«MMfi  **'»«  X5»  7»  \sT>«i«mr  ^rWbt'  y£rm  iy»- 
fA-«>  »7W  *n  7»<  r»  A B r «**»  ««Ttw,  « 

i»7*r  , a i»sar  IfnuriiT»#  «fjTl £»r  X3i  rar  «ferpfila,*, 
»r  f « -f  meytitf  » A E,  g»f  «AifSa»  ri  w- 

7?:»  7Tv  xmAm,  w tsri»  70  K, 

xai  in  ru>  E »»r  7«  K i n^ev- 
a E Kt  <ji  IxCflAiSu  Sti 

7o  B-  ruri  r B A, 

X»o  “mu  <sfe*?i- 
ft«u  **p'  7»  E»  tu  Z E* 

ER  v>  ntf  ii&7\f-a  7«  B 
tu  A B,  B T,  nui  iTj£c*x9»* 
ea,  ai  ZE,  EH,  & Z,  AH, 

EA,  ET,  AB,  BT,  A A, 

A T.  t» m I»  Im,  tiny  1 

E Z c«3m  t$  EH  ci&tvt  * 

ilii  )*f  VtApt^at  VSVTMIMI, 

*:  iri  J*i  uu  *V<  i fSit  R A E‘ 
f*£«w  S{<*  r A Z 7*  A H Sei» 

Jnr.  saccAi»  It» « a AB  Wb*- 
fipcw  7?  BT  Slr»  «a  , ’ju 
• BE'  Aonni  «qu 
i A Z E 7f  E H I'  K-  ira- 
Ki  V>'  A E 7?  E T’  w>« 

Ji  Kfj  «ejr  Cf3ir  i A F.- 
fiX«K  i{J  a A A 7»  A r Sii» 
io*.  ifMUff  «M  xai  -mm  <f«. 
y^iumu,  im  arnyjtm  -ait 

A E a TRf  A B 1 inu.  aaA.fr  ini  iftyrti  n AFZ 
<{9>  iit  juti»  » wt  A E Z , fa^ai»  ffit  1 A Z 7*f 
A E.  <W  aaAj»  £$r  a E A cmSZu  t«  EI,  I ni 
Kpi  «Sy*t?* m i E Z A f L/.  afetpufidf,  xuti  /i  xai  cr^f 
Sf3i<  a A E*  r A Z *:a  r AA  sArtax*»  Sjt.  ixi  aurm 
xj  » A A -f  A B Jatm»»  Ecti.  stm  tr  i A E # A Z Wo- 
aur  i j i iAA^AA.  i Ai  A A ^ A B’  itayr.* 
itn  a A E,  Mtyvt  J «AB,  iri  A *7>to»  i At  T»e 
isi«71&r  ««jar  S2>». 

AAAi  /I  r tt^iior  titIit»  tan<  nABT  xilaAj,,  «r 

lar  7Rf  SwT9ii(  tjf. rigati  1 A E'  XoU  HArfdar  «sAi»  7» 

K4*tfa»  T «JkA*  7»  K|  ^ tM^Sv  a E K,  a)  «KaJrSo. 
tTi  70  B>  Tj  %-f&r  ei  AB.  Aa  xcu  iiAa^j«rar 

Xi  «w  -yifjfaffKU  aaf’  ir-7t?a  r 0.  ai  9Z.0H,  ^ 
•sef  irj.Tiyi  7«  B,  co'  A B,  B T,  Xj  fcr^/^Saw  ai  EZ, 
EH,  ZK,  II  K,  AZ,  AH,  AB,  BT,  K A,  KT,  AA, 
A B,  A T.  Ith  k»  in  Sii»  a 0 Z 7ipjj«;»fa  rl  6H,  xai 
J*t i«  ifa  h van  0 K L 7?  va«  0 EH  S?i»  Ira.  itm  5» 
5 Z K e«3*«t  7jiKH  i?l»  /m,  i*  aa'»«fa  W*  *w»»  j » K E- 
Wrrt  .i*»  a ZE  7»  HE  Sei»  »».  Ini  a»  a ZE  &i3»«  7f  HE 
Sei»  tfa,  juira  |)  *j  «ei»  ifSif  a B A'  (litu  ip«  a A Z 7? 
A H Sii»  w».  aatAf»  ini  h>  S2h  i B A 7f  BT» 

^ yori*  ift  'h  \ai  A K B t»  <m  T K B Sii»  ira'  M lj 
>.H7»  »if  7*V  Xm  Sf5i»  a v®i  A K B Aaf»?  «r  «r  Xa»  i{- 
5i»  7»  vio*  T K E Sit»  »»«.  Ith  ar  a A K t*  T K 
Sit»  «n  , ix  tufift  }af , Utra  Ji  * E E,  Xii*  XUi»  «», 


Si  i vertice  coni  fcateni  ad  bafis  circaoifcTcn- 
tiam  rcdx  ducantur:  omnium  redarum  i 
vertice  ad  balim  du£Urum  una  quidem  mi* 
nima,  & una  maxima  erit  ; diue  vero  tan* 
tum,  cx  utraque  parte  minini*  & maximar,  in- 
ter fc  aequales ; at  qu*  propinquior  elt  mini- 
me fero  per  minor  erit  remotiore. 

Sit  conus  fcalenuj,  cujus  bafis  a £ r circulus,  ver- 
tex autem  punctum  A.  £c  quoniam  rc&a,  qux  i 
vertice  coni  (calem  ad  fubjcaum  planum  perpen- 
dicularis discitur , vel  in  circumferentiam  circuli 
abi'  cadet,  vel  extra,  vel  intra:  cadat  primum 
m ip&ra  circumferentiam  , ut  in  primi  figura  ipfa 
A l i fumptoque  circuli  centro  K , ab  ipfo  E ad  K 
ducatur  ek,  Sc  produci- 
/k  tur  ad  B : jungatur  autem 
i A , & ex  utraque  parte 
puntti  r.  fumantur  circumfe- 
rentur dux  aequales  z e,e  H ; 
itemque  ex  utraque  parte  B 
fumantur  alix  dux  «quales 
ab,  B r j ficjungancur  ze, 
EH,  A Z,  A H,  E A,  E T,  AB, 
bt,a  A,Ar.  quoniam  igi- 
tur redta  ez  [per  »9.  3.] 
aequalia  eft  ipti  Eli,  «qua- 
les enim  circumferentias  fub- 
rendunti  communis  autem 
& ad  rerftea  angulos  A E : 
erit  [ per  4.  1.  J bafis  az 
btfi  A H xqusJis.  rurlus  quo- 
niam circumferentia  A B x- 
qualis  di  ipfi  Br  circumfe- 
renti*, & eft  B E diameter 
circuli ; reliqua  A z E rcli- 
qux  E 11  r xqualis  erit : qua- 
re & reda  A E ipfi  Er. 
led  A E communis  eft  utri- 
que, & ad  redos  anpulcM : 
bafis  igitur  A A «qualis  eft 
bafi  a r.  Similiter  edam 
demonftrabtmtur  inter  fex- 
quales  quascunque  ab  ipfa 
A E vel  A b xqualiteT  difbnt.  rurfua  quoniam  trianguli 
A E z angui  ai  A EZ  redus  eft,  reda  A z [per  18.  1. 1 
major  erit  quam  a E.  & rurfus  reda  B a major  eft 
quam  e z,  quoniam  circumferentia  ez  a major  eft 
quam  ipfa  E z circumferentia  j communis  vero  & ad 
redos  angulos  a e : bafis  A z minor  erit  quam  A A. 
eadem  quoque  ratione  & A a minor  quam  A B.  quo- 
niam igitur  oftenfa  eft  a E minor  quam  A 2,  itemque 
A z minor  quam  A A,  & A a minor  quam  A b : ipfa 
quidem  A E minima  eft,  A B vero  maxima,  & ipfi  a E 
propinquior  remoriori  fctnper  eft  minor. 

Sed  cadat  perpendicularis  extra  circulum  ABT,  ut 
in  fecunda  figura  AE;  & rurfus  fumatur  circuli  cen- 
trum k , jundaque  B k.  producatur  ad  b , de  jun- 
gantur AB,  A e.  Sumantur  praterca  dux  circumfe- 
renti* arquales  ex  utraque  parte  pundi  e,  qux  fine 
e Z,  ©H,  dc  ex  utraque  parte  ipfiusB  alix  dux  fuman- 
tur a b,  b r,  & jungantur  E Z,  E H,  z E,  H K,  A z,  A H, 
A B,  B r,  K A,  E r,  A A,  A B,  A r.  itaque  quoniam  x- 
quatis  eft  circumferentia  ©Z  ipfi  6K,  Sc  angulu* 
© E z angulo  © E H [per  17.  3.]  aequalis  erit.  Quo- 
niam igitur  reda  z E redx  E H eft  «qualis,  ( ex  cen- 
tro enim  funr,)  dc  ek  communis:  ergo  bafu  ZE 
xqualis  bafi  H e.  quantam  igitur  reda  z e eft  aequalis 
H £,  communis  vero  de  ad  redos  angulos  E A : bafis 
A z bafi  A H eft  «qualis,  rurfus  quoniam  circum- 
ferentia BA  «qualis  eft  BT,  dc  angulus  A EB  ipfi 
r eb  ; dc  reliquus  ex  duobus  redis  A E E reliquo  r e E 
«qualis  erit,  quoniam  mjtur  A E,  r E inter  Ce  «quales 
fune,  fex  centro  enim  lunt,)  communis  vero  e e,  dux 
duabus 
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& alix  omnes  ad  invicem  xqualcsdcmonfirabuntur,  ^ *>  J«X(5*nr*u>  •*  *»»  «n^wu  ^ AB  W 

quxib  ipfa  ABveUe  ABtMM.  £ follie 

aequaliter  diftint.  Sc  ^BZSirWara,,  „*> 

quoniam  fper  8.  ?.]  EO  A'  ; R A. 

minof  eft  quam  E z,  ^ ” ^ ,*c^,  * “ A 

communis  vero  & ad  ^en  *f*  • Mm* 

redi  os  angulo»  E A : erit  jy/uj  f AI  Rrr  vJajui.  ». 

bafa  A 8 bafi  A Z mi-  , V / ffj  MiiniiUrE  ipsa?»- 

nor.  turfequeriinre-  ///  M - uu<  * 

£ ///  ! I 

major  eft  omnibus  qux  / / / fi>  **e*niwi.«i*.r  ptifm,  ffir. 

ab  eodem  punflo  in  X / / j j j 5 w aerrp  <f 

convexam  circurofercn-  / X / / / wytiiiav*,  n \m  A E, 

tiam  cadum } Se  retfan-  / / / / / / EA  int  tJixi  4 E Z,'»tv 

£?£££$£  //// 

EZ,  quando  EZ  arcu-  /r  A/  / / I **  " *E  «efr  EZ  * 

Ium  contingit,  ut  often-  , 'f/  i'  j •&’*  EA. 

fijm  eft  in  tertio  libro  ' / S I /sO>4  / / S?ir  J E Z rar  EA, 

elementorum  [ propoC  / //  //tW  iri  >Jf  i i»m  t«  ifct. 

J-/'  Jy-  *?*  ™ Mxefc  K., 

E A.  eft  autem  e z tna-  7>\  7 /g . K*»  f*. 

jor  qumnEA,  fcmpcr  \\  i/  \ ■ABwEZ.  W& 

enim  propinquior  mini-  f/  »EZwBA  &n  U£r. 

mx  minor  eft  remotio-  X - n ^ «Of 

ri : quare  Se  ab  major  — ipBir  i E A-  ai* 

quam  E z.  quoniam  igi-  • AZmAAftiri^. 

tur  EZ  minor  eft  quam  B A,  communis  vero  Se  ad  re-  «r.  «Air  itti  ira  £ir  i AK  Tf  KB,  *wr*  ii  « 

dos  eft  £A:  bafi*  igitur  A z minor  eft  bafi  A A.  rur-  Ke-  L i,  ^ ak  kp  W tr  m - • « 

fus,  quia  eft  A x «qualis  M,&Ki  comtr.unU ; erunt  - E K ' • ■ - ’ . . . * *B  * E ,,^r 

duas  A X,X  E duabus  E a,x  B.hoc  eft  toti  E K Baeqnales.  .**  r E * f*  . „***  " A K,  K E f A E wir 

fed  dux  AX,  KE  majore*  lunt  quam  a E • ergo  & BE  _*aj  ■ B E <oc  w A E S2r.  toA./»  i-r„  i 

rrtijor  quam  A B.  Rurfua quoniam  A E minor  eft  quam  A E T*r  B E SJir , xtoi  coi  «^jr  5 

BE,  communis  autem  Se  ad  redos  angulos  E a ; bafis  EA-  Urs  i a a 4 AB  Ki»  ixia» „ 5, 

A A minor  eft  befio  B.  iuqoe  cum  o e minor  fit  quom  i A e nr  AZ  (Sr  Wo»r.  i Si  A Z i A A,  S Si  A A 

AZ,  StA  zminorquam  A A,  St  A a quam  Al:  mi-  J A n-  »,  :Ad  ■ n 

nima  quidem  erit  a 0,  A B vero  maiima,  Sc  ipfi  A 0 - , ’ h^n  ^ A ®*  1*  • 

propinquior,^. 

Poftremo  cadat  perpendicularis  ae  intra  circulum  , AMi  JW  • ^3»tk  a E *w»  irxir  ? A B r H 7. 
A B r H z,  ut  in  tertia  figura,  futeptoque  circuli  ccn-  xuus»  in  Ha  i tchn  ui  uAapdv  7»  «ir- 


ut  AEad  EZ  ita  EZ  ad  jj'; K/ 

EA.  eft  autem  ez  ma-  V\ 
jor  quam  EA,  fanper  \ \ j/  x 

enim  propinquior  mini-  xXs.  f/ 

mst  minor  eft  remotio- 

ri : quare  Se  ae  major  — 

quam  E z.  quoniam  igi- 
tur E z minor  eft  quam  fi  A,  communis  vero  Se  ad  re- 
dos  eft  e A : bafis  igitur  A z minor  eft  bafi  A A.  rur- 
fus,  quia  eft  A x «qualis  K B,  fit  K £ communis  j erunt 


tro  x,  Sc  jundh  ex  produ- 
catur in  utrimque  partem  ad 
puoSta  B,  0,  Sc  jungantur 
A 0 , A B.  fumantur  autem 
ex  utraque  parte  pundh  0 
circumferenbx  aequales  02, 
0H,  Sc  ex  utraque  parte  pun- 
di  B xquales  AB,  B r , 
Sc  jungimur  Ez,  eu,  zx, 
x II,  A Z,  AH,  X A,  X r, 
E A,  E r,A  A,  A B,A  r,  A B,  B r, 
Quoniam  igitur  ©Z  circum - 
ferentia  eequalii  eft  circura- 
fcrcndx  0Hj  angulus  igitur 
exz  [per  a7.  3 ] angulo 
exileftxqualia.  Sc  quoniam 
x z aequalis  ipfi  x h , Sc 
x E communis,  Se  angulus 
ZKE  aequalis  angulo  HKE; 
ergo  Sc  ZE  bafis  bafi  HE  x- 
q uilis  crir.  Quoniam  igitur 
Z E aequalis  he,  Sc  a e cora- 
munir,  Sc  angulus  zea  aequa- 
lis 11 E a ; bafis  igitur  A z bafi 
A li  xq Ullis  eft.  rurfus  quia  cir- 
cum ferent  ia  A b xqualis  eft  dr- 


vft»  T kuxAw  ri  K,  ^ Wi? «xl^da» 

• Eli  ui  ip  <^7v« 

•m  ftif  Hi  i»  B,  0,  £ 

«1  A 0,  A B.  t, 

Xii»  Inu  &Wip*OJ  TVf  iraTtfel  f 
0,  i 0 L,  0 H,  a,  i 'jTlf* 
? B «J  A B,  B T,  19 
«S  E Z,  E H,  Z K,  K H,A  Z,  A H> 
K A,  K T.  E A.  E T,  A A,  A B, 
A T,  A B,  B T.  Initfffiiez 
4&jptf**t  r*  0H,  9 yutitt  Zfxi 
xtri  «K  Z t*  iio»  0 K H 
&r  Ira.  £ isti  ira  Qtr  i K Z 
Tf  K H.  wir»  ;J  J K E,  *j  ytnut 

• vwi  ZKE  ymp  tp  uw»  H K E 
rdr  Ira'  $inc  if*  1 1 E t»  H E 
£&i>  Ira.  ini  «r  * Z E r»  H E 
K»r  Ira,  Utm  A » A E,  9 ymi* 
> \sori  ZEA  jmrit 1 7»  xai HEA 

Xtir  ira-  (Uen  i A Z Tf  A H 
Sir  Ira.  mAir  Iwh  Ira  52«r  a 
A B rf  B T,  yuiia.  ift 


cumfaentix  » r i angulus  a x B angulo  r x b aequa-  a ►*#  A K B y0tf  t*  vn  r K B S2»r  ara-  w$s  ‘JLh  ,n 
Ui  ent:  ergo  4e  reU,oo.  «,  doobo.  refluxe  I ,di.  W t u tfdxr  i \mi  A e E ton!  #.r  w fi  rf 
quo  rei.  qooauio  igitur  A e Kqiulij  e r,  eomreu*  rei »,  W I™  !r  i x I ri  er  Si  '«T-ri 


Digitized  by  Google 


CONICORUM  LIB.  I. 


fi  1 E K.  %*  yrtla  1 vit  A K E j* iri*  t*  vere  r K Ii  Rir 
Wr  &at  i<«  « A B t»  r E Rir  in.  ini  Ir  i A E tJ  r E 
fti»  ira,  «uri  A i £ A,  ^ ynda  i uv*  AEi  7i  \jra 
TEA  *ra*  &f*»r  «t*  iiiATiAI'  Rsr  tn.  ifatlut  j xj 
■mtnu  foySimrw  tu  inr  WABi  -f  Ati 

mu.  vi  i-rti  it  uio?  ni  ABT  i3iw  £*  *- 

npiitr  ii  E,  o»  JUrTf*»  ? «mU»*  lapr*  /^i  a 
B E»  i*«a«ni  3»E0i  ia»  S'  1 i}^r«»  t*  E 0 -f  inimc/t 
Rt»  biga» • ift  » E 0 j*r  E Z Rir  4* Amt.  w !#•)  i 
0 E f Z E bJLoxur  Ri,  utri  A t,  mdf  •f*‘r  tinxit  » 
£ A'  ftwtf  «f»  «iH  pJtTUrf  -f  A 7.  t/JcMrT  S(t.  m Air 
ivti  S fC  E Z ryyAt  in  r « E 0,  » i EA  v^arrif®,  SAiv- 
*rt.f  Rir  i B Z -t  EA.  WW  »»  ikAstttr  i E Z f EA.  xwri 
3 rij  nfjt  ifS&  l*i  r oi»7sir  i E A-  &l*<  i A Z /Sal. 
en*  -f  A A Wwj  R?.  asA/r  Sth  ara  i A K ?r  B K,  nani 
A i K E'  ^«AK.KEAtiiwBK.KE,  r*7snr  «ah 
tr  B K E.  tln  umt.  «m'  ai  A K.K  B -f  A E pri^wii'  itn' 
^ » EB  Jf«  ^ BA  [Ab^art  R».  mKir  l-xti  i E A •}  B B 
l*jt&n<r  R»,  *wm  A tj  ofjf  t<3«Lf  twnu  l BA*  {liat 
Sj>a  ; A A 4 AB  Rir  **«!»*».  hni  h i A 0 f 

A Z i/la jw,  a 3 A Z **f  A A.  i A A A 4 A B’  fAajjra 
AS,  tf-ti  i$r. 

k x<tppZf,nTK  kw  i»  it><  <&j- 

2l&fUT{w  Ka.}jji,  x,  ut  jK(f.]  T*  ir  i r»  £b- 
Triii^  hth  ¥ i*j  v*5  awAirJ^i «,  «paifa<-  «uu7tu  j8 
i*  f<rir  ir  iri  OniSp.  o 3 *•>*«  manr  kr  Issi  ©.uwva* 
?f»>ufu«  a A B T)  v|i*  «uth  c^dfMu  mr  ai 


nu  vero  £K,&  angulus  a K 8 angulo  r K E aequalia  : 
bafu  igitur  a 8 bafi  r E eft  xquslu.  quoniam  igitur 
A E cft  xqualis  ri,  £t  ea  communii,  Sc  angulus 
aea  xqualis  TEA;  erit  St  bafij  A a baG  A r *- 
qualis,  eodem  modo  St  omnes  quas  aegualiter  di- 
funt  ab  ip(a  a B vel  A e inter  fe  squales  demon- 
Hrabuntur.  & quoniam  in  circuli  a B r diame- 
tro fumitur  purxfium  E,  quod  non  cft  centrum  cir- 
culi: erit  B E maxima,  E©  vero  minima,  fic  femper 
i pii  E © propinquior  minor  remotiore  fuerit  • adeoque 
E®  minor  quam  BZ.  gc  quoniam  ©E  minor  eft 
quam  ze,  & ea  communisSe  ipfis ad  redoa angulos; 
bafu  igitur  A © minor  bafi  A z.  rurfuscutn  ez  pro- 
pinquior fit  ipfi  E©,  EA  vero  remotior ; erit  ez  mi- 
nor quam  E A.  quoniam  igitur  e z minor  eft  quam 

EA,  communis  vero  Sc  iUij  ad  redteu  angulos  EA  ; 
bafu  A z baC  A a minor  erit,  rurfus  quoniam  a k 
xqualis  E K,  K E veru  communis ; dux  A K,  K E dua- 
bus B K,  t£,  hoc  eft  toti  B K E , xqualei  funt.  fcd 
AC,  KE  majores  fune  quam  Ai:  quare  Ei  major 
eft  quam  £ A.  rurfui  quoniam  E a minor  eft  quam 

EB,  communis  vero  Sc  ipfis  ad  angulos  redas  EA  , 
bafu  igitur  A a minor  ell  baft  A B.  quoniam  igi- 
tur minor  cft  A © quam  A z,  Sc  A z quam  A A,  Sc 
a a quam  A B : minima  erit  a e,  (jre. 

1 Omnis  curvx  linex,  in  uno  plano  exi  flentis, 
diametrum  voco,  ^yc.  ] In  uno  pfano  dixit,  propter 
beltcen  cylindri  Sc  fpberx  i hx  enim  non  funt  in 
uno  plana  quod  tutem  dicit  aufmodi  cft : Gc  cur- 
va linea  Air,  Sc  in  ea  paraUclx  qusedam  redx 
a r,  a e,  z h,  © x j a pundo  autem  b ducatur  b a 


A T.A  E.ZH.0  K.  *,  JV>xSv  5ur»  ? B coSna  i B A Jiya 
«ivar  7VA»«tc'  p» n»  ttlvf  A B T yf*fifut  pC 

I4>*>  ¥ B A-  xtpqbv  A ri  B*  rrnyiAfax  A Sii  9 B A 
q^Tii^Sw  ij^cxr  r A T,  A E,  Z H,  0 K.  «'  A BA  Ji%t 
*>  *df  Tturii  tur  ijpt  &>.httu. 

e O fuluf  3 K9i  KOftiru\o9  ^afufutv,  Xj  *» 

ityf . J Ei»  i*fJ*Tvfur  tui  A,  B X*uu*f.  ^ ir  tinxit 
-jir  r A,  E Z,  H 0.  K A.  M O **&»».*<  ,r±  f AB 
Airy^fLu  Ip  iy,7ip«  i £f  Ttfinru  vit 


reda,  qux  ipfas  parallelas  bifariam  fecet : linex  igi- 
tur a b r diametrum  , inquit , voco  redam  B A;  Sc 
verticem  pundum  B;  ordinarim  vero  ad  ipfim  BA 
applicari  didrur  unaquaque  redarum  A r,  A E,  z Hj 
ex.  fi  vero  b A ip£u  parallelas  bifariam  Sc  ad  redoa 
angulos  fecet,  axis  appeihtur. 

* Similiter  & duarum  curvarum  linearum ^c.] 
Si  enim  incellexerimui  lineas  a,b,  Sc  in  ipfis  paral- 
lelas TA,  EZ,  H©,  EA.  MN,  IO.  Sc  redim  AB 
ex  utraque  parte  produdam , qux  bifariam  paralle- 
las dividat : ipfam  quidem  a b voco  diametrum  tranf* 


h ? A BJW**  nhtt)'.*,  zfcuttf.,  wyszu  3 r x*h uZr  *m  verfam ; vertices  linearum  puoda  a,b  ■ ordinarim  vero 
A,B  J»u«a-  7intJuV'«r  /i  ¥ A B -rat  T A,  E Z,  H 0,  ad  AB  applicati  dicuntur  r A,  E Z,H©,K  A,  M N,SO. 
EA.MN.2  0.  h j /f#t  myr  i?$ie  tirit  7 iurtit  at  fi  ipfas  btfarism  & ad  redo*  angulos  dividat,  tranf- 
*Z*r  rj.\fiTv.  ti,  3 At yian  m •*  * fl  P.  -rar  ^afu*  axiiappcllatur-  ii  veru  reda  ducatur ,ut  n r redas 

E rt. 
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rs,  em,  H KjGA,  zn,  40  ipfi  ab  parallelas  bift- 
riim  fccani , reda  diameter  dicitur,  ordinarim  id 
diametrum  nr  applicetur  unaquzgue  redarum  rs, 
tM,HK.OA,  z K,  4 o fi  bifariam  fle  ad  re&oa  an- 
gulos iplam  fecet,  re&usaxis  dicitur,  at  0 redae  A B, 
nr  fibi  invicem  parallelas  bifariam  fecuerint,  conju- 
gat* diametri  dicuntur,  quod  (i  bifariam  fit  ad  rc«os 
angulos,  conjugati  axes  vocantur. 


71,UW.  Sf5iA  ? afcfUTfit  Ij 

Sb  7 n P il*f**it*r  irjn  ™ rs,  EM,  H K,  ©A, 
Z N.  A O.  w'  fi  tyfc*  tp  «e)r  auiit*  rif/r*/,  S^j wr 

ifiit.  Mr  A ai  A B,  n P li}M  7V«n  T*r  i»J&av 
JfytoiKtr,  Aijomu  afafurfai.  ii t ti  a} 


PROP.  I.  T!>tor. 

Rcdbe  linea:,  quae  i vertice  fuperficiei 
coniae,  ad  pundta  quae  in  fuperficie 
funt,  ducantur,  in  ipfa  fuperficie 
erunt. 

SIT  fuperficiei  conica,  cujus  vertex  A,  & 
fumpto  in  fuperficie  conica  aliquo  pun&o 
B,  jungatur  rc£la  A r B ; rcib  A r B in  fuper- 
fide  erit. 

Si  enim  fieri  potcfl,  non  fit  in  fuperficie,  fic 
reda,  qux  fuperficiem  deferibir,  ut  A E;  cir- 


IIPOTASIS  Ct1. 

Ai  ^39  TfA  xc[Mpne  TTS  x&nw'Gl<p*rtuL(  a.y. 

f&P oq  tJ$Mcq’&7  T«  c i 'GhpMiux  0v44.ua.,  & 
th  'Chyxiua.  uni. 

U ITU  mnix.fi  ^TnCateuL,  ijf  > ra  A «j- 
**“'  [UKr,  x,  tifyip&a  71  «!/*««»  coi  f xevftx^r 
c^7^*a«arc  7»  B,  ian^rwjj&ai  Ttf  tiAea  jj  A r B' 
ii/iiiA  4 A T B ir  t>*  JfatyeitHX  »?w. 

Ei  yi  duuemy,  fv«.  *«f  «V»  B 
7&u  ij  A E*  a j KwtA^sK 


culus  autem,  in  quo  ipfa  A E fertur , fit  E Z. 
itaque, li  manente  A,  feratur  A E in  circuli  E Zdr- 
eumfcrcnria  ; per  B pun&um  tranfibiqatque  erant 
duarum  redarum  iidem  termini : quod  eft  ahfur- 
dum.  non  igitur  it  punfto  A ad  B du£h  reda 
extra  fuperficiem  cfl : ergo  in  ipfa  fuperfide  erit, 
quod  erat  dcmonftrandum. 

Corollarium. 

Et  conflat,  fi  i vertice  ad  aliquod  putidum 
eorum,  qux  intra  fuperficiem  funt,  reda  ducatur, 
illam  intra  fuperficiem  conicam ; & fi  ad  aliquod 
eorum  qux  lunt  extra,  extra  fuperficiem  cadere. 

E U T O 

De  figuris  diverfis  vel  cafiboa  theorematum  illud 
fdre  oportet,  cafum  efic,  quando  ea  qu*  in  propofi- 
tione  dantur  poficione  dita  funt : ipforam  enim  dif- 
ferens tranfmutatio , eadem  concfuGone  manente, 
cafum  facit.  fimiliter  etiam  fle  i conftru&ione  tranf- 


se*9-’  * fopf)  «i  A E,  e E Z.  iar  St  fursnsf  S A 
txffuvf,  1)  A £ tuBOtt  tyifflxam  f i?  E Z xukAk 
‘B&QipficK,  1??«  mti  2]&  i B or/fAtiu,  K Uttf  Sus 
luBnvr  tb  eunti.  mpgemr  aimv.  i*  cv>jl  n 
>ir»  B*  A <£tj  tp  B Sx^Oytv/JiM  to&Het  tx  kw  it 
TB  impeufia.-  iv  tj  apx  «■<. 

Uig/Tfut. 

Kaj  I petnfet  'on  ittr  am  *£  x9fVy*if  c&i  77  e*r 
fiHif  t cnif  t‘  <j7rfP<ti,tteu;  zF^dsx&i  tu^«<a,ca- 
roe  wtr«5  ^ (Jontyartieti ‘ t iets  3in  71 

f c*TOf  dkXj&xJBy,  Cierer  t$n/ 1*  JJntpMHct*. 

CIUS. 

niti  r zUsfar  Ia/  «Vn m r 

■ra/r  7wi7vr  irisr,  a 77  jriinf  yit  kn,tn  ri  it  i?  ayrnen 
AAfA«  Tf  3«^  i A5irk  1 3S  a|_«cof/<-  «i/7M  (U*7»Air^r, 


_ Gta  fit  eam  cum  igitur  theoremata  plures  cafua 
labcint,  una  eadem  que  demonftratio  omnibus  con- 
gruit fle  iiidem  elementis,  prxterqoam  in  paucis 
quibufdam , ut  drincepa  explicabimu*.  ftaom  n»m- 


¥ rtun  BiprtflafunK  ernt,  r*//7  t iw  T.Znt.  ifttitH  A'  tj 
5as  l jstvikw  /HT*v2i f&rr  >J*»5  miyif  5 *?«f- 
owr  lyjtjmr  7 3tmftpui-rmr,mtnuc  l auii  4nIAiP//  ifulf» 
Hi  T oirna  iPSf  -“* 
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gf  ;J  77  "Nv1»KJt  Tffir  Ai  77  >MU- 


CraLffooi  / ihwtlat,  77710  7»  B,  nari  p W 

¥ ^T<r7if0  orai,  ^ linAjtt.-,  1 (irarrip*  ¥ 

yJjO.ii  • &nm{*-  rmi  A tii  ■?  ww  *wjtlxu  ajrnx  th- 
x titiytf.  «n  5 t»  3i «'?!■,««  «c?<n?»T8  ('Hjirsj,  otj  »* 
i3i  mrn  fJ:  nuiix  oii  4 » nfirtiat  KtyCarifJbx  Jti- 
^sAtyruti/j»  l tAiStit  dH  -t  Zhpu**t  Rb.  irxk  m 'Ams  ui- 
rit  • m $ nafvp b rtA W Ai  tb  *,  \lr'  udtiat  t»  rapdt 
uij:r  «£/*  7*  k«»wJh  ¥ ^rrsan.Bj  )«;<f «3^  ¥ jutwkIou  «b- 
fimiw.  mi  A'  «77  «AjOir,  « At>7ierr  3uffqu«  «IW<. 


i? 

que  primum  theorem»  rr«  habet  cafiii,  propterea 
quod  pundum  B in  fuperficic  fumptum  interdum  qui- 
dem in  fuperheie inferiori  fumitur,&  hoc  dooboamo- 
du,  vel  fupra  circulum,  vel  infra;  interdum  vero  m 
ea  qux  cfkid  verticem.  Hoc  igitur  theorema  olbrn- 
dere  propomr,  non  quaelibet  duo  ponda  conjungentem 
redam  in  fupcrfidcefle,  led  cantum  rcCtaiuqux  ad 
verticem  ipTum  vergit:  cujus  aula  cit,  quod  conica 
fuperficics  efficitur  a reda  qux  manentem  terminum 
ad  verticem  haher.  illud  vero  plane  ita  dTe,  in  fecundo 
theoremate  dcmonftraur. 


nPOTA2l2  0'. 

Hac»  lp  wTvngpLf  v»  r <£»  xcp>plu>  'Gmpa. iuuh  Jwo 
crrp.UA  Amp5>i,  n «$’£&  ra  orpux  'Q  t^dr/yj  - 

/aV*  ujjiA  pk  i&tf  'oh  t Kofupliojonki  m- 
cnTr aq  ris  'fihpanMi'  k A iV  tujucp  oJt«, 
exra. 


P r o p.  II.  Theor. 

Si  in  alterutra  fuperficierum,  qua:  lunt 
ad  verticem , duo  punita  fumantur, 
& quae  puncta  conjungit  rc&a  ad  ver- 
ticem non  vergat;  intra  fuperficiem 
cadet ; qua:  vero  eft  in  dire&um  ipfi, 
cadet  extra. 


"C  ITO  Kuvuof  cfh%ku*iX,  t)i  *s/rjpk  t*  A 
^ erpdcr,  o 3 xvJtAaf ,) uxh  n Qff?)  *l  T cJhtptX- 
vh&v  y^cLpam  luB-.ict,  o B T,  (c  HMp&u  tQ  cv»- 
•npjvrtir  r >uu&  Ktfutyltv  Jh^Arfidr  $vo  enspet* 
m A,  E,  £ t A E pk  vdCtrw  3h 

to  A «j peni’  >&yu  crt  »|  A E cvrW  i^uf  ■$  i/sWpd- 
*«a«,  sc  ij  tr’  auS-iwef  «w-j,  c*w. 

F-7n^tv^rw«w  aj  A E,  A A,  5 c*® tCAifcS-iww v • 
m<r5rnq  q'  c&j  xunAtr  ■sr&pd^tctr.  vtnk- 
ruavM  KetTXTU  B, T,  Xj  vrc^ivx^ot  »i  B P t fttf  ipa. 
n B r ttiif  X KvK*j/,diit  lij  ivnr  t5  xuvtxrf  Jltfpctr 
iH&t.  «AifpS-Ai  cRn  i*  A E ivxjn  t«  Z, 

^ i A Z QK&lZhi&u-  TUTchmf  cfij 


SI  T conica  fuperficics,  cujus  vertex  quidem 
pundum  A,  circulus  aurem,  in  quo  fertur  re- 
da fuperficiem  deferibens,  fit  B r ; & in  alterutra 
fiipcrficicmtn  qux  funt  ad  verticem,  fumpeis  duo- 
bus pun&is  A,  E,  reda  A e ducatur , que  ad 
punitum  A non  vergat : dico  ipfam  a B intra 
Tupcrficicm  cadere , 8c  quas  crt  in  dirc&um  ipfi, 
cadere  extra. 

Jungantur  A E,  A A,  & producantur,  cadent 
utique  [ per  i.  t.bojus } in  circuli  circumferen- 
tiam. cadant  in  pun&i  B,  r ; & jungatur  »r : 
erit  igitur  [per  2.3. J B r intra  circulum  ; quare 
& intra  conicam  tuperficiem.  fumatur  in  ipla 
a E quodvis  pun&ura  Z ; jun&aque  A Z produ- 
catur: cadet  hxc  in  redam  BT;  nam  [per  2. 


£h  r BT  bAdeur  ro  BT  A TfiyeMt  h$ Oi  Ifi 
3hrhiy.  mrjjtrv x*m  ro  H.  «r«  wtiH cnof 
io  f Ktnudif  JhpOMMC  % n A H dftb  tvnf  ifi 
xuvixr;s  oih$<triicLC,  (e  1*  Z ir»f  ifi  f Kuvuti fv 
im^xodep.  ifxecuf  j /«a^tjtiO  $n  touQ.  ni 
Sh  $ A E crpHA  vrnt  ifi  j^ipettHete. 

ExCfoA^ajai  Jij  > j A E 3h  r»  0*  Aj yt»  <m 
cktk  uri?)  ■£  KAvixijr  ijmpardetf. 


11.]  triangulum  BTAcfi  in  uno  plano,  cadat 
in  H.  quoniam  igitur  pun&um  H di  intra  co- 
nicam Tupcrficicm;  & ipfa  AII  J per  cor.  1. 1. 
huj.J  intra  conicam  fuperfidem  ent ; adeoque  8c 
punctum  Z.  ii  militer  demonrtrabuntur  & omnia 
punda  redx  A E dic  intra  conicam  fuperfi- 
ciem. 

Producatur  A E ad  0;  dico  E © extra  coni- 
cam fuperficiem  cadere. 

Si 
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Si  enim  fieri  poteft,aliquod  ipfius  E 0 punflum, 
nempe  0,  non  fu  extra,  & junfla  A & produca- 
tur; cadet  hxc  vel  in  ipfam  circuli  circumfe- 
rendam, vel  intra  ; quod  fieri  non  poteft  : ca- 
dit enim  in  Br  protraaam,  ut  in  K.  quare  E e 
extra  conicam  fuperficiem  erit. 

Refla  igitur  A E cadet  intra  conicam  fuperfi- 
cictn,  & quae  cft  in  dircflum  ipfi,  extra  cadet, 
quod  erat  demonftrandura. 

EUTO 

Secundum  theorema  rro  habet  cafu* , propterca 
quod  futnpti  eunfla  A,  E funt  vel  in  lupcrficic  ad 
verticem  , vel  in  infenori ; & id  dupliciter , vel 
intra  circulum , vel  extra,  fciendutn  autem  dl  in 
quibufdam  exemplaribui  totom  hoc  theorema  per 
argumentationem,  qux  deducit  ad  aWurdum,  demon- 
ftrari. 

Prop.  III.  Tbemr. 

Si  conus  plano  per  verticem  fecetur,  fc- 

<5tio  triangulum  erit. 


Tertium  theorema  cafuro  non  habet,  oportet  au- 
tem (cire  lineam  ab  reflam  e(Te,  cum  fit  commu- 
nis fcflio  plani  fecanti»,  & fuperheici  conice,  quas  k 
refla  manentem  terminum  ad  verticem  habente  de- 
(cribitur.  neque  enim  omni*  fupeificie*  fefla  plano 
6rit  fefliooem  reflam lineam;  neque  ipleconur,  nili 
planum  fccans  per  verticem  tranfcat, 

Prop-  IV-  7 beor. 

Si  alterutra  fuperficicrum,  quse  funt  ad 
verticem,  plano  foretur  xquidiftaotc 
circulo,  per  quem  fertur  rc&a  fu- 
perficiem deferibens:  planum,  quod 
fuperficie  concluditur,  circulus  erit 
centrum  in  axe  habens ; figura  vero 
contenta  circulo,  & ea  parte  fuper- 
ficiei  conica:  quze  inter  fecans  pla- 
num & verticem  interjicitur,  conus 
erit. 

SI T conica  fupcrficics,  cujus  vertex  A,  cir- 
culus autem,  in  quo  fertur  refla  fuperficiem 


Ei  ituxtriv,  v;u  71  cum jf  E 0 pii/  d «ref 
xamxis  £fa<pcu>tietf,  jj  cjJn£<Cz$-nott  * . A 0 Sx- 
CiC\*t&W  £*  r\  «*7  f vfettoiftm  i kv k\x, 
Jj  anis’  omp  a^iurtnr*  *rix?«  yJ  c&j  t 0 r 

CxCaJtoidpr*’  uf  xa7a  T*  K.  ij  £ © ct.pt  detres  kl 

•f  cJJnifkutieti- 

H et&t  A E erns  iv«  i5  K&rixis  dJn^Avtvts, 
r,  ir'  u>$Hcti  turri,  dures,  «m*  t/«  /«£<*/. 

CIUS. 

Ti  «t «r  *Xa  H*9**  > Ai  7*  ■» 

yau'ajli^a  npd « ™ A, E 1*2 i i ffT»  15)  in- 

parum,  1 £H  i 07«  £f  t»7»  i&rif*  ? «!«*«, 1 i£*. 

Tim.  Jd  AI  i*.‘sar«»  S77  «ti  t»  $vJp*fta  iwmmi,  ir 
7mtj  «ac»  ftd  •#  tit  iJlu-am  ivxyrytt 

n POTA  21  2 y. 

Ear  nZtoi  t pu&)  » 

'nftn  '&tu 

UsTfi  x uves , tt  Kgevfit  ro  A 
oifxittt.Bdeif  O s B T xvxAef, 
(£  mpir.&u  JJmno u m)  Jik  IT  A 
crftein,  £ -npttts  oln  /$>  'h 

tirity<Uti!t4  7XS  AB,  AT  X&puks, 
i»  q T?  fletef  rtjv  B F iv$teicur‘  Myi* 
ev  r'a  A B T r^iytmtv  irvr. 

LfTd  yJ  ^5ta  U1  A ri  B txi- 
1 xsw  Trttn  ir»  f -nfinr- 
■ns  cRjvnin,  5 T5  is*  x«ra 

^ A B.  e^o»W 

Q^ijAr.  KJ  5 B r tu^rcot* 

Tf<y«K»  tT<  rs  A B r . 

Ei»  ct&t  kuks  SbmSt*  1»)  %}&  ? >0- 

fvtyf,  fi  repti)  •tflyttHf  is 1.  tnj  t/« 

Ti  707»r  d*«n  It  S^i  Ai  3 ‘r  «■«*»■« 

en  i A B tsiStcd  lo,  7»  Mirar  »5  r -ru  -.mt 

ismiX.,  i,  ^ T Jnr  vs>»  wiStiar 

71  iyjruf  ftirn  7f  iwf^»  w *TT#rt»»<«.  i y* 
m.v  frrpiwMU  >jr»  fomP»  7»,urouV»>  ¥ '>«"»'  x*“‘  tW“ 
eXi  ax,TH  • t£ru,  ii  (jm  ajc  <f  nv;v?t>  U-2*  ti  liyiw 
e-mxtJbr, 

n P O T A 2 I 2 

Ea»  oumpaS»  t xofufm  'Cyrr^xtn^n  'Qnm- 
/0»  uvi  TftbSni  xxtitXu,  xaS'  J 

^/p0  # ’0^vecar  iu5tif  t®  aTtt- 

XeLfiCruo^m  'faxiTTs/b»  (irrajfr  tvs  '«bpet- 
ruat  xuxAos  7®  jumpw  K ct^o- 

!«•  7®  /£  i&ujfOfAt/oi  yppuL  'vlasrp  n ir  xu* 
xAV,  ^ $ '^n\eLfiCo.K^M  'Cxw  y 7V*»M- 
7«’&t7rs<Jv  xarouis  '^bpateiat  r>i  x®- 
ftyipx,)t5w  ecsq. 

EZ  T Q lUffiKij  \ w A 

atptHtr,  0 3 »i  rl/>  tm- 

$*:<**» 


SI  T conus,  cujus  vertex  A,  ba- 
fis  autem  circulus  B r , & 
per  A fecetur  plano  aliquo  quod 
(ciliones  faciat  in  fuperficie  lineas 
quidem  A B,  A r,  & in  lufi  reitun 
B r : dico  A B r triangulum  ede. 

Quoniam  enim  i pun&o  A ad 
B dufla  linea  communis  fcdio 
cft  plani  fecantis , & fuperficici 
conies;  erit  [per  1.  1.  huj.]  a b 
reib  linea,  eadem  ratione  & ipfa 
a r.  cll  autem  [per  j.  11.J& 

B r reita  : quare  A B r cft  trun- 
gulum. 

Si  igitur  conus  plano  fecetur  per  verticem, 
fc&io  triangulum  erit,  quod  erat  demonftrandum. 


eutocius. 


\ 
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ii 


tyctvnclT  vj&itA,  ij  BT,  £ -nrfu^u  c&r- 

vi iuttr)  *KpcL>b*, Aa>  ra»  B r icwtAa»,1^  «wfrra  o>  rij 
im^euftA  nfthu  t A E vWi)'  Asya  on  q A E 
xuxAsc  i*»,3?ri  x «£»0*  «V»  rc  xmfw. 

EiAn^w  r$  rs  B T kukAv  TB  Z,  xay 

>i  A Z'  i?on-  *$-«,£  FUfiCaX^H  tu 
lifUKrn  vxrmfu.  mfiUaMiru  mt»  71  H,  jc,  cbc- 
Cx&fcS-CJ  71  ^ AZ  iJ^Wl/w  f*W/  <?>J  ij  77- 

p!  Tfiyunr  to  A B T.  x ir«  nt  A,  H,  E coj^ict 
e*  r«  Ttfttsni  K»  tmmjiw,  tVijjc^rwfABr 
*;vraw&>’  to9-«*  iyc  §5*<r  i AHE.  «A^pSus  /t 
71  ffWCT  cSi^AE  %eutfuif,  ro  0,  *,  eri£<C/- 

ij  A © 0*CotCx»^«'  OVf&cLhH  cft\  rif  B r 

W&Ptpafc.  ffgfxZaJiKlTU  KO.TU  TO  K,  £ 


defcribem,  fit  B r,  & fecetnr  plano  quovis  ipfi 
circulo  B r zouidifbnte,  atoue  fedionem  faciac 
in  fiiperficie  lineam  A E : dico  lineatu  A E efie 
circulum  qui  ccntmm  in  axe  habet. 

Sumatur  enim  centrum  circuli  Br,  quod  fit  t, 
& A Z jungatur : axis  igitur  [per  3.  det.  huj.]  eft 
A Z,  & occurrit  plano  lecanti.  occurrat  in  H,  Sc 
per  redam  A Z planum  aliquod  ducatur : erit  igi- 
tur [ per  3. 1.  huj.  ] fedio  triangulum  A Br.  Sc 
quoniam  punda  A,  H,  B funt  Sc  in  plano  fc- 
cante,  & in  ipfo  AB  r plano  : A H B erit  [per  3* 
11.]  linea  reda,  fumatur  autem  in  ipla  A E linea 
pundutn  aliquod  0,  & junda  A 0 producatur  r 
occurret  igitur  circumferenti*  A B r.  occurrat  in 
K,junganturque  H 0,  Z K.  Sc  quoniam  duo  plani 


n»  aj  11 0,Z  K.  ^ ixti  fut 
ut  A E.  B r,  \jzyv  \7mt\(ix  TWBf  Tt^tn^J  5*  A BT, 
ay  ksucu  curru»  Ttftcq  ssbT 

Acr  ctqc t i<Tii»  ij  A £ r?  B T.  2>l$i  m cure»  dq  ^ ij 
110ri|ZK  «^tAifAer  «*w  *£*  «f  «i  A Z 
7&tf  A H,  irr&tf  ^71  Z B «Cff  HA,  5 ij  Z T «OT 
HE,£*j  ZK-BOfHO.  xaj  ciev *I  Tfw  B Z.K  Z, 
ZT  W3f  aJA^Afiur  Tf«f  «MS  «j  AH,  H0, 
H E Sw/  fwi»  «iAjfAaff . ofutuf  on  lUpo/m  rn  £ 
3»w/  ay  & H stySMtf  t!»AE  ^ctftfJw 
'B&anTtiismi  tiStity  une/  ct^Xcui  fur,.  xtjxX(&J 
i^»  if  A E ^etftfj^yKtrrf»  «%wr  ixj  'SaJrpof. 


rquidiftamia  A E,B  r plano  A B r fecantur ; com- 
munes ipforum  fediones  [per  itf.  r 1.]  parallela* 
erunt : parallela  cfl  igitur  A B ipfi  B r.  & ea- 
dem ratione  H©  cft  parallela  ipfi  ZK:  quare 
[ per  4-  d.  ] ut  A Z ad  AH,  ita  ZB  ad  HA,  zr 
ad  H E , & Z K ad  H 0.  funtque  tres  redai 
B z,  k Z,  Z r «quales  inter  fele  : ergo  [per  14. 
f •]  & ipf*  tres  A H,  H 0,  H B inter  Icfe  squa- 
les erunt,  fimiliter  quoque  oftendentur  aequa- 
les qoxeunque  i pundo  H ad  lineam  A B du- 
cuntur. linea  igitur  A E cft  circulus,  centrum 
in  axe  habens. 


Uog/STfiA. 

K«f  QavifMr  vn  ra  9&tx> >fJ&W  Wf4*  71 

?AE KvftXn,  ^ f "ibnXufiCttuju&^f  \szr  ainyf 
•a&fTu  A a/ut iu  x&wwfc  i7np**ficX,*unf  ki. 
mud.T3$ it)' ti\).  an  ij  w»’)  wpj  XTtfiierrtf  ixm- 
J1*  ^ f i/ii  ? uPrnf  TfiyuM  ’m  X 
xvxA*. 

E U T O 

nnimr  t»«  f $Mtf*(unte  ofHt  *ttr,Zan}  «iinmfiU 
7»  it)  Aimf*. 


Corottfuittm, 

Conflat  [ per  4-dcf.huj.  ] figuram  contentam 
circulo  A E,  & ca  parte  fupcrticiri  conica*  qu* 
inter  didum  circulum  & pundum  A interjici- 
tur, conum  efle.  fimulquc  demondratum  cft, 
communem  ledionem  plani  fecantis  Sc  trian- 
guli per  axem,  diametrum  efie  ipfius  circuli. 

CIUS. 

Cafus  hujus  theoremaas  tres  funt,  quemadmodum 
Sc  primi  & fccuDdi. 


n POTA  SIS  1. 

E»f  xarot  wtAnios  'Gfaxtfcf  r f*»$*  5*  *£>- 

ns  'Bc? s offyts  r»i  (Z&au,  r/sn^  /ll  5 nip© 


Pkof.  V.  Tbeor. 

Si  conos  fcaknus  plano  per  axem  (c ce- 
tur  ad  re^os  angulos  ipfi  bafi , fece- 
F turque 


i APOLLONI 

turque  altero  plano  ad  triangulum 
per  axem  redo,  quod  ex  verticis 
parte  triangulum  abfeindat  fimile  ei 
quod  per  axem;  fubcontrarie  vero 
pofitum  : fe&io  circulus  erit,  voce- 
tur autem  hujufmodi  fe&io  Sub- 

CONTRARIA. 


P E R G/E  I 

'Gkt 'a^i  ifii  s fi  Simos  Tpi- 

yuta,  <x£a(pvrn  «ft  <23^5  t*  xcyopt  t£»sw» 
onaai  & Z a£o«f  Tfryitu,  '\1*W- 

Mrriuf  fi  xAffyor  xiJxAof'^.  **- 

AWfflfrJlU  TUBUST»  TVfVI  YnENANTlA. 


SIT  conus  fcalenus,  cujus  vertex  A pitndum, 
bjfis  circulus  B r , & 4 fecctur  plano  per 
axem  ad  circulum  B r redo,  atque  faciat  fc- 
aionem  triangulum  A B r ; * fecctur  autem  & 
altero  plano  ad  reflos  angulos  ipfi  A 11  r,  quod 
cx  parte  A triangulum  ablcindat  A H K trian- 
gulo ABT  fimile  , fubcontrarie  vero  pofitum ; 
ut  videlicet  angulus  A X H atqualis  fit  A B r an- 
gulo , & faciat  fc&ioncm  in  fupcrficic  lineam 
II K©  : dico  ipfam  H© K circulum  cfle. 


"E*  ST  11  Kuptf  nut/JufOf.  £ fd/j  n A 
•*-'  d,u*tcr.  $*ax  3 BTxwtAw,  £ ‘ 

$mnfa  5"  arctes  oftu  «oV  r B T xunAar, 
^ mittru  Ttfxluj  n A B T Tfiyuny,  * itTf^e &■*  S i 
K m fu  Jfavifu  «tK  iffaU  cmruABr  rfryu- 
yu,  eUpeufim  p Tf»ya#oy  *©V  tu  A ajfMtu  ri 
A H K 'ofMHP  fjfy  tu  A B r vf »y ai»,  votimu-iu* 
xriuIW.  rmistv,  U0  «**»►>  wa/  riu/  viri  a K H 
yMrtav  tt  viri  A B r,  £ -nittru  Tiulw  tr  7T?  JjR- 
r H K © y^ctfitiho'  Aiyu 'vn  kvkMs  iri»  n 


Sumantur  enim  in  lineis  II  e K,  B r punfta  qu*- 
piam  ©,  A , i quibus  ad  planum  trianguli  A B r, 
perpendiculares  ducantur  • cadent  h*  [per  38.11.] 
in  communes  planorum  fcdiones.  cadant  ut  e Z, 
A M.  parallela  eft  igitur  [per  d.  x 1.1  0 Z ipfi  A M. 
ducatur  autem  per  Z ipu  B r parallela  a Z E.  cft 
vero  & Z9  ipfi  A M parallela:  ergo  [ per  iy. 
11.]  planum  quod  per  Z e,  A E tranfitpequidillans 
cft  bafi  ipfius  coni : & idcir- 
co (per  4.i.huj.]  fcflioAGB 
circulas  erit,  cujus  diameter  a E : 

«quate  cft  igitur  rcdangulum  fub 
A z,z  B quadrato  ex  Z «.  & quo- 
niam parallela  eft  E A ipfi  B r : j. 

angulus  A A E [per  19.1.]  aequa-  / 

lis  cft  angulo  ABI*.  & poni- 
tur  angulus  A K H angulo  A B r / 

«qualis:  ergo  & A KH  ipfi  A AB  / 

«qualis  erit,  funt  autem  [per 
If.  1.  ] & qui  ad  Z anguli 
«quales ; funt  enim  ad  verticem : r 

igitur  [per  4.  ] AZH  trian- 

gulum  fimile  cft  triangulo  X Z B.  \.  \ 

igitur  ut  E Z ad  Z K ita  H Z ad 
ZA:  « reflangulum  igitur  BZA  * 

«quale  eft  [per  1 6.6.]  rcflangulo  X Z H.  fcd 
reflangulum  E Z A (hoc  eft  fiib  A Z,  ZE)  demon- 
ftratum  cft  «quale  quadrato  ex  Z©:  ergo  Sc 
reflangulum  fub  K Z,  7.  H eidem  «quale  erit.  Si- 
militer demonftrabuntur  Sc  omnes,  qu*  4 linea 
H©X  ad  ipfam  HK  perpendiculares  ducuntur, 
pofie  aequale  ei  quod  fub  legtnentis  ipfius  H X 
continetur.  d feflio  igitur  circulus  eft , cujus 
diameter  [per  2. lcm.j  eft  HL 


H©K.y ^ 

EiAiQ$u  yttf  iwt  erutut  &ki  r H © K,  B T 
^afA-fuiir,  -m  0,  A,  >ct«  r ©,  A ajfmup  cfiri 
ri  aut  5* AB  VTg/yunf  tBnrnie»  xajtrti  nzB-u- 
etm'  m t£pj  in  cBn  ms  kcivxs  rtfxas  r oimn- 
iuy.  ■jtnkruaup  us  ctf  0 Z,  A M. 
cuatsv  n&  zriA  M-  nxfiu  in  fimum  z rn  BT 
£ A Z E.  W^jizerjAM  tiw- 
^ £fbbj;A$f  ■ ro  ctf*  Jl*  T Z 0.  A E 

A (JJnmi ov  Ac»  kj  rj  @<taj 

/ 1 5"  tcurti'  xvxJ^xv  ffv  *j  T*fA,x 

/ j «j  A E*  myafjtrotnn 

/ 1 T A Z ,Z  E tu  >«tb  Z&.Kj  tr«i 

ivw  >j  E a rij  b r*  n 

Oztv  A A E y«ri*  i«r  iri  rj  viari 

& A B r.  1}  3 vjtri  AKHri  \szai 

A b r Ozrixwraf  r«r‘  xa/^uari 
— 1 A K H o^c  r>|  uri  A A E eriv  «ri- 
N 1 rni  ii  tuim  «eri  tu  Z onfutu 

jj.  Iraj,  KA1H  KCpjpLu  '/Xf  CflAiOP 

j apet  iri  vi  AZH  'Tftyuny  tu 
KZETfiyri».  Kivaptws  n EZ 
•wdv  riui  Z K irr«f  ^ H Z «CJV 
ZA*  ‘roct^suariT  EZ  Ai»»  riiroi  vjari  r«r 
K Z H.  t»  Ozri  r t z A ( TitiKi  to  uzri  r 

A Z,Z  E)  i«»  tu>& n f Z ©•  ro  v^zar  f 

R Z,  Z H opt  «ut  t»  Srit  i*  Z 0.  ifuiut  i'n 

Stvfanj  i «(  >»»_•#  XW?  f1” 

7^u)  H K.  vy.uV'af  xajtm  Iw»  fuuo-i^/Jtci  tu  Oari 
T T(Anft<tTUP  f HK.  4JtuitAflf  i 

JlcLftfrpf  B H K. 


E U T O 

Quintum  theorema  cafum  non  habet.  Exordient 
autem  expofitiooem  , • Sccctur, 

conus  per  axem  plano  ad  bafim  reflo.  Sed  quo- 
niam in  cono  fcalcno,  juxta  unicam  folummodo  po- 
fiuuocm  triangulum  per  axem  ad  bafim  reflum  eft, 
hoc  ita  fidanu».  Sumentes  namque  bafiscemrum, 
ab  eo  criganui  reflam  ad  reflos  angulos  ipfi  pla- 


c I u S. 

To  riju^u  wrisir  «*  ?XW-  A’  4 lt- 

pu>,  * T * ririv  dhmiu  fia.  ri 
cjrens  bfiu -*&{  t<3*ot.  e w*  A h -ni  #**>!<*? 

Wry,  utra  fuar  fidn?  5im>  ri  Ai  ? i^ort»  Tflyrn*  «f3«» 
£J»  vfio  firiw.  riiv  mutmut  rmt.  fi  ***• 

Ttw  i Mfl*')  «»’  riri 

•C«r 
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«C h V A'  aiini  *,  r *Saw  &jr*&r 

71  .Adiucru  ji  ir  tJ  ac*7<y  tj 

<?  li»  ai  cidnit  ^3rn^y  uri 

«fv*f  «»  t WrT»  7b  /<  «diri*  aiinJk  iJ a/<uJ  otur* £ai 
«Crr  *(-«'  W ♦ A «a**»  mwaW  v«-idi79»  htU»  ir 
V mmuA*  tb  TB£^>Xi*jr  t}  £Jum  irrrtdW  tcJ  \ir?rt<r- 
7»W  tHijfiw  7B  <U/ 7B  R»r. 

En  >*U.  b TiTfii(Q-u  £ i7ipu  c&rrriL»  «C9f  ep- 

5«V  p.V  r«  2.J*  t»1  a£e»o?  TC/yuru,  a&cupirn  3 

«Gf  r*j  i&p  ulpr  rg/yant  tutu»  fj&p  rwABT  rpt- 
y soiu,  ‘Jzruarnuf  <Jt  xh/aV5*1  t*7»  3 y»3  «**. 

*v*  f i'Jr®'  usitor  n A E T,  *',  *iA»p5w  Hi  4 
A B Tj/Ct  cf/jttir  77  H 1 it<  *uin{S7«  c©*  7?  A H ed5r*jl, 

*i  tJ  Cf.r  0OTf  ffrutlp  t5  H,  7»  wi  A T B jaria  is*  i 
<rm>  A H K-  7*  A H K *tf«  letyttnt  tsJ  A B f IfUiw 
(Ai  ci»r.  vairarruiv*  A‘  xri.uW.  riaijSfc  /<i  ^5i  ■f  H K 
tv^c/  cmunsr  ii7,ulasTzV?ABr  <p)inr 
«O*  o-$i*  «rifUTa  i Z ©,  ^ u.C£\iAv  Ti  a|#rHK, 

0 Z istinAr*  cin  «Tm  if-h»  Ri  «gj*  7«  A B T t er>«ri», 

^ ¥ / 0.  t.  iroJr  7»  «rCJH^iu^:». 

Er  iJ  numfia/M 77  ?’nr , :n  t£u)  ipadry-m 
T*r  A Z H»  E Z K Tfijonr»  « c 7«»  Ep  7»  vat  E Z A uJ 
voi  K Z H.  Jugant  Ji  Rj  tbt»  Jii-eu  Ji%t  nc  t&t 
Tfijaiw  i^siir»7W  \tyarnt,  an  i-stJ’*  t A K H, 

A A E >»n»r  7n  Ri  TJ  «Cf»  7»  B'  ir  W «ItJ  7/MI- 
f4«7  <«n  7 ^ua«/i5in77ir  juIkA«  tW  £ . E.  H,  K nfuia.  k, 

«Tf«>A  Ir  ui«A?  X-»  «i3«“«u  ai  a E,  H K 71  urrrr  i>t, a>.at 
<*7«  7S  Z"  7»  voi  A Z E I«»r  EI»  tJ  \jw»  H Z IC.  autivi 
Ji  fitySinnu  *n  nm  lir*  n*  H W K th 

K H i'j  !>Vai  irw  Juu&rrv  <nf  \m  ii»  ifim- 

fi*7®r. 

d Kv*\of  ape t J$-<  >f  rtfuhh&ptfrpK  q ««■*  »f 
H K-])  <j  JloatTir  ^vi  £2?r  tbx.v)im£^  nn  a|a  i5  m*  oi  J- 
r«7tr  KH  xiinA**  «« 
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no  bjly,  perque  ipGm  & ajtem  plaoum  ducente»  id 
quod  propofirum  lucrar  aflequemur  oftenlum  ere- 
inm  ell  ui  undecimo  libro  [ pmp.18.]  ctemcnrorunj 
EMchdn  y ii  re«fta  plano  alicui  ad  redos  angulo»  fuc- 
nr,  & omnia  qu*  per  ipfuni  ducuntur  plana  eidem 
ad  rcuoi  angulo»  efle.  conum  vero  fcalcaum  fuppo- 
luit , quoniam  in  «quiauri  planum  bafi  xquidiftaiu 
idem  cft  quod  lubconcranc  politum. 

Pr*terea  *Sccctur,  & aitero  plano  ad 

rectos  angulos  ipfi  triangulo  per  axem,  spiod 
abfeindat  cx  verticis  pane  triangulum  fimile 
ipfi  ABr,  iubcontrarie  vero  politum,  illud 
iu  fiet.  Sit  triangulum  per  aaem  Air,  fumatuf- 
que  In  A u quodvu  pun^um  H , fc  ad  rc^iim 
ah,  & punctum  in  ca  H,  [per  a».  1]  confti- 
tuaiur  angulus  AH  k ipfi  atb  xqualis:  ergo  trian- 
guaim  A H K triangulo  A B r (imile  erit , at  fubcon- 
trarie  pofuum.  fumatur  autem  in  redta  H K quodli- 
bet  pundhim  Z , it  »2  erigitur  Z & ad  redi  05  an- 
gulo» plano  triinguli  A B r , & per  H K , l & pla- 
num ducatur:  erit  illud  [per  18. 11. ] ad  triangulum 
ABr  re&um,  quia  per  icdtam  z 0 tranlir , Sc  faciet 
id  quod  erat  faciendum. 

In  condufione  Jiat , propter  fimilirudincm  tri- 
angulorum A z IJ,  £ z x,  » aequale  cifc  rcitangu- 
lum  E z a rcOanguJo  k z tt.  qutxl  quulcm  Sc 
abfquc  triangulorum  limiJitudinc  demonltrari  poteft 
hoc  paftoi  quoniam  enim  uterque  angulorum  A K H, 
a A E zqualia  cft  angulo  qui  ad  11 : erum  hi  [ per  1 r. 
}.]  in  eadem  portsooe  circuli  per  pun&a  A,£,  h}k 
tranfeuntia.  & quoniam  in  circulo  dux  rcita  A e, 
H K fele  fccant  in  Z:  rcibngulum  AZE  [per  jf.f .1 
xqmledtrctftaneuloHZK,  Similiter  dcroonlirabun- 
tur  ficomnea  nox  i linea  liet  dudae  perpendicu- 
lare» ad  K H reitam , pofic  zqualc  ci  quod  fub  ejuj 
tegmentis  continetur. 

4 Sciftio  igitur  cft  circulus,  cujus  diameter  II  K.l 
pofTumu*  autem  hoc  dcmanltrarc  per  dcdu&ionetn 
ad  abfurdum.  Si  enim  circulus,  qui  circa  H K de- 
fcribirur,  nontranfit  per  « punaum;  cric  rcdhngu- 
luro  fub  K Z,ZH  xqualc  quadrato,  vel  rectx  majori»  i pia 
2 ©, vel  minori»,  contra  hypothclin.  Sed  6c  illud  idem 
dirc&a  demoniiratione  olletsdemua.  fit  linea  quae- 
dam net,  cui  fubtcncutur 
reto  11 K , fumantur  autem 
in  linea  duo  quzvi»  pun&« 
©,  O , 4 quibus  ad  ipfum  H K 
perpendiculare»  ducantur  ©z, 
O n j fitque  quadratum  ex  z o 
aequale  re&angulo  H2K,  & 
quadratum  ex  on  xqualc  ipfi 
HilJt  refiangulo:  dico  lineam 
H©OK  circulum  efle.  fccetur 
enim  H K bifariam  ia  pun- 
fio  N,  & jungantur  n©,  no.  Qioniam  igitur 
redta  linea  h k fecatur  in  partes  xquales  in  S,  & in 
parte»  inaequales  in  z : redtangulum  H z x una  cum 
quadrato  ex  n z aequale  erit  [per  f.  : | quadrato  ex 
N K.  fed  redtingulum  H z K politum  e It  aequale  qua- 
drato cx  z 0 : quadratum  igitur  ex  ©z  una  cum  qua- 
drato cx  N Z aequale  cft  quadrato  ex  N K.  xqualia 
autem  fune  [per  47  t.]  ex  ©Z,  Z N quadrata  ipu  qua- 
drato ex  N ©"-  angulus  enim  ad  z cft  rectus:  ergo  quadra- 
tum ex  N©  quadrato  ex  nk  xqualc  erit,  fimimer  often- 
demus  quadratum  ex  N o xquale  efle  quadrato  csnk: 
Imca  igitur  H e K circulus  ell,  6c  eju»  diameter  H K. 

Fieri  autem  potrft  ut  diametri  A &,  H x quandoque 
xqualeafint,  quandoque  inzquiks;  nunquam  tamen 
fcfc  bifariam  fecabunc.  ducatur  enim  per  K ipfi  Br 
parallela  nk.  quoniam  igitur  major  cft  b a quam  a r: 
Ct  ipfa  na  quam  a k major  erit,  eadem  ratione  Sc 
a k major  eft  quam  a i 1, propter  fubcootrariam  Icdho- 
nem  ; quare  fi  i redb  a n abfcilla  fuerit  xqualu  ipfi 
AK^ntcr  puDdtaHjN  cadet,  cadat  ut  ai.  ergo  pcridu- 
dta  parallela  ipfi  B r fixabit  H K.  fecet  ut  s © n.  itaque 
quoniam 
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quoniam  Kqualis  eft  AX  ipfi  AR,  ut  vero  «A  td 
AH  ia  K A ad  AH;  ob  fimilitudinero  triangulo- 
rum HK A,  IAH;  erit  AH  ipfi  AH  aqualia , & 
reliqua  H s ipfi  n k.  fie  quoniam  anguli  ad  punda 
i,  * inter  fe  aquale*  fune , uter- 
que enim  ipfarum  aequalis  cft  an- 
gulo ad  B;  fum  autem  fic  qui  ad 
o aequales,  quia  ad  verticem  : erit 
triangulum  XHO  fimile  triangulo 
DOK.  & aequalia  eft  hx  ipfi 
n k : quare  & S o ipfi  o K,  & H o 
ipfi  on,  & toa  hr  toii  in  eft 
aqualis,  ex  quibus  conftat , fi  in- 
ter H,x  fumatur  pun&um,  ut  P,  te 
per  ? ducatur  p z parallela  Hi; 
ip&m  P x majorem  ede  quam  H K, 

& propterca  majorem  quam  tn. 
fi  vero  inter  pursdta  I* , x fuma- 
tur pundum,  ut  T,  & per  ipfum 
ducatu»  TT  parallela  m;  minor 
erit  TT  quam  3 n ; & ob  id  mi- 
nor quam  H K.  & quoniam  an- 
gulus hir  major  cft  [per  1 6.  t.] 
angulo  Ain;  gequalis  autem  on  k. 
ipfiOHX;  erit  OH  «angulus  major 
anguloHiO : ergo  [per  ij.i.J  bo  major  ipu  OH,  fic 
idcirco  IO  major  on.  quod  fi  quandoque  cootit^at, 
ut  altera  i piarum  bifariam  (ecctur , tunc  altera  in 
partes  inxquaJcs  fecabitur. 

Pkop.  VI.  Thcar. 

Si  conus  plano  per  axem  fecetur;  fu- 
matur autem  aliquod  pundhim  in  fu- 
perficie  coni,  quod  non  fit  in  latere 
trianguli  per  axem,  & ab  ipfo  du- 
catur re&a  parallela  cuidam  redae, 
qux  perpendicularis  eft  & circumfe- 
rentia circuli  ad  trianguli  bafim : tri- 
angulo per  axem  occurret , & ulte- 
rius produ&a,  ufque  ad  alteram  fu- 
perficiei  partem,  bifariam  ab  ipfo  tri- 
angulo iecabitur. 

SIT  conus  cujus  vertex  A pundum,  bafis 
autem  circulus  B r,  fcccturquc  conus  pla- 
no per  axem,  atque  communem  fedionem  fa- 
ciat triangulum  AB  r , & ab  aliquo  pundo  eo- 
rum qu*  funt  in  BT  circumferentia,  ut  ab  M, 
ducatur  MN  perpendicularis  ad  ipfam  BT;  fu- 
matur vero  in  fupcrficie  coni  punclura  A,  quod 
non  fit  h latere  trianguli  per  axem , & per  a 
ipfi  M N parallela  ducatur  A E : dico  A E pro- 
cudam occurrere  plano  trianguli  ABr ; & ul- 
terius produdam  ad  alteram  panem  coni,  quo- 
ufquc  ejus  fuperficiei  occurrat,  & trianguli  ABr 
plano  bifariam  lccari. 

Jungatur  A a,  & producatur ; occurret  [ per 
I.  i.  huj.]  circumferenti*  circuli  B r.  occurrat 
in  K,  & i pundo  K ad  B r perpendicularis  du- 
catur KGA:  parallela  eft  igitur  [per  28.1.3 
K e ipfi  M N ; quare  [per  p.  11.  J & ipfi  A E. 
ducatur  ab  A pundo  ad  © reda  a 9.  itaque 
quoniam  in  triangulo  A9K,  ipfi  ©K  parallela 
eft  A E : conveniet  A E produoa  cum  A 0.  cft 
autem  A 0 in  plano  trianguli  A B r : ergo  A E 
trianguli  ABr  plano  occurret ; ipfique  a e redar. 
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evfim-xliTU  XAm  ra  Z,  xo/  c»cCt6Aije3-«  ? AZ 
i?r  <t££4?  «t»  aefvxtrn  rjf  V jcmv*  t&i- 
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occurrat  in  z,  & producatur  a Z io  dircdom^uo 
ufque  fuperfirici  coni  occurrat ; occurrat  in  H : 
dico  A Z ipfi  l H aequalem  cfle.  quoniam  enim 
pun&a  A,  II,  A funt  & in  fupcrficic  coni,  & in 
plano  per  A 0,  A K,  A H,  K A ducto,  quod  qui- 
dem [per  3.  hujus]  triangulum  cft,  cum  co- 
num per  verticem  fccet : erunt  A,  H,  A in  com- 
muni fc&ionc  fuperficici  coni  & ipfius  crian- 
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guli : ergo  reda  cft  quae  per  A,  H,  A panda 
tranlir.  at  cum  in  triangulo  A A K,'ip(i  K © A bafi 
parallela  duda  fit  a h , & i pundo  A duca- 
tur AZO : ait  *ut  K0  ad  0 A ita  AZ  ad  Z H. 
squalis  autem  cft  [ per  3.  3.  ] K © ipfi  «A, 
quia  in  circulo  B r perpendicularis  aa  diame- 
trum ducitur  K A ; ergo  & A Z ipfi  Z H aequa- 
lis erit. 

CIUS. 

Animadvertendum  cft,  non  fruftr»  apponi  in  pro- 
pofitione,  o ponere  redam  dudam  i pundo  fuper- 
6cici , parallelam  effe  cuivis  rctftx  aus  A circuli 
circumrerentta  perpendicularis  cft  ad  oalim  trianguli 
per  axem,  niu  enim  hoc  ita  fit,  heri  non  pexdt 
ut  reda  A trungulo  bifariam  fccctur;  quod  quidem 
ex  detripta  figura  manifefte  apparet,  nam  u MK, 
cui  parallela  cft  A z H,  ad  iplam  B r non  fit  perpen- 
dicularis: neque  K A bifariam  feobitur.  eadem  coim 
ratione  colligimus,  ut  ko  ad  ©A  ita  cftc  az  ad 
Z H : ergo  & A II  in  partes  inaequales  fccabitur  ad 
puodum  z.  poteft  autem  illud  idem,  tum  infra  cir- 
culum, tum  in  fupcrficic,  quse  cft  ad  verticem , fi- 
militer  demonftrari. 
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Prop.  VH*  Theor. 

Si  conus  plano  per  axem  fecetur , Ce- 
cetur  autem  & altero  plano  (ecante 
planum  bafis  coni  (ecundum  redtam 
lineam  qua:  fit  perpendicularis , vel 
ad  bafim  trianguli  per  axem,  vel  ad 
eam  quse  in  diredlum  ipfi  conftitui- 
tur : reda:  qux  h fc&ione  in  liiperfi- 
cie  coni  ^ plano  fa&a  ducuntur,  paral- 


* Nam  (pcr4d.)  KO  eftad  AZ«A©adAZ|  &©  A tft  ad  Z H etiam  at  A©  adAZ  qoarc  (per  ft.J.)  ItOcft 
ad  A Z at  0A  ad  Z Hj  unde  (per  16.  f.)  K©  cft  ad  ©A  ut  A Z ad  Z H. 

G leis 


i6 

lelx  ei  quae  eft  perpendicularis  ad 
trianguli  bafim,  in  communem  fe- 
d io  nem  plani  fecantis  & trianguli 
per  axem  cadenti  2t  ulterius  produ- 
duda;  ad  alteram  fcdionis  partem 
ab  ea  bifariam  fecabuntur.  & fiqui- 
dem  redus  fit  conus;  reda  quje  cft 
in  bafi  perpendicularis  erit  aa  com- 
munem fedionem  plani  fecantis  & 
trianouli  per  axem : fi  vero  fcalenus ; 
non  femper,  nifi  cum  planum,  quod 
per  axem  ducitur,  ad  bafim  coni  re- 
dum  fuerit. 

SIT  comi*,  cujus  verrex  pun&um  A,  hafis 
BT  circulus,  & fccctur  plano  per  axem, 
atque  (cilionem  faciat  triangulum  ABT,  fc- 
ceiur  autem  & altero  plano  letante  planum  in 
quo  cft  circulus  B f fecundum  redam  A 6,  vel 
perpendicularem  ad  Br,  vel  ad  eam  quae  in 
diretfum  ipfi  conftituitur,  & faciat  fc&ioncm 
in  luperficie  coni , lineam  A Z E ; communis 
autem  ledio  plani  fecantis  & trianguli  A B r 
fit  L H , & fumatur  in  fedlionc  a Z E punflum 
quodvis  0,  i quo  0 K ipfi  A E parallela  ducatur : 
dico  @ K ipfi  Z H occurrere , & ulterius  pro- 
dn£bm  ad  alteram  partem  (cilionis  AZE,  A 
reda  ZH  bifariam  Iccari. 

Quoniam  enim  conus,  cujus  vertex  A pun- 
itum, & bafis  circulus  B r,  plano  per  axem  le- 
catur,  atque  fc&ioncm  facit  ABr  triangulum; 
fumitur  autem  in  luperficie  punflum  0 quod 
non  cft  in  latere  trianguli  A B r , cftquc  A H ad 
B r perpendicularis : du6b  ergo  per  0 rc£U  e K 
ipfi  A H parallela  , triangulo  AB  r [per  6.  huj.J 


xonlui  TtfiLu  V 'jifiroms  ’&m/V  tf 

V V a£om  r&yirt,  £ 

tetf  TV  fTIfV  (. IKVS  TOfVK  i T/JU1- 

9 l»«r)  'Ojr'  /o  op!&  * 0 xanf, 

* *»  t*  &t(m  tLSZa.  s tgq  T»!  xar* 

nv/vf  TV  Tytim9f'Gn-7ti/v  & tv  tv 

tot  T£/yjrfd-  «xv  Si  rxjtAmls,  vx.  iu 
cfjote  igm,  «M’Sm»  7b  Jtet  TV  amotos  'Oniri- 
Svt  ra&f  ifrUlT y&aou  TVxJlV. 

"P ST  a xorof,  a Kopsfi 1 pdp  70  A atfitin,  (sd- 
ffif  T i B T xcxA tfJi.  TiTU-r.c&u  JJmriS c*  dii 
T*  vy  * \ , I ' ' r * 

V armf,  K mtizu  ztfilw  71 A B r zfjrymvt,  n~ 

rpiy&u  3 Kj  t mptt  drnnSu  tifuem  t»  3Smn9m, 

C*  u iw  c B r xuxAcf  kat  «&wu>  f A E,  ijm  of 
i(d*f  «obi*  Tji  B T,  ij  r»!  tir  suSomc  tum),  x^  nwr« 
Ttfxlw  c*  zr,  Jmtyctvtia  V nuv)S  T AZE,  x»‘rij  Ji 
Tifir  V lifmme  3-kmS, v £ it  Air  zytydn/  17 
Z H,  Kj  «Airf&ai  71  tajfddav  cRn  # AZE  zifjj\t  ii 

0,  $ ixfr*)  24&  ri  0 r>f  A F.  Aoe  n 0 K* 

A tyu  071  q © K rv^oCsAff  rji  Z H,  k cx£a^ta,u.V*f 
W TV  ITI^V  /«Vf  -i5  A Z E TtfOtf  Srxfk  TfUifyoS) 
\jav  71  Z H cvd^tve. 

Em  xaioc,  V Kvow^ir  t»  A copidsr,  fcdcK 
j}  0 B T KwJcAof,  UTf*xmi  imriiu  2^  rv 

^■miHTtfllwTO  hET  Tf/yVt6V,  «Alpfla^/lTIOTf- 

pi»  0 '$ri  $ 'nn<p<tvMotA,  0 ft>i  isv  c$n  •aK&tjit  tv 
ABT  Tg/yuru,  to  0,  5 sw  KO^rnf  q AH 
T BT-  »j  dii  tv  0 t?  A H «^tAijAor  iyo- 
/^wf.rvr’  mv  n © K,  n>/*C*A«  r«  A B r t^c ywtf. 


Ai 
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Op^ttf  T>i  0<ww  V T &Q0IV  T5 


occurret ; & ulterius  produdi  ad  alteram  par- 
tem fupcrficiei,  A triangulo  bifariam  fecabi- 
tur.  quoniam  igitur,  qux  per  0 ducitur  paral- 
lela ipfi  A E , occurrit  triangulo  ABT;  atque 
eft  in  plano  fedionis  A Z fi : in  communem 
(cilionem  plani  lecands  & trianguli  ABT 
cadet,  fcdf  Z H cft  communis  Icilio  plano- 


x.  TpettxGaJtofuyi!  'iu{&  iripi  fuptf  t*  tmpe uiietc, 
frxjt  Tfuffafj  vxi rv  r^/ydvn.  eroi  iri  /liTV0 
rji  A £ o^MnAof  ayfsSw  avfJSaJkM  ruAEY 
Tyryavu 1,  ^ tyw  c*  ru  Sta  ^ AZE  wpiC  ititi- 

Sum  c liti  r X9»lu/  cLpa.  n/Jui  vis-ermj  zi  zifiiemf 

i v«rt/v  Xj& ABT T/uywv.  ^ M1  ? i*r- 

STS^OIV 
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n Z H’  t[  ctyt  0\<L  TX  0 TJ  A E 
uftfj&ijyi  ■nTMTKf  3Sri  r Z H,  t tj  ■Jrtwrx^Ao/xV’) 
'Un  ri  t1  A Z E i*^r  Sry*  T/vfriof) 

dw® i^zh  tv3-«j«. 

llm  /ij  o *6»£f  a/!^f  tfir,  if  ro  (Aa  t£ 
rg/yuvTv  tj  A B T «3w  *r«  «Qc  f B T xvxAor,  if 
iJVnper. 

E<r«  'sjryntcv  e x.uvof  affar  «n  eu  *»£  to  ABT 
rf/yutet  if% r «G>f  f B T xuxAcv.  5 Itpi  (&m- 
<?sr  ro  A B T «CK  c&k**<^«>'  ro  B T c^o»  tri,  j£  r»i 
>»»»»1  OU/TUV  TJfPf  TJ  BT  CM  ir<  T tTlTTifut  TU  B r 
®CsV  c^5*f  ?xu«f  i A E*  if  A E i^pe  r«  A B T r^i- 
ymu  ifi  *{K  «c j>V  racwf  <t«a  »V  o«f?«- 

/uW<  <«m;f  xmi  c*  tu  A B r r£/~ 

yaijto,  a«t  tgi/  «©f  ii»  Z H tftq  -s&f 

•f5w-t  , , 

Mfl  i?u  i>t  0 nutes  0 ffaf-  H fuSp  xv  n Sut  X «ro- 
»tf  Ttlyunv  iffav  i<ri  «CW  n B r xuxAjt,  bfiolus 
StSrcpJtt  on  Xj  1}  A E rj  Z H *$r  «CK  0^5»f- 
M*  *-r«  Sqro  Sut  tx  aSfaos  Tfjryutcr  ro  A B T 
«$tv  «C9f  T B r xuxAflV  Aty»  071^1  ij  A E r*i  Z H 
t&tfUOS  qfats.Hy $ JiuMm.tru-  KI^^TjBT 
«£f  c o/fatf  ij  xpt  A E 'tx&iipa.  r B r.ZH  iquf  ©tpr 
ep9*f  • r»  /«t  t B r.Z  H tTmri S u ctfip  <stOs  0 f- 
9*f  uptt  n St  Suo  r BT,  H z irtnSov  &n  r* 

A B r*  K94  *l  A E o^t  tu  A B T Tf/yutu  tfi  «Of 
' j(^  jnmat  a^jt  m St  eumts  ‘tmTnSa,  tu 
A B r T^/yutu  i<ri  st&f  afotf.  uJmr  Sta  rtff 
A E txnriSm  i*w  0 B T xuxA®**  i B T apa  xo- 
xAI§^*  ‘B&s  o/9«*f  isr  t«  A B T T^/yuru,  u{%  Kj 
t»  A B T TzJcyunv  Offat  ifw/  «fW  f IT  *t/*Aflf , 
O—MWf.  cfx  Slqf.  n A E Tj  Z H KT 
«ew  of$atf. 

n i&muL 

Ex  TOT-**  6TJ  T*  A Z E 7J^f  JVofM- 

ryof  kwif  Z K,  fw«7n^  «f  StytfS&at  Aw 

itiSwt  TOl  TJ  A E <A%<X  Tiuvft'  ^ 'en  Swmtw  kw 
\jsri  i*  24&fttTfX  f ZH  o^tAifAxr  Tiyif  /%<* 
7ip^,  wfif  Offat!. 

E U T O 

To  oCAftf*  SWp»ua  fvmf  r/><  Tt*Mf*r  » j tu/x. 
CA>kn  a Z H tn  A T>  • «v,u.£*«  tf/pjif,  a i*7«r  ¥ khiAw, 
a fJWi  » lb  r n/jui «. 

nP0TA2I2  b7. 

Ear  xawoj  TjU»i5 j 2/£>  V *%oios,  Tfit&H 

A ^ f7if«  ’6hai'/4)  Titium  t Bclovi  VvxtiV  ' 
*&t  tLfauaj  /zgtyf  offas  Seat  n (Sxau 
% afans  r^ryurv,  n <fi  hS^irr^os  r ytto^ns 
09  t5  'ffapuua.  -rvfiftf,  wm  <©^jt/4i£W  j rf 
re^«  TrAeupvf,  if  tpjfinrnAti  auurvf  q/xtk  v 
vjOfwpK  % X4wV,^yi tiaCxA\*3)  ^ «r 


rum  . ergo  per  0 docti  ipti  a r pjr.iUela  ca- 
dit in  Z II ; & ulterius  produ&a  ad  alteram 
feflionis  A Z E panem,  ab  ipfa  Z H bifariam  ie- 
cabitur. 

Itaque  vel  conus  eft  re&us,  rei  triangulum 
A B r , quod  per  arem  tranfir  , refluro  eft  ad 
B r circulum,  vel  neutrum  horum  contingit 
Sit  primum  conus  rc£his : tone  & A B r trian- 
gulum [per  1 8.  1 1.  ] ad  circulum  B r rc#um 
erit  & quoniam  planum  ABT  rc$um  eft  ad 
planum  B r , & ad  communem  ipfbram  lu- 
dionem, videlicet  ad  redam  Br,  in  iplo  B r 
plano  perpendicularis  duda  eft  a e : erit  [ per 
conv.  38. 1 1.  J A E & ad  triangulum  A B r per- 
pendicularis ; & [ per  3.  def.  X 1.  J ad  omnes  re- 
das, qu*  in  triangulo  ABT  exiftentes  ipfam 
contingunt : qtiare  & ad  ipfam  Z H. 

Sed  non  fit  conus  redus.  fi  igitur  rriangu- 
lum  per  axem  redtum  eft  ad  circulum  B r ; fi- 
militer  oftendemus  A E ad  Z H perpendicula- 
rem cflc. 

Quod  fi  triangulum  per  axem  A B r non  fit 
redum  ad  circulum  B r : dico  non  dic  a E ad 
Z H perpendicularem,  fit  enim,  fi  fieri  poteft.  eft 
autem  & perpendicularis  ad  B r : ergo  a E ad° 
utrimque  redam  B r,  Z H perpendicularis  erit : 
& idcirco  [ per  4.  11.]  ad  planum,  quod  per 
Ipfas  BT,  ZH  ducitur,  fed  rlanum  per  BT, 
Z H eft  A B r triangulum  : reda  igitur  a E ad 
triangulum  A B r eft  perpendicularis,  quare  [per 
1 8. 1 1.]  & omnia , qux  pcf  ipfam  tranfeunt, 
plana  ad  A B r triangulum  reda  funr.  planum 
vero,  in  quo  eft  circulus  Br,  eft  unum  ex  iis  qua: 
per  a B tranfeunt : ergo  circulus  B r redus  eft 
ad  triangulum  ABT;  ac  propterea  triangulum 
ABr  ad  Br  circulum  redum  erit,  contra  hy- 
pothefin.  non  eft  igitur  a B ad  Z H normalis. 

CaroIinTutm. 

Hinc  vero  conftat  f Der  10.  dcf.  huj.  ] redam 
Z H diametrum  die  fedionis  AZE;  cum  redas 
omnes,  qux  in  ipfa  ducuntur , uni  cuidam  pa- 
rallelas bifariam  fecct.  conftat  prxtcrea  heri 
polTc,  ut  redxpirallelx  3t  diametro  Z H bifariam 
quidem,  non  autem  ad  redos  angulos  feccnrur. 

CIUS. 

Septimum  theorema  quatuur  cifus  hahet : vd  enim 
z h non  occurrit  AT;  vel  tribus  modis  occurrit,  aut 
extra  circulum,  aut  intra,  aut  in  ipfo  l'  pun&o. 

Prop.  VIII.  Theer. 

Si  conos  plano  fccctur  per  axem,  & 
fccctur  altero  plano  fecante  balim 
coni  fecundum  rectam  lineam  quxe 
ad  bafim  trianguli  per  axem  fia  per- 
pendicularis i diameter  autem  feciio- 
nis  fada:  in  fuperficie,  vel  fit  paral- 
lela uni  laterum  trianguli,  vel  cum 
ipfo  extra  coni  verticem  conveniat, 
& producantur  in  infinitum  tum  fu- 
perficics 


Digitized  by  Google 


28  APOLLONII 

perficies  coni,  tum  planum  fecans: 
fedtio  quoque  ipfa  in  infinitum  auge- 
bitur; & ex  diametro  fc&ionis  ad 
verticem  cuilibet  reda:  data:  aequa- 
lem abfeindet  reda , quae  quidem  i 
coni  fedione  ei  qua:  eft  in  bafi  pa- 
rallela duda  fuerit. 

SIT  conus,  cujus  vertex  A purtdum,  bafis 
circulus  B r , & fecctur  pbno  per  axcin, 
atque  Icdionem  faciat  triangulum  A B r ; le- 
cetor  etiam  & altero  plano  lecantc  B r circulum 
fecundum  redam  a E perpendicularem  ad  iplam 
BF,  & faciat  Icdionem  in  fupcrficic  lineam 
a £ E ; diameter  autem  fedionis  A Z E fit  Z H, 
qux  vel  ipli  A r parallela  fit , vel  produda  ex- 
tra punitum  A cum  ipG»  conveniat : dico  le- 
ctionem AZE  augeri  in  infinitum,  fi  & cuni 
fuperficies  & fecara  planum  in  infinitum  pro- 
ducantur. 

Producatur  enim  tam  fuperficies  conica  quam 
filans  planum;  patet  quod  fimul  producentur 
& redx  AB,  AT, ZH.  & quoniam  ZHvcl  pa- 
rallela cft  ipfi  AT,  vel  produda , extra  pun- 
itum A cum  ipfa  convenit;  line*  Zlt,  AT 
ad  partes  H,  r produdx  nunquam  convenient 
inter  (cie.  producantur  ergo , fumaturque  in 
Z H quodlibet  pundum  e , & per  0 ducatur 
X0A  ipfi  BT  parallela,  ipfi  vero  AB  parallela 


P ERGiEI 

'ffopkttta.  xj  TD  US  tf 

» TOfui  ut  axu&i  i 1W 

fU7?V  T TDfVK  ‘QZJi  TU  XCfUptf  xa<r»  T If  db~ 
Sutruu&mt  eu9w*.  dy>- 

fApu  ~xxv  t ci  r»  «« 

y xjjttv  vj^uxt, 

p2TQ  xvtcf,  * fj.u  ro  A 
■*“'  o B T xuftAo (,  Kj  irrutu  ixtxidu  /li  f 

aPottf,  £ xumu  nfiLu  to  A B T T£/yc*vov,  Tir/ajj- 
iJ  X,  tripa  txtxtaa  7 T B T kJxAcv  xar' 
fvB-Hetr  litu  A E 9TfW  eajar  im»  r>t  B T,  Jt  TniHra 
npiltv  cu  tk  tmtyttifUL  tk»  AZE  j£auu,Ht/,  if  dt 
T5  A Z E 1 ZH,  rm 
tfu  n i A T,  «i  cxGaJhju&if  TVfiTrrxHTu  am^  ctt- 
ref  tu  A otfftttcv  Aiyu  tm  £ uu  «jn  r»  xcmx  im- 
<pdvc-M  Xj  rc  Tifxtvr  ixrmdct  oxGa^rj  ds  axd- 
pcv,  Xj  r,  A z E irpui  n<  dxetfcr  ajfyfyqet*). 

EicCtoAi^ai  y$  im  t H xant  'tXityavtiA  x,  ro 
•nptet  txnnicr  (patulo * dii  on  KOf  A B,  A r,  Z H 
cavtxGA»l%n\ij-  Xj  itr n »j  ZHnt  AT  H7»« 

A af  ifu,  n cte&a^J.uVn  rufX7rr$H  aur*  cttror  n/ 
A OfjfAEtX’  ai  ZH,  AT  dfjc  cxCct^Ae  uVa/  fvi 

■7*  r,H  ^up mImbh  ffvuimrtsT^  CKGiGXx&uon* 

5v,  Xj  «A?pdo<  7J  TXfue»  it)  t?ZH  tv%bv,  ro  0, 
Xj  dia  t*  © etifitieu  t?  jtfy/  B T •E^jt^AijAef 


ducatur  MSN  : quare  [per  iy.ll.1  pla- 
num , quod  per  K A,  M N tranfit , parallelum 
cft  plano  per  B ]‘,  A E : & idcirco  [ per  4. 
huj.J  K A M N planum  circulus  cft-  & quoniam 
punda  a.  E,  M,  N funt  & in  plano  fecante,  & 
in  fupcrficic  coni  : ergo  & in  ipfa  communi 
ledione  erunt : fcdio  igitur  AZE  aufta  eft 
ufque  ad  punda  M,  N.  igitur  fi  tum  coni 
(utxrficies , tum  Iccans  planum  producantur 
aa  K a M N circulum ; & fedio  ipla  a l b u£ 
que  ad  M,  N putida  augebitur.  Eadem  ra- 
tione dcmonftrabitur  Icdionem  M A Z B N au- 
geri in  infinitum , fi  & fuperficies  coni  & 
planum  fccans  in  infinitum  producantur,  per- 


15  K0  A,  rii^  A E «r^tMujAof  ij  M 0 N'  71  aa* 
did  v K A,  M N ^mndew  ea^tMjjAoi»  ki  tui  dia. 
T B T,  A E*  xwtAof  kftt  Ctj  ra  K A M N'  cJmxidoy. 
Xj  trW  w»  A,L.M,N  erudio*  o t tu  rifotm  if»  im- 
■xidu,  ki  di/  X;  citx  ix tu  k&m'  Sdn  $ 
Ttfuif  if w’  *$,\)  n A z E f* uy/j. 

T M,N  ntyitiuv.  cudt\S-fi&if  dpi  f trivit  ficti  TX 
Rbwt  £ ri  TtpmrH  txtxtdx  fUX£/  v*  K A M N 
kvxAv*  «lunfjl  K n A Z E TJU-n  t M,  N «r 
fidur-  ofMiuf  d*t  ddcrtfUg  crtt  ia»  us  dxHteti  CX- 
GmXnQ  ijTt  ri  kuw  txitpdma.Xj  ro  7»^k»  cRrrxt- 
dn,  Xj  i M AZEN  -n/vi  m AXUfTt  aJffip**)-  £ 
<P«*w/w 
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CaMp»  in  nwn | r*j  ft&ttrn  vi&tU  «Via/  icrsAfl-  fpicuam  igitur  eft  cuilibet  datx  reitx  squalem 
\J/F»hj TJf  T»I  M N ior»  t3  Z©  m&«M(  abfeindere  rccbin  ipii  M N'  parallelam  ex  ipfa  Z » 

«?W  rw  Z eruet w.  tat v r»?  Ijjjv  at^  pumilum  Z.  (i  enim  darx  reitx  squalem  po- 

■ai  Z i,  i.  ri  S r?  i E mW»  «w».  "Jra“s  ?*>&  f»*  'C®  ■ ? * PiriIWa»>  Jiumui; 

" - v x . « \ r'  , conveniet  ea  cum  lcibonc,  quemadmodum  & 

<T,‘ rn  ^ . umrtf  5,A**e «n-  e (lcInon(tri;, d( aj 

or/ptrvftinxltM  tk  nf»\  xctwia  M,  N ***«*'  M,  N convenire  : quare  poterit  reda  quxdam 
^ a/*""**  w r*i  7»f«  , art-  duci  parallela  ijvfi  M N,  nux  cum  legione  con- 

nn  7?  M N,  ^vroAOjuScuxoa  i5  z H veniat,  & ex  ipia  L h ad  punctum  Z reitx  dat* 
iii&flctr  Isajv  r>j  ^c^fcrtr  xfW  t«  z «qualem  uMciodat. 

n P O T A 2 1 2 5'.  P R o P.  IX.  T beor. 

Eat  xav*  'fi  t**-  Si  conus  plano  fecetur  conveniente  cunl 
TifK^. ■7t^tvfa tv  JVt tw odoros TC/)«tV, piTt  utroque  latere  trianguli  per  axem, 

i ?u“d  n“luc  bafi  «quiritet.. «q«e 

v . M , lubcontrarie  ponatur  i lcaio  circulua 

Ttvw  vx.^xuxA«.  non  erit. 


lubcontrarie  ponatur  i fc&io  circulus 
non  erit. 


ST  n icirsr,  k iwwpij  r»  A anptacv,  (la- 
nr^iiBr  xuxAoc , Kj  nrpq&u  JJmnSu 
m),  ju.(fn  o»*n  rlj  (3*r«,  jj,r^n  irmrav- 

nus.  k vntttTU  TtpJw  et  rlj  JJn$a#nu  riw  A K E 
yapuiJw  Myu  in  if  AK.E  tnt  tjwy  nwtAsf. 

Ei  $ /ui/xnv,  15-«, <£  yv^*7Trv?ir.w  r»  7ijUW  3m- 
•xiScy  r»i  0«t r«,  >yi/  icai  r xpirij  7i/*^i  n 

Z H,  7»  j «»Tfcr  ri  B T xuxA*  i<fa>  r»  e**-’  «k/- 

ri  x«$«K  c&i  r Z H 1 0 H,  5 caCtCA^u 
f H 0 K V ctZcvos  dirrnftr,  tjj  wwr»  Ttfias 
et  rn  K4IHXJ1  J^nipAniec  nif  B A,  A T tu&tixs. 
«JT«  HY  7»  A,E,H  miftiia  tm  t*>  tf  ut-f  A K E Jfo- 
mact  isTv,  ffiJt  rc  ctritoiA  ^ 

rA,B,r  m Ofet  A,  E,  J{  /\ 

cttuiia  crxt  # t tfujs  T / \ 

c/OTTTf/1»  apet  f \ 
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71  A K E Xctufifs  an- 
it  K,*£  As?KtbZH 

rrafa.^ArAcf  r^&i  q K M A.  / K 
^«uj  ij  KM  n M A’  »j  / 
ctfct  A E iia  utTfcf  «o  ri  / ' 

AKEA  xu*Ai(.  n^S"»  Z' 

t«M  ri  B r tuocl^jj-  & r ^ 

tb  Z H aift  — 

7t  Jiix  7 N,  S,  K,  M c^jn- 
Sil  ww^tAirAif  io  rw  /m 
r B T.Z  H.rrfWvr  rj  (Zacfi,  Xj  v$ttf  n n/Mf  Kok \os. 
i?u  N K S A.  *j  txtt  i Z H ry  B H «esc  o*3®<*  in, 
Xj  n K M Tif  N 2 *?« s cpjiis  **’  to<n  n Oarf  f 
K M 2 letv  is-ir  tu  Aotv  t*  K M.  Ki^t  n Ozbv  r 
A M E im  tu  ien  f K M,  xunAtr  yJ  \}zn>uij  *i 
AKEA  yPApifxr,  rjy  atofiirpos  auri  *i  A E*  7» 
agjt  ijsra  f NMi  tmv  tu  (m  A M E'  vrti  aptk 
us  i N M rrgir  M A ir«f  «f  E M «CPT  M 2'  * fias» 
afft  iyi  n A M N Tfiyum  ruIME  r^/yettu,  3^ 
ij  im  A N M yuvtc t tax  itpq  rn  0a?5  M E 2.  cOAa 
i)  iw  A N M ywua  uot  A B T w»f,  7»aM*A- 

AijAsf  ^ «i  N S ni  B f xo/  i \Ja?»  A B r <iif* 


SIT  conu^,  cujus  vertex  A pun&um  , Kafis 
circulus  BT  , Se  feCetur  plano  aliquo , ne- 
que bafi  axjuidiflantc  , neque  fubcomraric  p\>- 
luo , atque  ledionem  faciat  in  fupcrficic  li- 
neam a K E : dico  A K E non  cfTe  circulum. 

Sit  enim,  ii  fieri  porefl,  nccurratquC  planum 
fccjns  ipfi  bafi,  & communis  planurum  fcdlio 
fit  reila  /.  11,  centrum  autem  circuli  B r fit  0 , 8c 
ab  ipfb  ad  Z H pcrpcndiculjris  ducatur  O H,  dein- 
de per  0 H & axem  producatur  planum,  atque 
in  conica  fupcrficic  fe&iones  faciat  B A,  A r re- 
£las.  quoniam  igitur  punita  a,  B,  H funt  & in 
plano  quod  per  A K E tranfit,  & in  eo  quod  per 
A,B,r;  punita  igitur  a,£,k 
in  communi  planorum  le- 
itione  erunt : quare  [per  3. 
ii.]  H E A reib  cfl.  iuma- 
tur  in  linea  a K E punctum 
aliquod-*: , & per  k reilx 
2 H parallela  ducatur  K M A. 
p ellque  fpcrtf.huj.]  K M ipii 

s M A xqualrs  : quare  [ per 

v\.  conv.  3.  j.  ] A E diameter 

\ \.  I eft  circuli  AKEA.  ducatur 

n.  / deinde  per  M rciU  NMS 

\ N^/  ipfi  B r parallela,  cfl  au- 

jf  7 M tem  & K A parallela  Z H : 
y f ergo  [per  ij.  ri.]  planum 

/Z  quod  per  N,  s,  K,  M duci- 
' tur  , zquidiltans  cfl  plano 

per  B r,  /.  H,  hoc  clt  ipfi 
bafi  ; adeoque  [per  4.  huj.  ] fcilio  circulus  clt. 
fit  N K a A.  & quoniam  Z H perpendicularis 
eft  aJ  B r H ; (equitur  [per  10.  ii.j  & K M ad 
N3  perpendicularem  cuc  : quare  [per  37. 
3.J  reilangulum  NMI  arqualc  eft  qiudrato  ex 
K M.  fed  & reilangulum  a M E xqu.ile  eft  qua- 
drato ex  K M ; nam  linea  AKEA  circulus  ponirur 
cujus  diameter  A E : reilangulum  igitur  NMS 
xqualc  eft  redangutu  A M E : & idcirco  [ per 
i6.6\  uc  N M ad  M A ita  E M ad  M 3 : quare  | per 
6,6.  J A M N triangulum  limite  eft  triangulo  «ME; 
& angulus  A N M xqualis  M E s angulo,  fed 
angulus  A N M angulo  A B r eft  xqualis ; pa- 
rallela enim  eft  N S ipfi  B r : ergo  & angulus  A B r 
H aequali» 
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aequalis erit  angulo  MEs:  fcdlio  igitur  dl  fub- 
contraria  [per  dcf.in  j.huj.] ; contra  hypothdin. 
igitur  linea  A K E non  eft  circulum 


itfjj  tfttf  rr  \SSn  ME;'  vXUAVTkt  ctpji  £5-,»  tj  71 - 
pr,  cmg  trx  CxrxQ-  tx a^et kukAos is-» ijiKE 

PW*fc 


P r o p.  X.  Tbeor. 


n POTA  21  2 i. 


Si  in  coni  fe&ione  duo  pun&a  fuman- 
tur: re&a  linea,  qua;  cjufmodi  pun- 
&2  conjungit,  intra  fe&ioneni  cadet  i 
& qua;  in  dire&um  ipfi  conftituitur, 
cadet  extra. 

SI  T conos,  cujus  vertex  pun3um  A,  Iulis  B r 
circulus,  (cccturquc  plano  per  axcio,  & fa- 
ciat (c&ionem  triangulum  A B r , fccetur  autem 
& altero  plano^tquc  in  fupcrficie  coni  foilionctn 
faciat  AEZ  lineam , & in  ipla 
a E Z duo  pun&a  fumantur,  qux 
fint  H,0 : dico  rcilam  qua  H,  © 
pun&a  conjungit,  intra  (talio- 
nem a E Z cadere  ; & qux  in  di- 
rc&um  ipfi  condituitur,  extra. 

Quoniam  enim  conus,  cu- 
jus vertex  A pumilum,  & bafU 
circulus  Br,  plano  fecatur  per 
axem  , & in  ipfius  fupcrficie 
punita  quaedam  fumuntur  H, 

©,  qux  non  funt  in  latere  tri- 
anguli per  axem  : reda , qux 
i punito  H ad  © ducitur, 
non  tendet  ad  A:  ergo  fper 
2.  huj.  | redla  conjungens  pun- 
ita H,  © intra  conum , adeo- 
que  intra  coni  (cilionem  A Z E cadet ; & qux 
in  dircitum  ipfi  condituitur,  cadet  extra. 


Ea»  'Qn  xmV  7 tfvii  AapSj  «Puo  orpltu v i f.  ’6n 
ra  tryfj.UA  'ffafybyiufdflii  io5tia  cVrrs  m 
crura)  TW  7 tfiUf,  n Si  i-x  euh 

caros. 

T n tCMtf,  it  K9pu$ii  /Ap  ro  A e*>uucv,  0a- 
CK  j i B I'  KOtiAcf,  t 7TT/4»jc3-«  C WtXlSu  5\ * 
hrapcrof.x.  xtittru  jtfdtu  r s A B r Tfiyuvot,  nrpf- 
o&fti  q £ i7iosj  dmmS u,  xuhtm  itfdw  z»  rj  t5 
KUftf  cjJn&ueia.  r A £ Z 
fjw,  Kj  cRn  i*  AEZduo 

exfcna.  m lf,  ©•  Aiy«  em  b 

cRn  Ttt  H,  0 *w- 

$•«*  i» ns  in nfj ^AEZ 
fJL*,s,  >j  5 exhttuA  cwty,  urcV- 
Exh  xuvsf,  it  t&fofij  /J. 
79  A TTfAitsv,  (ZeiCJS  Si  i B T xy- 
xA cf.TtrftiQ  tmxiJaSik  v cl£o- 
POf,  «A»pfl«f  Sk  nv<*  rru/tx  $n 

H,e,  a 

H*t  «w  dfo  t5  ■zzkdjpy.';  t*  Su t t£ 
rg/yxitt’  jj^ara  rS 
H JJn  79  © aTn^^ywu^fjtt  tu&i* 
fj.fl  Ku*|  tfin  ro  A’  ij  c^i  7» 
II,©  ^n^^jywLdfjrj  f o6«a  errot  mri?J  ri  Kutx, 
^ «j  tx  tiS-tiu,  ZKTOf,  A Z E TffJjf. 


ii f cknSetoft 44  ewri  tu 


E U T O 

Animadvertendam  efl  decem  hxc  theoremata  apcil- 
fime  cobxrentia  inter  fele  & continuata  effe.  pri- 
mum autem  oftendit  redu  lineas,  tjuat  in  (uperli- 
cie  coni  ad  verticem  tendunt,  in  eadem  perma- 
nere. fecundum  converfum  ollcndit.  tertium  ex- 
plicat coni  linitionem  qux  per  verticem  cificitur. 
quinum  feilionem  tali  zquididantem.  quintum 
vero  fubcontrariam.  fextum  cft  tanquam  lemma  ad 
feptimum , in  illo  edenditur  oportere  communem 
feilionem  plani  fecantis,  fc  circuli  qui  cft  bafirconi, 
ad  ejui  diametnim  perpendicularem  efle ; atque,  hoc 
ita  habente,  redas  omnes, qux  ipfi  parallelae  ducuntur, 
i triangulo  bifariam  fecan.  feptimum  irci  alias  fe- 
diones  earumque  diametrum  odendit,  & redas  qux 
ad  ipfam  diametrum  ordinatim  applicantur,  ei  qux 
in  bafi  parallelas  efle.  in  odavo  demondrat  qucxl  noi 
in  principio  diximus,  videlicet  parabolen  & hyper- 
bolen ex  eorum  numero  efle  qux  in  infinitum  augen- 
tur- in  nonooflendic  ellipfim,  qux  in  feiplam  vergit  ut 
drculus,  quia  planum  fecans  cum  utroque  latere  tri- 
anguli convenit , circulum  non  efle  ; fubconiraria 
etenim  aut  parallela  fedio  circulum  fiicic.  fed  & il- 
lud Icire  oportet,  diametrum  lediooii  in  parabola 
quidem  unum  dumaxat  trianguli  latui  tccarc  8c  ipfam 
baflm  : in  hyperbola,  fecare  & latui  & redam,  qux 
reliquo  lateri  ad  partes  veniris  produdo  in  redum 
coniti  tuitur  : in  cilipfi  vero,  & utrumque  latus  & bo- 
Gm  fecare.  poflet  fortafle  quifpiam  arbitrari  deci- 
mum theorema  idem  efle  quod  fecundum,  fed  res 
non  ita  fe  habet  : illic  enim  in  tota  fuperfide  duo 
quxvts  punda  fumi  aderit  -t  hic  in  ea  tantom  linea 
qux  it  fecante  plano  efficitur,  at  in  tribus  qux  dein- 
ceps fequuntur  theorematibus  unamquamque  fedio- 
nem  diligendus  expendit , & principes  carum  pro- 
prietates declarat. 


CIUS. 

Xp  tbi^nu,ln  tb  5*s»{»fufW i>A« Aarr  »54»^. 

i»* i n «c^7vr  ST7  tu  tC^e~ tu  ir  7?  ibptUHt  rcv<m 

ali  ¥ Kafvfiui  h rati 7»  ii  Xi  XctlTifur  ii  itiraAir. 

7»  Xi  707»?  lytt  ¥ a/i  -f  Kjj-.fme  ¥ tuin  nula J.  7*  Xi 
71'rapnr  ¥ 7«  (Ujh.  7»  irifjtf**  r Oamvii -jt. 

ri  unt  »xmi  czyfJtiiZxnjoj  r iCXou*  , Xinu.ir  iit  q 
crc*r  tfSir  iitifji  itimtt  »5  7«  a /#pur;v  r xtixAa  i unit 
nui  <ujt*  ij  r n urit  Ttt  ihmtt,  ij  St»  7«t«  «7w  i^ev- 
nt,  ai  T*p*>X«i>.;r  IDU7M  /jjjeraLtir^)  vai  rl  ifrjiin.  7»  J 
tZAfur  raV  i».m  ifHt  -nujLt  \JUfy,  tu  ¥ S^ffuifK,  {pj 
rar  ix‘  autitu  ^niye/Jpti  7?  ir  7f  t«i- 

Ztix  i/  Xi  iJ  ly  Totfi  iiixkvnr,  ixtj  ir  7»rf  v(j vrysoVW 

tin/fa,  Sn  » wit£?£t*i  tj  i vxtfCixJ  lir  eit  inu^/r  dnr 
«ul^i ufatr.  ir  «f*  -nf  irtiit/t,  in  1 ittar^tr,  mniMm  tir 
iauiiui  IfttitH  7*J  «.«Afj,  a/i  7»  7SjU*rr  SnznXtt  tufix j. 
7?nr  i(j$rriftut  imt  rrfjAJpvc  7»  iftyeirv,  ix  »>7  xMof 
muniat  y>  iseirr  «tj  v*i rxrria  1 tfii  ^ ■ ««qtbAaAsr.  yj 
Jti  ihiifxi  St»  • a IffJUfot  iit  nyit,  Sb  (0?  nt  irn^p- 
Co»ir,  liw  yiat  'ri-Arfit  t rfrytlr*  7Tftrr«  w rZtt)  faiw- 
^t»  XI  ¥ tiui  71  TteMilr  uti  iiui  ix  cv5n‘s< 

7»  Awt*  u£x».-.  rfifhn  ojjc  7«  jwpn «•  evi  A T»r 

lO.d^aK,  tfj  irjTTfaT  7»r  t fJspn  u»  7foi  $im.  7*  Xi 

Xifprtr  ivTtinptr  ySy  iit  e¥Cd»j*i  Tamt  ai  citata  7tttj- 
Tir  iitoj  rtf  Xuniftf,  t »»»  iiytm  it  i ytr  hui  #e»l 
>«;  *int  nt  fhyutiat  Sa.*^*  W 

Jit  nfiiity  irntilOtt  A on  iir  yttfiimt  yfxfjfut.  ir  Xi 
•nui  »f«r  ifitn  t j&Lv  tur  itfiif  rirm  Xlx- 

xe*rt<>  para  n hiyttr  7«  iXiti/u tw  aUnm  7»  if- 
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n POTAS  IS  UL. 

Ea»  'Gktitiftf  t/m9*  tv  d^otos, 
Tfju&ii  h xai  rnp»  'fhrm^u  nfitym  t /3x- 
ci»  TV  xart  xar’  uJ^iTx»  *Q*ji  ofaf  5act» 
T»  (Ziou  TV  ii*  TV  adoret  Tfr/dfit,  rn  * 
hx+crrfoi  T?<  7B/xrif  » fua 

■ttAu^cc  V 2/5-  ? a£o?os  ipoaitt*  >rn<  a» 
£ TBpitf  tV  xaiV 

77  xun  70 V t^uiwto xal  •?  0x- 
OTflK  TV  X«»V,  fur^j*  •?  TfV  £ 7B/U»K, 

<Tbr«7iT(i)  70  T^tr^ofimn  'vlajoTnrfj  ^tb- 
tiOfdocuofdisns  ut’  cusnif  ~&n  •?  ivxfxin^i 
'0^5  T*  XOfUfif  ■?  TOftW,  XOl  sMV  71W  IV- 
5iia<  St  A03*  tyu  'zs&*  tLu  fum§>  ■?  v 
xx^rtr  >wmx<  5 t xojupis  •?  7c/o«,  'o»  70  t«- 
Tfiyttm  70  ^jro  •?  &utm*  V a/,gt  tv  a£oroj 
Tfi>vtV  /Z3i^J  7d  'zisAr^ofuiTi  r\ja 0 ra»  A«- 

■jra»  tv  7^*0« rv  JlJo  -7»A^pS».  xaA*«5a»  «fi  n 
7&0USTH  7qU*  riAPABOAH. 


P r o p.  XI.  7 beor. 

Si  conus  plano  per  axem  fccctur  , fe- 
cetur  autem  & altero  plano  lecante 
bafitn  coni  Iccunduni  redtam  lineam, 
qux  ad  bafim  trianguli  per  axem 
eft  perpendicularis,  8c  fit  diameter 
fediionis  uni  laterum  trianguli  per 
axem  parallela:  reda  linea,  qu«e 
& fedione  coni  ducitur  parallela 
communi  fcdioni  plani  fecantis  & 
bafis  coni,  ufque  ad  (edionis  dia- 
metrum, poterit  (patium  aquale  con- 
tento fub  ea,  qu»  ex  diametro  ab- 
fcifla  inter  ipfam  & verticem  fedio- 
nis  interjicitur,  & alia  quadam,  qua: 
ad  rcd:am,  inter  coni  angulum  & 
verticem  fedionis  interjedam,  habet 
eam  rationem,  quam  quadratum  ba- 
fis trianguli  per  axem  ad  id  quod  fub 
reliquis  duobus  trianguli  lateribus  con- 
tinetur. dicatur  autem  hujufinodi  fe- 
dio  Parabola. 


X^STri  Kuitf,  it  ii  A «)/M iw  xsitvfy,  fatcif  T 0 
B T xuJtAsf,  k 7irp**jcS-«  3Jmri9, u fiat  rS  «5*- 
Kr,  £ «vifttttf  TtfUu,  7?  A B T rf  iyumv,  Ttrfty&u  j 
<c  iiipa&inxiJu  7i'u»otrn  r (fac»  ri  xuvx  jmt  «u- 
6«a»  T A E c£$xf  iattv  rij  B mi»ru  rtfvy 

ct  ni  cfintyamit  tv  Kunt  rAZE,  ij  3 
•?  TtfUff  «j  ZH  C^(AnA«-  KU  fuet  nfjvfM.  * Jia 
V ascvcf  Tfiyuyx  ry  A r,  t&j 
Ai?»  V Z V rjZH 

»?of  if%(  nxfru  ri  z &, 1 (t 
WT»»(»K&ai  «r  n «T»  b r «r 
7»  vi®*  B A r vr»r  «i  z 0 
«e»*  z a,  ^ ttxiq&v  77  af- 

fuiov  clwi  nfi^s  7 VXfi*  »•  K, 

^ Aa  V K tj  AE  oapaMjjAcf 
»S  K A 1*  AspC' 

7f¥  T0f4*fC  Xtym  m tian 

•f  K A f«»  ki  t5  t)w  r © z a . 

/1*  ri  A tt 

B r Acf  ij  M N.  KJ 

^^iKAr?  AEo^jtA- 
A^Atf*  7»  «x^i  %l$i  f KA,  * 

MN  -s^^Ai|AflP  Ki  r5  2.^  r«S»  B r, 

A E , tcwtt^j  ni  /3<»vh  r«T  xsiwu-  ra 

a^a  2|5»  n»  KA,MN  cWffl/c»  t=r^ , 

eu i)  MN.  >w  oJXj  t^u» 

M N ij  K A,  tTfc  t&i  i A E c&i  tAu  B T‘  73  et^a 
wi  tu*  M A N tnv  ifi  tui  ibril*  KA.  rjj  irr«  157» 
tK  to  ><v»  Ttfi  B r «ck  t»  vjar»  tu*  B A r Srtef 
i 0 Z «€«■  Z A,  b re  <?i  icri  -i5  B r Ts&e  to  uaro 
tw  B A T Ao^er  ro»  ouyx^nw»  tx  71  raf  o» 

i b r «cpt  r a,  j i»  b r rfvs  b a-  « «y»  0 z 


Sl  T conus , cujus  rmex  puodum  A , bafis 
B r circulus , icccturque  plano  per  axem , 
atque  fc&ionem  faciat  triangulum  ABr  , & (e- 
cccur  altero  plano  (ccantc  bafim  corii  fecundum 
rcftam  lineam  A E,  qui  ad  Er  tll  perpendicu- 
laris, Sc  faciat  fc&ionem  in  fuperficie  coni 
AZ&  lineam;  diameter  autem  fedionis  ZH 
parallela  fit  uni  laterum  trianguli  per  axem, 
videlicet  ipfi  AT,  atque 
i pundo  Z red*  Z H ad 
reaos  angulos  ducatur  Z0 , 
“ Sc  fiat  ut  quadrarum  ex  B r 
ad  rcdangulum  B A r ira 
Z e ad  Z A , fumatur  pri- 
terea  in  (cdionc  quodlibet 
pundum  K,  & per  K ducatur 
K A jnfi  a E parallela,  u(- 

3ue  ad  fedionis  diametrum: 
ico  quadratum  cx  X A rc- 
dangulo  e Z A iquale  efle. 

Ducatur  enim  per  A ipfi 
B r parallela  M N.  eft  ve- 
ro K A parallela  ipfi  A E: 
ergo  [per  if.u.]  planum, 
quod  tranfit  per  X A,  M N, 
plano  per  B r,  A E,  hoc  eft  ipfi  bafi  coni,  xqui- 
diftat : idcoque  [pcr4.hu].]  planum  per  K A,M  N 
eft  circulus,  cujus  diameter  M N.  eft  autem 
[per  10.  11.]  KA  ad  M N perpendicularis, 
quia  & a E ad  Br : redangulum  igitur  M A N [per 
35-  3.  ] squale  eft  quadraro  ex  K A.  & quo- 
niam [ex  byp.]  0 Z ad  Z a eft  ut  quadratum  ex  B r 
ad  rcdangulum  B A r ; * quadratum  autem  ex  B r 
ad  B a r rcdangulum  [per  23.6.]  rationem  habet 
compofitam  ex  ratione  quam  B r habet  ad  r A, 
& cx  ea  quatn  B r habet  ad  B A : rado  igitur  e /. 

ad 
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ad  Z A componitur  cx  rationibus  Br  ad  r a ftc  r B 
ad  B A,  uc  autem  BT  ad  r A ita  [per  4.  tf.J  M N 
ad  NA,  hoc  eft  M A ad  A Z ; & ut  B r a J B A 
ita  M N ad  M A,  hoc  eft  A M ad  M Z,  & [ per 
ip,  y.]  relicua  N A ad  Z A : ratio  igitur  « Z ad 
Z A componitur  cx  rationibus  M A ad  A /.,&  N A 
ad  Z a.  fed  ratio  compotita  cx  rationibus  M A 
ad  A Z,  & A N ad  Z A eft  [per  aj.d.l  ca  quam 
habet  M A N rc&mguluin  ad  rc&angufum  A z A : 
ergo  ut  e Z ad  Z A ita  rcCbnguium  M A N ad 
A z A re&angulum.  ut  autem  © Z ad  Z A ffumptl 
Z A communi  altitudine  ) ita  [ per  1 . 6.  ] © Z a 
re&angulum  ad  reiftangulum  A L A : ur  igitur  rc- 
dang.uum  M A N ad  ipfum  A t.  A iu  rcdangulum 
© Z A ad  idem  A Z A : & idcirco  [per  p.y.]  xouale 
eft  re&angulum  M A N rcdangulo  «ZA.  (ea  [cx 
modo  oftcnfis]  redanpulum  MAN  xqualc  eft  qua- 
drato ex  K A : ergo  quadratum  cx  K A rcftangulo 
© Z A aequale  eft. 

Vocetur  autem  hujufmodi  fcdio  Tarahla  : & 
reda  e Z,  Ea  juxta  quam  pojfunt  ]u<e  ad  Z H 
diametrum  ordinatim  applicantur  : hxc  etiam 
Latus  Retium  appelletur. 


z A Aoysf  itvyx<Q  T A,K  tS 

>?  r B ‘B^sc  B A-  Uf  /$i  If  B r tflfiC  I’  A irrue 
ij  M N -WOf  N A.TimVv  (MA  ©C>f  A Z,  b>i  Si  n 
B T «©*  B A irrtnf  ?MN  «{if  M A.Tirni*  k A M 
•aos  M Z,  Kj  Aci**  i N A Z A'  oufet  £&Z 
•Sttst  Z A Aoj*f  cvyxQ  «tti^MA  A Z,£ 
ruf  NA  «df  ZA.ij  ©ryjtH.aVef  «t  TU 
T5  M A «C9f  A Z,£  ri  A N ■saCjf  Z A,0  r# 

M A N tfi  ‘Orpf  re  vxi  A Z A-  ciif  afxt  i 0Zx^!f 
Z A irr»f  r®  \jzri  M A N tuOS  te  Gzrr  A Z A.  uc 
Sil  © Z Tfsf  Z A (tif  ZA  »»<r*  u\f/itc  \xft- 
CctiitOMf ) Ortae  te  \jzn  (■>  Z A erpee  r#  Osre 
AZA'  «r  a-/**  te  L3Bt  MAN  ITfKf  te  im  A Z A 
irrflvf  t®  © Z A xfif  t®  <u)re  r®  t‘W  A Z A*  i«y 
a^a  i?i  ii  i/tti  MANi»wi0Z.'.  . «?*  USTt 
MAN  SwttiTM  f KA'  h -i  Xre  ^ K A sy* 
u»  ivjrwvjasT»  r«v  ©ZA. 

KixArtaS"^  .«V  *i  •nutuvi  repo)  lUtpaCe^jj'  1 St 
0 Z,ij  eatf  lu>  Suente  j xamye  /104  71 ]uy:$jMsf 
«m  r ZH  etctpvTftr  imImcBuSi  K i amr,  o 


E U T O 

- E t fiat  ut  quadratum  cx  B r ad  re&angulum 
B A r ita  Z © ad  Z A.]  Certum  quidem  dt  quod  di- 
dnjr,  fcd,fiquis  hoc  plemus  ad- 
huc declarare  velit,  lit  redfcan-  Q 
gulo  bat  aequale  redtan- 
gulum  onr  j quadrato  au- 
tem ex  ■ r xquile  id  quod 
ad  n B adjacens  latitudi- 
nem habet  ni,  it  6«  ut 
O n ad  tl  £ ita  A Z ad  © z : 
ergo  fidium  jam  erit  quod 
quatiebamus,  quoniam  enim 
ut  o n ad  n £ ita  a z ad 
z © : erit  & invertendo  ut 
x □ ad  n o ita  ©z  ad  Z A. 
uc  autem  £ n ad  no  ita 
re&angulum  £ r ad  i pium 
ro,  hoc  eft  [pet  conltr.]  quadratum  ex  bt  ad 
recti  ngulum  B a r.  hoc  autem  « ad  fequentia  theo- 
remata utile  erit. 

‘Quadratum  autem  cx  B r ad  B A r rc&wgulum 
rationem  habet  compotitam  &c.]  Ortenfum  enim 
eft  in  fcxto  libro  elementorum  , theoremate  vigefi- 
mo  tertio,  xquiangula  parallcJogramma  inter  fe  ratio- 
nem habere  cx  laterum  rationibus  com politam,  fed, 
quoniam  intcrpretcsindudbone  magis  quam  neceflaru 
argumentatione  utuntur,  vifum  eft  nebis  illud  ipfum 
inveftigare;  quod  tametfi  fcripeum  eft  in  commen- 
tariis noftris  in  quartum  theorems  fecundi  libri  Ar - 
chirmtdu  de  Sphxra  & Cylindro,  & in  fTbrwr]  fcho- 
liis  in  primum  librum  Magna:  Conftruflionis  Fr#fe- 
■m;,  nihilominus  tamen  & hoc  loco  non  inepte  re- 
petetur ; propterea  quod  foruffe  non  omnes,  qui  hxc 
(egent,  in  illos  libros  inciderunt,  tum  etiam,  quod 
Univcrfe  fere  conicorum  tradhtio  cum  argumentandi 
modum  ufurpat.  Ratio  rx  ranexiim  camfoni  Jieitxr^ 
qutxJo  r at  mnam  componentium  qaamtitaln  imter  fi 
multiplicata  quantitatem  compohtx  faciunt  [per  f. 
defd.J:  per  quantitatem  intelligendo  numerum,  a quo 
ratio  ipfii  deoominitur.  in  multiplidbus  quidem  quan- 
titas erit  numerus  integer  ; in  reliquis  vero  habitudi- 
nibus neceffc  eft  quantitatem  numerum  dfe,  & partem 
feu  partes;  nili  forte  quilptim  velit  etiam  ineffabiles 
cflfe  habitudines , quales  funt  magnitudinum  iocom- 


c 1 u s. 

* K A I ATI  1M1&U  Ut  t®  «*i  B T XfW  r®  lix®  B AT 
iiruf  b z & «CK  ZA.]  5*»ir  fAiRi  ri  Kryi^uor. 

<r>iui,  Unc  *,  ■CrjvumSiraj  Hi- 
UtU  , isv  im  isi  B A I mw 
ri  tu»  O n P,  iri  Xi  Sr>Br 
'une  7»  sn t#.  tito  fi  T nn&ZiM' 
5 n>  j*^7w  wii™  alto  n 2, 

ui  i » on  mei* 
n x » a z «o<  ©z-  }*• 
ymr  7a  futiftmv»  W 
yaf  S?n  vf  SOfl  «*ir  IIS 
« A Z cfw  Z©’  «rissMr 

•r  • sn  «dr  no  5 ©Z 
«reJf  Z A.  A<  Ji  • S n «ylr 
no  7»  £ P u^r  r Ot  T»r‘  in  7*  Sai  4 B T «e»r  71 
vir»  B A T.  «A  wnfil»*  W 

bT®  St  f BT  t®  ut»  T B A T k:yt* 
f avyxtifiitet  rxitri  w n B T irpes  F A.] 

Zitcu-w  i»  7?  «t?  £iCaiw  •fsuyinlsw,  if  i«j  rr- 
«c?  niitf  «n  ii  'tftyutt*  mt(p»a*Lx*ttta* 

ad<  *»*>■*  tJtyor  «X“  ™ i*  tia 

M ti  immoTiett  /**>*»£,  i ww  * ir*y**f”  "*6p 
Tcf  v®»  lia  i-nurwftMTKQr  1a«>»t».  i^nm/ur  «ini,  a,  yl- 
■Xtdai  Ir  nue  ItOiAiUeit  V""  «r  ti  tiinfim  SiJf/4*  ? 
Auiifc  T«  A PX'‘“*W  ^ ««'I'1*'  % £ lr 

Tur  «y*xfiw  r *f»T»  frCfJ»  nf  Umiitai,  nn ufrwc,  m 

Sr«»r  A 1U1  fc-Ttu^c  T«r»  yp^tat-  ti  H xviTtctrt 
iiayiucxot-rtc  tsuliNI  {«vy^arirr,  aj  Si»  JwFir  7»  o»#r 
Kstnuor  xiypu^)  amti-  tiiy*  ix  *hy*  tvy- 
h£3iu  liyMut , rmf  eu  ™ dyr  n»Uxirnmt  b' 
my>aT>xaM tSHmu  nvZn  mi.  nutuum*  Aa» In  xryu- 
fitml  T iaift*  ■ wmpinuic  R»  # «r  Tc*f 

m»acnKaemr  tbratit  tin  ietSftif  irLhttfr  t*rat  n**i- 
tUursu’  A tw  t-unir  ^jeutr,  Sjiytu  i**  wkiww- 
m ietSuu  iitat,  tj  fjem  i uitia*  «<  f**  «f <*  t»  •’3'Aa'  *J 
■c^Snr  ««»«  «Tai  «r»r  ai  i&in  ni  a**y*  fuji- 
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S J-ji  Mnr  A 7M  Jt A»»  on  9>«n  « nAnunf 

«5i  ror  isaaVer  «£*»  7»  *ijp»  *bm7 
tw  ^«.<4*7.  H»  i«*'ruii  A?y»*  i?  A oejc  t»  B,  £ *t- 
A.ipH  ijf  «u7ft»  i r.  »j  «a*  ? A T hiyn 

n>.HUT*t  e&,  ?<ArU»E.  ^ 5 A ri»  E ss»jri>.*ijtc(- 
ax  r Z uwhtu-  ftyvtv  f *S>«  ? AD  EJi»  i 

7.,  tIt"  M?r  «i»  i / f B •xvXam.axim  f A swm.  • Z 

• B ntKmuinitat  + H ■swmt».  imi  t»  » a ™»  «fr)  E 
itv»j«irA.*jii?a£  f /,  «imtMCtr.  + Si  I' 

*9>E«TAsUulr«(  * A vmMXW'  1s?r  r 
«t£S  a«  a F.  «yf  4 T • Z «HV  7W  A. 
mtS.ir  8jr*l  I B f E tw>E*:tJ.w»(C«{  -f  T 
'TTirsiVMt,  t Si  Z •n>yerjMnifit  -rir 
H TWMWwr  *fnr  Sfa  wf  J E ? Z 
i r *(at  * H,  tj  Itct/KxZ  Sfi  o E «|*3<  f r 

• Z <*o < # H.  ?r  Ii  «3f  o E ♦ r 

• Z «?W  f A'  hm  i H 7f  Ai  a*i 
i Z f B hvE*tm*#u1j«  f A Tf-TOrtir 

fi  *iy*  «f«  « A B «Uur»  EJt?  i Z.  ^ r 

fil  7sf**tT#  j 7«f  irTvy%morr*t  n Sii 

r ittZprnti ir  r»»»'  oin  >*? 

!T«>aUW  i***  wsumif 

£w»,  /**$iu*nuut  «rwf  » ifr. 

SMunxsjf,  I ii  -mt  SjttKijitu,  t)  in  ii 
iftSuin «V  octf.  Avy-M  $,  *} 

T»i>jMTrTir  »r , ^ ■mtte-rAtVMr/M 
■jut  «fiJ/Wf  «e.«r«r  I wf ^xftiKj  I»’  *wr 
«7»  t»»  iJirirr*,  T«£7*  yi  w /j*$iiuna  Axaviw  iireu 
i/vp i. 


II 

menfurabtlium.  & pitct  quod  in  omnibus  habitudini- 
bus i pfa  rationis  quimitts  multiplicata  in  confcquen- 
tem  terminum, producit  antecedentem.  Sit  igitur  ratio 
A ad  #,  & lum  pio  termino  q jolibct  intermedio  r,  fa 
rationis  a ad  r quintius  A , rationis  autem  r ad 
B quantitas  (it  E.  & A multiplicans  f producat  z : 
dico  z rationi*  A ad  * quantiurero  efle  i hoc  dl  fi 
z multiplicet  B produci  ipliim  A.  itaque  multipli- 
cet Z ipfum  B,  & producat  H.  quoniam  igitur  A 
ipfum  quidem  E multiplicam  pro- 
ducit Z,  multiplicans  autem  r iplum 
a producit:  ent  [per  17.7.]  ut  E 
ad  r ita  z ad  a rurfus  cum  i mul- 
tiplicans E faciat  r , & multiplicans 
z faciat  H : cric  ut  E ad  z ita  r ad 
H;  ge  permutando  ut  E ad  r ita  Z 
ad  H.  led  ut  E ad  i*  ita  erat  Z ad 
A:  ergo  [per  9. H ipii  A cit 
xqualts , ge  idcirco  z multiplicans 
t B producit  A : rationis  igitur  A ad 

B quantitas  necedario  ent  z.  non 
B perturbentur  amem  qui  in  harc  in- 

ciderint, quod  illud  ex  arithmeti- 
E Z cis  demonltretur:  antiqui  enim  hu- 

• julmodi  demonftracionibus  Jsepe  uti 

• conluevCTunt ; qu*  tsmen  mathema- 

* ticz  potius  funt  quam  arithmeticae 

* propter  analogias,  & quia  quaefuum 

. arithmeticum  e it.  nam  rationes, 

rationum  quantitates,  & multiplica- 
tiones primo  numeris,  fecundo  (ucoper  numacuSe 
magnitudinibus  inlunt,  ea  illius  fenteniia,  qui  iu 
fcripfit . tte  enim  mtlktmatic s dijtiflin t gtrmnue 
tfft  videatur. 


riPOTASlS  iC. 


Prop.  XII.  Theor. 


Et»  KUiOf  ‘ihttUu  TftnSy  a^gt  f a^osof,  Tf4*&i 

fi  t,  ti^a€h-7tU'v  lifiiom  V &xort  t \nuefd 

va-x  cjpSixj  JoBti  rS  (3 xeu  ? ha 

tv  o^sns  ‘T&yLtiy  tyi*  Sixftrtfos  •?  tviuz 
<x,CxM^irt!  avfi-Tn-Af  (u£  TAdtpec  tv  h*  ? 
a£ orx  Te/)crtV  txr^  $ ? vJtfd  X4fi*p»r  mi 
«i»  Tmto  TD+OK  TO^MnAiX  T*  VjOirSf 

Ttft*  V Tifitcn&QviriJv  ka \ •?  dicntH  T xJrV 
ivf  r hxiUTfV  ^TV/UUS^brlfffTT»^  71  jopio 1 XtL- 
epjuitdfjQi  TML&.  w x tCSu&iySOZjf  lit  \oyt 

» yun  vti udumfive*  t5 2^fcr7f«  ■? td- 
uwiiim  Si  ■}■'  cktos  YT£/¥*to  yonixt, 
'c$  70  irrfAjctni  70  iere  ■?  -?xo- 

fujtos  rogjt  ¥ SktfitTpt  $ rafiif  "on  £ 

(iiovas  & T£/yiiV,X3fo{  7n  i>7ii  r 

t 0*trtatf  r/JUifULTW  en  7mu  * i^$Mox,7tAx- 
TDi  V ioroAtt^Ct»^,w  tne  «Jw  xtw  ■? 

Zl&ftirfV  eo&i  ra  xopjqf!f$  7B^w//7nfCxA- 
Aof  uSu  t fLOia  Tt  Juti  0(Uttdf  XUfAp*  7$  'T&M- 
'VJZW  Tt  77IS  ^iznrtitvcrf  ¥ octw 
yantxt  F T£/y*ft(,  xoq  -ttIs  jraf’  Zu>  htoxs^)  a) 
X&Ta.y  utKn.  xaAeiaSfti  hi  0 tcmm/7>i  tp,u» 
TnEfBOAK- 


Si  conus  plano  per  axem  Iccetur,  (c- 
cctur  autem  & altero  plano  fecante 
bafim  coni  fecundum  redam  lineam* 
que  ad  baiim  trianguli  per  axem  fle 
perpendicularis,  & le&ionis  diame- 
ter produ&a  cum  uno  latere  trian- 
guli per  axem  extra  verticem  coni 
conveniat : reda  linea,  qua:  h fedio- 
nc  ducitur  parallela  communi  fedio- 
ni  plani  fecantis  & balis  coni  u£ 
aue  ad  fcdionis  diametrum,  poterit 
fpatium  adjacens  reda^  ad  quam  ea, 
quae  in  diredum  conftituitur  diame- 
tro fedionis,  fubtenditurque  angulo 
extra  triangulum,  eandem  rationem 
habet  quam  quadratum  redas , qu«e 
diametro  parallela  i vertice  fedio- 
nis ufque  ad  bafini  trianguli  ducitur, 
ad  redangulum  fub  balis  partibus 

3ux  ab  ea  fiunt  contentum , latitu- 
inem  habens  redam , quae  ex  dia- 
metro abfeinditur  inter  ipfam  & ver- 
ticem fedionis  interjedam;  cxcedenP 
que  figura  fimili  & fimiliter  polita 
ei,  qua:  continetur  fub  reda  anguld 
extra  triangulum  fubtenfa,  & ea  juxta 
quam  pofliinc  qua:  ad  diametrum  ap- 
plicamur. vocetur  autem  hujufmodi 
fodio  Hiperbola. 

I 9IT 
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^IT  conus,  cujus  ^vertex  A^  punftum,  bafis 


. , "C STH  xue tf,  u xjpv-p j fAp  ro  A rrutta,  &*- 

circulus  BT,  & fcccrur  plano  per  axem,  ng  q a B r xuxAsf,  xay  urfir&u  3?niri$u 
atque  fcilioncrn  faciat^  triangulum  Air»  lece-  T~  et^otift  nutru  Ttfiry  n ABT  rp-yuy». 


mr  aurem  & altero  plano  lecame  bafiin  coni  -e»  * \ V.  V'  t>  V 'V  "■  d/  * 
“u„dT^m  J ,d  Br  bafim  trianguli 

A > r perpendicularem  , ficulquc  WUunen,  in  “7  '«•“«  tAE  **“,  ‘f™  «™  r?  » r 

fuperficie  coni  lineam  ai!,  & finitionis  dia-  /3«™r»  A ,rrg/y»«,  rj  tm- 

mettf  !H  prndiifla  cum  ipfio  AT  latere  triin-  ‘ * /-  ;lli  - 


guli  A B r extra  coni 
rcniccm  conveniat  in 
punfto  e,  & per  A 
ducatur  re&a  A K dia- 
metro t H parallela 
quae  (eccc  B r,  & i 
Z ducatur  2 A ad  re- 
flos  angulos  i pii  Z H , 
fiatque  ut  quadratum 
ex  K A ad  rcilangu- 
lum  B K r ita  © t 
ad  Z a ; fumatur  au- 
tem in  ie&ionc  quod- 
libet pun&um  M,  8c 
per  M ducatur  M N 
parallela  A E,  per  N 
vero  ipfi  2 A paral- 
lela ducatur  N O 5 , 

& jan&a  o A , & 
ad  8 produ&a  , per 
pun£la  A,E  ipfi  ZN  pa- 
rallele ducantur  A O, 
x n : dico  M N poffe 
fpatium  Z 8 , quod 
quidem  adjacet  ipii 
ZA,  latitudinem  ha- 
bens Z N , excedenf- 
que  figura  A s,  fimiii  fimiliterque  pofitx  ei,  qux 
fub  & Z,  Z A continetur. 


rose  r rtftMf  q zi i c«c- 
CuMe/iein;  ovfurrxjtT  u 
fitx  •afJjfic  t£  a b r 
r&tyuvx,  rji  AT,  6x- 

TB(  T5  r£  KUW  x$&<Z>rf 
HO.TK  TS  0,  £ JlCt  TK  A 
rq  SfaifiiTpu  f 7!p!( 
rq  Z H vatpaXhf >J&* 
q AK,  £ TT^urw 

f Br\**TjiFznfZH 

ifAetf  nxfru  q ZA. 
Jtj  Tmniic&a  u(  n axi 
K A «oV  nvnBKr 
irravif  Z©-s*Cj*ZA, 

£ eis.>j<p3’V  V crfin:* 
diri  f Ttfu ](  -nxfir  j* 
M,  £ Ax  tfM  rq  A E 

o^/Aqx^-  bc$u  i 

MN.<Tm  q 5 N rij  ZA 
OTCpct^qAof  q NOZ,  £ 
q 0 A 

cr.GtG Aqo&a  iw?  ra  Z, 
2/^f  A,Z  rq  Z N 
nx&uaear 

Oj  A O.Z  n*  Aiy»  «o  q M N Sujiatj  tizS,o  m- 
&***!)  'a&  z A»«A*W  T Z N,  uffTfCatAAar 
r»  A Z,  offl  5 iftoivs  xtt/Apu  r«  va* 


Ducatur  enim  per  N rc&a  P N S parallela  B r ; 
cft  autem  & M N ipfi  A E parallela  : ergo  [per 
If.  IX.]  planum  quod  tranfit  per  M N,  P2  x- 

rdiftat  plano  per  Br,  A B,  hoc  cft  hafi  coni. 

igitur  planum  per  MN,  PS  producatur,  fc- 
£b‘o  circulus  erit  (per  4.  huj.]  cujus  diameter 
PNS;  atque  eft  ad  ipfam  perpendicularis  M N : 
eigo  fpcrjj.  j.j  rcdangulum  PN2  sequale 
cft  quadrato  ex  MN.  ac  quoniam  [ex  hyp.] 
ut  quadratum  ex  A K ad  redangulum  B K r ita 
eft  10  ad  ZA;  ratio  autem  quadrati  ex  AK 
ad  rcdangulum  BKT  [per 23. d.]  componitur 
ex  ratione  quam  habet  AK  ad  xr,  & a ea 
quam  A K habet  ad  K B : rado  iginir  01  ad  Z A 
compofita  erit  ex  ratione  A K ad  K r , & ra- 
tione A K ad  K U.  fcd  [ per  4. 6.  ] ut  A K ad 
K r ita  0 H ad  H r , hoc  cft  © N ad  N X ; 
& ut  AK  ad  KB  ita  ZH  ad  HB,  hoc  cft  ZN 
ad  N P : ratio  igitur  © Z ad  Z A componitur  ex 
ratione  ©N  ad  NX,  & ZN  ad  NP.  at  [per 
23. d.}  rado  compofita  ex  radooe  ©N  ad  N X, 
& ZN  ad  NP,  eft  ea  quam  ©NZ  re&an- 
gulum  habet  ad  rc&angulum  XNP:  ereo  ut 
adangulum  ©NZ  ad  XNP  ita  ©Z  ad  ZA, 


TMr  © Z,  Z A. 

rq  BrtS^JtAqAflf  q PNX,  «I 
^q(cq  MN  rq  AE  «K^tMqAof ' Te  et  ea.  Jut  f MN, 
P X SJnxrJer  iw^jtMqAei'  ki  tu  24&  r B T,  A E, 
TVTK1  rq  (idm  r£  tturx-  ieu  dteCAqflq  r#  /ii 
r M N,  P X cJ^m^er,  q 7*pq  xwtAac  fcp xf,  x det- 
ftftfef  q P N X,  tf»  ex’  axrduj  x* fatf  q M N* 
re  a&t  ivi  r P N X mt  ifi  tu  >i?r«  'fMN.ij  ird 
Kn  uf  re  .Wri  A K •BOS  to  ivi  B K.T  xtu<  hZ0 
Z A,  e /i  rx  5>br>  ^ AKaOf  r*  jm  B K r 
Asjec  ovyxtQ  ucn  r£  0»  q A K «Of  K r.  5 
AK«»V  KB*  3«  ^ Z0  Afettrpet  tIu  Z A \iyK 
«h «3  ixritt  tjQ»  »i  A K irpot  K r , i^q  AK 
Hf  or  K B.  a».'  U{  /Api)  A K K T Oruf  q 0 H 
TTpf  H r.Timi?»  q 0 N VfU  N X^*>f  5 ^ A K 
K B iruf  q Z H «CK  H B.rATlH'»  i ZN  N P^ 
0 apet  •W  0 Z xpof  Z A Aey^  nyumuf  skh  t£ 
•W  © N *?W  NE,  wriwZN  «rCW  N P.  i 
Jt  trvyxHtunf  6*t  t£  iqr  0 N «oV  N X. 

Tqf  Z N fJP.ini  USJ  tu»  0 N Z W 
ro  usjv  T X N P ^ «f  r«  ivt  f 0 N Z 
ro  vi»*  r«v  XNP  irruf  q © Z «CW  Z A, 
nrrfr» 
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C O N I C O R 

TUtifi»  i N Z»  aXA  Uf  i © N «t?r 

N Z ( nrr  Z S H3‘»d  in|,#f  KdjxZayou^f  ) £- 
tus  T*  XJZJV  TUT  0 N Z «C5f  ro  'jxn  tu*  Z N 2’ 
K Ctf  iss  <*£*  TO  \JXSB  TUT  © N Z V&f  TO  V2»p 
rwSNZ  £tu  ro  ijzn»  tu*  0 N Z xfof  ro  \jm 
tut  INf'  ro  ityt  O»»  £ N T «*r  iyi  tu  \jzn> 
Z N Z.  ro  ii  >cti  tu \jzn 

£ N P*  JUtf  ro  X?tb  riff  M N ion  iri  tu  \jzri 
ro»  Z N Z.  ro  it  uzjo  IN2i{i«2Z  w»f*A- 
AflAap^rtfaawv'  ij  M N iuutty  ro  S Zt  o sra- 
Pjxxmrif  TUfjn  tiui  Z A,  z&.oltk  txfiv  ro  Z N, 
ompGaJbcf  tu  A Z ouuu  cm  tu  uzsro  T 0 Z A. 

KaAnc&u  /jdfi  q Ttieumt  n pui  Tw»fC:Aij'  ij 
Je  A Z,  if  rrx^  lw  t vuMrnq  df  dJn  Tiw  Z H XAia- 
yi/jdpeit  irMy.tApus’  kaAmo$«  ii  ij  aimj  xaj 
op$u,  nAapl*  it  i e z. 


UM  LIB.  I 

hoc  cft  ©N  ad  NS.  ut  autem  refla  ©N 
ad  N s ( liimpu  l N communi  altitudine , ) 
ita  0NZ  re&angulum  ad  rc&angulum  ZNS  . 
ejuare  ut  rc^kangulum  t»  N Z ad  rc&angulum 
sNZita  rcdangulum  ©N 7.  ad  ipfum  5NP: 
reflangulum  igitur  Z N P [per  $>.  y.  ] «quale 
cft  raitangulo  s N Z.  fcd  quadratum  cx  M N 
oftenfum  cft  xquale  rei  Ungulo  INP:  ergo 
quadratum  cx  M N reiUngulo  s N Z «quale 
erit,  rcdtangulura  autem  tr  N /.  cft  parallctogram- 
mura  x Z : reda  igitur  M N poteft  (parium 
Z Z,  quod  reda  Z A adjacet , latitudinem  ha- 
bens I N,  exccdcnlquc  tigura  A z fimili  ei  quae 
fub  © Z A continetur. 

Dicatur  autem  hujulmodi  fexftio  Hypetbola  : 
& reila  A Z,  Ea  juxta  quam  pojfunt  qua:  ad  LU 
ordmat im  applicantur  : hxc  etiam  Latus  Re- 
flant appelletur,  0 Z vero  Tt  attjvnjum  *■ 


nPOTASlS  ry. 

Ea»  xartM&rxtia  fox  ? amotos,  Tfv&q  fi 
X34  i‘ ripa  'fhrriiu  aufirmimi  hucjvp* 

5*  «£owf  TC/yirt , fiim  Si 

"T  Bount  V KU¥V  ryt Apu,  /anTt  umtau 

rtus,  ro  «Ai  ’0iWb»  bu'£ti  i 0ainj  5* xaW,& 

70  lytKt XAT  ti&uau  ZtfOS 

qfyts  $<na  »i7o« t» 0dnt y hi.7 a£owf  v^i- 

>uV  n tjI  <x’  eu^e»o<  *i»Tf  *vi  <tt  sbri  ■?  ? 

xatVTt^f  xa^AAnAas  ct%5yril  xca»  roft» 

r 'Grrthir  ias  •?  2fefJint^t  r TOfiis,  ftwri- 

orrotj  7i  ^itor  »m^  7iwt  eu- 

^ Aojp»  e%u  n Sif&tuTtpi 
To/4.*s‘jh  70  Ti7 ?xyuni  to  ^oo  £ n yfdfa  ibra 
•r  ? »t»»V  jra^t  -i1  a/^«7fo»  •? 
eae  •?  &imuf  ? 7C0«W,  73^  to 
»o»  '\l»o  t wr’  oJt>m 

'Ojyf  t*Js  ^TaoGtVtuSuotf,  7t\arof 

ibraAet/tCaro^uwi  ut  «ni is  rty&ut- 

•TfV  tw  xoftApw  r^*Sf,  oMioio»  et/u 
«fu«V"  S 4«^  xatf^Ja  -o &ttffdpu  utvo 

71  ^ 2^ep(UT^V  k,  •?  sap*  fal  hiLxQ 

AowSo»  Au  rcictuTjf  T^ti  Ea  aei  + jx. 

K“  T XU90S,  is  fxtr  n A m/fiOn,  Qxt.r.c 

^ o B T xJxAc  s,  Trrpvi&u  efinriiu  fiet  V 
aPeros,  k mifiru  ttftliv  to  ABC  ‘tftyum,  TtTfvj- 
t&u  3 1 «7i’«u  Jbrtiu  ntftniriorn  fAp  ixefrtfet 
'Sr}.<6pi  X Jik  V ctPtref  Tfiyuns,  ftfm  3 -o^tA- 
A»jA«  &xth  t£  Kunt,  pfn  Cnrarnus  iytj&pqt. 


P R o p.  XIII.  Thetr. 

Si  conus  plano  per  axem  fccetur,  fic  fe- 
cetar  altero  plano  conveniente  cum 
utroque  latere  trianguli  per  axem, 
quod  neque  hafi  coni  xquidiitec, neque 
lubcontraric  ponatur ; planum  autem , 
in  quo  eft  balis  coni,  & (ecans  pU- 
num  conveniant  fecundum  redam 
lineam  qua:  fit  perpendicularis  vel 
ad  bafim  trianguli  per  axem,  vel  ad 
eam  qua:  in  diredum  ipfi  conftitui- 
tur:  reda  linea,  qua:  i fedionc  co- 
ni ducitur  parallela  communi  ledio- 
ni  planorum  ufque  ad  diametrum  fe- 
dionis,  poterit  /patium  adjacens  re- 
da:, ad  quam  fcdionis  diameter  eam 
rationem  habeat  quam  quadratum  rc- 
dx  diametro  parallela-,  h vertice 
coni  uique  ad  trianguli  bafim  du- 
da^  hafc«t  ad  redangulum  contentum 
fub  bafis  partibus  qux  inter  ipfam  & 
redas  trianguli  lineas  interjiciuntur, 
latitudinem  habens  redam  qux  ex 
diametro  ab  ipfa  abfeinditur  ad  verti- 
cem (edionis,  deficienfque  figura  fi- 
mili & fimiliter  polita  ei , qua:  fub 
diametro  , & reda  juxta  quam  pofi- 
funt,  continetur,  dicatur  autem  hu- 
jufinodi  fedio  Ellipsis. 

SIT  conus,  cujus  vertex  A pun&un,  balis 
circulus  fl  r , & fcccrar  plano  per  axem, 
atque  fe&ioncm  faciat  triangulum  ABr,  fc- 
ectur  autem  & altero  plano  conveniente  cum 
utroque  latere  trianguli  per  axem , neque  hafi 
coni  xquidi Itante  , neque  fubcontraric  polito , 


I-  r tna^rifom  S(  refian‘  ( (ire  pomo  «wftmn  ) fic  »i<fctnr  diti,  quod  in  delinranda  Parabo)»,  HypcrboU.rtl  Fl- 
liptyllod  rranfvrriim  Jit*  a drwraad  liniftram  ril  dix«jdom,bac  mo  Tupcr  latui  rranfmfutn cripenJuin  ; rodem  k.  frniu 
quo  dicitur  L3i4  #WA-yi,  quod  dc  diametro  tranfrert»  Sc  refla  (irailit«  intrUifcnduro.  Conlunudiu! 

'amen  A commodo  (itui  coniulmtei  fchnoata  aliter  aliquando  ddmcaoui. 

atcpje 
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atque  faciat  fc&ionem  in  fupcrficic  coni  lineam 
A E ; communis  vero  fe&io  plani  (ce  antis , at- 
que ejus  in  quo  eft  bafis  coni,  fit  ZH  per- 
pendicularis ad  B r , diameter  autem  fe&ionis 
EA,  & ab  E ducatur  En  ad  EA  perpendicu- 
laris, perque  A ducatur  A K ipfi  E a parallela , 
& Hat  ut  quadratum  ex  A K ad  rcoangulum 
b K r ita  A E ad  E e,  (iunaturque  quodvis  in 
fc&ionc  punftum  A,  & per  A ipfi  ZH  paral- 
lela ducatur  AM  : dico  AM  pofle  fpatium , 
quod  ipfi  EO  adjaccr,  latitudinem  habens  EM, 
dcficicnlquc  figura  finiili  ei  qux  fub  ae« 
continetur. 

Jungatur  enim  A e , perque  M ducatur  MSN 
parallela  ipfi  E 0,  & per  ©,  Z pun&a  ipfi  E M 
parallelae  ducantur  0 N,  s O,  8c  per  pundhitn  M 
ducatur  riMP  parallela  B r.  itaque  quoniam 
n p eft  parallela  B r , & A M ipli  ZH:  erit 
[per  if.ll.]  planum  ductum  per  A M,  FIP  x- 
quidi  dans  plano  per  ZH,  BT  du&o , hoc  eft 
oafi  coni,  fi  igitur  planum  per  AM,  IIP  du- 


I PERG/E1 

x,  Taidru  rtftLu  e t rr  JhtycUM.  & Kvm  rlui  A T. 

1 3 7*pj  X C$! xiitt,  k ? 

et  Alt*»  If  j3*W  Tk  Kuivk,  UTU  i Z H «e 9f  0$ as 
isu  -n  B r,  n ii  f ij  e a,  ^ 

isri  Sf  EryEA  «tSf  of%*  rrxfit*  i)  E0,  KOi  Jia, 
?At?EA  AK, 

atf  t«  'f  AK  *?er  r t B K I’  itruf  ij  A E 

•sdf  riut  E © , >uq  uA^p^-u  -n  c*uHt*  c&i 
nrff.TO  A,  * A r?  z H «r^jiAA»jA«r  i^aa 

ij  A M'  Aayfci en  q AM  iuwt Taj T1  xPC/VbO  «r^s- 
k «Q  3m  t E 0,-rA artf  t E M,  iXkimv  tiiu 

ifistu  t t*  ’^2sn  r A E 0. 

Exi fy<hc&u  $ * A©,  aV  5*M  t?  E© 

i M Z N,  /ite  /ij  r ©,S  r£  E M 
'Acj  <xj  © N,  Z O,  £ 2}si  5*M  rij 

b r fl^i^Air  rixfie*  n m p.  *wf* « ^ n r ni 

B r «r^ji^ijAsV  «w,kj  SCnAMr^ZII  xoptA- 
AijAsr  ra  /l<t  r A M,  n P Sirmiet  xae^rA- 
A)|Aw  in  ri  ikt  r ZH,  BT  Jbxtiu,  rimn  rS 


catur,  fiet  [per  4.  huj.]  fe&io  circulus,  cujus 
diameter  nP;  & eft  AM  ad  ipfam  perpen- 
dicularis: ergo  [per  jy.j.]  reAingulum  riMP 
xquale  eft  quadrato  ex  AM.  Et  quoniam  clt|cx 
hyp.  ] ut  quadratum  ex  A K ad  rc&angulum 
B K r ita  a E ad  E 0 , & ratio  quadrati  ex 
AK  ad  reftongulum  B K r [per  23.  6.]  com- 
ponitur ex  ratione  quam  habet  A K ad  K B,  & 
ex  ea  quam  A K habet  ad  K r.  ut  autem  A K 
ad  K B ita  [per  4«  6.  ] E H ad  h b , hoc  eft 
E M ad  M n ; & ut  A K ad  K r ita  A H ad  H r, 
hoc  eft  A m ad  M P : erit  igitur  ratio  A E ad 
E o compofita  ex  ratione  E M ad  M ri,  & ra- 
tione AM  aJ  MP.  fed  ratio  compofita  ex  ra- 
tionibus E M ad  Mn,  & AM  ad  M P,  eft  ea 
quam  E M A rc&angulum  habet  ad  rcftangulum 
t!  M P : igitur  ut  re&angtilum  E M A ad  ipfum 
rc&angulum  n MP  ita  a E ad  E 0 , five  A M ad 
M z.  ut  autem  A M ad  M Z ( fumpta  M E com* 


? Kuru.  W Z&t  /ii  tm»  A M, 

n P dirmier,  n r r/*}  KWtAer  c$o i inifur^ 
«}  n P,  K&  <^t  xdjvnf  i*-’  twrlw  ^ A M*  tb  eipa, 
vi®5  TMlIMFMWtf»T»  iix»  A M.  KOj  «T« 
UwitST «><r»  f AK  escwrfl  vjaw  f BKrirwr 
q AETB&flhii  E0,  Asj«f  ^ ^ ^ A K 

r«  MD  r BK  r wy**?)  ctt  t*  » %«  n A K *(W 
K.  B,^«J  A K *<W  K r.  «f  fdfj  i A K K B 

«i  E H r^of  H B,  t*7»V»  i EM  XfK  M n, 

i*  it  n a k «oV  k r irrue  n ah  xfW  h r, 

T#7t 7»  it  A M M P-  0 O^f.  f A E «fW  T E 0 
A ovyx&j  mu  ri  E M «?W  M n,  ^ ri 
A M «CK  M P.  i ii  avyxtiiLfy&  >x}tf  ben  ri 
«r  1 em  -atfr  M n,  k n a m wos  M p,  ® ri 
•jzro  riv  E M A ici  «Cjif  ri  uors  ra»  n M P'  if» 
apti  itf  t » uzw  rir  E M A ra  vas»  r*v 
n M P iraaf  B A E srfof  lic)  E0,  nmrt»  *f  A M 
rixl  MZ.  «f  3 i A M tr^af  M Z,  'f  M Ex»^ 
: ri 
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,i  vypxf  ih-aw  ri  oa>  AHE *?W 

n U3TD  SUE'  5 if  vi  \jasi  A M E «Of  w 
\jssrfl  n M P iiraif  ra  -Jacr  A M E «€W  ra  Ow* 
SMF.'  <«»*£$»  BiraOaw  UM  P r«  w SM  fc. 
ra  /i  Ow»  n M P i*m  titrxfa  rw  >an  Tfr  A M*  5 
ra  wt»  EME «£f«  iw  fiw  r£  -f  A M*  4 A M 
tiys  «fuwaiof  ra  M O.  0 ttftyxfil  r£*  0 E, 
sA<*tk  ip t&i»  £ M,  r/Aftwr  ww 

wij  r«  'ja?  A E O. 

IUAf«&a  mV  4 nuu/nt  n/a*  E Mmjar  * 4 

£ 0,  4 tnqi  4»  Stwuraf  <x}  xcfmye/^poi  Jii  lito 

A E vmy.uVW,  4 «*4  »«f  Op$af  Wutyiu 

Si  4 EA» 

E U T O 

An  *«  T«n  vi  Jidpjxa  «T'"»  Jjjw  q»ik- 

it  ^ fl»  •f  Ukli^Umf.  £ji  Ati 

innip  T T tbftunif  7?  ATi  ■ *T  ffww T.  1 
u£l>*luV"  T?  A r N. 

n pota  si  2 1/. 

£«>  (t<  xcyty<n  'Gbfyui «q  'QrtrnJ' u Tfu^ooi 

fui  2 Mppir  #tq  o>  ixjrnpqt  r Vfcp*- 

«2»  73Ult  4 KJtAVlUPf  Ts*fCoA>»,$  T <Tt-3  70- 

fj9$/  *m  avii t i'r-q.  £ *ap’  aU 

vctna<  au’  a£u»  Zj&ftrrpn  hjlto  jpj&/cu 
vO^jtMn^a  t5  cV  t?  &ttf«  7 xoW  cuduu 
«554,  ^ ? i/vs  i w^»>vx  xon*  ifu- 

to£u  t xoppJt  r ny*2».  xgjuLQyfc  Si 

eu  Tzttunxi  TC^JU  AXTIKElMttfAt. 
ClTfl  JAN  «KAr- 

^ w»  w/vfr*  <&*£*- 
w«ay,  **  ^/^4  »A  «*- 

/u«3K,  Kdf  nrfit&imB 
cRmnSufin  at*  + w£v 
<pV.  *i  «ara*»*  c#  nf 
oB3$*wi<  nuotf  wc 
A E 2,  Ii 9 R'  Mytiiv 
ixAtif*  r A E Z,  H9K 

TtfxZi  KJ»  4 

vwjCMyf» 

EC«  $*f  « ««A®*, 

juafl’  v <£*{*  j 4 t t 

mxv  #*$»«  *$«*«»• 

b a rz,  Kjag*c0n 

XXIX  X9pu$v  dfap*v*f 
torsi  cmtt- 
/sw  re  EHO  K,  «Mioa  j 
7?/(j4  rZE  A,H  © K n* 
j£t  kwcA mt  o)  Z A. 

H J4  o^tAAr- 

Aii,  a£fim  S\  t?se  T ku- 
t,K*S  i^y  VHUK  4 A A T ><r 

fvB-iui,  KiltTg»  3 ^ T*  % ^ A 

T!»  z A iu*^aK  *x$HCK  c*&£ Awa  ^ w 


M 

mani  altitudine)  ira  [per  r.tf.]  rcdangulum 
A ME  ad  rrttingalum  ZME:  crg.i  ut  A ME 
rcAauguIurr.  ad  reibngulum  II M P iu  erit  AMR 
rcibngiilum  ad  iplum  Shl  t : xqualc  igitur  cft 
fper  9.  j.]  rcdbnRulum  n MP  rc&nguio  *M  E. 
Ird  rcdan;.Mil ap  It  M P dcmanflratuni  cft  xqualc 
quadra: o cx  a M ; quate  & ipfum  rcAjngulum 
EMC  quadrato  cx  A M xqualc  erit : rcCb  igitur 
A M potdl  1 patiam  M o,  quod  quidem  re&x  O B 
adjacet,  latitudinem  luhertt  E M,  dcficicidquc  fi- 
gura o N fimili  a qa*  fal>  A E © continetur. 

Vocetur  auteai  hujulrnodi  ledio  EBipfu  & 
reda  ce.  Ea  fuxt*  <pum  potfnxt  fiur  aJ  Jt*- 
metrmn  A E ardmittm  appirctulttr  ; qux  & Ia~ 
tm  Retium  vocetur ; E a vero  Traujvrrjum. 

CIUS. 

Notari  oportet  hoc  theorema  {ra  babcie  delcriptio- 
ne»,  ut  fiepiua  didum  cft  in  ellipli  vel  enim  ai  con- 
currit cum  btere  a r Tupra  r punduro,  vel  in  ipfo  r, 
vcJ  mfr»  cum  A r producta  ooovcnicr. 


P R O P.  XIV.  TfiCOT. 

Si  fuperficies  conica  qux  ad  verticem 
plano  non  per  verticem  (ccentur : erit 
in  utraque  fuperficie  fetdio  qux  vo- 
catur Hypcrbola,  & duarum  fe&io- 
num  eadem  erit  diameter  ■,  rcidx  vero, 
juxta  quaa  poffunt  applicatx  ad  dia- 
metrum parallclx  ei  qux  eft  in  bafi 
coni,  inter  fe  aequales  erunt ; & figurx 
tranfvcrfum  latus  utrifquc  commune, 
quod  fcdicct  inter  fe&ionum  vertices 
interjicitur,  vocentur  autem  hujus- 
modi Sectiones  Opposita. 

N rixT  ud  verticem 

O fupcrficict,  quorum 
vertex  a nandum;  Se 
(cccntur  plano  non  [«r 
vcniccm,  atque  fcdio- 
nes  faciat  in  (upcrficic 
linea»  A £ 7,  H0  K : di- 
co arraroque  Icdinnum 
A E 7,  H « K clle  ejm 
qar  Hypcrbola  appella- 
tur.  ’ n 

Sil  enim  circalu* 

B A r E,  in  quo  fertur 
reda  linea  fuperficiem 
deferihem,  ducamrqoc 
in  fnpcrfidc,  qu*  cft 
ad  verticem  , planam 
ipfi  aequidiftuns  s H O K, 

& communem  imerfc- 
dionei  (cdionutn  l EA, 

H © K fle  circulorum 
® fim  l a,  H t,  qux  f per 
id  11.]  etiam  jnrallcl* 
cnint : axU  autem  co- 
nice fupcrfidcl  fit  re-  ^ • 

da  A A T,  Bc  circulorum  centra  A,  r ; & i A 
ad  l A perpendicularis  duda  producatur  ad  t,  r 


- 


i ■ ; 


r- 


1 . - . 
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puncta;  nerque  BT  & axem  planum  ducatur, 
quod  feaiunes  faciat  in  circuli»  quidem  rr- 
ttas  20,  nr  parallelus ; in  fuperficic  vero  ipfas 
BAO, tax:  & erit  [per  io.ii.]ffO  ad  HK 
perpendiculari» ; quoniam  fic  B r perpendicu- 
lari» cfl  ad  i a , fic  utraque  utnqtfc  eft  parallela, 
fic  quoniam  planum  per  axem  audum  fcdioni- 
bu»  occurrir  ad  punda  M,  N,  qux  funt  intra  li- 
nea» : plane  conllst  ipfum  criam  lineat  fccarc. 
fecet  autem  in  ©,  E : ergo  punda  M,  E,  ©,  N 
erunt  & in  pbno  per  axem,  & in  eo  in  quo 
funt  line* ipf* ; fic  proprcrca  [per  y.n.J  MB0N 
reda  erit,  condat  etiam  [ per  3.  huj.  ] pun- 
da  Jt,  »,  A,  r in  eadem  reda  ede  , iremque 
B,  E,  a,  o ; quoniam  funt  & in  fuperficic  conica 
& in  plano  per  axem,  ducantur  ergo  i pun&iv 
©,  E ipfi  e E ad  redo» 


m. 


i 


■ 


angulo»  red*  0 P,  Eli ; 
perque  A red*  M BeN  O 
parallela  ducatur  XAT, 
fic  fiat  ut  quadratum  ex 
A x ad  redangulum 
Bsr  fic  ©E  ad  En, 

& ut  quadratum  ex  AT 
ad  redangulum  OTE 
fic  E ©ad  QP.  itaque 
quoniam  conus,  cujus 
vertex  a & bafi»  B r cir- 
culus, fccatur  plano  per 
axem , quod  fcdionrm 
facit  triangulum  ABT; 
fccatur  autem  & alte- 
ro pbno  fecante  baftm 
coni  fecundum  AMZ 
ad  Br  perpendicularem, 
quod  tedionem  faci» 

In  fuperficic  lineam 
A E 7,  diameterque  M E 
produci. i cum  uno  la- 
tere trianguli  per  axem 
extra  coni  verticem  con- 
venit , & per  pundum 

A diametro  fcdioni»  E M parallela  ducitur  A Z. 
ab  E vero  ducitur  En  aa  redo»  angulo»  ipfi 
I M,  atque  cft  ut  quadratum  ex  A £ ad  redan- 
gulum BiriiaEead  En:  erit  [per  rx 
huj.  ] ipfi  a E/,  fcdio  hypcrbola  , fic  reda 
Eff  ea  juxta  quam  poflunt  qux  ad  EM  ordina- 
rim applicantur;  tranfvcrfom  vero  figunt  latus 
cft  reda  © B.  eadem  ratione  fic  H 6 K hypcrbola 
erit,  cujus  diameter  ©N;  reda  ©P  ea  juxta 
quam  poflunt  ordinarim  ad  0N  applicat*;  ©E 
vero  tranfvcrfura  figurae  latu». 


B.r  ^ 2k Igi  -fi  8 r £ ? cdrnafe»  ctt- 

riupvt  ii)  Tttistf  et  fjSp  »Tr  xwcActf 
liStlat  ni<  20,  B r,  e#  it  tj  3h- 
(patii*  ns  B AO,  r A ? Ifttf  fi  £ ij  20  ry  HK 
«CK  if%t,  irrtJit  i,  b B r ry  Z A io  utO* jfitU 
K if»  vutiifip  K «Trt  n2^i  Jajj*. 

&mni*  ? ytf&C  aifiZxXtut  tuxnt  m.  N nr 
!*tt*  carie  t JjAcric 

/*>«  re  JZrmdci.  -nfitirt/  h*t*  jj»  0,  £’  t»  om 
M,  E,  ©.  N evuiiA  trn  tZ  K i?ot<  Jjn- 
itiiu,  XjO/ru  e Ibmiu  e t u «ei>  aj  u,- 

acciri»  ijME0N  K "in 

ni  n Z.  0,  A,  r iri,  5 ni  B,  E,  a,  O, 

irn  7$  rii  ttuvml i Jb^tuti*  iri,  jcira  ajri  ri 
«5» r.ijtimntu.  ip$tt~ 


i'e  icri  mV  r ©,  e 

rij  © E tfitif  o/ 

© P,  E n,  tut  J»  5*  a ni 

ME6N 

b(flunZAT,KVintii- 
Set  WA^nien^AS 
wtK  ri  \jasri  Brr  *- 
wier  «ck  £ n,  U 

70  icri  r AT  «eri-  ri 
\j»v  OTZ  ara*  i)  EO 
«Or  © P.  irrri  iy  xc<V9C, 
Vrrfp^fjLo  ri  A etfitmy, 
faux  Tj»  BT  xwcAcc.ri- 
r/4iyj  dbntJv  thk  $*- 
fyn;c»  ^ nfdui 

ri  A 8 T r ptywov.-nTfiuQ 

3 trieri  7i- 

pern  m /3<tc»  f kmVk 

iutr’  *wd«eu  '-iu  A M Z 

»t»r  ifSar  i«t»  t?  B r, 

>c  7i»*f«  Tt^xltv  et  -ni 
txipuet*  $ AEZ, 


Dico  ©P  ipfi  En  xqualem  efle 
~ irallclxfi 


Quoniam  aiim  parollclx  funt  B r^TO ; ut  A S 
ad  S r ita  erit  [ ner  4.  tf.j  A T ad  T x ; fic  ut  A S 
ad  2 B ita  AT  ad To  fcd  [per  aj.tf.)  ratio  A£ 
ad  Z r , una  cum  ratione  A X ad  X D,  cft  ea 
quam  habet  quadratum  ex  A X ad  redangulum 
BXr,  & rado  AT  adTs,  una  cum  ratione 
AT  ad  T o,  cft  quam  babet  quadratum  ex  AT 
ad  redangulum  s TO  : ergo  ut  quadratum  ex 

’ ■ • 


2lpft*v{(&‘  ij  M E otctoaAAeuVti  ftui 

vAtCf*  ? 2ld  ? afarif  Tfr/Zta  d*70f  r xtfupijf 
& xdta.  k Jdt  3 A offui*  ry  Aapftffu  -i5  npjc 
rji  E M C^MijAer  niej  S*  5 ^ * E E M 
«CPf  ij«^)  li  E n,  j tri»  »r  ri  >sri  A X «fflr 
T-s  «jirwafiEe  «oV eh*  aez 

am  Tipif  wngCcABKo.nl  E n 

<5*7  r EM uwji^ai 7t7*yjuWr.  srKapia  j tr 
ridrft  3A«»C.ce  B 0 E.  cf&t*C $ u*I^o- 

Ab  «r»,  Bf  b 0 N,  b © P xe^’ 

^ SwImT)  *i  db  ii*  © N xAW^Vof  Tmcypi- 
to<,  «Aa^t  5 B O E. 

Aiy*  «7  Iwj  te»  B © P tb  £11. 

Erw  o2^! AbAcc  io»  b B r t*  Z O’  IO»  cie 
B AS  «eri  sr  ir«c  «j  AT  «C»  TS,  xif  f 
AX«CK  SBirrac  bAT  «CK  T O. «AK  e t*  A S 
«CKXrAcTff  AZnOf  E B,  0 >F>cri 

•fi  A r®Or  TC  OanBZr*  cj-^ATwoif  T2 
jzer»  ri AT  «£jie  TO,  • ? icri  ^ AT  «CPC 
rcuzri  STO*  k»  i&L  im  re  icri  A £ «G>V  Ti 
viari 


• "cj» ' Ni,.’ 

•.f*  v '%;?  • ••  '*•  *' 

■ ■ ' k ^ - 

’ 

<£•  BBk. . k 
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CONICORUM  LIB 

0sitBir»T«raSTOAT«Of  riOmSTO.  AS  aj  rcftlneulura  EST  in  quadratum  « 
w tmirccV™  ibnAS  «trtfc,  Bsr  *Tad  mftinplura  !1  a ut  autem  quadratum 
Y1  • AXC  c _ • J:  ' -v'  . f O A2  4(1  B 2 T retandum  IU  [ per  cnnftr.J 

«*,  «E=tK  En,«t/,r.X-r.AT«r  e E ad  E n ;&  ut  quadratum  ce  A 1 ad  tudau. 
ti  v^iSTOirri»  (0E«tW0F  XjO*  api  gjjy^  x T O iu  © E ad  H P : creo  ut  O E ad  E n 
© E wC?r  F.n  »ra*  <|  E 0 ®tw  0 F*  «£*  iu  E 0 id  0P  • xqualit  igitur  cft  [per  p.  f.}  *n 
ij  E IT  0 r.  ipfi  0 P. 

EUTOC1US. 

;»»i  >«>  Rt»  Poterat  etiam  hoc  ree*»  tAendi.  quanjam  enim 


aillUJrir  \u.  \£i  iT»f  /iJJ» 

; bt  Tf  sto,  wf  ir  • rs  <b6>  i a i r t c&s 

TAi  «i  a/«»  t»  1 A 2 ao»  x*  «AT 

«p3r  TO  A'  w*»  S?«  •«  S TS  «fw  SB  S 5T 
mfvt  T O*  lf«  n lin  r S ori/  ti  wi  T S B 

t»  ia»  rT  «fw  ri  >Soi  XTO.  “t*  - A aJJ'  itu 
Suuivrm  w ierj*wrr,  wTiiin  AS  «fir  tilinJ  I 
7»  in  ATo^ti  S»5T-  A’  in  Sp  •«  r»  i« 
AS^lrti^RXrtiiiAT^W^^lTO 
vi  W»  M & ii  iri  AS-rcA»  ■»  BST- 

es  »eit  in.  «r  /i  n ii  at  ««<  »vn 
iTO»flt*c»  ®P"  'ii*'  4f**0  6 *ei<  6 n 

• EBtr«A<eP  1 E°  7?  0P- 

n-mo»  «0  «»  '*XM  A'  Rw  i «uw.  <^t- 

w twr  ■»£*  **T»  r»w'  Ifitim  ji?  ix»!n<«  »»  /d- 
fuHOt  T irouu&r*  (•*»  rhi  *)  t*  «f  ‘ « 

/ucernu. 

fi  POTA  2 IX  »'. 


rai  is 

K.  1 


m 


ptnBcte  funr  »r,20;  erit  [per +6.]  u:rs«UA 
IU  IT  ad  T A,  Bc  eadem  nuooc  ut  a i'  ad  £ » >ta 
at  ad  TO;  crgoexznmll  [perxs.y.]  ut  rXadXB 
iu  I T ad  T O : Se  idcofpcx  1.6  ]ut  quadrmtum  ex  r £ 
ad  redhnguiurn  r i a ita  quadratum  ea  it  nd  redtan- 
guIumtTO.  led, propter  limiluudtncro  triangulorum, 
ut  quadrarum  ex  a £ ad  quadratum  «XT  ita  quadra- 
tum ex  a T ad  quadratum  ex  * T : quare  ex  «quali,  ut 
quidratmn  ex  A £ ad  reOangulum  Bir  jta  qtndra- 


8£  ad  e P ; ergo  ut  ex  *d  B n iu  E O ad  ® l* : acqualu 
igitur  eft  [per  p.f x n ipft  er. 

Hoc  theorema  calare  non  hibet.  propofitum  aurem 
mani  felium  elt , utpote  idem  quod  in  tribui  fuperio- 
nbua ; fimilitcr  enim  atque  u>  illta,  & oppolitarum 
lectionum  principalem  diametrum  inquirit,  & lineas 
juxta  quaj  poffant  qux  ad  ip£im  ordmamn  applicantur. 

P*Of.  XV.  Uter. 


Ea,  o»;m«4«  ii"  f Srjpz/uu  Zzj&wfi  Si  in  ellipB,  1 puo£o  quod  diametrum 
ix9Srai«A  -mavpitx  uC^Sf  biftriln1  dividit>rea»  °.rdln:ltim  doaa 

•npi««  ■?  T^ti^stmidjiw  ««OiOSea 

«CJI  T a^x.urtrtt  Sm  ; a/jW?»  eot 

Ttttt  iuSmj-  Jtw  iritair  -titpJ,  iyfl  ’drt 
I1  ti»CA»3urai  «^i/V.«At>t  tu  a^auTty 
ttuim?)  ii  ipVst  &y.  r -tetriut 
itoLXvyt,  rrA»TO  r^a  ¥ -<jzr'  tnl-iw  »■ 

AttjuCtrtprtiUt  r ? 7q(t«,  [ ■'AUTtri  uJti 

quite  ti  •ufeajrpo»  -tOT  „ ¥ tV  S» 

^?jntf’  ittSruai^.  x,  ttsgyjixCtAA^trni»! 
p nipt  #4«  $ siftM  T/titainJ  uiaro 
£ i#’ « tueritxj. 

Er  t a l»4i . ir  itumtfx  i a £ m/«- 
<8-*  ii  A » ir/jt  tuet n r»  r.  wJ^tir 
niu  muyfUut  i «tCtbAifr»  i?'  iatr 

t?  T>/4<  i a I'  f , £ Arr  tt  arfttiitre  A E *tsr  t{- 

JxJal  n A Z,  £ xrttioJ*  « , A E =£K  A B . — 

ir«r  tj  A B «ei,  TO  A Z,  5 fiA.y^-x  tj  w/4«rr  ftitupro  quoiibcr  puntto  H in  ftelitinc , p« 
Strffteiut  t,H,  Kita&Hti  A B c%ia?Atc  H ducatur  B e ipti  AB  panllr',  , fc  jungi- 
;z5»(iie,  £imV«4S»^'Z,  titeeti  ri  mr  “i  deinde  per  O ipii  az  mnllcU  du- 
I~  - . , Ia  J,  = 7 . canir  e A , «e  per  z,  a puncta  ducantur  ipft 

eniAZ^&ABA»  h!i  &A  parallele  zi,  am  t dteo  Ha  pofle  f^a- 

re0  A -z9‘«7^  ‘»,V  dum  aa,  quod  quidem  adjacet  reci.Al.t. 

mi  ^ H 0 d uw*j  re  A A, e r A Z,  titudincm  habem  A 9 , dencicnfquc  ligura  A Z 

:oA<»wc  -rai/  a ©,  lAArrn»  «d«  r»  A Z f^jii  cl  qux  fub  E a L continetur. 

ern  tu  viax  E A Z. 

fixua  lUi  JvraS) ajimrAB tMixw*t»ai  Sit  enim  a .V  ea  juwa  quam  pedum  ordina- 
t£ru.V«  B A N,5  , B H,5  Ai.aV  f dm  applita»  ad  ab,  jungatuique  bn;  A:  per 

I!  quidem 


ex  utraque  parte  ad  1’cdiioncm  pro- 
ducatur, & fiat  ut  produ&a  ad  dia- 
metrum ita  diameter  ad  aliam : reda 
linea,  qux  a fc&ionc  ducitur  ad  pro- 
ducam diametro  parallela,  poterit 
fpatium  adjacens  tertix  proportio- 
nali, latitudinem  habens  rcCam  qux 
inter  ipfam  * (edtionem  interjicitur, 
deficienfquc  figura  fimili  ci  nux  con- 
tinetur fub  rcCd  ad  quam  ducuntur 
& cd  juxta  quam  poliunt.  & fi  ulte- 
rius producatur  ad  alteram  partem  le- 
gionis , bifariam  fccabitur  ab  ea  ad 
quam  applicata  fuerit. 

SIT  cllipGs  , cujus  diimetcr  AB,  fecetur- 
que  A B bifariam  in  r pundo , & ner  r 
ordinarim  applicata  cx  atraque  parte  ad  lotio- 
nem producamr,  qux  fu  A r fi ; Ji  pnmto  au- 
tem A ipfi  o E ad  rc &o>  angulos  ducatur  o Z, 
fiotque  ut  o E ad  AB  iu  a b ad  A Z ; & 


iy.vz 


t-iS 


r>. 


* 


r • 
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4 o 

U quidem  ipfi  a E parallela  ducatur  H 3,  peraue 
3,r  ipfi  A S parallelas  s 0,rn  ; per  N,o,n  vero  du- 
cantur N T P,  O S.Tn  parallela:  ipfi  A B : aequale 
igitur  elt  [per  13.hu].]  quadratum  ex  AT  rcdan- 
gulo ATI;  & quadratum  ex  Hi  rcdangulo  A o. 
Se  quoniam  ut  B A ad  AN  ita  cft  B r aa  r n,  & 
n T ad  T N ; aequalis  autem  B r ipfi  r A,  hoc  eft 
ipfiTn:  & r n ipfi  T N xqualis  erit : ergo  [per 
36.1,]  AIT  rcdangulum  xquale  cft  rcdangulo  T P, 
& rcdangulum  z T ipfi  T T.  Se  quoniam  [per  43. 
I.]  redangulum  o T rcdangulo  O P aequale  cll, 
commune  autem  o N ; erit  rcdangulum  T T ipfi 
N X aequale,  (cd  T T eft  aequale  ipfi  T s : ergo  T z 
aequale  cft  ipfi  N X.  commune  sero  T X : totum 
igitur  Nn  rcdangulum,  hoc  cft  n A,  aequale  erit 


H ri  A F.  KZ&*  «i  H S,  fi  rur 

s,  r t?an  irx&uett»  oj  s o.  r n, 

2fai  fi  r N,  O,  n TJ  A B vx&aum» 

af  N T P.  O X,  T U*  ion  iri  n iri»  rite 
A I'  TU  A n,  ro  fi  iri»  rijr  HZ  ru  AO. 
txn  im  uf  i B A «0>f  A N fcrrft>f  if  B T «CFf 
rn.  i nT  •arCJC  TN.  mi,  cTt  i)  BT  ni  r A. 
r»7Ki  rj  T IT  iim  riTN  iri»  iai'  ion  afjt 
iri  Tt  t&J  A n tu  T P,  ro  j)  2 T r£  T T.  5 «r« 
nOTra  OP  iri»  iw,  tw*c»  fi  ro  O N*  ra  TT 
a^jt  ‘ion  iri  tu  N X.  itfui  ii  TTraTZ  ffw 
ion'  ri  T 2 ifa.  'ion  irira»  N £.  wtt^raTS- 
oAw  i^je  to  N n , t#7KJ  ro  H A , rir*  iri  tu 


A 


rcdangulo  a o una  cum  n o rcdangulo  : quare 
n A rcdangulum  fuperat  rcdangulum  A O ipfo 
on.  cft  autem  [per  I3.huj.]  A n rcdangulum  ae- 
quale quadrato  ex  r A : redanguluroq;  A O «quale 
quadrato  ex  s H , & O n ei  quod  luo  O X n con- 
tinetur : ergo  quadratum  ex  r A fuperat  quadra- 
tum ex  H s ipfo  o X n rcdangulo.  6c  quoniam 
reda  a B Iccatur  in  partes  «quales  in  r pundo. 
Se  in  panes  insquales  in  © : rcdangulum  B 0 A una 
cum  quadrato  ex  r 0,  hoc  eft  ex  5 H,  xqualc  erit 
[per  j .2.]  quadrato  ex  r A : quadratum  igitur  ex 
r A fuperat  quadratum  ex  s H rcdangulo  E 0 A. 
fuperabat  aurem  quadraram  ex  r A ipram  quadra- 
tum ex  H s rcdangulo  O X n : rcdangulum  igi- 
tur C 0 a rcdangulo  O X n eft  xqualc.  & 


A O fuvt  rS  n O’  uf%  n A t*  A O r“ 

O IL  *af  W ri  ^ AD  *»  r«  w Tfl, 
ro  ^i  AOun  r£  iri»  rijc  2 H , r*  f\  O n 
ion  tu  \jzri  Oin-  ro  itpjL  Iri»  rijr  r 4 t» 
iri*  ritH2  vmptxH  ru  \jari  r O 2D-  £ 'vr « 
i A E wrppiq  «f  A«v  to  T,  mt  f i nnon 

tuent  n 0-  ri  a&t  \j ari  tuo  E 6 A ri 

iri»  ritre,  nnio  s h.  ia»irir«  iri» 
r A"  ro  iri»  rir  r A T»  iri»  TKf  211 
vm^xH  ™ Oasjo  rwr  E0A.  \sxip*r&  fi  ro 
ic*»  ri  T A ? iero  ri  H 2 ru  \jzri  r O 2 n*  ri 
i^irirwE0Ai»wrttU»»fO2n.  xoi 

tJTH 
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C O N I C O R 

«*"*  «*iv  * f f4E  A B if  A B 

■?iw  AZ*  isn-  iyt  K&  »f  A E T&* 

A Z *r»  ra  »a  A £ -a^f  ri  W i5 
A B , TX7 »s»  ra  >ctb  T A Trejy  Tfi  *»*  r B. 
W if»  ra#  Jct»  TA  im  tiDTA,  t*tki  t* 
V3W  nrir  5 a**£$i  * AE  «3*  AZ,  rar»- 
<*  ! EB  *n*K  0 A , rmtn  7»  Osff  r» 

EOA  «Clf  ra  vis*  r£r  A 6 A,  «tai*  n t jzn 
i<*t  II  r B •»C?f  ra  icw  r B , nmfi  r*  vjara 
II Z O «7£sf  ra  Xt»  O S.  y^u  iw  Ia sy  ro  uara 
EOA  r«  Os?*  nso'  «arv  apjt  ra  Os» 
A© A rui  Xar»  r r.f  OS,  rxnn  ra  kri  -rijf 
II  O'  ij  H 0 «g*  ituxtrai  ra  A A,  a Z3^jt- 
**J  ©£«»  t AZ,  ^Act7tf  ijpv  t&u  A 0, 

Met  rw  Z A,  iftaiu  em  r»  vina  raJr  EAZ- 
Asyn»  an  x**/  cxSa^oaVf  ij  © H iai* 
* iiipv  jUi.Vf  T5  i\%*  t/ai  A E. 

ExCl«A>j:&«$,  £ mi(tZ%>i*ru  rr,  rrpy  xttni 
ro  ♦,  ^ 2Jjc  5 ♦ r?  II 3 «^pXtifAsf  i j^a*  i*  ♦ x, 
tt  XXrrj  AT  *%fiu  q X *.  jj 

iff«  k,  ff»  4 Ii  Z rjf  ♦ X*  inv  *px  xj  7»  ibri  r^f 
II 3 rw  5«7a  ♦ X.  «7A*  w jt$v  £ H 2 ini»  esi 

TU  \jzsi r AEO.to  it  xm  f ♦ X tm  «s»  ra  viz?» 
TAX**  ro wirA20T«AX+K»i(i‘ 
cbetAo^n  is»  oif  >j  03  rui  * X ir«f 
?XA®Of  AS.  x,  tw  «f  ij  O 3 adf  rix»  ■*  X 
itruf  i)  3 B «©f  B X*  j «V  «0»  i|  X A «df  A 3 
iraf  if  3 B «Of  BX'  5 /*A«7i,  injxz  «r©f 
2 A iraf  i)  X 2 «0>V  X B*  *nj  ct£«  is»  i)  A 3 rjf 
X B.  U»  /i ; 4 A r TB  r B «*>•  £ Aooc*  «,*»  ij 

SrritrXts-ir  mi'  *a»£V  H®n>  ©♦.  ij  ckat 
H 0 cxCaMouVf  t*'*'  B’  cn^¥  fufxe  $ nptifr 
ei yfl.  Tifirtntf  visa  A 0. 

n POTA  212  ir' 

Ea»  Jto  •?  SxycTofum  t •xXxyxu,  arAuigjij  r i»- 
Ttxufitm  i-ypi  -nf  tu-^ek  -ca^t  urtty/ti- 
w«  XJtwyf^Tir  2jcf.uiTryi  ipu  t arrwo- 
^><»7  tm  'B&vmfyin  a^tfrpa. 

J7  - T a S A N a»VKXLOiiai,  u>  2^'«* Tfos  ^ 
A B,  (t  itrunaZu  fi%*  f AB  x.*t«  ra  T,  «o/ 

v r TO&w  w»y.«W  xanry.iiiwra  ij 
r A’  teyu  ion  Jtopittftr  ss»  i r A ao^wyw  r?  A B. 

as  iuueuTj  af  -n&yfurut  tutl*yo- 
fiaai.ai  A E,B  Z eu5««/,  j tm^iCrxjiHSJXj  af  A Z,B  E 
c*C«CA>)a9«(w»',^  «Aij^S-ai  n -i* » nrVjxf  r r»- 
/awi'  7»a'i«'  «tykur  nH.ij/ia^fHwAB  a«- 
0tAifA«S  ij  II 0,  «n  jf  H,0  Mvr%$u<stt* 

trmyjuSpvf  «HK,  0 j r K,A  V A E,  B Z 
C^AifAsj  iix&usu»  ai  K M,  A M.  «arae  n ioj 
is  i»  q HK  rji  0 A*  iaw  af«  k,  r»  «ara  rifS  IIKru 
tvn  r'  0 A.  «LVu*  ro  ,uV  «w  r*  H K iaw  isi  ru> 
vn  r A K M,  ra  it  «aa  •£&  A «w»  isi  tu  ujto 
Tur  B A N-  7»  «0t  \nr\  h K M Inv  i-ri  tu  \jzsi 


UM  LIB.  I.  +I 

quoniam  [ per  conftr.  J cft  ur  ae  ad  a b ira  A b ad 
A7,:  erit  f per  cor.t.23.6.]  ut  AE  ad  AZ  ira  quadra- 
tnn»  ex  a E ad  quadratum  ex  A D ; hoc  eft  qua- 
drarum cx  ra  ad  quadraram  ex  r B.  arqrtc  cfl 
quadraro  ex  r A aequale  n i A vcflanguhim,  hoc 
cft  U r B ; Ut  ergo  A E ad  A z,  hoc  eft  ur  E e ad 
0 a,  hoc  cfl  [per  1. 6. ] m EGA  rrdbrgutum  ad 
redtmgulum  a & a , ira  reilangulum  n r b ad 
quadrarum  ex  r fl ; hoc  cfl  [ob  limilia  triangula] 
rcdangulum  II  2 o ad  quadratum  cx  O I.  icd 
[ex  modo  oftenfis]  redlangulum  Eoa  aquale  cfl 
ipfi  fl  2 o : recbngulum  igitur  A o A quadrato 
ex  o 2,  hoc  eft  quadraro  ex  H 0,  cfl  aquale : 
Sc  idcirco  reiila  H e poteft  fpacium  A A,  quod 
adjacet  refl*  a Z,  latitudinem  habens  a e,  dc- 
ficienfque  figura  ZA,  fimili  ci  qux  fub  F.  aZ 
cono  netur. 

Dico  infuper  0 H,  jwoduftam  ad  alrcram  par- 
tem fe&ionis,  ab  ipfa  a E bifariam  fccari. 

Proifucatur  enim  , occurracquc  fc^lioni  in 
punito  ♦ , & per  ♦ ipfj  H 3 parallela  duca- 
tur ♦ X , & per  x ducatur  ipfi  A T paralleli 
X ¥.  quoniam  igitur  H S ipfi  ♦ x cfl  aquu- 
lis , erit  quadratum  cx  H 2 aquale  quadraro 
ex*X.  quadrarum  autem  cx  H 3 [per  1 j.huj.J 
zquale  eft  A 3 o rc^angulo ; & quadratum  cx 
* X .-equale  reclangulo  A X T : & igitur  reilan- 
gulum  A 3 o «quale  eft  rcilangulo  AXf  : ergo 
[per  16. 6.]  ut  os  ad  +X  ira  XA  ad  AS. 
& eft  ut  O s ad  ♦ x ita  s B ad  B x : ut  ergo 
XA  ad  as  ita  «B  ad  BX;  & [per  17.  y.]  di- 
videndo, ut  xa  ad  s A ita  S x ad  x n : «qua- 
lis igitur  eft  [per  9.  y.]  AS  ipfi  xn.  eft  au- 
rpi  A r «qualis  r B : quare  & reliqua  3 r rc- 
liqux  r X : & idcirco  H 0 ipfi  © * eft  zqua- 
J».  fefla  igitur  H0  producb  ad  alteram  fc- 
oionU  partem  ab  ipfa  a 0 bifariam  fccabitur. 


Prop.  XVI.  7 beor. 

Si  per  pundum,  quod  tranfverfum  la- 
tus oppofitarum  fedtionum  bifariam 
dividit,  reibi  ducatur  ordinatim  ap- 
plicat® parallela;  erit  h®c  ipfarnm 
diameter,  priori  diametro  conjugata. 

Si v T qppofira:  fcdiones,  quarum  diameter 
A B ; feccturque  A B bifariam  in  r punifto, 
6c  per  r ordinarim  applicat*  parallela  ducanir 
r a : dico  TA  diametrum  efle  conjugaram  ipfi  A B. 

Sint  enim  A E,  B Z juxta  quas  pofTunt  ordina- 
rim applicat*,  & jun&E  A Z,  B E producantur , 
fumpco  autem  in  altera  feitione  qutwis  pun- 
ilo  H,  ducatur  per  H ipfi  AB  parallela  H ©, 
& i putidis  H,  0 ordinarim  applicentur  H It, 
0 A ; deinde  & pun&is  I,  A iplis  A E,  B Z pa- 
raltel*  ducantur  K M,  AN.  quoniam  igitur  ae- 
qualis eft  [ per  34. 1.]  H K ipfi  © A : erit  qua- 
dratum cx  H K quadrato  ex  © A xquate.  Icd 
[ per  aa.  hujus]  quadratum  cx  HK  aequale  eft 
redangulo  A K M , & quadratum  ex  © A re&an- 
gulo  B A N : ergo  A K M rcdangulum  redangulo 
L B AN 
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4.1  APOLLONI 

BAM  squale  erit.  & quia  squales  funt  A R, 
B l ; erit  [per  7-  J.  ] ut  A E ad  AB  ita  B Z ad 
B a.  ut  autem  A E ad  A B fic  M K [ per  4.  6 . ] 
ad  K B ; & ut  B Z ad  B A fic  N A ad  A A : 
quare  ut  M K ad  K B fic  N A ad  A A.  fcd  ut  M K 
ad  K B ( fumpea  K A communi  altitudine  ) ita 
[per  1.  <J.J  rcttangulum  M K A ad  re&angulum 
B K A ; & ut  N A ad  A A (linnpta  B A communi 
altitudine)  ita  NAB  rcdangulum  ad  re&an- 
gulum  A AB:  ergo  ut  redangulum  MKA  ad 


I PERGiEI 

B A N.  xjh  *s«  M*  »ri»  B A E ni  B Z' 

Uf  i A E «CTf  A B ihm$  If  B Z «Of  B A-  «USA 
U I»  A E «CPf  A B i T6te  i MK  «Of  K&,  *JH 
u<  ij  B Z «Of  B A iruf  if  N A A A-  X uf 
ctpct  if  M K «tSf  K B tiro*  n N A «t?f  A A.  «M' 
«i)MK  sfif  rixi  K B,  ^ K A ion*  tAj/Kf  A«*p* 
CaM/xV’ If , lirraf  ni  un  MKA  «Cff  re  t/-n  B K A, 
3 If  N A «olff  AA.^BA  wra  ikJ/Kf  Art/*C< t- 
vsfA/Jlf  * nraiNAB  «CPf  to  L3B»  A A B" 


reilangulum  B K A ira  rc&angulum  NAB  ad 
ipfum  AAB;  & [per  1 <S.  j.  ] permutando  ut 
MKA  rcilangulum  ad  re£langulua)  NAB  ita 
B K A redangulum  ad  rcftangulum  AAB.  cft 
autem  [ ut  modo  of lenium  ] reibngulum  MKA 
aequale  rc&angulo  NAB:  - quare  & B K A rc#an- 
gulum  aequale  redangulo  AAB;  & propterea 
A K ipfi  A B squalis  erit,  cltquc  A r squalis 
r B : ergo  & tota  K r toti  r A ; fic  iilco 
H X ipfi  3 9 aequalis,  reda  igitur  H « ab  ipfa 
STA  bifariam  fecabitur,  atque  cft  ipfi  A B pa- 
rallela : ergo  [per  17.  dcf.]  diameter  erit  & 
E r A conjugata  ipG  A B. 

E U T O 

* Quare  & bka  rc&angulum  squale  redan- 
"ulo  A A E ; & propterea  A K ipfi  A B squalis  erit.] 
Q*oniim  enim  rcdangulum  bka  ipfi  a A b redxn- 
guTo  cft  squale;  erit  [per  1 6-  6.]  ut  kb  ad  A A ita 
A B ad  A K , pcimutaiuioque  ut  k B ad  B A ita  A A 
ad  a K , fic  componendo  ut  k A ad  A B ita  K A ad  k a : 
squalis  igitur  cft  K A ipfi  B A. 

Scire  autem  oportet,  in  quint edecimo  & Icito  deci- 
mo theorcmitc.4£#ff«r/*  propolitum  fuiflc.ut  fecundas, 
Se  conjugatas  quas  vocant, diametro*  inquireret  ellipfi>, 
Se  hypcrbols,  Se  oppoGtarum  (cdionum : parabo' a 
enim  cjufmodi  diametrum  non  habet,  fcd  Se  illud 
notatu  dignum  eft , diametros  cllipfu  intra  recipi ; 
hypcrbols  vero  & oppofitarum  (cdionum  diame- 
tros deferibi  eatra.  oportet  autem  redas  ju*:a  quas 
potiunt  ordinatim  appliats,  (eu  redi  Utera,  fic  qus 
iplis  zquidiftant  ad  redos  angulos  aptare ; ordina- 
tim vero  applicatu,  fic  fecundas  diametros  non  fem- 
pcr.  roaiime  tamen  debent  in  acuto  angulo  ap- 
plicari , ut  longe  alis  fic  diverts  ab  eis  qus  rcao 
Uteri  funt  paraUels,  deprehendantur. 

DEFINITIONES  SECUND/E. 
1.  HUnctum,  quod  hyperbolx  & 
I ellipfis  diametrum  bifariam  di- 
vidit, centrum  fe&ionis  dicatur. 


x «f  ro  MKA  sfcf  re  Oaw  B K A i- 
T U(  1*  uzre  NAB  SfOf  ro  'jza  A A B’  xay  crsA- 
Actf  Te  tu*  MKA  sfs g to  mj  NAB  inias 
7v  iis  BKA  «fic  7»  uri  AAB.  KSH  «<w  im  r* 
VTO  M K A TU  uso  N A B*  * ws»  iri  5 ro  vw 
BKAri  wro  AAB’  «s»  t ij  A K r?  A B.  *ti 

Ji  x n A r 7«  r b £ «Av  af*.  i K ribiy  rj 
r a m «r»»’  *V*  xa*  >}  h 2 if  10.  n h 0 sps 

S'r/JL  lifiMtq  «kw  -ri*  2 T A,  3 td  Aer 

T*t  A B'  ZlffUTfcs  ctMt  iri,  5 n z r A mCxryrp 

n AB. 

C I u s. 

* Im  oifjt  71  vt  3 B K A tu  Cm  A A B’  «mj  ttfige 
irir  ij  AKr^AB.]  Etw  w 7»  -iai  B K A iJ 
A A B Irir  Inr  A»A\«ygr  tt*V  *r«KB  ce h A A i A B 
mo(  AKi^  ii  i K B «el<  B A » A A nyr  A K. 

x'j  tu  t Sirn  «r  i K A ®t«f  A B J K A «at‘f  K A‘  in  Sf« 
« K A 7i  B A. 

A«  tv  ir  -nJ  A r&Tif  «t 

S*»p»#x«7»  «onir  «J*  A.7if«r  xj  sv- 

zJffUTf**  xj  ^ vaifC^»r.  X)  T imuf 

fjSi-m'  i y&  J*  «x*<  wckriu. 

Ai,  »1»  «u  uV  ^ UXfi>ltSK  Jrw  virta/x- 

« A «f  x,  T irrrxn^AUr  ww  t?T«xA- 

»•»[).  Jit  j «r  pt'  h Aul«5»  i*7**  tbV  if  Sit  x&cUfAr, 
ctk  ifNcr  -ntftc,  t)  J*>-irlv  xj  7»r  tinit' 

■nit  J TimyixW  wmyt^i  *)  7«r  /taripm  AefuTpir, 
■ ma-rit.  fiMKlftt  yb  ir  i'Hl  ytrritt  Ju  &-niytr  gurit, 
ita  tmpHf  ittr  nit  liT/y%knm  tnftu  Inu  7 
T?  if^w  cteiif?. 

OPOI  AETTEPOL 
^ 1 H 2 07nfCaA«f  *,  •?  out- 

*nptt<  i a/juuTpV, 

a.«7fOT  •?  Ttpis 

H«ni 
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$.  H tTi  'ttn  V rurrtfi  'a&t  r n/Jut  Oj*3j- 

TOi&fin»,  ix  Xxerrfti  -? 

y.  O fums  fixjT  a. rmju^/ui  * iv^roftix  r 

7Thxy.aj,  71 Au^pij,  xirre^i  XAA««$fc*. 

J\  H «fis  v xlrrtf/  nl/Ap*  71  foJfu- 

k*s  julttt/mV nr,fu<roi  rt  Aajp»  t f «/Vf 

Tth&fZt,  yti  fl;gt  ti/itojmVx  •\jo»  tv  xarrpV, 
a/^uerpot  JwtA««Sw. 
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2.  £c  qux  i centro  ad  fe&ionem  per- 
ducitur, vocetur  ex  centro  ie&ionis. 

3.  Similiter  & quod  tranfverfum  la- 
tus oppofitarum  fcdionum  bifariam  di- 
vidit, centrum  vocetur. 

4.  Qua:  autem  k centro  ducitur  paral- 
lela ordinatim  applicata:,  mediamque 
proportionem  habet  inter  latera  figura:, 
& bifariam  lecatur  .1  centro,  fecunda 
diameter  appelletur. 


E U T O C 1 U S. 


Mi 7«  7sl*«uA‘^7W  SiJftftU,  Iflt  1X772»^)  rfw  ¥ tyr 
a*m$m * A/nfd  tj  ¥ i»4< •>!+•<,  ir 

ul#  trafiif  mmnutr.  i(u  -iitfCiti  i A B,  2/*- 

fun.r  /i  aunt  k»  * r H B i.  r*f'  lui  /i  Jirmtnu  mi  *)> 
¥ B T wmyVW» » B E'  puttv  «r  »n  1 fH  B T m «xh- 

&r  ¥ 7*filu»,  */  'lt 

iri  vyJfy  SwfifiUm.  i/i  bS,  »Ttf  Rir 
a vrnninm  ¥ l*7*r  ?i|»?  «C-ji®* 
mfryivi  jarH»,7n5nf«^-  rauriuj  /»  J>- 
MtW  7B  Z,  t.  i}mytt7tt  >Sn 
T A 71-m^oV**  ?#7r>-aV«  ¥ A H,  2^ 

/i  ¥ Z t?  A H «fepitaMr  ¥ ©Z  K. 

«}  wi«*w7 *f  ¥ © Z r»  Z K »!ui,  w 
n)M  9K  ire»  tJ  \jhv  2 B R,  muii 
760  © K Ai^rtpav  i^ut-rfor.  T»n  yi 
Ji/r«7M,  2^  tp  Tito  © K lunis  ubi  ¥ 

T»(X»<  «if  ixii£*r  ixC&Xfctai  *. 

vir  14)  £■  ¥ ixH{B  «cmiffe»  »»3«4 

ipxiit  itjU.  7»  3 /,  JU»Tf  17  riui 

A Z B ij  7»f  ifiaimt  muri , lin  nd 
«©<  7tu>  70,0 [10  ix  ¥ 

toJt«  pL  tH  4 \j4fCtxi r t)  t it  nut  ui - 

. 9)  **rt(yr  iv  wnp*!T,oV»  J2*r  i i»7>f « T <A«MM7f<vi 


Poft  fcxtum  decimum  theorema,  definitione*  tra- 
dic  ejua  quae  fecunda  diameter  appellitur  hyperbolz 
Se  cIlipGs  i quibus  quidem  nos  cx  hguris  lucem  afferre 
conabimur,  fir  hyperbola  a B,cujus  diameter  r H b a, 
reda  vero,  juxu  quam  poflum  qux  ad  ipiam  B r ap- 
plicantur , lic  B E pacet  igitur  B t'  in  infinitum  au- 
geri propter  Icdioncm , uc  offen- 
lum  eft  in  odavo  theoremate,  fcd 
ipfa  ba,  quz  lubtenditur  angulo 
extra  triangulum  per  axem , termi- 
nata eft  : itaque  G bifariam  fecla 
b a in  z,  & i puntto  A ordimtiiA 
applicati  a H,  per  z leitx  a ii  pa- 
rallelam duxerimus  ®2  k , in  ut  fit 
©z  ipfi  z k xquali»,  Se  quadratum 
ex  e K xqualc  rcdbngulo  A B E j erit 
©k  fecunda  diameter,  hoc  enim 
fieri  pofle  perfpicuum  cft  : quippe 
cum  © k extra  fedionem  cadena 
in  infinitum  produci  poffir,  atque 
i reda  infinita  cuilibet  datz  redae 
aequa!»  facile  abfeindatur.  pundum 
autem  z vocit  centrum , & redam 
zb&  alia*  quz  fimiliter  1 pundo 
z ad  fedionem  ducuntur,  ex  cen- 
tro appellar ; atque  hzc  in  hyper- 
. bola  Se  oppolitii  fcdionibu*.  conftat  ergo  urram- 

» pC  «c^nr  aiiraSir  ix  ¥ yuinmt  ¥ 7e^»r,  ■ A /u-n?*  que  diametrum  terminatam  dTc  ; primam  quidem 
Un  (lin  iaitoyb  Ri  ¥ t*  P«  k e*  geoeratione  fcdionis ; fecundam  vero , 

...  mo»  n)  7 mt  U i W7n!,*™  (r' ».  W»*»»!» r"  '««  ««■«  tcnuiMi.,, 

_[•  ' videlicet  interprimam  diametrum,  8c  eam  juxta  quam 

.2*^.  't  , - «.  , ..  . ..  o poflum  qu*  id  diametmm  ordinitim  applicamur. 

Em  /i  ¥ v»r  «»•*  71  't**A  y6  Sed  in  ellipfi  id  quod  didum  eft  nondum  appia- 

*r  mvt it»  mum/iti  vobtw  • KMasr,  *.  irrtr  rct.  quoniam  enim  illa  in  leiplam  vergat  inftar  cir- 

culi,  & omne*  diametro*  in- 
tra recipiat  atque  termi- 
net: non  femper  in  ellipfi, 
media  proportionalis  inter 
figur*  latera,  duda  per 
centrum  fcdionis,  & 1 dia- 
metro bifariam  divila,  ab 
ipfii  fedione  terminatur, 
hoc  autem  ex  iis  quz  dida 
fum  in  quinto  decimo  theo- 
remate offendere  pofliimu*. 
quoniam  enim,  ut  demon- 
Itmum  eli,  quz  ad  redam 
A E apphcintur,para]feix  ipfi 
AB,  pofliint  matia  tertiz 
proportionali  ipfis , videlicet 
redx  ZA  adjacentia:  erit  uc 
A&idABitaAB  td  AZ: 
quare  ab  media  proportio- 
nalis eft  inter  EA,  AZ;  & 
idcirco,  quz  applicantur  ad 
ab,  ipfi  A e parallelae,  pote- 
runt fpatia  adjacentii  tertiz 


s rmt  Aafutfu,  zj  mctifti- 
tat  au-mt  irrtfyt^traf  ■ 

•wiTor  H i ¥ i ftin 

irinyor  ? ¥ *•/»*  aj 

2^  ¥ titrt*  ¥ Tipui  iyauV’" 
xj  UJt  ¥ /t^anfutftiia 

*uss  ¥ Tfjit  aa&nmu.  /twarir 
Ji  aiirlui  ti'  eurir 

7 i r 7$  Ji&rv  xiurP? 

Swfifian.  j3,  it  LuT  A- 
tfc  ¥ A E &7 uyl/Aftaj, 

7*  A B.  iuiatroi  ni 
mt&Mtiffoa.  «fi  ¥ rariw  au- 
n£it  irlytyat  yttftStaet,  nrnn 
¥ Z A'  t$>r  w n A F.  «cjr  tOu 
A B i A B <m»if  A V £n  fiift 1 
itit  ^hr  Rir  i A B T E A»A  Z’ 

A/#  tbi»  xj  ai  &rayitjftat 
SVrritu  A Bi«fdMaXsi  t»  A E, 

7«  «*i  ¥ reiriw  iri-  -r 

Hryar  t a E,  A B,  misi  ¥ A N.  2^  /i  m proportionali  ipfa  AB,  ab,  hoc  eft  red*  a n.  ergo 

itifjyar  jrrm  i A E Atti*  ¥ 1MN>  fecunda  diameter  A E cft  media  propomonalu  inter  fi- 
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gur  * l«cr*  i!  a,a  N.  oportet  autem  hoc  fcire  etiam  ob 
commodam  figurarum  dciciiptionem.  nam  cum  in- 
arqujle»  Gitt  A B,A  E diametri  ( in  folo  enim  circulo 
funt  aequales)  conilat  rrfUm,  qu®  minori  earum 
»d  rcAos  angulo*  ducitur,  ut  h .«  in  loco  a 2,  eo  quod 

Iit  twitia  proportionali»  i pfu  A 2,  A l,  utrivis  mi- 

jorrm  cfie : cam  vero  , qu®  ad  angulos  redlos  duci- 
tur majori  ut  A N,eo  quod  fit  tertia  proportionalis  ipfil 
ab,  a E,  uttavi»  dTe  minorem;  iia  ut  quituor  con- 
tinue proportionale*  fint , ut  coim  a h ad  A E fic  cft 
AEadABflcABadAZ 


Prop.  XVII-  77, ew. 

Si  in  coni  fc&ione  i vertice  ipfius  du- 
catur redta  linea  parallela  ordinatim 
applicata:  extra  fcciioncm  cadet. 


r «iX«/  trXtUfir.  St'  'i  «Artu  t,  vSti,  t»  T 

4«!  >£  irww'  twf  «i  AB.A6  a/gimifw,  i» 

fiAfV  v V»W,  cTnAar  Si?  i ii»  «©r  lp>*f  4>»- 
fun  Tf  «iTw,  it  irTtu.  V * n L , in  k. 'n 

itixry.r  *»  T&r  At,  AI,  tji»  i^r  i Ii 

offt  if&ilr  t*  pfi£«,a  i<  IrniSt  « A V,  ijj  n 

reirlin  iiiAtrpt  70  *■*  A I,  A E,  hia*»  Ibt  iul.ir 
«S*  (ai  rvnjor  -nir  i(  >5  l A N 

•O'  A & i A E mc*  A fi  ^iAI  *(if  A Z. 

n pota 2 12 

Eat»  i»  xuti  T a/*?  ^09  £ ■?  Tafutf 

iu55tt  rtTuyfrdfis*  rs-Ttryi^-m-  ixtw 

'Turfcrraq  ^Ttifwtj. 


SI  T coni  (c&io  , cujus  diameter  A B : dico 
reAun,  qu*  A vertice,  hoc  cft  k punfto  A, 
ducitur  parallela  ci  qu*  ordinarim  applicatur, 
extra  (cilionem  cadere. 

Si  enim  fieri  poteft  , cadat 
itura  , ut  A r.  quoniam  igitur 
in  coni  feirione  fumptum  cft 
quoddam  pun&um  r ; rc£ta  , . 

qu*  ah  ipto  r intra  fcdionem  r / 
ducitur,  ordinarim  applicat*  pa-  j 
r allda,  [ per  7.huj.]  diametro  A B / 
occurrir,  atque  ab  ipfa  bifariam  | 
fccatur : quare  A r produtfta  bi-  l 
fariain  lecabirur  i rei la  AB;  \ 
quod  cft  ablurdum  ; A r enim 
produ&a  [per  lohuj.J  extra  fc- 
dionem cadit,  non  igitur  rcAi,  qu*  2k  pun£lo 
A duciiur  ordinatim  applicat*  parallela,  cadet 
intra  (cilionem  : ergo  extra  cadet ; & pro* 
p:crca  (cdioocm  ipfam  neceflurio  continget. 

EUTO 


EXT  n *M»t  npf,  Jf  hajiirpt  i AB'  Aayai 
'ori  q cim  rqr  tvfvpnf.  miti  iF  A mfMvt. 
tj 7*yu.fy«r  Kaury/Aprt  aytfdpn  ui3-«* 
wnr  7nriTTBi  T5  n^f. 

Ei  yS  itwam,  Trr&r*  cavat, 
«L;  q A T.  eirt-i  m c»  Jtwr*  7*u.q 

Tt%ir  mflfKf  rc  r*  q tf  « 
«m  it  T c*tftHXJ  Ctlis  tt(  t Ifltf 

«;<«>’)  7rnty  ^/!>ue  ka~ 

t •nry.u.W  cvfiZethtt  rj  A B 

\ pu  Tf  M,  Xj  otx*  Tpr%flTUi  var’ 

l ttJnjr  ’ q A T oxCoAo.MJ^ 

\ AB,  oXIJ 

^ tt7j*r*’  c«Cc»Mo^ilrq  q AT 

6kiz<  JTixki  4 nfirf.  crx  afjt  i y A crfMHX 
Kcntr/tuvhu  ayzfiir)  iy- 

T»f  ^HTfT)  T*  CKTH  A*JL  VtFH7Xf,  JlO- 

7Tt^  *lp(»7Tl*7Bq  7)/«qr. 

CIUS. 


EndJft  in  quinto  decimo  theoremtte  teri  i i libri 
elementorum  otiendic  rc&am,  qu*  *b  exrremitate 
dumetri  ad  redtos  angulos  ducitur,  cidere  extra  at- 
que circulum  i pfum  contingere  ; AftUtmtut  lutem 
hoc  loco  mtimfale  queddam  dctnonftiar,  quod  tum 
tribus  coni  (oftionibus  , tum  circulo  convenit,  hoc 
enim  diftert  circului  a coni  fedlionibus,  quod  m 
circulo  ordinatim  applicat*  perpendiculares  funt  ad 
diametrum  ; neque  enim  alix  retft*  paralie  1®  a dia- 
metro circuli  bifariam  dividuntur : at  in  tribus  (cfbo- 
nibus,  perpendiculare*  non  ternpcr  ducuntur,  prxter- 
quum  ad  foloi  axes. 


O fl'  EwiAfi A*  w iJ  Jl&i?  Ztmp/Mtv  ? rslvt 

-t  t7*£a,  47»  i Tffor  iy/iin  it* 

iujtt  <f  ajfiuv T»  «sw  71  hw?n  «j  «*l?rimu  r xv*Xr  ■ 
Si  A m»J>nt  ir  nrty  *S*>.uur  v It** w 
rtf  uino  -mir  nn  T «*'»«  *«i  »(l  rirp  yi 

ifaifti  i wi*A K 7h»  T iuJn«  n^ir,  Sn  Jx'  i«lr<  pt'  «* 
7m>uir<u  «firojSlr  T? 
tv2i'<u  tdu-izrf  %i«*  ^ VUqilff4  r x**A*  I *- 

2*-np»rw  fii  Si  ii»  «t<5r  TXfMtt  i *»»7»r 
ayjrnt,  « fit  Hi  utrtf  7 it 


Prop.  XVIII-  77, «r. 

Si  reda  linea  coni  fedioni  occurrat,  pro- 
dudaqae  in  utramque  partem  extra 
fetflionem  cadat ; fumatur  autem  ali- 
quod pun&um  intra  fc&ionem  , & 
per  iplum  ei  que  fe&ioni  occurrit  pa- 
rallela ducatur : dudta  redta  & pro- 
du&a  ex  utraque  parte  fedioni  oc- 
curret. 


SIT  coni  fc&io,  atque  ipfi  occurrens  reda 
AB/.,  qu*  produdta  in  utramque  panem 
extra  fcdionem  cadat ; fumpto  tutem  inrra  fe* 


n P O T A 2 I S n. 

Eas  xuiV  'tofiy  aitfiTexb/ati,  ixC&Ma* 
(Ap*  vp  *3tsti«fa  i*7W  vrrxfe*  'rnt  to^j*  , 
«fl  71  GYp-UBi  trrvi  T*S  rofMi,  <54  tC 
aJrv  o^MxAo<  «%3?  tTf  nfanA/tf  »1 
iy^utra.  exCxMo^n  ip  m/|U5n- 

<7ttTtq  TM  TB/iJU 

"C  STfl  xuMTr/At!,  <£*^t.57 q AB  2 
^ x,  ox&xJbyMt*  tyotanfji  6*rk 

mtfira  i*  npjr,  £ «Aq^d‘*  t»  atfifmt  errat  j* 

Tiftijr 
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apff  t»  r,  5 ?r  ri?  A Z B nxfa  dionem  pundo  aliquo  r ; per  r ipfi  A ZB  paral- 

n r a-  Aty&»  vn  i r a'srC^i^  ip  uui-nM  ,cla  ducatur  r A:  dico  r A producam  ex  utra- 
npnrirmt  rf  isp£.  ^ __  ' que  parte  fedioni  occurrere. 

EiA»f$>«  pcf  7J  otffAMcv  3*i  -i5  7»  E,  *jh  Sinxutur  enim  aliquod  punitum  in  ipfa  k- 

•wi^cv^a»  iEZ.Xj  **■«  <S^/\ijAsr  t?w  ij  A B r>j  dionc,  quod  fit  B , & jungatur  E Z.  & quo- 
rA.^rjj  AB  «vp-  g niatn  reda  A e re- 

1 rnjti  ti<  lid1#**  i / ilx  r A cft  paral- 


r A,  £ ni  AB  svfjL- 
•rnrfai  n<  1 (&#M  «i 


EZ,  tuiin  r&iyt  u,  ^ Ida  , ipfiquc  A B 

c*Ca»suVi  mft-  y /\  ■2,/'  \E  b._  occurrit  rc&iSZ, 

mret-nti  rii  E Z.  a / / \ y r A quoq: prociuSi 

«AcVfrmfirE,  / ~"-7  \ j/  /\  ipC  E Z occurret. 

Z,  4^ miri  / / \ fiqutdcm  cacUc 

T "•  n ?.>■  //  / \A //  \ [ut  111  fig.i.l  inter 

S!r*rA/  ■ \~  / \ i,  z pontb  , per- 

0 ^ E j I ' r /•  p (picuum  cft  iplain 

'a&Tt?a*  r»j  7^*»i  fcffioni  occurrere; 

avfATrto-irntf.  ij  «tp*  r A ex  Samiato:,  3*i  tu  fi  vero  [ ut  in  figa.  ] extra  E,  fedioni  prius  oc- 
A j uipi,  avfA*nHttn  ■ nu Jf.  oftoiotf  /ij  ftiPofur,  curret : ergo  I‘a  produda,  ut  ad  panes  A,  oc- 
m i ic  Ol  r rvuxifa-  i,  r ai,»  ‘U1"'  rcai?™-  f'mili,cr  «icmonftrabitur,  & ut  ad 

• M « ' • ‘ ~ - - partus  r eidem  occurrere  : recta  igitur  r A pro- 

c*S*a*i»n, ,?  .«.ne*  >pin>)  r,  r^j.  J^U  „ utnqile  ^ WUoni  ^ 

EUTOC1US. 

fer  7mt»  «mx^ur  t»  SiJcmu*  iln  iii  pfrsf  In  aliquibus  exemplaributhoc  theorema  in  paraboli 

Cwir  wi  «xqta»  R».  d>\nt  ii  i&Kiiurno * »Xwr  & hy(^rtet 'antlimroodo  propolitum  qftendit.  fed 


//  ^ 


lcla  , ipfiquc  A B 
^ occurrit  reda  BZ, 
” r a quoq;  produda 
ipfi  E Z occurret. 
&.  fiquidem  cadat 
\ [ut  iu  fig.i.J  inter 
' B»  Z punita , [>er- 
fiiicuum  cft  ipiam 
(cdioni  occurrere; 


«^1«»;  ii  bni>lhHi«bU«i;'ii  »«*“  t»0j»6t»0OT  cni.erw.otem  «tt  i 

. .7  « ■ - , , ^ , 1 » - . quamquam  ac  dupli,  ut  minime  dubium  , in  uua 

. y*  r A,  lm«  tk  rau.r  ^ vidcri  potcft ; nim  reda  l*A,  intra  fe- 

»nt,  I,  au7*  ucoXo aV*  *^7y«7iH  dlionem  terminatam  eaiflen»,  fi  producatur  e*  utra- 
•dtti  7su.ii.  j h Ai  Akmw,  «»i  w$t  ■ AZ  B 7^9«  tLu  que  parte,  necel&rio  ipfam  iccabit.  Tciendum  autem 


ifitionem  univerfiiliojem  «fle  ; 


Tiulit),  i eu ni)  SriAi-rr  atiu*". 

nPOTA2l2  |5'. 

Er  maif  xuH  Tvtvf,  *ms  *»  '&n  XtafU7(V  mt- 
p*  J[jt7wyfd^i»  *%^i>  cvfrnt- 

OU raq  T>i  7D/if. 

'C  zta  w»ir  71 juf,  >if  afiytttpr  4 a b,  ^ «• 

Aif<pd«  m 53n  •$  ^uifurfn  w B,  13$ 

Ai  K B TTmyfutuf  xavi yfitw  »t  B P 

Aiya  'en  ij  B r eneCetAs^ttnt  ni 

m etyietcv  oJn  -i5  vo  A,  in 
^a  r*  A cfti ^ Ttfujf'  b Ao^tri  A 

33nQ£jyrvpArri  suStitA 

cj>7K  «irm^T5  A 

^ er«  b y A 

Trmyfuruf  KararyfU-  / _\\ 

m»  tud-iia. «-  / D T*  \\ 

m ^TT^n  T5  7J^r , 

ffvjtxrdtt  twvn  ij  AA,  1 

JW  rji  XArtry/urq  *w- 
^ B T 5 if 

B T ffv^TOT«7Hj  n AA.  «wq  « ,uir  fii  wfi,  r 
A,  A rnfMMtfv,  iptuttfcr  en  5 tb  Tipi  t w^-ntrirmi. 

« Ai  c*tW  VA,  ir  xat2*  re  E,  ucpti ^sv  rtf 
rvfAitlTHTUf.  I j apx  ivTB  TK  B Trmyfti- 

>(*<  **vryft*w  tCSit*  jvf*-nrtrmf  tb 


cft  eandem  congruere  di 
fecet  ip&m  fe£bonem- 


nonfl rationem,  etiam  fi  A 2 B 


Prop.  XIX.  Tbeor. 

Ift  omni  fc&ionc  coni,  reda  linea,  qu£ 
i diametro  ducitur  ordinatim  appli- 
cata; parallela,  cum  fedione  con- 
veniet. 

SI  T coni  le&io,  cujus  diameter  A B , fuma- 
turque  aliquod  pundum  B in  diametro ; & 
per  B ducator  B r parallela  ordinatim  applicatas  : 
dico  B r procludam  cum  fedionc  convenire. 

Sumatur  enim  quodlibet  ptin&um  A in  (effio- 
ne ; cft  autem  & punffiun  a in  feffione : ergo 
[per  10.  huj.l  i pun- 
. ao  A ad  a duffia  re- 

E ^ intra  fictionem  ca- 

/ det.  Sc  quoniam  [per 

/ / \ X7.  h“j*J  qu*  ab  A 

/ / \ dudb  eft  ordinarim 

' 23  \ applicata  parallcla,ca- 

\ dic  extra  fciftionem  , 

\ & cum  ipfa  convenit 

redh  A A , itemque 
Br  parallela  eft  ordinarim  ap^icarx:  lequttur 
quod  B r etiam  cum  A A conveniet.  & fi  qui- 


dem convenit  inter  pundla  A,  A ; pcrfpicuuta 
cft  eam  cum  feffione  quoque  convenire,  fi  vero 
extra  A,  ut  ad  pan&um  E,  prius  conveniet  cum 
fcffiocc.  ergo  reda  linea  ,qux  i punfio  B ducitur 
ordinarim  applicatx  parallela,  cum  feffione  con- 
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APOLLONII  PERGjEI 


Prop.  XX.  Tbtor. 

Si  in  parabola  dua:  redx  b fedione 
ad  diametrum  ordinatim  applicentur: 
ut  eorum  quadrata  inter  fefe,  ita 
erunt  & reda:,  qua:  ab  ipfis  cx  dia- 
metro ad  verticem  abfcinduntur. 


n POTA  2 12  K. 

Eat  cV  ■?  Ttfims  lutra^woi  «ftia 

«t&waq  T tyf-tm&i  vim  U04 

us  m «tr’  torna  im? lyamt  cq&s  aMnAo, 

Vftws  a|  tn r cujiut  Sa»  •?  «hx- 

'Q&tT HHOfvfl  $ ‘raptf* 


Si  1 paratxiu,  cujus  diameter  ab;  oc  m una 
fumantur  punita  quxpiam  r,  A,  a quibus 
ad  A B ordinatim  applicentur  r E,  A Z : dico  Z A 
ad  ipfam  A E ita  effe  ut 
quadratum  redae  A Z ad 
quadrarum  reflat  r E. 

Sit  enim  AH,  juxta 
quam  pofTiim  ordinatim 
applicatae ; erit  [per  11. 
but.  ] quadratum  ex  A Z 
rcflangulo  ZAH  aequale, 
at  quadratum  ex  TE  x- 
qualc  reflangulo  B A H : 
quare  ut  quadratum  cx 
A Z ad  quadratum  ex  r B 
ita  rcflangulum  Z A H ad 
rcflangulum  E A H.  ut  autem  rcflangulum  ZAH 
ad  reflangulum  E a H,  ita  [per  i.d.J linea  Z A ad 
lineam  a E:  ergo  ut  quadratum  ex  A Z ad  qua- 
dratucn  cx  1‘  E,  iu  erit  £ A ad  A E. 


"PzT Cl  'ufycGatj;,  r/f  2j&fuy:r  i AB,  *£«- 
*-*  Ai$>S«  TJrct  offuut  nr  curiis  m r, A,  5 cur 
amut  T,  A tito y.aVfcf  K*tri}x$uoav  ini  r A E «i 
T E,  A Z'  toyu  cm  i <nr  uf 
r i ibn  A Z •zr&s  n Att» 
T F.tfruf  «j  Z A ififf  A E. 

Er*  yt>  wiEjD  bvtvtcu?) 
cq  irmyfuvut  utCstyifti- 
r&l  >i  A H'  ira»  *£$s  c-rit  1» 
fj&V  ’3>m  -Hs  A Z tu  iit» 
Z A H.  to  j t1  r L tm 
rtiilwf  EAH'  Kw  ap* 
ii  Ajtb  A Z «©T  ra 
^bri  T E.ifTUf  ti  irm  ZAII 
*(tV  rovjaw  E A H.  «f  j t i Vjotb  ZAH  «C?f  t* 
V3W  E A H,  itTUt  n Z A «CpV  A E*  £ i*  ra 
ion  A Z «Or  ra  iori  r E,  irruf  i»  Z A «CPf  A E. 


EUTO 

Ab  hoc  theoremate  incipien*  AfcOmat  deinceps 
in  omnibus  accidentia,  quz  ipfi  paraboUe  infunt  & 
non  alii  cuipiam , oitendit  : ficut  plerumque  ea- 
dem hypcrbolx,  cllipti,  4c  circulo  convenire  derooo- 
ftrat.  Quoniam  autem  non  inutile  vifum  eft  iis  qui 
mechanica  tradunt,  ob  i nilr omentorum  penuriam, 
tepenumero  per  continuata  punita  coni  fcaionea  in 
plano  defcriberc  : ex  hoc  theoremate  fuppeditatur 
madui  lumendi  ca  punda  continuata,  per  quae  pa- 
rabola regute  adminiculo  defignabitur.  fi  enim  expo- 
namus redam  ut  A B,  & in  ca  fumamus  punda  conti- 
nuata E,  Z,  a quibus  ad  redos  anp.ukw  ipfi  A B redas 
E r,  z A ducamus  •,  lumpto  in  E r quolibet  pundo 
r > longius  quidem  ab  £ fi  latiorem  parabolam  ta- 
cere libuerit , fi  vero  anguftiorem  propius ; & fiat 
ut  A E ad  a z ita  quadratum  ex  E r ad  quadra- 
tum cx  Z A ; punda  r,  a in  fcdsone  erunt.  Fari 
modo  fumentur  & alia  punda  per  qux  parabola  de- 
(cribetur. 


CIUS. 

Ati  lir»  nitufiurm  t 5a»£»r  ir  wua  ni 

njxjUJfumc  4 tS^Hafic  «i/rf  Aiwar  yjari&fm  «j  ir. 

S*X#  mi  mt  tb  n mkv  Tf  yjtrifCtKf,  X,  t*  t>A*<4*<i  ^ 
nf  tuMjf  yti  ainii  Situum  -haifytrta..  Er t)  5 «*  •‘XpW 
poirs^  iwr  ni  ufc  4 iuttu  r 

x,  mrlJjuf  iii  tiuit^mt  nuiiaa  yfSpur  iit  r iuli*  n- 
fuit  ir  ZlmrSp,  iii  t»t»  t»  snernA tu 

#vn^»  nfJiti,  h'  2r  ^x^erru  * tZrj.C-.rj  y»:i:<  m- 
f*3s#M.  ttr  >0 > IxAu  f£  cvdsrsr»  ut  ilu  AB,  x.  St’ 
unit  >JCm  owiyjf  , ut  7»  E,  Z,  <s<  W airnt 

«tir  i»Aa  tjUii tj  mim  ut  iit  ET,  Z A,  >■*£*»  i3i 
4 B r nftfj  mpHtf  ri  T,  #i  p?  v^vnptr  mi 

tu  mqjZbtlu*,  «'((•  t!  E, «!  /i  manif*»,  tyyiitot,  ^ 
mittu  ut  ¥ A B A /.  Jrsir  n ii  ET  *f  J r t»  iri 
Z A'  iW  r,  A erfSMS  Sb  4 ir.fxut  i<w  ifitiut  5 xj 
ti  ir  x<tfi*rnu  «'  o^£a*i. 


Prop.  XXI.  Tbeor. 

Si  in  hypcrbola,  vel  ellipfi , vel  cir- 
culi circumferentia  reibe  lines  or- 
dinatim ad  diametrum  applicemur: 
erunt  quadrata  earum  ad  fpatia  con- 
tenta fub  redis,  qax  inter  ipfas  & 
vertices  tranfverfi  lateris  figurae  in- 
terjiciuntur ,•  ut  figurae  re&um  latus 
ad  tranrverfum  inter  fefe  vero,  ut 
fpatia  quae  ioterje&is,  ut  diximus, 
redis  continentur. 


n POTA  212  **. 

E«r  ot  yjdfGc&n,  $ i xuxAV 

atflwoq  vffixn  ^ O^^rr^n- 

tp Xi  TO  «t’  oJtJ»  H7fct')<#V*  to&t  fi  TO 

'ofetr^^o.  'Cjz»  t ^TBAa^Caisia- 
nn  \rn'  currun  ra gjs  tws  xtgjMif  •?  irK a>ia< 

V «JSfs,  f ilivs  *«$*’  'Xhdj- 
& lZ3£ji  t ■xAct>«xr  tzt&i  aM«A«.  «N,  tn 


to  's£/t^4&/a  t«t,  ut  tifxrc q, 

iWTBAa/xCAjs^JflfT  tC5t*a». 


* Non  opas  dl  ta  rt&e  E T,  Z A,  &c.  Cm  ad  re&M  angulos  ipfi  A B,  fuflkic  ut  fitit  inter  k paralleli. 

Er* 
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J7  STO  vnvGoA.fi,  fft q jcvjcAx  «&®*- 
ptiCL,  «if  futfMTfOt  fA+i  1 AB,  OTS^’  qv  /o- 
wuQ  «}  iuvmyi{AiJtq  q A T,  ^ koxiqj$mm»  <&j  r 
a^gtpj ■mmyf&txvf  *j  A E,  z H"  Aiy«  tn  eor 
wc  /xty  ro  }<w»  ^ZH  «Cif  r»  vmlrAHB  irra*  q 
A r oqV  A B,  «■  to  iix»  ^ZH  «CKraiwi  T5 
A E tfra*  Tfl  ijzn  f A H B ro  xjasra  t A E B. 

EvnQvx&u  yaf  q B T Aa&t£vm  to  M^of,  yjw 
2^jc  r»v  E,  H rq  A T -K^^AqAoi  q-ftftaiw  a} 
E0.HK’  wsf  «fgt  i<r<  TO  ^ttr  Acto  ^ ZH  tu 
U2ST»  K H A,  to  asn  rrjf  A £ tui  \jjjf  0 E A. 
3 rr«  K»  i|  KH  «e>f  HB  ihatf  ij  TA 
*€*<■  AB,  U Si  q KH  «CfV  H B,  Tnr  AH 
K9W  «A|/jrc  tefdZwfMWt,  Vretf  TO  USB»  K H A 


4-7 

SIT  hypertob , vel  cllipfis,  vel  circuli  cir- 
cumterenda, cujus  diameter  AB,  reda  au- 
tem juxta  quam  potiunt  applicata:  AT,  fic  ad 
diametrum  applicentur  ordinadm  a e,  z h : dico 
ut  quadratum  ex  ZH  ad  re&angulutn  A H B,  ita 
die  Ar  ad  AB;  ut  vero  quadratum  ex  Z H ad 
quadratum  cx  AE,  ita  rc&ingulum  A HB  ad 
triangulum  A E B. 

Jungatur  enim  Br  figuram  determinans,  & 
per  E,  H punita  ipfi  A r parallela;  ducantur 
E e,  h K : quadratum  igitur  cx  Z H xqualc  cft 
[per  ta,  aut  ij.huj.j  re&angulo  KH  A,  & qua- 
rum cx  A B rc&angulo  e E A,  quoniam  autem 
ut  KH  ad  HB.ita  cft  [pcr4-d.]r  Aad  AB;  & ut 
K H ad  H B fumpti  A H communi  alritudine,  ita 
[per  i.  tf.]  redtangulum  KH  A ad  reiangulum 


WCK  B II  A’  Ui  ape t q r A A B 

intff  to  Osso  K H A,  rimfi  ro  Xra  Z H,  'sj&f 
to  Ozvv  BHA-  21&  ™ eun»  t$w/  iti 
TO  ano  A E -n&t  ro  \s&0  BEA,  Srotf  T A •SfW' 
AB*  ue  ttfjt  io  Z H «CW'  ro  Oar» 

BHA,  Utok  tO  ano  A E «Oc  ro  0»o  BEA* 
i£  okOAoJt  un  ro  dn  Z H tpO?  ro  <ro  A E, 
itTUf  TO  Osw  BHA  «t 9f  TO  Oas*  BEA. 

EUTO 

Ts  StcSto/t*  ca~Z<  \txtrnt,  xoJ  «Iwn  u J^ri.  Jit 
fiorru  bbfiru,  <rn  i vx?‘  hi  f uiWnu  , t»t  lp  if-Jitt 
•stJLfi,  £ti  t»  iffn  tH  iitutifi/,.  ijifXiirit 

to  iri  A E af‘  ( ri  \tri  A E B Sto * » T A «*5r  A B , «a»  J 
70  Siri  A E nJ  vj r»  AEB  tt  « «***»•  Ira  if*  xou  i 
r A t?  A B.  W A u)  t»t»  rtAiroi,  St»  a?  WT*jt- 
fA-aj  io  ro  rS  aJnAau  «fexOfil»  afit  tin  molet 
t*  JtapMfy,  oal  «r*  u)3m/  ^i»o»w  tju/  -rofdAaAoir 
T»  AT. 

Aii  A TVm  ? 5r«;ifiSTif , *rql  «vnjl  t^t?»  w<  ^51  nt 
1P&£ctot  tipfJtTM  wct7\%m<,  »T1fC»iuJ  MU 

S>/rivUi'  profor  jh.  i xju<'Av viSi*  • AB,  ul 
•fonjuTiCAiA»  iv’  h-xu(/r  ftl  ri  H,  «ai  iri  r A 7air» 
•*&<  efjif  » A T,  % i B T *j  IxCttaliiSB,, 

xai ioJfSe  mi  m/jia  tH  -f  AH  ri  B,Hi  Oj  Ion  Tbr  E, 
H t!  AT  mfbAtMi  rySomtr  al  E ©,  H K,  ^ ytriSe  to 
fxir  vb»  A H K «w  Tti  in  Z H,  to  A va»  AEG  W ni 
JmAE'  iii  yq  liv  A.  A,  Z «£h  * CmfCi**,  Ipuim  A 
VTacxcvxetfiu  ij  -k  6Tt  -f  t/)al\}tatt. 


BHA:  erit  [per  ii.y.jut  TA  ad  AB,  ira  re- 
iangtilum  K H A (hoc  cft  quadratum  cx  Z H)  ad 
rciangulum  BHA.  eadem  ratione  demonftrabi- 
tur  edam  ut  quadratum  ex  A B ad  re&angulum 
B E A,  ita  T A ad  A B : ergo  [per  i i.y.l  ut  quadra- 
tum ex  ZH  ad  rc&anguium  BH  A,  ita  quadratum 
cx  A B ad  B B A re&angulum ; & permutando,  ut 
quadratum  ex  Z H ad  quadratum  ex  a £,  ita  tr- 
iangulum B H A ad  triangulum  BEA. 

CIUS. 

Theorema  manifefte  exponitur,  & cafum  non  ha- 
bet. oportet  autem  fare  lineun  juxta  quam  poliunt, 
videlicet  redum  figunt  latui,  in  circulo  quidem 
diametro  «quale  elfe.  quoniam  enim  ut  quadratum 
ei  A E ad  rcdtangul u m AEBiuefl  r a ad  a b ; qua- 
dratum autem  cx  A t rc&anguto  A i B in  circulo  eft 
ttquale  , fequitur  quod  & r A «qualis  fit  ipfi  A B. 
bea  illud  quoque  (aeodum  eft,  lineas,  qua;  ia  cir- 
culi circumferentia  ordinatim  applicantur,  ad  diame- 
trum  perpendiculares  die,  atque  in  iifdem  redii  liocii 
ia  quibus  funt  parallelae  ipfi  a r. 

Per  hoc  autem  theorema,  eo  modo  quo  didum 
eft  in  prabola.  byperbdam  & dlipfim  regul*  ad- 
miniculo deferibemuj  exponatur  enim  reda  linea 
a B,  6c  in  infinitum  producatur  ad  H;  k pundo  au- 
tem A ad  redo*  angulos  ipfi  ab  ducatur  AT;  jun- 
daque  B r & produda,  fumantur  in  linea  a h pun- 
da  quxdam  E,  H,  6e  a pundis  E,  H ipfi  A r psral- 
lelx  ducantur  E e,  hk,  & fiat  aiik  redangulum 
aequale  quadrato  ex  zh,  & redangulum  a e©  x- 
quale  ipfi  quadrato  ex  AE;  & traufibit  hyperbola 
per  punda  A,  A,  2,  fnoiliter  eadem  & u>  dlipfi 
cooftrucmua. 

Prop. 
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Piop.  XXXI.  Thur. 

Si  parabolam  vel  hypcrbolam  reda  li- 
nea in  duobus  puniftis  fccet,  non  con- 
veniens cum  diametro  fedtionis  in- 
tra legionem:  produda  cum  eadem 
diametro  extra  ie&ionem  conveniet. 

S I T parabola , vel  hyperbola,  cujas  diame- 
ter A B ; & Iccct  quxpiam  reda  linea  fe- 
dionem  in  duobus  pundi.%  r,  A : dico  redam 
r a produdam  convenire  cum  ipfa  A B extra 
(cdionem. 

Applicentur  enim  i putidis  r,  A ordinarim 
redas  r E,  AB,  & fit  primum  fcdio  parabola, 
quoniam  igitur  in 
parabola,  ut  qua- 
dratum ex  TE  ad 

quadratum  ex  A B,  ^ A 

ita  eft  [ per  20.  \ 

huj.  ] EA  ad  AB;  //  " 

major  autem  EA  //  \ 

quam  A B : erit  /y  > 

quadratum  ex  TE  /' 
quadrato  ex  a B 
majus ; quare  & ' 

linea  TE  major  ipfa  - — E 

A B.  & funt  inter 
fefc  paralleli : er- 
go reda  r A pro- 
duda cum  diame- 
tro AB  extra  fcdio- 

nem  conveniet,  led  fit  fcdio  hyperbola.  iua;  quo- 
niam [per  2T.  huj.  ] in  hyberbola  ut  quadratum 
ex  r B ad  quadratum  ex  o B,  ita  eft  redangulum 
Z E A ad  redangulum  Z B A ; quadratum  ex  r B 
majus  erit  quadraro  ex  A B.  & funt  parallelas : 
igitur  r A produda  cum  diametro  fedionis  extra 
(cdionem  conveniet. 

Prop.  XXIII.  Tbeor. 

Si  ellipGm  reda  linea  (ecet  inter  duas 
diametros  Gta:  produda  cum  utra- 
que earum  extra  ledionem  conveniet. 

SI  T cllipfis,  cujus  diametri  A B,  r A ; & (e- 
cer  quxdarn  reda  fcdionctn,  videlicet  ipfa 
EZ,  inter  duas  diametros 
AB,  r A interjeda  : dico  Z ' 

E Z produdam  convenire  1 

cum  utraque  earum  extra  // 

(cdionem.  V_r 

Applicentur  enim  pun-  T 

dis  E,  Z ordinarim  ad  dia-  j.  JJ 

metrum  quidem  A B redas  iK  A 

H E,  z e ; ad  a r vero  B K,  \ 

ZA:  eft  igitur  [per  21. 
huj.]  ut  quadratum  cx  B H 

ad  quadratum  cx  Z©,  ita  ' 

rcclangulum  B H A ad  re- 
dangulum BOA.  ut  autem  quadratum  ex  Z A 
ad  quadratum  cx  EX,  ita  redangulum  A AT  ad 


nPOTASlS  xC. 

Ea»  h uTnpCoAlt*  t(/5uet  TytVf  Kjtra 

<fbo  apfutA,  fi n ovfi-jn-xTtSoa.  tw  2jgj/er py  •? 
ttfixt  irm  $ Tm*i’  aitfxTnauron  ixCiM»* 
ftV”  ry  Xktjui t^*  r Ttfuis  oltc*  •?  7c n*{- 

n -o^CoA»}  * vxi^CeXi/,  rf  Qdf** Tfor  « 
A B,  £ TtfAviru  TK  vius  TtfJw  tutid 

ive  affiiut  rd  r.  A,  fuf  ffVftxrrlvKt  rji  Jldfurfw 
erne  Aiy«  tm  y T A cx*a?Xof4 twf  rjftirtTHTtu 
6ktc(  # i*f*> ’,{  rjj  A B. 

Kanrx^utxt*  Xen  r T,  A irmyfiifuts  «f  T E, 
A B,  «■«  it  if^um  fi  npn  ©^CeAtj.  **"«  in 
o-tj  sne^aSrAxtsw 
| ^ tff  ro  icr*  rijr  T E 

1 «CK  to axi  1*  AB 

irrut  t j EA®oV 
1 AB,  fuZjur  ii  <j 

EA^ AB'  fj^jn 
S | 70  axi  -njf 

1 r E T*  axi  ^ AI, 

A xaj  n TE 

/ • A’  H>  ,■» 

1 \\  v r a <*#« 

E t — p CtcGaX^fUr^  TUfir- 

mjmcn  tJ[  Ab 
2lgtfUT^u  ixrof  t5 
vipif.  «Aki  /i  CmfioXj.  «r«  «ri 
VjZTif&Aii  ifw  a>r  r»  ^ TE  r«  a» 

A E,  trr«*f  ro  wi*  Z E A w©V  vi  ii»  Z B A’ 

cL&t  xai  ro  avo  TEri  dxi  f A B-  Kajtxn 
q T A «ifa  o«cCaA\s^«K»f  jvftmrii- 
TOf  rq  HgifUTfU  75^jjr  c«rW  r npf(. 

nPOTAXIS  xy. 

Eoi  (Mc*4<y  ludua  /ara^y  t Xkx- 
UrTftir  PtCttMoftVx  out-npx 

TOt  bAflhfUI  CA7t<  •?  TE/tWS. 

C XTQ  A B,r  A, »5  neutra 

Tlf  viif  nfJw  ij  E Z KH/jlfa  f 

^ AB,  T A /> afurpm-  Xtyu 

'ort  n e z 

snffrm/  uatn^ce  ra»  A B, 

I >.  r a o«tW  t5  v«pfr. 

H \ K*nf^««»v  ^ <wtr 

A E,  z mayfuyuf  i$n  puv 

j A B flj  H E,  Z 0,  <5*1  Q vio 
/ AT  aj  £ K,  Z A*  iv»  om 
i*  fiir  ro  axi  rifc  E H 

«cw  to  a»  rvr  Z ©,  tf- 

^ tot  7»  vnIHA  «r€Pf 

ro  VTO  B 0 A-  fc*f  ro  «7»  ZA  n&f  ri 
diro  EK  , druf  ro  vxi  A AT  TffOS  « vro 

ak  r, 
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CONI  COR 

A K r,  £ in  ii  pSp  \jxi  B H A (teZp  T £ \sm 

,®A  &C»jS  Tl  Htwi5  aryjTtpiou; , 7i  /<  *JaVf 

A A r 55'  uzv®  A K r fttfyt'  i.ejt  xaj  n 

fAp  ior»  r»if  H E ri  >an  Z 0.  ro  Jt  5ut»  Z A 
ri  >cv*  E K jUM^cv  «r  izpjc  xai  i jAp 

HE  rijr  Z0,  i) ZA  rijf  EK.  ^ *?i  -a^A- 
AijA©-  »i  .i&  H E ril  Z6,  ij  ZArjl  E K’ 
lf  EZ  C^CctAaaVf  OVfATTiTH^)  IKCtTlfa.  r 
A B,  T A 2letfurpan  ixtk  i5  TTjUJjf. 

E U T O 

Ah  j «Wram*  «P  Jr  Tf  «£»t»*h  A»t 

«tTAflif  nir  rjyjsnt , iv>>a  Wf  <(*A»i4w 

i»  i<*7i{*  -w>  7i7»>uWf  wTjry.tAo’»»  *,  nint 

tSyit  tyn  -rn  »7«(  -rhivpit  ni  «7®>«  A^urrr*,  »#}  3^ 

Wt«  c/5^-  TTunirt  ric  i>\* Kar  t^-pKnf.at,  in  Jiftnru 

«r  tJ  iriuxip  n'  pi f /*•  K7mf  a»j 3», 

«.uCeVTVJ  fiu»  MITS^V  coil.m  T /j»  T?  »7»f* 

*i>r£»  «^>X*Aw  iW,  Smp  A t» 

H iyj-iir  Z2«  71J  M,  V •#  'f  AB,  Stm  ii  0,  *j 

tj  ufp  \ai  B H A f**i » t«  )>»»  H M w*r  rJ  isi  nr 
A M.  7»  AI  vjfo  B (-5  A fani  T Sw  4 0 M «w  11J  cu- 
tJ.  to  j in  0 M ¥ £ri  II  M uiViw  ri  Sr«  \}si  B H A 
T x<n  B © A. 


UM  LIB.  I.  4.9 

rcflangulum  A K r,  atque  cfl  [per  j . a.]  reflan- 
gulum  BH  A majus  rcfungulo  b 0 A ; etenim  l( 
propius  accedit  ad  punfhtm  quo  diameter  A B bi- 
fariam fecanir ; & rcflangulum  A A r majus  eft 
reftangulo  A K r : quadratum  igitur  cxHE  majus 
cfl  quadrato  cx  Z 0,  & quadratum  ex  Z A majus 
quadrato  cx  EK  : idcirco  linea  HE  major  cll 
quam  ipfa  Z 0,  & Z A major  quam  EK.  parallela 
autem  cil  H E ipfi  ze,  itemque  Z A ipfi  EK:  er- 
go E Z produdta  cum  utraque  diametro  A B,  r A 
extra  fcfiionem  conveniet. 

CIUS. 

Attendendum  eft  in  propofitiooc  j4p*ltoniMm  duas 
diametros  intdligcre,  nonhmpliarcrqudcunque,  fcd 
qi«e  conjicit*  diametri  appellimur ; quarum  titraque 
ordinarim  applicati  parallela  ducitur,  mediamque  pro- 
portionem baba  inter  latera  figur*  alterius  diametri  ; 
& idcirco  rcdlts  invicem  parallelas  bifariam  dividunt, 
ut  in  deciroo-quinto  theoremate  cft  demonilracum. 
ruti  enim  ita  fit,  continget,  lineam  inter  duas  diametro* 
inter-mediam  alteri  iplarum  dic  parallelam,  quod  fieri 
non  poedt.  quoniam  autem  H propius  accedit  ad  m 
medium  pundium  redii  A B quam  i pium  ©,  redtangu- 
lurn  quidem  B H a una  cum  quadrato  ex  H m aequale 
dt  quadraro  ex  A M,  redUngulum  vero  b©a  una  cum 
quadrato  cx  ©M  eidem  di  srquiic ; & quadraturo  cx 
©M  maj  is  cft  quadrato  ex  H M : ent  igitur  rediangu- 
lum  BH  a rediangulo  B © A majus. 


n P O T A 2 1 s x/. 

Eat»  S irnfCoAjf  sudetoty  xjt&' « avuuen 

fftr/fTn-xfeffa,  txCctMfl^ni  *$>’  ex5t*npat  C^ns 
'TTtri&f  •?  73/4515"  OVUTIWUTaj  T>i  OjE^guaTfta. 

"P  Z T n tGeAfl  n Oan^flAfl,  nr  2}&fxtT?ef 

n AB,  & ovfA7Tr$iTU  auri\  vJietct  if  T A E Ktt- 
■m  7*  A,  3 ck* 

Cct^As.t^nj  ip  i-  ^ N. 

KstTtpct  ixrtf  m-  I 

T^iTU  ris  ■nputf  v ^x\ 

Atya  en  «i/tm-  ^ 

th^)  rn  AB  $vt-  ' / r 

H***?-  / \\ 

Ti  mjjUrcr  c&i  ryf 

Iffliif  to  Z,  sj  t~  B ^ 

n a z4 
ij  AZa^ct  voZ*\- 
As/4*nf  avfimret- 

TOf  ry  lisifUtfV  **T«5  'f  Ttyuif-  tVftTTrfikTU  KCtTU. 
1 1 A,  Xj  Ut  Tfif  77  7*pjf  Kcq  i5  A A »j  A E" 

ij  T A F.  Afjt  ix£ct?)i*j ctV»!  avfAmTHrmf  tx  2[ae- 
/4f TfM  KrW  7*  7V/4«r5. 

n POTA  21  2 x/. 


Prop.  XXIV.  7^flr. 

Si  parabola:  vel  hyperbolae  redi  a linea,' 
in  uno  pundio  occurrens,  produdia 
ex  utraque  parte  extra  fcdiionem  ca- 
dat: cum  diametro  conveniet. 

SIT  pvabola  vel  hyperbola,  cujus  diameter 
AB;  occurratquc  ipfi  refla  r A E in  pun- 
flo  a,  quas  pro- 
/ dufla  cx  otraque 

/ parte  extra  fe- 

/ «ion em  cadat : 

/ dico  r A E cum 

f diametro  AB  con- 


j fi  \ Sumatur  enim 

^ A aliquod  pundlum 

■- p z in  fcfUone ; & 
/j  V ^ jungatur  A Z : cr- 

//  gojpw  22.  bu- 

J \Z  jus]az  produda 

conveniet  cum 
diametro  extra  feflioncm.  conveniat  autem  in  A 
punfio,  & refla  A E cll  inter  feflioncm  & A A. 
reda  igitur  r A B produfU  cum  diametro  extra 
feflioncm  conveniet. 


Prop.  XXV.  Thtor. 


An  Si  fllipfi  reSa  linea  occafrcns  inter  duis 
diametros  • , prododa  ex  utraque 


* Nempe  (oajagatos  ut  in  XXII!. 
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parte  cadat  extra  fe&ionem  : cum  vrtiflp •£ Tofinr  cvixtucutoh  nytTipa  rite* 
utraque  diametro  conveniet.  ftn^en. 


SI  T dlipfis,  cujus  diametri  A B,  r A ; & ipfi 
occurrar  reda  E 7 inter  d*as  diametros  in 
pundo  H;  & produda  in 
urramque  partem  extra  fc- 
Bionem  cadat : dico  E 7. 
cum  utraqoc  diametro  A B, 
r A convenire. 

Applicentur  enim  I pun- 
do H ordinatim  ad  diame- 
tros AB,  r A redas  H «,H  K. 
itaque  quoniam  HK  cft 
parallela  ipfi  A B , con- 
venit autem  quaedam  E Z 
cum  II  K;cum  tpfa  quoque 
A B conveniet,  eodem  mo- 
do & E i cum  diametro  r a convenire  demon- 
ftrabitur. 


ITO  tArrv^r,  yt  2laifurtfu  oj  a r. , r a.  k 
' mrm  tTVfiirrxkru  vf  a fum^u  r $v* 
iutfxiTittv  i E Z Kc£\a  ri  H, 
£ ixGaX.eu&t) « ix*T$fct 
ixrof  -jrrxhru  1*  nf/Sjc  Xi- 
yu  em  4 E Z mifimTthtcj 
tKcLTipet  r A B,  r A. 

Ka-nr/frumu  ibit  5"  H 

rar  AB,  r A to- 
y/j&pof  atf  H 0,  H K.  tirti 
vs^XufAer  wnjHKni 
A B,  rvfnn-^aau  /i«ri 
H K «i  EZ'  x.  rif  A B ctflct 
rtipmrwnq.  ofiotos  dn  ti jf  r A WfjLinenr 

r<if  EZ. 


Prop.  XXVI.  T bnr. 

Sj  in  parabola  vel  hyperbola  reda  li- 
nea ducatur  diametro  (edionis  pa- 
rallela: in  uno  tantum  pundo  cum 
(edione  conveniet. 


n P O T A 2 I 2 Kt. 

Ea»  ©^CoA*  3 \ja£CoAw  fii^Set 

*iiw  w^t^rrfo*  -5  rryott*  cv/UTKrMTaq  tm 
•JVftn  %gtjy  'tr  fAoroi  OtyOtor. 


SIT  primum  parabola  , cujus  diameter  ABT, 
rectum  autem  latus  Ai;  & ipfi  A B paral- 
lela ducatur  E z : dico  E 7-  produaam  cum  fc- 
dione  convenire. 

Sumatur  enim  in  ipfi  E 1 aliquod  pundum  E, 
i quo  ducatur  EH  ordinatim  applicata:  paral- 
lela , &c  quadrato  cx  H E 
majus  fit  rcctangulum  a a r ; 
h pundo  autem  r ordina- 
tim applicetur  r 0 : ergo 
fper  n.huj.]  quadratum  ex 
er  aequale  cft  redangulo 
A A r.  atque  cft  redangu- 
lum  A AT  majus  quadrato 
cx  EH:  quadratum  igitur 
cx  0 r quadrato  cx  E H ma- 
jus erit  ; 8c  idcirco  linea 
©r  major  linea  E H.  & 
funt  parallela:  inter  fe : er- 
go B Z produda  (ccabit  0 r ; 

Ecrcaquc  conveniet  cum 
mc.  conveniat  in  X.  di- 
co in  uno  tantum  pundo 
K convenire,  fi  enim  fieri 
poteft,  conveniat  etiam  in 
A.  quoniam  igitur  parabolam  reda  linea  fe- 
cat  in  duobus  putidis,  (i  producatur  [(.ter  22. 
huj.l  conveniet  cum  diametro  ledionis ; quod 
eft  abfurdum.  politum  enim  cft  ipfi  cfle  paral- 
lelam. ergo  E l produda  in  uno  tantum  pundo 
cum  fcdione  conveniet. 


EST  £J  'Sr&nfiv  <sfycGcA>i,*f  JutfHTfof  A B T, 
ef9»  j A A,  £ r>|  AB  6f  4 

EZ’  Aiy»  lm  | EZ  ixZ*?Xcfuyyj  rvffxwuraj 
77  r^oi- 

EiAij^»  y*f  71  cRn  F.  Z,  re  F„  <c 

ibi»  5*  E vrwy.aV®*  M-rqyi&wi  r^at 

q E H,  ko/  b"  ibi»  ^HE  f***~ 
t<r«  T9  L3B9  A A r , KCtf 
imi  X r TlfcyfMWf  cur/xft* 

4 re-  ra  ei&t  ibra  ©r 

iwifl  r«  ustr  A AL^ui- 
£ev  d*  ri  ujsv  A A r a eun 
EH'  f**i£cv  aq * k.  re  ani 
STti  av»  F. H*  a«c 

xa/  4 0 r TVf  E H.  xai  Htn 
jfAar  i EZ  afjt  ix- 
rifu/u  riuj  0 T, 
Vff  5 rji  xswij  (wujtrma/, 
avpirrxltTu  nam  ro  K.  Ar- 
yu  d>j  ov  <c  KO.&  a piw 
er/*iisf  ro  K avfiTtiTHTctf . 
H yxa  Suuarof  TVfnrrHiTU 
Kai  tuttm  ro  A.  irft  cuv  c^ac^oA lu)  luS-fia 
lifAMi  tum  dofl  «ji i»u  , fxGaJXcfUr^  avfim- 
trfoaj  tb  2lstfartu  4 nfttf'  'vnf  irmv.  'jzsv 
KHTaf  ykg  •n^y^AifAof.  4 EZ  afA  ixCaMe- 
fMW  lUtB-  U f*WC0  *}f**ic*  ffVfATir^H  rp  wp»!. 


A A 
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t<r*  /i i ii  «m  v- 
mpCaXtj,  wKetyU  ii 
Ttf  nie Vf  'OktCyL  «i 
A B,  ipSkt  it  i A A, 
X,  infyux&ai  i At, 
juif  ifcCtCAi^«*  ri» 
airrc*  ii)  kblvux/^cl- 

<9wrwr,  *»« 

rir  rij  A A ctk^cA- 
AifA^*  «j  TM.  i*-« 
¥»  ri  Oaw  M r A ^*a- 
£e»-  is»  ri  \jav  A A r, 
£ hi  ni  (xtv  M r A 
tenr  ri  «wi  T0,  ri 
ii  wro  A AT  f*fi£ov 
rtf  diri  H £'  /a-H^or 
itfjt  £ r»  «ivi  r © ri 
«*>  EH'  tuti  i 
re  riff  Eli 

•VJ , ^ au«»  roif 
'aOupn  TvpCrpij. 
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ft 


Sii  ddndc  fedio 
hypcrbola ; tranfvcr- 
(um  vero  figar*  latas 
A B,  & A A redum ; 
jungarurque  a B & 
producatur : iifdcm  »- 
gitur,  qu*  fupra,  dif- 
pofitis,  ducatur  i pun- 
do r ipfi  A a paral- 
lela T M.  & quoniam 
rcdangulum  M r A 
majus  cft  redangulo 
A AT;  i P lique MFA *- 
quale  eft[pcr  i2.huj.J 
quadratum  cx  re  ; 
& A A r rcdangulum 
majus  cft  quadraro  ex 
H E : erit  & quadra- 
tum ex  r rt  quadrato 
cx  E H majus ; & id- 
eo linea  r e major 
linea  EH;  hinc  ea- 
dem qu*  fupra  in  pa- 
rabola confequentur. 


riPOTASIS  xf. 

Eoi  tLu  a^urjf w «uSSo.  Ttyiw 

t?’  txsfnfa  cvfitTnoiQ  th  rc>ttf 

T n o^tSeA^,  tfZlgtp jj  A B.  3 rai- 
■*—'  tiu/  TtfttuTot  w ivS-ha  trrif  f Ttfv){  n r A* 
Aiyai  vn  ij  T A &koaA u,aV»J  vtx-npet  tu  fup 

nffntniTMf  r»i 

y<*f  nr  i*»  ? A ar£i«i  nmy^tVW  >ut- 
ntyfj&Mv  t)  A E*  ij  A E ixnif  arw«nr<q  t*  7V 
prf  vm  ii)  n r A ri  A E «v,  »i  i. 

HfMtiv  ww  airitirTayuiiiwr  Ktvnptj  • 

oif*  iKCcL^jJLUrn  «Ati#*  xu^nrHraf  ri  wpi. 

M*  **-«  j ri 

A E,  rv[i7n- 

tUtu  ri  A E jutu*  ri  E.  in 
f*a  i»  ri  njvj  gvfAxndii,  <&n 
tu  fUpn  t<p  ct  in  ri  E,  ^kutftv- 
h y$  rij  A E im^CaAAw,  mAu 
Tttfnpe*  tLu  TtfJm.  Ai— 
y<w  otAj»  in  c&i  7»  iTitfd, 
i*CaAAe/«»>j  rufATtrrifi  ri 
■nfxr,.  t?u  yS  7«f’  &*>  iuoet^j 
n MA.j  nabryfumi 

i HZ,  ^ ro  iisri  A A <V» 
tu  Gsro  B A Z,  i»}  irmyiuvus  mmyfuvnt 
•j  TB  npTrrftvru  ri  AT  juxtk  ri  T.  «r«  ir 
«w  ifi  ri  LOT  Z A B tu  Tori  A A*  s«wi<- 

n a b «oV  a a i a a «c»f  a z*  a«- 

i B A «Os  A ctTrtw  iiw  A Z i-r»  « 
1 B A «Of  A A*  «f  ri  >er«  BA«Or 
ro  ~ion  Z A ir«e  ri  Aer»  B A «Of  ri  Aoni 
A A.  'hthOj  it  utf  79  Aon  A A tu  *Jap» 


Prop.  XXVII.  7 leor. 

Si  parabola:  diametrum  fecct  redla  li- 
nea : produda  in  utramque  partem 
cum  fe&ione  conveniet. 

SI  T parabola,  cujus  diameter  A B ; & iplam 
A B fecet  quaepiam  reda  r A intra  Icdio* 
nem  : dico  r a produdam  in  ucratnque  partem 
cum  fc&ione  convenire. 

Ducatur  enim  i pundo  A ordinarim  appli- 
cat* parallela  A E;  Crgo  [per  17.  hujj  A E extra 
fcdioncm  cadet : itaque  vel  r A ipli  A E paral- 
lela cft,  vel  non.  Sc  u quidem  fit  parallela,  ordi- 
narim applicata  cft : quare  [per  1 9. hui.]  produ- 
da  in  utramque  panem  conveniet  cum  Icdaone. 

Sed  non  fit  parallela,  veram 
producatur  & conveniat  cum 
A E in  E pundo.  conftat  igi- 
tur ipfam  cum  fcdionc  con- 
venire ad  partes  E.  fi  enim 
convenit  cum  A E , multo 
prius  (edioni  occurrit,  dico 
rurfus  eandem  & ad  alteras 
partes  nrodudam  convenire 
cum  fcoione.  fit  enim  MA 
linea  juxta  quam  poftunc , 
& H Z ordinarim  applicetur , 
quadratum  autem  ex  AA*- 
quale  fit  rcdangulo  BAZ;  & or- 
dinarim applicat*  parallela  B r conveniat  cum  A r 
in  r pundo.  quoniam  igitur  redangulutn  Z A B *. 
quale  eft  quadrato  c.x  A A ; erit  [ per  17. 6.  ] 
ut  AB  ad  A A ita  A A ad  A Z : quare  [ner  1 p. 
f • ] Sc  reliqua  B A ad  reliquam  A Z elt  ut  B A 
ad  A A : Sc  propterea  [ per  22.  6.  ] ut  quadra- 
tum ex  B A ad  quadratum  ex  Z a,  ita  quadra- 
tum cx  B A ad  quadratura  cx  A A.  rurfus  quo- 
niam quadratum  ex  A a xquale  efl  rcdangulo 
BAZ, 
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B A Z,  ut  B A ad  A Z fic  [per  cor.  20. 6.]  erit  qua-  BAZ,  tw  ui  "i  B A *©*  A Z 2rur  to  iwi 
dratum  ex  B A ad  quadratum  ex  A A ; hoc  cft  g a ro  A A,  t#7kj  to  ibra  B A -ar^f 


quadrarum  ex  B A ad  quadra- 
tum ex  a Z.  ut  autem  quadra- 
tum ex  BA  ad  quadratum  ex 
A Z,  fic  quadratum  ex  B r ad 
quadratum  ex  ZH;  & [per 
1.  d.]  ut  B A ad  Azfic  rcftan- 
gulum  B A M ad  rcihngulum 
ZAM:  igitur  ut  quadratum 
ex  BT  ad  quadratum  ex  ZH 
ita  reftangulum BAM  adipium 
Z A M,&  permutando  [pCT  1 6 
5.}  ut  quadratum  ex  BT  ad 
reCtangulum  B A M ita  quadra- 
tum ex  /-  H ad  rcCLingulum 


to  >or»  A Z.  uf  $ i to 
BA  «CPf  TO  >c*»  AZ  irro* 
ro  tm  B r to  a»i  ZH* 
ui  at  i\  BA  «TOV  AZ  Uruf 
to  uot  BAM  «r CK  ro  vi?» 
ZAM’  rif  ot£jt  to  tix»  B r 
ro  «i™  ZH  Zrox  TO 
Oa?»  BAM  «cpf  to  uayo 
ZAM ■ upi  , ut  ro 

«*»  B r «t9f  to  triari  BAM 
irrut  to  ticoi  z H «C9C  to 
\jzsi  ZAM.  to  Jt  d-m  ZH 


ZAM.  at  [(«r  i i.huj.]  quadratum  ex  Z H aequale  «re»  tu  \!zsi  ZAM,  2^  'dut  vifJw  to 

<■0  rc&mgulo  ZAM.  propter  fcaioncm  : ergo  iri  ,'r  in  £»,  i„  ri  Osn  BAM.  ■»>.»- 

& quadrarum  ex  B r reaangulo  BAM  xqualc  „ ' i:  ■ . ..  _«  * • v 

erit!  cft  autem  [ner  eonltr.J  a m rcilum  figurat  E**  rn^our  A ^ 

latus , & B r ordinatim  applicat*  parallela  : fo  ** , „ > ‘fV7**!  ^ * r»  5 Tv““ 

dio  igitur  tranfic  per  r punttunj  , & r A cum  ’Tr3*‘w  ^ *V*?  EI  r A «u*ra  to  r. 

fe&ionc  neceffario  convenit  in  pundlo  r. 

EUTOC1US. 

In  aliquibus  exemplaribus  vigcfimifeptimi  theore-  Er  vnr  t«  hjuV*  *£.%*  3u.f«u*7K  ^ 

matis  talis  legitur  demonftratio.  tm imi  £nAt£u. 

S I T parabola  cujus  diameter  AB,  & hanc  £$•«  Tf  2^fUT fef  1}  AB,  k 7»/- 

fccct  reda  quaedam  HA  intra  fedionem:  dico  rii»  Ttptru  tuS-dditt  i H A c#rir  i*  rm^r*  At- 
ha  produdhro  ad  inrafquc  parte,  cum  fcfhooe  y.  rff  HB  «CAdiH  i?'  »'  w 

con\  en  ire.  cvfomv-iauf  rp  i»/**?. 

Ducatur  enim  per  A pundhun  ordinatim  ap-  W$u  nt  Jid  a A ®^e  ■jrmy/J&uf  xa-nr- 
plicat*  parallela  A F.  : ergo  [ per  17.  bujj  A E ydfat  ij  A E*  ij  A E x& t exnr  mtrmai  'f  7ipf<* 
cadrt  extra  fedioncm  , itaque  vel  H a ipfi  A B ^ fi  ^ H A t?  A E i»,  n Jr.  « /Ai 

parallela  erit  vel  non.  & hquidem  HE  fit pa-  m 7.7.7.  u.W  irru- 

rallcla,  ipl a ordinatim  applicata  cfl»ideoque[ per  - VT  T - • - • , « . J . . . 

1 p.huj.1  n prtxlucatur  ad  urrafquc  panes, bifariam  vunp.tr* 

fecla  A diametro  conveniet  cum  feclionc.  fed 

non  fit  ipfi  A E parallela,  fed  produfta  tonve-  nf  A E,  <l/Aa  oxCa^o.t^v^  rujxm-nrcd 

niat  cum  A E in  E puntto.  |*crfpicuum  ell  ipfam,  rj  AE  x<»Ta  7*  E-  ^Aor  « jj&  nf  A E ovfiCttMj, 
fi  cum  AE  convenit, multo  prius  icdlioni  occurrere,  ©tj  a*At/  ntfrip  rtfui  t io 


Dico  etiam  ad  alte- 
ras partes  producturi  cum 
fe&ione  convenire,  fit 
enim  M A linea  juxta 
quam  pofTunt,  & in  dire- 
ctum ipfi  producatur  A Z : 
ergo  M A ad  A B eft  per- 
pendicularis. fiat  ut  qua- 
drantm  ex  A E ad  trian- 
gulum A E A fic  linea 
M A ad  A Z ; & per 

punCla  M,  t ipfi  A B pa- 
rallele ducantur  ZHK, 

M N.  cum  igitur  qua-  w 
drilatcrum  fit  A A AH,  & pofitionc  datur  A A; 
ducatur  TKB  ipfi  A A parallela,  qua:  abfeindat 
TKH  triangulum  quadrilatcro  A A a H aequale, 
& per  B ipfi  ZAM  parallela  ducatur  2 BN.  ita- 
que quoniam  [ per  conftr.  ] ut  quadratum  ex 
A E ad  triangulum  A E A ita  cft  M A ad  AZ, 
& ut  quadratum  ex  A E ad  A E A triangulum 
ira  quadratum  ex  r B ad  triangulum  a r B ; cte» 


M A 

y* 

/ £ 

— • 

J 

\ 

\ 


Ai yu  ~m  3 cfti  -ni  tn- 
pfUpUGaJAo/Awarft- 
N^.  oirflrt  r?  Tsptjj.  tru  y&p 

\ -mp  Ld  zTumvj  1;  M A,  £ 

d*6fCA>jc9-«  it’  irrise 
tuni\  if  A Z * ij  M A ap  rn 
A B 9&f  kt.  ■Xf- 
ue  to  <txr  A E 
‘Bt?f  t»  AEA  Tfiyuttp 
irrui  i>  MA  'ZtOi  AZ, 
T M,  Z ri  AE 
i^$-a»«ie#  a\ 

7.  K,  M N irtftfn*.tvp  xr  orat  5* A A A H, 
S^tr*  iati  Tti  A A,  ifz&u  iri  A A «j 

T K B,  ‘iiomipsoa  ro  f K H Tf»ya*ei»  roAAAII 
HT^t®Atu^v tfW,  ^l*V«rizAM O^jti^Acc 
i 2 B N.  K ITM  (fi  wr  ri  <txt  A E rs&{  ro 
AEA  1fiy»wi  orruf  ij  M A ®Of  A Z’  K&  uf 
f&i  ii  ani  A £ rrf of  rt  AEA  rftyuvc*  ifrui  t5 
«a»  T B A T B Tf/yuMf , 

yao 
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yaf  (<1M  A E r?  r B,  Xj  $n{,i vymucw  eumts  a/ 
fE,  AB,  u(  ^ij  M A -a^f  A Z irrc*  nAHNB 
«C#f  ri  AZEB 

yfUfipur  ut  kyt  rsanTB  «Cff  tb  T A B t fiyu- 
tey  irraf  nAMNB  «CJf  tb 

A Z 2 B 5 tyetMa?  ut  1 i an 

T T B «Of  tb  A M N B 'ZS^kAaiAfl^a^ttBB  *tr<W 
tb  r A B Tf/yo/yet  -&&r  to  A Z Z B -s^t/AlAs- 
ww  <T»  km  ra  A Z I B 

ftoy  tu  T A B rpiyaiw*  (tr«  $ to  r H K.  rycycmf 
TU  A A H A 7ir^wrA«^«  KW  «w^motc»  q 71 HABK 
TlT£ij.xhdjft*‘  roAABK  tu 

r A B T&rycMW  i<nv  Jow.  tb  ^ A A B K •o£^^AjiA«- 
^ctfuuy  rtf>  Z A B 2 «st»  «wr, 

cttb  9S  ^ avw  (Zcute*  ki  1*  A B,  avraff 

Ci^^AijABJf  7 A B,  A K.’  *w  «pt  wnTAB  Tfi- 
yuvcy  tu  I ZAB  C&jtMjA» %ctfifiu.)  u&Kj-nctin 
I’B:«AMNB  •ss%^nAap<a(«fa«  S5W  «W.  TB  j 
A M N B Miwisw  tuitos  M A B, 

4 y*f  M A «rcpf  e$tf  «fl  tj  AB’  to  cLyt  \jsn 
M A B un  i$i  tu  ani  r B-  5 Uv  ij  M A op&t  X «- 
<JW  -nAdC&t,  »f  ^ A B oWsrpdf , >uxy  »j  T B 7ro- 
y.afyo*  tu$mrywtn,  •ZJ^AAifAif  yatp  «o  tj  A E’ 
tb  r flfjt  •»£?<■  r»i  tt/xk  kw*  ij  A H r <*#«  m/p- 
TlJ  tipj  X-***  TB  r.  (WTIf  */« 


r? 


nim  A E,  r B funt  pjrillelx,  & ipfa>  conjungunt 
TE,  AB.  ut  autem  MA  id  AZ  ita  [ner  1.  «.J 
A M N B parallelogrammum  ad  parullclirgram- 
mum  A iz  B : erit  ut  quadratum  ex  r B ad  trian- 
gulum r a B ita  A M N B parallelogrammum  ad 
paralk-logrammum  AZ3B;  & permutanda  ut 
quadratum  cx  T B ad  parallelogrammum  A M N B 
ita  r A B triangulum  ad  parallelogrammum 
A Z £ B.  paralldogrammum  autem  AZsB  rri- 
angulo  r a B eft  xquale  : ( quoniam  enim  r H K 
triangulum  aequale  eft  [ per  conftr.  ] quadrila- 
tcro  A A H A,  Sc  quadrilaterum  H A B K utrique 
commune ; erit  A A B K parallelogrammum  x- 
qualc  triangulo  r A b.  fed  [per  3 y.  1 .]  A A B K 
parallelogrammum  xquale  clk  parallelogrammo 
ZAB3,  quia  eft  fuper  eadem  bafi  A B & in 
cifdcm  parallelis  ab,  AK:  ergo  r a B trian- 
gulum parallelogrammo  £ Z A b xquale  erit.) 
quare  [per  14.  y.]  & quadratum  ex  r B xquale 
parallelogrammo  A M N B : parallelogrammum 
autem  A M N B rc&angulo  M A B xquale  , quia 
M A ad  A B eft  perpendicularis ; ergo  rc&angu- 
lum  M A B eft  xquale  quadrato  cx  r B.  atque  eft 
M A rectum  figurx  latus,  A B diameter  & r B or- 
dinarim applicata  , quia  ipfi  A E eft  parallela  t 
cx  quibus  Icquirur  ptin&um  r efle  in  fe&ionc  : 
ergo  A H r cum  feftione  convenit  in  r.  quod 
erat  demonftrandum. 


Commentarius  m Prtctdmtm  Doiumjhatimim. 


* nt*inp&A>  j if  to  asm  A E «Of  ro  A E A 
rf/yutn  ttrui  if  M A Tfjbf  A Z.]  T»*  Attam 
i r ? itJi&rt  i**x^4*f  )if  « 'ai 

A E,  9}  t?  TKtMfj.  av rl  tJ  A E A tr>?*V  »«r 

ii  (aii/Ap w- 

b Titiat A*u^¥  cvnf  H A A A H,  K Jvret  i/arf 
■f  AA,  WXs&M  H A A n T K B,  ><**- 


* Fiat  ut  quadratum  ex  A E ad  triangulurft 
AEA  fic  M A ad  A Z.  ] Dcmonftratum  eft  hoc 
in  commenwriii  in  undecimum  thcoremi.  fi  enim, 
deleri bentes  quadratum  linea:  A E,  iplius  Lateri  appo- 
iuerimus  [per 4^.1]  fpatium triangulo  AEA  xquale, 
fidium  jam  erit  quod  quxritur. 

* Gim  igitur  quadrilaterum  ftt  A A a II,  6c 
pofitionc  data  A A,  ducatur  r K B ipfi  A A pa- 

> s _ „ ' „ r » » * 1»  T 1 . , rallcla  , qux  abfeindat  r K H triangulum  quadri- 

r K H W»»t._AAAH  T,T^-  ^ fe  , ^ ^ 

Udemus.  Si 

« r*.tu£u  un.j  T*ti  * ffimw  *i*.  yy,  «k  «r  enim>  ut  jn  c[cmcn‘tlI  (■  ^ dididmui,  diro 
7wr  fv^piur  Asim  t/i3 -nl  AAAH  rrtftilineo , videlicet  quadriktcro  A a a ii,  xquale  Sc 

7i7f*T>Iu.^  'tert  tj  *»j*  nJ  ASirit  iri  A E A nrplrm  triangulo  dato  a E A hmile  conftituerimus  triangulum 
i/Mia  n auri  Mnei/uO*  ii  2 T T ■ «t  ^ 
l/dtoytr  TJ)  tU>  Z T tl  A A.  aj  iatfJZm- 
fu»  if  pi  T Z inr  ^HIitJATT inr 
tUHF.  «3»f  ib^ciZetfui  ibi  T K,  K*c/  ii 
finupffHr.  ivti  i atf*  Y yorla  “m 
SJ)  7*  A ylf,  7»TKJ  r»  H1  «rt  "mf  J. 

*j  tftun  t»  T H K T»f  S T T.  juu  ira  » T 
ymia  t»  B , kmj  rinr  ipt  t#»  i T K 

7?  A E.  fan()r  A *n  «7«»  1 A B ££•»  Bfly,  i M A hi- 
Ano  ^ nfSf'  nw  3 joi  as£w,  -rifuu,  ij  ce jt  ipAar  *)+■ 

•m  TO/7«*r  r*  aj#u<7?fw. 


£ t r ,«a  ut  licui  £ T lateri  a a respondear, 
tc  [per  3- 1.]  fccerimuj  H K ipti  rxx- 
cjuiiem,  Sc  H r xqualem  tt,  Sejunxeri- 
mus r Jt  j fadlum  erit  quod  quxritur.  quo- 
niam enim  angulus  adY  xqualis  eft  angu- 
lo ad  A,  hoc  eft  ei  qui  ad  H ; erit  trian- 
gulum r h K xquale  ac  fimile  triangulo 
XTT,  & angulus  r angulo  E xqualis,  Se 
alterni  funt : linea  igitur  r k [per  17.1.]  eft  parallela 
ipfi  A E.  perfpicuum  autem  eft,  quod,  quando  A B fic 
ast»,  linea  f' ' r 
axis,  fecat, 
ducitur. 


m a tangit  fedbonem  ; quando  vero  non  fic 
Sc  ad  diametrum  omnino  perpendicularis 


n P O T A 2 I S x». 

Eaf  *u3t4*  (tpi-xb?)  fiicif  t armaiuticti, 

J\»  -n  cxfiMi  invf  tOs  Tauris,  xeq  St’ 

curri  T?  ip&TSafunf  tv- 

Sicc  ex£xMo,asm  hp  «xj tupa  avfx.m<ruT»\ 
TJTBWf. 

"ClTHIAN  euTtXM^oVof  uv  *t  AB  Q&fAl- 
^ tfor,  noj  f A nfuit  iqktTtko?»  -vs 


Pzbfr.  XXVIII.  7 htfr. 

Si  reda  linea  unam  oppoGtarum  fedio- 
num  contingat,  fumatur  autem  pun- 
dum  intra  alteram  fedionem,  & per 
ipfumreda  contingenti  parallela  du- 
catur : produda  ad  utrafque  partes 
cum  (edione  conveniet. 

SI  n r oppofitae  feiftioncs,quanun  diameter  A B ; 
& fcclionem,  in  qua  eft  A,  conringat  qujr\'ls 
O redr 
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reda  r A ; fumatur  autem  aliquod  pundum  E 
intra  alteram  fcdkmem ; & per  Educatur  E l 
ipfi  r A parallela : dico  E Z produdam  ad  utral- 
que  panes  cum  fedione  convenire. 

Quoniam  enim  oftenfum  cft  [ ad  24-  M*  1 
r a produ£bm  convenire  cum  diametro  AB; 
atque  cft  E l ipfi  parallela : E l produda  cum 
diametro  conveniet,  conveniat  autem  in  H ; & 
ipfi  HB  xqualis  ponatur  A«.  deinde  per  © 
ducatur  8K  parallela  ipfi  E£;  & fitKAordina- 
tim  applicata : ponatur  H M xqualis  A e,  du- 
caturque  M N ordinatim  applicatx  parallela  : & 


4 T A,  tiMtySa  71  njpuic*  c*nr  # vnpps  Ttpu }( 
v*  E.&  2J&  v t 17  T A *ix$u  £ 2* 

Ai yu  '071  n E Z uCcifosuy*,  ip  vutTtyt  rvptTn- 
Turaf  rx  Ttptx. 

Ext*  uv  /s/mxj  en  n T A oj<G<*^Ao^Vv 
me-tnaf  rj  AB  SfefosTfu,  £ ki  fS^ji^ijA^* 
«ini  n EZ'  n EZ  «£«  c*»*Afl,uY«j  rvfJ-Trt- 
fthttf  tk  outpurou.  mputrxkru  tutrx  r 3 H,  K r* 
H B ia*  JtHcitv  1,  AB,  £ /ut  £ 0 rq  Z E ‘SS^tA- 
AitAoc  t0K.  W TrnrytAyW  JutT^cri*  >| 

K A,  3 tx  A © wij  lt«a&»  ij  H M,  3 nmyiu- 


HN  in  diredum  producatur,  itaque  quoniam 
K A ipfi  M N cft  parallela ; & K8  ipfi  H N ; & 
cft  A M una  eademque  reda  : triangulum  K 0 a 
[per  9.1. & 4.6.  J fimilecft  triangulo  HMN.  cft  au- 
tem A e xqualis  H M : quare  & KA  ipfi  MN  aqua- 
lis erit : idcoquc  quadratura  ex  K A xquale  qua- 
drato ex  M N.  rurfus  quoniam  A 0 xqualis  cft 
H M & A 0 ipfi  B H , communis  autem  A B ; 
erit  B A xqualis  A M ; & propterea  redangu- 
lum  B A A rcdangulo  A M B xquale  : ut  igitur 
redangulum  B A a ad  quadratum  ex  K A,  ira 
redangulum  AMD  ad  quadratum  ex  M N.  fcd 
[per  21.  huj.]  ut  redangulum  B A A ad  quadra- 
tum ex  A K,  iu  tranfverlum  figurx  latus  ad  re- 
dum  : quare  ut  redangulum  A M B ad  quadra- 
tum ex  MN  ita  erit  latus  tratifverfum  ad  ro- 
dum. ex  quibus  colligitur,  pundum  N in  fc- 
dionc  ede  : ergo  E z produda  cum  fcdionc  con- 
veniet in  pundo  N.  (imilitcr  oftendemus , fi  ex 
altera  parte  producatur,  cum  fcdionc  convenire. 

E U T O 

Quod  fi  r A hypcrbolam  letet , eadem  fequentur, 
quemadmodum  in  decimo  odavo  theoremate. 

Prop.  XXIX.  Tbeor. 

Si  in  oppofitis  fe&ionibus  reda  linea 
per  centrum  du&a  occurrat  uni  fe- 
&ioni  i ulterius  produda  alteram  quo- 
que iccabit  fedhonem. 

SI  n t fediones  oppofux,  quarum  diameter  A B, 
centrum  autem  r ; & reda  r A fcdionem  A A 
fccct : dico  lediooem  r a alteram  quoque  focare. 


tu<  Kd/nr/ .<*&*,  * 'srCSen&Gfi.f&U 

*t’  w&tictf  n H N.  K ijrrt  ce  kw  ij  K A 

T*i  M N,  ij  p K W nf  H N,  5 fuct  k»  «i  A M, 
'cfiuot  ki  » K0  A Tg/ymm  tu  HMN  rptycMU. 
£ r<nj  i?w  n A © r»i  II  M'  i*rct*ot  t,-»  jKAnMN' 
<kt  £ 7V  >C7t  R A TU  Aers  M N iOOV  (TU  K.  J T«  IO) 
ivw  i A © Tfl  H M,  fj  3 A © nt  B H,  >»»»'>?  3 4 A B* 
Inj  i/xx  *•>»  ij  B A Tt?  A M'  *«»  koji  OfT  ro  \jzsv 
B A A ru  xjzrs  A M B-  e»f  &pet  ts  lotb  B A A W 
ro  >k»  K A xtok  ro  A M B «©V  r*  M N. 
Xj  k»  uf  ro  irn  B A A TJ&f  ro  >kn  A K irruf  >f 
cbA* yvt  tbOc  -duj  op$id»‘  k us  apa,  ro  ki  A M B 
*C9f  ro  ic m M N Xruf  i/  -rXetyta  nfa  r ipSict»' 
r*  N xfW  r»J  Ttjttn  kw*  i E Z 
pV*J  ouptTWTHTcq  ri?  Tiiqi  xura  ro  N.  cftcioif 

071  )uw  cl^i  w iTtptir  pufot  ck««Mo,aVl 

CVJimTHTUi  TU  7»^«1. 

CIUS. 

On  nb  » r A wr*  76*  1»  «I» 

votf  oii'?  /uim  o^rfw. 

n POTA  2 12  xS'. 

Ea»  t»  anoa^rrqs  tu9&t  2^  f 

yjiTfV  oTnmpxi  t3»  7c^<k‘  ixCaA- 
Ao/iitvi  Tqatet  t •re/ak* 

"ClTOXAN  auviiMi.tAPa/  a»  JutfHTpK  t AB. 

^ ntvTpcv  /i  ro  r,  0 l'A  npuiTU  iiw  A A 

Tiptlut'  Hyu  071  Xj  tIw  TVlJui  7 IftH. 

Trnty/Mruf 
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Tmryfdpex  ycp  %amx$u  *i  EA,  xo/  tj  Ordinatim  enim  applicetur  EA;  ipfiqucAE 
A E io;  *«c3-«  I)  BZ,  ^ irwy^VW  jgg&tt  ij  ponatur  «qualis  8 Z ; & Z H cvrdinatim  ducatur. 
ZH.  «•«  «r  io»  . quoniam  igitur  B A, 

«i»  i EA  T?  BZ,  / EZ^uIo  lunt,  & 

\ • - ^vP  / AB  utri  que  commu- 

«r  K / nh.  Sfansobm 

«^rtciOTBEA  l X\.  / BEXre&MpuloAZB 

tu  ynn  A Z B.  *o»  \ \ -s^  / cft  xouale.  & quo- 

iirn  we  ut  to  \jzjv  __ . \ - r Ai  E niarofpcr  2i.huj.jut 

BEA  orfof  to  ^jix  Z jb  T i * reflangulum  B F.  A ad 

A E atnw  1 ***-  / \ \ quijutum  ex  ab 

pi tnUi&ifSu,.  / \\  tft.Mjfatfam 

” - ■ ; . v / ^X  l latus  ad  reflum : ut 

«**««,«■  r»uw,  / < autOT  reflandum 

AZS  srpse  t»  >su  / , a ZB  ad  quadratum 

Z H hui  ii  ■HAx.yut  " cxZH  ia  lanis  tranf- 

Irfef  tLu  epSwr  us  kpj.  to  vn  BEA  irjjsf  ro  vetfum  ad  redlum  : crpo  ut  rc&mgulum  BEA 
'hn  A E Braip  to  Con  A z B ~y.i  ri  oltto  ad  nuadrannn  ex  A E fic  rc&inguUiin  A Z B ad 
ZH.  Irw  $o  to  ejzeo  B E A ra  \sao  A Z B'  Irw  quadratum  ex  Z H.  fed  iqiulc  elt  reilangtdum 

iy.  xtt,  ri  ion  E A ei  ibi  Z H.  tT„  i Io,  » * A redta-pd.,  A Z B : quadrarum  ,K.mr  ex  A E 

. t • t - „ „ - „ * . »x  . _ . [ per  14.  r.  quadrato  ex  ZH  cx  «quiit-,  quod 

•"*  ^ f r P1  r?'  2*7  A^LT*ZH’  xa*  cum  ET  «qualis  fit  ipfi  rz;  &A£  ip(i  ZH: 

fvy-e utKw  1 EZ,  * EA  T?  fitque  EZ  refla,  &EA  ipfi  Z H parallela;  erit 

zp  * iA  H *$<*  «#«*  KJ,  fc  ij  r A -npii  [per  32.  tf.J  & A H refla  : ergo  r A leflionctn 
Xf  tLu  *tj pju  tsuiw.  quoque  alteram  fccabit. 

riPOTASIS  V*  Prop.  XXX.  Theor. 

Ear  c i (Mh4<4  * i»TPtt4f^cq«  »C3ek  iyp*,  «<p’  Si  in  ellipfi , vel  oppofitis  feiflionibus, 
iwriejrvxanrv  ti  ra^  linea  ducatur,  ad  utrafque  ceu- 

s i f tri  partes  lectioni  occurrens:  ad  ccn- 

**  rpSwxT»,  «cr*  7B  xairp».  trum  bifariam  fetabitur. 


TfJxQioiTon  X5tT<t  70  xatTfo». 


T^1  s T Z2  n etrmtifjitycti,  OtctutTftf  3 

cu/r&w  n A B,  xtvrpcv  ^ r®  r»  » f 

7Tf  I»  A r £•  Asy*  ern  Te»»  iri»  ij  T A T>)  T £. 

ytf  7i7at  yfApUf  an  A Z,  Eli  Kaj 
*t«  K»  a?  « risa®  B Z A rpW  ro^fl»»  Z A iV«f 
ij  TAa>*x  «f«f 

Tiri  9^9wv,  ttAA*  g 

ft'f  rawif  A H B ^ / \ 

«fW  t»  >br»  H E z' 

iraif  i / / / \ 

WfW  7&0  CgsStM*  / / / \ 

X«f  (tff  a^t  to  / / 

Oap»  B Z A «f  ef 

ro  iiro  Z A irr«f  / / 

to  LSS9  AHB  ,/y  1 j 

WfOff  TO  ct-n  H E*  \ / / f 

Kaf  i»«AA*^,  fz  / 

TO  'Jzn  B Z A 

wfW  jjwjAIIB  ^ 

irVfitff  to  aora  A Z 
«rf  oc  to  a.Tt  h E. 
lii  to  a.m  A Z 
TO  an  E H 

itxuf  to  a»s  Z T «esr  to  a-m  T H’ 
tt£$»  an  TO  \jm  B Z A *?W  to  ttini  T Z irrui 
TO  \jzro  AHB  or^W  to  irirH-  Xj 1 Ut  ifet  (pix 
pki  $ itiurf-iuf  tmojirn,  dvn  ^3  f ayTVUif^vu> 
ctrcuraAi*  xcy  aaanpi^avn  ) ro  em  A r «(tf  ro 
oppofitis  vero  fc&onibus  invertendo  & per  canv' 


SIT  ellipfis,  vel  oppofitx  fefliones,  ouirum 
diameter  A B,  centrum  r ; & per  T oucacur 
refla  A r B : dico  T A ipfi  r E ajquafcm  ellc. 

Ordinatim  enim  applicentur  A Z,  E H.  & quo- 
niam ut  reflangulum  B Z A ad  quadratum  cx  Z A 

\.  ita  cft  [ per  21. 

/ / huj.]  tranlvcriiim 
IX.  //  Litus  ad  reflum ; 

1 & ut  reflangu- 

\ / E lum  A H B ad  qua- 

7: ' , -.X'  - dramm  cx  HE,ira 

‘i  / latus  tranfvcrfum 

\ / ad  reflum : erit 

\/  [per  11.  y-3  ut 

jA/  reflangulum  BZA 

/1  ad  quadratum  cx 

\ Z A,  ita  rcftangu- 

l lumAHBadqua- 

| dratum  cx  H E ; 

f — -i.A  & permutando 

A/  |\  [per !«.«.]  ut 

/ l \ reflangulum  BZA 

/j  ^X^l  \ ad  rcflangidum 

\ AHB  itaquadra- 

t tum  cx  a Z ad 

quadratum  cx  H E.  ut  autem  quadratum  cx  A z 
ad  ouadratum  cx  E H ita  [ per  4.  5e  22  .6.  ] 
quadrarum  ex  Z r ad  quadratum  ex  r H : ergo 
permutando,  ut  reflangulum  B 7.  A ad  quailra- 
rum  cx  TZ  ita  reflangulum  AHB  ad  quadra- 
tum ex  r H.  'ut  igitur  (in  ellipfi  compooendo^n 
crfioocm  rationis)  quadratum  cx  Af  ad  quadratum 
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ex  r Z-Jta quadratum  ex  B r ad  ouadrutum  cx  r H ; an  r Z ktc*  to  «n  B r re  am  rtf.  mw 
quadratam  autem  ex  A r aquale  cft  auadrato  ex  T'0  dm  AT  r»  <wro  r B-  tm  i&t  xeq  fw 
r B : ergo  & quadratum  cx  Z r quadrato  ex  TH  ^ ZI*  ri  <w»  T H'  i*  ajM»  «i  Z r rn  r H.  *a/ 
«quale  mt : icfctrcoque  Z r ipu  r H «quaLj.  & «jAZ,HE-  «/«'««m  at 

cum  A Z,  H B inter  {e  fint  parallelae,  neccfle  cft  „ cr  ~ 

(per  4.1.]  a r ipll  r R aequalem  cfle.  rE* 


EUTOCIUS. 

» Ut  igitur  in  ellipfi  componendo,  in  oppofitis  * ile  Zft  c9n  f mufcm,  r 

tero  invertendo  & per  converfioncm  rationis.]  dvvxtquiur  cudomhiv  k cuctej^w-p.  ] E*  iM 
In  ellipfi  quidem  ita  diconua.  quoniam  ut  re&angu-  ^ ipljo».  ittji  l&ir  in  vi  vsi  A Z B 

cgff  ts  Jla*  A Z nw  75  vm'  A H B «jj(  nlii  HE, 
it  /i  ii  ini  A Z «£**  7»  i«  Z I*  ii»(  tl  iti  H E 
«£/r  ?i  icr*  H T'  A’  *rs  «f«  »*  7«  ivi  A Z B «e»*  t5 
ini  Z T iro*  7»  Jni 
A H B «£?'*  ii  in 
H T,  it|  w$trv  it 
7»  vos  A Z B uit» 
¥ ini  Z T «ei*  tS 
iniZr.  7*71«»  7i 
iri  AT  «c«*  ri 
ivi  ZT'  i^AB 

TfTpmu  «V  ^ fcw 

introi  7*  T.  *»*  jj  «<’/- 

MUii  71  Z'  irae 

7«  nWs  A H B U17» 
¥ «Uro  HT  «£**  ri 
ini  H T • 7»7irtr 
7«  «Uri  T B «ei*  n 
ini  H I"  xj  'tttU- 
it  to  i»i  A T 
^*0f  T*  ini  I"  B I- 
7 m 7»  ini  Z f npo* 
70  ini  H T.  Ini  /t 
T imluiu.V*»’>  »7*1 
%bt  it  7*  ■un»  B Z A ttg}t  ri  in*  Z T *nt  ri  \ai 
AHB  Ttff  Ti  ini  TH‘  itimKir  it  ni  ini  ZT 
n£ff  -ri  vo»  B Z A in»  t*  ini  H T «fi*  Ti  v>n 
AHB,  mu  inxjjrisJarTJ  it  T»  ini  Z T ne**  ni  in* 
r A «*•*  T*  ini  H r «e**  Ti  in*  T B.  wlSiwc  yi)i 
■ AB  7»Tf*»7«  Jljp  x*tA  7i  r.  *,  Ttf-JWmu  1 Z A, 
19  t)  v«t  B Z A f**7»  r»  ini  A T in»  1$  ini  T Z* 
in  Ti  ino  T Z T*  ijr  B Z A W ini  A T. 

9 vxi*  «tpm*  7*  i*«!fi  |»*n. 


Ium  A z B ad  quadratum  ex  A z ita  dl  rc&tngulum 
A H ■ ad  quadratum  n he,  ut  autem  quadrarum  cx 
A z ad  quadratum  ex  z r ita  quadratum  ex  H E ad  qua- 
dratum cx  H r j erit  igitur  ex  xquali  [ per  aa.  5.  J ut 
re&angulum  AZB 
ad  quadratum  ex 
ET  ita  re&angu- 
lum  A H B ad  qua- 
dratum cx  H r,  & 
componendo  ut 
re&angulum  A z B 
una  cum  quadrato 
ex  z r ad  quadra- 
tum ex  2 r^hoc  eft 
[per  f . a 1 quadra- 
turo ex  AT  ad  qui- 
dratum  cx  z r (et- 
enim redit  A e fe- 
ci tur  in  partes  sc- 
quaks  ad  pundium 
r at  io  partes  ituC- 
qual « ad  z)  ita 
redlangulum  A H B 
una  cum  quadrato 
ex  H r ad  quxdra- 
tum  ex  HI';  hoc 
eft,  propter  ean- 
dem caulam,  qua- 
dratum ex  «r  ad 

StdratumcxH  r.  & [per  itf.f.]  permutindo  ut  qua- 
tum  cx  Ar  ad  quadratum  ex  TB  ita  quadratum  ex  Z r 
ad  quadratum  ex  H r.  At  vero  in  fcdiionibus  oppofitis : 
quoniam  eft  ut  redbngdum  B z A ad  quadratum  ex  z r 
ia  redbngulum  A H B ad  quadratum  cx  H r j erit  in- 
vertendo ut  quadratum  ex  z r ad  redbngulum  B z A 
ita  quadratum  ex  Kr  ad  redhnguLum  ah  b,  & per 
conmikmcm  rationis,  ut  quadratum  ex  Z r id  qua- 
dratum cx  T A ita  quadratum  cx  H r ad  quadratum  ex 
r B.  nam  cum  linea  A B tutarum  fecetur  in  r,  atque 
ei  adjidaturZA,  erit  [per  6.  1.]  re&angulum  bza 


una  cum  quadrato  ex  AT  aequale  quidrato  ex  TZ:  quare  quadratum  ex  r Z fuperat  reftangulum  BZ  a ipfo 
quadrato  ex  A r.  pulchre  igitur  di&um  eft  fequi  illud  per  cooverGonem  ratkxiLi. 


Prop.  XXXI.  77«or. 

Si  in  tranfverfo  figurae  latere  hyperbo- 
lae fumatur  aliquod  pundium  , non 
minorem  ablcindens  ad  verticem  fe- 
diionis  quam  fit  dimidia  tranfverfi 
lateris  figurae,  & ab  ipfo  dudta  redfca 
fe&ioni  occurrat:  fi  producatur  ca- 
det intra  fedtionem,  verfus  ulteriora 
ejus. 


n POTA  212  A*'. 

E ft»  vw»fCoA>ij  •?  7th<t'^ai  rrAtufcU  5* 

ti  o^iior,  foi  tAx-flata.  iatAa^ox- 
»0»  1 Tn  XOf  wp*  -T1  TZjAHS  XfUffUOi  'TVf 
rr\Aym  ? i**h(s  TAdJfxj^  krt  austi  <&&a- 
m9*l  tiStut,  fOCff  tb pkb4  i «O-jeC A«- 

5t«ra  inis  TtvnWxj  -?  ro tutm  tTra- 
/aW  M*f*  $ TOpJf. 


SIT  hypcrbola  , cujus  diameter  AB;  & in 
ipfa  fumatur  pun&um  aliquod  r,  non  mi- 
norem ablcindens  rcdUm  r B,  quam  fit  ipftus  A B 
dimidia ; & occurrat  fedtioni  quxvis  rcdla  r & : 
dico  r A produdlam  intra  fc&tonera  cadere. 


"C* ITfl  VTn{>Gc\>!  *s  iutfiUlfif  i A B^t 

it  curvfr  m tt  ri  T,  fU)  (A®t lenit  >ivs- 
Xaft, Caser  r TB^ lyaitrfW  f A t^tarr^tTC» 

Ttf  f v&f  tiu/  77 ftlw'  Asyai  vn  «j  r A 6*C- 
CxA^uVn  c 0TK  TttTttTBf  f Ttfuif, 
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Ei  $ fuiMtm,  sx7if  wnftrfii  r?e  7 ?pjr, 
jj  r A E,  >tfty  ^ ivxfirrcf  oyw<x  7*  E 7jtk- 
y,u.W  «j  EH,  x*f  ij  A0.  xoy  tru 

i»?  ? Ar  ni  TB  *yq  ix«  ro 
EH  «Of  ra  >ct*  AO  ^«^ew  Af?«r  %•** 
ra  ier*  Z H ■»£?*  ra  icra  A6,  5 «r  ra  iar* 

E H T7t?f  ra  ict»  A 0 Orate  ra  2kt®  H T «£?f 
ra  >ira  r 0 , ajat  ra 
E H ©^'«oiAai-  waq 17 
A 0.  ok  ro  Xsn  Z H 
•soe  ra  Xn  A 0 tt- 
t ve  to  \jasa  AiIB  «t?>  A 
TOVd»»  A0B,  2l&  vtr 
rculw • 71  *£*  icr»  H r 
«£?f  ra  Xtts  0T  ^*«- 
£cwt  Aa^aa  S£«  ra 
Oot  A H B «Csf  re  uw 
A 0 B'  CM<t>Ka  \ clujl  ra 
an  TH  W5(  to  \jai 

A H B ptt?n*  Xayvt  ix*i  >hnp  TO  ctn  r 0 sroe 
to  Ozro  A 0 B.  * JleAorn  tb  en  r B «£*f 
to  Oot»  A H B pu£na  \eyw  *£«  n-*V  re  axa 
TB  «tpr  ra  \0art  A0B'  'rnnp  aJutiarai.  tpc 
a?p  if  T A E curae  mrttrat  t*  repite  , ctrce 
i&t’  i r Ore,  * aw  m r c&r  i5  AT 

«tytriafr  paAsm  crroe  •xiTttixf,  txuji)  £ 

i TA  cn-cf  mreiretf. 


L I B.  I.  y7 

Si  enim  fieri  poteft,  cadar  extra  legionem,  ut 
r A E ; & i quovis  puniio  E ordinatira  applicetur 
E H,  itemque  ipfa  A e.  fit  attrem  primum  linea 
A r xqiulis  r B.  & quoniam  [per  8.y .]  quadra- 
rum  ex  t H ad  quadratum  ex  a 0 majorem  ratio* 
nem  habet  quain  quadratum  ex  ZH  ad  quadratum 
cx  a & ut  quadratum  cx  E h ad  quadratum 
cxAO  ita  [per  4.  & 22.  6.  I quadratum  ex 
H r a<f  quadratum  cx 
r © ; propterca  quod  E HI 
ipfi  A <-j  Gc  juranda.  ut 
vero  [per  I2.huj.)  qua- 
dratum ex  Z H ad  qua- 
dratum cx  A 0 ita  rrd- 
imgulum  A H B ad  redt- 
angulumA©B,  propter 
fedtionem  : quad-atutn 
igitur  ex  (1  r ad  quadra- 
tum cx  0 r rarinnem  ma- 
jorem habet  quam  rc- 
dbngulum  AIIB  ad  rc- 
dbngubm  A 0 B : & 
permutando , quadratum  cx  r H ad  rcdbngulum 
A H H habet  majorem  rationem,  quam  quadratum 
cx  r 0 ad  redbngulum  A 0 B.  - ergo  dividendo, 
quadratum  cx  r B ad  redbngulum  A n B majorem 
habet  rationem  quam  quadratum  ex  r B ad  redi- 
anguium  A 0 B : quod  f per  S.f.J  fieri  non  potrfl  : 
igitur  linea  r A E non  cadet  extra  fedlioncrn  : qua- 
re intra  cadet  : & idcirco  quae  ab  aliquo  punito 
redx  A r ad  fedtionem  ducimr,  inulto  magis  ca- 
det intra,  quoniam  & r A intra  cadit» 


E U T O C I U S. 


‘AitAsVttaaat,  7**50  T B 73 &e  re  vn  AIIB  pti- 
£a*  Aajav  tyd  r,xip  racim  r B «Or  ra  vii  A0B-] 
fimi  yia  J A B -n/Jrrm  <*7»‘  ri  T,  mu 

'jjrimj  aurf  » BH,  Ts  vare  A H B /147«  ri  iri  T B 
W V 1«  T H'  in  7J  «7»  T H 7«  \5»i  A H B 
iaf  i'/<i  tJ  iri  T B.  A 7 iui  ai.rjjj  eujj tu  *«t  70 
iri  r 0 r iri  A 0 B nf  ixa  T B.  «1  •fOvr 

**pmu  7»  Jlit.itn. 


4 fergo  dividcndo.qiudratum  cx  r B ad  reflan- 
gulum  Ali  B majorem  habet  rationem  ,qu;im  qua- 
dratum cx  r B ad  redbngulum  A 0 B.  j Quom  im 
enim  redh  linea  A B bifariim  fecamr  in  r,  & ipu  ad- 
jicit-ir  iinca  ii  h,  rcdtangulum  A H B una  tum  quadiato 
ex  r B [ per  6.  X. } aequale  clt  quadrato  ex  r il : ergo 
quadruum  ex  r H Jiipcrai  reil  ingulutn  A It  B quadrato 
cx  ra.  & propter  eandem  t aulam  quadratum  cx  10 
fuperat  redtangulum  A » B ipfo  quadrato  cx  r u.  recte 
igiiur  dixit  dividendo  il.ud  condudi. 


n POTA  21 2 \C. 

Eav  x»*V  ‘np*i  •?  JUJfwpiw  «uSiut  T1- 

my^V«t  r^Ttr/ptiliM  -r  70- 

pns,  t)  us  t pnaQj  to7tot  tms  t\  juitv  rof<n« 
*,  •?  tuSticts  'trn^cL  tumuit  V xapt/aTnmTroq. 

"C1  S T n kmm  nui)  ‘a&npn  q KAAx,t<V>I  tAx- 
Ca Aq,  »jf  U^puT^ae  j AB,  j V A crgjji 
irmyp&t-ue  KwmyiJ&t,**  ny&a  «j  A r*  m /jbp  in 
q A T carrf  ttttIh  r£  rap^e,  Si&tvty.  xiyu  ii)  vn 
W T«r  ptvtry  Tvm  rv  A V tuS-ttcte  KSH  $ 1*- 
pifr  mpcL  it  mtptpxiTHTcq- 

Ei  y5  SuuMtiv,  7Mjiip7TrMir&  ue  q A A,  XjH- 
M u tnjpiitf  tx  <unr$  7 vyp  ro  A,  x,  rrm- 
yfiitue  iMTKzB-ea  q A E,  5 k«  **p  lui  ° tutat f) 
04  jMw*Ys,u.fy«f  Trmyp^uue  q A 7.  w ixti  ro 
ier»  A E «CPff  ra  'Ocn  t A puncta  A eyer  f yjt  fmp 


P R o P.  XXXII.  Unor. 

Si  per  verticem  le&ionis  coni  redta  li-: 
nea  ordinatim  applicata:  parallela  du- 
catur, fc&ionem  continget:  & in  lo- 
cum, qui  inter  coni  fcdioncm  & re- 
dtain  interj  icitur, altera  re<3a  non  cadet. 

SIT  coni  feilio  prius  parabsda,  cujus  diame- 
ter AB;  & A pumilo  A ducatur  A r ordi- 
natim applicat*  parallela  : cadet  A r extra  fe- 
flionem,  quod  [ad  1 7-huj.j  fupra  tk-monll ratum 
clt.  dico  in  locum,  qui  inter  AT  fle  lcdtio- 
nem  interjicitur,  alteram  rciibm  non  cadere. 

Svcnim  fieri  potcll,  cadat,  ut  A A;  fuma- 
turque  in  ipfa  quodvis  pun&um  A ; & ordi fu- 
tim applicetur  a E.  fit  autem  A Z,  juxta  quam 
poflunt  qur  1 fi^lionc  ordinarim  ducuntur.  6c 

3uoniam  [per  8.  5.]  quadratum  cx  o E ad  qua- 
ratum  ex  E A majorem  rationem  habet  quam 
P quadratum 
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quadratum  cx  HE  ad  quadratum  ex  EA,  cftque 
[ per  1 1,  huj.  ] quadratum  cx  H E aequale  rc&an- 
gulo  Z A E : qua- 
dratum igitur  cx  ^ * 

A E ad  quadratum  r 

cx  E A maiorem  ra-  y'  © . 

tionemhabcrquam  / Sjs^ 

rc&angulum  Z A E / 

ad  quadratum  cx  / 

EA;  hoc  cft  [per  / 

i.  A.]  quam  /.  A ad  / 

A E.  itaque  fiat  ut  / £ 

quadratum  ex  A E 
ad  quadratum  ex 
t Alie  ZA  ad  A©: 

& per  o ducatur  ©AK  parallela  ipfi  EA.  quoniam 
igitur  eft  ut  quadratum  cx  A 6 ad  quadratum  cx 
EA  fic  ZA  ad  ipfam  AG^ioc  cft  [per  1.6.]  rc&angu- 
lum  Z A © ad  quadratum  ex  A© ; & ut  quadratum 
cx  A E ad  quadrarum  ex  E A ita  [per  4.  & 22.6.] 
quadratum  cx  K © ad  quadratum  cx  © A : red- 
angulo  autem  Z A©  xquale  eft  [per  XI.  huj.  ] 
quadratum  cx  © A : quare  ut  quaaratum  cx  K 0 
ad  quadratum  ex  © A fic  quadrarum  ex  A » ad 
quadratum  cx  © A : xqualis  cft  igitur  [per  I I.J.] 
linea  K © ipfi  © A ; quod  eft  abfurdum.  quocirca 
in  locum  inter  redam  lineam  A r & fcdionem 
altera  rr&a  linea  non  cadet. 

Verum  fit  fedio  hyperbola,?cl  cllipfis,  vel  cir- 
culi circumferentia,  cujus  diameter  AB,  & redutn 


to  >CT i HE  «©f  ro  "hon  EA,  r»  an  HE 
un  io  tu  \jzn  Z A E*  5 ro  tum  a e k fxt  si&s 
T»  aro  E A fiet- 
Xjna  hiysv  y- 
mp  to  uzxi  Z A E 
v&e  rb  a;x»  EA, 
ruris»  n Z A eres? 

^ A E-  xixoiqc&at  av 

\ to  axi  A E «for 

\ \\  ro  axi  E A Urus  y 

\ ZA  otsV  A0,  j 

^ 2}&  t£  © 

AyAes  7*,  E A 
y 0 A K.  tTH  Jr  to»  Ut  TO  axi  A E 'm&f 
to  aro  E A Urus  yZA  ‘XOf  A ©,  rimo  ro  -Js st» 
Z A 0 *©<■  ro  axi  A © ^ t?n>  /biV  roaxi  A E 
'B&S  ro  ax»  E A Urus  to  an  K 0 to  axi 
© A,  t«  J*  \jam  z A © «W  t*i  to  k*>  ©A’  iyi# 
u(  ag^  to  iiri  K © ■xocir  to  ibr»  0 A x- 
ros  rtf  >CTB  A 0 'SJCSf  ro  ix*  © A*  MJ1»  ei.»* 
jj  K©  TX  ©A,  exif  atrxir.  we  «r  rex 
fivnJrjj  rex#»  ^ AT  todwc  5 rqf  rtfJff  vnp& 
t£5-«a  nmptfMnrtrmf. 

Esu  Jy  y itfiy  ixifCoAy  »t  »1  xu- 

k\h  ■sSifipfvt.  ys  SlffUtog®*  i AB,  op3v& 


r a 


K 


figurs  latus  A Z ; jun&a  autem  B Z producatur ; & c?i  »j  AZ,  ^ y B Z 

i pundo  A ordinarim  applicatis  parallela  ducatur  » «xi  rtf  A -muyut>x<  xa-nryuW 

A r,  qu*  cnra  fcilioocm  cadet,  ut  [per  I7.huj.)  ; Ar  J„  i «tw  xhS«  r«  t^fc  <Ti- 
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«Jiixra'  7xyu  Jq  "vn  xcy  tif  r puneru  r:mt  f 
A T iCjtixi  * T?  Tiftiif  iliyt.  a sw^tt- 

«f  rttriq. 

Ei  yi  ^U0KTW  JUM^aSTsfira  iL<  >j  A A,  «,  «- 
»»  <»r/x«5i'  »7T  eturt)f  Ty^iv  rt  A,  ^ 71- 
wypwaff  «t  ai/ri  nctmr%&»  n AE,  *c,  tyi  78 
Etj  AZ  'jsr^./VwjAsf  jjg jiu  ;EM.  x,  Itu  ii  axi 
II E i ait  («IT»  A F-  M,  mim^cS-v  rui  dm  A E 
istv  ro  \jz79  A E X,  Xj  ddr\ fyjx&vm  ij  A X 7i- 
fitizu  ilui  ZM  xaT*  ro  2*  ?•  rj 

ZA  »-^5»  i E0,  2lgi  Jt  iT©  t»j 

A r 4 © A K.  tTrt  81»  ro  cLto  A E ut?  tfi  tu  diri 
A E X,  Ww  iit  >j  N E «CM*  E A ira*  q AE  ®£s* 
EA*  xaj  &*  <t£*  i;  N E '&tjc  F.  A,  ira*  ro  «t* 
A E «?W  t»  aTO  E A.  d)A  ic  fur  ij  X £ wfW 
£ A t/rut  ij  Z © fffic  0 A,  uf  $t  T9  am  A E 
wfOf  ro  ctOT  E A ttruc  ro  arra  K © wifir  ro 
«T3  0 A*  ut  d^p  i ( S0  sfsr  0 A *ra»f  ro 
otjK0  ?rfcf  rs  ««■e  ©A*  fintj  cl*ji  otetAi- 
ycv  irw  *,  K © t £ 0,  © A’  ro  «£«  «tj  0 K ii)» 
•fl  rai  ijsr  A0-.  Ki  Ji  K,  ro  dm  A O ro> 
xjsT9  A0:  imi»,  2&  tLu  Ttplw  t s aoa  <**» 
K © Jjai»  in  rw  cra*  0 A,  «rt^  dmiv.  Clhc  opjl 
«f  f p.|r<*£v  resw  nrn  AT  6^:*W  £ t5  nur{ 
tuta  *uS«a  xuptfimTurof. 

E U T O 

E»  lal  t 2***pu*7j  iv*  «fit;»  tJriSir,  Sn  • 

Ai  r «('-:■'»■  «fi  oTnlutfa»  t»{  71  u»r 

i*3*i»5*  5 7*  «r  ni»  $g i *?  ? iumAm  fjltit 
fufa-r  £h  T*f*t**r»  rtfuii  infypi  tWtiiuv. 

n.  Ut  pV  T!»  trnf  **juiI  »«ftiv5*,S  tj  ^utvaIo»  fC 

#j&r  x*uulul  SAr  in-rlr  Ipr  Ifiyiritr  ftfny>  f 
*J  c«i^i«W  A’  iurytril’  TIUI)  yO  iun  f mftlu 1 

Xf  *x  Sui  y>  p*f  liZitai  J^T « r aiiiS 

o»/i«!ii  wrcu  i/»xi^t7w»  MuyuU-i  ni 7*  r 3ia»- 

(■  umm  ir  uJ'i8mrl  i«i«f  ? irA»>ijiS7  10  ru»i- 

fi(*f  iiat+muir. 

n P O r A 2 I S Ay , 

Fa»  « <5^jtCoX*(  71  omiiaiy  Xf  a%  eurV 

Ti-my/A^vf  %7ti  t Zf&fjrrzot  jytTO^SS  *w. 
$wt,  % t»  '^mAapi^a.nfjdfiH  Itt  sm 
■?  hx^UTf^  'CJ-J5  T>r  XCfrj<p*  Tl^»  MO»  iV  fU- 

Sttas  iV  ai^a<  aJ-nw*  «tt- 

7oAn^/*j»  (nyuai  '£,r^<£yn)jjd^  n t<px~ 

4<Toq  T1  7504*. 

"P  L T 11  O^aCcZ.5  oid+urfec  ij  A B,  >t,  X*r- 
TiTxyfUi/of  ij  r A,  ^ rij  EA  wi»  JCiicS-a» 
*!  A E.  £ t7n^«o'x3-io  i AP  teyu  071  if  AT  cx- 
Ca^piui)  dxrtf  fwrimtf  f 7 »pjf. 

Ei  yao  ^owtr»,  orrop,  «f  i r Z, 

ijpy  TTmy/xtvus  k*i*ix&u  ij  H B.  imi  iirti  ro 
«■w  H B orfcj-  71  art  r A /xH^sva  hdyat 
ibt%f  » «*J  Z B «jcf  ro  an  r A , a^’  ut 
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oftcnfum  cft  : dico  in  locum,  qui  inter  lineam 
rectam  A r & (eclioncm  interjicitur,  alteram  rc- 
ilam  lineam  non  cadere. 

Cadat  enim,  fi  fieri  potefi,  ut  A A ; & in  ipfa  fu- 
matur quodvis  punflum  A,  i quo  A E ordinarim 
applicetur ; & per  E ducatur  EM  ipfi  A t parallela. 
& quoniam  [per  1 1 vel  1 j.huj.]  quadratum  cx  H E 
«quale  eft  rcibngulo  AEM ; fiat  redbngulum  A EX 
quadrato  cx  A E arqualc ; & junZLi  A N (ecet  'L  M 
in  pun&o  s, deinde  per  s ipfi  EA  parallela  duca- 
tur s 0,  Sc  per  O ducacur  © A k parallela  ipfi  A T. 
itaque  cum  quadratum  cx  a E squale  fit  re£bn- 
gulo  A E X,  erit  [ |>cr  17.  6.  ] ut  X E ad  E A iu 
* E ad  EA:  & idcirco  [per  cor.  io.<S.]  ut  linea 
N E ad  E A,  ita  quadratum  ex  A E ad  quadratum 
cx  E A.  (ed  [per  4.  «S.J  uc  N E ad  E A ita  S « ad 
0 A , & ut  quadratum  ex  A E ad  quadratum  cx 
F A ita  quadratum  cx  k o ad  quadratum  ex  0 a ; 
ut  igimr  se  ad  0 A fic  quadratum  cx  K o ad 
quadratum  ex  e A : ergo  [per  cor.  20.  6.]  K 0 
media  proportionalis  cli  inter  se,0  A : & pro- 
pterea  [per  1 7.tf.]  quadratum  cx  K0  squale  rcil- 
.1  ngulo  a © s.  cll  autem  [per  1 2.  vet  1 j.huj.]  8c 
qu.idratum  ex  A o rc^angulo  A os  squale,  pro- 
pter fedUoncm  : ergo  quadratum  cx  K 0 xqualc 
efl  quadrato  ex  © A ; quod  fieri  non  poteft.  in 
locum  igitur,  qui  cft  inter  AI*  & fe&ionem,  al- 
tera redb  non  cadet. 

CIUS. 

In  fcpeimodecimo  theoremate  fimpliciut  oftendit, 
rna.im,qitat  per  verticem  ducitur  ordinarim  applica: .e 
parallela,  kct  ionem  iplam  contingere,  hoc  autem  loco, 
id  quod  in  elementis  de  circu!o  tantum  demonltntur, 
uni verfede  omni  coni  It^tiuneoftendu  oportet  a» item 
fcifc,qund  & illic  dononllratum  ell.nullum  fortifle  fe- 
qui  at  :urdum,li  ponatur  linea  cutva  inter  Tectionem  & 
rottam  ccdcrc.  at  vero  ut  cadat  recta  linea  fieri  non 
porclt : fixibit  etenim  ipfa,  non  continget  fcditoncm  ) 
quon  am  du*  rc^hr  in  cotlern  ponQo  contingente* 
cfle  non  poflunt.  cum  su  em  hoc  theorema  multifo- 
rum dcmonl  t 'c-  ur  in  diven  u cd  ic  lonibuqnos  limphcio- 
rem  & mamtcftiorcm  demon ihauoncm  adicripfimus. 

Prop.  XXXIII.  Tbeor. 

Si  in  parabola  fumatur  aliquod  pun- 
dtum  , h.  quo  reda  linea  ad  diame- 
trum ordinatim  applicetur ; & ei,  qua; 
ab  ipfa  cx  diametro  ablcinditur  ad 
verticem,  aequalis  ponatur  in  dire- 
ctum ab  ejus  extremitate  : redta  li- 
nea, qux  i pundto  (ic  invento  ducitur 
ad  illud  quod  fumptum  fuerat,  fedtio- 
nein  continget. 

SI  T parabola,  cujus  diameter  & B ; & refla  T A 
ordinatim  applicetur,  & ipfi  E A squalis  po- 
natur A E,  & jungatur  A r : dico  A r produftam 
extra  fcflioneui  cadere. 

Si  enim  fieri  poteft,  cadat  Intra,  ut  TZ;  & 
H B ordinatim  applicatur.  & quoniam  [per  8.y .3 
quadratum  ex  H B ad  quadratum  ex  r A majo- 
rem rationem  habet  quam  quadratum  cx  Z B ad 
quadratum  cx  r A,  & [per  4.  & 22.  6.  ] ut 
quadratum 
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quadratum  cx  Z R ad  quadrarum  ex  r a ita  qua- 
dratum cx  B A ad  quadratum  cx  a a ; ut  autem 
quadratum  cx  H B ad  quadratum  cx  r A ita  [per 
20.  huj.]  linea  B E ad  A E ; ergo  B E ad  E A ma- 
jorem rationem  habet  quam  quadratum  cx  B A ad 
quadratum  ex  A A.  fca  [per  i.  <J.]  ut  B fi  ad  ea 
ita  rcftangulum  BEA  quater  fumprum  ad  redan- 
gulum  AEA  quater:  reftanguluro  igitur BBA  quater 
ad  rcdjngulum  AEA  quater 
majorem  habet  rationem 
quam  quadratum  cx  B A ad 
quadratum  cx  A a : & [per 
1 6.  f .]  permutando,  redan- 
gulum  BEA  quater  ad  qua- 
drarum ex  A B ma  jorem  ra- 
tionem habet  quam  retta ri- 
gidum AEA  quater  ad  qua- 
dratum ex  A A ; quod  neri 
minime  poteft:  nam  cum 
linea  A E ipfi  E A fu  arquali>, 
rcdjngulum  A F A quater 
fumptura  [per  4. 2.]  xqiulc 
eft  quadrato  ex  A A,  redan- 
guhim  vero  BFA  quater  fumptum  quadrato  ex 
B A eft  minui ; neque  enim  pundum  E iplam  A B 
bifariam  fecar.  igitur  AT  non  cadet  intra:  quare 
fc&iooctn  ipfam  contingat  ncccllc  eft. 


'StJjV  tj  ctm  A A,  vf  di  r>  &Z*  H B nfW  t* 
axi  T A irratf  «t  B E A E*  ij  B E Ofiji 
EA  put^avo  A tyjt  ri  an  BA  *fop 
to  <tw«  A A.  ti>A  uf  i B E £ A Xtos  ri 
7irf  sLXif  iu  BEA  irf9f  re  TiTfdxii  ■■jzsi  AEA* 
f£  rtf  TiTfMUi  opo  \jz3V  f B E A -arpes  ro  itrfd- 
Kif  vm  AEA  fuZjna  Asyof 
| A t%ti  tpnp  TO  03 1 B A Tfif  TO 

/ o3i  A A*  e opo  ra 

* TiTfttxtf  i-fl  BEA  Wfif  to 

a;ro  A B fMt^or*  Aoyn  tyy* 
*mp  to  ■nrfcuuf  {ni  AEA 
CTfyf  to  atre  A A.  oxtp 

i?»  oSmetm'  wjs  yS  io> jr 

T?f  A E r?  EA,  ro  7rTfet- 
xir  Ozro  AEA  r»  oxo>‘ 
A A i i»  tm.  TO  Si  TITfO- 
xtf  ime  BEA  t*  o-n  BA 
iri»  tAaorcv , Ttf  yap  A B 
ane  ki  ir/jLtofA ia  to  e arx  opo  »j 

AT  coreV  xr&t  Tfff  npjf’  i<po-£iia/  o^a. 


Trop.  XXXIV.  Tbeor. 

Si  in  hypcrbola , vel  cUipli.  vel  circuli 
circumferentia  fumatur  aliquod  pun- 
duoii  ab  eoque  reda  linea  ad  dia- 
metrum ordinatim  applicetur ; & quam 
rationem  habent  linea:  interjeda:  in- 
ter applicatam  & terminos  tranfverfi 
lateris  figura:,  eandem  habeant  inter 
fe  partes  lateris  tranfverfi,  ita  ut 
qua:  funt  ad  verticem  partes  fibi.ipfis 
refpondeant:  reda  linea,  conjungens 
pundum  quod  in  tranfvcrfo  latere 
/umicur  & pundum  quod  elt  in  fe- 
dione,  fed  ionem  ipfam  continget. 

SIT  hypcrbola,  vel  ellipfis,  rei  circuli  cir- 
cumferentia, cujus  diameter  AE;  fiumatur- 
que  aliquod  pundum  io  fcdionc,  quod  fit  r ; 
& ab  eo  r A ordinatim  applicetur ; fiat  au- 
tem ut  B A ad  A A fic  B E ad  EA;  & junga- 
tur ET:  dico  lineam  TE  fcdioncm  contin- 
gi; 

Si  enim  fieri  poteft , fecet , ut  E r Z : & 
fiimpto  in  ca  aliquo  pundo  l ordinarim  ap- 
plicetur H Z O ; per  pundj  vero  A,  B ducan- 
tur A A,  BK  ipfi  Er  parallelae:  & jundxAr, 
BT,  HT  ad  punda  K,  E,  M producantur,  ita- 
que quoniam  ut  B A ad  o A ita  eft  B E ad  EA; 
Sc  ut  BA  ad  A A fic  [per  4.  6.  j BK  ad  AN; 
ut  autem  B E ad  a E ita  [per  2.  6.]  BT  ad  rs, 
hoc  eft  [per  4.  6 ] B K ad  HN:  erit  ut  B K ad 
A N ira  B K ad  N 2.  aqualis  eft  igitur  [per  9.  y.J 
A N ipfi  Ni:  ' & propterea  [per  J.2.J  redangu- 
lum  A N 2 majus  eft  rcdangulo  A OS:  quare 
[per  16.  i.]  linea  N 2 ad  s o majorem  habet  ra- 


n POTA  212  A/. 

Eof&i  unSfCoA**  « $ xwtAV  “Tffitpt- 

fUOt  71  otfJMW,  Xf  vk  eu, t5  iytm^9 $ 

raSSat  'Qx  r TVntypiktaf,  x,  ‘0* 

A cryn  oA\j»A«<  0 u i-wi^iio/a- 

»tq  '^joo  £ 'Q&i  Tws  irt&un 

«£  7rA«t>«t<  ? uS\tf  'xA&tyn,  t5tw  to 
TfuytaTO  ^ 7TKa-yuu,  -7i^tvfist  ofuAeyx 

to  ry  xtyyy»  i ttj  '£fa 

TiAoyvu  'jthiSjpoi  Anpjti  orfuuo  t,  n ’&} 
t1  Tw&Gtitj&ynVtn-  t1  Ttfoif. 

ST3  vzrttGcAif,  ij  i}  kCkAh 

•*-'  <pip**o,  ijf  2^*£Tfcr  »j  A B,  <C  f*A.n$$v  Tt 
rruHC/  (Jm  f ttpwfi  TO  r,  d oxt  V V 7rwy1MV«C 
ry&iL'  n r A,  xaj  iwmrdsw  Uf  tf  B A orfcr  A A 
ifruf  *j  B E EA,  x,  »j  ET’  A iytt 

iril  ^ r E ifywftiTUf  7*  T>u*i . 

£*  y5  SuvctTcv,  TifMtTU  u(  ij  ET  Z,  5 
71  Ctlftiiov  «r  eurtijf  to  Z,  £ irocyfutuj 
V H Z QtKjijX&ixxt*  Sto  r A,  B Tp  E T 
^AA,BK,j  dTT^Syyfieimj  flj  A T,  B T,  H T C#e- 
CcCAiro9-««j»  cJ^j  «t  K,  Z,  M cy,uMO.  k,  ijrti  ij» 
uf  i B A ST fOf  A A HTUt  K B E E A,  oXA  Vf 
•:  B A A A itTOK  *j  BK  Trpif  A N,  uf  Si  ^ 
B E vpt  A E irrwr  fi  BT  Trplf  T I,  rxiim  ^ B K 
or^if  Z N’  uf  <t£ct  *l  B K xecf  A N irwf  i B K 
N Z’  trt)  a»<t  iwijANT?N2,1ro  opo  miANa 
piitCfi*  Ki  fvw  AOi*  i N 2 oso  xpk  2 O ptd- 


Digitized  by  Google 


CONICOR 

A iy*  *X*  V*V  ioA  wfer  A N.  aJh  m 
n N2  Tfk  SO,  tfra*  ^RB  rpor  BM'  »f  K» 
*£jr  irfW  B M fif t^cva.  Aojor  faf  >}  O A 
wfor  AN’  ri  afjt  Oars  K B,  A N io 

rev  \jas»  MD,  AO*  «V*  to  UWP  KB,  AN 
*tW  t\  itfri  TE  fiet^ma  Koym  tjjs  tjrif  ri 
vjwi  M B,  A O *?if  ro  iiri  TE.  aJA.  »T 
yuV  r o tjax*  K B,  A N *?W  ro  r E irate 
ro  Garo  B A A «fW  ro  A E , Afa»  ri» 
afUtorvfTM  ro»  BKA,  ET  A,  ANA  rfjyurui' 
*K  /i  ro  \jsn  MB,  AO  «Cof  ro  icn  r E ar- 
ra* «o  ri  \jtri  BHA  «fW  ro  im  HI*  ro 
«€?  Gzb»  B A A «fW  t»  icr»  A E potiona  Aa- 
>«  ^ GaW  BHA  TfW  r»  iori  H E1 
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tionem  quam  O A ad  A N.  fed  [per  4.  6.]  ut  N a 
ad  3 o it  a K B ad  B M : ergo  K B ad  B M majorem 
rationem  habet  quam  OA  ad  AN  : idcoque  [per 
irf.d.J  rc&angulum  quod  fit  fub  E B,  A N majus  eft 
eo  quod  fit  fub  BM/  O:  fcquicur  igitur  [per  p.y.] 
rc&angultun  fub  K B,  A N ad  quadratum  cx  r B 
majorem  rationem  habere  quam  redangulum 
fub  MB,  A o ad  quadrarum  cx  r E.  * at  ro- 
ro [per  ‘Pappi  Icm.  y.J  ut  redangulum  fub  E B» 
A N ad  quadratum  ex  r H,fic  redangulum  b A A ad 
quadratum  cx  a E, propter  fimilitudinem  triangn- 
lorum  BKA,  ET  A,  ANA;  &ut  redangulum  lub 
M B,  A o ad  quadratum  cx  r E,  fic  redangulum 
B H A ad  quadratum  ex  H E : ergo  B A A redan- 
gulum  ad  quadratum  cx  A E maiorem  rationem 
habet  quam  redangulum  B H A ad  quadratum  cx 


c*<*aGd;  ri  Ga n B A A rpe  ri  Gart 
BHA  fufyt*  X&ym  txf*  ro  om  A E Tfof 
ro  «u»  EH.  tOA  a*  & ro  Gwt  B A A vjof 
to  Ga re  A H B irur  ro  ««•  r a *?W  ro  >«i 
H 0'  itf  Sl  ro  (ta>  A E T for  to  «m»  EH  i- 
rox  ri  «to  r A rrfOf  ro  *ro  ZM'  «w  to 
«to  r A cLfjt  vp*  to  mi  011  fuS^ofct  Aa- 
ytf  rxfi  r*tf  ro  an  TA  tt/cc  ro  «ro  ZH' 
tAooro»  o& t it»  i 0H  W ZH,  **if  it* 
mJiLurnv.  CM.  iyt  t j ET  ilw  tiuIw' 

i iftofltnq  «tp». 

EUTO 

Am  Oniron,  *7T  » T A wrr>A»  Si  i6s  aff/uifir, 
ttopt  4 <dfCoit  -M r A B,  A A ieiQtm,  fiu>  B A »■»■ 
Kipmitu  oo»-'A»nw  T^aSrac  tit  ♦ r B A.  A A aBj*»'  Si 
AI  W eoi  m w^tai  AuftfMc  ar^MOjr  , tAo' 

B A lifUM  Hf  mc^w  Atjor  «ii  w B A,  A A,  &»- 
{ojoir  iuaf  «ocii  wiir  Bi,  EA'  «A>  >«f 


H E;  & permutando  [per  16.  y.  ] redangulum 
B A A ad  redangulum  BHA  majorem  habet  ratio- 
nem quam  quadratum  ex  A E ad  quadratum  ex 
E H.  fcd  [per  21.  huj.]  ut  redangulum  B A A ad 
ipfum  A H £ ita  quadratum  ex  r A ad  quadratum 
ex  H O , & fper  4.  & 22.  6 .]  ut  quadratum  ex 
a E ad  quadratum  ex  E H fic  quadratum  ex  r A 
ad  quadratum  cx  Z H : quadratum  igitur  cx  r A 
ad  quadratum  ex  © H majorem  rationem  habet 
am  quadrarum  ex  r a ad  quadratum  ex  ZH  : 
idcirco  [per  p.y.]  0 H minor  eft  ipfa  H l ; qnod 
fieri  non  poteft.  igitur  B r fcdionero  non  fecat : 
quare  fcdionem  ipfam  contingat  ncceifc  eft. 

CIUS. 

Sciendum  cft  r A,  qu*  ad  diametrum  ordinarim  ap- 
plicatur, in  hyperbola  quidem  terminare  linea»  A 0, 
A A,  cadent  extra  iptam  B a,  qux  in  ratione  tinearum 
■ A,  A A focari  debet : mdlipb  vero  At  circuli  circum- 
ferentia contrarium  evenit,  nam  cum  fecet  ipfam  ba, 
necefle  eft  ut  inquiram»  » »,  e A in  determina»  ri- 
tiooc,  in  qua  ridclicee  funt  B a,  a a.  neque  enim  diffi- 

a /«“■ 
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dleeft  data  ratione  aequalem  ipfi  exhibere.  fcd  fic  il- 
Jud  fare  o portet  ,in  unaquaque  fc&ianc  du«  delcnpao- 
neaefle,  nempe  pondo  2 vel  intra  r vel  extra  Uimpco, 
iu  uc  omne*  cafus  fex  fint.  utitur  autem  duobua  lcm- 
matibu»  qu*  noa  dcmcep*  coofaibemus. 

Et  propterea  rcQangulum  ANS  majus  clt 
rc£br,gulo  AOZ:  quare  linea  N®  ad  SO  ma- 
jorem rationem  habet  quam  O A ad  A N.]  Quo- 
niam enim  rc&angulum  AN*  reflanguk)  A o a majua 
cft,  fut  rettanguio  ani  aquale  redangulum  quod 
fub  ipfa  a o fie  alia  quapiam, 

videlicet  sn,  contineatur,  quae  5 0 

quidem  major  erit  quam  a 0 : 1 ' 

cft  igitur  [per  16  6 ] ut  O A 
ad  AN  fic  NI  ad  S n.  fed  [perSf  ] Ni  ad  io  ma- 
jorem rationem  habet  quam  ad  *H:  ergo  aO  ad 
an  minorem  habet  rationem  quam  N * ad  *o. 

Sed  & hujua  convertum  etiam  conftat.  fi  * N ad  * O 
maiorem  rationem  habeat  quam  o A ad  A N,  & re- 
dangulum  anh  majua  effc  redangulo  aox.  fiat 
enim  ut  o a ad  an  ita  N*  ad  aliam  majorem  ipu 
* O , videlicet  ad  * n : qvare  redanguluro  AN*  *- 
quale  eft  rrdangulo  quod  fub  A o,  s tl  continetur : 
re&angulum  igitur  an*  rcdangulo  A O * majus  erit. 

* At  vero  ut  redangulum  lub  K B,  A N ad  qua- 
dratum e*  E r/ic  rcdbngukun  B A A ad  quadratum 
ex  EA.l  Quoniam  igitur  ob  rcdhi  A N,E  r,  K * paral- 
lelas, ut  A N ad  Er  ita  ell  [per  J a A ad  a e i 

ut  autem  Er  ad  JiB  ita  EAad  AB:  quare  ex  xqinh 
utANtdEBiraAAadAB,  Ut  propterea  [per  1.6.J 
ut  quadratum  ex  a N ad  rc&anguluin  iub  ah,«,  iu 


I PERGzEl 

xJyr  unf  mtitmAu.  t*  t&TW  i Anu,  lll 

iffnt  -nfJjM  vt «*/<*»  ? t «afui*  • iw- 
Tr;ttT  T tMt&tntun,  * i&nif»’  <**  W»  tmati  *?«*- 
n»  y^rru  fi  tou+uun  «a*  X&M* 

* Mh cifO.  TO \jm  ANS  tS yxi  A O S*  q 
NS  20  fuZjact  i OA 

irpef  A N.]  Ev*i  ii  \m  A N,  N * «2»«  T 

•iai  A CS  03,  jrriA»  -n!  x*i  A N,  N S "»w  f*  v»» 
ij  AO  u>  JoXiv  vroi  ikSII, 
N A Snr  *s*i  f MO-  apr  if* 

1 ' ■ * ii  i O A «d<  A N «7»t  1 N X 

XH  • Ji  N2*d»  *o 

xbyrt  »X»*  »s"C «d*  ¥ E IT  AO  «f« «d* 
A N blH* r*  Y*  »X“  ■ N * **  3 

Q-ui&r  futuri  iiixuHr,  Sj»,  *£  r » 5 N nflt  S O 
i xiryt*  ix»  «vq  i O A m&f  AN,  ii^\m  S N» 
N A R»  T <m  AO*.  yrtS»  $J*  «OA  or»r 
A N r7«f  1 N 3 tot  fuStr*  fkxtrhrt  iSr  E O.  «r  itui 
gn-  iJ  i{<  vai  NS,  NA  in»  R»  ri  AO, 
S n-  p«Va»  S5«  ri  xmi  3 N,  N A T ua»  A 0.0  S.  ^ 
N A M uf  f&P  TO  Oara  K B,  A N rfof  to  fari 
E T ifruf  ii  \j»a  B A A ” ^r*  E A.  3 Ew*l 
Ij,  ajf  t»  v^uAihir  aw  7»f  AN,  ET,  KB,  S?ir 
it  i AN  »^r  ET  rw  ■ A A ^ A ®*.  "* 

S ET  «fW  K B rn*r  ■ EA  «for  AB-  fi  'm  if» 
i,  i AN  miit  KZhmt  ■ A A «p«r  AB'  £ * 


auadratum  ex  A A ad  redanguluro  a A B fed  ut  qua- 
ntum ex  E r ad  quadratum  cx  a n ita  quadratum  ex 
EA  ad  quadratum  ex  A a : ergo  ex  aequali,  ut  quadra- 
tum cx  E r id  re&angulutn  lub  A N,  K B,  ita  quadra- 
tum ex  ea  ad  rcOangulum  A A B;  & invertendo,  ut 
reftangulura  fub  XB.  AN  ad  quadratum  ex  ET,  ita 
redUngulum  ba  a ad  quadratum  ex  E A. 

Prop.  XXXV.  7W. 

Si  parabolam  rcdla  linea  contingat,  con- 
veniens cum  diametro  extra  (e&io- 


Sf«i  -d  « AN  t»  A N,  K B,  Jr«r  ini  A A 
vjirnvfiAAE  ir  fi  r,  in  E T «fir  jiin  AN  3- 
imt  T»  if»  E A VfOf  T»  ini  A A'  fi  in  if*  it  ri  M 
E T t(*t  7»  W»  A N,  K B,  *r m 7»  id  E A ri  <*sn 
A AB-  ^ i/inttArr  it  7i  \mi  K B^  N »fi*  7»  in  ET, 
•t«  to  \mi  B A A »jw  rf  in  EA. 

nPOTASlS  At’ 

Eo.  afe&»Zs  Mia.  ifi-ilmij,  nam V- 

ca.  Vf  tyg+uTcet  oxtm  ,nit  Tvprc  i 
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r oj$m  tuSZa.  TTxnyf^pctt  '0n  tIuj 

S^ftn fot  ion  •?  fy&a- 

^»'®^T?,“ptAP«  ^ ■mp**, t? punt^b aj- 
tw  5)  •?  tpa^Jo^vwr  $ «i  ■?  fitm£u  -rirm 
£ <jm  rxf  TDftitj  *C6wi 

TOfX/iTTWNTlXf 


nem  : quae  i tadu  ad  diametrum  or- 
dinatim  applicatur,  abfeindet  ex  dia- 
metro ad  verticem  fedionis  redam 
aequalem  ei  quae  inter  ipiam  & con- 
timentem  interjicitur  i fic  in  locum 
qui  eft  inter  contingentem  fic  fc&io- 
nem  alia  reda  non  cadet. 


TC ST n -sr^jiSoA}  Jf  iwqmrps  * AB,  £ w- 
•L'  my_iSiiu(  at^ai  n ir,  Xj  ura 
•f  npfr  i AT'  Aiyw  071  ^ 

A H Ujj  i?i  r*i  H B. 

Ei  yS  ^uwtnr,  £r«  eutnf 
«4^,5  rr,  AH  mj  tui&v  n H E, 

£ Trnry/xWf  eur*0($6*  EZ,^ 
if  A Z'  i A Z 

ixCaAKo.aVn  mpmTtfj  ry  A r 

*<$*«•  wtji  aJuMtm,  y> 

tfttj  uAttut  m cu/nt  Ttpafp.  ix 

rtf»  ««W  ifW  q AHni  H B’ 

MJJ  «iM- 

A E T 11  /»j  'trtf  ttf  f fxtntnj 
rmv  ■f  7i  AT  ivfyctM  K&  T* 

71 futf  isJuucL  fud*M  Tnyttp- 
mrtntq. 

Ei  yiif  Suuant,  mftfiyn- 
7&r«  ^ r A , jtS  HA  mo» 

Xiic&u  >5  H E,  x,  TnttyufaK 
cainftai  i)  E Z-  *j  <*£$t 
5"  A c&i  r»  Z cJ^dCyvty44ir»| 

•£9*i<t  «pd-xltmi  # Ttfujt'  tx- 
i&t  cm.tx  Turtini 
ainif’  uf%  avfivtTfrmf  ni  A T, 
t&l  ivt-a  fl&Ma*  t$ «/  m currtt 
vri £gm,  iTnp  »7 ni».  CSX  etpet 
tif  r«r  fU-mfy  rrnv  $ 71  n/iiff  x,  A T By^wuef 
TO^»i7n  3-«ro|  iu3-iwt.  ■ 


IT  parabola,  cujus  diameter  AB;  ordina- 
rimque  applicetur  B r ; & fit  A r ledionem 
contingens : dico  A H ipG  H B 
«qualem  efle. 

Si  enim  fieri  noteft,  fit  in- 
aequalis ; & ipfi  A H aqua- 
lis ponatur  H E ; reda  au- 
rem E Z ordinarim  applice- 
tur ; & jungatur  A Z : cr- 

e»  Ii»  ii- H-l  f-*- 

dufta  conveniet  cum  AT; 
quod  fieri  non  poteft : dua- 
rum enim  redarum  i i dem  ter- 
mini edent,  non  ergo  ini- 
qua lis  eft  AH  ipfi  H B : quare 
neccdario  erit  «qualis. 

Rursus  dico  in  locum, 
qui  eft  inter  Ar  & ledionem, 
aliam  redam  lineam  non  ca- 
dere. 

Si  enim  fieri  podit  , ca- 
dar r A ; ipfiquc  H A «qua- 
lis ponatur  H E ; & E Z ordi- 
narim applicetur:  ergo  [per 
3J.  buj.  ] i pundo  A ad 
Z duda  reda  contingit  fe- 
dionem ; quare  produda  ex- 
tra ipfam  cadet : & prop ter- 
ra conventet  cum  a r,  erunr- 
que  duarum  redarum  i idem 
termini ; quod  eft  abfurdum. 
non  igitur  in  locum , qui  cfl  inter  ledionem  Sc 
AT,  alia  reda  cadet. 


riPOTASIS  Ac. 

Eoi  t^nfCoAi»,  ti  i xt/xAV  'ofeap tf**( 

i^tTSnrui  ti(  tuSiet,  (frjfnrvfaox  ttJ  TiAct- 
yuf.  ire* /Vs  TihA^a.,  *)  <up»i 

TtTTLy^os  ’fki  ^ Dy&tuTr^r  ««eq«s 

i uw»  epct^a^Jus  'B&* 

"V$  nifipm  -?  7 iXnyvui  'A fy/4L&-i  'ti&i  'Au* 
iJanAa^CvyW  \jai  t '&Zji 

HjS  imfu  'xi&.-n  rXi  Tthtu&f,  &tu s n 
\aLf4.Cet»<n&fiH  'slzre  t %ynryi&t'*s  'Q&s 
TnQf.n  $ •zngjt  tIuj  ikroAct^Cuo- 

fietho  i>iz3v  r xjt 'nryfurnf  'Btff  *np « 

‘Tigp.T r •?  7rhtv£?-i,  «7«  Ttts  ofioXoy^l  cuvt- 
ywi^y  ^ «f f fum£u  TO7T31  r epaxiifuDic 
Xf  $ VkcIw  TBpi*  tTl^t  eCflwt  V 


Prop.  XXXVI.  Tbm. 

Si  hyperbolam,  vel  ellipfim,  vel  circuli 
circumferentiam  contingat  quaedam 
reda  linea  conveniens  cum  tranfvcrlo 
figurae  latere,  fit  k tadu  reda  ad 
diametrum  ordinatim  applicetur : erit 
ut  roda,  quae  interjicitur  inter  con- 
tingentem fit  terminum  cranfverfi  la- 
teris ad  interjedam  inter  eandem  fit 
alterum  lateris  terminum , ita  quae 
eft  inter  ordinatim  applicatam  fit  ter- 
minum lateris  ad  eam  quae  eft  in- 
ter eandem  fic  alterum  terminum, 
adeo  ut  continuatas  inter  fe  fint  qua; 
fibi  ipfis  rcfpondcnt;  fit  in  locum, 
qui  inter  contingentem  fi t fcdioncm 
coni  interjicitur,  altera  reda  non 
cadet. 

SIT 
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SlT  hypcrbob , ve§  ettipfis,  tcI  circuli  cir- 
cumferenti*, cujus  diameter  AB;  reda  ve- 
ro continge»  fit  r A , & JE  ordinarim  appli- 
cetur : dico  utBEadSAficeflcBAadAA. 

Si  enim  non  eft  k» ; fit  nt  B a ad  a A fic 
»H  ad  H A,  & ordinarim  applicetur  H Z : ergo 
[ per  34.  huj.  ] quae  i pendo  A ad  Z ducitur 
reda  lediooem  continget,  & produda  conve- 
niet curo  ipfa  r A : quare  duarum  redarum  iidem 
termini  erunt ; quod  ell  abfurdum. 


I P E R G/E  I 

Eztci  OirtfS«x», 

QifHM,"  alflHrftf  i At,  ifMmf&iS 
KU  i r A,  ^itmytS/iust^nx^uirf  Aiy* 
initw  ixntE  «K  f.  A ira»  n » A «Of  A A. 

Ei  fJi  KW,  U""  «f  n 8 A ®df  A A irr«f  q 
BH  «9rHA,  i Tmcypa**  « H Z*  j 

Z?gc  ibri^A  [Sfc-nz]  Sfo&ynt&i  a i&i* 

^ rtf^f  wprt<r«-a» 

Vf  r A'  <JW  *w5-«**  w»  «uro»  -xityr*  KV, 
'tnp  irtm  t. 


Dico  etiam  in  locum,  qui  inter  fedionem 
& r A interjicitor,  nullam  redam  cadere. 

Si  enim  fieri  poteft,  cadat  r © ; & ut  B 0 
ad  e A ita  fiat  BH  ad  HA,  & HZ  ordina- 
rim applicetur  : junda  ergo  © Z , fi  produca- 
tur, [per  34.  huj.  ] conveniet  cum  ipla  er, 
atque  erunt  duarum  redarum  iidem  tcmjitu ; 
quod  fieri  non  poteft.  non  ergo  inter  fedio- 
nem  & r A altera  reda  cader. 


AEffl  on  pentK  t5  rapir  5 # T A fl&nuf 

x/iput  tu$»a.  mf*pTnr*rm<. 

Ei  yj  Siw&m,  'jntftp.Ttrjnvrct  Uf  i T 0,  «- 

■mfS-a  ctf  i B©  «W  ©A  Zro*  n BH 
HA,  K irmypturt  awz&i*  «i  H Z*  ij  afjt  >br»  V 
0 5*-n  z o 

evpTtrtT)  TT)  er-  £? unr  AfO.  ii^nun  TX  cumi  Tri- 
t «1»'  WW.  ®*V  oJwmtw. 

Trm  ^ 7»p»f  5 r A a^MteS 


Prop.  XXXVII.  7W. 

Si  reda  linea  hyperbolam  , rei  el- 
lipfim , vd  circuli  circumferentiam 
contingens  cum  diametro  conveniat, 
& & tadtu  ad  diametrum  rc&a  or- 
dinatnn  applicetur:  qua;  interjicitur 
inter  applicatam  & ce n erum  fodio- 
nis,  una  cum  interje&a  inter  con- 
tingentem & fodion»  centrum,  con- 
tinebit rcxdangulum  azquale  quadra- 
to r c&x  qu®  eft  ex  centro  fetdionis : 
fed  una  cum  ea,  qu®  inter  applica- 
tam & contingentem  interjicitur,  con- 
tinebit fpatium,  quod  ad  quadratum 
ordinatim  applicat®  eandem  rationem 
habet  quam  tranfycrfum  figur®  latus 
ad  re&um. 


npoTAXix 
Ea»  1 i «JxAV 
ti$ucL  ’6b|«uW  mirm&t  ry 
i *x*  $ «'* 

SkTfcy&m'  huSm* 

«v^s»  $ VTTfypW  'B&<  ««?•  ^ VB- 

$ itfxt- 

'dofj&K  «ro»  •sfea'- 

A*n«£o  T»tt  kjit •f*'™ 
'OOS  TB 

*?  xstTuyftV’»*  'trtfA.yum  « i 
VfoA&i  'B&f  ^ 

E £ T n 
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FlTll  vasipooA q,  1 Obcr^AC , tj  xwtA#  ©er* 
qc  2lgtptT{&  q A B»  £ i^^spVq 
q-gflw  q TA,  5 Jut-nj^S-a  itmyfuws  ij  TE,  *•»- 
T^fr  ^ «>r«  71  Z’  A*y«  071  i 07»  1*7  7»  TJZffB  A Z E 7X» 
>bra  Z B,  >£  &*  7»  uzni  A E Z ©Cjif  ro  >bra  ET*- 
ra*  q «oV  tib  ef&w. 

Eotm  y5  KfUTfltWf  q 

r A ©pfc,  J(£/  7117*- 
yu&us  XtfiqxiKf  q T E, 

«f  q A A ©Os  A B 
irr«f  q A E ©CPC  E B‘ 

Miv%rn«f«f{VAtf  w»-  A,  ^ , 

«LfxQmpf  q A A,  A B 

«0*  A B itruf  auvAfjL- 

(JkTttOf  q A E,  E B «rO>r 

E B,  £ T qytf.t&i&w  iw 

qftJffq-  C^i  I5  wTt^* 

CoArf  ipHfW.  oAa  ovvttfApfiipH  f*(V  f A E,  EB 
qf*d<m*  KwqZE,  ^ A B q Z B'  «i*  q Z E 
*?of  E B ara*  q Z B «fof  B A*  euafpnparn  Zpct, 
t*»  US  q E Z ■*? Of  Z B irro*  q Z B *?W  Z A*  «T» 
tL/xt  i*i  7T  'jzzi  E Z A re*  aTj  Z B.  *,  *r«  Kiy  iif  q 
Z E *•{«<■  E B ira»r  Z B t^W  B A,  ruritn  q A Z 
Wfof  A B-  q A Z Tfiof  Z E *r«f  q A B 

wsk  B E,  $ nu/fcrn  «f  q A E *■{<*  E Z irr«*  q 
A E *?W  E B’  «f*  TOwiAEBMfrruoiiZE  A. 
Ki  Ji  us  t*  L2-o  A E B «©f  t»  ibri  r E itruf  q 
«oV  T «f5w  ^ «f  eLfjt  Tfl  UOT  Z F,  A 
•sOi  i*  Aon  T E irr&if  q »C?f  ii»  o^Sutr. 

Eiri  /i  ^ ‘k  ? *w*A* 

i\\i  atKMfUpnifld  puv  T A A,  A B qpr«a  Ko 
q A Z,  Tqf  Jt  A B rpiTfUi  KJV  q Z B*  <Wf  <*£$*  q 
Z A «W  A B itTtvr  q Z B iTfof  B E*  eua^pt- 
\|/eu7>  ig$e  i-r»  wf  q A Z -sr^f  Z B irrus  q B Z 
irpW  Z E’  im  ofpc  igi  ro  A Z E tu  Abra  B Z. 
«*»u*  79  /Atv  uzro  A Z E Iw  igi  T«  Ozt»  A E Z 5 
r«  Aera  ZE,  r<  j Abra  B Z tw  igi  r«  \jzv*  A E B 


SI  T hypcrbob,  vel  cllipfi'  , vel  circuli  cir- 
cumferentia, cujus  diameter  AB;  ducatur- 
que  contingens  FA,  & TE  ordinatim  applice- 
tur ; centrum  autem  lic  ?- : dico  rcflangulum 
A Z E quadrato  ex  Z B xqualc  cfle  ; & ut  recUn- 
gulum  a E z ad  quadratum  cx  E r ita  tranlvcr- 
Ium  latus  ad  redum. 

Quoniam  enim  r a 

< contingit  (eilionem,  & 

ordinatio)  applicata  cft 
TE;  erit  [pCT  3tf.hu).] 
ur  a a ad  a B ita  A E 
E ad  e B : ergo  fper  18. 

-A, -v f ■ J componendo  , ut 

# X,.  \ utraque  A A , A B ad 

\\  A B ita  utraque  A B,  E B 

ad  L B ; & antecede rt- 
tium  dimidia.  In  hy- 
pcrlxjl  a quidem  in  hiuic 
modum  argutnenubi- 
mur.  fcd  utriufque  A B,  E B dimidia  eft  Z E, 
ipfius  autem  A B dimidia  Z B : ur  igitur  Z B ad 
EB  ita  7.  B ad  BA;  & f per  cor.  19,  y]  per 
converfionem  rationis  ur  E Z ad  Z B ita  Z B ad 
Z A : quare  [per  17.  <*.]  rc&angulum  i Z A qua- 
drato cx  Z B eft  aequale.  Et  quoniam  ut  Z R ad 
E B ira  Z B ad  B A , hoc  eft  A /-  ad  A B*;  erit  [per 
itf.  f.]  permutando  ut  A Z ad  Z E ita  a B ad  B B ; 
& fper  iS.  y.  ] componendo  ut  A B ad  EZ  ita 
A E ad  B B : ergo  [per  17.  d.]  redangulum  a BB 
sequalc  cft  rc&angulo  ZEa.  led  [per  2i.huj.J  ut 
reCiangulum  A E B ad  quadratum  r E ita  tranlver- 
fum  larus  ad  rciHum : ut  igitur  rc&angulum  ZEA 
ad  quadratum  r E ita  tranlverfum  latus  ad  rc&um. 

In  ellipfi  vero  , & circuli  circitmfercntia  hoc 
modo,  led  utriufque  A A,  A b dimidia  eft  a Z ; 
& ipfius  A B dimidia  Z B : ergo  ut  Z a ad  A B ira 
Z B ad  C E ; Si  [per  cor.  ip.y.J  per  comrerfionem 
rationis,  ut  a Z ad  Z B ita  B Z ad  Z E : rcdhngu- 
lum  igitur  a Z E [per  17.  tf.]  aequale  eft  quadraro 
cx  B Z.  At  vero  [ per  j.  2.J  rc£langulum  A Z B 
re61angulo  a E Z una  cum  quadrato  ex  Z Bell  x- 
quale  ; ik  [per  y.z.J  quadratum  cx  B Z aquale  c(! 


un*  tS  Z E.  W»  r<  »™  z f nAmgulo  A E B una  cum  quadruo  cx  Z E.  com- 

V ' ^ mune  auferatur  quadrarum  ex  Z E : reliquurti 

A9,*ra  ^numAEZ^ripum  ABBmb  jgitur  nBbu^„^  a E Z reliquo  ABB  aquale 
W «V  T0  vjnv  A E Z xfx  ro  ibra  T E - ut  jgitur  re&angulum  A E z ad  quadratum 
irrac  T9  WJTO  A E B irpbf  ro  «wro  T E.  aMa  eif  cx  r E,  ita  [per  r • f.]  redangulum  A E B ad  qua- 
t-o  1/*»  A E B ra  ibri  r P Srue  h TAawa  dratum  ex  r B.  fcd  [per  at.  huj.  1 ut  rettaa- 


to  vn  A E B iraae  ra  >bri  r E Sruf  q xX*>U  dratum  ex  r B.  fcd  [per  ai.  huj.]  ut  rettan- 
s_r'  a:  •-  ' s gulum  ABB  ad  quadratum  cx  TE  iutranfverfum 

zn  ^ ‘f9m.  ?,E,Z  „7  IJUti  ad  tcAum  ergo  u.  n-aangolom  . E z ad 

•to  ET  idruf  q xba/yt*  vpos  tu»  quadratum  ex  E r ita  tranfierluro  latus  ad  rcAum. 

R EUTO- 
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APOLLONII  PERGjEI 

EUIOCIUS. 

E*  bii  theorematibus  patet,  quomodo  per  datum  Aj * t*t»»  t 5*an»wiianr  c.n>e  Juixni» 

pundum  in  diametro  vd  vertice  IcCttonu  contio-  ^ m mvii*  fti  4 y.  ij  4 u;^  4 
gentem  redam  ducere  potlimua.  ijay'„. 


Prop.  XXXVIII.  Tbnr. 

Si  hyperbolam , vel  ellipfim , vel  cir- 
culi circumferentiam  reda  linea  con- 
tingens cum  fecunda  diametro  con- 
veniat i & i tadu  ad  diametrum  ap- 
plicetur reda  alteri  diametro  paral- 
lela: qua:  interjicitur  inter  applica- 
tam & fedionis  centrum,  una  cum 
interjeda  inter  contingentem  & cen- 
trum fedionis , continebit  redangu- 
lum  aequate  quadrato  quod  fit  ea  di- 
midia fecunda:  diametri ; fed  una  cum 
ea , quae  inter  applicatam  & contin- 
entem interjicitor,  fpatium  contine- 
it,  quod  ad  quadratum  appticat» 
eam  rationem  habeat,  quam  figuras 
redum  lacus  ad  tranfverium. 


nPOTA2l2  A»'. 

Ea»  "C^CoA «,  « iM4*4<«dK,  ^ xoxAV 

pe*04  ro5wa  <ruy^rv9»  r y Ao- 

•npa  2}^fUTf6t,  $ "Sere  ■?  apiis  tC&ia  wm- 
‘Xpif  t oju-duj  2ls.fi i7foi  M«A(§H 

tj  rnja  «•  n Aa.fi  Gai  vf&p * tw- 

5S*  \jai  $ tirr^u  •? 

Ttfvyi,  $Ut> k 'vlzw  ws 

TS^JS  T!$  XifTfOI  TW  ‘tyttt,  uro* 
r JWnp«<  2/igu 
faryV  TiT^^sar  A’  •£  /ura£u  •?  wnf- 
tf  $ t^aitfof&Jas  ztEM%u  Aoy* 
*£*  o?4s  'ro  ^T5  7W  *£• Tfryfums,  'at  tyii  i 

effit  5*  ttiw  TrAu/pd  f 7rAa>«u. 


SIT  hyperbob,  vel  clliplis , vel  circuli  dr- 
cumfcrentia,  cujus  diameter  AHB,  fecun- 
da diameter  rHA;  recta  fero  Icdioncm  con- 
tingens (it  E A quae  conveniat  cum  r A in  Z ; 
& t*E  ipfi  AB  fit  parallela  : dico  rc&ingulum 
Z H 0 quadrato  ex  r H aequale  efle ; & ut  rc&an- 
gulum  H 6 Z ad  quadratum  ex  O E ita  redum  fi- 
gura latus  ad  latus  tranfvcrfum. 


ITfl  CvttScAii,  tj  t>Aff\|af , ^ kvkAh  'ErCrfs- 
pia.  jjf  24&fHrft<  i(  AHB,  idJ-n^a,  /ut- 

fUTf.s  tj  r h a,  <f<  t<ru  mc  -n^s  «i 

E A Z CV/47TTX?V«t  TJ  r A Jt<tm  T8  Z, 

Abs  3 tyat  nf  A B tf  0 E’  Atyu  'on  to  vm  Z H 0 
tu  an  H T H,-»  ww,  x,K»  rs  i/nH0Z  troW 
rt»  aa»  & E itrui  i ifsht t Trfos  rlw  ^ayia*. 


Ordinarim  namque  applicati  M E,  erit  [ per 
j7.huj.]  ut  rcdangulum  H M A ad  quadratum  cx 
M E ita  tranfvcrfum  latus  ad  redum.  fed  [per 
dcf.  diam.]  ur  tranfvcrfum  latus  BA  ad  r a 
ita  r a ad  latus  r edura  : ergo  [per  cor.  20.  d.J 


Hxfla  Trntyfuvvr  i\  M E’  iw  afigL  u(  t»  -Jse 
H M A -WCPC  t«  Xtt»  M E itTUf  r,  sActyia  -x&f 
•Hio  if$m.  *>A'  ico-  ut  tj  'xf.a.yut  u A «Cff 
T A iruf  If  r A «CPC  tL*  Cj^Slw*■  rju  uf  ctfyt 
i ‘Z^xyvt 


Digitized  by  Google 


CONI  COR 

4 x&jLyvt  *tK  tIuu  if9m  Urus  r«  iba  A B wQt 
TA,  jw  Ttnqm,  rtrritt  to  ieri  H A mfiop 
T8  ^CT*  Hf  $ <i»f  <(£«  to  TJOT  H M A «©f  » «»* 
M E iraf  to  ibi  H A «Cjif  re  >bi  H T.  re  Ji 
V-isro  H M A «r©f  re  ^b?  M E f nyxdu^oy  S%H 
tJysr,  txn  5»"  or  «35«  i H M ®£jf  M E,  rmitt  xpap 
H ©,  ^ i£  K W t£«  i AM  «oV  M E*  Mctrn/jy 
afjt  o i?  ibi  r H «Cff  n ibi  H A As>«f  nv- 
tjcn  r»  e»  l%»  i E M «©C  H M,  rm 
0H  «©f  MHi  ksh  6*t  ri  'oy  *%/*  EM  «rpf 
MA,  nmfl»iZH«Of  HA'  71  HT 

•3*C?f  7»  ibi  H A TW  ovy%Ht&{j«y  hsy»  , 
EX  71  TK  cr  iXfi  «j  e H «©V  H M,  K&  i £ j*  «r 
4 Z H Tr/cf  Ha,  er  kw  o «a/rsp  tu  ey 
vxf*  to  Usi  Z H 0 *©r  7»  tjasi  M H a-  ut 
<t&  to  usri  z H 0 vfiot  to  uasi  M H A itTut 
to  >bi  r H irpt  to  ibi  H A*  k byafket^  aex 
tfw  ut  re  uh»  ZH0  x^ir  ro  ibi  r H itrut 
ro  vi»i  M H A Ttfot  to  ibi  HA,  len  <J»  re 
Oaoi  M H A 701  avi  H A*  uty  cu>jt  re  tixo 
ZH0  tu  an  H r.  IlaA»  ®r«  kv  if  ij  op&x 
ir/iet  tLu  zfrayla»  Urus  re  a»  em  x^W  re 
wj  H M A,  Kj  « avi  E M x^W  re  Ozse  H M A 
rer  trvyxbaV*’  «Z**  Ae^et-,  ocn  tx  e»  4 
EM  Tp6(  HM,  rimsw  fj  0H  xpV  0E,  K& 
6k  V ov  vxp  if  E M XfW  M A,  Tinis»  4 ZH  XJ«f 
HA,  rmiro  ij  Z0  Ttfot  0E,  ot  isxy  e turri; 
TU  00  *x/fi  TO  \Z39  Z 0 H xpof  ro  axe  0 E* 
wf  tto*  to  usti  Z 0 H Tps  ro  aro  © E itrut 
4 t/i-Sfet  xgo?  -riw  xA ayta*. 


UM  LIB.  I.  61 

ut  tranfverfum  latus  ad  nedum  ita  quadraturo  e* 
A B ad  quadratum  cxra:  & fpcr  i f . f .]  ita  ho- 
rum quadratorum  qujrtx  panes , videlicet  qua- 
drjnim  «ha  ad  quadratum  ex  H r : ut  igitur 
rc&mgulum  H M A ad  quadratum  ex  M E ita  qua- 
dratum cx  A h ad  quadratum  ex  H r.  Icd  [per  2 j» 
<5.]  re&angulum  H M A ad  quadratum  cx  M R 
compotitam  rationem  habet  cx  ratione  H M ad 
M E.  hoc  eft  [ per  3 j.i.  ] ad  H ©,  & cx  ratione 
A M ad  M E ; quare  invertendo  ratio  quadrati 
cx  r H ad  quadratum  cx  H A componitur  ex  ra- 
tione E M ad  M H,  hoc  cfl  8 H ad  H M,  & ex  ra- 
tione EM  ad  MA,  hoc  ellfocr + tf.]  ZH  ad  HA: 
ergo  quadratum  ex  HT  ad  quadratum  ex  HA 
compotitam  habet  rationem  ex  ratione  0 H ad 
H M,  Ar  cx  ratione  Z H ad  H A,qux  quidem  eadem 
cit  [ jvr  23.  <J.  J ac  reflanguli  Z H © ad  rc&angu- 
!um  M H A : ut  igitur  rc&ingulum  Z H 0 ad  M H A 
rcilangulum  ita  quadraturo  ex  r H ad  quadratum 
ex  H A ; & pennur.indo  ut  rettangulum  7.  H 0 ad 
quadratura  ex  r H ita  rc^angulum  MH  A ad  qua- 
drarum cx  HA.  rctlangulum  autem  MH  A [pcf 
37.  huj.  1 xqualc  dl  quadrato  cx  HA  : ergo  & 
rcttangulum  Z H 0 qujdrato  ex  II  r xqualc  erit. 
Rtirlus  [per  2i.huj.J  ut  redum  latus  ad  tranfver- 
fum ira  quadratum  ex  E M ad  rcdangulutn  HM  A. 
uadratum  vero  cx  EM  ad  redangulum  H M A 
per  23.  6.  ] compotitam  rationem  habet  ex  ra- 
tione EM  ad  HM,  hoc  eft  H 0 ad  OE;  & ex 
ratione  EM  ad  MA,  hoc  eft  [per 4.  6.]  ZHad 
H A,  tive  Z0  ad  0 E ; quare  ratio  hax  eadem  eft 
[per  23.  <J.]  quam  hahet  redangulum  Z0H  ad 
quadratum  cxhe:  ergo  ut  rc&angulum  Z 0 H ad 
quadratum  cx  0E  ita  redum  iatus  ad  tranlvcrfutn. 


* Tut  cuirun  irmoiu+uycn,  /tacno*  <m  ’6^U  on  1» 
•?  't<pa-xkfjJm  ^ f itigp-Tvi  •?  Atm- 

&s  SUfu7fV,  ’Qt  m etiim  £ jyt niry/ant, 
'Q £?*  ^ fUTBL^j  r i?>a.7vlo/aon«  t,  f en  7ti- 
&.td{  •? JWngjts  ite/trrpv,  fiw 
rrip«  vnfy. m x,  x&rrryfurns  -xp os  riw  fu- 
to^u  X cuni  rnpctTos  x,  $ xjt rrrytitvH> 

Exn  yS  «w  «si  ro  \jzri  Z H&  tu  a*i  H T, 
TX7M1  TU  uxo  r H A,  y5  q r H Tfl  H A'  ts» 
ayt  ut  »j  z h x^oe  h A inur  i r 11  xpss  h©, 

>UH  aya^elairn  ut  i ZH  xjec  Z A itrttr  1}  H r 
x^cr  r©,£ra  oitKx  r tryn^pur.  ici  3 
im^HZ  [ d^n  fuv  & irpuv.f  'fi.ufftut  r5  vxtp- 
CoA»ff  B r r Z,  Z A vxtfwtfi,  oJ^i  ^ r*  fdsnput] 
muMfifo ruat  ij  r z,  Z A,  Jta  to  \mjy  ina)  tTH 
if  HA,  T ii  H r /rxAaUru  1}  T A*  ut  a^t  £ij 
r T Z,  Z A wi  fo%ii  ij  ] mvofA^OTtpef  >i  r Z,  Z A 
ir^ct  Z A Uruf  i AT  xpof  r 0,  5 [tnvjrm  0% 
•f  -ductus,  *!  JJn  ^ Sdsnpx; J onXam  ut 

i TZ  xptf  Z A Oratt  4 A © xprf  0 T. 


liftlem  pofitis  oftendendum  eft,  ut  re&a, 

J[U*  inter  tangentem  & terminum 
ecunda:  diametri  ad  partes  applicatas 
interjicitur,  ad  eam,  qu«  inter  tan- 

f entem  & alterum  terminum  fecunda: 
iametri  i ita  efte  redam,  quae  eft  in- 
ter alterum  terminum  & applicatam, 
ad  eam  quae  inter  eundem  terminum 
& applicatam. 

Quoniam  enim  [cx  fup.prop.]  xqualc  eft  red- 
anpjlum  Z II 0 quadrato  cx  H r,  hoc  eft  redan- 
gulo  r H a ; nam  linea  r H xqualis  eft  ipti  Ha  : 
erit  [per  xd.tf.]  ut  Z H ad  H A ita  r H ad  H 0 ; & 
[ per  cor.  19.  6.  ] per  convertionem  rationis,  uc 
ZH  ad  ZA  ita  Hr  ad  r e,  & antecedentium 
dupla,  eft  autem  dupla  iptius  HZ  differentia 
inter  r Z,  ZA,  in  primo  calu  hypcrbolx,  at  in 
fecundo  utraque  r Z,  Z a timui  furapta,  ob  .r qua- 
les r H,  H A ; ac  r A dupla  eft  iptius  H r : ut 
igitur  differentia  vel  fumma  ipfarum  r Z,  Z a ad 
Z A iu  r A ad  re,  ac  componendo  in  primd 
cafu  vel  dividendo  in  fecundo  fiet  TZ  ad  Za 
ficui  a 0 ad  e r. 


* Hax  demonflratio  hypetbolc  tantum  competit , fed  levi  mutatione  ad  elliptin  & cuculum  tranrfcfri  potrlt, 
& in  quibtifdain  codkibna  theorenu  hoc  6c  teperifut  moncutum , conteniennui  nanpe  ellipli  & circulo , 
SU  i *if*u  r*  JUfmrft,  ivi  m minu  -f  rjmryfum,  mt*  T Li  pu^i  rS(  amrtyynU  6 $~<i 

vitprt,  «r«c  « 1*  xiprr*;  m tuftnfw  vfif  T»f  rn'{»  »»f«r0'  £ fi 

Ut  imeicrpta  ime»  cootingcninn  & terminum  fcxundx  diametri  ad  pan«  applicatx,  ad  interceptam  inter  applicatam  8e 
diZlura  i«mim«n,  ita  intercepta  inter  cauingeniem  & alterum  terrninum  (ecundx  diametri  ad  tnteterptum  inter  hanc  al- 
terum terminum  A applicatam  i boc  efl  ui  r Z ad  z A ita  r 9 »d  3 A . id  quod  ei  trigefima  feau  hujui  matufeftom  e». 

* Corel- 


\ 
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APOLLONI 

Corollaimm. 

Fxjjmdidlis  manifcftum  cft  B Z contingere 
fedtionem , five  redlangulum  / H © squale  fic 
quadrato  ex  HT , five  Z©H  redlangulum  ad 
quadratum  ex  © E eam,  quam  diximus,  ratio 
nem  habear,  conucrfo  enim  modo  illud  facile 
oftendctnr. 

E U T O 

In  aiiquibui  exemplaribus  hoc  theorema  in  fota 
hyperbola  demonftruum  invenimus : fcd  hoc  Joco 
univerLJitcr  demonftratur.  quon:«m  eadem  contin- 
gunt 6c  in  divertis  fafhonibus.  AfrSmo  IUI  ern  vifum 
cft  non  Colum  hyperbolam  fed  etiam  cllipfim  fecun- 
dam diametrum  habere,  ut  fxpc  ex  ipfo  in  fopeno- 
ribua  didicimus.  Et  in  cilipfi  quidem  cafum  non  ha- 
bet, in  bypcrbola  vero  tres  habet  cafuj.  pontum 
enim/,  in  quo  reda  fc&ionem  contingens  cum  fe- 
cunda diametro  convenit,  vel  cft  infra  A,  vel  in  ipfo 
A,  vel  fnpra  , fle  propterea  punitum  © limiliter  tres 
locos  obtinet,  attendendum  autem  eft,  cum  z cadit 
infra  A,  fle  9 infra  r cadere;  cum  vero  2 cadit  in 
A , e cadit  in  «*;  & cum  / fupra  A,  fit  © Cupra  r 
cadit- 

Prop.  XXXIX-  Tbeor. 

Si  hyperbolam,  vel  ellipfim,  vel  circuli 
circumferentiam  redta  contingens  cum 
diametro  conveniat}  fle  a tadfcu  ad 
diametrum  redi  a ordinatim  applice- 
tur : fumpti  quivis  redii  ex  duabus, 
quarum  altera  interjicitur  inter  ap- 
plicatam & centrum  fedfcionis,  altera 
inter  applicatam  & contingentem, 
habebit  ad  eam  applicata  rationem 
compotitam  ex  ratione  quam  habet 
altera  dictarum  redtarum  ad  applica- 
tam, & ex  ratione  quam  redtum 
figura:  latus  habet  ad  tranfverfum. 


I PERG/EI 

wif/arpA . 

ianftf  Si  CM  TUt  Hpflt&t/UI  071  i E Z 
rr.f  nysiff , 'tdr  n Un  i to  \jsn  Z H © ru 
dw  1 nf  H r , i<tr  71  Aoyov  s%n  r>  uto  Z © Jf 
* fif  ro  diro  ©E  re»  «^ruVc».  $er$ \pmnyj 
drtuydpVf. 

CIUS. 

E»  m»  ir-nx&juf  t»  Julr-ui  7J7»  Ha  uint  ■/ 

Ctfjt  titlnrm  AAi)^W-  A'  itraZO*  A- 

Xhx-hu'  7*  >*f  «V7H  tiuCajm  7w  it*m  7*. 

pir.  *,  itS  A A A«»t  fd f.  I fiiitr  ilu,  Cnf. 
CtfJtu,  it*}  uu  7 id  b*t,^ u J**nt*r  jfg/mfn, 

tu  ■wt»Jjut  tini  itum/ut  tt  -nir  uu  sii 

A W »>A#hJ**r  rr nn»  ■>  \yu.  Hi  A nt  infCttif 
H*c-  7»  }if  l.  ovpnor,  0 av[tCit*it  i tptTTK&w 

7»  Av7y*  Atfjufrfp,  » /iT«r^»  t A dfi,  • tb  ¥ a, 
» fa  t,  7*T*  T»  © «u>tJ  OfHf  *|£n 

t*w.  t)  «t00U7t«r»  »1»  «71  «T*71{*  ma  71  Z ? a, 
7»  0 ? r Way  »£T»T!£«'  a*7i  liZfJii»  AjXj  7»  © mj  tJ 
T*  «71  itaris*  iiZr  A,  tgii&rr  «jw y «>«r7if«. 

I7POTA2I2  A5'. 

Eo»  uTnfCoAw,  x » xwcAtf 

«u3*<a  ’^4^avcra  OU/eTn^  t*  htfUTfa, 
tj  aupnj  tu3£a’f^i  T 

/zrrfoi  'nva.yuttur  rns  a»  AwpSii  r iu- 
3*wi»  <«  w A •?  T&rtryfune  ^ 

? unfV  TUfui i,  i /li ftera^j  •?  vjf.T»yfun<s 

% ipxWJo/MHS  £ rofois,  t%u  7rpos  olotUu  ii 
HjtTtryfdii*  t ovyitmtVo»  Aojsm,  ix7i  7 % 
x nipa  t <fbo  JtStTWy^x»,  g 

fr  c»  x 7 tJvs  of^ta.  tA d&gjt  iiu) 

TlAA^etr. 


SIT  hvpcrlxJa,  vd  cllipfis,  vel  circuli  cir- 
cumferentia cujus  diameter  AB,  centrum 
aurem  Z;  ducaturquc  r a fc&iooem  contingens, 
& r E ordinatim  applicetur : dico  r E ad  alte- 
ram redarum  Z E,  & a rationem  habere  cotnpo- 
fitam  ex  radone,  quam  habet  redtum  figurat  latus 
ad  tranfverfum,  & ex  ea  quam  altera  ditiarum 
redtarum  Z E,  E A habet  ad  iplam  £ r. 


*p  iTSl  uoripCoAx,  *)  q kvkXm 

^ f***  i AB,  XOTf e»  5 adjili 

ro  z,  i.  njc&u  'f  Ttfuje  x r a,  ^71- 

my ftasii  Xdrtifxfru  ij  r E'  Aiy«  dn  j TE  irpcf 
'duj  rnpcu  t Z£,E4m  trvyxHidpoi  \yft  A dyvr, 
«T»  y » i%tt  x df3ita  t pci  iiuj  ■srAayuw,  j 6k 
a n iyjn  x mf»  r Z E,  E A ir^of  7tu>  Er. 


Sit  enim  rcdlangulum  ZEA  xquaJc  rcdiangulo 
fub  B r & redb»  H : & quoniam  [per  37.hujd  ut 
redtangulum  Z E A ad  quadratum  ex  r B ita  tranf- 
verfum latus  ad  redtum  ; atque  redtangulum 
ZEA  rcdtangulo  fub  E r Sc  H «quale  eft  : erit  ut 


E?u  ySTow  rovsrdz  EA  ruim  E r Ic  ti>W  M' 
«Af  w«  iw  «r  « \jzn  ZEA  «Cff  n d*i 

r E itxtK  x xhAyra  fhd  tm  Si 

7i  vjari  z E a tu  tjwt  m,  H-  «f  «gpt  7» 

Oan 
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CONICORUM  LIB.  1. 


\szn  r e,  h Tatyt  n i>3T«  r e,  txtki*  n h -wot 


TE,  ifruf  t j T>jtyut  «C «V  riu/  a^W.  ^ 
•XM  wm  WI  T9  ijasr»  Z E A rcJ  imi  r E,  H,  i?» 
**  *l  EZ  «CS<  ET  tfratf  q M wtff  EA. 
ixtt  q TE  «CPf  E A T0¥  evyxdi^c*  tjQH  A®- 
>«r,  txn  6t»  tx*  i TE  esos  H igq  r*  or 
r,  H xtZst  K A'  a&'  iyw  j T E •afft 

H itrut  *)  ot&U  «ck  tLu  xX&yitir,  ut  ii  ij  H 
Wfk*  E *T4*  q Z E JT/of  ET-  n r E kpji  xpif 
EAT  TvywijuV»  r%fi  As*®»,  um  5"  o»  iyji  ipSitt, 
xjx  riui  rrXayun  <cU  X i r t£«  n Z E x^of  E I\ 

n P O T A 2 I 2 /t. 

Eoa  -Oa^CftAaj.S  tMfc*4«i5K  ^ xjuhJW  'cfe#ptfua4 

eu5£tt,^j4«iWtt  au/timibi  t?  i&sript  Jlat- 

/Uf7ya,  $ ^5T5  4 aup»f  ru5«a.’^r 

•Afc  ocuriu)  htfitTfoi  -nirispct 

Clf&iU7£a’  rmt  ctf  Awp5«  t3  <f^3  fbdfMir,  ar 

fui*§i4  j&Tvyf/fas  x,  v xifTf»4 

tu ptf,  h Jli  /**m^u  4 x.d.-nry(jfoj*{  xj  4 ipa,- 

e£w  cusrlw  » xa.Tyr/pdp*  4 

msyxMidvot  \yyty  bcn  ? ot  r^eo  i nAayU 
^ op^Mtv  g i£  J o»  i iTi^t  r «Tuo 
'®£?<  -ritw  wnrfpbprm* 

"C 5Tfl  t)xtyC®Aq,  1 O^fr^tf,  q JtwtA« w£r$i- 
peiat  «AB,  S^fUTfet  it  ctirnif  q B Z T,  Jtu- 
li&L  <Ti  n A Z E.  Ic  «paA.M-V*?  q;fc!><w  H 0 A A,  £ 
xr  r B ■Q^TAqAe*  i)  A H*  A*y«  en  q A H zi&f 
tIw  tnifja  r 0 H,  Z H 7i»  <rvyjt«afysr  Ae^fl», 
tJG7i  it  ov  txft  ffxXttyuL  Tstst  rlui  ipSnu  t*  5* 
«»  t£M  q «igjt  r Z H,  0 H «CW1  7&u  H A. 


<•9 

reflangulum  fub  r E & h ad  quadratum  cx  r E, 
hoc  clt  ( per  i.  6.  ] ut  H ad  r B,  ita  trant- 
Tcrfiim  latus  ad  reitum.  rurfus  quoniam  redan- 
gulum  /.  E A «quale  eft  rcdan^ulo  liih  r E & 
H;  ur  E z ad  Er  ita  fper  1 6.  6.J  erit  H ad  EA. 
habet  autem  te  ad  B a rationem  compotitam 
cx  ratione  quam  r E habet  ad  H & cx  ca  quam 
H habet  ad  EA;  utque  r E cft  ad  H fur  mox 
oftenfiim)  ita  rd2um  latus  ad  tranfvermm ; Si 
ut  H ad  A E ita  Z E ad  ET:  ergo  TE  ad  E A 
rationem  habebit  compotitam  cx  ratione  quam 
habet  re&uro  latus  ad  tranlvcrfum,  & ex  ca 
quam  Z E habet  ad  B r. 

P R o p.  XL.  Thear. 

Si  hypcrbolam,  vel  ellipiim,  vel  cir- 
culi circumferentiam  redla  linea  con- 
tingens cum  fecunda  diametro  con- 
veniat i & i ta&u  ad  eandem  diame- 
trum re&a  applicetur  diametro  al- 
teri parallela : fumptA  quilibet  redii 
ex  duabus,  quarum  una  inter  appli- 
catam Sc  fedxionis  centrum  interjici- 
tur , altera  inter  applicatam  & con- 
tingentem, habebit  ad  iptam  appli- 
cata rationem  compotitam  ex  ratione 
quam  habet  tranfverfem  figura:  latus 
ad  redlum  & ex  ea  quam  altera  di- 
dlarum  redarum  habet  ad  applicatam. 

C 1 T hypcrbola,  vel  cllipfis,  vel  circuli  circum- 
^ ferentia  A B,  cujus  diameter  B Z r,  & fecunda 
diameter  A Z E ; ducaturque  refla  feflionem  con- 
tingens 0 A A,  & ipfi  r B parallela  ducatur  A H : 
dico  A H ad  alrcram  redlarum  OH,  H 7.  rationem 
hahere  compotitam  ex  ratione  quam  habet  rranf- 
verfum  figurx  Latus  ad  rcflum,&  cx  ca  quam  alte- 
ra diflarum  redarum  Z H,0H  habet  ad  iptam  H A. 


Erat  T»  \jzn  6 H Z im»  tu  £ai  H A,  K.  rjy 
trti  uf  q of&a  wtPf  tUo  xhayiar  itrut  7» 
xjzsv  0 H Z Tttst  T»  H A,  tu  it  \jsri  0 H Z 
tm  7»  \ssn  H A,  K*  Xj  n \jzri  H A,  K <L?jt  'MOf 
T9  >CT»  HA,  TiTTHW  n K AH,  it*  «r  « 
ep$n  stfst  tLu  xA ttyieu'  l£  »x«  ij  A H •»©? 
H Z rev  ovyKHjjft+nf  tyn  hoyn,  om  ri  or  ryft 
ij  AH  •UOt  K X94  CK  t5  o»  t%H  q K *o'f 
H Z*  <*AA  ut  t&p  «HA  Tphf  K UrtK  q xA*- 
7**  «CsV  tIuj  ofocu,  uf  it  q K «C9f  H Z irr*r 


Sit  enim  reflangulum  o H Z reflangulo  quod 
fit  fub  H A & K «quale,  itaque  quoniam  [per 
j8.huj.]  ut  reflum  latus  ad  trantVerfiun  ita  refl- 
angulum 0 H Z ad  quadratum  cx  H A ; redan- 
eulo  autem  0 H Z asqualc  eft  [cx  hyp.]  Id  quod  fit 
Fub  H A & K:  erit  reflangulum  (ub  H A & K ad 
quadratum  ex  H A,  hoc  cft  fper  t.  6.)  K ad  A H, 
ut  latus  reflum  ad  tranfvcnum  : & quoniam 
AH  ad  H Z cotnpofiram  habet  ratiottem  cx  ra- 
tione quam  habet  A H ad  K & ex  ca  quam  K 
habet  ad  H Z ; eftque  ut  H A ad  K ira  tranl  vcrfiim 
latus  ad  redum ; Sc  [per  1 6.  6.]  ut  K ad  HZ  ita 
S GH 


APOLLONII  PERG/E.1 


e»  ad  HA,  propterva  quod  re&angulum  ©Hi 
xquale  dt  reckangulo  lub  A H & K : conflat  ergo 
A H ad  HZ  compotitam  habere  rationem  cx  ra- 
tione diametri  tranfverfic  ad  latus  rc&um  & ex 
ca  quam  © H habet  ad  H A. 

Paop.  XLI.  Thetr. 

Si  in  hyperbola,  vel  ellipfi,  vel  circuli 
circumferentia  re&a  linea  ordinatim 
applicetur  ad  diametrum » & ab  ap- 
plicata, & ab  ea  quae  ex  centro,  paral- 
Felogramma  squiangula  deferibantur  ■, 
habeat  autem  applicata  ad  reliquum 
parallelogrammi  latus  rationem  com- 
pofitam  ex  ratione  quam  habet  ea 
quae  ex  centro  ad  reliquum  latus,  & 
ex  ratione  quam  redum  figurae  la- 
tus habet  ad  tranfverfum : parallelo- 
grammum  fa&um  i reda,  quae  inter 
centrum  & applicatam  interjicitur, 
fiinile  parallelogrammo  quod  fit  ab 
ca  qua;  ex  centro,  in  hyperbola  qui- 
dem excedit  paralielogrammum  ab  ap- 
plicata parallelogrammo  quod  fit  ab  ea 
quarex  centro  ■,  in  etlipfi  vero  & circuli 
circumferentia,  una  cuin  parallelo- 
grammo  quod  fit  ab  applicata  aequale 
eft  parallelogrammo  fado  ab  ea  quae 
ex  centro. 


irrm  i © H xpof  H A,  21*  wiaw  tv  vszn) 
© H Z TU  \jav  AH,  K'  *l  A H Xpof  HZ  t e$ 
nytuipSper  'vx/h  hoy*t,  «7»  t i W * x Aayict 

xfsf  ii/*  if&u»  5 6tt  i iv  tx**  *l  H © xpof  H A. 

ITPOTA2I2  fta!. 

Eat  it  UTTIfCcXj/,»  (AktoJ*,  J xmxJKV  xktftfu ot 
«u3S<t  Ttrtwypbpuf  ^ 2k^cf.(U' 

Tfor,  Xj  '&m  r Ttra yiApi*  x,  •?  ix  Hxtrrfti 
*A cygifj.ua.  'vnr/h- 

vm»i jQf  Si  i xs vnr/i&n*  xAdb^t!  rz&t  liw 
Amx2o)  iLhs  vrAfugpi  r avyxufdp  ot  Ao- 
IXT»  7*5  0»  rg*  * «X  7*5  JUTTfV 
Aownl»  7*5  iiSvs  , xatj  ix  rou  o» 

i 7*5  itSMt  nrm  Ttyt*  o$kl  xA tu- 
&■  tay*  **&*  7rA*>i«u-  to  tw  /u- 
m£u  7*5  xirTfV  yu  7»s  HftmyfAm  «WW, 
70  OflOCM  TfJ*  ^X*  77K  Ot  7*5  X4»7fOO  Mt/fti, 
’6n  £t\u  tjk  utiipCaA*,  '£j  7*5  aera 

-m  xjUTtryturti  itStui  tz£  ^bra  *iw  ix  7w 

xinf»  ©/«r  $ inj  tAAi*4«K  'n* 

7*5  xoxAo»  Tjieaptp**»  ^AfTrt  tb5  aera  ttjs 
X A'TVryl>dpi>f  feVvj,  MTO»  ’(^  7^  ^T*  TTfS  C* 
? 3U*7fOtl  tii©. 


SIT  hypcrbola,  vel  cllipfis,  vel  circuli  cir- 
cumferentia, cujus  diameter  A fi,  centrum  E ; 
& ordinatim  applicetur  r A;  i linei'  aurem  £ A, 
r A xquiangula  parallclogramroa  deleniuntur , 
quae  (int  A 1,  a H ; & habeat  r A ad  r H rationem 
compofitam  cx  ratione  quam  habet  A E ad  EZ 
& ex  ea  quam  re&tim  figura:  latus  habet  ad 
tranfverfum  : dico  in  hvpcrhola  paralldogram- 
mum  quod  fir  ex  E A,  ftmile  ipfi  A 2,  parallclo- 
grammis  A Z,  H A xquale  eflc : in  cllipfi  Tero  & 
circuli  circumferentia,  paralielogrammum  quod 
fit  cx  A F-,  fimilc  A Z,  una  cum  parallelogrammo 
H A ipfi  A Z eflc  axjualc. 

Fiat  enim  ut  rccfum  figunt  latus  ad  tranfver- 
fum ita  A r ad  r ©.  & quoniam  [ex  hyp.j  ut 
at  ad  r © ira  rcilum  latus  ad  tranfverfum  ; ut 
autem  A r ad  r©  ita  f per  1 . 6.  ] quadratum  cx 
AT  ad  rcflangulum  a r 0;  & [per  21.  huj.]  ut 
re&um  latus  ad  tranfverfum  ira  quadrarum  cx 
A r ad  rettinguluro  8 a A : erit  fper  9.  5.]  rcdl- 
angulutu  r A A roilangulo  AT 9 aquale,  rurfus 
quoniam  A r ad  r H rationem  habet  compofitam 
cx  ratioix*  qu.im  habet  A E ad  E Z & cx  ea  quam 
rc&um  tuus  ad  tranlvcrfum,  l»oc  cfl  quam  A r 
habet  ad  r 0.  fed  & A r ad  r H compotiura  ra- 
tionem habet  cx  ratione  A r ad  r © & cx  ratione 
© r ad  r H : erit  igitur  ratio  compofita  cx  ratione 
A E ad  E Z & ex  ratione  A r ad  r 0 eadem  qux 
componitur  cx  ratione  A r ad  r © & cx  ratione 
© r ad  r H.  communis  auferatur,  ratk*  Icilicct 
a r ad  r 0 : reliqua  igitur  ratio  A E ad  E Z ca- 


1"j* ZTfi  uxi^CeAn,  q n kvkAx  ziE tfi- 

-L'  ftia,  iff  tytfUTfof  i)  A B,  MKTfw  <^i  7»  E, 
■trntyyijp&s  aarvx^ru  r>  r A,  "ion  r F.  A,  I*  A 
istyottia  ttff)  ctMXQtyqcLtp&eii  m A Z,  AH,  k&  »j 
T A 7 iuj  r H f (nryxftpSpCf  A^€V,  i» 

7i  V cx  %xft  j A E xfof  EZ  Kjdttif  ov  i ip- 
(lla  xfef  tIui  vikayu*’  Atya»  #71,  cJ^i  'f  vxtp- 
ScAifC,  r»  i<T*  f E A itSif,  tc  ifMior  tu  A Z,  in» 
ifi  Tiif  A Z,H  A*  <&i  3 ^ msxAv, 

r«  >«*  ^ E A,  ‘efioiu  tu  A Z,  ^47»  «lIAtfwia 
TH  AZ. 

Tlimt.&u  yxp  uf  * ifiSvt  orpos  -rlw  xtji-yuu 

XTut  n Ar  xfo<  r©.  5 «r«  isw  us  n a r r © 

itruf  i ipSfia  xpbf  r xKayuu,  aJk  ut  1}  A r *(joe 
T © irrue  rt  >br*  A T xpof  1»  fias*  r A r ©,  uf 
3 n opSict  xpot  r xhayuu  Oruf  Tt  'ton  A T xfcc 
73  in  B A A’  tny  apa  tb  i-n  B A A tu  vn  AT0. 

ircf  * A r x/w*  r H f rvytut/Jper  Aoyat, 
tx  7»  ? or  txpt  15  A E xfW  EZ  v or  * ipftf* 
xpof  7&c>  irAttylew,  rif7KW  ij  A T TpK  T©'  «Tt  A 
»j  A r xpof  r H f nytuijuSpo»  txpt  A oyn,  txra  f 
it  f%«>r  a r ttjjw-  r©£c«  ? cr  n © r 

r H1  0 a^a,  ovyXHcdpef  Aoycf,  ot  7«  V or  t%«  >r 
A F.  *?of  EZ^ixf»  n A T xpof  T0,  o a5- 
7rr  Kt  tu  avyxftaVw  Acy»,  ot  71  tt  sr  f^«  ti  A r 

rpif  r © « f 0»  ixn  «r  ©r  r h.  *»(«<■ 

0 7*  T A *fW  T©*  Acmf  afjjt  0 f A E 
xfef 
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«fk  F.  Z \oyee  Asuru  tu  f 61'  r H Aoyu 
m o curnt.  **  ,ttfy  «i  0 r *fW  T U *r«f  ro 
G®«  er  A ffias  to  G®o  HT  A , ue  n A£ 
irfoe  E Z *TUf  n A E srfof  to  Gsb»  AEZ- 
«qyt  to  G®*  0 r A -ar/or  to  Gan>  i(  r a ir- 
r*V  to  iare  E A **k  to  G®v  AEZ.  to  G®o 
©TA  'lm  «x3>!  t«  Got  B A A'  «f  to 
G®o  B A A *jo{  to  U9I H T A irruf  to  >eri  A E 
«OV  to  Gzw  A E Z,  5 c*aXA«£  Gf  x»  G®»  B A A 
■WfSf  TO  icVB  A E HTOK  TO  GsTJ  HT  A «Q* 
TO  U®»  AEZ.  «f  /i  TO  G®*  H r A «Ov  TO 
m AEZ  itTOK  to  A H «"{k 

TO  Z A,  i«ycd»i«t  ^ Afluor  *X«  o®7*«- 

/u&mv  c«  t«t  TrhAjfv»,  i*  H r -arCsv  A E lyi? 

T A ®ck  EZ‘  .£  a&t  to  G®5  B A A «oV 


UM  LIB.  1.  71 

dem  cft  qux  reliqua  er  ad  rH.  ut  autem 
0 r ad  r h ita  [ per  i.  6.  J reXangulum  e r a 
ad  reXangulum  H r A ; & ut  A £ ad  EZ  iu 
quadratum  cz  A fi  ad  reXangulum  AEZ:  er- 
go [ner  ii.  j.]  ut  reXangulum  ©r  A ad  reX- 
angulum H r A ita  quadratum  cx  A B ad  r ex- 
anguium AEZ.  fed  oftenfum  eft  reXangulum 
0 r A arquale  efle  reXangulo  B A A : ut  igitut 
reXangulum  B a a ad  reXangulum  H r A ha  qua- 
dratum cx  A B ad  reXangulum  AEZ;  permutan- 
doque  [per  itf.  j.]  ut  reXangulum  B A A ad  qua- 
dratum ex  A E ita  reXangulum  U r a ad  ipliun 
AEZ.  fed  ut  reXangulum  H r A ad  A E Z rcXan- 
gulum  ita  paralielogrammum  A H ad  paralido- 
grammum  ZA;  paraUctogramma  enim  [ex  hyp.] 
«quiangula  funt,  & [per  22.6.]  rationem  habent 
compotitam  cx  ratione  laterum  HTadAfi&rA 
ad  EZ : quare  ut  reXangulum  BAA  ad  quadra- 


ro ien  E A Uruf  ro  H A A Z-  hUiin  iw- 
kiv  /j3p  'f  tm/tCoAjff*  wf  to  G®»  BAA 
furti  tH  Act»  A E 'SCK  to  Xt*  A E,  Ttmei  ro 
Xts  A E cb£$V  ro  >ko  E A,  irrue  -ni  H A,  A Z 
oOt  n AZ.  uf  fi  ro  >sr»  E A «CSC  to  iere 
E A cvrotf  ro  >CT*  E A 7*  'iftom  xaf 

cfxotue  a»aryrx&*!&i**  tu  A Z irftf  to  A Z* 
ue  etfijt  ta  H A,  A Z orfoc  71  A Z irrue  ro 
>jro  E A ifutep  tu  A Z •w^er  ro  A Z’  ri 
ioni  F.A  apjt  ai  ce  ro  'ofioioo  tu  A Z Im  ki 
®Tr  HA,  AZ. 

E Tii  <Jt  -w  itAenpiue  k&  vir  t9  kukAoj 
■stBrCepHOf  i tvfur  «t«  gy  iw  tue  oA n ro  ibri 
A E Trpoe  eAor  ro  AZ  arra*  ro  v*» 

A A B cf  cbpeuft&iv  to  A H,  Ajnwot  ici  ir^or 
AoiWy  ic  oAw  wpW  oAo».  ion  J1*  r»  "Xti  e A 
iky  atfpcupiSfri  fo  Gzn  BAA,  Ao<aw  ki  ro  iwi 


tum  ex  A E ita  paralielogrammum  H A ad  ipfum 
A Z.  itaque  dicendam  in  hyperbata : at  rcaan- 
gulum  BAA  una  cum  quadraro  ex  A B ad  quadra- 
tum cx  A E,  hoc  cft  [per  6.  x]  quadratum  ex  A B 
ad  quadratum  cx  EA,  fic  paralie  logr.imnu  ha, 
A Z ad  paralielogrammum  A z.  fed  [per  20.  6 . j 
ut  quadratura  ex  fi  a ad  quadratum  ex  E A fic 
paralielogrammum  quod  fit  cx  E A,  Jimile  & fi- 
militcr  deferiptum  ipfi  A Z,  ad  parallclogrammam 
A Z : ut  igitur  parallelogramma  A H,  A Z ad  pa- 
rallelogrammum  A Z,<tc  paralielogrammum  i B A 
deferiptum  & fimilc  ipu  A Z ad  a Z : ergo  paral- 
lclogr animum  A A B taXum  & fimile  ipfi  A Z ae- 
quale eft  parallclogrammis  H A,  A Z. 

In  dlipfi  vero  &c  circuli  circumferentia  dice- 
mus. quoniam  ut  totum,  quadratum  fcilicet  ex 
A E,  ad  totum  paralielogrammum  A Z,  fic  abla- 
tum reXangulum  A A B ad  ablatum  parallelo- 
eramraum  a H : erit  [per  ip.y.J  reliquum  ad  re- 
liquum ficut  totum  ad  cotum,  quod  fi  A quadrato 
ex  B A auferatur  reXangulum  BAA,  relinquetur 
(per 
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[per  7. 1.]  quadratum  ex  a E : ut  igitur  quadra- 
tum ex  A E ad  cxccfliun  quo  paraUelogrammum 
A z excedit  parallelaerammum  ah,  fic  quadra- 
tum cx  A E ad  pjrallelogrjmmura  A l.  fcd  fper 
aj.d.]  ut  quacratum  cx  A B ad  parallclogram- 
tnitm  A 2 fic  quadratum  ex  A E ad  parallclogram- 
mum  quod  fit  i a E fimile  ip(i  A 7. : ergo  ut  qua- 
dratum cx  A E ad  cxccflum  quo  parallclogram- 
mum  A Z excedit  ipfum  a H,  fic  quadratum  ex 
A B ad  paralldogrammum  A E fimile  ipfi  A Z : 
parallclogrammum  igitur  cx  a e fimile  A Z x- 
qualc  eft  exceflui  quo  parallclogrammum  A 7 ex- 
cedit A H : quare  | per  9.  c.]  Icquirar  parallelo- 
grammum  i a E,  fimile  ipfi  a Z,  una  cum  paral- 
klogrammo  AH  ipfi  A z squale  efle. 


A E*  uf  cusjc  to  "iion  A E irfi  ( 'duo  vm»r/JiO 
ii  vmfixft  tt  AZ  n AH,  ut  ut  re  ior»  A E 
■Vpof  t'o  A Z.  oM  ut  ri  A E t />'<>(  to 
A Z isrsK  to  2sr>  A E irpt  to  A E StStf 
cfucucf  tu  AZ*  «f  TO  A E Vjk  t&w 
\jzrt»eyju)  »i  vxtptXJ1*  r®  A Z ri  AH,  *r»c 
TO  A E TO  i£T5  A E H Sof  TO  MZbWV  T&i 

AZ*  Im  oi^t  re  icr*  Tjjf  A E et$&  ofuteo  tu 
AZ  T>i  \SB-tpotfi  r.  \jart{$z*  n AZ  r»  AH’ 
to  a 7i  A E (i/if  to  <ty4«J«r  tu  A Z fMTU 

TU  AH  lm  ici  TU  A Z. 


EUTOCIUS 


Theorema  hoc  in  |hyperbola  colum  non  habet ; tn  T«  W p/ul  tw»  »3»  -f  ^n^****  «*  r m 5^w.  £31 

eUipfi  vero, fi  applicata  in  centrum  cadat  fit  reliqua  eq-  >j  4 Ui  • jw7«>»,uV»  £3i  7»  xfi-rfar  inii,  -ni 

dem  modo  dilpon»ntur,  paralldogrammum  quod  fil  ^ tMwi-yimm  1»  tww.  vi  «r  «hr 

ab  applicata  pantorammoqt^  fit  ab  “ W ^ 7«  it  7;  «V*.  rffr.  t»  * i>^ 

centro  aequale  erit,  fit  cmm  cllipfi»  cujus  diameter  ab,  < . 

centrum  A,  ordmatimque  applicetur  rn,  fic  ab  ipG»  +»•  « aJ*“**®'  » A B,  xtofir  3 to  A,  w 


rA,  A A paralkkigrarr ma  s- 
quiangula  dcfcribantur  A H,AZ  ; 
habeat  autem  A r ad  r H ratio- 
nem compofitam  cx  ratione 
quam  habet  a A ad  A z fic  ex 
ea  quam  refium  figtux  latu» 
habet  ad  tranfverfum  : dico  pa- 
raliclogrammum  AZ  «quale  dTc 
p*r*Ildugramroo  ah.  quoniam 
enim  in  lupcrioribut  oftenfum 
cfl,  ut  quadratum  ex  a A ad  pa- 
raUdogirammum  a z ita  efle 
re&anguium  A A B ad  parallc- 
logrammum a H : erit  permu- 
tando, ut  quadratum  ex  A A 
ad  rcdangulum  A A B ita  piralklogrammum  a z ad 
parallclogrammum  A H.  led  quadratum  cX  a A xqnalc 
eft  redangolo  A A B : ergo  paralldogrammum  AZpa- 
raJlclogrammo  A H aequale  erit, 

Prop.  XLI1.  Tbeor, 


'n-rty&tft  i r A,  «4  *»*)♦ 
S»  7»  i r A % t A4 
nA  th  A II,  A Z,  iji  ■ 

tmJi  » A T eo*  T H t mryiti- 
<uV«r  A(y«r,  U 71  r or  »£<  a A A 
0£H  A Z vi  * ’«  » ifdrt 

•9(jx  ¥ *a4Qiar4  xija*  *n  7»  A Z 
\nt  Ri  iJ  4 H.  isrri  i»  ttI 
JitfMTtu,  it  Tt  kn  A A 
«C>r  to  A Z »70«  7)  vs*  A AB 
•eir  t»  A H*  ty<i  on  ^ ir«A- 
«r  7»  l!n  A A <ofit  t) 
v«b  A A B t»  A Z «tl»  n A H.  Vir  i niri 
A A vf  'u*r  A A B*  Vw  SfU^riAZlJAH. 


n POTA  21  2 fiC. 


Si  re«aa  parabolam  contingens  cum  dia- 
metro conveniat,  fit  i ta&u  ad  dia- 
metrum reda  ordmatim  applicetur; 
iumpto  autem  quovis  pundo  in  fe- 
dionc,  applicentur  ad  diametrum  duae 
redae,  altera  quidem  contingenti  pa- 
rallela , altera  vero  parallela  ei  qux 
i tadu  ordinatim  applicata  cft:  tri- 
angulum quod  ab  ipfis  conftituitur 
aequale  erit  parallelogrammo  contento 
ab  ordinatim  2t  tadu  applicata,  St  ea 
qua:  interjicitur  inter  parallelam  Sc 
verticem  fcdionis. 


Exi  '0t^auowm  crufim-Af 

T?  S^trrfu,  £ "xm  $ aipns  iu3wct 

'Gn  -i5  afehuT&i  ‘muyf B** , A nfitrnt 

Si  7wo«  rofxnf  arnuov  xjLr<f^ucm’Qj 
¥ hifUTfoit  Svo  dtSuaJf,  x,  ii^autUK^fi  ^ 
iptvhfdim,  i /r  r •?  a^«S  xatu- 
jjidpnr  70  W*  canui  rg/yutoi  htw 

7»  *?  T cupit  XATHyfjfajHf,  $ ZxmAtt+i- 
Cx-K^rg  '^JZTO  T-  <T2£jfi  T*  xo- 

pt^m  77W  70pif . 


SIT  parabolj,  cujus  diameter  ab,  ducatur- 
que  linea  A r fodionem  continget»  & r e 
ordinatim  applicetur;  ^ quovis  autcin  puncto 
a applicetur  a z,  & per  a quidem  ducatur  A i 
ipfi  AT  parallela,  per  r vero  TH  paralleli  ipfi 
B z ; denique  per  B ducatur  B H ipfi  © r paral- 
lela: dico  triangulum  A BZ  squale  efle  parallc- 
logrammu  Z II. 


P E T n tytfUTfCf  i A B.  £ i)^U 

b,u>M  f «j  A I‘,  ^ Tmyi&tJUf 
xttTrxfiu  tj  r ©,  Xj  ktn  Tivof  ajfMGt  -ivxprns  xcovj- 
Z&u  ij  A Z,  K tyl  jtaV  5" A T*i  A T 

n a e,  fr  T*j  b‘z  «i  r h,  5 «A*  5‘b 

17  8 r ij  B H*  Atyu  «TJ  T«  A E Z ifjyiAW  «w  i«i 
T»  H Z 'Zr^AVnAc^ct|MfZi/. 

Emi 
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Esr#*  $ ^ i A r,  5 nwyi^iW 

tum*T*i  n re,  io»  k»  * ab  rj  bq-  Aaftom 
kVijAG-w  e B'  to  Aer  «^x Tftymn 
TU  B r ifW  r«n>.  JUtf  IT«  KX¥ 

Uf  t»  icw  r e ofw  7»  ier»  A Z Oruf  ij  0 B -arCff 

b z,  ii»  1 9/aIw,  *x>!  if^niiuire  «o* 

7»  iero  A Z *r«r  nAf0  T(Jcyurc*  v&i  n£AZ 


T^xyun»,  ttf  3 rj  0 B «©f  BZ  ifTUf  to  H © jrae- 
{yMjfX6y£pf*j*w  'tt&s  ro  H Z 
fur  *wv  ctfjt  uf  to  AT©  Tf/yanot  TtZSf  » 
E A Z Tyryunv  trr u(  to  0H  o^tAAijAoj^rtfajUOi» 
-®t>f  ro  H Z ctaMuit  ayt 

•cw  at(  to  A r 0 T£/yuv»  «tfyV  ro  H 0 
^S^ctftfccr  iirwf  to  E A Z t C/yunv  w©V  to  H Z 
‘Z2%j^A^Acp^(*1uMcr.  uq*  eTc  ro  A T 0 Tftyum 
tu/  II  0 «^MjjAop^itppar  ww  ccjjr  in  ji  E A Z 
ff «yawa»  reo  HZ  •ts^XS.tfKo^Oftfiu. 

E U T O 

T)  Wpfu  t«7»  i^ci  iriiliM  iiA^t  *ti*r  u Ut  ***•■ 
rif»  AgfAtn^)  7»  A ? T’  jS*.ir  y&  S71  u m^>AaA«f  t«*- 
rif»  «inno  r A T.  T 0.  »-n{tfe  3 irim  Sr«r,  »<lr  7»  A 
l£»7»p»  *j^h  T T,  i p'  A Z wp^>X.>.sf  ,/»>orl7»  i£»- 
rif*  Ttrri-TTU  -fer,  » 3 A E » fermty  T A,  F,  » £H  t4 
B,  i r B»  0,  1 .'JJ  7B  0,  » ^**rlf*  *0'  r gS  A 

auu7£ui  «Jvrffnr,  itm/U  7»  A i£«Tif*  o?i  ? 
r,  *j  Am»  st»  »j  « J)  tu. ri  «xfZOjUur  «gsuV»  t!  AT 
f A -rhfw-nu,  lir  A 7*  A tb  im  »7*f« 

7T»£>^j«3»  i 7S/Jf,  i iu^ 71  f«l  eci  *as4».»\>/  /<47«£v  70» 

B,  0 7ip(^TW»nWi  » p.'  A Z.  fa»*T*f»  ? 0 r,  71  A B 
J5»  7»  ©•  i T A Z itminvt  fUtin*,  7 • E «{Wrif»  r 0 
iAcooi^*  ? ^ E !n**i7  i^OTTlfO»  70  Z ■ 7»  0 

*w«70,  orTJIrfta  filat  tiS H0i  ( »!  a)  /«»  mXjrru 
xndtx  7071 70  ^ a^jOXix»  i/Sm/xx)  i i £ «tripa  ¥ 0.  A"» 
/i',  Z9i  ^ la*W£i»f  t Tt^Jjitjsir  jrim  adoror,  4 A Z 

«JiWaf»  MK  ■/  TipJ»  Kj  7»f  H f «n^f/XaAjl,  *j  im»f  twt~- 
Atu  £ £n>J'»^f;ir.  Jiuttrit  t H «j  S ittiu»  p«»*» 

^ironr  ix  Trr»?,  »70*  3>|ji  A«t(C0op<V<  frip«  <r*u*o 
«i  i£  c«i3u«J  nviufl  70  Al^uVo».  «tAAi  7*70  5w/po- 

/u«  5Jr»,  v ^Wir. 

npoTASiS  fty» 

Esa  C-rtfCaA»f,  i 3 kuxAV  vfexptpelat 

liSHx  'ffo^cLuVevi  avfinnTd*  r?  2/^ftfrpy, 


UM  LIB.  I.  7* 

Quoniam  enim  AT  (eftionea  contingit,  8c 
ordinatim  applicata  cft  r 0,  erit  fper  3 j.huj. J A B 
«qualis  ipfi  B 0,  & A 0 dupla  ipfius  0 B ; trian- 
gulum igitur  A © r [ per  41.  1. 1 pirallclogram- 
mo  B r cft  xqualc.  & quoniam  [per  20.  hui.]  ut 
quadratum  ex  r 0 ad  quadratum  ex  A Z ita  linea 
0 B ad  ipfam  B Z,  propter  fe&ioncm ; ut  autem 
quadratum  ex  re  *d  quadratum  ex  A Z ita  [pec 


4.  &20.6.  ] triangulum  Are  ad  triangulum 
E A Z;  & [per  1.  d.]  ut  e B ad  B Z ita  paralle- 
logrammom  H 0 ad  paratlelogrammum  M Z : 
erit  [per  I i.y.)  ut  triangulum  A re  ad  triangu- 
lum B A Z ita  0 H parallelogrammum  ad  paral- 
lelogrammum  HZ;  & permutando , ut  Are 
triangulum  ad  parallelogranunum  H e ita  trian- 
gulum E A Z ad  paratlelogrammum  u Z.  fcd  tri- 
angulum A r 0 arqualc  cft  parallclngrammo  H 0 : 
ergo  triangulum  E a Z parallclugrammo  H Z ae- 
quale erit. 

C I U & 

Hoc  theorema  undecim  habet  cafui,  unum  quidem 
fi  A intra  r fumatur  ; conflat  enim  rectas  parille- 
lat  cadere  intra  ip£aa  ar,  re.  aliot  autem  quinque 
ca'ui  habet  H A kunatur  extra  r : nam  reda  paral- 
lela A i cadet  extra  0 r,  & a E vel  inter  A & 1 ca- 
det, vel  in  ipio  b,  vel  iotcr  B & 0,  vel  in  0,  vel 
extra  0;  ut  enim  extra  a udat  Acri  non  poccfl,  quo- 
niam cum  A Iit  extra  r,  fic  quae  per  tpfum  rodae 
A r parallela  ducitur,  intra  A cadet-  quod  G A fuma- 
tur ex  altera  parte  ie&ionis;  vel  utraeque  parallelae 
inter  B & 0 cadenr,  vel  A z quidem  cadet  intra  0 r, 
pundum  vero  £ in  0 j vel,  A z hunc  fitum  retinente, 
pundum  E cadet  extra  ®-  pundo  vero  E cadente  ex- 
tra 0,  pundum  z vel  in  0 cadet,  in  ut  rea  Gc 
reda  linea  fquanqmm  tunc  non  exade  parallelarum 
pioprieus  fervetur ) vel  extra  0 cadet,  oportet  au- 
tem in  demonflratione  quinque  cafuum  poftretno- 
rum  redam  A z ufque  ad  fedionem  & ad  ip&ro  pa- 
ral  eiam  H r producere,  otque  Ac  demonftntionem  ab- 
folvere.  led  ex  his  aliam  quandam  deldiptionem 
mente  concipere  poflumua ; cum  nempe  per  kimprum 
aliud  pundum , quae  in  principio  Gjpporiebancur 
redae  efficiant  rem  propofium.  frd  hoc  theorema 
cft,  non  calus. 


P r o p.  XL11I.  Theor. 

Si  liyperbolaro,  vel  ellipfim,  vel  circuli 
circumferentiam  reda  linea  conti n- 
T gens 


7+  APOLLONII 

gens  conveniat  cum  diametro  > & i 
tadu  ad  diametrum  reda  ordinatim 
applicetur  i huic  vero  parallela  duca- 
tur per  verticem  fedionis,  quae  cum 
reda  per  tadum  & centrum  duda 
conveniat  i & fumpto  aliquo  pundo 
in  fedione,  ab  eo  ad  diametrum  dua: 
redae  ducantur , una  quidem  contin- 
genti parallela , altera  vero  parallela 
ei  qua:  & tadu  applicata  eft  : trian- 
gulum ab  ipfis  fadum  in  hyperbola 
minus  erit  quam  triangulum,  quod  ab- 
fcindit  linea  per  centrum  & tadum 
duda,  triangulo  fado  ab  ea  qua:  ex 
centro  fimilique  abfeiflo  ; in  ellipfi  ve- 
ro & circuli  circumferentia,  una  cum 
triangulo  abfeiflo  ad  centrum  aquale 
erit  triangulo  quod  ab  ea  qua:  ex  cen- 
tro dcfcnbitur,  fimilique  abfeiflo. 

SI T hyperbola, vel ellipfis,  vel  circuli  circum- 
ferentia, cujus  diameter  AB,  centrum  que 
r ; ducatur  que  reda  a E fedioncm  contingens ; 

& junda  i E,  ordinarim  applicetur  E l ; fuma- 
tur autem  aliquod  pundum  in  fedione  , quod 
fit  H ; & ducarur  reda  H e contingenti  paral- 
lela, &HKM  ordinarim  applicetur ; per  B vero 
ordinarim  applicetur  reda  B A : dico  triangu- 
lum K m r differre  a triangulo  r A B triangulo 
uxe. 
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Er  wi  pifmu  SriJVig»  r Stttfyutnt  t»tx  tusuIt*. 

Et«  }etp  inv  Hi  ro  Oot  Z T.A  t«  iiri  F B* 
«w  i/»  « i ZT  jrfir  TB  irrswf  * TB  xpot 
r A'  n#  «f  *f*  n ain-nK  TZ  ai&  xftt  re 
«*»  rijf  TB  1}  ZT  xfW  T&u  TA. 

i&A  juV  T0  ***  Z T x£v  t«  «ts  T B «rwc  r» 
ET  Z Tg/ymn  irpct  t#  B T A Tg/yuvir,  ut  >j 
Z T Xfts  r A tfratf  to  E Z T rg/yuni  xpot  t» 
E T A rg/yum'  ut  cLpjt  ro  E r Z rfjyvnt  xp'ot 
ro  B T A rg/yuni  itrut  ro  E T Z xpot  ro  E r A 
rg/yunov'  ion  etpji  to  E T A Tg/yuitv  tu  B FA' 
iw  xgyi,  cRn  fAp  i*  imfioX^t  M*fpt\J*irn,  $)n 
ii  i*  cuxtbOw  k «klAorn  k «ti  eudm- 

Air,  oif  ro  E Z T rg/yurm  xgot  ro  E A B Z irrfit- 
whfjm  Orat  ro  E r Z ro  E A Z rg/yanov 
I o»  «j**  ro  E A Z rg/yuvsr  tu  E A B Z 7rrfa- 
•aMvpu.  * x,  ixo  Kir  ii-  ro  «to  T Z x^Y  ro  a t* 
T B arae  ro  E r Z Tg/yuyn  x$Y  ro  A T B rg/yu- 
m,  Sbi  fj&fi  r*  uxxyGeAY  ««Acm,  Jsn  ii  t?  i>A«- 
\ptut  euax «Air  £ awtsjst\j/<xvn  ^ cuamtAu,  ii* 
<Y  TO  V2X»  A Z B *{Y  ro  «t»  B T arraf  ro  E A B Z 
7irf  «xAdC^w  x^Y  ro  B A r rg/yotm'  ifUtetf 
W^r«  *»>  T B *?Y  ro  uzn  AKB  lrr«f  to 
A r B Tg/ywcv  xpot  ro  M A B K trrga-a xH/pn' 
ii  in  apa  ut  TO  \jzsi  A Z B x^Y  ro  vjaz*  AKB 
iro^f  ro  E A B Z trrgaxKiiip»  xftf  re  M B K A. 
«e  ro  0®i>  A Z B XfY  ro  \ssrv  AKB  ir»f  r* 
>ct*  E Z XfKf  ro  ct-w  H K,  o»V  re  dn  E Z xgcf 

to  a*>  H K irrooe  ro  £ A Z rg/yuisi  xpet  to 
H 0 K t gjrymer  ^ ojf  <t£p  to  E A Z xgY  to 
H © K aria*  ro  E A B Z irrg xxbAjpat  trpet  to 
M A B K,  X,  moAo/  «iiEAZ  Tgjrymto  xglt 
TO  E A B Z aTiVf  ro'  h 0 k xpe*  ro  M A B K.  wrr 
^s  to  E A Z t«  E A B Z iifixfa'  ini  aoet  ngy  to 
HOKru  M A B K mfax^tupu'  ro  apx  K M r 
t ptyuHn  ri  II 0K  iut/pifH  t«  FAR  Tftyuiu. 

Lirrinu  fi  o rruTf  7*  fi~th(iu'ylw  y i*i& <**  i yu 
h Tiuf  «j«A cjtcut  “f  J ire  tb  l5  rurrHiIe»  ? 

jer»  tp«  m/ftui.  «Isr  (un  » [[exm 

Y»  or*-  TO  aao  Z r x^ee  nanTB  *rr«f  ro  ET  Z 
Tpy«W  Xf«V  1»  A r B*  a»xm\it  d aixtpfypam  £ 
iuctTiuhv.’]  »n  >6  enliiiBr  «c»  nMrZ 

ir«r  7*  A B T «t>f  ro  B Z f i.  j.fiijiui  j «ir  n £n  B I* 
«C<t  79  wi  A Z B (tJt’  «ri»  * T £*b  T B «c?1  t5 

& T Z.Ai  7»  Jtynfjitu  u)  to  T i A B)  Itsk  t»  A B r to- 
>»w  «t-if  t»  E B Z A nTfeTAcupor.  t,  «trim-Mr  ir  7» 
vso  A Z B TfW  7«  in  Bl'  Zimr  ti  E A B Z Trtfix^vgf  r 
7»  B A T Mgonr.  ^ 7700*77,  Ut  fl'  <f  i* «j- 
£&•*(,  iifiwf,  ooar  “Jf  ij  Tt  «rps  aiir»  01H  ^ 
tOtlw  futt  0700  to  «in  V H *a;<Ca/iuV^r  0*^i»or  70  evn 
f V B.  tot»  yif  my&uin  ri  B A Z ictyn*  ftnW  t* 
A B T wr  **r«  V F B Z*  AiXranu  ^ >4  70  E A Z TBf- 
yn*i  uti  «/  A B Z E 7*7^**^«*,  7»  /i  A B Z B 70 
T B Z «fipar*  nf  A B T,  ili  /l  r iW4i\{«lr7,  a 

T»  «m  e^i  70  H vi  E,  « tavrtf*  fxulUitty  rt  ^ ^S*o* 
Sx  iftpin fx«  oi  jufbM.it  tm*£Z  nmM  t A,  Z»  «e 


In  aliquibus  codicibus  hujus  (hsoremaiis  talis  legi- 
tur dcmonlliatio. 

Quoniam  enim  f per  J7.huj.  ] rctfangulum 
Z r A oequak  cft  quadraro  cx  t B ; erit  [per  1 7.6.1 
ut  Z r ad  r B ira  r B ad  r A : quare  [per  20.  6. ] 
ut  figura  aux  fit  ex  r /.  ad  figuram  ex  r B ira  li- 
nea Z r ad  r a.  fcd  ut  figura  cx  Z r ad  figuram 
cx  r B ita  Er  Z triargulum  ad  triangulum  B r A, 
& ut  linea  ZT  ad  iplam  TA  ita  [per  i.tf.]  EZT 
triangulum  ad  triangulum  E r A : ut  igitur  Er  Z 
triangulum  ad  triangulum  HF  A ita  triangulum 
E r Z ad  ipfura  E r A : prop:crcaquc  [ per  9.  j.  ] 
triangulum  nr  a triangulo  b r A cft  aequale  : er- 
go in  hyperboh,  per  converfionem  rationis ; & 
in  cllipfi,  invenendo  dividendoque  & rurliis  in- 
venenck»,  utEZl'  triangulum  aa  qua drilatctum 
E A B Z ita  triangulum  E r /-  ad  triangulum  E A L : 
quare  triangulum  £ A /.  arquale  cft  quadrilatero 
E A B z.  • gc  quoniam  ut  quadratum  cx  r z ad 
quadratum  cx  r B ita  triangulum  £ r Z ad  tri- 
angulum ArB  ; in  hypcrbola  quidem  dividen- 
do, in  cllipfi  autem  invenendo,  & («r  cotivcr- 
fionem  rationis  & rurfus  invenendo , erit  ut 
re&angulum  A zb  ad  quadratum  cx  B r ita  qua- 
drilarcrum  EABZ  ad  triangulum  B A r ; & fi- 
militer  ut  quadratum  cx  r B ad  rcdlargtilum  AKB 
tta  triangulum  A r B ad  quadrilaterum  M A B K : 
ergo  cx  xquali,  ut  rc&ungulum  A Z B ad  re»Slan- 
gulum  AKB  ita  B A B Z quadrilaterum  ad  qua- 
drilatcrum  M B K A.  ut  autem  rcdangulum  A Z B 
ad  rcdangulum  A K B ita  [per  21.  huj.]  quadra- 
tum cx  E Z ad  quadratum  cx  H K : & ut  quadra- 
tum cx  E Z ad  quadratum  ex  H K ita  triangulum 
E a Z ad  triangulum  H e K : quare  ut  triangulum 
E A Z ad  triangulum  H 0 K ita  quadrilaterum 
£ A B Z ad  quadrilaterum  M A BK  ; & permutan- 
do ut  triangulum  E A z ad  quadrilatcmm  E A B z 
ita  triangulum  H « K ad  quadrilaterum  M A B K. 
fcd  triangulum  E A Z oflcnlum  cft  [fupra]  aequale 
quadrilatero  EABZ;  ergo  & triangulum  Htit 
quadrilatero  M A B K cft  xqualc  : triangulum  igi- 
tur K M r & triangulo  r A B liiffrrt  triangulo  H 0 K. 

Sed  cum  hxc  demonftnrio  obfcuritatrm  quondam 
habeot  in  proportionibus  ellipfeos,  enitendum  cft  ut 
ea  qua:  breviter  didta  funt  lariu* explicentur.  * [Quo- 
niam, infuit,  ut  quadratum  ex  zr  ad  quadra- 
tum cx  r B ita  triangulum  E r Z ad  triangulum 
A r B,  erit  invenendo  & per  converfionem  ra- 
tionis rurfufquc  invertendo.]  cft  enim  inverten- 
do ut  quadrarum  l r ad  quadratum  ex  r z iu  A B r 
triangulum  ad  EZ  r ; & per  converfionem  rationis,  uc 
quadratam  cx  B r ad  rc&angulum  A z B (boc  cft,  ad  ex- 
ccflum  quo  quadrarum  ex  r B excedit  quadrarum  ex 
r z,quta  punctum  r lineam  AB  bifariam  locat)  ita  tri- 
angulum A B r ad  quadrilarerum  E B z A : & inverten- 
do, ut  rcdtangulum  A z B ad  quadratum  cx  B r ita 
quadrilaterum  EABZ  ad  B A l' triangulum  Habet  au- 
tem in  hyperbola  cafus  undecim,  quot  habebat  przce 
dena  theorema  in  parabola,  & prarterea  alium  quen- 
dam;  cum  fcilicet  pundtum  quod  in  H fumiruT  idem 
fit  qwd  E.  tunc  enim  contir.g  t triangulum  a d Z 
una  cum  triangulo  Air  xqualc  ede  triangulo  r e z ; 
etenim  oftcnfom  eft  triangulum  E A z quadrilatero 
abze  xqualc  efle,  quadnUtcrum  autem  abze  i 
triangulo  TEZ  ipfo  ab  r triangulo  differt,  fcd  in  el- 
lipfivcl  punCtum  H idem  cft  quod  B vei  intra  E fumi- 
tux : & tunc  utrafque  parallelas  inter  a & z cadere  per- 
fpicuum 
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fpicuutn  eft.  quod  fi  H fumatur  infra  £,  & ab  eo  « V ^ *£•***•  t4  H T E, £ l i-x 
dufla  ipfi  EZ  parallela  cadat  inter  z & r,  porcum  g^J  Tj  £ £ (tiimjji  xvr»  r /.,  r,  t!  0 n- 

© quinque  c*fu*  efficit : vd  enim  cadit  inter  A fit  »,  ^„r  -ttW  «im’  *.  $ r A.  R « 

«*  *>  «1  «• ta *.  ’d  lnKr  z4<  r » w B.  -•  f»~£l T », z.  i » » i. s f z, r. 

Si  vero  quae  per  H ducitur  applicat*  parallela  io  Ei?  /i  i ri  H t*  mnyftif  «fk**»-*  JJ»  n r 
centrum  r cadat,  pundum  0 alio*  quinque  efficit  a-  j urfttt  inPti  • ri  0 xif.it  nutiat  www  l>A«f  sv-n 
fiu.  attendendum  tamen  eft  triangulum  hic  fidum  1 ^aurnt  it<un*t.  nry  n^W)«^u  5«  ii  vn 


linei*  quae  ipfi*  ea,EZ  fimt  parallelas 
triangulo  A B r aequale  cfie.  quoniam 
enim  ut  quadratum  cx  EZ  ad  quadra- 
tum ex  h r ita  triangulum  eaz  ad 
triangulum  H 0 r,  finalia  enim  iri— 
anguu  fiint ; fle  ut  quadratum  ex  E z 
ad  quadratum  ex  H r ita  redaneu-  A 
Ium  bz  A ad  red angulum  sr  a,  hoc  's 
eft  ad  quadratum  cx  B r ; em  ut  trian- 
gulum E n z ad  ipfum  H 0 r ita  redan- 
gulum  BZ  a ad  auadratum  cx  * r.  ut 
autem  rcdangulum  bza  id  quadra- 
tum ex  B r ita  oftcnfum  eft  cfie  qua- 
dri laterum  A B z E ad  triangulum  A B r : ^ 
ut  igitur  triangulum  E a 2 ad  H 0 r ita 
quadrilaterum  ABZE  ad  triangulum  ABT, 

& permutando  ut  triangulum  E A z ad 
quadrilaterum  ABZE  ira  triangulum 
H©r  ad  triangulum  ABT.  fcd  aequale 
eft  triangulum  E a z quadrilitcro  ABZE  : 
triangulum  igitur  H 0 r triangulo  ABT 


■rw  wxnj»j*jn  txm  E A,  E Z ytifJtirr 
niyuttf  tnr  jtirw  ™ ABT  leiyuiy. 
hi  Sbr  it  ii  £n  E Z m&t  tb  M 
H T iTW  7»  E A Z icqam  ctfir  ii 
H O r,oo*/:r  yif  ic  A it  in  E /.  Tjit 
7»  "in  H T «T*»t  7«  vvi  BZA  «f«r  tj 
•umi  B T A,  rlr’  isi  7«  iwi  BT  w Sw 
7t  E A Z itiyurtr  #f« r 7I  H 0 T «re*  7I 
vwr  BZA  xfit  7S  at*  B T-  it  /i  ri 
■uri  BZA  Xfit  7a  ixi  B T *T*ff 
a^ar  ri  ABZE  7wfi7As*f  »»  -wfU  7* 
A B T 7 L it  «e*  ii  E A L 1 ei- 
»for  7»  II 0 T «T«r  70  ABZE 
7VFf*»A  t*  A B T mytttm,  ^ 

w ri  E A Z crfW  7»  ABZE 
7lTfi»AcV£r»  (T«  7*  H 0 r Tpif  7) 
AEr  76;»i«.  »» 5 »i  EAZ  iJaBZE' 


eft  xquale.  podismus  autem  hxc  nam  aliter  probare,  I n>  Sj«  H 0 r t vyttm  ri  A B r.  ^ *>*m<  i rai-ru 
fi  dicamus  in  parallelogrammia  triangulorum  duplis  ea-  uytnaiAn  Sri  r JWajmuiv  »urir 

dem  demonltuucfli;  «idditet  io  sjuidugeSraopii-  ^ 

do  theoremate  , , ,,  . 

Qjod  fi  duda  per  H paraUcli  ipfi  E Z «dat  inter  r Eir  Ji » Ej-  f H t»  E Z xmfdffj 
& a , producatur  quidem  quouique  linea  r E cum  y f,  ^wivirE  «irj  «a.j*xwir 


ipfii  conventat  j fle  pondum  0 lepeetn 
catus  efficiet-  vel  enim  inter  B fle  A 
cadit,  vel  in  B,  vel  inter  B fle  z,  vd 
in  z,  vel  inter  z fle  r,  vel  in  r,  vd  A 
inter  r fle  a : fle  in  his  cafibus  con-  V"1 
tingit  differentiam  triangulorum  A B r,  \ 

H 0 X conditui  a redi*  A r,  r B infra  r \ 
produdis.  fi  vero  H fumatur  in  altera  y 
parte  fedionis,  fle  ea  quz  per  h ducitur  / 

ipfi  E z parallela  inter  B fle  z cadat , ( 

producetur,  oh  demonftratiooem,  quo-  1 
ufquc  fecet  iplam  r ; fle  pundum  e \ 
faciet  feptem  cafu* : vd  inter  B fle  z | 
cadens,  vel  in  z,  vel  inter  z fle  r,  vel 
in  r,  vd  inter  r fle  A,  vd  in  A,  vel 
infra  A.  fi  vero  H K cadat  inter  z £c 
r,  pundum  0 quinque  cafu*  efficiet, 
vel  enim  erit  inter  z fle  r,  vd  in  r , 
vd  inta  r fle  a,  vd  in  a,  vel  infra  a. 
fcd  fi  H K in  centrum  r cadat,  pun- 


7»  /Ii  0 tnuiitf  *» rrriMit  »»7«.  i 
jii  T B,  A,  » aii  n B -xrxm,  \ 

T B»  Z»  i in  t»  Z,  * (uaruji  7 

z,  r,  ■ t*  r,  l #u»;l  t r.  a.  *} 

fit  nw  T 7TC7M7  eiuCsUJrt  f Jlgp |. 

fir  t A B T,  H 0 K 7 ttyhmt  «itamf» 
tuvitad^  7*  A T,  r B ebflrltur  v*!?r«- 
ZafXsi&aut . tit  J 70  H i* t ii  t7ipx  fiif* 
f nfjititj  iit»  r H 7*  E Z 
*»Aar  -triti  7 B.  Z>  ixCfjjimat 

fCJii  ¥ imSngn,tmt  5 7 ifi*  ¥ A r n Ji 
0 nfiiir  suwi  f.jpJittr  » ft*7m£>  e»  T 
B,  z,  i as»  70  Z 7I7W,  5 7 Z,  r* 

* ^ ri  r,  r /ttra&  f riA,WSj7t  A, 

* T A.  Ut  j l H K /ttT*SZ  -r.Xi 
7 Z>  T.  70  0 irerion  »7&«v«r  x*»7»'  » >if 
KiTi^v  T Z,  r TtWH-nu,  ■ 17»  ri  T»  ■ ;<•- 


dum  © cuius  efficiet  tres : vel  inter  r fle  a «lens  vd  7«55  r r.  A,  i Si  ii  A,  '»  iZtmt*  7«  A.  Ut  3 »HK»5» 
in  A vel  extra  A.  atque  in  his  cafibus  rurfus  COO-  |*  ut7(»  -xt-ntt,  7j  © <n>uii<u  whn  i-nxHt  »{iw'  5 
tingit  triangulum  H 0 K aequile  die  triangulo  Air.  ^7*$  -ni» r r A,  r,  * i*  ri  A,  • f-ampx  ?A 
fi  vero  HA  cadat  inter  r & A,  pundum  © vel  cadet  ; ^ n ^ ^<r  7,HOK  relytrt,  i„t 

jnter  r fle  a,  vd  in  A,  vel  extra  A.  itaque  tn  dhpfi  r » „ ^ -•  .O,,  s 

cafu»  omnes  erunt  quadnginta  duo,  fle  totidem  in  V A B r A * H f 

circuli  cireumfdcmia ; ita  ut  hujus  theoremati*  cafu*  T»  A,  70  © » imtv-wt  T.  A ‘XiTi-jot,  « kti  rt  A. 

omne*  fint  nonaginta  fex.  i A.  myCaim  5»  4n'  nr»  7*r  im^r 

T7duwr  Zrai  /<£',  uu  hi  iit  T»  xuxAa  t*su^t«'  £s*  urat  n it  issur  xniffir  lirt  t»  Sk^.uxtw  ^r'. 


Prop-  XL1V-  Tbeor. 

Si  unam  oppofitarum  fc&ionum  refta 
linea  contingens  cum  diametro  con- 
veniat, i ta&u  vero  ad  diametrum 
re&a  ordinatim  applicetur ; atque  huic 
parallela  ducatur  per  verticem  alterius 
ie&ioni$,  iu  ut  conveniat  cum  reda 
# 


n POTA  2 12  ft/. 

E«»  (Mi  t krraat^an 

■mihi  tb  2^3uaTp«,  >9  •?  l&myffif 

ns  liiSux  7iT»7jU<r«*  ’ftx  t iu/  ^otfaT^sr, 

Xxl)  5“^  ^ *7lp*t 

TOfxMnA@^  ov/ii rrahfro  th  3/-^ 
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•Papir  Xf  tV  nrrfl  nyfttn  tvS&ct,  Anpjims 

fi  'Qi  •?  TOfwtf  fr  CTt^j  o)vM4ow, 

<tt)  «uStleq  «n  t 2£gt/4rrpo»,  5»  i /t  ra^il  -i3 
hpa.xhft.em,  » fi  tiu&l  t ngLTtfyfitm  ^bre  •? 
apH  •nfyy fatui*  tc  ywfSpai  trx  ausnn  Tfu- 
>»*9»  TC/)<#»W,  0 stmvtvtt  )f  'Oj^J 

xtirpa  £ vq/xJif,  itAoAnr^sq  ^^319  4 ex 

f xi»TpV  rpyxra  if mu  awn^iWjttnm. 


per  ta&um  & centrum  du&a ; fumpto 
autem  in  fadione  quovis  pundfco, 
applicentur  ad  diametrum  dux  re&ae, 
quarum  altera  contingenti  fit  paral- 
lela, altera  parallela  ei  quae  & tactu 
ordinatim  applicata  eft:  triangulum 
ab  ipfis  fa&um  minus  eft  quam  trian- 
gulum quod  ablcindit  applicata  ad 
centrum  fe&ionis,  triangulo  fimili 
ablciflo  ab  ca  qux  ex  centro. 


T7  £ T Q £ A N tbrwwi.aVa/  «i  A Z,  B E,  2}&-  C I n T oppofit*  fcdiones  A Z,  B E,  quarum 
/UTftf  j currur  e AB,  tu  *tfcf  jiir.j  icri  ^ diameter  A B , centrum  r ; & ah  aliquo 
• “ *-  • - ~ "**  ■*  - pundo  carum  qux  funt  in  fcdione  7 A,  videli- 

cet i pundo  Z,  ducatur  reda  Z H ledioix-m  con- 
tingens ; ordinatimquc  applicetur  Z o ; & junda 
Z r producatur,  ut  ad  r. ; per  B vero  ducatur 


79«  r $n  T4  Z A Ttfvjf  ? Z 

ixfiu  t‘  -nfujf  ij  Z H.TtQ-yfSfjuf  fi  «j  Z O,  ^ rnt- 

£b^#kiw  n r z c«5vo^fo9 ■« , «r  *i  r e, 

2>ist  ?BrjZO  »j  B A,  ij  wAif fAuur- 

fteat-n  cJ?£j  'fi  B E T»pjr  T«  N,  (£  'S  N 7fTSt- 
y KO.TVX.&U  *i  N 0,  rji  j ZH  ‘ts^t^nAer 
htZ&u  ij  NK*  Aiy«  ov  t»  0K  N Tf/yutu  t£ 
T M 0 tftyutH  tAttorov  ki  ru  r B A ryrywu. 
Aut  if  F.  'fi 

B E Ttffjjf  \2 

mV»J  «f  E A, 

7Twy,uWf  /i  *) 

£ Z. 1 Jx«  k»  «m- 
nat  a/ 

ZA,  BE, 

/aiTfor  i A B,  i ^ 

/u*  too  xitTfev  fj 
Z P E,  ttfkvxU- 
fSpaj  r npv  a/ 

ZH,  EA’  t^ZH 


B A ipfi  Zo  parallela  ; & fumatur  aliquod  pun- 
dhim  in  fcdione  B E,  quod  fit  N ; i quo  N 0 
ordinatim  applicetur,  atque  ipfi  ZH  parallela 
ducatur  N K : dico  triangulum  0KN  minus  effe 
quam  triangulum  r M ©,  triangulo  r B A. 

Ducatur  enim 
per  B reda  E A 
contingens  Tectio- 
nem E B ; fle  E 3 
ordinatim  appli- 
cetur. * iuq;  quo- 
— niam  oppofit*  fc- 
K diones  funt  Z A, 
B E,  quarum  dia- 
meter AB;  & re- 
da z r E per  cen- 
trum ducitur ; fle 
Z H,  E a fcdiones 
contingunt : erit 


at  > , *.  , . , , conungunt  : erit 

ifw  ijA  E.  if  p NK  crgjiAKjjAflf  ki  A E ipfi  ZH  parallela,  cft  autem  [ex  hyp.J  N K 
tj  Z H’  aj  tj  E A d£p<&%dtAAi?A0f  iw  n N K,  b ^ parallela  ipfi  Z H : ergo  & N K ipfi  B A ; & M9 
M © T»!  B A.  br«  xv  limpScAif  ko  r,  b E,  i/s  2fa-  B A parallela  cft.  quoniam  igitur  hyperbola 
lurKf  f,  A B,  XMT*,  •{  ro  r,  i ixSiM  3 efl  BE>  cuia'  <*“*•»  » b.  ccntnim  r ; & rciU 

F - flsSkJ»-!;,  - ,,  T->-  J?  • cft  Es;  & ipfi  B3  parallela  cft  BA;  lumitur 

E.o^.»,A„«,,  BA,5  «tutAt*#  »;  auKm  i„  frfliU  punitum  N,  & * eo  ordiru- 
V*S  tim  .,pp]icimr  NH>  & ipfi  a e parslltb*  duci- 

N0,  «^jt>AifA«^u*  if*j  ri)  A E 9 KN‘  tur  K N : erit  triangulum  N 0 K minus  quam 

N 0 K rf/yun»  V 0 M r rf/yttMH  lActanr  ivi  re i triangulum  © M T ipfo  r B A triangulo,  hoc 
r B A r^ryuru.  rim  fio  tu  -nora^jtwru  rpi-  enim  ii)  quadragefimo  tertio  theoremate  often- 
T U %upfutr R ftfwmtf.  lum  c^- 


E U T O C 1 U S. 


* Exii  irr  antXHc^ai  w»  a/  Z A,B  E,  ut  2}si- 
fitlfuf  n A B,  If  5 34sc  5 xirrptt  ii  ZT  E,  X 

T 7»^a»  6«  Z H,  A E"  AaV  W q 

AEryZ  H.]  £»«  jS  tljiyCoxi  lp?  » A /«  ^ ifrm- 
ffr»  » ZH,  i,  wnyfJf»  i Z O'  ’«w  S?i  n voi  O T H 
«fi  T A,  a^  ro  A^'.  ifuimt  M ij*f  77  wi 

3 T A 7»  vm  r B 5&r  im*  »e»  wr  ri  vn  O T H 
«gir  7j  liri  A T !t«x  7I  \ai  STA  «tf<  70  Sn  B T’ 
Hjk  t«f  7Z  -cwt  O T H «e>r  ri  w*  3 T A «T*f 

vi  lini  A T «ei»  7«  Sn  T B'  Inr  Jf«  7»  voi  O T II  tJ 
wi  x r A.  9(mr>orrf  T£  Mir  «ai  » H r i?* 
75  r a sy»  ut.  Wi  a «9}  * z r ijh  Tf  r b,  aj#  tJ  a'» 


4 Itaque  quoniam  oppofit*  fcdiones  funt  Z A, 
B E,  quarum  diameter  A B,  & reda  Z I'  E per 
centrum  ducitur,  & Z H,  A E fcdiones  contin- 
gunt ; erit  a C ipfi  z H parallela.]  Qionitm  enim 
hyperbolaeft  A Z,  rectaque  ZH  te&ionem  contingit, 
& applicita  ett  z O ; erit  rcdangulum  O r H sequale 
quaerito  cx  r A,  ea  trigcfnno  firptimothccremare.  tc 
timiliter  rcdangulum  arA  quadrato  cx  TB  xquale 
elt : igitur  ut  redangulum  o r H ad  quadratum  ex  A P 
ita  rcdangulum  * r A ad  quadratum  ex  »P ; fle  per- 
mutando, ut  re&angulum  o r H ad  rcdangulum  STA 
ira  quadratum  cx  A r ad  qu.flratum  « ri;  quire 
redangulum  o r H arqualceft  re^languto  sta.  eft»|tie 
linea  o P aequalia  ipfi  P z,  ergo  fle  H r ipfi  r a.  f«i  z r 
ipfi  r E cft  JequiU!,cx  trigdimo  theoremate : line*  igl- 
D tur 
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tur  zr,rH  seqmks  fune  ipfis  ET,  r A , angulofquc 
xquaJe*  continent  «d  r;  funi  enim  id  verticem  : 
quare  & ZH  ipfi  EA  elt  xquilii,  fc  angilu»  THZ 
angulo r a E.  & alterni  funt : ergo  l H ipti  ea  pari!- 
leiaeft.  Calus  hujus  theoremati»  duodecim  Ium  .quem- 
admodum in  hyperbola  dixin-ua  in  quadragcfiir-o  ter- 
tio theoremate,  atque  eadem  eft  demonftratio- 

Prop.  XLV.  Tbtor. 

Si  hyperbolam , vel  ellipfim  , vel  cir- 
culi circumferentiam  retfta  linea  con- 
tingens cum  fecunda  diametro  con- 
veniat i fit  a ta&u  ad  eandem  dia- 
metrum reda  applicetur  diametro 
alteri  parallela,  & per  ta&um  & cen- 
trum du&a  reda  producatur  i fum- 
pto  autem  in  fedionc  quovis  pun- 
do,  ad  fecundam  diametrum  ducan- 
tur dux  redae,  quarum  una  contiu- 
genti , altera  applicata;  fit  parallela : 
triangulum  quod  ab  ipfis  coaftitui- 
tur,  in  hyperbola  quidem,  majus  eft 
quam  triangulum  abfeifium  ab  appli- 
cata ad  centrum , triangulo  cujus 
baiis  eft  reda  contingens  & vertex 
centrum  fedionisj  in  cllipfi  vero  & 
circuli  circumferentia,  una  cum  trian- 
gulo abfcifTo,  aquale  eft  triangulo  cu- 
jus bafis  reda  contingens  £t  vertex 
fedionis  centrum. 

SIT  hyperbola  , vel  eliipf»,  tc!  circuli  cir- 
cumferentia A B r,  cujas  diameter  A ©,  fe- 
cunda diameter  A 0 A,  & cemrum  © ; reda  vero 
r M A fedionem  contingat  in  r,  ducacurquc  r a 
ipfi  A e parallela , & junda  r©  producatur; 
fumpto  deinde  iti  fedione  quovis  pundo  B,  ilu- 
cantur  ad  fecundam  diametrum  redx  B E,  B Z, 
quae  ipfis  AT,  r A fint  parallelae  : dico  triangu- 
lum B E/.,  in  hyperbola  quidem, majus  dic  quam 
triangulum  H 0 L triangulo  Are  ; in  cllipfi 
vero  & circulo,  triangulum  B E Z upi  cum  Z H 0 
arqualc  efle  triangulo  r A 0. 

Ducantur  enim  r K,  B N parallela;  ipfi  A 0. 
& quoniam  reda  r A M fc&ioncm  contingit ; at- 
que  applicata  eft  r K;  habebit  [per  39.  huj.) 
r K aJ  K 0 rationem  compofitam  ex  ratione 
quam  habet  M K ac  K r & ex  ea  quam  redum 
figura:  latus  habet  ad  ttanfverfum.  ut  3utcm  M K 
ad  K r ita  [per  4.  d.]  r a ad  a A : ergo  r K 
ad  K © rationem  compofitam  habet  cx  ratione 
r A ad  A A & cx  ratione  redi  lateris  ad  tranf- 
vcrlum.  atque  eft  triangulum  r a A figura  qux 
fit  cx  K 0 ; & triangulum  f © K,  hoc  eft  r A e. 
figura  qux  fit  cx  r k,  hoc  eft  ex  a©  : quare 
triangulum  r A A,  in  hyperbola  quidem,  majus  eft 
quam  triangulum  r K 0,  triangulo  fado  ex  a e. 
fimili  ipfi  r A A ; in  ellipfi  vero  & circulo  tri- 
angulum r K 0 una  cum  ipfi»  r A A eidem  trian- 
gulo eft  xqualc.  hoc  enim  in  paralJelogram- 
mis  triangulorum  duplis,  in  quadragefimo  primo 
theoremate,  demonftratum  elt.  iraque  quoniam 
triangulum  r A A i triangulo  r K 0,  vel  f a 0, 


I PERG/El 

tu  eu*  Z T*  r H m»  «■«  ni»  E T,  r A.  9f  y>r'itu  i*t 
<snui^«0i  -jvf  ac,f  T.  cf  »■  )eip 

tf  Ea  f»,  ij  i vart  T H Z juri*  7»  vai  T A E r& 
1'fn  i;«  e?ir  i Z H T»  E A.  eu  T?J- 

mtf  «iri  C.  r’«,  wSxxy  »»i  4 vXifCtMf  it  tJ  uj. 
tj  i isslof.t  a euni. 

n P O T A 2 I 2 (U. 

Em  TjepCaA  $ xwtAV  'Oe^oa; 

riSSa.  'bh-^auivm  ovfin vAf  t»  JWnpa  ht- 
Xjtm^Sy  7tj  tu5e«x 
*iiu)  clLtjuj  l\xturr?7i  ir^MiAoi  t y 
«7*fa  ft&uirpa,  t,  r ajm  g X xtrrfV 
iu3£gL  txCAxS?,  A^p^rirc*  /i  v rri*? 
crfwM,  <Ko  u)35oq  t-rt  r Aw- 

iv^f  SlxiUTfif,  Si  >1  /J&  xapx  r tQeLTtl  3/4«  • 
m,  i A rapa  -Aju  io  >04^00* 

'\jar'  ounZi  'rg/yami,  rn  fi  £ omfCoAUs, 

'TfcyeiV,  '3  ^nrn/uiu  * %tf.T>ryi&>*  <Q 

xirrpa,  /tfifyt  ’&t  T^r/stu,  x (Zxois  A’ 

i X£puy»l  A 7D  X4t7f0»  TVuJ* * 

«TTt  A r Xf  TV  X/ukXvj,  (Xtm  X 

a.7nmfii3L&<Ai  I jw  Tg/ylnu,  V 0*- 

<tk  fi  n upnpsffyrt,  xofupi  /i  to  wrrp»  -r 
Tvfiyts. 

1-7  S T fi  V35- teSsAif,  n l&trltf,  r kCkXh  ®fe- 

^ QiqtiA  ij  A B r,  nf  & ,CI-V  B A 0.  <y to- 

■nejL  it  A 0 A,  Kfyr^ev  itr 9 0,  5 ij  fj$p  TM  A 
i r*  r,  n A r a 1 r A 0, 
K^S^/jTc^^ea,  jar  «CiCaAS-»,  «Ae^fli 
f Tfuije  'rtrxj*  erwxa  r»  B,  £ 'Xm  i B 
cv*  ai  B F,  B Z,  TKf  A r,  r A,  clwj  r^v  Sdj- 
Tipjtv  2la'ftfT(t’r  teyu  sti,  cfc  $ vmfio- 
Xrs,  ri  B E Z T^iyansv  7»u  H ©Z  jx-iCiv  tsi  tu 
A T 0-  eijri  ^ f £ * KVKte,  7t  B Z E 

t fiyuttt  A?  5*  Z H © fcjrr  ro»  r A O. 

1 Inarat  >Saj  TK,  BN  ilZ  A 9.  tr« 

5»  j q T A M,  j B T K.*  4 T K 

K © f 0ryxrit^v;v  Asjo  iy»,  6x  5 ov  4 M K 
Ts&t  KT  (c  ri  ov  ix*t  V 4 ts>>6pjl 

ibo  vAuyuu.  uf  it  4 M K trtK  K T vr«e 

4 r a «eV  a a-  4 r «oV  k©  1^4 

f nyxHiiV».  0«  ? •#  r A A A 6 K ^ c^- 
$igtf  ‘B&r  ibo  TShxytx*.  jw  ri  r A A Tf/yu- 
»e»  r*  >ct*  t5  Kf)  niti  t r*  A TK.©,  tioki  ra 
r A 0,  ti  t*  T K «Af,  rirrivi  7»  ibri  f A ©* 
r»  r A A ctgj»  rf/ywn  ri  r K.  ©,  oi^»  ^ 
visrtpSBAtr»  ivt  r»  iari  rrf  A0  rgA- 

ywi  w T»  r A A’  oi^r  t»*c  tAAtr^wuf 

1^4  vi  xJxAtt , t»  TK0  p*£«  ri  T A A «rr 
»ri  r<5  twru-  <f&  cJii  r cferAac-Mrfv  cu/run  rxn 
iidxfy  Ce  tu  Tiarxyti&ru  'xfUTU  Jtusrftam. 
i v«  i»  r»  r A A T£/ytnt$  5"r  K ©,  4m  v r A ©, 
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Mpiflt  tu  ti \<  A © rg/yuta  yulu  tu 

r A A,  fypQtfti  /i  TU  r © A rg/yunu-  im 
«L&t  Tfl  r 0 A rg/yum  TU  icrt  rij?  A 0 fii litu 
tu  r A A rg/y uvu.  ir«  Sr  n p»  B Z E Tgjr 
ymct  'IfMiet  io  tu  T A A,  ta  /i  H Z 0 tu  r A 0' 
w <u/m  o^t  A»yw  %*.  n#$a  to  /jdp  B Z E 


Tfl  BZE  t*  H 0 Z r«  *?r» 

TV  A 0 ifisiu  tu  V A A,  Uf t *,  Tfl»  T A 0. 

E U T O 

h-r^inu  y tm  *n  Ti  3tap»u*  «T»  i^ci  <r7MNr. 

Sh  jX  y&  <t  CnfCtAM  i^h  hua,  t»  >6  ini  ? B *au£«- 
jiiAtm  nfii>sr  i rtirrir  Rrr  «If,!  Tauri»  V A'  *j  rin 
rjuissrti  -riXn-t  A © Ojuaur  tJ  A A T Tauri» 

iira»  W vri  ? r A A, 

A T.  ii»  X»  fM7w£v  *■{&■  td  B «n»fif"o»  ? A>  Ti  rji  ni 
A.  A ijiniv  5vt  7*ir  ■?  Atmpar  ajflunf».  >»»»5 

•mirtff  if»7f  -ni  ><tp  7„  E » irjrrij»  rar  tijiIt»»  ri{60> 
a ir'  aur»,  » ^-rarri*».  iir  JJ  -m  A,  A Iri  -ni  *tf*r*  &i 
•f  /l-Tlf %«  X«#4Xlf»>T«  L,  £ VTWTtpa  irlJjSiswJ. 


diffm  triangulo,  quod  fit  ex  A 0 ipfi  r a a fi- 
mili ; dMm  autem  8c  triangulo  r 0 A : erit  r © A 
triangulum  «jiule  ei  quod  hc  cx  A © fimili  ipfi 
Taa.  rurfus  quoniam  fper^.  tf,]  triangulum 
BZE  fimilc  eft  triangulo  r A A,  Sc  triangulum 
HZ0  triangulo  r A 0;  ipforum  latera  inter  fe 
eandem  rationem  habent,  atque  eft  triangulum 


CIUS. 

Attendendum  eft  boc  theorema  plurca  habere  ca- 
fui : in  hvperboh  enim  viginti  haber.  nam  pun- 
flum  quod  pro  B (umitor , rei  idem  eft  quod  r, 
vd  idem  quod  A ; fle  tunc  contingit , triangulum 
fidium  ex  At»  fimile  ipfi  A r A idem  efle  quod  k 
lineis  parallelis  ipfi  A A,  A r abfcindr.ur.  H vero  B 
fumatur  fnter  A,r,  & pundia  A,  A fintfupra  termi- 
nos fecundae  diametri , fient  tres  catus  ; nam  pun- 
fla  z,  E rct  fupra  terminos  ferentur,  vd  in  ipfoe, 
vel  infira.  fi  vero  A,  A fint  in  terminis  fecunda:  dia- 
metri, z,  K infra  terminos  erum  Similiter  fi  b fu- 
matur 
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luatur  extra  T;  & er  ad»  producitur,  tres  alio»  ci- 
fus  fieri  contingit  i ucirpe  iplo  A vd  fupra  termi- 
no* fecundx  diametri  i-xiftentr,  vd  in  iph»,  vel  in- 
fra, 6c  fimiliter  z faciet  tres  cafu*.  fin  aurem  B fu- 
matur ex  altera  parte  (cilioni*  , producetur  r fi  ad 
H,  propter  dcmonlfrationcm  : & BZ,  BE  tres  cafu» 
efficient,  quoniam  Z,  E vel  ad  termino»  («-undae  dia- 
metri ferentur,  vel  fupra,  vd  infra,  fillipfu  vero  & 
circuli  circumfercntix  varios  cafus  nunc  non  expli- 
cabimus, tot  enim  funt  quot  in  prxccdcmi  theorerrate 
fumuntur.  erunt  igitur  hujus  theorematis  cafus  omne» 
centum  fed  poflunt  hzc  eadem  etiam  in  oppolkis 
fedtionibu*  deroonflrari. 


I PERG1I 

Ji  iis  i<wif*  ? r »»  b,  ri  » er  7»  11  iv 

Ch»s*mw,  svfjZur*,  3 «w  jisifiJ  -xnrinr  sj«r  f 
yo  A i i**r ripas  pgji&t  t.  ssi(«m  f f'i«- 

fxilt»,  1 i-r’  uni,  '•  wrarrip#»-  19  T#  L iuaim*  { yiA-w 
srarwn  Wr  IX He  wsriwt.  iir  A ®3s  7*  »np«  ■f  rv 
/u<  vo  B n/imr,  i p1  T n3»<rrnu  ir)  T»  H, 
viui  iris^tt-ir  ai  A B Z.  B E miisi  ■jrnlmr  TfZr, 
i-rufi  1*  Z,  E Mri  t»  va*at  Jipt^  i /ner 4«  /iafrivfii,  i 

i/am.t»,  » ^«nap».  i>Xri-<J«7tr  tjw  ri»  m ■»»- 

(•fUfjiat  ■ ri  ainiu  ♦!•/■*«»■  »oyb  arn  ir  -n!  m&>jCUv 
Sutfiftra  A»*3s.  *n  14)  W*  •vnriwf  vi  Saapspicnr  7.7» 
f'.  Aflif  «y  /riwJS^  £ iri ArsnmufcW. 


Pbop.  XLVI.  7kw. 

Si  parabolam  rc&a  linea  contingens  cum 
diamatro  conveniat : quae  per  ta&um 
ducitur  diametro  parallela  ad  eafdem 
partes  fe&ionis,  re&as  in  fc&ione  du- 
das  contingenti  parallelas  bifariam 
fecabit. 

SIT  parabola,  cujus  diametar  AB  a,  & recb 
A r (c&ionctn  contingat ; per  r vero  duca- 
tur e r M parallela  A a ; 

&,  fumpen  in  feftione 
quovis  punSo  A,  duca- 
tur A N Z B ipfi  A r pa- 
rallela : dico  A N ipfi 
N Z xqualem  cfle. 

Ducantur  enim  ordi- 
narim B 0,  K Z H,  A M A. 

& quoniam  cx  iis  qua: 
in  quadrageGmo  fecun- 
do theoremate  demon- 
ftravimus , triangulum 
EA  A aequale  tft  paral- 
lelogrammo  B m,  & tri- 
angulum E Z H parallelo- 
grammo  B K : paralldo- 
grammum  igitur  reli- 
quum H M axjuatur  qua- 
Jrilatcro  A Z H A.  commune  auferatur  M A H Z N 
quinquclatcrum  : reliquum  igitur  triangulum 
K 7.  N reliquo  a m N erit  aquale,  fcd  K 7 fex 
hyp.J  parallela  cft  ipfi  A M : ergo  [per  4.  6.  Bc 
14.$.]  Z N ipfi  A N xqualis  erit. 


nPOTAZIS/tr. 

Ex*  tuSux  'Cfo^auMtm.  aifcmiStf  tu 

7^0*  i a^gt  rrm  a$ns  o^tMnAtf 

iypfjpn  r?  a^gtfOTfa  '6ki  •?  7t ym, 

X os  iy>p8pa4  ti  T»  7Dft>i  f fjMui flfljtu- 

m»  Tifiiu. 

EX  T n Af,  W HgtfUTfOf  n a B A,  Kj 

tya-xk&u  T*  itfvtf  i AT,  Ji*  3 5Y  -r*l  A A 
*CX$U  *) 

0 r M,  5 «Ait^i»  $n  f 

Xl/JQH  *)(*&»  ri  A, 

*rxJ$u  *>i  a r 

AijAev  i ANZE-  Atya 
‘<m  Hv  “a>t  >f  A N lif  Z N. 

Hjfitmu  7?7aey«V«r 
etf  B0,  Z H K,  AMA. 
isr«  i».  Jio.  ut  JiS\yux- 

V*  Cf  TO  (&'.  9lC*ftytoXV, 

imiu  t»  E A A rg^ya- 
¥6*  TU  B M Ai>- 

^dfifxa,  rs^iEZH tu 
B K’  A enl»  a&t  r®  H M 
Aw- 

W61  TU  A Z HA  7i  rp*- 
irXkvpu  iw  Tw.  s»t»fi»  edptn&ra  re  M A H Z N 
mrmTrX&tpm-  Aojjb»  kvt  rtKZN  Tfiyamv  tu 
A M N tm  ivi.  £ Ui  «^tAAijAflf  q K Z rj  A M, 
f«j  a,f>x  i Z N ni  A N. 


E U T O C I U S. 


Hoc  theorema  plures  «fu*  habet,  demonftrabi- 
mui  autem  habita  ratione  cafuum  qnadr agcfimi  fecundi 
theorematii ; ut  exempli  cauta,  fi  Z ra- 
dat io  »,  ita  dicemus.  Quoniam  tri- 
angulum B A A [ per  4».  huj  ] aequale 
cft  pftrallelogrammo  © B A M , com- 
mune auferatur  N M A B ; erit  reli- 
quum AMN  triangulo  ©NB  xqualc 
In  reliqui  autem  fsc.  Quoniam 
triangulum  A K a parallclogrammo 
©B  a m eft  xqualc,  6c  triangulum 
H z E piralldogrammo  ©HH  X : erit  re- 
liquum Z A A H xquile  reliquo  K H A M . 
commune  auferatur  N M A H z.  ac  rdi- 
quum  a n m triangulo  k z n xqualeeft. 


rs  rrJflwr  vAsitrr.  In^fur  3 pfici- 

T (£'.  \anJt'ryuMTtf  fi  yitit,  UrnZ 
ri  B vrrnm,  fvriStr  ififctr.  hii' 
tb  B A A ‘mt  Rt  ij  0 B A M,  usrsr 
71  NMAB  if*  ri  AMN 

7*1  0 N B Rir  war. 

Eri  fi  ts it  Minvt  tfSjMf.  i-ruJi  ni 
AEA  vf  0BAM  Rtr  'mw  , ^ ri 
H Z E iJ  0 B EJ  K-  Miris  vi  Z A A H 

luvZ  vd  K H A M Seri  i»»»,  utri» 
ipf&t  vi  N M A II  Z-  ^ to  aatsiw  ri 
A N ,\1  rxJ  A K Z N riir  Sit. 
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npOTAZIS  #i£.  Pro».  XLVII.  Tbnr. 


Exi  « iMityiw»  i swxAV  ‘cfcupt- 

fr.xti  tuSux  '6h-\*JJM<nL  OVfiTTfxb  TH  hx/xs- 
7f«,  *)  Jkt  •£  cupris  ^ w luyrpou  tu3i*t 

3u>ia  •?  tb /t«*  Tiptrnq  ijppcVa* 

t»  t?  7B/A8  -o^jt  -rfu)  ipxnlofjibjin. 

■p ST Cl  uxty&Aij,  i OhtcJjf,  ij kvkAi r 
-L‘  pH<t,  ?f  </ia^«Tfcf  /$J  ij  A B,  wptifop  j Ti  r, 
<C  epa^-s^V*!  'J5  7»p?f  fo&w  •?  A E,  £ «n^iua#» 
n T E £ cxCioAijo&ai,  Xj  «Aijif&w  tw^jjp  aifxHa*  3dn 
f npjc  n N,  yjjf  nN^AE  «^MijAor 
^S^fijeNOH-  A*y« ot»  «flwnj  NO  tjOH. 


Si  hyperbolam,  vel  cllipfim,  vel  circuli 
circumferentiam  reda  linea  contin- 
gens cum  diametro  conveniat;  & per 
tadnm  & centrum  ducatur  reda  ad 
eafdem  partes  ad  quas  fedio:  redas 
quae  in  fedione  ducuntur  contingenti 
parallelas  bifariam  fecabit. 

CIT  hvpcrbola , rd  cllipfis,  vd  circuli  cir- 
cumrereniia , cujus  diameter  A B,  centrum 
r , ducaturque  A E fc&ionem  contingens , & 
jundia  r B producatur ; fumpto  autem  in  fc- 
dlione  quovis  punflo  N,  ducatur  per  N linea 
e N O U ipfi  A E parallela  : dico  N O ipfi  O H 
aequalem  efle. 


K AirFX&um*  yS  vmytApuf  oj  INZ.BA, 
H M K.*  A*  tx  Stftiy/Jkxt.  c*  tu  fiy.  J*u- 
fmfxA-n,  IfwwTi  [j&ii  0 N Z Tfiyum  tu  A B Z S 
TrrynrMvfU,  ro  Si  H 0 K Tplyuym  tu  a B K M' 
1(9)  A etm  ifot  T9  N H K Z TTT&cir  AdCf»  A utu 
tmMKZZ  w iim.  tt&ter  atyar<&u  ro ONZKM 
7nraiir>Jjf69'  Aarm  r»  O M H r^/yaner 
AtfJT«  ra  NSO  tfir  len.  K94  K*  «^MnAer  •} 
M H t?  N S*  uti  iyt  1)  NO  rji  OH. 


Applicentur  enim  ordinatim  a N 1,  B a,  h m K : 
ergo,  cx  demonftratis  in  quadragefimo  tertio 
theoremate,  triangulum  0 N Z xquale  erit  qua- 
drilatero  A B z s , & HOK  triangulum  quadri- 
latcro  A B K M : reliquum  igitur  N H K z quadrila- 
rerum  rdiquo  MKZSelt  xquale.  commune  au- 
feratur ONZKM  quinquelatcrum : atque  erit  re- 
liquum triangulum  O M H xquale  reliquo  O a N. 
atque  ell  M H parallela  ipfi  N B : ergo  [per  4 .6. 
& 14.  y.]  N O ipfi  O H eft  aequalis. 


EUTOCIUS. 


1»n  7»  SWj»u*  id 

fi'  n * TT^JfiS 

S y*i  0 nt  T»  <9ts  9X7% 
krt  ■?  rvpZotit  Ztyy  iit 
/i  aimir  nw»- 

ciutd* , o&s\yj»7\t  ¥ 
TTacvJ  7!  i*y. 
tu-  w hi  <t  il&H'J««r 

« U ? T7». 

nv»  7»  f/y.  «It»  hi  T*r 
Pmtu^fu  V7*j^r,  f 
H c* ui<%  urar  titjiy.tAf». 
htt/i  inr  isi  rl  A A T 
Ttifunr  tvt  «UA^lT.Mt 


Hoc  theorema  inhy- 
perbola  tot  habet  calui 
quot  habebat  prartedeni 
ia  parabola:  demonAra- 
tk>oe*  autem  eorum  fa- 
aemut,  attendentes  ad 
caruiquadragcfimi  tertii 
theorematii : pariterque 
in  ellipfi,  ut  in  fubje&a 
figura,  cum  punZhim  H 
extra  fumitur.  quoniam 
triangulum  a a r zqua- 
le eft  triangulis  e H a( 
orai,  hoctft  triangu- 

X lia 
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lis  O 9 r,  o H M J arqoe  eft  idem  triangulum  A A r 
sequale  triangulo  s n r & quadnlatero  A A n s , fivc 
triangulo  N©n,  « iuqux  demonftrata  funt  inqua- 
dragefimo  tertio  theoremate:  erunt  igitur  triangula 
inr,  xen  aequalia  triangulis  OOr,  omh,  com- 
mune auferatur  triangulum  e or : reliquum  igitur  tri- 
angulum s o N aequale  eft  reliquo  H o M.  £c  eft  NS 
parallela  ipfi  MH  j ergo  NO  ipft  o H eft  «qualis. 


Prop.  XLVIII.  Tbeor. 

Si  unam  oppofitarum  fedionum  reda 
linea  contingens  cum  diametro  con- 
veniat, & per  tadum  & centrum 
produda  reda  fecet  alteram  fedio- 
nem:  qua:  in  altera  ledionc  duda 
fuerit  contingenti  parallela  * reda 
produda  bifariam  iccabitur. 


t»t  nit  O 0 T.O  H M ntjvrvt,  il  J A A T Im  Sil 
ttJ  71  3 n r *fi}*’»4»  4 V A A n B 7st{«itAo Vr‘»,  7»Ttsi 
«J  N e n -Jf aj#  -m'  ATwyuV*  u «I  p>. 
fjMv  znriNe nij*7tly*t* imi#  7uto er, 

OMH  ittyjrut.  «wri»  » xlflor  ntymm'  M- 
ti»  auMt  ri  2 O N -nl  H O M iffcr  Ri.  iC,  itui>A»yof  ■ 
NSrj  MH1  inifaiNOTj  OH. 

n P O T A 2 I 2 iri. 

Eaifuos  r afrott^Aw»  n/i- 

neret*  T«  a/$p*rp9,  tyi  hx  ? £ ? 

jtirrpou  eu5ua  etCAn3t*m  r risg»  7b- 
fdur  irnf  ii  « T«  ttipct  Ttfiif  jretfwc 
licti  vpa.Tm$nw  ii%i  T [uQtpty  •vL*»  £ 

«HoAr&fcumj. 


SInt  oppofitae  feftiones , quarum  diameter 
A B,  centrumque  r,  & K A feaionem  A contin- 
gat, jundlaque  A r 
producatur  ; fum- 
pto  autem  in  B ie- 
dione  pundo  N, 
per  N ducatur  N H, 
parallela  ipfi  A K : 
dico  N o ipfi  O H 
«qualem  efle. 

Ducatur  enim 
per  E fcdioncm 
contingens  EA,  & 
erit  |cx  jo.huj.] 

E A ipfi  A K paral- 
lela ; quare  & ipfi 
N H.  quoniam  igi- 
tur hypctfiola  c(t 

B E N,  cujus  centrum  r,  & A E fedionem  con- 
tingit, & junda  eft  TE;  fumitur  autem  in  lc* 
dione  pundum  N,  per  quod  ipfi  a e parallela 
duda  eft  N H : cx  iis  qu*  in  hypetbola  [per 
propofitionem  prxccd.]  oftendimus,  erit  N O ipfi 
OH  aequalis. 


4 i T II  i.  A fi  amutfjtyai , ^rr.,r, 

i AB,  nitTf»  <fi  Tfl  r,  t&i  r*(  A 7»pjc  i$>*~ 
w?ta9-«  ij  K A,  KsH 
im^ivz&u  i Ar 
ri,  CK^f^XijSu, 
«Aif^^a»  -n  mj ftiice 
JJrt  t5  B t»  N, 
K^lst  PtiriAK 
■cr^TAnAar  *?;*$■« 
4 N H*  Aiyu  ‘ov  n 
N O rji  O M *«»  «W- 
H zfret 

E $ 71- 

fvjf  if  EA*  >}  E A 
«w»  rji  A K.  «r^A- 
AijAoV  inr,  <*n  w 
t?  N H,  «r « #»  wnfSeAn  wv  B E N,  «x-r?» 
t»  r x.  i(p*7t?o.aV»I  «i  A E,  x,  ix^swtnq  >?  r E,  w 
hA jpr|a/  effa  j 7tfV)(  mfum  « N,  3 ami  * «#- 

aAKijAtf  nJtttq  i N H'  tfw*  si  •3eO<J‘eJ«y,c^e»  cMi 
vmfieAjff,  M)J  t^»  q N O TX  o H. 


EUTOCIUS, 

Hujus  etiam  theoranitis  cafus  ita  fe  habent,  ut  in  K<u  T*a  <u  sldrwr  tnaaiui  nir  «y*«»u^wr 
quadragdimo  feptimo  theorcmaie  didtum  eft  de  hy-  f ^ M7u  ^rifCoAir  ^ra^«lu;. 
pobola:  dctcripcionc. 


P ro  p.  XL1X.  Tbeor.  n PO  T A 2 1 2 f£‘. 

Si  parabolam  reda  linea  contingens  cum  Eo»  ©^jtCoAws  tir5wt,0bj^ulvin*.  avfini-rn  t* 
diametro  conveniat,  & per  tadum  du-  ap*s  ovS  ro^MnAob 

catur  reda  diametro  parallela  i 4 ver- 
tice vero  ducatur  parallela  ordina- 
tim  applicatx » & fiat  ut  portio  con- 
tingentis inter  applicatam  & tadum 
interjeda  ad  portionem  parallelae  iti- 
dem inter  tadum  & applicatam  in- 
terjeda:, ita  quaedam  reda  ad  du- 
plam contingentis:  qua:  i fedione 
duda  fuerit  parallela  contingenti,  ad 
* 


T)  ZJ&trTfa,  "Sm  /i  ■?  x^ji a^i 
mayfdfmf  xynrwlfah  ^ «s  to  Tfut- 

fxtL  •?  hpoLTTTOfj^v  TD  fUTO^j  $ inry^ns  *f 
£ *&*(  'tatys  tJ  rfcii/xa  ■?  o^j^AhAV  tb 
<ro|u  t1  o0»k  ^ r onry/xW)  euSux  tk 
<zs&t  ^ JWAaoiir  r ipxn-miApvr  Zns  i» 
$ 73|U#s  0^5?  xapxAAxAos  tx  t<pa.i&~ 
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^ JVt  cupii f vr/(Apwi  iu5ela»  rap- 
«MxAar  r»  ba+uifu,  Sbt*<n?)  to  ‘ta&i^umt 
op9 Ttyhw  w rep«r/xV#s  w$Set4  3 •?  :&re- 

AXflCxitfA^JAS  \TK  tWTM  <©£?$  T7  O^f. 
"C* ITQ  o^tcsA^,  ifp  JieLfH.lfc{  ij  M B T,  i£tt- 
■*“'  Tmfuvn  j ^ T A,  Xjiikv  A rij  B T S&jiA- 
ArjAer  ij  ZAK,  ■nTay.aVdtf  3 swx&ai  ij 
zn,£  wiwijc5-a»  6ff  i E A A Z irr  ut  titiet* 
nf  n H «©c  7&u  JitrAcnnr  ^ r A,  j m Aqipd’*  -n 
cntftew  3th  vff  n/* & to  K,  £ «w.  V Krj 

r A A»f  ij  K A n1  Aty«  'wi  ro  >575  -f  K A 

tm  in  tu  \jzri  ^M^AAi  tww  ert,  24$*/«- 
rpt  imts  $ A A,  ap$i«  i«w  »i  H. 

7$  Ttmyuivws  q A i,  K X M. 
5 ITH  i r A t^»T7na/  t*  repjf,  TtiuyfUtuf  cT» 
tuvtvtmf  i)  A £,  wij  hv  15 
r B T?  B 3.  n B 3 r| 
z a «*f  iri»*  5 n r b 

r»i  Z A inr  W ^ ra 
ET  B T^iywiw  r«  EZA 
r ftyuvu.  x&y*  xfoxtic&u 
ts  A F.  B M N to 

A T M N nr^irAfu* 
pcv  r«  ZM  43^t&»jA»- 
ftctfijxu  ifw  Ifftr,  rtfKi 
tu  K.  11 M T(jtymu.  >o<- 
» w to  A II  M N 

nrpmirAdjf*’  *A crntotp* 

TO  K.  A N Tfiyontv  tu  T A 
«^tfb»Ai o^ofxfiu  *?*  («r.  kv  «o»  K \jsi 

A A II  yurM  tj  \szn  (C  A N’  irrAanov 
**n  to  vjaxt  K AN  re  ij^e  aat.  wj  «■«  isw 
« i EA  «©f  A Z irr«f  ij  H «r©f  iiu)  Jl- 
■xhcurM  <j*  T A,  iii  it  xctf  «f  «j  E A TTftf  A Z 
«T»F  «f  K A «©f  AN’  KOf  u(  SLPJL  t)  H «©f 
iLu  enrAeuntu  t» \<  T A itrus  if  KA  -W©f  A N. 

«if  /u»  i K A ■»©<  A N Uruf  to  ibre  K A 
«©f  to  vW?  K A N,  uc  it  ij  H «©f  riu/  /j- 
x-Adricre  mf  A T irr«  to  \sni  Ii,  A A ®©f 
to  iit  \55ri  T A A'  us  ctfjt  7»  i$ni  K A xfcf 
to  vizw  K A N itTUC  to  Gz?»  H,  A A *©f  TO 
\j»0  F A A,  xay  a*Ma'.  iflp»  Jj  Ki  to  V3SO 
K A JC  tu  Jic  \ssn  T A A’  Ifffv  af-A  k Oj  ro  ^aro 
KA  tuvzto  II,  A A. 
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redam  qua  per  ta&um  ducitur  dia- 
metro parallelam,  poterit  re&angulum 
contentum  fub  inventa  linea  & ea  qua 
incer  ipfam  & tadum  interjicitur. 

SI  T parabola  cujus  diameter  M B r , fc  r A 
(eaumem  contineat ; per  A vero  iplt  B r 
parallela  ducatur  /.AN;  & ZB  ordinatim  ap- 
plicetur; fiatque  ut  EA  ad  a Z ita  quodam 
refta  H ad  dupbm  i piius  TA;  &,  lumpto  in 
fciUonc  puncto  K,  ducatur  per  K ipfi  r a paral- 
lela K A n : dico  quadratum  ex  K A squale  clle 
redangulo  fub  H & A A;  hoc  cft,  diametro  ex- 
iftente  A A,  lineam  M efle  rcdlum  latus. 

Applicentur  enim  ordinatim  AS,  KNM.  & 
quoniam  r A lectionem  contingit,  ordinatim  vero 
applicata  cft  A z ; erit 

„T  Ijx?r4-d.]  rB squalis Bs. 

led  [per  jy.  huj.  ] BS 
efl  squalis  Z A : ergo  r B 
ipfi  ZA  squalis  erit;  Sc 
proptcrca  [per  33. 1.]  tri- 
angulum E r B axjuale  tri- 
angulo EZA.  commune 
addatur,  figura  fcilicec 
A E B M N : quadrilaterum 
igitur  A r M N squale  efl 
parallclogrammo  Z M,  hoc 
eft  [per  42.hu).]  triangulo 
K n M.  commune  aufera- 
tur quadrilaterum  AITMN : 
' ergo  reliquum  triangu- 
lum K A N parallclogrammo  A r cft  squale,  an- 
gulus autem  A A n [per  1 y.i.j  squalis  cft  angulo 
KAN  quare  [per  T*t>pt  lem.S.J  reitangulum  KAN 
dupbm  cft  rcaanguli  A a r : quoniam  igitur  [ex 
byp.]  ut  EA  ad  A Z ita  cft  linea  H ad  duplam 
iptius  r A,  & [ per  4.  6.  ] ut  E A ad  A Z ita  K A 
ad  A N ; erit  ut  H ad  duplam  r a ita  K A ad  A N. 
frd  [per  1.  <$.]  ut  K A ad  A N ira  quadratum  ex 
K A ad  redlangulum  K a n ; & ut  u ad  duplam 
r A ita  rcctangulum  fub  H & A A ad  duplum 
rc&anguli  r A A : quare  ut  quadratum  ex  K A ad 
rcctangulum  K A N ita  reflangulum  fub  H & A A 
ad  duplum  ipfius  r a A reftanguli ; & [ per  i<5. 
y .]  permutando,  cft  autem  [cx  modo  oftcnfis] 
K A N rc&mgulum  squale  duplo  re£ianguli  r A A : 
ergo  [per  14.  y.]  quadratum  ex  K A rcftangulo 
fub  H & A A squale  erit. 


E U T O C 1 U S. 


* Aww  ufx  K A S Tflyum  TU  A a n r ®^iA- 
ArAap^o^t (au  to»  i m.  5 uq  t<r»  q I/SP  A A II  yu~ 
>/a  T*i  u»  K A N yaiK»*’  /rxAiowct/xaisiriwTO 
KAN  irm  A AT  . 3 p K 

iuori  Au  yi  yjueic  7 » 

KAN  T ttjunr»  if 
7b  A A n T &$£/}*■ 

*d 

icBreori  KANTTt- 
yaw  tJ  An  '*/$»  Sk/j*  ? N T»  A K 

iNP»ajf  A?KTfANiKP' 


* Ergo  reliquum  triangulum  KAN  parallclo- 
gramtno  A AFI  r cft  squale,  angulus  autem  A A n 
squalis  eft  angulo  KAN:  quare  redangutum 
KAN  duplum  cft 
rc&anguli  A AT.] 
_.  Triangulum  enim 

fl _*  kan  fcorfim  de- 

Icribatur  , itemqud 

T 2 parallelogrtmmum 

A A n r.  Sc  quo- 
niam triangulum  KAN  squale  cft  parallclogrammo 
A n,  ducatur  per  n ipfi  a K.  parallela  N p,  ac  per  K 
duatur  k P parallela  ipfi  AN:  peralielogrammum  igi- 
tur 
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tur  cft  AP,  gt  duplum  trianguli  kan;  quire  fic 
ptnlldognmmi  A n duplum,  p«oducantur  a r,  a n 
ad  puru^a  X,  T,  poruturque  Ipfi  A r aequalis  ni,& 
n T aqualij  ipfi  A n,  & jungatur  X T : ergo  A T paril- 
lekgrtmmum  cft  duplum  ipfms  A n,  & idcirco  a r 
|*niJelogrammum  xqwle  ponlldogrammo  as  cft 
autem  & aequiangulum,  quoniam  anguli  ad  A fecun- 
dum verticem  funt  sequalci.  fed  [per  14.6.  ] xqua- 
lium  6c  asqutangulotum  parallclogrammorum  Latera 
qua:  circa  aequale*  angulos  funt  reciproce  proportio- 
nalia. ergo  ut  K A ad  AT,  hoc  cft  ad  A S,  ita  A A 
ad  A N;  proptercaque  [per  1 6 <f.]  re&angulum  t A N 
equule  edi  redtangulo  A as.  & cum  ax  dupla  Iit 
ipliui  Ar,  re&angulura  R an  re&anguli  aat  du- 
plum erit. 

At  fi  reda  quidem  A r ipfi  An  fit  parallela,  r n 
vero  non  fit  parallela  ipfi  A A • erit  arna  trape- 
sium : & tunc  dico  reaangu-  p 
Ium  kan  aequale  dic  ei  quod 
fub  A A & utraque  ipiarum 
r A, A n continetur.  fi  enim  pa» 
raUelogrammum  AP  complea- 
tur ficuti  priur , prodocanrur- 
que  a r.  An , it»  ut  ipfi  a n 
aequalia  ponatur  r X,  & ipfi 
A r aequalia  n r , fle  jungatur 
XT;  fiet  AT  ptralldogjrara-  ^ 

mura  duplum  ipfiua  A n,  & eadem  erit  demonftra- 
tio-  hoc  autem  utile  eft  ad  ea  quae  fequuntur. 


Ri  r»  A P,  PtttJMU  ? K AN  ifiymrf 
in  Kf  t»  A n UCtC*i3*£  /»  «i  A T. 

AnirliarStT.  aj  ?f  A T ‘m  * r £,  t»  'j  A n 
» n T,  «j  l*»£i«^3w  i 2 T'  r ipt  {&  ri 

A T ? A II'  «1  "inr  ii  AP  iJ  AE.  at* 

A 7I7»  £f  'm ytirm,  n tui  «£>(  itS  A &?u 

Ktf aaat  1 ns  tirtu.  rw»  wa*r  'tsvymtlur 

irnmsi’$*4lr  at  fav  tmt  t?<H  yrn iai  ayd^ai- 
tti*  «pt  it  i K A aeff  lirATi  rir’  ki  «c  it  ¥ A X, 
i A A «err  AN.  «J  t»  \xwi  KAN  I»«  i«r  vj  v*« 
A A X.  t*  Irri  Pia  hi  S2v  1 A X r A T . ni  t 71  K A N i' r- 
*ct  7»  A A T. 

Eir/ii^’ArT5An5?i  ixaf,  i /1  r n t* 

AA  pa  Eat  np&XaXof.  t? sTri^cr  ift*  oi4n  ici  7» 
A r f 1 A'  zoi  »t«T  /h  Sa 
7*  v®s  KAN  i*«r  E<t  iJ  voi 
AAiij  ^ T A.  A n. 

ii»  y6  79  p A P ie 

«Of.'(»-nu,  LZ>j&£m  Ji  »|  A r» 

a n.  7i5»  Tf  «V  a n in  » 
r 2,  t?  A a r i n t,  4 ii*- 

4 * X T' 

fUf  iftq  7*  A T XiTlirm  t»  A FI,  ju  » iisfn^rr  i aut*. 
otfpMn  ^pui/aar  A r<n  «*r  -ni  »'»r. 


Pro p.  L.  7W.  I1POTA2I2  ». 

Si  hyperbolam,  vel  cllipfim,  vel  cir-  Earu^nfCoAnt,  SiMiI4w,S  xwtAV -a&p«j>ua« 


culi  circumferentiam  redla  linea  con- 
tingens cum  diametro  conveniat ; & 
per  ta&um  & centrum  reda  produ- 
catur , i vertice  autem  ordinatim  ap- 
plicata conveniat  cum  ea  qua:  duci- 
tur per  tadum  & centrum ; fiatque 
ut  portio  contingentis  inter  tadum 
& applicatam  interjeda  ad  portio- 
nem dudx  per  udum  & centrum, 
qua:  itidem  inter  tadum  & applica- 
tam interjicitur,  ita  quaedam  reda 
ad  duplam  contingentis  : quae  a fe- 
dione  ducitur  contingenti  parallela 
ad  redam  per  udum  & centrum 
dudam , poterit  fpatium  redanga- 
lum  quod  adjacet  inventae  redte,  la- 
titudinem habens  interjedam  inter 
ipfam  6c  tadum;  in  hypcrbola  qui- 
acm  excedens  figuri  fimili  contentae 
fub  dupli  ejus  quae  cft  inter  cen- 
trum & udum  & inventi  linei;  in 
ellipfi  vero  & circulo,  eidem  defi- 
ciens. 

SIT  hvperbola,  vel  eliipfis,  vel  circuli  cir- 
cumferentia, cujus  diameter  A B,  centrum 
T;  & AB  fe&ionem  contingat;  junfta  vero 
r E producatur  ad  utrafquc  panes ; ponatur- 
que  rK  ipfi  Er  aequalis;  & per  B ordinatim 
applicetur  B Z H ; deinde  per  E ad  redos  an- 
gulos ipfi  E r ducatur  E 0 ; fiatque  ut  Z E ad  E H 
ita  Ee  ad  duplam  i pilus  EA,  & junda  ©K 


tu5wa  '6fo\aujV<nt.  m^t7mrnt  tv  Sia+urp*, 
t,  ■?  kqynf  xj  f xtrnpj  tu5e*ct  ixCah^, 
«Tb  ^ xcpwpSs  ciwypuaa.  tu^ut  >©^50 
T»m yfyjai  KjtTwy^n»  cu/t-rmv  t* 

•?  aspis  t,  7 xt»7f«  iyffa*  tu^a,  x,  Ttu*2hi 
as  7o  TfSLrpuL  r t^cfsrra^rs  7o  /umfu  •iv.s 
aspis  Xf  'rif  a.ny$uns  73  T/xiyut  iis 

tryfdpns  •?  *p«  S ? 70  #am S> 

4 aspis  X)  •?inry^nf,{<TTiK  »u3tiet  txs^O'’  * 
i £ i^et^iyxVV  >rns  a»  *? 
7ty4»s  t*  «(pairnytfni , 

7-1  lia  •?  ^ V x4r7ifV  ryntrm,  JWxcv- 

T«q  7D  ^«io» 

*rfu»  TOftc&Mffctf,  irAaTDt  Z^e»  vito  ^rtAa/x- 
&a.Kfxmi  lut  wyrni  'H£?s  ri  aspy/Qj  £ «? 
07nfCiAMr,  u7t»pCiMc»  «futu 

■?  •?  fsrnx^l  v xZr- 

•Tfy  £ r aspis  vnfu&von  tuBueu,,  Si 

^ v kvkAV,  ifothm. 

"C* ITfl  wmpCoArj,  i iXktcbs,  n *u*Ak 

ftuL,  *ir  </laut7ucf  i AB,  xirrfc»  n r,  eC«*- 
T7*,(4w)  5 «j  A E,  ^ 15  r E ix»t- 

Cjuft&a  iip'  ixa.Ti(jtf,<c  >wie&»  77  E T wo*  «j  r K,*^ 

#w  5*  B Ti&y.uvia*1  igBZH,  «fwj  V E r»i 

ET  ©esV  ep^er  ijE0,  x }iru&c»  af  ij  Z E 
«tpf  E H iTA»f  i £0  «CfV  TVIrArtrnai-  T5  E A,  X 
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n ©K  oMk&u,  $ -n 

c&i  Ttfi ns  fljj f*tw  -a A,  xj /)' OT» r?  EA  ***- 
cs&qAcf  *Z&**  i AMZ,  7)i  BH  i ANP,  rq  rfi 
£©  q MIT  Aiy*  wnjimAMlwipT^ 
Casr»  EM  II. 

A*  iT r nj  k n q rxo. 

x, er#*  K»»  m»  i £ r r>i  ic r,  «r  oqErwcwicr 
»r«f  q e X wcw-  s 0*  r«q  «e*  £ q E E rq  2;  0. 
JC  bth  K»  *•*  q z E <o&f  E H tfnwr  q0£-*&*  r 
JhrAxurU*  <#  E A,£  *n  ^ E0  qpVvut  q EX*  kw 
«€?  ut  i ZE  ®CW  E H lirratf  q X E *■{«<•  E A.  <ur 
Q q Z E «CW  E H ifTUf  q AM  -mOf  M F*  ut  «f* 


8f 

producatur ; fumpto  denique  in  fctiionc  punclo 
A,  per  ipfwn  ducatur  A M 3 inii  quidem  E a 
parallela  ; A K P vero  parallela  ipfi  bh;  ipfiquc 
£©  parallela  MFl  : dico  quadratum  ex  AM 
re&angulo  E M n aequale  efle. 

Ducatur  enim  per  r rc&a  rso  parallela  ipfi 
K n.  itaque  quoniam  E r aequali*  eft  ipfi  KT,  Sc 
&«  2.  6.  ] Ut  E r ad  r K ita  E Z ad  X 0 ; erit 
EX  ipfi  x 0 aqualis.  & quoniam  [ ex  hyp. ] 
ut  Z E ad  E H ita  0 E ad  duplam  B a , atque 
eft  ipfius  Et-)  dimidia  EX:  erit  ut  ZE  ad  EH 
ita  X E ad  E A.  ut  autem  Z E ad  E H ita  f per 
4*  6‘]  AM  ad  MP:  ergo  ut  AM  ad  MP  ita 


q A M M P £rut  q S E «CPf  E A.  £fJTM  T« 
PNrTftiyww  ?HBT  Tf/ymn,  rimVi  & TAE, 
c!2n  fi&fj  i*  umfCetjjr  cJH  ^ »A- 

Atnptut  HSH  rittvKAjt  «Adoror  ruANS'  mtur 
atycuffivrrm,  31n  tm^CoA Uff  th  it  E r A 

•tfiyunt  XjV  N PM  Z m?**-  Atups,  c&i  ^ f iA- 
A#f Iptut  £ S kvk\*  ?MZr  t f/yunr  tiamp 
"EAE  TrffdWAau^v  i?7V  mi»,  tti 
M S ry  A E,  q /i  uas»  A M P yutlu 
itvuq'  mw  <£££  f«i  r®  Oasx  A M F 
TOW^EMj  ovyofiQvnf  * -j*  E A,  M E.  £ Ith 
*«w  wc  q M T «oV  r E irr«f  qir  M 2 «CPt  A E £ 
q M O •WCW'  E £•  «c  o£$c  q M O *Of  E X itrut 
V M E «oir  AE'  j nu/jim,  ut  tvtUftQinfOf  q 
M O,  E X «Cpf  E X Stu  ovrttftQinpOf  q M 2 E A 
«0)f  B A*  iydAAtt?  ag$c  «r  owafi$tTii&‘  q 
M O,  XE  «CpV  ffiMftQrnp r tL/j  2 M,  E A 
q X B «CPf  E A.  bAA’  «f  OTO/dffrPiTi^'  q 
M O,  E X «CPC  WftlpQimf*  £ M Z,  A E «Twf  ri 
iai  mmftQrnp  f M 0,E  X 5 *f  EM  «e 9f  r»  ww 


t fiyum  tu  m 
«^MqAef  q; 
rquari  EMZ 


A 

X E ad  E A.  fcd  cum  dcmonftratum  fit  [iu  43  r* 
huj.J  triangulum  PNT  in  hyperln^a  quidem  ma- 
jus eile  quam  triangulum  HBT,  hoc  c(l  quam 
triangulum  r a B ; in  ellipfi  vero  & circulo  mi- 
nus, ipfo  A S 2 triangulo  : communibus  ablatis, 
in  hyperbola  fcilicct  triangulo  ETA  & NPMs 
quadrilatero,  in  ellipfi  autem  6e  circulo,  trian- 
gulo MET;  erit  A M P triangulum  quadrilatero 
M E A s aequale,  atque  eft  [ex  hyp.]  M s paral- 
lela ipfi  A E,  & [per  ic.i.J  angulus  A M P squa- 
lis angulo  BMa  ; ergo  fex Icm. 8.] redtan- 
gutum  A M P aequale  eft  rc&angulo  fub  E M & 
utraque  ipDrum  E A,  M S contento.  & quo- 
niam [per  4.  tf.J  uc  M r ad  r fi  ita  & M z ad  A E 
& M o ad  Ea:  ut  igitur  MOad  ex  iu  M* 
ad  A E ; & componendo  [per  1 8.  y . ] ut  utra- 
que M O,  X E ad  £ X ira  utraque  M a,  a E ad 
E A : quare  permutando,  ut  utraque  M o ,Z  B 
ad  utramque  XM, EA  itaXB  ad  EA.  led  ur 
utraque  M o,  X B ad  ucramque  M s,  A fi  ira 
[per  1.  6.  ] re&angulum  (ub  utiaque  M O, 
S E & ipfa  E M ad  concentum  fub  utraque 


Digitized  by  Google 


U APOLLONII  PERGjEI 


ot  autem  £ E ad  E A ita  [ut 
fupra  oftcnfum  ] Z B ad  E H,  hoc  eft  [per  4.  6.] 
A M ad  M P ; atque  adeo  [ per  i.tf.]  quadratum 
ex  A M ad  redargui  um  A MP : quare  ut  redan- 
gi  ilnm  contentum  fub  utraque  M O,  B £ & ME 
ad  contentum  fub  utraque  M S,  A E Bc  E M,  ita 
quadratum  ex  A M ad  redangulum  AMPj  & 
permutando , ut  redangulum  contentum  fub 
utraque  M O,  E£  & E M ad  quadratum  ex  M A, 
ita  contentum  fub  utraque  M*,4i  & EM  ad 
A M P redangulum.  eu  autem  [ut  fupra  often- 
fum  j redangulum  A M P aequale  redangulo  fub 
ME  & utraque  M Z,  A E : ergo  quadratum 
ex  A M xqiialc  eft  redangulo  fub  E M & utra- 
que  M 0,£  E.  eft  autem  £ B ipfi  £ e aqualis,  & 
[per  3*.  i.]£eipG  on  : quadratum  igitur  ex 
A M redangulo  E M n aequale  erit. 

E U T O 

Cafu*  hoju*  theoremati»  ita  fc  habent  ut  in  quadn- 
gefimo  tertio,  f»cut  & cafu*  lubfcquend*  theorematii 
qutnquigeGau  primi. 

Prop.  LI.  Tbwr- 

Si  quamlibet  oppofitarum  (e&ionom 
tc&a  linea  contingens  cum  diame- 
tro conveniat,  & per  ta&um  & cen- 
trum re&a  producatur  ufque  ad  al- 
teram fetdionem ; i vertice  vero  du- 
catur retda  parallela  ordinatim  ap- 
plicatae, convenienlque  cum  re  dia  per 
ta&um  & centrum  dudia;  & fiat  uc 
portio  contingentis  inter  applicatam 
& tatdum  ad  portionem  au&se  per 
ta&um  & centrum  quae  inter  tadfcum 
& applicatam  interjicitur,  ita  qua- 
dam redta  ad  duplam  contingentis  : 
qua  in  altera  fedfcione  ducitur  paral- 
lela contingenti  ad  redam  per  ta- 
dum  & centrum  dudtam,  poterit 
redtangulum  quod  adjacet  inventa  li- 
neae, latitudinem  habens  interceptam 
inter  iplam  & udum,  excedens  vero 
figura  fimili  ei  qua  fub  linea  inter 
oppofitas  fediones  interjedi  & in- 
vend  redi  continetur. 

SI  a t oppofiue  fediones , quarum  diameter 
A B,  centrum  B ; & ducatur  r A fedionem  B 
contingens,  jun&aque  r E producatur ; ordinarim 
vero  applicetur  B A H,  & fiat  ut  A r ad  r H ita 
quaedam  reda  K ad  duplam  r A : itaque  per- 
fpieuum  eft  £ ex  prsrced.  ] in  fediooe  B r lineas 
parallelas  ipfi  TA^uar  ducuntur  ad  redam  E r pro- 
dudam,  pofic  fpatia  adjacentia  redx  K,  la ri- 
tu di  nemque  habentia  lineam  quae  eft  inter  ipfas 
& tadum , fic  excedentia  figura  fimili  contcntx 
fub  linea  rz  & R;  dupla  eft  enim  zr  ipfms 
r E.  dico  igitur  idem  evenire  in  fediooe  z A. 


jifX  'f  MS,  EAJ^EM.  «r 
xgW  E A iirkK  q Z E -a&f  E H,  rviKw  ij  A M 
‘aiyf  M P,  nnui  t*  Xm  A M ®Or  nw»AMf 
uf  ita.  ri  xjsn  <nuMfA$mpi  # M O,  E £ xaj 
ijfMt  «CPf  ro  nwafutycrnyi  # M E,  A E 
W EM  VTHf  ri  in»  A M t» 

AMP'  5 u(  t»  Oz?t  «VMfMptnpK  rqv 

M O,  E E rqf  ME  «CK  T*  ien  A M,  ihut 
71  vn  ruoafttynifH  vx  M 3,  E A i t1  M F.  wfoc 
t*  Oaa»  A M P.  ww  ri  vav?  AMP  r*i  \jzji 
TTj(  M E iuq  nuxLpfyvn?*  # M S,  EA-  in»  ifjt 
tuli  ro  Xsn  a M tu  \jw*  EM  mq  nw*tf*q>rnyt 
•njf  MO,  E£-  xojitwq  fAp  XE  rq  £0  ioq. 
q /i  £ 0 rq  OI1'  tm  ri  Xan  AM  rai 
uzrv  EM II- 

CIUS. 

rintidN»  T*T»  ? yutjtfjAne  ietvmt  9 T»  py\ 

IfjMMf  ti  »«'. 

n POTA  2 12  »'• 

Em  ottvt^wtv»  T invuifibai  1 u5e«. 

OOL  OVfl-XiXT*  TJ  htfUTfU,  £ Xlst  $ ifif  £ 

5" aar^  rxCAnSii  m iuS*ix  '*c*t  -r  itv/j  7d- 

«,  Xvn  li  xcpspK  tu^ua. 

'nm.y/jJt&i  xjt 'nryfurm,  x,  axjfi^tirn  r?  iu 
•?  kpKXf&xirqV  iryfitrif  tuStut,  t,  ytnSrnai 
td  TpLxfia.  r hpttnmnim  td  finu. £u  •?  in- 
y/tans  tj  •?  cupii  'Q&t  ro  rpy**.  •?  iry/iltH 
iuvet^f  ^ f xirrpV  r®  /xrra^u  r 
inyfi  1 1 >!5,  ^ tos  fu^tu  7»  -aiCJ*  t JWAaaia* 
■?  tpa-jrrc/uw  vnf  a»  n t?  rnpot  r 
-i1  a£gt  *?  apiis  ^ 5“  tirrtfi 
tu3wtti  xa^tMuAos  t»  IkqnJ 

70  op9c>fii»w»  va&.  41  '»®j7ro- 

p«3iTim»,  TrAaros  «^0*  V XsaAafiG&rojJ/w 
xnc  aiTTfi  ra^f  tj  aufy,  yj^CiMot 
ofUM  r a r- 

mufdf  on  x,  •?  c^sTJfiaStiaw  i*I3mos. 

£ T n £ A N curzui  L^jicq,  ar  2^/M7ifss  q 
■*-'  A B,  xsmfn'  i5  B t£a- 

q T A,  £ q T E 5 o»SlCAqo3,«, 

5 WC&h  7 rmy/j&tM*  q B A H,  9nv»jijc8-«  q 
A r «Cjif  r H Ut Uf  tu$a*  V(  q K «Cff  rixl  «A- 
TAdeut»  7qs  r A*  PT1  *r  a}  C*  ri  B T 7»«q 
«B^ba^iqAei  Tq  T A Sr’ ft^HeeC  rq  ETdu- 

7»  T K ■nrbjoc«,t«V6t  ^Aotiq 

tzerm  rmf  ^C<wc  aVW  vir'  owm  *CPf  rq 

«r^«  of4MUTuirn  T Z,K, 

SV  JtxXtUTA  ww  q Z r t5  r E.  Atya^qw* 
C*  rq  Z A hja q ro  avri  jn^ttCqcnaf. 
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HfcS*  Z vpaalsjtfM  f AZnpt  Ducatnr  per  z Unca  M Z qux  fedioncm  A t con- 

tingat ; ordinarimquc  applicetur  A3M.  & quo- 
niam oppoficx  lectione-.  funt  B r,  AZ,  atque 
ipCis  contingunt  r A,  MZ ; erit  [cx  JO.hu]] 
r A ipfi  M Z «qualis  8c  parallela,  cft  autem  r B 
«qualis  ipfi  E Z : ergo  & B a ipfi  f.  m.  fcd  quo- 
niam ut  A r ad  r H ita  [ ex  hyp.  ] linea  K ad  du- 
plaiq  ipfius  r A.fivc  M Z J 


j M Z,  £ irnty/Apur  ij  A2N,  a£  itm 

mrrvuiptrcti  «wqBr.AZ,  il pcuAo/Apai  $ curru ¥ 
*t  TA.MZ  • w#t  apt  5 «KfoJ&ifAK  isw  «i  TA  t?  M Z. 

jrEryBZ’  EA  d^Ti)  EMifir 
J*r.  cr«  icw  w i at  «Of  r h *r«v  »j  k 
9fW  T Ar  Amm*  'f  TA, 
nwi^MZ'  £«f<xf» 

■i  zz  z n Sruf  } j 
K «cA“ni»  AsrAswiar  # 

M Z.  rr«  xr  irmpGoAj 
KJ»  i A Z,  2lsifUTf6f 
^ AB,  tytofly4fo  /i  »j 
MZ.ij  irmyi^poK  *£) 

T]  A N,  «py  kw  «f  9 Z Z 
•oY  Z N itrflif  K *?«* 

T ArA*#M* ^ZM'  ow«j 

ttr  ix»  i5  npaqY  ®%ytA- 
ArjAej  r*j  ZM  erxpZn 
Sfc  iJw  in  iCBttaf  t5 

- - . ' Ti  v _c i. 


erit  ut  3 Z ad  ZN  ita 
K ad  duplam  M Z.  cam 
autem  A Z hypcrbola 
cft,cujits  diameter  A B,& 
M Z ipfam  contingit  ; 
ordinjtim  vero  appli- 
cara  eft  AN;  & nr 
3Z  ad  ZN  ira  K ai 
duplam  Z M : ergo  [per 
f o-  huj.  ] qoxeunque  i 
tc&i one  ducuntur  paral- 
ie!* ipfi  M Z ad  E z in  di- 
re&um  produftam,poto- 
runt  rethngulum  con- 
tentum fub  linea  K & 


E z,«Tta*j«/)  ra  TB&vxpfjftpc»  opfyrydrt»  \jan  f K interjc&i  inter  ipfas  & pundlum  Z,  excedcnf- 
tuBntU  5 r "HanXajiCcuo/^mf  \jzr'  curri * •aoeA  S120  liguri  fimili  ci  quas  fub  r Z & K con- 

ru  Z v npGaJtov  ttf{o(uiu  ruvwir  Z,  K.  Onctur‘ 


n 

Atfttyu&pMi  <?i  t*tu v ovf*tp<tHf  tn  a f&j  ry 
«S^CsAJi  ixevrn  r Crfcp  rutj  ytvr^ciuf 

Tftnr  ayo.aVa*  1 uBfivr  2l?fUTfef  icw*  » fi  r»f 

ina^CeM,  ry  tAAff\js<{,  ¥ arnxtipfyjcus  uuLpi 
r A*  nr  xor^  * ctjtyutvfirt’  ui^eui»'  £ Aon  & fur 
■ni  GrfeCoM,  ai  Karx^u^rof  *$>'  ix^r»  r 
fUTfuv  'C?£cf.  jhV  vtp<xni:futcU  tu  -sr^t  riu  ainia 
«S^jucmiV'*  ifiryuuA  c*  tS  irmp£$- 

tii  Kj  *mK6i,Utticu(  m cr^a  r cunhu 
/ApcL  xu£/.*  £ r«  curru  «Ar  u>  ^ 

tw  acrriJ  Grfcjuuifuva.  tgif 

t^nrrm  tu  curru  niti'  £Jlovxttrm'om-a&- 
MuKioj  zr&4  rtis  cvfxZcuvcrm,  avftnuyr 

Xojj.ZcLre^ui  r of^yuot  2±gcfUT^uv,  k,  t «Miur 
JktfUTfUr  z?fakhtf*G<U9fUirur  m ewm» 

E U T O 

TU  u ^ >wranM  a|#.u4Tfir  xiy»  ? It  ij 

k vrt?  Kttnt  Tttau  n 7tfirw7W  ftinvJ1»  ^fia|#n  «|ircr 
«fQcini*  TWUTiw  A t,  <up«dr  vi  V»*n> 

Sw  wur-m  tm  AXtr^/Jf*  nutclJfMim  dr  I»  nir 

w«3» 4*  7»* 

«for.  nfrZcumr  l oiuj-m  vf  T nuar  Tm/mit»» 

vnSyiiw. 

nPOTASlS  iC. 

Eu3*«4  A5«j)s  n’^un<r«  )yc3’  'n  (nvaiwi  7it- 
*upi»  t»  xti»«  7ryx*T 

¥ WAVfum  cfyCoMcd,  « Qj&urrpx  « 
A^sTas.  tu^iut,  >wf*^  A n 7npa4  ■?  tu5*W 
arnj  «Hi  a»  ^ctb  •?  7®^  iiw 

a/^#a7?o» « AWy  >»rik,  Au/wrc)  70  7n- 


CorolUnum. 

Itaque  his  demonflratis  pcrfpicuum  cft  [per 
45.  huj.]  in  parabola  unamquamque  redarum, 
qux  diametro  ex  generatione  ducuntur  paral- 
lelae, diametrum  effe  ; in  hypcrbola  vero,  cl- 
lipfi,  & oppofids  fictionibus,  [ per  47.  & 48* 
huj.  ] unamquamque  earum  qui  per  centrum  du- 
cuntur : ideoq;  in  parabola  quidem  [per  4p.huj.] 
applicatas  ad  unamquamque  diametrum  paralle- 
las contingentibus  polle  rcdangula  ipfi  adjacen- 
tia ; in  hypcrbola  & oppofitis  ledionibus  [per  yo. 
& yi.  huj.]  polle  rcdangula  adjacenda  ipfi  qux 
excedunt  eioem  fi  guri ; in  cllipfi  autem  [ per 
yo.  huj.  ] qux  eadem  deficiunt  : igitur  qua- 
cunque circa  fixiones  adhibitis  principalibus 
diametris  demonftrau  fiint , 8c  aliis  diametris 
afiumpds  eadem  quoque  contingent. 

CIUS. 

Dumetnim  ex  generatione  vocat  communem  Ce- 
dionem  plani  fecantia  & trianguli  per  axem  qux 
in  ipb  cono  efficitur;  quam  dc  pnndpilem  dia- 
metrum appellat,  dicit  au:rm  omnia  accidentia  Ce- 
dionum,  qu*  in  fuperioribus  theorematibus  damon- 
ftrata  funt  competere  principalibus  diametri» , & 
aliis  quibdcunquc  diametris  affiimpui  etiam  con- 
tingere. 

Prop.  Lli.  Probi. 

Redi  dati  in  plano  ad  unum  piin- 
dhirn  terminati,  invenire  in  plano 
coni  fcdionem  quas  parabola  appel- 
latur, cujus  diameter  erit  data  re- 
da  & vertex  reda:  terminus;  qu* 
vero  i redione  ad  diametrum  in  dato 
angulo  applicatur,  poterit  redan- 
gulum 
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gulum  contentum  fub  rc&k  quae  eft 
inter  ipfam  & verticem  fe&ionis  & 
alteri  quadam  data  redi. 


op 9o>«ROf  'Kjm  n $ ^nXct^Cxn- 
H ms  '^jof  ausrn*  '&&<  rx  xcptpi  $ tohHs 
$ rnp tu,  too*  S&titnv  tuV«4* 


SIT  reda  data  pofitione  AB  ad  A pundum 
terminata,  attera  autem  magnitudine  data 
fit  r A;  & datus  angulus  primum  fit  redus : opor- 
teat autem  in  fubjedo  plano  invenire  parabo- 
lam , ita  at  ejus  diameter  (ii  AB;  & vertex 
A,  redum  autem  figurae  latas  r A,  ordinarim 
du dis  in  redo  angulo  applicaris,  boc  eft , ut 
AB  fit  axis. 

Producatur  A B ad  E,  fumaturque  ipfius  r A 
quarta  pars  TH;  & fit  EA  major  quam  r H, 
inter  i pias  autem  r A,  E A media  proportiona- 
lis fit  © : eft  igitur  [per  cor.  20.  <S.J  ut  r A ad 
B A ita  quadratum  ex  0 ad  quadratum  ex  E A. 
fcd  r A eft  minor  quam  quadrupla  ipfius  B A : 
ergo  Sc  quadratum  cx  0 quadrati  a EA  mi- 
nus eft  quam  quadruplum  ; & propterea  0 mi- 
nor quam  dupla  ipuus 
EA.  cum  igitur  duas 
redae  E A majore*  fine 

E©  ; fieri  poteft 
22.  1.]  ut  ex  0 & 
ts  EA  triangulum 
conftituatur.  igitur  [per 
22.1.]  fuper  E A confti- 
tuatur triangulum  E A 2 
[per  prop.12.ll.]  redum 
ad  fiibjcdam  planum, 
ita  ut  E A aequalis  fit  A 2 
& 6 xqualis  2E;  du- 
carurque  [per  31.  r. ] 

A K parallela  ipfi  EZ, 

& Z K ipfi  EA.  deinde 
intelligatur  conus,  cujus  vertex  7-  pundum,  ha- 
fis  autem  circulus  circa  diametrum  K A,  redus 
ad  planum  quod  per  A Z K tranfit : erit  igi- 
tur conus  ille  redus,  quoniam  A Z squalis  eft 
Z K.  itaque  lecetur  conus  plano  quod  circulo 
K A xquidiftet ; faciatquc  [ per  4.  nuj.  ] fcdio- 
nem  circulum  MN3,  redum  videlicet  ad  pla- 
num tranfiens  per  M Z N : & fit  circuli  M N H 
& trianguli  MZN  communis  fcdio  MN : quare 
M N circuli  diameter  eft.  communis  autem  fc- 
dio plani  fubjedi  & circuli  fit  3 A.  quoniam 
igitur  arculas  MNX  redas  eft  ad  triangulum  MN3, 
redumque  eft  fubjcdura  planum  ad  triangulum 
MZN;  communis  ipfonim  fcdio  3 A [ per  19. 
X 1.3  ad  triangulum  M Z N,  hoc  eft  ad  KZ  A,  per- 
pendicularis erit : quare  & ad  omnes  redas  li- 
neas quae  in  triangulo  ipfam  contingunt,  adeoque 
ad  utramque  ipfarum  M N,  A B.  rurfus  quoniam 
conus  bafim  habens  circulum  MNS,  verticem 
vero  pundum  Z,  fccatur  plano  ad  triangulum 
MZN  rodo, quod  (edionem  facit  circulum  MNa ; 
& letatur  altero  plano  fubjcdo  fccante  bafim 
coni  fecundum  redam  3 A perpendicularem 
ipfi  M N,  quae  communis  eft  fedio  circuli  M N 3 
& trianguli  MZN:  communis  autem  fedio 
fuhjedi  plani  & trianguli  M Z N,  videlicet  A B, 
parallela  eft  lateri  coni  ZKM:  erit  (pcrti. 
huj.l  coni  fcdio  in  fubjeilo  plano  fada  pa- 
rabola, cujus  diameter  AB,  & redx  k fedionc 


TCiTO  %<th  S(&iS*  j A B aisn^£T,«Vv  **»» 

a*  V T A T uptt}4%n  Stfiiwm.  ycni* 

* Svnpw  ifln’  Sh^  iupi»  o tu  vwnt^put  ivr- 
ItiSu  'SpfyZtAlw,  Jta+HTfof  /j&p  if  A B,  Xffufii 
Si  7»  A,  opdw  Si  1}  r A,  af  Si  xantycid+iaj  imt- 
yuirus  i*  ipSij  yurta  xnmx&uev*,  totk»  'iws 
<*>*»  n n A b. 

E*£iSAJfs$«  i)  A B c&i  re  E,  iL  «AJjipta  T?  T A 
Tmum  ij  TH,  «-«  i)  E A.  ^ 

T r A,  E A ptien  eurci Auy»  itAefySu  n 0*  «i * Zp* 
ur  i r A ‘B&f  EA  XT6K  7»  "i&n  0 *ra>f  r»  icri 
EA.  EA  tAailan  iv»  i)  7j7f*TA*ra», 

Kj  7*  >crr  0 X E A tAivfler  Kit>  j-  irtfturKimt»' 

I)  © aqt  T5  E A tAa,$uy  iciv  n StorA).  trti  xv  Sve 
eu  E A 0 fiefyvie  un' 
Suottrov  Sfji  lurae*  & 
Kfft  Sxte  r EA  rg/yum 

motzztTU  7M- 

rnu  dSn  # E A rrjcyuKe 
7J  E A Z cp$'av  woV  ra 

vwiKM/j^ee  imrnScv,  w*t 

ietp  fnaf  liw  fuv  E A tj[ 
AZ,T3©rjfZE'^v^ai 
rj  fur  Z E 

ij  AK,  t?^)  E An  ZK. 
tetvQ-W  KMCf,  X X$pv<pn 
7»  Z etyifiot,  (Zamf  Si  i 
®ci%iKrKA  xo- 
xAcf,  Ip&f  uv  «or  to  2{ft  tu*  A z K cRrmSo*' 
tpx/  ^ 0 HondfSrn  n A Z r?  Z K.  TrrftJj- 

t&w  Si  0 Kuttf  uerrriSu  tu  K A ku- 

xA u,  ygij  mitiru  7 i/jJtv  r M N S kvx.Au*,  cf&e* 
Sn Acvsti  ttCjc  ra  t MZN  cfannSw,  <£  tru 

tS  MNS  xvxAtf  HflrtMZN  Tfiyuvx  w*n  n- 

f*n  n m N-  SitLfUTf» ac  Sgp  tri  & k6ka*.  i<?u  5* 

xmKet^itx  cPkrmSx  <£  ir  xuicAm^irif  -nftn  n E A. 
tTTfi  xv  0 M N Z xvtcAef  cfyf  ifi  -za&f  ra  M Z N 
Tfryunv,  iffiv  St  Kf  ra  imxAu^jtv  dSnmStv 

Tl  MZN  T(/yum*'  n tynrn  etfet  amu*  7?^  nZ  A 
cfjn  if»  Trfm  ro  M z N TC/ywt*,  nmn  re  K Z A* 
^ 'uOf  imntf  a.pt s TXf  arnfuyaf  ojjvk  uj&ttac. 
5 ueo4  i»’  tu  Tf/yuvu,  ipjn  imr  «ct  K rphr  «*- 
ri&a  r M N,  A B.  -jmAiv  'uni  xvw,  x Qamf  fuv 
0 M N Z KVK?<Xf,tt$pV^n  5 t*  ^ 0*!f»HeVtTTTUtfy  im- 
ar tSu  ip&u  «MZN  rp<yma,>i  tmd  -nfjt^v  r 

MNS  xwtAcc,7irpj^  5 K ivpu  cJfomSa  ruvvt- 

KttfUVU  7Ifim7!  T (SetCT*  & KUVX  KttT  iii&Htt V TtlU 
Z A *?if  op%*  xme  rj  MN,  ^ xpun  W»  V 7i 
M N S kvkAx  k x M z N Tf/ryuvx-  n 3 j t#vn  npn 
X vmu{pavt i MrrjnSx  jj?MZV  TjyytStu  n A B 
Io  rji  ZKM  -tt Adepti,  x xurx'  n 

ymiftpn  tf  tu  irxtKetpavu  3-krnSu  7*pn  V xuvx 
imptAeAn  w.Sutpetrpef  jauim  n A B,  «/  j' 

yi/M/taf 


E-t 


N 


( 
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yif$fjof>an  f n^g  a&atbta  A B Tnuyptn*.  ct  ad  ipfam  A B ordinatira  du&*,  in  refto  angulo 
ao&xStwj  ymU,  AwpaywiT?  applicabuntur;  parallel*  enim  funi  red*  s A 

3 A «CSf  *3-»l  ni  AB.  tixfi  oj  TfW  a»1»-  *lux  a<^  A 15  pcrpendicularii.  & quoniam 
Acjoronn»,  a}r  A,  0,  EA.rmj/iijut^EAT^  AZ  UeS|.re^*  rA»  ®»  EA  proportionales  fiuit;  x- 
%rSzK,  ^-JerifEZ^^AR-lwW^^  ‘1^*  autem  [per  1J. ,.]  EA  ipf,  AZ  & ipfi 
• • . j » • • ~ • v s , „ , ZK,  atque  © squalis  ez  & ak:  erit  ut  ra 

rAfliKAKJ(T»HAKT^AZ-  qugxcai  ad  A K ita  A K ad  AZ.  quare  [per  cor.  20.  6.] 
ra  waZTOr.k.iK^r.ij.AZ,  ut  n ad  *z  iu  qtn&aai  £ AK  ad  cnia' 
Tirne»  ro  vjsrt  AZ  K*  ef&»  «*»  *nvif  r A t*  t»-  dratum  ex  AZ,  hoc  cft  ad  id  quod  fub  AZK 
ritt  yip  Max-mf  e»  tu  ufixAru  Jttup-  continetur : ergo  r echini  (e&ionis  latus  cft  r A; 


T Cl  N owTw  \jzmuifjuMm,  fix  ig-u  >j  £o&hou 
yutub  op%  % xeiS-a  «inj  «n»  n uef*  © A E,  6 
T A r^w-eiA  A e,  x,  iii»  if  © 32n  riw  A E x<t- 
X&1»  n©E,  j/wfErjBe  «^«oiAsr 
1 EA,  >iri  * Ao&ir  EA 
tutjmg  nx^ot  i A A,  £ w^if- 
BEA  xtn»  r«  K,  £ 

im  S’  K rv  £ A «es*  op%g 
K7&U  I K M,  £ 6xmCa^u 
2dn  m Z,  H,  *,  r«  iits  ^aa 
iw*?*  r#  vjasrs  A KM,  *£  $va 
Jtfhtre*  ivfr{&r  r A K,  K M, 

*£  pur  K A %m  ■nvntpaa-fAtntf 
Kom  re  K,  -i*  St  K M pupfyi , 

•W  ywnW  j^r, 
os^j(5sAi7,ire  JiOftuTpog  ij  k a, 

xsp/pn  rs  K , e^n»  <J»  ij 

K M,  «r  vr&StSta?)'  rf«  ^ /ia  5"  A,  /t*  t»  In?  rabola,  ut  fuperius  didum  cft,  cujus  diameter 
MWf  « ^CTU  AAro  \sai  A KM,  ypf  -i5  K A»  venex  K,  & redum  latus  K M r tranfibit  au- 

npvfg  n E A,  i)%  re  \rhu  tiycq  tIuj  E K ni  K A,  x,  tcmcapcr  A[pcr  Ji.huj.jproptcrca  quod  quadra- 
1,-a  is«n  E K.\  «%*»,*„  ■ ,(■)»!  Jt  tu.nciAA  n-Singulo  A K M cft  Kp  Jlc ; S£  [per 

d»^,w ™ „P>,  1ilr™„con'ii'Tt' Trj'"1 

TO^A*  j A E JWpl-  ergo^r  4«.  h^je  A b jLm«rr  criJcdlionU  i 
•Jvavj  via  t AB,  JtATa^^jer,^  ^ eryanlct  tbum  & i IctUonc  1 *' 


illud  enim  in  undecimo  theoremate  dcmonftra- 
tum  fuit. 

1 1 s d e m nolitis,  non  (it  datus  angulus  reftus ; 
ponararque  illi  soiialis  ©AB  anguhis  ; & [per  a. 
& io.  i . J fu  A 0 dimidia  ipfius  r A ; i © vero  [per 
1 2<  i.]  ducatur  ©E  ad  A H perpendicularis,  per- 
que  B [per  ji.i.]  ipfi  B©  pa- 
rallela ducatur  EA,  & ab  A 
ad  E A perpendicularis  A A : 
deinde  [per  io.  i.]  fe£U  E A 
bifariam  in  K,  ab  iplo  K du- 
catur KM  [per  ii.  i.]  ad  re- 
do* angulos  ipfi  EA;  & ad 
pun&a  L,  H producatur;  & 
[ope  ii.  d.]  quadrato  ex  A A 
®qua!e  fit  redaneulum  A K M, 
atque  duabus  redis  lineis  AK, 
K M datis , A K quidem  po- 
litione & ad  K terminata,  K M 
vero  magnitudine  ; &,  dato 
angulo  redo,  deferibatur  pa- 

- .1:0 _A  j: 


e A E.  ^ IT«  urn  ii*  1 \szn  A E © yrnict  r>f  ina 
AH  Z,  Hjwn?  Jt  «f  «fflf  to  A*  cpiucr  agt  f rix  ro 
AOE  T(/yuttt  r«  AHZ'  itg  ttpji  >i  O A «C?r 
EA  itrug  «i  Z A irpg  A H'  •*  *fx  » SitAocm  f 
A O *pg  tLj  itxKaurvu  + A E 4fr«v  ij  Z A «0>f 
AH.  nettrA^eA/rrAii*  ut  ettet  «i  Z A irpeg 


ad  eam  applicat*  ipfi  A E parallel* 
bifariam  dividentur  H Unca  A B;  & [per  aj>.  i.J 
in  angulo  ©AE  applicabuntur,  quoniam  igi- 
tur angulus  A E © aBqualis  cft  angulo  A H Z,  & 
communis  qui  ad  A ; triangulum  A © E fimile  eft 
[ per  4.  6.  J A H Z triangulo  : ut  ergo  9 A ad 
EA  ita  Z A ad  AH;  & ideo  ut  dupla  A © ad 
duplam  A E ita  Z A ad  AH.  (ed  cum  r a fit 


AH  ’r,r^,  T ***>•****  f A E,  iii.  i>i  dupla  ipfius  0 A,  erit  ut  Z A ad  AH  iu  r A ad 
•m  otoetyfMta,  iv  tu  ifaraptixeg-u  ivyxTu  9tupq-  duplam  ipfius  AB:  quare,  per  ca  qu*  in  tbeo- 


f-uen  ip&ct  is*)r  ij  T A. 


duplam  ipfius  A fi : quare,  per  ca  qu*  in  tbeo- 
remate  quadragefimo  nono  oftcnfa  funt,  erit  r A 
rei  tum  foflionis  lacus. 


nPOTASlS  ry. 

AlO  «fftStiJa»  iijSwst  TXlvnfCLOUXKil  Cf)*f 

etM»Acq$,  t-  rng$ tg  ixCaMopung’^  feum 
T*  op3y  y^ia,-  ^KOiyotxCAnWw 

xtt*V  icfAw  £ XjtAVjUrntr  i^npCoAlttl  ir  t^S 
0 r«fs  ruVoqs^rws  n ft  ■opixnx- 

CAn3*Iffa,  2^firT£0i  tT»t  -5  TDittif,  XCfliApil  <Ti 

•id  tx  yaiict.  mfiim,  ms  fi  & xjtm- 
TofMS  ^ iktfta7fo»,  y*it'uu 

irwjff*  WW  TX  bjlir*,  hwipi)  ©^ycti^oo» 


Prop.  L1II.  Probi. 

Datis  duabus  re&is  terminatis  qu£  ad  re- 
dos  inter  fe  angulos  conftituantur,  & 
altera  produ&a  ad  eafdem  partes  ad 
quas  angulus  re&us : invenire  in  reda 
produ&a  coni  fe&ionem  qu«  hyper- 
tiola  dicitur,  in  eodem  plano  in  quo 
fune  data:  redae,  ita  ut  produda  dia- 
meter ledionis  fit,  & vertex  pundum 
quod  ad  angulum  confiftit ; quae  vero 
£ fedione  ad  diametrum  applicatur, 
angulum  faciens  aequalem  dato,  polii c 
Z redangulum 
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dangulixni  qood  adjaceat  alteri  reda:, 
latitudinem  habens  redam  interje- 
dam  inter  applicatam  & verticem 
(edionis,  excedens  vero  figura  fimili 
& firailiter  pofiu  ei  qua;  datis  i prin- 
cipio redis  continetur. 

S!n  t dat*  rcd*  terminat*  A B,  B r ad  redns 
inter  fe  angulos,  & producatur  AB  ad  A : 
oportet  igitur  in  plano,  quod  per  A B r tranfit,  , 
invenire  hyperbolam ; ita  ut  ejus  diameter  fit  . 
AB  A,  vertex  B pundum,  & redum  figunt  la- 
tus B r ; qu*  vero  & fcdionc  ad  B A in  dato  an- 
gulo applicentur,  poflint  redangula  adjacentia  1 
ipfi  B r,  qu*  latitudines  habeant  lineas  interje-  ' 
das  imer  iplas  & pundum  B , excedantquc  ; 
figura  fimili  & fimiliter  pofiu  ei  quz  fub  redis  , 
AB,  BT  continetur. 

Sit  datus  angulus  primum  redus,  4 & fixper 
AB  planum  erigatur  [ope  12.  ii.)  redum 
ad  fupjcdum  pbnom , in  quo  circa  A B cir- 
culus deferibatur  A EB Z ; iu  ut  pars  diame- 
tri circuli,  qu*  in  portione  A E B comprehen- 
ditur ad  panem  ^ 

comprehcnfam  in  y'— 

ponione  AZB  non  S*  ^N, 

majorem  rationem  / h \ 

habeat  quam  A B ad  f i , \ 

»r;  «c  [pajo.j.J  I \ \ 

fetetur  A E B cir-  J \ r r j 

cumfcrcmia  bifari-  \ I \ \ I/ 

am  in  E;  ducatur-  \ b' [ N 

que  [per  io.  x.]  4 I \ //y\ 

pundo  B ad  A B per-  X.  \\\ 

pcndicularisEK.qu*  ^ — 

ad  A producatur:  A ^ 

ergo  E A diameter 

cft  circuli,  quod  fi 

ut  A B ad  B r ita 

fuerit  E k ad  X a, 

ufi  c (Ternus  pundo  A : fin  minus,  fiat  [per  I2.tf.] 
ut  AB  ad  B r ita  c K ad  minorem  ipsi  KA, 
qu*  fit  KM;  & per  M [per  31.1.)  ducatur 
M Z parallela  ipfi  A B \ jundilquc  A Z,  E Z^Z  B,  per 
B ducatur  bs  ipfi  ZE  parallela,  itaque  quo- 
niam angulus  A Z E squalis  cft  [ per  27.  3.]  an- 
gulo EZB;  angulus  autem  AZE  [per  29.  1. ] 
angulo  A S B,  & EZB  ipfi  * B Z : erit  & 2 B Z 
ipfi  ZSB  asqualis;  quare  f per  6.  1.  ] & ZB 
«qualis  ipfi  Z E.  intclligatur  conus  cujus  vertex  Z, 

& bafis  circulus  circa  diametrum  B a,  redus  ad 
Z B s triangulum : erit  itaque  is  conus  redus, 
quia  Z B aequalis  cft  Z 2.  producantur  ZB,ZH, 

M Z ; & fecctur  conus  plano,  quod  circulo  Bx 
sequidiftet;  erit  igitur  [per  4.  huj.  j ca  fcdio 
circulus,  qui  fit  H n 0 P , cujus  circuli  diame- 
ter eft  H e.  communis  autem  fedio  circuli  H » 

& fubjedi  plani  fit  n A P : erit  igitur  n A P ad 
utramque  ipfarum  H 0 , a B perpendicularis  : 

( uterque  enim  circuloram  2 B,  © H redus  cft 
ad  triangulum  Z H 0;  fcd  & fubjcdum  pla- 
num ad  l H 0 redum  eft  : ergo  [ per  19. 1 1.  ] 
communis  iplorum  fedio  n A P erit  & ad  Z H 0 
perpendicularis,  ac  proinde  ad  omnes  redas, 


I PERG^I 

ofioyuua  «f*  ^ ««0»  iriVxTos 

•rfu)  &nAeL/i&tro(wm  '\jzrv  £ ustTwyjxrmf 
tZSQt  T)f  xopJipri,  uTnfCctMs»  txJu  flf «'a  t, 
qum  x.ufwef)  '\LZJt  tui  ofyts  tib 

Smr. 

EZTClJ.AH  «f  Jo&titmi  Jw  tu&tiafw i*t- 
TTfos  A B,  B T, 

rji  q A B olir  1»  A‘  JVi/q  l vfH»  C* 

TU  24?  r A B r cJfanJu  wnfatJwjtf 
f. Ati  ifUf  q A B A,  tytvQl  i*  T#  B,  ipSu.  St  q B 1% 
a,  q xamyifJlpai  *tti  f np v $)mlw  BA  Brrq 
fo§tvrt\  ywlct  «JWqWnq  m rho  B F 

KWufyct.T/uMq  f£»7K  7Kf  X/T 

CUJTW  TTfOfTU  B .(rjItfCdXxU^,  OftOtU  K OfUlUS 
XHU&JMt  TU  \szn  T A B,  Br. 

E<r«  q ymla,  Trympt/t  ofo,  * j onsuTcs 

>bri  -f  AB  tRmnief  iffy»  X{lf  vi  \sau ut/Jfasp 

0 A E B Z,  Uft  r»  cTut/wr^K  V uxAh,  n 

q tu  A E B 

ST\  *’  Ti 

/ [ \ \ "f  ftofUTl>!/,TO  (V  TU 

/ \ \ 

/ \ \ ‘xf°  * " **" 
/ \ \„  .»»"*« »r-  uf 

/ \ T x ' ■,  TtTfAU^U  q A E B di- 
xi  \ — \\  \ yfl.  iwm  To  E,  Kctf 

\ \ 

\ — ‘.0  1 ab  XM$tm  q EK, 

U,  \ \ I ^ OttCfCAqe&w  (dii 

” \ \ i TO  A'  er£- 

i £jtHwqEA. 
igvPn»  Uf  n 
B r itTUt  q EK-rpof 
K A,  tu  A Mtxp**j*&*'  ti  $ [vi,  ytvt&u  i*  i 
A B B r £tus  q E k TfOf  tAoorom  'f  KA  T 
KM,X,2^st?MT5  A B«^iAqA«f  q^daqMZ, 
ijj  imZivZ&MW  Ctf  A Z,  E Z,  Z B,  ^ ? B rji 

Z E q B 3 «r«  «v  moj  is»  q ua»  A Z E 

yuviet  rq  VJ2T5  EZB,  <iA  q /eV  vn  AZ  E rq  wa» 
AiBtswruq,  qj  L35«  E Z B ts|  2 B Z isi  iuq-  m*f 
q vjzao  Z B Z ie«t  rq  t jzri  ZSB  f?»  <oq*  k<h  ctf* 
q Z B rq  Z Z.  vcweS-xw  xovoc,  i >»pl^q  A«V  1»  A 
m/puicv,  (Icbnf  ^ 0 arfe  iiw  BZ xukAoc, 
o^Jiof  «Sv  sr^C  ro  BZH  Tf/ywysf  ifuf  (J“q  0 xaror 
Z B rq  Z Z.  LcSi5Aij!06J(W  (T*  a/ 
Z B,  Z S,MZ,jj n-pui&u  0 x«v«s 
«tZfcqAw  r«B2  xvxAw’  t{w/  ^q  q rt^q  xJxAor. 

0 H II 0 F*  »cs  iutfUT^S  (fi  ? xuxAX  q H 0' 
X9<rq 3 nf*^  ?H0 XuxAif  ^ f uaox^t^-it cfinirxjg 
iftU  q II A P'  ifttj  ^q  q II A P Trfts  ixx  n«tc  r H 0, 
A B A o^9"q’  ( ixctttojr  yi  r Z B,  0 H XuicAoc  opfyf 
Ki  atPf  ri  Z II 0 Tg/yuvtt,  tc*  jj  (c  ri  vwx«,u^cv 
iuimfov  oiftw  to&{  ro  Z H 0*  £ q x»»q  &p*  suirur 
7J/*q q 11 A Po{^  7» ZH 0.  w«<wf 
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AfcL  mt  kfafJbitdJi  cu*r*f  uAdcte,  *,  HOKf  'tjruew- 

tu  ShinSct,  xuh  yuucx'  Ttrfufy  apa. 

•Ktitf  Offa  «CW  nZHfl  Tf/yurer,  Xj  «w rrpjv 
T H n 0 P KuxA».)  ***  fr«  xmk{,  i i @a*jf  fio  i 
H 0 kvkXk,  xeputyi  <J*  to  2,  «rp£)  K hifa  **»- 
r«  c^xmtfyw  lifLnm  r /3*0»  i xtm 


■xiSa  ru  vwuunj&pu  -rifinm  r pcunt  v *»#  i osr 
tuB-Oeo  r II  A P *-pcf  cp%(  rq  1148,  q h i®(rq 
■nfoj  tOti  v-nxftfiim  JJrnnfx  5 5*  H Z 0,  t«tkw 
i)  A B^*G*Mapwq  iwi  to  B ovfixrxty  rq  H Z x»7x' 
to  A'  v*lfCdAq<i{«*  7*  w^tclWyftoa,  ij 

«p(  q H B P,  qf  rsp^fio  IfUf  7»  B <*qpw«i>,  a)  -J 
>c*&youV«/  oftirBA  ■nQ.yfiouf  a cpBji  yu»U 
iPty&fltot  ?<v  wj  rji  n A P. 

Kay  W"«  k»  t*  q A B flT^Of  B T itruf  ij  £K 
*yW  KM,  i*  J*  q EK  «dv  KM  *r«f  q 
E N xpoe  N Z,  rtfrki  ro  Got>  ENZ  cr^af  ro 
Xxri  N Z " uf  apa  q AB  «foe  B T *rr«e  ro  Got 
ENZ  xyof  to  den  N Z.  Bn  ii  re  Ostp  ENZ 
ru  \ssrt  ANI'  «f  ast t q A B «df  r B ira* 
re  Oad  A N B wpor  to  ik*  N Z.  re  /t  \jzrv 
A N B «de  to  ik>  N Z t»  trjyiAi&pvi  iyft 
}J)Y»,  ctt  r»  Tqe  A N «de  N Z <£  vqf  B N TTp ( 
N Z’  tiA’  uf  fio  q A N w^ee  N Z tfr«e  q 
A A «de  A H *«/  q Z O «df  OH,  <we  q 
B N «de  n Z irrote  q Z O «de  O 0'  q'  <tf<t 
A B «de  B r f srvyxw/rfVeK  Ae^oy,  0«  r» 
or  q Z O TTpOf  OH  xaf  q Z O 0 9, 
rime»  to  >ct»  ZO  to  uad  HO0’  kw 
*/k*  «e  « A B irfof  BT  Arrae  to  iki  Z O x^oe  re 
UZ5VHO0.  Xj  ki  ffl^Jt^AqA^*  q Z O rq  A A- 
xArt^kt  <tp*  xAdC^t  k»  q A B,  ep9w  «Ti  q BT* 
raew  yS  (v  TU$u$vutTU  % up*ifiam  ■ 

M H ieoo  <Tq  q cTi^Cjttoq  yowi*  o^q,  %,feacn# 
ec/  ic&ttmf  UiBhoi  q A B,  A T,  q JcBdx*  yu- 

»«*  le»  «rq  rq  td  t B A 0* 

^«^q  ypjr^aj  tmoCoAqy, 
qe  ^uifUTfH  ft i»  k«/  q A B, 
ep5i«  3 q A r,  «I3  xa7K^e- 
A*V«f  tr  rq  v*»  «AB  ya»i<6 

Ttrfiqt&o  q AB 
Jt4»7a  7»  A,  S>w  <?3l  ^ A A 
^ryfjt<pBu  qaocuxAjfly  to 
A Z A , ^ «e  ro 

r^tott/xAiey  «^t^qA^e  rq 
A © q Z H,  xiism  tiv  rou 
ike  Z H «de  to  u«  A H A 
Aoyw  ro»  «tf7»  TM  7)je  A r 
«CJf  AB,  ^ iTn^o^a) 
q Z0A  Ke(f  o*o«iCAqo9-«, 

*eq  r Z A,  A 0 jttiVq  iua}^- 
7*>  Wu  q A A,  lyy  »«&« 
rq  A A «eq  q AK,  TO  J1* 
iero  TJjr  A Z wn»  t?u  tu 
\soo  A Z M,  Kcq  Mi^k^al  q K M , 

T¥  A «de  ifotf  riyfu  Tq  K Z q AN, 
GtCAqcS-»  <Bn  t*  o,  Z*  Svo  faBnr t 


nm 

WO»e- 

siiBtiur 


9l 

qux  ipCun  contingunt  atque  in  eodem  plano 
confiftunt,  redos  facit  angulos;  lecatur  igitur 
plano  triangulo  Z H 0 redo  , feilioncmque 
facit  circulum  H n 0 P. ) quoniam  vero  co- 
nus, cujus  bafis  dl  circulus  H e & vertex  Z, 
Iccatur  plano  fubjcdo  lecanre  balim  coni  fe- 
cundum redam  lineam  n A P perpendicularem 
ad  H A e : &c  communis  fedio  lubjeiti  plani 
8c  trianguli  H z 0,  videlicet  ab,  produda  ad 
partes  B convenit  cum  H l in  pundo  A : erit 
ex  iis , qux  [ad  12.  huj.  ] demon  lira  u funr, 
fedio  riBP  hyperbob,  cujus  vertex  B,  & or- 
dinarim dudx  ad  diametrum  B a in  redo  an- 
gulo applicabuntur  ; parallebe  etenim  fune  ipli 
n a p. 

Quoniam  autem  ut  AB  ad  BT  ita  [per 
conftr.]  e(l  B K ad  K M ; & 1 per  2.  6.  ] ut  E K 
ad  K m ita  EN  ad  N Z,  hoc  eft  [per  i.tf.j  neibn- 
gulum  ENZ  ad  quadratum  cxNZ:  erit  ut  AB 
ad  B r ita  E N Z rcdangulum  ad  quadratura  ex 
N Z.  fed  [per  3 j.  3.]  ENZ  rcdangulum  asqualc 
eft  redangulo  A N B : ergo  ut  A B ad  r B ita 
rcdangulum  A N B ad  quadratum  ex  N Z.  redan- 
gulum  autem  A N B ad  quadratum  ex  N Z ra- 
tionem habet  compofitam  ex  ratione  AN  ad 
N Z & ex  ratione  B N ad  N z ; fed  [per  4.  d.J 
ut  AN  ad  NZ,  ita  AA  ad  AH  ut&  ZO  ad  OH; 
& ut  B N ad  N Z ita  Z O ad  06:  quare  A B 
ad  B r rationem  compotitam  habet  ex  ratione 
Zo  ad  OU  & cx  ratione  /-0  ad  06;  hoc 
eft  [per  23.  6.  ] cx  ratione  quadrati  ex  ZO 
ad  rcdangulum  H O 0 : eft  igitur  ut  A B ad 
B r ita  quadratum  cx  7.0  ad  H O 0 re&angu- 
Ium.  atque  [per  conftr.]  eft  Z O parallela  ipG  A A ; 
fequitur  ergo  A B clTe  tranfverfum  figurx  latus 
& B r redum ; etenim  hxc  in  duodecimo  theo- 
remate oftcnfa  1'unt. 

N o n fit  autem  datus  angulus  rodus , finc- 
que  redx  daue  AB,  aT;  &' datus  angulus  ae- 
qualis fit  angulo  B a 0 : o- 
portet  igitur  deferibere  by- 
perbobm,  ita  ut  ejus  dia- 
meter fit  ab,  & redum 
latus  A r,  dudx  vero  ordi- 
narim ad  diametrum  in  an- 
gulo 0 A B applicentur. 

Sccctur  [per  10. 1. \ Afl 
bifariam  in  A : 6c  * lupet 
A A deferibatur  femicircu- 
lus  A Z a , & ducatur 
quaedam  reda  Z H ad  imi- 
circulum  paralleb  ipfi  A 0 ; 
ita  ut  fiat  ratio  quadrari  e* 
Z H ad  rcdangulum  AHA 
eadem  quam  habet  reda 
A r ad  redam  A B ; & juti- 
da  Z0A  producatur;  in- 
T ter  ipfas  autem  ZA,  a e 
medta  proportionalis  fit  [per 
1 3.  6. J reda  A A,  ponatur- 
que  ipii  A A aequalis  A K ; &c 
[ope  1 i.(5.J  quadrato  ex  A Z 
sequale  fiat  rcdangulum  A Z M,  & jungatur  K M ; 
deinde  per  A ad  redos  angulos  ipfi  x Z ducatur 
A N ad  qux  o,x  producatur : datis  autem  duabus 
redis 
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[cftls  remittitis  B A,  AN.  reflos  inter  fe  msfsiKm,  «e»  tgWf  n iMjAjus.  t K/, 
jugulos  , dcfcribarar  Coi  1'uperim  oitenfe]  hy- 

perboll,  cujus  trinffertiim  t^liden  litus  fil  K A,  i Z A,  j iAN.dfj  tutmysfJ^jcu  c&s-rtu 
irrtum  iero  AN;  & A feflione  ad  tfiimemrm  zlMtnpr  Xsrifnms  t»  ysstix  tumvjfii 
dttllx  in  reflo  angulo  applicentur.  & polpnr  ^ X . V,  .jk—l-yl 

rrAtngula  adjaccnm  line*.  A N,  quae  Untudanea 


reilaneula  adiaccntia  linei  AN,  quae lantudum  7V"S  . O-  Q 

habeant  bmiieflas  inter  ipfis  & r^-”1  A.  VVTl  "**«  V**?  -f  ****&*/« m 
eacedantque  figura  fimili  ipfi  LAN;  tranfibit  u»  «Ars.,  bos  re  A.  ■amfiu.H.m  mIh  tfuia 


cxcedantaue  ftguri  limui  ipu  . n*nuwu.  „ \TT 

igitur  fewio  per  A,  cum  ^ tu  uotKAN'  /ij  j 

fex  hyp.l  quadratum  ex  j -npn  2^  ri  A,  I»*-  p«^  kw 

A 7.  aequale  fit  redaneulo  / ra  >bn  A z tu  Oaw  A z M, 

ASM;  & lilKa  A0  [pef  \ / £ itfkiJuJ  i A »,  t4 

J7.  hop  ) Coitionem  eoo-  V £ tai  z Ae  It»  id  ri  X» 

tineet , rcctangulum  enim  / \ ' « . ..«•  , 

ZA  9 quadrato  oto  Aeli  /\  OA; 

«quale : ac  propeerea  A B a \ w*  t*#.  * truone*  n 

diameter  cft  Ic&ionis.  quo-  j \ r A 'atff  tin  S^ttKocuu 

niam  »ero  [ ex  cooflr.  J ut  / \ \ A A,  nrnci  T&d  A B,  arrwc  w 

r A ad  duplam  A A,  hoc  clt  I ;0  \ \ iw»  Z II  «CK-  t*  t-a»  A H A* 

ad  A B,  ita  quadratum  cx  4/1 A / Aw  i*’  q r A «dc  A- 

Z H ad  neflangulum  o H A ; -nT  V ,*^a,  CA4  r»  rv^- 

& r A ad  duplam  A A com-  Z'  / \ \ a * i • -r--  »•  , 

pofitam  rationem  habet  cx  A A 'V  z \ M 

ratione  r A ad  duplam  A © / j /. \ * r A 7~° 

& cx  ratione  dupla:  A w ad  / j / - \ *f  A 0 ot  x £»  *z«  ■?  A- 

duplam  A A,  hoc  eft  ex  / / / **A*<r»  + A 0 «£K  Titi  Mi- 
ratione A © ad  A A fivc  j y T"  ttXucta»  •£  A A,  rm»  if 

[ per  4..  d.]  Z”  ad  ”A  : !/  a 0 «Oc  A A,  rvrww  1}  Z H 

habebit  r A ad  A B ratio-  \ > 

nem  cotnpofitam  ex  ratio-  j ^ * , 

ne  r A ad  dupUm  A © & * / B r ^ 

ex  ratione  ZH  ad  HA.  habet  autem  & qua-  yn,  «t i tr  •f  r A «Of  r iir^wKwrAB^  K 
dratum  ex  ZH  ad  rc&angulum  AHA  rarionem  z H H A.  *xft  ^ ier»  Z H «Wf  to  i ni 
com  politam  ex  ratione  ZH  ad  Ha  & cx  ra-  A H A f <n»yx*/Aiw  Ao^*r,c*  5*on  *£«  yZH 
tionc  Z H ad  H A : ratio  igitur  eumpofita  cx  H A ± j z H h A*  • kf*  otyxH,u&pt< 
ratione  TA  ad  duplam  A©&  ex  ratione  ZH  ^£*rA^*ArfUwif*A*£5>ZH 

ad  HA,  eadem  cft  ac  ratio  compotita  cx  ra-  . - . • - fl.>  ? r*  - 

tkme  ZH  ad  HA  & cx  ratione  7.H  ad  HA.  W H A.  . K*  r«  nyKH^,  ven  Vm 


K 

y 

A 

/ 

(V 

/ 

0 \ \ 

fo/ 

A / \m 

jr; 

7 

Z \ 

UUUC  *.»  diu  » M IA  V*  tjlliniv  - t»  UU  1 1 /».  - | x <|-  _ - . v , 

communis  auferatur  ratio  Z H ad  H A : ergo  ut  Z H -srCK  HAjttrZH  H A . *$no<  atyr 
TA  ad  duplam  A«  ita  ZH  ad  HA,  & [per  0 ^ Z H v&t  H A Aayof • Kwa^^^rA 

4.  tf.]  ut  /H  ad  HA  iu  OA  ad  A»:  ut  igi-  r JnrXacuu  ^ A0  itro*  «j  Z H «Of  H A. 

tur  r A ad  duplam  A © iu  O A ad  A 2.  quod  qZ\l  H A x rus  «j  O A sr^oc  AS*  ite 

cum  itt  fit,  erit  AT  ea  juxu  quam  poiTunt  qu«  i ^ ■ T A AQ^ijoA 

,uinq“Eer“°  * a5.  m *.?.  w ■«  i 

A r*  Tin»  yi  <Jwh*J  © T»  r . JiwprfukU. 


EUTOC1US. 

•Et  fuper  A B planum  erigatur,  rrihim  ad  fub-  1 Ka)  antXTU  'ihn  f A B txtjiJarJpJm  t ftf  n 
jc3um  planum , in  quo  circa  A B deferibatur-  vmutfta»  (Brrjnfor,  k o awu  ®€<  r A B 


circulus  A B B Z,  iu  ut  pars  dia-  z tpS-*  xwtAec  a A E B Z,  u&  t& 

metri  circuli,  qure  in  portione  7»©r« 

A E B comprehenditur,  ad  par-  K A E B rft^uun,  v fit  7»  rpyws  -f 

tem  comprcbcnfam  in  portione  — A /K  /\  xoW.n  »1«  AZB >[- 

AZB  non  majorem  rarionem  / \ ( \ /m/  \ #©mi,  m vui£om  Ae^r  *£«»  cv 

asant^/.yjt  \ W / ) ^aja 

teat  cira  a b circulum  deferibere,  \ V \ / ABiBTi  ^Aw  imwr 

cujas  duraeter  i linea  A*  iu  di-  \ I A B ju.«ai*  »,t  i* 

vidttur,ut  panipfim,  qmteftad  r,  \ \ A / / ^ 7ifi^  u*i  ^ A B «w  iss  ri  *tk 

ad  reliquam  panem  non  majorem  \ \ / / «w  «ei* 

titionem  tabeat,  q«l»IB.d  » r.  \ \ / / .i>«  ivm  T d A E o;.,  BT. 

ponatur  }am  eandem  habere  i fe-  ^ ' «,A.  , . , - , 

ccturque  ab  bifariam  in  A,  & T~^  nw  * «mr *#w9  n,  as- 
per a ad  rc&os  anguloa  ipfi  ab  AB  fi#*? 

ducatur  XAZ,0cnitutABad>riu£A  ad  Aeclilf.Vr  tyAB  J^Sw  i B A Zb  *j  jijwt»  wJ  AB 
ab;  atque  »2  bifariam  fccctur  coolUt  ergo»  fi  B r cnw  i B A «e*  A 7t,uri^  i £ l Ji- 
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Ml  JW*Vi  *«  2?  S A B Tf  B f li»r  *»,  ^ i E H tj  A I,  i 


Sr^nuia  ifw/  •f  EZ  r » A*  «iJViAB^BT  /» 9 
i EA^&Zi  • hjfwnfiii  wtrarrit»  Sh  f <V  « A»ab 
jBr  iA«w,  ijimf.  *S*  uw  tW  un*Tt*m  it  n H, 
9 tinty  t*  H,  JkfiijMTt  vJ  HZ  *-'»><*  >*x**3».  ^ 

Jli  ? A»B  nufin  S-*».*  l£»»7<e*,  « 19  h ^ Jii  ¥ 
A,  B «fuur»  *t%Tn'  W*,B#  " *5»  ■»  **»C*»- 

*?tT#  3 n»  A,B,  19  ybj£m  1$  i V7if<*  i A B «.//irr it» 
Tf  «felini*  X*  -n»  0,  K,  9 fcn?ii^5wntr  «I  Z 0,  0 E, 
E K,  K Z.  ^SX3».^¥  Br»  2 iK  >«pi>A«wi  MB, 
7!  j K E » B A,  *j  ai  M A.  A A’  wwj  /i 

9 ai-nu  mf<bXM*:i  V Z 0> « E»  Ai  1»  «*»  ¥ & A A 

Tf  AB.  ¥ 3 A©  Tf  A K,  9 ocif  if sit  ijl  ¥ EA  l t» 
e K.  9 iri  opS  S?Jr  i o6<  V K y»«  9 «pfoaMf  ai 
M B,  B A V Z K.  K E.  <f£>  *+**$•  *d*  wl),  afji  t» 
aini  Ji  m ■ mdf  V A'  «fi  « v3®»  i4iMA  xLtiQf 
S£n  a/#  tS»  A.  B.  jsjfifS*»  w»MAAB. 
19)  i*H  n+l»*kU  Si  M B t*  Z K.  hn  At  i 7.  A mfjt 
A M Srmt  i K A ot'f  A B . IfOlrnt  /»  w «>XA 
«tff  A B It*t  i E A «f»f  A A»  W if  i Ea 

«Cpr  A Z «7«*  i A A «eil  A M-  wif 1 « A B ecjr 
B r arur  1 A A «c^f  A M.  0*«w  /»  9 ««  S yptflfJtHf 
\ja*  ¥ Z E < 7 turti  ¥ A B,  ri  «iri  fttyl&T itu. 

b Ko/  cJ^i  njf  A A tyUXM^Mr 

t»  A Z A,  laxi  iQj$Ai  «f  ” nftiKWtXt»  Tntt- 
7T|  A0  if  ZH,  «««*  rar  t£  icri 
Z H xaW  7i  Ozra  AHA  A^4t»  f twnr  ru  # r A 
jrpof  T AB.]  Ef»  ifuyjvufjtr  tJ  A BT  A*  ttapirp  •? 
AT»  « 3 Ji$nr  *i>pi  i E Z «e/(  Z (l»  9 Awl$>  m>- 
•w  -m  ruida»  Tf  E Z "m  i Z ©.  9 7rr fud»  i 

© H lijfc*  vn>  tp  K,  9 ir  V SpKMttip  TS/ij* 
cudwct  1 r B ir  yurtf  Tf  v«rt  A r B-  9 4»  ? A BarafM 
Vr'  ovrfui  j^i7v.  9 {xCmShm  711  Tf  m. 

*(?  t4  N»  9 zfp  t N Tf  r B 

tyjiv  » N M*  lp£'}*J  *{* 

? mai.  «w  irmiii»  «Jr  l Z 0 «e« 
eKlmiMS  «yr  N 3.  9 wlA» 

Tf  N S “tn  i N O,  9 iT(Zc^^-2iuFtt* 

«i  A Si  A O 7tf4r»j!U  tb 
4^7»  -ru  P,  (I.  9 fcn^cVJ^Sw  i n P A. 
in i Ir  /sit  S^r  i N S Tf  NO,  uni 
Tl  9 «nyr  i(Sit  SNA-  <»k  «(•<  S 
A O Tf  A S.  «s»  /i  9 S A II  ism  t» 

A P 9 Ku-ri  ifa  S n O T?  P 2 R»r 
<»»•  Tapi»u^.w  ifa  Rrr  S n P A Tf 
M O.  9 ipr  it  i Z(t  c dt  0 K S- 
T»r  S M s m&t  N H,  *r  /i  S 0 K 
H H Jtik  i N 2 Tfor  S O A' 
ir*  ifa  «5r  S 0 Z Tflt  0 H Srw  i 
M S TfM  S O.  9 aret  vO.n  it  S H 0 
<ttff  © Z It«  S OS  Tpif  2 M’  9 «f  *HZ 

■J(jt  Z 0.TP7WJ  Tfj»  Z E,St«<  S o M qfpf  M 2,  Tirrnir 
» II  A <9>er  A P.  it  A S II  A -rpo t A P iiat  7»  vn 
n A P irgir  ti  2Sn  A P.  ipw  3 tI  iiA  IlAP  tJ  iri  A A P* 
it  apa  S !T  Z Z P Sran  ts  vct  A A T tot  tp  Sw 

A P-  itiixtXir  if*  it  l z E T(i«  Z H >tm  T>  iri  A P 
TfJf  Tl  i?»  A A T. 

nPOTASlS  fcf. 

Avo  ^dcfjuv  (uSbui  -Tvmpa.c-ftVi'»,  9 'G&f  op- 
^ets  iMwAcq«*  tnpu»  -d&i  a/jt^oTCs»  # m- 

f«U  CUTOf  XAIV  7Bf«r  -F  XJtAVf&W 
II  eu>4  'Gkt-xtft*  TBtjf  »5»»0Hf , W xopw^i 


9* 

quidem  a b fit  aequali*  M' , 6c  ea  ipii  a z ae- 
qualem cfle.  Se  idro  pundum  A frfUrfi  iz  b)ft- 
riam  fccsre ; (i  iero  a B Iit  major  tr  St  t a 
ipsi  AB,  punitum  quod  biftruro  iccit  tz  ,in- 
fra  A cadet:  6c  fi  minor  fit,  cadet  fupra»  jam  ca- 
dat inita  ut  in  H;  gc  centro  quidem  H,  intervallo 
autem  HZ  circuKi*  deferibatur.  ncocfbrium  a«crn 
eft  cum  vel  per  puadb  A,  B tranfirc,  vd  extra,,  vel 
intra.  & C tranicat  per  a,b,  fkdom  jam  erit  quod 
oportebat,  verum  cadac  extra  a,b,  Ac  proda^atur 
A B in  utramque  partem,  ut  conrrniit  cum  dicam- 
ferentia  circuli  in  pundu  «,  ftj  jundilque  /«,©£, 
EK,  KZ,  ducatur  per  B linea  >1  b parallela  i Z.fitBA 
parallela  i pii  ke,&  jungantur  ma,a  a \ quiipt»  fc«, 
e E parallela:  erunt,  propccrca  quod  xqualej  inrer 
fc  fint  a A,  AB,  icemque  A 0,  A K,  & E A Z fu  ad 
redo*  angulo*  ipG  0 K quoniam  igitur  [per  tr  1 1 
angulus  k redu*  eft,  8cM b,ba  parallefae  ipfi*  z*, 
ek  , erit  & qui  ad  B redtus,  de  eadem  ratione  qui 
ad  A : quare  circulo*  arca  M a deferiptus  per  puoCfca 
A,u  uaniibit.  deferibator  ille,  fitquc>iAAB.  St  quo* 
main  M B paralleli  cft  ipfi  z K ; erit  f per  4. 6 J ur 
ZAad  AM  itaKA  ad  AB,  Sc  fimilitcr  ut  k A ad 
a b iti  EA  ad  A A,  8c  permutando  ut  ea  ad  A z ita 
A A ad  A M : ergo  ut  a b ad  B r ita  A A ad  BMl 
quod  fi  circulus  arca  z e ddcriptu*  fecei  a b,  idem 
nihilominus  demonlirabicur. 

* Et  fuper  A A delcribatur  feni 2 circulus  A i A» 
& ducatur  qitsdam  reda  ZH  ad  llmicit cu- 
lum parallela  ipG  A u ; faciens  udonem  qua* 
drati  ex  Z H ad  reilanguliun  AHA  eandem  quam 
bahet  r A ad  AB.]  Sit  fcnpicirculu*  A 8 i:  circa 
diametrum  a r,  data  autem  raiio  iit-  E z ad  Z n,  & 
oporteat  facere  ea  qu*  propolin  Wrtt.  ponatur  fpdt 
Ez  zquali*  Z0,  S<  ©H  in  punifto  K bifaiiam  divi- 
datur, ducatur  que  in  fcmicirailo  q-jxpiam  reda  r B 
in  angulo  A r B,  & Ii  centro  A ad  ipfarn  perpendi- 
cularis ducatur,  qu»  produdh  occurrat  ctrculi  dr- 
cumfcrciuia:  in  n,  & per  n ipfi  r b parallela  litNM: 
ergo  [per  to-J.]  N M circulum  con- 
tinget. iraque  fiat  [per  10.  A.]  uc 
z©  ad  ©K  ita  «2  ad  N s,  & ipfi 
nx  «quali*  ponatur  no  - jungan- 
tur autem  A z,  a o qu*  lemicir- 
cutum  in  putidis  r,  n fecent , ?c 
ducatur  IIP  A.  quoniam  igitur  N z 
atqualis  eft  N o,  communirque  Sc 
ad  rrdo*  angulos  N A ; erit  [ per 

4 1 .]  A O ipfi  A 2 xqualis.  (cd  A tleft 
aequalis  a p ; ergo  Qc  reliqui  n o re- 
liqu*  r*  j 6c  propccrca  [per  1.6.] 
nrA  ipfi  no  eft  puu.lt Ia  cft 
autem  ut  z©  ad  ©K  ita  M 2 ad 

5 N,  Sc  ut  ®x  ad  ©H  ita  N3  a.l 
xo-  ex  «quali  igitur  ut  ©z  ad 
©H  ita  ms  ad  10,  invertendo- 

H auc  utH©  ad©Z  iu  OX  ad  hm  j 

6 componendo  erit  ut  H Z ad  z ©, 
hoc  cft  ad  Z E , ita  o m ad  m x , hoc  eft  n a ad 
A P.  ut  autem  n A ad  A P ica  [ per  1.  6.  ] redan- 
gulum  IJAP  ad  quadratum  ex  A p fcd  [per  36. 
3 ] rcdtmgulum  n A P aquale  eft  n danguio 
A AT:  ergo  ut  HZ  ad  ze*u  aat  redangu- 
lum  ad  quadratum  ex  A r , & inveneodo  ut  z £ 
ad  ZH  m quadratum  ex  A P ad  rcdangulum 


Pro  p.  L1V.  Probi. 

Datis  duabus  re&is  lineis  terminatis, 
atque  ad  redos  inter  fe  angulos:  in- 
venire, circa  alteram  ipfaruni  tanquam 
diametrum  coni , (etSioncm  qua:  el- 
.lipfis  appellatur,  in  eodem  plano  irt 
A a quo 


* APOLLONI 

quo  funt  dat*  rc&x  * ita  ut  vertex 
dt  pundtum  ad  recura  angulum , & 
redfcx  k fedfcione  ad  diametrum  fub 

Elo  dato  poffint  applicat*  redian- 
adjacentia  alteri  datae,  qu*  latitu- 
n habeant  re&am  inter  ipfas  & 
verticem  fe&ionis  intcrje&am,  defi- 
ciantquc  figurd  fimili  & fimiliter  po- 
fid  ei  qu*  fub  datis  redis  continetur. 


PERG/EI 

1(1 q 70  'B&f  t$  ofSZy*  ta.  anfiuai,  «3/4**- 

m^pfiSy/sq  Tofim  ’6kl  ^ hxfayt^i  tr 

jenta.  ib5u<nf  iinm?)  m to^Lxttf^x  ofte- 
jvml  T iu3uaj,  tt&sltk 
^ amte/iCx  tefSfnn  uir’  oJtm»  «pof  7^  xepopi 

r TCfwif,  tMe4Tc»'&  e!/<4  cpri?  71  x)  ofutttu 
U7TV  T WtynJll  «oSlttf»  l&Uftdfia. 


SINT  dat®  redbe  AB,  AT  ad  re«2os  angu- 
los conflaturae , quarum  major  A B : opor- 
tet vero  in  fubjtdo  plano  deferiberc  cllipfim, 
ita  ut  ejus  diameter  fit  A B,  venex  A,  Sc  re- 
flum  latus  A r ; dudlx  vero  & fe&ione  ad  A B in 
dato  angulo  applicentur , fic  pofiint  fpsitia  ad- 
jacentia ipfi  AT,  qu*  latitudines  habeant  li- 
neas imcrjcfbs  inter  ipfas  & punftum  a , de- 
ficiantaue  figuri  fimili  & fimiliter  poficA  ci 
qu*  hm  B A,  A r continetur. 

Sit  datus  angulus  primum  redhis;  & (ope 
1 2. 1 1.  ] juxta  A B planum  attollatur  rc&um  ad 
fiibje&om  planum,  atque  in  ipfo  fuper  A B cir- 
culi portio  A A B deferipta  [ per  30.  3.  ] bi- 
fariam dividatur  in  A,  & jungantur  A A,  AB: 
ponatur  autem  ipfi  A r aequalis  A S , & [per 
3 i.l.]  per  S ducatur  20  parallela  ipli  ba;  & 


"C ITQSA N «} <?e9-#i«j  iue  tu&iitq  tu  AB, 
A r «£j>r  Cffoif  dXAr Kcuf,  an  fin^wv  q A B‘ 
iti  it)  c 0 tu  umiUt/J^u  cEkntiiu  yfdyaf  OAn- 
4*r,  •)(  2}glf4lT{0f  fjfytfUfn  AB,  xsfusfti  $ w A, 
ef&*  2 n a r,  Of  i)  HAT ujii&fjcy  K&vtjftiptS)  "Xvn 
£ n/*rff  oBri  riui  A B i»  iiio/Apn  yuvht,  Xj  iium- 
«£)  m -rlu*  A T JrAxoM^etf* 

taV  ‘dmAAfiCcitttAt**  v*  auram  «CK  tu  A,  tA- 
Amw»  »i ft  ifioiu  ti  r&  ifieiuf  vMjj&ptd  tu 
ljzzv  rui  B A,  AT. 


E ?u  ii  ij  io^na t yuiia  ■aZfTtfw  iffyh  <C  <tn- 
«mru  •f  At  iimniet  epfa  «t>f  n vxtKHfibn. 

‘u  eunu  3in  •f  AB  rpya*  xuxA*  jtj^d^S-u  t» 
A AB,  i itxpnfu*  *ru  re  A,  p nn^uxBuau  df 
A A,  A B.ac,  X:«9-oi  Tn  A r I3J5  )j  A 2,  x,  ^ Z rj 
A B «J^iAjAef  B £ O,  24j»  ^ ri  O tj  A B 


per  o ipfi  AB  parallela  ol;  junflaque  AZ 
conveniat  cum  A B produ&a  tn  pundo  E : erit 
igitur  [per  7.  r.]  ut  b A ad  A r ita  B A ad  A M, 
hoc  cft  a A ad  A O,  hoc  cft  [ per  x.  6.  ] A E ad 
B Z ; deinde  jungantur  A Z,  Z B & producan- 
tur, lumaturque  in  ZA  quodvis  pundhun  H, 
fle  [per  ji.  i.]  per  H ipfi  A E parallela  du- 
catur H A , qu*  cum  A B produaa  conveniat 
in  t ; denique  producatur  Z O , fle  conveniat 
cum  H K in  A.  quoniam  igitur  circumferentia 
A a aqualis  cft  ipS  A B ; fle  fper  7.7. 3.]  angu- 
lus AB  a angulo  A Z B aqualis  erit,  fle  quo- 


•tfyfaukoc  1}  OZ, i inigtvz&u  <5  AZ, 5 nfim- 

■mru  rr  AB  ixCA^tirri Ketm ro E*  %*uji't\u<n 
BA  «Of  AT  *ruf  i lA-ssOt  AS,  rvmw  iy  A A 
«C?f  A O,  Tlfw»  >}  A E *0>f  E Z' 
nud\AZ,  Z8  5 ixCeCA^aoBW, 

•f  Z A Tvxjn  uifMtot  nH.itfii  eurri  r*j  A E 
AtlAof  rxfr*  •)  H A,  £ tvpnrxfcru  17  A B OftWAfl- 
$Wr*i  %tvm  w K'  «CiCA^a  <fi  «j  Z O ^ e*y*5n- 
rij  H K xani  re  Axrei  it  Zn»  if»  ij  A A «&- 
ips^eM  ni  A B,  Je»r  <i  Oaii  A B A ytnut  n i vjaaa 
AZB 
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A2B-  iiru  i j Ow»  E Z A y®w«  Axfi  mjc  Ozvi 
ZAA.ZAAlf»  Z*.  <*A  i j ,M-V  w»  Z A A T»f  kk 
ZBAmwi.  ij  ^ij2sreZAAr»iva»*ZBA*  £ ij 
V2B»  E Z A t?  ijsii  A B A irw  wiy,  rimsw  r>? 
Ossri  B Z A.  ^ 5 ^ A E rif  A H'  if 

lijjrt  USD*  E Z A T*j  USD*  Z H 0 tT»  J*W-  »j  U2STI 
AZ  B TB  USD*  Z © H*  «0  Xj  «i  USD*  Z H ©tij  \sssi 
Z 0 II  £ ij  ZH  T»j Z © icw wnj. 

^ «fi  ii»  0 H xuxAcf  0 H 0 N «©r  n 

e H Z T^/yuyct,  i t#j  yetiu&a  nuvcf,  x (Zaoif  /j&p  i 
H0N  xvxAec,  i»Z  anpmr  tfKf  iif  o 

nursf  offyif  tyi  n M**  «**f  f H 2 p!  Z H.  * «r« 
o H 0 N KAjxMf  iffyif  ki  «©V  7»  © H Z c$7Xid'»', 

<S10  5 ” o%WW  -»©*  n A» 

?H  OZfxm^cv*  5 * >w«y}  7*f*>i  curru*  oyt  »{0f 

i?H  0Z  k«f  frr«  <Ti  ij  **r>f 

•7*pji <o/r®*n  K.  M"  iKMi^c^wsOfiiut- 
Tf£fU  t A K,  K II.  ^ trTt-i  x®wf , X Qaac  cS/j  O 
H9N  xuxAsr,  KS^u^n  <Tt  n Z exftet»,  TtTfUftaf 
Jirxiiu  fiet  if  oPere  f,  *t,  «mh  Tt/xLv  nH0Z  Tf<- 
y®yj»,  TtTfvif)  3 ^ iti^u  SfomSu  tui  Jio  f A K, 
K M,  0 «1  7*  kwxkaV»»'*  *<*r  *wS'*«U'  tA*  K M 
«©f  fy^k  i«7  rii  H K,  ij  1*  Anmlfl»  avftxrdtt 
? Z H,  Z 0 ■x*Jj»cu<  IF  x®rtf‘  ij 
•n fui  t M«\kr  kw,  tiictun+sr  i A B,  «e|  3 **&- 

^fu»a/  aro^Hi  yam*. 

?*/>  «ai  rrf  K,  M.  rjH  iir«  kw  ®<  «j  A E «©V  E z 
i™*  ro  uara  A E Z,  rymi  w usi  BEA,  «©f  k 
icri  E Z*  vi  jj  b«BEA  «©f  »»  i*r g E Z r avyxei- 
fMW  vxft  Aa>or,  «71  5V  B E «©>r  E Z £5*  A E 
«©f  E Z' clXK  u;  fjfy)  «y  B E «©f  EZ  irZ®f  ijBK 

«©f  k©,  ntnnr  n z a «©V  a ©,  ®r  3 v a e 

«©V  E Z itTUf  If  A K «©f  K H,  TVnw  ij  Z A 
«©f  AH-  n B A ct^ct  •©<•  A T f nyKttfiuev 
A0JW.W7»  Z A »fW  A H IJ  iT ^ Z A *fW  A 0' 

•r  ir»  0 osrW  r®  w i%«  t*  >bfi  Z A t/*e  to  vn 
H A 0.  ew»  p ri-n  p,  c^Si*  f aAtf  xAiC^jt  k» 
>i  Ar,  Uf  a>  r®  itKa.ru  tfiru  Jtu- 

Fl**"-  r m t \ 

T Q N oj/rov  tmJtwuV^v,  k*®  i AB  tAo&r&r 
^ Ar  kOg*  k" ® i«|ta7©»’  tLu  ^ 

A B «tya/  tXhjfr^At,  u^%  0 pSxu  maf 
tIuj  AT. 

Ttr/uv&«  i AB  Jlgp  xa.7ai  ro  A* 

^ >«jri  iT  A A B nfi* 

n EAZ,  Xj  tu  Oasw  B A r wir  iy®  ro 
>or»  Z E,  ®«*  wdj»  «va/  du)  Z A r? 

A E,  *o/  r?  AB  'S^^AijAcf  ijj^®  1» 

ZH'  ^ »1  «**$■«  ®f  i)  AT A B 

itTUf  1 EZ  5T^9f  z H’  ayn 

Xj  i EZ  rik  Z H.  x«/  krM  wn>  «iro 

uzTB  r a b t®  Xjtb  e z-  k»  ®f  if  r a 

«©f  A B MTUf  T»  ior»  Z E TfOf  to 
iero  AB,  ©y  TO  iere  A Z ir^k"  TO 
Xxi  A A.  k di  i T A TfOf  A B 
itTUf  n EZ  Xfir  ZH-  ko©<i  ezt^Wzh 


s»r 

oiam  angulus  EZ  A xqualis  cft  f per  aa.  .1,  | 
duobus  angulis  ZA  A,  7.  A A;  atque  dt  [per  a7. 
3.]  Z A A angulus  squalis  angulo  Z B A,  ut  etiam 
Z a A ipfi  z B A : erit  angulos  EZA  squalis  an- 
gulo ab  a,  hoc  cft  [per  27. 3.]  B ZA.  verum 
A E parallela  eft  ipfi  AH:  igitur  angulus  EZA 
aequalis  eft  [per  29. 1.]  anguL  Z H e.  at  A Z B 
ipli  Z 0 H : quare  fequitur  Z H e angulum  an- 
gulo Z 0 H die  aequalem , & [per  6.  1.]  lineam 
L H lines  Z 0*  itaque  circa  H 0 dderibatur  cir- 
culus H 0 N,  rc&us  ad  triangulum  0 H Z ; & in- 
tclligatur  conus,  cujus  baiis  circulus  H 0 N & ver- 
tex punttum  Z : erit  igitur  is  conus  rc&us,  ot> 
H z aqualem  ipfi  Z 0.  & quotuam  circulus  H 0 N 
rciftus  cft  ad  a H /.  planum ; cft  autem  Sc  pla- 
num fubjcftum  roilura  ad  planum  quod  per 
H0Z  tranGr  r ideo  [per  19.  n.j  commu- 
nis iniorum  feclio  ad  planum  per  H e Z per- 
pendicularis erit,  communis  autem  fc5io  fit 
linea  K M . ergo  l!  M perpendicularis  eft  ad 
utramque  ipfarum  A K,  K H.  rurfiis  quoniam 
conus,  cujus  bafis  cft  cttculus  H 9 N’  fic  rertex 
Z,  fccatur  plano  per  axem,  quod  facit  fedio- 
nem  triangulum  H 0/. ; fccatur  autem  & altero 
plano  per  A K,  K M tranfeunte,  quod  cft  fubje- 
dlum  planum,  fecundum  rc£lam  lineam  K M per- 
pendicularem ad  H K,  Sc  planam  illud  occurrit 
ipfis  7.H,  Z0  lateribus  coni:  erit  [per  ij.bui.] 
feilio  genita  elliplis,  cujus  diameter  A B , duax 
vero  } lectione  ad  A B m refto  angulo  applica- 
buntur ; fime  enim  [per  13.hu).}  ipfi  K M paral- 
Iclx.  quoniam  vero  ut  A E ad  E Z ita  [per  i.tf.] 
rcdangulum  A E Z,  hoc  eft  [ per  3 6.  3.  ] B E A, 
ad  quadratum  cx  E Z ; rc&angulum  autem  BEA 
[per  23.  <$.]  ad  quadratum  ex  E z compofitam 
rationem  habet  cx  ratione  B E ad  E Z & ex  ra- 
tione A E ad  EZ;  utque  BE  ad  EZ  ita  [per 
4.6.]  B K ad  K 0,  hoc  cft  Z A ad  A 0,  & ut  AE 
ad  E Z ita  A K ad  K H,  hoc  cft  Z A ad  A H:  habe- 
bit igitur  B A ad  a r rationem  compofitam  ex  ra- 
tione Z A ad  A H & cx  ratione  Z A ad  A 0.  qu;e 
quidem  ratio  eadem  cft  [per  23.  <J.]  quam  haoct 
quadratum  ex  Z A ad  H AB  rc£langulum  : ergo 
ut  B A ad  AT  ita  quadratum  cx  Z A ad  rcdbngu- 
lura  H A 0.  quod  cum  ita  fu,  A r erit  rc&um 
figurae  larus,  ut  oftcnfum  eft  in  13.  theoremate. 

Iisdem  pofitis , fit  linea  a B minor  ipfa 
AT:  & oporteat  circa  diametrum 
A B ellipfim  deferibere  , ita  ut  A r fit 
re&um  figurae  larus. 

Secetur  A B bifariam  in  A ; i qiio 
ad  refios  angulos  ipfi  AB  ducatur 
E A Z : & re&angulo  B A r squale  fle 
[ope  I3.«5.]  quaaratum  cx  Z E,  & Z A 
aequalis  (it  ipu  A S ; ipG  vero  A B paral- 
lela ducatur  Z H,  & fiat  [per  12.  <5.] 
uc  A r ad  AB  ira  E Z ad  Z H : ma- 
jor eft  igitur  B Z quam  Z H.  Sc  quo- 
niam rewbnguluni  TAB  sequale  eft 
quadrato  ex  E Z ; ut  r A ad  a B ita 
eft  [per  cor.  20.6.}  quadratum  cx  ZH 
ad  quadratum  ex  A B,  & quadratum 
ex  a z ad  quadratum  ex  a a.  ut  au- 
tem T A ad  A B ita  fi  Z ad  l H : ergo  ut  E Z ad  Z H 
ita 
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ita  quadratum  ex  ZA  td  quadratum  a 6A.  irate to  ZA  xfof  ts  iwi  4A.  to  it  2gn 
fed  quadratum  ex  Z4  xqualc  eft  redangulo  ZAmi «i  rwjj®»  Z A E*  ite  a^i  «j  EZx/w 


ZaE:  quare  ut  B Z ad  Z H ita  red- 
angulum  E a z ad  quadratum  cx  A A. 
duabus  igitur  redis  terminatis  E Z,  Z 11 
«ptatifque  ad  redos  inter  fe  angulos, 
quarum  [per  prxc.caC)  major  cft  E Z, 
defcribacur  eUipfis , iu  ut  B Z dia- 
meter fit  & Z H redum  figurae  latus : 
tranfibit  itaque  fedio  per  A,  quo- 
niam ut  redangulum  Z a E ad  qua- 
dratum ex  AA  ita  cll  B Z ad  ZH. 
atque  eft  A A squalis  A B : tranfi- 
bit igitur  etiam  per  A,  ac  propterca 
eUipfis  circa  A B deferipra  cru.  & 
quoniam  ut  r A ad  AB  ita  quadra- 
tum ex  Z a ad  quadratum  ex  a A, 
atque  cft  quadratum  cx  a A redan-  r 
gulo  A A B aequale : erit  ut  r A ad  A B 
ita  quadratum  ex  A Z ad  redangulum  A a B : 
quare  A r cft  redum  figura:  Latus. 

Sed  non  fit  datus  angulus  redus , fuque 
ipfi  aequalis  B A A , & fe&a  A B bifariam  in  E 
circa  A E fcmicirculus  A E Z deferibatur  ; in 
quo  ipfi  A A parallela  ducatur  Z H,  ita  ut  fa- 


Z H i/r ate  ro  uaw  E A Z ro  icr* 
A A.  i ve  it  w$Hua  TmnyurfjdpoH  r 
EZ,  Z H witf  if%e  aMiiAfiuf  khju- 
tan,  K,  Urfi^cjts  ia#  f E Z.ftXttyGv 
Obarate  r,{  tidfttTpK  A<V  i E Z,  il- 
it  i z h • in  q ttyuj  i 

A,  ii*  ri  «v<q  ite  ri  Ozov  Z A E 
Tfie  ri  A A irate  q EZ  x^or 
ZH.  *t  KW  Mq  q A A rq  A B*  lAtu- 
tn7«f  to  x«u  omo  ri  B , filando! 
it  ■sr&  iiw  A B.  k eu  tjrtt 

te»  ite  n r A x/»f  A B irate  r* 
Z A sr^if  ro  iit»  A A , ri 
>«ts  A A im  tu  visri  A A B*  ite 
q T A xfoe  AB  irate  ri  "Utri 
A Z Tfit  ro  \js w A A B*  itet  of&t  inui  A T. 

A A A A it  /*q  I V»  q yamiet  cfin,  £ 

'v?u  cujtt\  uti  q uro  B A A,  Jtj  7T r/ur&at  q A B Jt%ct 
jutnt  71  F.,  ' K cRn  T5  A E qjU<iiwtAi«r  x» 


-1 r~'  I . . 'n  1_  AEZ,aCCO«w*/ri»A  A 4D%aAqAof  q Z H 

ciat  rationem  quadrati  cx  Z H ad  redangulum  - < jr..  - • • , 

A H 6 eandem  qnim  habet  r A ad  ipfam  A B ; ™ V"!  * H ’ ■?"  A 11  EA?" 

& jun£Le  A Z,  E Z producantur,  & fumatur  [per  7n/  <aTi*  t»  rqr  r A x^oc  rto  AB,  m- 
i j.  <S  ] inter  ipfas  A E,  E Z media  proportionalis  tyux$amt*  eu  A Z,  E Z * c*uCAqc3«<jarI  £ «i- 


E©,  cui  axjualis  ponatur  EK;  fiat  autem  [ope 
ix.  6.]  quadrato  ex  A Z xquale  redangulum 
© Z A , jungaturque  K A ; & per  © ipfi  © Z ad 
redos  angulos  ducatur  M © S parallela  ipfi 
AZA,  redus  cft  enim  [per  31.  3. } angulus 
qui  ad  Z ; atque  daris  duabus  redis  terminatis 
& ad  redos  inter  fc  angulos  k ©,  © M,  deferi- 
barur  cllipfis  [ per  caf.  prax.  ] cujus  diameter 
tranfverfa  K 0 , & redum  figura  latus  « M ; 
dndae  vero  ^ fcdione  ad  ©K  in  redo  angulo 
applicentur  : tranfibit  igitur  fedio  per  A,quia  qua- 
dratum cx  Z A redangulo  © Z A rft  xquale.  & 
quoniam  ©E  «qualis  cft  EK,  &AR  ipfi  EB; 
etiam  per  B tranfibit  fedio,  cujus  centrum  erit 
E & diameter  A E B,  & [pcrprop.37.vcI  38.huj.] 
^ A (edionem  continget , propterca  quod  red- 


Aq^a»  r A E,  E Z /usq  citate}**  q E 0,  rq  E © 
uni  1 ui&et  q E K,  » teu  m-mi&u  ro i Hon  A Z ln> 
71  vx»  © Z A ,K  iinfyvxflv  q 1C  A , 5 i © rq  0 Z 

xfte  if%e  ixfr*)  q © M Z,  O^tAAijAcf  ytrou&n 
rq  A Z A,  iffyf  ykp  q Xfte  ri*  Z’  kmj  ive  io~ 
&ftrut  Tcim&rtJ&ibH  nor  e/juf  ater.Ksue  rut 
K©,  ©M,  ne 

x?utytct  q K ©,  cf$ia  it  ri  *i*e  n 

© M , aj  5 tuf&yifatten  din  t itu  0 K eo  0*3^  y<#- 
»>«t  Kdixxfcatrmi’  q^«  in  q ita  * A,  i ut 
7»  iffst  wotf  ro  oixo  Z A ru  v*>  0 Z A.  x.  ixtt  toq 
q 0 E rq  E K,  q A K rq  E B,  q>*  Kf  it* 
V B «j  7»pj-  Ita.  ti$M/  xti-tife»  ^«r  ro  E,  2^'^rT^e< 
q A E B.  £ f&t\Jsn*i  f nune  q A A,  n 
iw 
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I im  «v«f  Tfl  \jzn  AF.ZTu<t3i  E0.  tuti  orti  Kw 


«<■  IT  r A TpW  A B HTttf  Tfl  z H -JrfflC  Tfl  v*» 
A H E,  ctXA'  »J  fU¥  T A «df  A B Tfl»  flvyitri,t&*r 
tgp  ArW,  o*  5V  T A sr^off  ii*  anrhetcw  rrf 
A A £ fV  h*>Mnaui  ^ A A litf  A B,  tittki 
^ A A A E,  t&  $ ***  Z HT^of  Tfl  vio»  A H E 

f svyiwsjttw»  »%H  o«  5t  Z H *pr  H E £ 
ZH  Xfct  H A'  o oig*  ovytuifi an  Aaytf,  6 k 
5*^  T A Tpf  t\w  Jlrhctcvtv  ^ AA^  f^AA 
W/ik  A E,  • eurrU  ki  TUTtffUtfJ^tf  c*  Si*  Z H 
irfOf  H E Hj  t*  1*  Z H wfW  H A.  <i*  n A A 
«fef  A E irraw  ij  Z H flfor  H E'  x*i»i  apaaQcufi- 
%nt  r ir*  X Klyu,t<w  ur  i r A xjW  f «TitAm- 
cictr  i^AA  irratf  ij  Z H */» f H A,  nmw  n Z A 
«{flC  A N.  #nw  5 r*n  >?,  OfB-l*  X H&xtThdjty. 
'i*n  If  A r. 
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angulum  A B E xqmle  cft  quadrato  ex  E e. 
fle  quoniam  (per  conftr.]  ut  r A ad  ab  ita  qua- 
dratum ex  Z H ad  rc&angulum  A H E ; fed  r A 
ad  AB  rationem  habet  compofiram  ex  ratione 
TA  ad  duplam  a a & ex  ratione  duplz  A A 
ad  AB,  hoc  cft  [per  ij.  y.]  cx  ratione  a A ad 
A E ; quadratum  vero  ex  Z H ad  re&angulum 
A M E [ per  24. 6.)  compotitam  rationem  habet 
cx  ratione  Z H ad  H E & cx  ratione  Z H ad  HA: 
ergo  ratio  compotita  cx  ratione  r A ad  duplam 
A A & cx  ratione  a A ad  A E eadem  cft  quz 
componitur  cx  ratione  ZH  ad  HE  & ratione 
ZH  ad  HA.  (cd  ut  A A ad  A E ita  [per  4.6.  J 
Z H ad  H E : ergo,  fublata  communi  hac  ratione, 
erit  ut  T A atf  duplam  A A ita  Z H 11)  HA; 
hoc  cft  Z A ad  A N.  quando  autem  hoc  ita 
fit,  linea  AT  [per  yo.buj.]  cft  retium  figurx 
latus. 


E U T O C I U S. 


‘ Ka)  c&n  riff  A E ifuxwcXuv  to 

A E Z,  5 TB  A A tc9-«  ct  dmti  ij 

Z H,  \iyov  -niiou,  T % & in  Z H -xpk  riwiAHE 
7»r  avm  tu  tbc  r A -wCjV  -ritu  A B.]  Er*»  •*"**- 
xAiw  t>  A B r»  ^ ir  ui/rj  7K  ■ A B,  tj  t 


• Et  circa  A E femidrculus  A E Z deferiba- 
tur,  in  quo  ipfi  A A parallela  ducatur  Z H,  ita 
ut  faciat  rationem  quadrati  cx  ZH  ad  redhn- 
gulum  A H E eandem  quam  habet  r A ad 
ipfam  AB.]  Sit  femidrculus  Air  in  quo  refla 
, „ , - . r.,«!  j quzpiam  AB,  pomnturque  duz  reflz  inaequale*  At. 

*tjm  <u  A E,  E Z,  19  IxCiCa*». » E Z «»  t*  E2>  £ p^iu^ur  k z ad  H,  & fit  Z H zqualis  ipn 
Hi  ^ t;  A E in  *#i  A*  i Z H.  t,  7IT  fuUfc  iho  i E H /1%x  AB  , fle  tuta  B H in  e bifariam  dividitur ; fumpto 
j»tt»  »5  0'  t.  hAj^Sw  7»  «ivvpr 
? kJkA»  vi  K . t,  ir  oin*  r»Sw  j| 

Hi  ¥ A B *X$u,  nijjCa»4-m  T» 

0-m  t»  A,  K,  *J*  T A tj? 

A B vafdttjAK  »Xd«  i AM.ui 
i K A nfjC&Xir*  r« 

A M wt«  »•  M>  Kj  miroiAu  m S 
© Z mtit  L H irmt  i A M «dr 
M N.  ^ t»  ANin  5?»  i AS,  ^ ^ 
eu  N K,  K 2 ^ i«C>- 
Cai&mw,  iC|  *«wAjif«&»lr  « *wABr 
7tfjj't79  oxnii  »»t«  -m  0, 11, ) uti 
Irntry/p*  » O P a fr*  Sw  Rw 
«r  ■ Z 0 »jir  Z H «r*»  » A M »f«f  q 
M N-  rwJw»  if«  »(»  HH 
H Z «74K  i AN  «7«r  N ira- 
*«w»  vr  ■ Z H ro*  H 0 rx»r  a 
NM  rd*  NA.  ir  j 1 /.  H rg)* 

HEwiMNic«NS-  *jXn- 
aWw  ir  i z H V(ir  Z E war  i 
N M Tfir  M S.  i)  Irti  nR i»  a 
N A tj  A Si  wiri  /f  a,  »f)<  if- 
Aa/  a A K'  <n  «x  ui  i K N t» 

K S.  »0  A ^ i K O r?  K n mr 
■melior  if*  i N 3 Tf  on- 
IftMtf  if*  -ri  K M N «i' -jurar  tJ  _ 

KPOflfiydry,  itj  to  KMS  >J  ^ 

I1PK*  157»«*«  1 KM  »o< 


autem  circuii  centro  K,  ab  eo 
ducatur  perpendicularis  ad  ai, 
quz  dreumferentise  circuli  oc- 
currar in  a,  perque  A ipfi  A S 
parallela  ducatur  AM,  & u 
produfla  conveniat  cum  A M in 
punflo  M,  & fiat  ut  e z ad 
Z K in  A M ad  M N,  atque  ipfi 
an  zqualis  Gt  A a,  & junflae 
NK,  KX  producantur,  adeo  ut 
i completo  circulo  fecentur  in 
punflis  o,  n,  & jungatur  o r n. 
quoniam  igitur  ut  ze  ad  ZH 
itaeft  am  ad  MN;  componen- 
do erit  ut  ©H  ad  hz  ira  AN 
ad  N m , fle  invertendo  ut  z A 
ad  H © ira  NM  ad  na.  ut 

autem  zh  id  HE  im  mn  ad 
NI,  fle  dividendo  ut  ZH  ad 
z E ita  N m ad  m a.  fle  quo- 
niam NA  zqualis  eft  AX,com- 
munilque  & ad  reflos  angulo» 
A K ; erit  fle  K N zqualis  K I. 
fle  eft  K o ipfi  K n zqualis : 
parallela  igitur  eft  [per  a.  6 .]  N 1 
lpG  Oli,  atque  ob  id  triangu- 
lum R m N GmiJe  triangulo  Kro, 
fle  triangulum  R M I ipfi  n Z X j 
erit  ut  RM  ad  KP  ita  MN 
ad  PO.  fed  ut  eadem  RM  ad 
RP  ita  Mi  ad  nP:  quire  ut 
nm  ad  po  ita  m:  ad  nr,  fle 
permutando  ut  N M ad  MI  ita 


XPSra*;  MN-rtirPO.  iwi  £ ir  mtJ  S K M OPadPO.  fed  ut'  NM  ad  Mi  ita  ZH  ad  Z E, 

K P Jraw  iMI  rei*  fi  P*  % i/  <tf*  » N M rei*  P O **}*.*?:  i « i -P? 


, v , , ,.MXi  • „ _ I.  6.  ] quadratum  cx  OP  ad  reflangulurt  orn. 

ref*  n P,  ■*  • N “ r&  M a uc  jgi[urHA  E ad  E Z iu  quadratum  cx  o F ad  reflan- 

»e»r  PJL  eax  OK  p;  i NM  «Cf/ M 2rt»r  gidum  opn.  fed  [ per  3?.  3.]  eft  reflangulum 


•wlMS 
Sreeel  OP 

» Z 0 rei*  i- E»  tat’  «s»  a A E rj|r  E Z, 
rei*  P n irmr  to  iri  O P rei*  ri^OPn-^»rSf«  im  quadratum  ex  O P ad  reflanguluem  APr. 
l4B*£i<  BZn«Tl  «OP  ^ llilriopa  lolAiJiWOPniilikiAPr  «i(«laBT(iiI 
Sraw  71  iri  O P ro*  n A P f. 


AI  i O P orn  rcflangulo  A f r zquale  : ut  igitur  A E ad  E Z 


B b 


P B O P. 
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Prop.  LV.  Probi. 

Datis  duabus  redis  lineis  terminatis, 
atque  ad  redos  inter  le  angulos:  in- 
venire oppofuas  fediones,  quarum 
diameter  ut  una  datarum  redarum  , 
& vertices  ejufdem  lineae  termini  i ita 
ut  applicata:  ab  utraque  fedione  in 
dato  angulo  poffint  ipatia  adjacentia 
alteri  redx,  excedentia  vero  figura  G- 
miliei  qux  fub  datis  redis  continetur. 


n P O T A 2 1 2 n. 

Auo  StSuoui  tuSiuii  <T3&f  aM.*A<qr  m- 
•mfcLof^Mr  Wfitt  irmet^a^  an 
'fy  fua.  t vJkuri,  xofopt  .Ili  m -5 

tuSuctt,  «i  Si  i&mytfatu  i»  iHjtTifa  7 to- 
fiZn  it  hStin  yutuf.  JtewovQ  m'  ^ 
i-npcw  , $ UTiSfCaMarm.  u/u 

efum^  vtto  T S&uow  «uSwfii*  fi&qcfAV 


Prop.  LVI.  Probi. 

Datis  duabus  redis  lineis  fele  bifariam 
fccantibus:  circa  utramque  ipfarum 
fediones  oppofitas  deferibere  j ita  ut 
redae  datae  lint  conjugatae  earum  dia- 
metri, & ut  quarumlibet  oppofitarum 
fedionum  diameter  pomt  figuram 
aliarum  oppofitarum. 

SI  n t Ailc  dux  redx  linex  (e  irwiccm  fc- 
canoes  A r,  a E : oportet  jam  circa  utram- 
que ipfarum  quali  diametrum  oppnfitas  fedio- 
nes deferibere,  ita  ut  A r,  a £ conjugata:  Gnt 
inter  fe,  nempe  ut  A E quidem  polln  figuram 
canim  qua  circa  A r funt,  a r vero  figuram 
earum  poflit  quae  circa  a E. 

Sit  fope  I i.d.]_  quadrato  ex  A E aequale  r ex- 
anguium A r A,  fitque  A r infi  r A ad  redos 
angulos ; & duabus  datis  rcXis  ad  re  dos  in- 
ter fe  angulos  condituris  AT,  r A,  deferiban- 


nPOTA2l2  n. 

Atio  JbSwoS»  rnSwfiw  Ti/4tVout  «MaAac 

•ofei  cuItw*  «imMf&tfC 

TDfuiS}  «51  eT)  eur£n  avfyyi»  SUfUTfVf  raf 
vjjttik  *,  ^ iwr  Sf&furpi 

•n  tui  ttifon  arrc*M$/ut  tJbf- 

EXTfl  2 A N «i  S&ejezq  SCo  fv&N«f . <#35* 
rtfittsfoj  «t a*  A T,  A E*  Stt  S i}  »©< 
iiunifljiv  curram  Qgif* «Tf»  «nwi^W. 

ita.  ucw  oj  A T,  A E c*  cuneus,  K&  i 

A E to  r -a&  t A T tiSos  /uwjj,  ^ /i  A T t«  r 
©€i  T io'  A E. 

£r«  T«  >5TD  A E iftt  70  A r A.  ®CK  *{” 

5«r  4^c  isu  n a r r*i  r a,  h&  Sve  Jo&tori»  w- 

c^5*ef  «ttfufAaur  r A T,  T A,  3«X*" 
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imui.cfoai  a) 2 * H,  erK,  mr  [p« pnBcol.]  oppofioc  le&ones  l ah, e r *, 

mf4)in|  t }jx'jaa  ij  r A,  »5»  ii  <1  r A,  Of  qutram  rloiMn  tranfnrfi  fit  r A,  «c  rc<Sijm  la- 
3 —mprto  a,  iaifia-SirA  ™ r A,dufl«MlMn  » fca,'on,bu,.drAi„  iffl 

T ««4«,  num,  quia  cft  media  propoaiotulis  inter  la- 
ti  90  Afl>w  T * «dW  rteup*,*,  ®=&s-  ter*  figur*.  & ordinarim  applicat*  parallela  eft, 
TTmyfApa*  MvryfAfi «f  Mt  /95*  nrp)« f **w  & ad  B bifariam  fetatur.  Sit  nirfus  [ope  1 i.d.J 


T8  B.  tr*  in  ni-  v o 

An» ru icra ArSm  \ _ 

TS  UZ7*  A E,  A F.  \ ^ x 

c^5*f  /i  (rej  K \.  'Nsn. 

if  A P rj  A E,  xzq  \ 

^uo  io&ttTur  tu-  \ 

«r©?  c’^3*f  1 

aXb**jufx4tuii*v  T^p 

T E A, A P,  / 1 

(fiuKau  curjvuy u-  0 A ] 

teq  eu  MAN,  OE2,  — p- 

«v  I 

jrfutyiet  ij  A E , M / 

e^&w.  d * ri  #»/« 

If  A P,  eu 

it  Kdtiuyiu&pai  >dn  f ■aftav  «uMa^nw»/  c/^i 


quadrato  ex  A T 

/aequale  rcdbngu- 
w Ium  E a,a  P ; & fit 

A P ad  recios  an- 
^ , gulosipfi  AB : ita- 

■7^  * <Jue  duabm 

/ ./  redis  ad  redos 

A y inter  fc  angulos, 

— -p- — E a,a  P,  fcdioiKS 

U ( oppoiit*  MAN, 

\ OB*  [f*r  ff* 

\ hoj.]  delcrihantur, 

\ auarum  tranfvcria 

'N\~-  p diameter  a E 8c 

n.  Ap  redum  figu- 

\ ^ t*  latus ; dud* 

vero  i fcdionibus 
applicentur  ad  A E in  dato  angulo : reda  igi- 


-lii  A E a ri  tJUn  yt»i»’  i(wy  JpjirMJN,  mr  » r (cc“"Jj  diimcicr  trit  fciUonum  MAN, 
zioU^j,  JiofUTfii  i A r,  w i ^Ar  =EOi"*?  Ar  p...  d-  igfi  At  iror  fc- 
- . „ « 37-  * e-  Q ctiones  E ah,  0 r k dudas,  bifariam  fetat:  a E 

«nAEsVMtW.TZAH.8rS  rcro  pjrjllclj,  irf.r  quod  erjl  faciendum. 


■npuv  frx/x  tifuti,  n 3 A E nif  rii  A T*  eTtif  tin 
niqntf.  jutAffc&aKW  St  curmq  cu  ltf&4  Smn». 


rcro  parallelas  ipfi  AT  : quod  erat  faciendum, 
vocentur  autem  hujufmodx  fediones  Conju- 


• EUTOC1US. 

Elf»^)  tr  mt  fu-m  ri  *'.  iut,  0 nane  ScnpGmu»,  in  commentariis  poft  decimum  theo- 

t ty.  t,  ir  rue  iie  -n  ix^guA^nr,  rema  , quodnam  fuerit  pro  politum  Apolloni*  in  pri* 

l T m A Hfittu  in  ir  tC  ej  . »«ir,  ow  mis  «edeam  theorematibus ; & in  commentariis  in 

i ifcV  a,#  mft  nm&m  vmr*i~  *>•.■#■  lS“‘m  dKim™  dc  'HZ? 

. n ..  f , . , . /r,  J i.  - Scire  rcro  oportet  quod  in  (epamo  deamo  aderit 

pm..n.  T.WA  rcCt.tr,  qux  per  vcnpcem  ducicur  ordiiAEim  applicuz 

1'7W  -f  itfae  7tofi  f n^w  ir  r^ . «»  parallcii,  extr*  lediooem  cadere : in  decimo  ottavo 
a £n'  nrar  Ai  -r  /ir.utrf,  «^^717s><Amx  w»^v»  redam  , quz  utcunque  contingenti  parallela  intra 

«u(u«i3f  ri  nui'  ir  «f  *’.i£  «]*fo-  fedtionem  ducitur,  ipfam  fecare : in  decimo  nono  re- 

fiitoi  rwni  r nuiuanet  iv.«  -*<j<  ™ ^ Ax-  dam,qu*  ducitur  ab  aliquo  punCto  diametri  (jrdinarim 

7 . . ■ - , , r 1 . applic»t*raralieu,cum  fraione convenire : invigeG- 

1?  r’**  7^‘  •'  ? 1 *•  ^ moSc  v.gcGmo  pnmo  redas  io  fcdionibus  ordinttim 

<r  r (sr»  /t.*  7A  7»u»  nfi*7x>nf  »r  7W  spplicaiai  inquim,  quomodo  inter  fele  habeant,  item- 
*T . ^ *i'.  ekj  r eud»l«  «I'  *r  7»  7t($  miuirrlitnn,  rir’  quediametri  portione»  qu*  ab  ipfisfiunt : in  vigcfimo 
•err  ipvtiaftyar  ir  -nJ  ac',  «fei  -f  iytvfat  »b»xX*A»  7»  Ircundo  & vigefimo  tertio  tradat  de  reda  qu*  in 
abfiii x?  -f  n^JwtSr  o 4 \JrCtiie-  ir  -nl  af'  «fej  •/  duobui  pundi»  fcdioni  occurrit : in  vigeGmo  quarto 

■nrSm  *>&»*.* afe**. 5»  •»'  iwimf  »«■  &"**“» 3S>“ *“  V* ‘P»  i» ■»  P“* 

_ . r™  . . . do  tantum,  hoc  cft  dc  reda  qu*  ledionem  contingit : 

t*  w tr  ni  <,  *«,  t jn  vlgef,mQ’  fexto  de  ea  qu*  diametro  parabo!*  &V 

t»  krrfstA>»  fu**  r *»7 ixk^Jm»'  »r  tw  «A.  perboi*  parallela  ducitur  : in  vigeGmo  leptimo  de 

? xirif»  r inrxmiW»  itZ+ite/JfM  ir  nJ  a‘.  »7i  reda  lecante  parabobe  diametrum,  nempe  quod  e* 

fijfnfJbv  1 ak  T wrtt»  ixCxU*^.  ^ r utraque  parte  fediuni  occurrat  t in  vigefimo  odavo 

i»  nl  #*ir,  in  ib  i ; W«.  dc  “ q“*.  pirallcla.  ducitur  cootingcntiunam  oppofi- 


nu  t a*}«r'  tr  -nu  ^.-»«1  r ij  r in  m gt  oppolitarum  fcdionum  bifariam  dividitur  : intri- 

itpat  r^nr/utiar  4 ij  f \iffC ttis’  ir  nf  bt.  geGrro  primo  quod  ea  reda,qu*hypcrbolam  conrin- 

t*1  t itxJtyir» r 4 u 4 in*  Svm»  git,  diametrum  iecat  inter  centrum  & verticem  fcdio- 

»to  * Mm  atomi»-  •’  j «»'.  i »■  «i?»  ”i,: !*•.«•  W .»•  !<■*  pjrrtconb».  r.a.rUra 

- . , . . r y.  contingentium  aguur:  in  tnerlimo  leptimo  dc  con- 

«r  jtWHT utiSyar.  rreny^rae  tx  renar  xhyre  1*.  tin^nflbu|  quae  j,  “au  ,pp|icinnjr  in  hy. 


ad  fecundam  diametrum  : in  trigeGmo  nono  & quadragdimo  dc  iiidem  agit , ratione»  ex  hiicc  compofrtas 
inquirens : io  quadragefimo  primo  de  parallelogrammii  dclcnpris  ab  appiicata  dc  ab  ea  qu*  ex  centro  bypcrbol* 


Digitized  by  Google 


ioo  APOLLONII 

ficeUipfeo*:  io  quadragefimo  fecundo  afleric  triangu- 
lum in  pirabola  ex  contingente  6c  applicata  fictum 
srquale  efle  paraUdognuc  mo/iuod  cum  co  arquakm  al- 
titudinem habet  & m dimidia  bafi conftituitur : in  qua- 
dragefimo  tertio  inquirit,  in  hypeibohfc  dlipfi, quo- 
modo fc  habeant  inter  fe  triangula  quae  i contingenti- 
nbut  fie  applicati*  fiunt : in  quadragefimo  quarto  idem 
inquirit  in  oppofitia  fe&iombua  : in  quadragefimo 
quinto  idem  in  fecunda  diametro  hypcrbolx  fic  d- 
liplcoa : in  quadragefimo  fexto  de  aJm  parabola:  dia- 
metris qux  funt  poft  diametrum  principalem  : in 
quadragefimo  feptimo  de  aliis  diametri*  hyperbole  Sc 
dlipfeo*  r in  quadragefimo  odkato  de  alti*  diametri* 
oppofirarum  Ic&ionum  : in  quadrageGmo  nono  de 
reau  juxta  qua*  poffunt  applkatx  ad  alu*  parabole 
diametros : in  quinquagefimo  de  lifeem  in  hyperboia 
fc  dlipfi  in  quinquagefimo  primo  de  lifciem  in  oppo- 
fiti*  fcdionibus.  iraque  his  prxraiffi*  fubjungit , ad 
inftar  epilogi  cujufdam , in  quinquagefimo  fecundo 
problema,  quo  oftendit  quomodo  parabola  in  plano 
dderibatur:  in  quinquagefimo  tertio,  quomodo  de- 
feribatur  hyperboia : in  quinquagefimo  quarto,  quo- 
modo clliplis : in  quinquagefimo  quinto,  quomodo 
oppofitz  fe&ionea:  in  quinquagefimo  fexto  de  con- 
jugati* fetbonibus  agit. 


PERGiEI  &c. 

1 $ nf  pS.  tb  4 Myi  «a»  1) ) d <wi 

4 i^uitpint  q 4 w* >*Mrw  tynkopCmtLfbw  t tiytnu 
W4«  OtrtJ  ‘X*r1?  &i*'r 

ir  *}  py.  tb  4 £npC*Mr  il,  4 iWi#.'4»*r  « xm  ijpm 

'Xgji  i&M*  tu  xoi  r ifttmfur m «j  t *«». 

A tpZatlfU*  -rtljm*'  h ni  pf'.  7»  atrii  u tu*  Sum. 
uptiiaif  It  tm  u*'  d ei>ii  ti i nr 
nt  «nyCaxitr  «bn  4 i*A*4MW‘  •>  «4  pt . nei  air  fu-m 
ibo  SpynLu  Zfcutrfar  nt  xa&£&* r hwr  b -rf  p£. 

mei  lio  \-npn  fnftbfm  -n<  unyCttar  q 4 
Ir  TtJ  pa,  mei  n*  irifo»  ImpHfmr  lio  aomnpirxr' 
Ir  p&.  -ne!  iwr  mf'  it  lutmmi  ai  xn-rryWoj  Ai 
«mr  l-rips*  hapirpt  n*  tmfoCatZf  ir  7?  r’.  nel  n 
oOn  nt  CmfCtfM  mu  iit  i>Xrl4MM*  i»  • md 
r aiui  T irwutpitox.  toat*  fixio  q •£*£**  nit  *»- 
f»/Ajerr  (btryit  m*,  Ir  tS  iC,  fitxtim  vyCfjtfut ,mt 
Jtxmcnr  Ir  thxifp  yf^'i‘U  ibi  sqp£**2u i-*b  t*  ry. 
htyoi  xit  t"  7lul  vmfCtiius  Ir  ri  rf.  xxt  tti 

>pl4«u  lito  tAAerjir'  «r  7+  n.  **y*<  x£t  Xm  yfi  y*i  ir- 
mhpirae  ir  t*  ry'.  nei  r «unu^irsr. 


n An- 
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ITAnilOT  AAEHAN  APEX22 

A H M M A T A 

EI2  KONIKON  TO  AETTEPON 

AnoAAfiNioi  n e p r a i o r, 


PAPPI  ALEXANDRINI 

LEMMATA 

IN  SECUNDUM  LIBRUM  CONICORUM 

APOLLONII  PERGAI. 


A H M M A 

Am  StftftTuv  r A B,  B r,  ^ tu&nobS  'f  AE  • tif  n*V 
A B,  B T ivxffxamf  tt^ftca/  wnj»  rq  A E XjGptyX- 
AqAfiV  eurrr,. 


LEMMA  L 

Datis  duabus  reftis  lineis  A B,  B r,  Sc  data  rc&a 
a E ; inter  ipks  A B,  B r coaptare  redam  ipfi 
A B «qualem  & parallelam. 


TOTTO  Ji9*rt0f  & 

AB  >*f. 
if***.sj  iyeSm/Mr  ¥ B T, 

/i  ? T r*  A E 

*****  i**!  • T A Uq.aMri 

m&***X*f*fm  «mi  ii  AFRA, 
i A T In  t«  A B *j 
*)  l**tt**s*i  *t  ii*  tC-  g 

5w'a  t «ir  A B,  B T. 


HOC  autem  manifeftum 
eH.  nam  fi  per  E du- 
citur e r parallela  a b. 
& per  r ipfi  ai  p*r. 
•IteU  r a j erit,  propter  a r £ a 
paralleJogrimmum,  [per  14.  i.l 
AT  ipfi  AE  tequali»  fle  ptral- 
leU  , fle  inter  data*  regias  A 9. 
Br  coaptata  eft. 


A H M M A /3'. 

Svo  Tpyrnt*  nAir.AEZ,  xal  ok  q 
A B «CK  lio  B T ifruf  q A E «CW  E Z,  *al 
q fJ$p  A B rij  A E,  q jirri  EZ* 
en  5 q A r 17  A Z iri  «a^XujAf* . 


LEMMA  II. 

Sint  duo  triangula  A R r,  A B Z ; fitque  ut  A B 
ad  B r ita  A E ad  E Z,  & A B quidem  iit  paral- 
lela a E,  B r vero  ipTi  E z ; dico  & a r ipfi 
A Z parallelam  dic. 


■CKCtCAia*  i Br^rt.uu. 
*L'  *fcr«  V A E,  A 7.  V7» 
n»  H,  e.  'ml  & ^ i 

A B ®e?r  4*  8 T na*  «AB 
*()*  E Z>  um  «m  Inu  tu  B. 
B yttieu,  JU  7*  71)  Jlit  nfi 
Hr  /nSpiS#  ^ i T t?  Z. 
7*7kj  tJ  e,  7* 

AW  IJ)Wr  B Zi H 0*  **&a- 
AMm  «f*  £4ir  a A r Tf  A e. 


PRoducatw  B r ; & con- 
veniat cum  A s,  AZ 
in  punfiir  H,®.  itaque  quo- 
niam eft  ut  a b ao  ir  ita 
A e ad  e z , fle  anguli  ad 
b,e  aequales,  quia  duz  re- 
da: funt  duabus  paralio!*; 
erit  rper  6 A-]  angulus  r *- 
qualis  angulo  z>  hoc  eft  an- 
gulo 0,  propter  parallela* 
SZ.HO:  ergo  at  ipfi  se 
eft  parallela. 


A H M M A y. 

SfA)  tu&riit  q A B»  Xjtrmm*  Imj  cu  AT,  A B, 

T r,  TO%a*  «qprisv  Ti  E* 

'on  TO  uw  A A B f4tm  t*  viri  T Z A Tpw  iri 
TU  uni  A E B. 


LEMMA  III. 

Sit  reda  A B,  finrque  «anales  a r,  a B,  fle  inter 
r fle  A fumatur  quoqvis  pundum  E : dico 
rcdbngulum  A A B una  cum  rcdangulo  r E a 
squale  cfle  re&angulo  A E B. 

C e Secetur 
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PAPPI  LEMMATA 


S Lcoc ur  enim  reda  r A bifaium  in  punfto  Z,  qoo- 
modocuiKj-jele  luiauerit  pun&um  i.  & quomam 
[per  r -a.]  rcClangulum  a a » 
una  cum  quadratu  ex  Z A *-  a 2 

quale  cll  quadrato  at  Z* i l ■ — r- 

kd  quadraro  quidem  ex  z A 
red anguium  r E A una  cum  qusdnuo  ex  z E eft  a- 
quaic,  quadraro  veio  ex  X * «quale  rc&tngulum  A EI 
una  cum  quadraro  at  ZE:  cni  rgitor  rcdairguum 
a a i una  cum  rc&angulo  rt  a jjc  quadrato  cx  ze 
sequaJc  rcdangulo  A EI  & quadraro  cx  ZE.  com- 
mune autcrauir  quadratum  eat  z E : re.iquum  iguur  a 
edrcdanguJoAEl. 

LEMMA  IV. 

Sic  re&a  AB,  & «quales  fint  AT,  AB,  & inter 
r,  A 1 amatur  qucxlvis  punitum  l : dico  redbn- 
gulum  A E B aequale  clTc  redbngulo  r EA  una 
cum  railangulo  A A r. 


'T'ET/t^2w  ira  tiya.,  'o  amt  ir  V/m  w w>(  ii  E r» 
A fi/lw,  i»  Z.  £j  i **  t»  vm»  A A B (*rn  ? fi» 
L A «tr  R»  tJ  lin  i V,  i.» a. 
^ ® pL  iri  / A inr  Ri  » ub> 

T t A (u  7*  r Z Ei  r»  A 
fi»  2 B i«r  $ ^ v®»  AEBpJtrfiriZE*  rt>  i>*  \mi 
A A B t»  vt»  rEfl^ri  in  ZE  ®«r  R»  Wn  wi 
AEBc,n«£nZE.  Miri»  si  firi  Z fi*  lu-xv 

kf*  rs  ili»  A A B ¥ «Itro  T E A Inr  Ri  uJ  A E B. 
iaa  rcitangulum  una  cum  redangub  rEA  «quaic 

A II  M M A i'. 

bf-U  iiSfiit  ij  A B,  K «rq  a<  A T,  A B,  £ 

fM-mh  T r A n\r,p$cd  7 rxfit  c^cmp  r»  E'  Ira 
t«  -.-ar  A E B inr  ia  rarn  vzpv  TEA  xa)  r« 
U2T»  A Af. 


SEcetur  enim  red»  rA  bifariam  in  punflo  z,  quo-  rT*‘Erfii^i  yo»  r A Ir  ‘X*  70  J»  ^ 

nuxbictmque  fe  habuerit  punttum E : quare  tota  ■*■  funt,  i&tJ  ■»  Z*  ^<ia«  qu  i AZ  tf  ZB  in  Rb  * 
A2  ipfi  i b dt  «qualis : re&angufum  igitur  a E I una  ^ ^ i{*  a £ B fM-m  r fi»  EZ  /o»  Ri  *ni  fi» 
cum  quadrato  cx  E Z xquale  AZ-  ri  vs»  A E B /ut»' 

f/ i"*1”'0-1  A r E Z A R » u B/.  «i  J « 


A z redanguium  autem  Ati  i ■ j — i 

cum  quadra  io  cx  E z «qua- 
le etl  roftingulo  A a r una  cum  quadrato  cx  r z (ed 


a A I'  i|  rtf  fi»  r Z.  «OAi  r» 
i T Z inr  R»  t®71  XjT»  rEAtfmlin  EZ.  wtnr 


ge  quadrarum  cx  rz  dt  «quate  redangulo  TEA  una  7»  M E Z 7irfi;(w»8»  asrtnr  iq*  n \oi  A E» 

cum  quadraro  ex  t z.  auferatur  commune  quadra-  • ^ ^ ^ A F.r  *i  t»i  <*i  A A T. 

ttim  ex  EZ ; erit  igitur  reliquum  rcCtangiHum  A E I 
«quaic  rcctaqguio  rta  una  cum  redbuagulo  A A r. 

LEMMA  V.  AIIMMA  i. 

Sint  duo  triangula  A B r,  a B Z ; & fit  angulus  Ey«  Jvo  rgjeymtt  m A B r,  A E Z,  kcu  i?u  v*  q 
quidem  r asqoalis  angulo  Z,  angulus  vero  B ^ r rn  Z,  uutui  it  i B £•  onj  B r «Cvc 

dngulo  E nu}or : dico  B r ad  r A minorem  ra-  r A iAttorw*  As><»  t%*>  tfarf  q EZ  «cie  Z A. 

tiotxtn  habere  quam  E Z ad  Z A. 

COnllkmtur  enim  A ^T»wa7»  t»  E )»• 

angulus  r*H  x-  /N“  «*itni»;»c  T BH, 

qoalu  angulo  E,  & dl  / / N.  ^ Sjt  A /<u  « r t?  Z rn 

argutus  r anguto  z «-  J / a.  «»r  «f«  Ar  i BT 

audis:  ergo  [per  4.  f/  \ TH  ir«r  a EZ 

6 1 ut  «r  adrM  ita  //  \ / ZA.  i»2  ; sr  «cJr 

EZadZA  fed  [per  £ X Z X.  / - .r 

S.  rliralraiii.  b T E Z 

norem  habet  rationem  ^ * 15  f 

quam  ■ r ad  t m : igitur  lr  «d  ra  minorem  n-  *«j  i BT  Sf«  r A ixiusiw  My>t  «x71  ;5n.*  * E r- 

ttonem  habet  quam  ez  ad  za.  ia. 

LEMMA  VI.  AHMMA 

Habeat  rorfus  Br  ad  r A majorem  rationem  E^r«  ijl  mhii  q BT  «Gc  r A Xay* 

quam  EZ  ad  ZA,  & fit  angulus  r «qualis  t|  E Z «CW  ZA,  Uiitirun  I 'yonarn 

angulo  /• : dico  angulum  B angulo  E tu  i no-  z*  ov  totA « «Aoaj-a»  q B yawi*  ^ E 

rcro  clTc.  ytfnW 

QUonum  enim  E r » A pn  E Xj*  5’»r  «C^ 

jd  rs  majorem  ^ /V  r A {**<{«« 

rationem  habet  quam  ?xm 

E Z ad  ZA  i fi  igicur  \ /yr\  Z A*  Ur  i{*  ichS  it  a 

fiat  ut  E r ad  r a ita  \ /S  \ B r «c)r  ^ T A Sr* 

«ni  o tl»  IO-?  ] ^ 1 1 ~T  * 

imnorquamza.fila  E T C Z W»  «£»‘ 

reOa  ZH,  & E H pjn-  Z A.  K*.  ltm  l H, 

gacur.  cumque  circa  aquales  angulos  latera  propor-  k,  S fi  H.  ^ «fk  I«r  jimac  <»<Ucy5»  «W« 

nonalia  fittt,  eriiangJus  ad  «[per  6.6.  \ aequabs  an-  «k  Tf  vmi  Z £ H.  tUum 

culo  ZEH.  qui  angulo  ZEA  minor  c&  ‘ jic,  S2> 


AHMMA  f. 

Yy\rid  itj  mXir  j BT  «CfV  r A kiy* 

yirtf  q E Z «CPf  Z A,  sin»  A «■«  q 1'  y«n«  rn 
Z*  otj  {««Ai»  ^srrmf  tAcwjiW  ij  B yowr«  ^ E 
yutUtf- 

A CnEijSiur  ocyr 

/V  ta  ^ .*«  «s>8» 

/ Ah  5xm  ^ 1 Ez.«^ 

/ \ ZA*  blr  i{«  {«1*  £*  a 

//  \ B r «clf  HutX  A l-tm 

^ \ ■ B Z o©‘  ma  a>Aav* 


Ha/  »Oi  ioiaitra  wr 
EA.  kw  tj/t  riui  7.  H. 


EA.  Wiryt 

sj  1 £H  *,  0fir  tnt  yttiot  «utUeySr 

TjjxMZEH*  < 

In  i ZEA.  S.  *. /. 
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IN  II.  LIB.  CONICORUM. 


AHMMA  (. 

E$-«  CfUt*  Tg/yunt  -m'  A B I\  A E Z,  £ /bf %$u- 
eatr  tu  A H»  A 9 iruf,  u&  «voq  uf  ro  \jzn 
B r H «CfV  ro  r A «ro*  ro  \jzf*  E Z 0 
VJ&f  TO  Z A*  01»  O/M400  >c  ro  A H r 

‘Tfiywrt'  rwA0Z  rg/yutu. 


LEMMA  VO. 

Sint  triangula  firailia  a B r,  a E z ; & ita  du- 
cantur AU,  A0,  ut  fit  re&angulum  BTH  ad 
quadratum  ex  r A ficut  rcdangulura  E Z 0 ad 
quadratum  cx  Z A ; dico  & triangulum  AH  r 
triangulo  A ©Z  fimilc  dic. 


P*n  EI  yit  R*r  Jr  t)  £*o  BT  H re  In  T A iim 
I“J  -ri  <m  E Z0  ZA,  i*A‘  i ##  T v** 

B r H •»  r a 

Aijof  nwiy^iu  !x71  ? *» 

3 b r t#*  r a *j 
T 4 H r *&  r A-  3 Ii 
T xoi  £Z0  <rg)f  ri 
it»  Z A itwrj} tu  t*7l  ¥ 
r E Z rrfie  Z A iq  ¥ -f 
Z 0 Z A,  irlw 
B r *{j*  r A > *y*  • g H 

airnt  H\  rei  4 B L wpt 

Z A»  *l*  V «poiiuro»  r rvytirm»’  Asctir  if*  i w H T 
«fit  T A o «mr  & wf  6Z  Tpir  ZA.  ij  Ttei 
iomt  ym'mr  ofuna  ifm  7»  A H r t&ftm  rf  ASZ 
vpp**-  L i.L 


\Uoniam  enim  [ex  hjrp.J  eft  ut  rediinguJum  B r H 
quadrarum  eiraua  re&ingulum  Eze  ad 

Sidratum  ex  z A; 

[per  at.  6.]  ratio 
quidem  rcaang.d»  ani 
»d  quadratum  cx  TA 
cotnpofitaeft  ex  ratio- 
ne quam  habet  b r ad 
i*  A & taiione  »r  ad 
r a j ratio  autem  re£t- 
anguii  B z O ad  qua- 
dratum cx  ZA  coropo- 
Z nitur  cx  ranonc  F-  z ad 
za  & ranonc  oz  ad 
Z A ; quorum  quidem  ratio  B r ad  r a eadem  eft  qux 
E z ad  z A , ob  fimilitudinem  triangulorum  ■.  erit  igitur 
reliqua  ratio  H r ad  r A eadem  quae  ipfiui  f*  Z ad  z A. 
& T cx  h jp.]  fune  circa  zqualcs  angulos : ergo  [ per 
6. 6.]  triangulum  a H r triangulo  a s z funde  erit. 


AHMMA  n'. 

Aut  fur  ir  5" tmrjiu&ts  Aoyx,  uf 
if«  Si  nu>  fui  tu 


LEMMA  VM. 

Hoc  igitur  per  rationem  compofitam,  co  quem 
diximus  modo,  demonftratur.  fal  jam  liceat 
idem  aliter  demonftrarc  abique  compofiu  ra- 
tione. 


IT  Ei  At  791  f£  \jffi  B T H Io»  7»  varo  A T K*  «s ni?* 
^ tir  i BTrfit  9 HCStok  i AT  Tfitfril.  rf  J 
v«»  B Z 0 im  «*'- 
2w  7»  xmi  A Z A' 

Id»  ift  it  I BZ 
•d<  Z A rmr  »AZ 

md*  Z©-  >Sw»*!) 

JlMiivaiBI-H. 
t»t’  isr  t»  iJal  ATK» 

« aci»  re  lis»  A T,  lir' 

#R»  «r  i KT  •©» 

T A,  irrm  7I  «Jire  EZ©» 
i»r'  i s»  re  M AZA 
oeir  re  M A Z»rirr‘ 

*i7»  3 A Z «fit  Z A. 

^ «r  3 B r oer*  r A ww»  E Z «£*<  Z A.  * 
? oftpwrer  u i*  *»+  * B r od»  r K fr»»r  3 
F.ZodfZA.  i*'  it  ,#  i B r «d<  T K »r»r  Utt** 
• AT  *dr  TH,  •»  A 3 B Z «d»  Z A irew  i A Z «d» 
ze*  d «f*  » AT  «d»  r H »7«<r  5 A Z 4»d<  z 0. 
it,  oneJ  Mtf  S^tfie»  Sf«  SJf  1»  A T H r tiyntt 

A Z 0 Tfiyoiy.  Ifuit*  1 9 -»3  A H B to!  A 0 E*  £51% 
WAirVaGz.  I.L/. 


pOnatur  enim  rr&angulo  b r h *qualc  redangu- 
* lum  a r k : ergo  [per  16  6.']  ut  b r ad  r x ita 
A rad  th.  ipfi  ve- 
ro redhngolo  E z 9 
xquale  ponatur  fe- 
dtangulum  AZA: 
erit  igitur  ut  EZ 
ad  z A ita  A z ad 
z ©.  fed  poGtura 
efl  ut  redangulum 
* r H,  hoc  efl  re- 
gulum ATK,  ad 
quadratum  ex  A r. 
boc  eft  [per  1 6 j 
ut  tr  id  ra  ita 
reii angulum  Ezef 
hoc  df  i pium  AZA 
ad  quadratum  ex  A z,  vldd>  cet  ut  A z ad  Z A . uc 
autem  aradra  it*  ez  ad  z a , ob  fimilicudinetU 
tnangulorum  : ergo  [perii.  fjutBradrxita 
B z ad  z A.  fed  ut  B r ad  r X ita  oflenfa  efl  A r ad 
rHj  itemque  ut  EZ  ad  Z a ita  a z ad  ze : ut  igi- 
tur A r ad  r H ire  erit  A z ad  z e.  & funt  circa 
arquiles  angulos : triangulum  igitur  A r H [per  6.6.] 
fimlle  eft  triangulo  A z e.  & eadem  ratione  triat*» 
gulum  a H B fimile  eft  triangulo  A e E,  ficuc  triangu- 
lum Air  ipft  a e z fimile  efl. 


AHMMA  d-'. 

eftom  r«  fii»  ABT  Tg/yum TU  A E Z Tg/- 

y mu,  ri  Si  AHBra  AE0'  ira  uf  to 
OznBrH  WCK  raicr»  r A arra»  to  Oasn»  E Z 0 
«C> f roiori  Z A- 


LEMMA  DC 

Sit  triangulum  quidem  A B r limite  triangulo 
o B Z,  uri  & triangulum  A H B triangulo  A fi  0 
limile  : dico  ut  roilangulum  B r H ad  quadra- 
tum ex  r A ita  die  reibngulum  E Z 0 ad  qua- 
dratum cx  ZA. 


pn  E I >4,  >lg  iL*  «fiwirrm,  in  tjir  oAj»  3 A 
t*  A>  in  un  B A H 7f  ws  E A 0*  r.»rr»  Ip  3 
Wi  H AT  Ktrtf  Tf  0 A Z Scrr  'm.  i»i  a,  » T 


QUoniaro  enim  , propter  fimilitudrnem  triangu- 
lorum, totus  angulus  A toti  A eft  srqualis  ; an- 
gulus autem  B a H sequalu  eft  angulo  B A 0 : erit  igi- 
tur rdiquu»  HAT  reliquo  « a z aequalis,  fed  te  an- 
gtflns 


PAPPI  LEMMATA 


gulua  r eft  aequalis  an-  x T?  Z*  5pi  «m  »r  ■ H r 

gulo  Z : ctl  igitur  | per  >v  «tif  ¥ T A «r«r  » 0 Z 

4.  i.]  ut  Hr  ad  ta  / \ A hiJkLit 

izSrVfiZs  / \ A\  *vs”"r^ 

ad  ZA;  ergo  & com-  y'  / \ / \ *■»  » EZ  W451*  Z Ar  $ 

poloa  ratio  compofi-  / \ / \ * *w',l,*fdi'or  *f*  t?  «vr- 

«*  rationi  eadem  «it : X / \ ^ L i ,uX  i cutm-  k* 

rrKJjass  * h r * a.  .*>  - • 

en  r a ita  redanguhwn  tz«  ad  quadratum  ex  za.  vo*  « >»  r»u»*-«  EI6*d'  » *■  Z a* 


Aliter  abfytte  talione  compofua. 


AMidf  p!j  24&  £"  eumtftfatrU. 


FJnatur  redbngulo  B r H xqualc  rrdtanguluin  A r K,  IT  Ei’A»  T*  wri  B T H w ii  titi  A T IT,  t*  5 v®» 
fic  redtangulo  EZQ  sequi  lc  rcdtangulum  A Z A $ E Z « «w  ri  "uui  A Z A-  Hui  t»«ji  «r^  ilT 


erit  rorfu*  ut  a r ad  r it 
iu  And  r h.  ut  au- 
tem e z ad  z A iu  a z 
ad  ze:  fic,  eadem  ratio- 
ne qua  (iipra,  deroon- 
ftnbtmus  ut  A r ad  r H 
iu  efle  a z ad  z«:  ctgo 
ut  * r ad  r k ita  E z ad 

ZA.  (cd  fic  ut  Bf  ad 
TA  ita  EZ  ad  ZA  , ob 
triangulorum  limihtudi- 
nem : et  Jtquali  igitur 
[per  ax.».]  ut  k r ad  f a, 
noc  di  [per  r.tf  ] ut  rcd- 


, A*  iy«j  sui  ar^lir 
V(jt  r K <im  i A r •»! ** 
r H.  if  /i  '•  E Z ®£K  l A 
«T»r  *AZ  xfir  16  « 
Vn  7N  «ija  T4  iw> 
ftijptSp  S»  S>>  ir  i A T 
•CT»  r H >rar  i A Z »(« 
/ & tj  it  if*  4 D T 
T K m 4 E Z -»{4r  Z A. 

w *f  » »r  TfK 
T A «tw  SE/.  e?ir  Z A» 
i&>  liuAnri*-  //  in 
if*  £J»r  rir  K T rp«r  T A, 
ftt  n J»  B f H,  «far  t» 


Uril[^l.«'ur,ea:  K "rrr,p" 

anguium  BTHad  quadratum  ex  r A ita  A Z ad  Z A,  t*t  «»*#  «raKr  A,  • 61»  ti u»  BT  H,  r« >*• 
hoc  cft  rc&angulum  A z A Uve  redtangulum  tz  e»,  AT  htu  i A Z Tfjr  / A,  t«t'  t«  n -i»»  A Z A,  a Ut 
ad  quadraturh  c*  zA.  7»  un  £Z©,  t«  &*  Z A. 

LEMMA  X.  AIIMMA  /. 

Similiter  dcmonftrabimus,  fi  fuerit  ut  rc&angu-  Ofutug  itfStirtfL tr,  tav  k uf  tixjzn  BT  H oo* 


lum  B r H ad  Quadratum  e*  a r ita  refibn- 
gulum  E Z © ad  Quadratum  ex  Z A,  fic  trian- 
gulum A B r fimile  triangulo  A E Z : etiam 
triangulum  A B H triangulo  A E t»  fimile  die. 

LEMMA  XL 

Sint  dao  triangula  fimilia  A B r,  A E Z,  & du- 
cantur perpendicu-  A 

lares  A H,  a w : dico  *. 
ut  rc&angulum  BHT  ! \ 
ad  quadratum  ex  / \ 

A H ita  elle  rciilan-  f \ 
gulum  B 0 Z ad  qua-  / \ 

dratum  e*  AB.  / 

rjOC  autem  cx  iis,  / \ 

j.  1 qu*  fupra  [ad  Icm.  L — — \ 

8 1 didi  funt , perrpicue  B H F 

coidlat. 

LEMMA  Xll. 

Sit  xqualis  quidem  angulus  B angulo  I1,  angulus 
vero  A angulo  A minor : dico  r B ad  B A mi- 
norem rationem  habere  quam  Z Ii  ad  E A. 

QUoniam  enim  an-  A 

gulu»  a minor  cft  /1 

angulo  A,  conftitoatur  / \ 

ip<i  A asqualls  E A II : / \ 

dl  igitur  [per  4.  6.']  / \ 

ut  n id  ia  iu  hi  S \ 

ad  ea.  fed[pcr8.y.]  / • 1 

he  ad  ea  minorem  / \ 

habet  rationem  quam  B r 

Z E ad  EA  ergo  fic 

r b ad  B a minorem  rationem  habet  quam  z E ad 
ea.  (aniliter  fic  omnia  alia  ejufroodi  oftendemut 


OfUtttf  fi/  Jiirtftit,  itlw  r,  ut  jv  \jzffi  BT  H -srOV 
ra  ici*  AT  itrv  t#  \sai  EZO  WffS  t»  Zjt» 
ZA,  xof  'ofioicv  TO  A B T Tg/yvmi  tu  AEZ 
Tg/yuHf  tij  to  A B II  Tg/yaenr  tu  a E 0 jyr 
yutu  's[*sur  (nai. 

A H M M A t*. 

Ey«  $vo  ofUtd,  t e/yuvo,  m A B T,  A E Z,  5 xa- 
9rmi  qxfavui  a*  AH-, 
A 0*  en  ifar  wr  ra 
A B H T TTfOf  ra 

/TV  >cra  A H itru  ra  ija» 

I \ E 0 Z «ck  t#  tjav» 

/ \ 

/ | \ T'OYT0  3i»»fw,  in 

j.  0 2 JL  opuw  }inrm  me 

<rpo  0*TY. 

A H M M A 10'. 

Bf-u  1*7  «i  fu»  B yuMA  rq  E,  ‘oJu&ui  St  7 A 'f 
A*  'an  7 T B wfW  B A iAcutcn»  A ey*  ix » 
7 Z E xfos  E A. 

pn EI  ^ W»i  » A 
^ y/rut  i A.  nntdri» 

Z.  tusi}  m i xui  EAM* 

W ($7»  *f*  »r  ■ T B *(if 
\\  BA  nttt  l HE  »f>f 
\\  EA.  i»Ai  19  S H E T{i« 

IA  £ A dpr  i^r» 
E H Z |*,p  i z £ E A'  it) 

J TB  iqa  *$(  B A l^r*  S*»f  Z 1 ? 

EA.  w ■* irr*  fi  *•  «*rii  "yi*  *!**’’- 

LEM- 
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A H M M A *y' . 

Eru  it  r»  U2W  B H T 'aOf  ri  Xon  A H £not  ro 
\jzsn  EQ Z*6fT(isni0' 

H r *TA1  MSf,  «f  $ T H «epf  H A tamm  Ae- 
?«r  «#r«  q Z 0 wC«-  0 A.  071 
ini ze  ^ ©e- 

ptl  B I yif  ii  &n  r n «eJr  n in  H A v.l&ra  li. 

y>f  tXH  Wip  TilnZe  «tir  ri  iri  0 A * Aixi 
t*  £ni  r H i nv  JJi 
nf  -tai  BHP  ri 
Sf»  vn  BHT  »fof 
ri  Jira  AH  UW 

M «JgN  »*lf 

ii  in  Z 0 oei'  74 
ini  0 A.  i>X'  «r 
1»  vwp  BH r -»p»< 
ni  «m  A H rwr  unumu  ii  v*o  B 0 Z ®d*  vi  Ini 
0 A'  v)  79  -vir»  B 0 /-  ia  «df  ri  in»  © A hio»- 
m Kfryit  imf  TiiiwZe*pi<  7»  «n  ©A'  fi*, 
ifa  85t  n Z 0 7*  wi  EQZ.  «i  («J»  S5*r  i 

ze^ez  8. 1.  f. 


IOJ* 

LEMMA  Xm. 

Sit  at  rc&anguium  B H r ad  quadratum  ex  A H 
ita  re&angulum  E e Z ad  quadratum  ex  A e, 
& fit  fi  H quidem  asqualis  H r ; r H vero  ad 
HA  minorem  rationem  habeat  qaam  Z©  ad 
0 a : dico  Z © majorem  ede  quam  0 E. 


QUoniam  enim  quadratum  ex  TH  ad  quadratum  ex 
,H  a minorem  nuooem  habet  quam  quadrarum  cx 
20  ad  quadratum 
ex  ©A  i quadratum 
autem  ex  rn  *- 
quale  eft  redrangu- 
k»  BHT;  habebit 
b h r redangulum 
ad  quadratum  cx 
Ali  minorem  ra- 
tionem quam  qua- 
dratum ex  ze  ad  quadrarum  ex  e a.  fcd  ut  hhp 
rcdangulum  ad  quadratum  ex  A H ita  politum  dl 
reZtmgulum  t © Z ad  quadratum  cx  © A : ergo  rediao- 

Blum  Eez  ad  quadratum  ex  0A  minarem  rationem 
bet  quam  quadratum  cx  z e ad  quadratum  «04: 
majua  igitur  eft  [per  8-  ?.]  quadratum  ex  ze  redfcan- 
guio  tezj  quare  & 20  major  erit  quam  ©B. 


Dd  AnOA- 
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AnOAAftNIOT  nEPTAIOT 

KflNIKfiN 

TO  AETTEPON, 

META  TQN  ETTOKIOT  ASKAAUNITOT  rnOMNHMATrtfT. 

APOLLONII  PERG^I 

CONICORUM 

LIBER  SECUNDUS, 

\ CUM  COMMENTARIIS  EUTOC1I  ASCALONITiE. 


Apollonius  Eudemo  S.  P. 

SI  vales  bene  clt , ego  quidem  litis 
commode  habeo.  JfpoBoma  filio  meo 
dedi,  ut  ad  tc  perferret,  fecun- 
dum librum  Conicorum  a nobis  con- 
feriptorum : quem  tu  diligenter  percur- 
re , & communica  cum  illis,  qui  eo 
tibi  digni  videbuntur.  Philonidte  etiam 
Geometrae,  quo  cum  tibi  ^^amici- 
tiam conciliavi,  fi  quando  in  ifthaec  Per- 
gami loca  venerit,  legendum  trade : tu 
cura  ut  valeas.  Vale. 

Prof.  I.  Tbeor. 

Si  hyperbolam  re&a  linea  ad  verticem 
contingat,  & ab  ipfo,  ex  utraqoe  parte 
diametri,  ponatur  re&a  aqualis  eiquae 
poteft  quartam  figurae  partem  : re£bc 
quae  d legionis  centro  ad  fiimptos 
terminos  contingentis  ducuntur  cum 
le&ione  non  convenient. 


EI  Iryw/mt  t^oi  «u  JUtAai,  x,  c tint  «Ai  fu- 

Teias  AtoM^iw»  t i}j»  fuM  7n- 

-xofj-px  'zz&i  cm  Yjo^vrm.  7c  /to/nper  &- 
!at  701  ClWT\TVJy$jJtil  isfui  xmtxuu  A/tA^S 

V»  euuid^hfaXait  x,  tw  toi  tv&tot  xon wt- 

na  uvntK/v,  5 ♦«AoniSVs  A o •ytafar^v,  'ea  g 
ouwfwm.  m ii  Ejptau,taj  wn  'ffa CtM«  us  tV« 
W.™.  Utfwun  TwrVr,  yirrlhi  aur 2*  x,  cnewrv 
'GfafuMt  uw.  vy «qw*.  vnyUi 

nPOTASlX  a. 

Eoi  xjtTac  xoptApZu)  ipaiifb?),  £ 

0677);  itp’  (xjLTtpx  £ Jkqa7?V 

«j»  Ty  TO  71-rafrci  v tti/Vr  ai  ia* 

? xlngv  •?  7CjU«'^7  t» 

£ etpa^o/^wnf  §w5*«H  * ov^thcVt- 

Tcq  Tf  70/**. 

ESTO 
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ES  T II  i/TIaot A»,  »,  Zle/Anfor  r A 3,  w«^au  C I T bvpctboli , cujus  diameter  AB,  ccu- 
firtT,  ifS«3  i BZ.  £ '>$<vxk3vf  n-  J <™n  r,  * rc&ra  figur»  l.tmsBi,rciU 
ijAZ,  w™m»>r»?0=i™  mouE  fciiioncm  cominfat  in  B;  & qusmu 
A I z 'm,  vm  ri  B 4,  , £,  i E™  fifrx'  1“  «™n«ur  U,  «BZ.  *quak 

» ?,  a-  • A 3 ut  quadratum  utrmfque  ipfarum  aR.be,  fle 

^rAjr  tcMkfrmr  >*y»  r a,  r E producantur : dico  eat  cuti  fc- 


cn  # <r vftntTUvra^  r^l 

Ei  $ /uMin,  rvftnrnfi- 
Ta  i T A r j 79*?  ri 

H,  KOI  >CT»  T*  H TtJBtyfU- 
*&K  i H0‘  XKf- 

«WoiAcc ct£p  iyt rj  AB.  sth 
ir  Kt»  wf  AB  ®C»f  B Z 
SJWf  ra  >w>  A B «Otf  ro 
\jsrv  ABZ,  fi^ct  t£  ,uty 

>CT»  AB  7*7W|7*V  ^M^af  «fi 

7« iir»  T B,  rtr  St  t/a*  ABZ 
iratfnv  ro  BA'  «c 
ij  AB  «dr  B z irwc 
t«  >«»»  r B «dr  w iiwi 
A B»  non»  to  T 0 «df 
7»>7r7  ©H.  ici  /i  ^ Itf  «j 
A B «df  B z »ra*  T«  uzd  A 0 B «df  n 
>4TB  ©H*  Uf  CC£?  T*  >CT»  re  -wdf  r«  ic7» 
e H iiruf  TO  \ssri  A © B «df  ro  iera  OH* 
ww  to  Kjzn  A © B rea  iir»  T©,  oaTfon»- 
»r*  lix  B T A ovfomrirmf  ttJ  la^if.  ifjuttH 

«I  i^iflTE*  Ai  TMOTflTOI  «££C 

«01  r*>  Wjui)  at/  r A,  r E. 


Aionc  non  convenire. 

Si  enim  fieri  poteft,  con- 
veniat r A cum  laiione  in 
H»  fle  ab  H ordina  tina  appli- 
cetur e H : ergo  [per  »7.  U 
liuj.]  il  Q parallela  cft  ipfi 
ab.  quoniam  igitur  ut  A 8 
.id  BZ  ita  [per  i.tf.]  cft  qua- 
dratum cx  A B ad  roftangu- 
lum  A B Z j quadratum  autem 
r b quarta  pars  eft  quadrati 
cx  A B,  fle  quadratum  rxBa 
itidem  quarta  pars  re&anguli 
ABZ:  erit  [per  r f . y.)  itaque 
A B ad  8 Z ur  quadratum  ex 
r B ad  quadratum  ex  BA  , 
hoc  eft  j per  4.  d.l  quadra- 
tum cx  r © ad  quadraram  cx 
© H.  cft  vero  [per  21.  r.  haj.]  ut  A B ad  B z ita 
re&angulum  A 0 B ad  quadratum  cx  0 H : igitur 
ut  quadratam  cx  r © ad  quadrarum  ex  © H it* 
re&anguluro  A8B  ad  quadratum  cx  «H:  reflan- 
gulum  igitur  A 0 B [ per  9.  y . 1 quadrato  cx  r 0 
aquale  cft ; quod  fper  d.x.)  cft  abfurdum  : ergo 
r a cum  fefbone  non  conveniet,  fimiliter  dc- 
monftrabitur  neque  ipfam  r B convenire  cum 
fc&ione : funt  igitur  ra,  TB  AsviorTOTi, 
boc  cft,  cum  Jeftione  non  convoventes. 


E U T O C I U S. 


Af^jufcw  r JWrif»  0iC*J1  r tumuit,  5 fi  Anni  uci 

MSifBU  neirw  *lf*u  Jir  cfjtrxtit,  rj»  7WUT1  uh«. 
iit  «m  1 it  JUiM-m  xjfrifn!  m&itf  fa- 

Cm?  tvSriiaj.  Ti  SvJftfiM  itiomr  m 1yti , *i 

f^,  T»T»  v Tf  i iw»-  m y&  A T> 

T £ ieifj-xiunt  tUn  «r  ri  ^ mv  A^wor-nu  «J* 

vina  ^ i^lfjSp>r. 


F.rplicamru*  fecundum  librum  Conicorum,  ami- 
ciJEin cAusbemi,  iitud  prtetnitcrre  opqrrerc  exiftirro, 
mc  ca  untumroodo  in  ipfuro  conJcribere,  quz  cx 
primo  libro  inrelligi  poJTunc  Primum  theorema  ca- 
fum  non  hibcr ; nam  direriitaa  rchemarum  nullam 
hic  fecu  diverikarem : redae  eoim  A r,  r £ fedionta 
alymptoti  cum  iiut,  cariem  nuacrn  in  omni  diame- 
tro & coniingemc. 


npoTASis  0. 

T at  eusrvi  antfi,  SuKTtor,  'cm  rnpa 

vn  TyiHm  Ir  ywUu 

1»»  A TE. 

"C  1 y5«Tiu«iw,  vru  ijr0,  xai  2fat  J"b  rf  r A 
ta^AijAof  *ix&u  ij  B ©.  K nftirrnkra  r» j 
r © KcL m ro  0,  ^ T»i  B © iay  *«c£F«  1}  A H,  ^ o&J- 
i H© caJUZ/J&u  c%i  m K,  A,  M. 
£t«  Wffj  B0,  AH  tm/  K.  •cftjiMj)  A«,  1 1 ai 
A B,  H 6 tfoj  5 cv^MnAoi.  £ ur«  i A B Sryj». 

xAtnx  to  T, £ 'M&oxci^  eurn | nt  i B A*  7» 
'jzn  A A B /U47»  ir  ^cn  r B I«w  ici  ru  ibi»  r A- 
eficiuf  ‘ixtdn  ©^AAjjAcV  kw  ij  H M r*  A E, 
as*l  * A B Tif  B E*  cay  owa.  ^ ij  H A nj  A M.  ko.) 
jv« «nj i-vir  «j  H 0 r^|  AB,  if  HKt* 

A*-  wiJix*iKM7WBE  (**%,*#,  «r«  ^ 


Prop.  II.  Tbeor. 

lifdem  manentibus,  demonftrandum  eft 
non  efTe  aliam  afyinptoton,  qu»  an- 
gulum a r E dividat. 

SI  enim  fieri  poteft,  fit  r (■) ; fle  per  B ipfi  r A 
parallela  ducatur  B 0,  qux  cum  T 0 in  0 
punao  conveniat;  ipfi  vero  B 9 ponatur  aequa- 
lis a H;  fle  jun&a  K 0 ad  K,  A,  M producatur. 

Quoniam  igitur  B0,  AH  squales  funt  fle 
parallela: ; fle  ipfz  A B,  H 0 [per  3 J.l.l  squale, 
fle  parallelae  erunt  fle  quoniam  A B bifariam  fc- 
catur  in  r,  fle  ipfi  adjungitur  quadam  B A : ergo 
[ per  d.i.]  rcdbngulum  A A B una  cum  quadrato 
ex  r B aequale  cft  quadrato  cx  T A.  fimiliter  quo- 
niam HM  ipfi  a E eft  parallela,  atque  eft  A B 
squalis  BE;  fleHA  ipfi  AM  xqualh  erit,  fle 
quoniam  Hfl  squalis  eft  AB ; erit  HK  ipsi  A B 
major,  cft  vero  fle  K M major  ipsi  > quia  fle 
ipsi 
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ipvl  A M • reflangulum  igitur  MXH  majus  cft  A M'  ita-fa  yza  M K H fvfyr  «i  ? xjzri  A B E, 
reftingulo  A 6 B,  hoc  cft  quadrato  cx  A B.  quo-  nrrb  y >cn  A B.  irei  5*  U»  iri  AB  «£« 
niam  icitur  ut  A B ad  B 7.  ita  B Z yr*r  ro  r B «ttc 


niffli  igitur  ut  a B ad  »7.  ita 
cit  [cx  demonftr.  ad  pr*c.] 
quadratum  cx  r B ad  quadra- 
rum cx  B A ; atque  ut  A B 
ad  B l ha  [per  21.  i.  huj.J 
A A B redangulutn  ad  quadra- 
tum ex  ak  : erit  igitur  ut  qua- 
dratum cx  r B ad  quadratum 
cx  B a ita  A A B reaangulum 
ad  quadratum  cx  A X.  ut  vero 
quadratum  cx  r B ad  qua- 
dratam cx  B a ita  [per  4.  & 
22.  6.]  quadrarum  cx  r A ad 
quadrarum  cx  A H : ergo  ut 
quadratum  cx  r A ad  qua- 
dratum ex  A H ira  a A B roit- 
angulum  ad  quadratum  ex 


B 7.  UTOtf  TO  >vTl  r B «CK 
TO  B A,  dM*  uf  /.&£  7 
AB  B Z Sruf  to  >cn 
A A B i»  A K • *4f 
Uf  aoa  ri  axi  T B irfiS  ro 
axi  B A OrttC  ro  ijzot  A A B 
to  axi  A K.  df  /i  ro 
am  r B «oV  r*  axi  B A Xtu 
to  dx»  T A ro  axi  A H" 
*a)  itf  ayt  ro  axi  r A oroof 
to  am  A U t/rvi  to  \jzri 
A AB  ztZSf  ro  axi  A K.  tJre* 
y»  iew  uf  oAor  ro  dvo  AT 
irpot  oAs»  ro  diro  A H irut 
atycuptyt  ro  \jzri  A A B jr^or 


A K.  quoniam  itaque  ell  ut  totum  quadratum  atycupifa  ro  axi  AR'  tta)  Aum  afji  ro  dx» 
cx  r A ad  totum  quadratum  cx  A H ita  ablatum  j-  b jr^of  Acmsm’  ro  cx»  M K H *sw  ut  ro  axi 
rtxlangulum  AAB  ad  ablatum  quadratum  cx  A K ; r A T'0  ^xi  A H,  Txrtfi  r»  axi  r B x joe 
crit  reliquum,  nempe  [ p«  6.  i.l  qiudunim  cx  ^ ^ 4 i*-  ,»«»  11  „ „„  MK  »• 

r B,  ad  reliquum  (per  eundem  nauplium  MXH  ^ ^ j i*»,-  « 


m quadruuim  cx  r A »d  quJruium  ex  A H . huc  7T  rZ?T‘  ** 

cft  ut  quadrutuui  ex  r B ad  quadratum  ex  HA;  »«S>  1 r®  "V*""  «■  T *W- 
creo  rcaanpiliim  MXH  atuuale  ell  quadrato  cx  B a.  fcd  Sc  olleurum  cft  eo  majus  efle  : quod 
abundum.  igitur  r 3 non  cli  alympcoun. 

EUTOC1US 

Hoc  ibeorem»  cafuro  non  habet,  fiquidem  a © fe-  Tini»  i3 doro  «*  ‘XM>  ■ /wrw  B 0 «wm 

dtioncm  omnino  in  duobus  punttii  ictae,  quoniam  7^  f t*uL*J  <f-o  rxurMt.  irrlyj  >ra^A»*£r  jf 

enim  paraltcb  cft  ipf>  r A,  cum  ipfa  r e convcni«  i r A|  numnrm  r*  ©P  *»  «ein»  r ri  my  «utm- 
ideoquepriuicum  fc&ionc  conveniet 


Prop.  III.  Thtor. 


nPOTASlS  y. 


Si  hyperbolam  contingat  re&a  Irnea:  Eai uTvpCaAn< tUSua tpiiftp* tm^xfo-urcq 


cum  utraque  afymptotdn  conveniet , 
& ad  ta&um  bifariam  fccabitur ; qua- 
dratum vero  utriulque  ejus  portio- 
nis aquale  erit  quarta  parti  figura 
ad  diametrum  per  ta£um  dn&am 
conftituta. 


SIThypcTbolaABr,  cu- 
jus centrum  E,  & afym- 
ptoti  llrrt  Z B,  E H,  quidum 
vero  re£ia  3 X (cftioncm 
contingat  in  pundo  B:  dico 
0 K produ&am  cum  Z E,  CH 
convenire. 

Si  enim  fieri  poteft,  non 
conveniat , & jun&u  B £ 
producatur,  firque  ipfi  BE 
jtquilis  E A : diameter  igi- 
tur [per  4 7.  i.huj.]  eft  BA. 
potutur  vero  quarta*  parti  fi- 
gurz,  quas  eft  ad  B A,  aequale 
quadratum  utriufque  ipfa- 
rum  0B,  BK,  & jungantur 
0 B,  E K : ergo  [ per  1.  2. 


•npaL  t aavfi-xiu-am  x,  a.  Tfi*Q*r?)  xattl 
apfi,  *)  TO  iq>*  Ux-ntyi  r ut  TfCX/MlCU 

axnr6  7i7tsx>w«  «w  ’e**q  y yvo- 

/Afa  i*Ni  ■*?  3/^  ^ tyfMt 

a/^utrpv. 

"P  ZTQ  vmpZ0A.11 1;  A B T. 
*-*  Xt  > 7f»  3 OMVtf  TO  E,  £ 
xrlpc7?.MTi  1 cu  Z E,  E H,  K«' 
iP*r&U&U  Itf  cusvx  KXm  T9 
B 4 0K*  Atyu  iit  00 GaXufU- 
ti 1 4 0K  ovfnnriT)  V ZE,E H. 
V Ei  yS  itwariv,  puj  ru/ im- 

Vv  iUtru,  k 4 E ® 

f^\\  c«CcCA4a^a(,t  xh&u  t5  B E 

\ Irif  4 S-lgtfuif®*  afA 

\\  iv»4  BA.  KeuS-u  3 tu  71- 

\ \ mifTU  ri  -rpf  B A afui 
\ \ um  to  atp  ixxtiifijcf  f 0B, 
rN\  BK,  ^ ixtCt'Sx$u3ur  ai  E0, 
Elt*  aaxpv^arm  apa  tirir. 


EH  conveniet,  puta  in  pun&is  z,il 
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Atytl  d*  OV  Kf^ri  aip’  vumyu  f B Z,  B H Istt 
tfUf  rtf  TmtfTU  V ■myf  tvI  BA  <UW.  fA*i  y$, 
atoa,  ei  iuoetnv,  ru  rrmpru  niuf  uw  ts  dtf> 

vcanytr  r B 0,  B K'  mnfgjr\6tm  afc/t  eiov  af 
© E,  £ K,  e«M  imir'  7*  tt££  *<p’  ixempof  r Z B, 
IHhw  fcjM/  Tft > Trmfra»?«C9V  ry  B A 

n POTAS  12 

Auo  AStwur»  ( u9e«Jr  myxa# 

efTOf  ■?  yonW  J£*4*q  3/$  V <nyx*V  xJrfc 
■n/rfto  ^ jytAowf^w  »? i cwtyx- 

2*q  mt  A3eww  iv3*a<.* 

"C  STQSAN  dw  £tj  A B,  A T Ttr^^oav 

^ y»»<«  «Srt^fn^  T inyf  t«  A,  5 Jtfi&u 
iyw  17  79  A,ij  iit*  ira  A«  * A eif  auvfrxborxt 
isif  A B,  A T yep^ai  vXXfZctJu/. 

i|  A A,  3 0«- 
CioAJja&a  cJ^i  1*  E,  ^ xxwS» 
tS  A A <9jj  ij  A E,  iF  A 

T*l  AB  i 

A Z,  tuit&a  ry  A Z «o»  * 

Z T,  npy  ij  T A 

C*Ct£A*&»  o^l  71  B,  K9t  TU 

Xn  i*  T B i«9v  ytymrM  n vn 
A E,  II’  no*  d*C\ij&«fl»rr  't 
A A,  ?T)£ctf$w  'S&t  acrriuj  ji* 

'S  A i/tflfCcAfl,  fefi  ntr  rutm- 

ycfjfate  Sui* uf£  m zfyf.  ujV 

^ cfMtu  no 

UOT  A E,  H. 

Et « IO  C^'^H)AoV  i?»  n 
A Z t?  B A,  y^iirZni  ZA‘  tmj  «w  £ ij  l'A 
T?AB*  difl  ri icto ^ TB mfdTAanay  Ki  S^icru 
TA.  ^ i-tiri  iixii1  rBwi»  tu  t/*i  A E,  H’  «ut- 
7if*0v  ip*  t >en  T A,  A B Timpr  ir*  b-  uzsrr 
A E,  H m/w  ai  afjt  A B,A  T «iwprlww  «n  ^ 
v-xtf&sSjf. 

n POTAS  12  B. 

Ea»  «^SytCaA.**  « v7iif£oA its  n tyf-u* ffot  tu- 

Buti  uftt  Ti+LT*  tlgs  # iytm  70  T»g$ts  •? 
0>l$4ir7^%fo\txjj-yjtjxi  § to /<w 
Aof  icetf  17  TlMTOf^/N  tuBueu 

P STH  «^jiteoAij  i «r*»fCoAn  q A B T,  qf  A«- 
■L'  furior  q A B E,  *Ai  i^*r]*o&M  ^ q 
z B H’  nzfrt*  it  Tt(  tuBOd.  Ir  T7»  wpi  q A E r. 
wq>  -miou  rho  A E rq  E T*  Aty«  »n  «^t^qAflV 
ifW  q AI'  77  ZH. 
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Dico  quadratum  utnufvfs  ipfarum  BZ,BH  *- 
quale  efle  quart*  pani  figurae  qux  fit  ad  B a. 
non  enim,  (cd  fi  fieri  poteft,  fit  quartae  parti  iftius 
figurae  aequale  qiudratum  utriulvii  ipfarum  e B, 
BK  : aLfyraptori  ieitur  funt  [per  1.  2.  huj.]  0 E, 
E K ; quod  eft  abiurdum  : ergo  quadratum  utriuf- 
vis  Z B,  B H aequale  eft  quarta;  parti  figurx  ad 
ipfam  BAconftitutx. 

Prop.  IV.  Probi. 

Datis  duabus  rectis  lineis  angulum  con- 
tinentibus, & pun&o  intra  angulum 
dato:  deferibere  per  pundum  coni 
fedkionem  qua:  hyperbola  appellatur, 
iu  ut  dats  reda:  ipfius  afymptoti  fint. 

SI  st  dux  rcflx  AB,  Ar  angulum  quemvis 
ad  A continentes,  fitque  datura  punoum  A, 
6c  oporteat  per  a intra  aiymptotos  A B,  A r hy- 
perbolam  deferibere. 

Jungatur  A A , & ad  E 
producatur,  & fiat  A A x- 
qualis  A E,  & per  a ipfi  AB 
parallela  ducatur  A Z,  pona- 
turque  A l xqualis  Z r , & 
j unita  r A producatur  ad  B, 
& quadrato  cx  T B xqualc 
fiat  [ ope  12. 6.  ] redangu- 
lum  fub  a E & H , & pro- 
didi A A,  circa  infam  per  A 
hyperbola  deferibatur  f |>er 
y j.  1.  huj.  J iu  ut  applica- 
tx  ad  diametrum  poflint 
rcdingnla  adjacentia  redae 
H,  cxccdcntiaque  figuri  fub 
ipfis  A E,  H contenti  fimili. 
Quoniam  igitur  parallela 
eft  A Z ipfi  B A,  & r Z xqualis  Z A ; erit  [per 
2.  6.  ] r A ipfi  a B aequalis  : ergo  [per  a.  2.  ] 
quadrarum  ex  r B quadruplum  eft  quadrati  cx 
r A.  atque  eft  [per  conftr.J  quadratum  ex  r B ae- 
quale rc&angulo  fub  A E,H  : utrumque  igitur  qua- 
dratorum cx  r A,  A B quarta  pars  cu  figurx  qux 
fub  a E,  H continetur : quare  [per  1.  2. huj.]  A B, 
A r deferipex  hypcrbolx  afymptoti  funt. 

Prop.  V.  Thnr. 

Si  parabolas  rei  hypcrbolx  diameter  re- 
dam quandam  bifariam  fecet ; qux 
ad  terminum  diametri  contingit  Ic- 
dionem  parallela  eft  redx  bifariam 
fedx. 

SI  T parabola  vel  hyperbola  A B r,  cujus  dia- 
meter A B B,  & Z B H fe&ioncm  contingat ; 


ducatur  autem  quxdam  A B r in  fc&kme,  faciens 
A B xqualcm  ipfi  B r : dico  A r parallelam  cfle 
ipfi  ZH. 


* Viti*  Lraww  II.  P*ff*  in  Litrnm  qoinnun. 

E f 


Nifi 


no  APOLLONI 

Nifi  enim  it*  fit,  duca-  . 

tur  per  r ipfi  l H parallela  A 

re,  & jungatur  e A.  quo- 
niam igitur  ABT  cft  para- 
hola  vel  bypcrbola , cujus  z 
diameter  quidem  AE,  eoo-  / , 

tingens  autem  Z H,  atque  ipfi  ®/ — 

2H  parallela  eft  r©:  erit  /i 

[per  4 «.  rei  47.1.  buj.)  r X / .. 

aequalis  K e.  fcd  & r E [cx  *i- 

hyp.  ] ipfi  B A eft  aequalis : 

ergo  fper  2«  6.]  A e parallela  7 

cft  ipli  R E ; quod  fieri  non  po-  / 

teft  : produaa  enim  cum  ipsi 

B A [per  22.1.  huj.]  convenit. 

Prop.  VI.  The«r, 

Si  ellipfeos  vel  circuli  circumferenti* 
diameter  retfiam  quandam  non  per 
centrum  tranfeuntem  bifariam  fecet : 
qux  ad  terminum  diametri  fe&ionem 
contingit  parallela  erit  redbc  bifa- 
riam te£tx- 

SI  T dlipfis  vel  circuli  circumfigentia , cu- 
jus diameter  AB,  & AB  ipfam  r a non 
cranfeuntcm  per  centrum  bifariam  fccet  in  E : 
dico  rettam,  quae  feflionem  contingit  ad  A,  ipfi 
A r parallelam  efle. 

Nam/i  fieri  po-  — . 
teft,  fu  refla  AI 
feflionem  conti  n- 

genti  in  ponflo  1 \ 


rallcla : *- 

igitur  cft 


fper  47.1.  huj.  1 U \ 

AH  ipfi  ZM.  eft  > 

aurem  fex  hyp.]&  q,  J 

A B squalis  ET:  \ j 

ergo  fper  2.<S.]  r Z \.  J 

ipfi  H E eft  paral-  NX. 

lela,  quod  cft  ab-  B 

furdum.  etenim  fi- 

veH  fuerit  centrum  leflionis  A B ; linea  r Z fper 
23. 1.  huj.]  cum  diametro  A B occurret : five  non 
fit,  ponatur  ccrrmim  K,  junflaque  A K producatur 
ad  e,  & jungatur  r 0.  quoniam  igitur  A K squa- 
lis eft  K e,  & a E ipfi  ET;  erit  | per  2.<S.  ] r e 
parallela  ipfi  A B.  led  & r Z fex  hyp.J  eidem  cft 
paralella,  quod  eft  abfurdum : ergo  qux  ad  A 
feflionem  contingit  ipfi  TA  eft  parallela. 

Prop.  VII.  Tbeor. 

Si  coni  fe&ionem  vel  circuli  circumfe- 
rentiam rc&a  linea  contingat,  & huic 
parallela  ducatur  in  fe&ione , & bi- 
fariam dividatur  : qu*  tadfcum  & 
pun&um  bife&ionis  reda  conne&it 
fe&ionU  diameter  erit. 


[I  PER  GJE  I 

Ei  y>'  pt.  fylft 

H.  tj  ZH  9 r0,*J 

i 6 A.  «rei  «r 
-O^sCflA^  i)  uxT^C*Afl  K»  9 
X ABT,  itfQ&fUr i 

— \ r A E,  /i  9 Z H,  £ 

\ turnj  9 r0‘  mi» 

\ (tp*  iri»  ij  r K ry  K 0.  oAAa 

\ £9  T E rx  E A'  if  a&i  A 0 
r?  K E ©^WjjAcV  k»,  ©jn^ 

aottw*7»v‘  m/piTrr^H  c*- 

CdWieaV’!  rS  BA. 

IIPOTA2I2  r* 

Eor  i xrixAV  'd&ptptm  n 2+&H*- 

7pH  lu5SrX»  7TKL  pi  JuV 

Tfou  5aar  » njtm  td  Tn&f  •?  a/.guaTpou 
1&*4<u/«/9a  t 7^0«  T? 

"C  ZTfl  JjxwiA#  /k<t- 

flAB,  ^^AB7i*rA  fu\t\xtS  «V 

Tftf  tfCWV  TtfUiTU  KATX  71  E*  Aiyw  971  4 **- 

tuto  A sp*irl«,aVl  ‘Ttr^M.rAoV  io  r*j  A T- 

A Tlf  KUTX  7»  A i^£*- 

^ nlofjdM  ‘Sr$p?A 9- 

^4 ^ A z’ 

(j  H yr  \ trit  1}  A H rjj  Z H- 

Zr  / j io^W^AEry 

\ y ^ I E T Irij’ 

V / J Aof  ei&t  trir  If  T Z 

y'  H E,exif  cimn* 

^ «tt  yS  71  H e»<piicv 

tUrrfw  irity  AB 

■nyrijr,  i rz  9»^*- 

W««[  r*|  A B-  h 71  pii  io»,  \jzswt«o9-«  rc  K, 

at,  J3n^<CxB-HoK  ij  A K cfin  ri  0,  £ 

i»  T©.  rirri  iri  Msr  iri»  <»  AKr?  K0, 

io/i^iiAETyEr’  «fj*  iri»  «i 

rori  AB.  JoQ^^rZrii  am  i?  A B 
A«f,  'emp  ttirnv  ij  o^r  xam  7*  A tiporiftuV’: 
io  tt|  T A. 

nPOTA2l2 

Em  xcriy  7op«  S xwtAV  -afei^ip«*a<  tutari,  i^*- 
vhQ,  $&snt  jw^MbAos  ri  r»»  'TBfi*, 

*,  Sf^ffL  T/AJt&r  *&ri$  *9 9t  ’^r 
fUM  'fh^wypuaxx.  tu^Sa  hipuTfof  tfw  •? 


SIT  coni  feflio  vd  circuli  circumferentia 
A B r,  quam  contingat  Z H,  & ipfi  Z H paral- 


culi  circumferentia  STfl  huvh  nui)  r wuttAx  z&fopeta,  9 l 

u.& ipfi zh pani.  L.  ZHjrj[zH« 
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lela  ducatur  A r , bifiriamque  in  B dividatur, 
Sc  jungatur  B £ : dico  B e efle  fe&ionis  dia- 


A>r n A r,  Xj  Stxjt  TiTfJU&u  Kam  n E,  'ton- 
V B E*  A r/u  em  9 B E Q^purfef  i$ct/ 


•W 

Mf  yS,  a^a, 

« Suua-nv , vra 

Juifittfef  T5  79- 

fjjis  n te'  Hat 
Ctfjt  isw»j  A0r*j 
0 r,  oynp  etnn 
n $ AE 
W*  i*»*  kx.  ctfjt  i 
B0  Zlgtfitt  Tf®- 
iyttf  npfr.  ipiziaf  /9  Sttrepun,  ori  ift 
W tt  Aiii  B E. 


Non  enim  , 
fed,  fi  fieri  po- 
tcft,  fit  diameter 
B 0 : ergo  a e 
ipfi  ere ft  *- 
Qualis,  quod  eft 
abfurdum  ; eft 
enim  A E aequa- 
lis ipfi  ET : non 
eft  igitur  Be  dia- 
meter fcdionk. 
fimiliter  demooftrabimus  nullam  aliam  pneter 
ipiam  B E diametrum  efle. 


n POTAS!  2 

Ea»  i^npCoAij i eJ3wa  hjctA  <S\jo  <mu «r 

ixC ^'«lOtT^ev^^wTTeqicrDju- 
'xUtdk,  tf  eu  ibreAet/aCaia i»’  cumis 
'vLaro  •?  7QHK  fO&f  TctfS  iov^iftiTws  Jtrsq 
wwratf 


Prop.  VIII.  Tbtor. 

Si  hypcrbola:  reda  linea  occurrat  in 
duobus  pundis  : produda  ab  utra- 
que  parte  afymptotis  conveniet  i & 
ex  ipsd  abfeiflae  portiones  inter  fe- 
dionem  & afymptotos  interjedbe  x- 
quales  erunt. 


"C 2TQ  v7Ttp&o\i)  9 A B T,  ampLTTUrm  $1  a} 
E A,  A Z,  ^T9  A BT  nu7rmtru  kcltu  Sua 
flip»  w A,  r 9 A T‘  At yu  ev  cx GaMa.U&f 
t<p  ixaupa,  ovpmtTciTt&t  T atrvfA irruitis . 

Tirp*»c&»  9 AT  «ara» 
ro  H,  £ rn^H^So»  9 A H*  cfia- 
ItlTfof  ctyi  wi  •f  79fi> ;{’  9 <Lftt 
M-m  re  B i^as-TiuV»!  'ta^jtA- 
A9A of  kirj  AT.  tru  iv  ttyt- 
irnpdpq  9 6 B it*  Tvfi-nTtfTxi 
i1 9 itqf  E A,  A Z.  tjr«  X»  mtp- 
aJijfXcf  isw  9 A T T9  K 0,  ^9 
K © 9Vf»7nx]«i  ?•  A K,  A ©‘ 

9 A r apei  trvptmTftreq  •?  A E, 

A Z.  ffvptmnrree  xam  7»  E,  Z.  lyy  (,-n  i«j  9 
0>TJ  BK'  W9  w i Z II  rj  H E'  9 

rzrii  A E. 

n p o t a s 1 s y. 


SIT  hypcrbola  A »r , cujus  afyroproti  EA, 
a z,  & ipfi  A B r occurrat  re£ta  quaedam 
A r in  punitis  A,r  : dico  A r produ&am  ex  utra- 
que  parte  cum  afymptotis  convenire. 

Secetur  enim  AT  bifariam 
in  H,  Bc  jungatur  AH:  hxc 
igitur  [ per  cor.f  I.  x.huj.j  dia- 
meter eft  fedionis : quare  [per 
y.a.huj.]  redta  ad  B contingens 
ipfi  A r eft  parallela,  fit  au- 
tem  contingens  ©BK,  qux 
■ [per  3.  2.  huj.]  conveniet  cum 

ipfis  £ a,  a Z.  quoniam  igi- 
^ tur  A r eft  parallela  ipfi  K©,  & 

K 0 convenit  cum  A K,  a»; 
etiam  A r cum  A B,  a Z conve- 
niet. conveniar  autem  in  punitis  E,z ; ac  ob  e B 
ipfi  BK  aequalem  , erit  [ex  4. 6.  & if.  f.]  zu 
ipfi  H E,  8c  propterea  r Z ipfi  A E aequaliL 

Prop.  IX.  Tbeor. 


E«»  ii^hc  ovfi-Tn&iMni  T«js  ajnjfi-d&me  tiyw. 
•nT/**rroq  -yban  -r  u?n fCoAnr  xjt3’  rr  poetat 

CYftfioi  •?  •nuAf. 

*p  T0EIA  yJ  9 T A ovfAxnflx- 
■*“ ' «?TA,AA  wrvfiir]s&- 
Ttts  Jixfie  TifinS-u  ini  # i/mp- 
CoA9V  KSLTtt  t»  E T9 ptHev  teyu 
«1 XA7  Ct&je  mpuii» 

T9f  7*ft*f. 

Ei  yS  Juu&m,  Ct7TTK&  u KOr- 

7»  n b‘  «nj  afjt  tw  9 r E rij 
B A,  MTty  tt-mm'  uarwcoj  yJ  9 
T E 79  E A «r 9-  wc  nutfl’  t7i- 

fov  SsrJiJ 9 TA 1*  79pv0. 


Si  redfca  linea  afymptotis  occurrens  ab 
hypcrbola  bifariam  fecetur  j in  uno 
tantum  pondo  cum  fedione  conve- 
nit. 


REcta  enim  r A occur- 
rens afymptotis  r A,  A A 
fecetur  ab  hypcrbola  bifariam 
in  punfto  E : dico  redam  r A 
in  alio  pun&o  (cdioni  non 
occurrero. 

Si  enim  fieri  poteft,  occurrat 
in  B : ergo  [per  8.  2.  huj.]  r a 
anulis  eft  ipfi  B a,  quod  eft 
abl  urdum  ; pofuimus  enim  r B 
ipfi  E A squalem  efic  : igitur 
r A in  alio  punifto  fedioni  nos 
occurrit. 


Pro  r. 


IIX 


APOLLONII  PERGAI 


Prop.  X.  Thtor. 

Si  reda  quscvis  linea  fedioncm  fccans 
cum  utraque  afymptotdn  conveniat ; 
redangulum  contentum  fub  redis  li- 
neis, quae  inter  afymptotos  & fedio- 
nem  interjiciuntur,  aequale  eft  quartae 
parti  figurae  fadae  ad  diametrum  illam 
quai  redae  dudas  parallelas  bifariam 
dividit. 


nPOTASlS  i. 

E<u  iu$£a  Tti  'lifMm  ■V  TDfjlio  (junini&f  cujt- 

7ipcc  t imjfiv-wrw  td  'Z&tgiAptn  ifiiyu- 
iw»  'Kjai  t mGcLKfidpm  9u3*m  /xt- 
m|u  t xovu^xtvtui  t,  $ 7 ym,  um  ’6£/ 
■mapT»  ‘Syaty&s  fovs  /oiyr  r%  St^rtyU- 
eif  Qkl&unw  to«  i pffat  xuf*  t irytAjn 
tidua.1. 


SIT  hypcrbola  ABI',  cujus  afymptou  a E, 
E Z , & ducatur  quasvis  re£b  a Z fc&io- 
nem  & afymptotos  fecans , dividatur  autem  A r 
bifariam  in  H,  junfhquc  H E,  ponatur  ipfi  B E 
aequalis  E © , & i punilo  B ducatur  B M ad 
angulus  redo*  ipfi  0 E B,  deinde  fiat  ut  rc&an- 
gulum  0 II B ad  quadratum  ex  A H ita  © B ad 
b M ; diameter  igirur  clt  b 0,  [per  7.  a.  huj.] 
fc  [per  2i.l.huj.f  BM  reftum 
figurae,  latus  : dico  rcdbngu- 
lum  A A Z aequale  effe  quartx 
parti  figurx  qiue  fub  © B,  B M 
continetur,  & fimilitcr  eidem 
efle  xqualc  rcibngulum  a r Z. 

Ducatur  enim  KBA  per  B 
fcdioneni  conrincens  qu«  [per 
f.  a.buj.]  parallela  erit  ipfi  a Z. 
jam  quoniam  dcmonftrjtum 
eft  [ad  i.2.huj.]  ut  © B ad  BM 
ita  cfle  quadratum  ex  E B ad 
quadratum  ex  B K,  hoc  eft  [per 
4.  & 22.  <S.]  quadratum  cx  E H 
ad  quadratum  cx  HA;  atque 
etiam  ut  © B ad  B M ita  [ex 
con(t.  fle  1.  tf.]  rc£bngulum  « H B ad  quadratum 
ck  AH:  erit  igitur  ut  totum  quadratum  ex  EH 
ad  totum  quadratum  cx  H A,  ita  ablatum  rc£brt- 
goium  0 H B ad  ablatum  quadratum  cx  AH:  ad* 
coque  [per  y.  2 ] reliquum  quadratum  ex  E B ad 
reliquum  rc&angulum  A A Z eft  ut  quadratum  ex 
E H ad  quadratum  cx  H A,  hoc  eft  ut  quadratum 
cx  EB  ad  quadratum  ex  BK.  aequale  igitur  eft 
[per  9.  y.]  tevTlangulum  Z A A quadrato  cx  B K. 
fimilitcr  demon  lirabitur  & re&angulum  at  Z 
quadrato  cx  B A aequale,  quadratum  autem  ex  K B 
[per  3.2.  huj.  j xqualc  eft  quadrato  cx  B A : ergo 


ES  T n vn tfCt7.it  ij  A B T,  aotpirrum  it  av- 
•njs  at}  A E,  E Z,  5 W 1}  A Z rifiti tau 
T itplw  5 TUf  cttrvfAT urntf.K  Ttlpi <&u  li  A T aqj» 
mxm  it  H,  Xj  «7rt£t vyfru  «HE,  5 khc&u  ij  B E 
Tn)  i F.©,  5 Aot  iF  B tS  0 E B «CSC  o^9«ff 
jBM,  uf  to  uarv  t 0 H B «CK  ra 

vrws  i « B «CK  tIw  BM.  <h»«44Tf« 
kf*  icw  ij  B 0,  op3i*  liri  M* 
Aiyaa  ot»  ra  tjzra  A A Z *m  «st 
tu  irm^ru  & xjzn  t © B M. 
cfxoiuf  iii  rjfj  r 9 b tuv 

a r z. 

H xfru  OM  iC  B t$*X7i- 

[XiW  f itfuis  1 KA’ 

AitAas  oj>jl  ist  rn  A Z.  K ira 
<T«r«X7Sf  uf  *J  0B  «CSC  BM 
Urus  TO  icta  E B «CSC  ra  Actb 
BK,  TV TKt  Tfl  EH  «CST 
to  ien  H A*  wf  n 0 B 
«CSf  B M Utok  71  'czn  © H B 

«C>r  71  >CTB  HA'  K»  X!  CJf 

oAar  to  >cti  E H «CSf  «A»  m >cri  H A irreof 
atycupfa  TO  vara  0 H B «CSf  <i$eqot$i>  to  Xxi 
AH’  i uzj  Aoiaw  kfijf.  79  >ari  EB  «CK  AatW 
ra  tjs»  A A Z isw  uf  to  >wi  E H «CK  to 
iin  H A,  Tjrnst  to  ^cti  F.  B «CK  r'o  iwi  B K* 
lorr  a&i  79  \jzri  Z A A tu  Acti  BK.  a fuilotf 
iaxfacmti  to  vasa  ATZ  ra  Aan  B A.  wi» 
J1!  to  dsv  K B tu  at s B A‘  w»  KOj  TO  im 
Z A A tu Z T A. 

& Z A A rcibngulum  rc£bngulo  Z T A xquale  erit. 


Prop.  XI.  Theor . 

Si  utramqae  ret9:arum  continentium  an- 
gulum  qui  deinceps  eft  angulo  hy- 
perbolam  continenti  fccet  reda  li- 
nea : in  uno  tantum  pun&o  cum 
fedionc  conveniet;  & redangulum 
contentum  fub  inteije&is  inter  redas 
angulum  continentes  & fcdionem,  x- 
quale  erit  quartae  parti  quadrati  ex  dia- 
metro quae  redae  fecanti  parallela  eft. 


I1POTA2I2 

Ectr  ixttTigjti  tot  f ipt^ns  yxinL* 

•?  ^ «/rr^CoAlal  lyinfris  ti^ucv 

ai>fi7nauT<m  rn  Toftr/  xo5’  f»  (wo*  CHfutn,  % 
td  •c^a^S^or  'vjzro  t5»  AoiAet^CxTa^ww 
tuSuaf  fxnzt^v  T ^ ^ 7^Jis^rw 

’#i  ^ nmpTaijtiipei  TaJx*  ^ nypVW  a^t- 
/taTfV  ir«fa  ^ iJ^boxt. 


SIT  hypcrbola  cujus  afymptou  r A,  A A ; & 
produib  A A ad  E,  per  aliquod  pundtum  E 


"C1  Z T H innpCcTj]  tjf  kavfxirrunt  a/  T A,  A A, 
^ If  A a c^i  TO  E,  15  /m»  TWK 

«riTpur 
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tofuix  V E i E Z ti/unim  «V  EA,  AT 

im  ,«V  muxr^ft  t> j Ttfin  **$■’  u fxoyty  etffiekr, 
(p&tipov.  «)  y$  34&  b1  A nj  E 2 'Zr^AAjfAsr  «*y*- 
A^V1)»  «f  «I  A B,  7^4«  fraTAA  yuyids,  x,  cru^- 
T5'nA*?’  W awx  tqtq'  >j  E Z 

«t£$t  ovfnivrHnn  rn  7?pn  Jt^’  O /mm»  jn-ufioi'. 

OVfiTTT^iTM  HA 7*  70  H’  Ajyftl  <J  «|  0«  £ 7«  -.J27V 

tEHZ  iuar  f si r-v 2bni  'f  AB. 

JI^A)  yS  24&  & H ■"W 
yu&p»K  ij  0 H A K*  *j 
bii  b"  8 ®%js  A- 

AifAof  «i  7^  H 0.  iqu  •} 

T A-  ix«  w Mtj  «w  sj  r 8 
vfj  B A,  7*  apa  r B , 

nrwi  7i  rjar  r b a,  •=£?«■ 

TO  Atti  B A A oytr  t%H  to» 
avyxHijypw,  i»  r»  -njc  r B 
«O -f  B A ^ S*  W A B xfo r 
BA.  <*AA  ur  A$p  ij  TB 
•CSf  B A irrjuf  ij  © H «r£*f 
H Z,  «f  /i  n AB  «C?f  B A 
iirmt  i K H vtot  H E’  o 
Afjc  X~&r»  r B ‘OtSS  7 ootii 

B A Aoj*r  cvyK&THi  ix  i f 
© H t #C?f  HZw?^KII 
«CSf  il  E.  «Met  k,  0 V 'Jasrj  K H 0 wtPf  t» 

E H Z Aoyo*  ovytucn tf  U r aoruv'  uf  apa  wuwi 
K H 0 *57CJ^  70  0®*  E II  Z iruf  70  ieri  r B VQg 
to  a«i  BA,  ^ iw*AA«£ wf  70  vjaro  KII0  «®r  ro 
ain  r B Xtuc  to  vjasro  E H Z «CW  to  «w»  A B.  «b» 
Ji  70  vizTO  K H « 74J  AII  T B U«*5i'  Inv  apx  xj 
TO  \jzsv  E H Z TU  an  A B- 


ii? 

ducatur  E z,  iplas  E A,  A r fecans : pcripicuum 
dl  EZ  in  uno  tantum  pundo  cum  legione 
convenire.  nam  quae  per  A ipfi  EZ  parallela 
ducitur,  ut  A B,  fecat  angulum  r A A ; propter- 
caque  [per  a.  2.huj.]  conveniet  cunl  fcdione,  Sc 
[per  corol.  y 1.  t.huj.J  infius diameter  erit ; quare 
E Z coiiTcnict  cum  (cdionc  in  uno  lb!o  puivdo. 
conveniat  autem  ad  H : dico  redangulum  B H Z 
quadrato  cx  A B aquale  c(Te. 

Ducatur  enim  per  H or- 
dinarim 0 H A K : ergo  (per 
2.huj.)  qua  in  pundo  B 
(cilionem  contingit  paral- 
lela eft  ipfi  H 0.  fit  ea  r A, 
itaque  quoniam  TB  cll  aequa- 
lis ipfi  B A ; quadratum  ez 
r B , hoc  eft  redangulum 
TBA,  ad  quadratum  ex  BA 
habet  [ner  23.  tf.]  rationem 
compotitam  ex  ratione  r B 
ad  BA  & cx  ratione  ab 
adBA.  fed  [per  4.  tf.]  ut 
r B ad  B A ita  0H  ad  HZ, 
& ut  a B ad  B A ita  K H ad 
H F. : ergo  ratio  quadrati  ex 
ra  ad  quadratum  cz  ba 
compofita  eft  ex  ratione 
© H ad  II  /-  & ratione  K H 
ad  H E.  ratio  autem  rcdanguli  K H e ad  redan- 
gulum  E H Z [per  2^.6.]  cx  cifdem  rationibus 
componitur  : quare  ut  re&angulum  K H 0 ad 
reitangulum  E H L ita  quadratum  ex  r B ad  qua- 
dratum cx  B A ; & permutando  ut  redangutum 
K H e ad  quadratum  cx  r B ita  rc&aneulum  E H Z 
ad  quadrarum  ex  A B.  fed  Tper  io.2.huj.]  redan- 
gulum  K H © xquatur  quadrato  ex  r B : ergo  & 
E H Z rc&mgulutn  quadrato  cx  A B aquale  erir. 


EUTO 

E»  7 uti  ii  7*  t?7»  Aixjrru. 

* L<ru  uxl«ffdA*i,  anfAXTvm  a}  A B,  B T,  5 
*Jtot«A»jcS»  *t’  tibeiay  1)  r B A,  X,  Kxfiat  1K  1}  E ‘L, 
uf  rn>%fi>,  7 lfivuoti  iuf  B A,  B A'  y 
Aiy&iim  7Uji*xi7«7Bf  r?  -nfi*,. 

Ei  fuitXT t>¥  u-n  tn>f47nxTiTM,(c 
5 B tx  E Z ftfu 

if  B H'  Zj&fAiT+ct  aoa  i?t  f to- 
<L  ■Sr^otoAitc3'iW  T&w 
EZ  r«  am  BH  Uty  'Zp£aJt-yi>4- 
}gafx.fisv  iimfiZaXb. cv  &2~ei  ur^a- 
•yonu,  Kj  3S(ctrai  70  \j zst  E0Z,  J 
erntjvx&u  ? ddcCrCAifoS-»* 

ovfjtmrtrraf  ctofi  rvi  Tipxr,.  <tw** 

xriliTu  KcLTct  to  K,  2jst  a K 
T?  B H -ey^tAAifAef  i K A A* 
ra  ifd.  -jzso  A K A tm  ivi  tu  am 
B H,  «f*  ygj  tu  \5sri  E © Z*  'eortp 
cenny.  i\  apt  E Z TvfxmTtyj  -n{  7 i[iA  ,'tirtfxtf  <*>[*- 
n nflti  aunr,  ^ A A.  vpeu^av  ^ 07%  K04  t»  f*o- 
m i rr[4t*s*‘  -ts^^ojAof  pd»  tqi  rr  B U 

• Hxc  demon&atio  n*  ims  integra  -ridetur,  ac  tuto  om 


CIUS. 

In  aliquibus  exemplaribus  hoc  theorema  aliter  de- 
monftruur. 

Sit  hypcrbola,  cujus  afymptoti  A B,  B r,  pro- 
ducacurque  r B A in  directum,  & ducatur  E t , 
utcunque,  fccans  B a,  b a : dico 
EZ  cum  (cdionc  convenire. 

Si  enim  fieri  poteft,  non  con- 
teniar,  & per  B ipfi  E Z paralle- 
la ducatur  B U : ergo  B H eft  dia- 
meter fc&ionis.  applicetur  [per 
29.  tf .]  ad  E Z parallclogramtnum 
quadraro  ex  BH  xquale  exce- 
dens fi  puri  quadrati;  quod  (it 
E e Z : & juncta  © B proaucatur. 
occurret  igitur  [per  2.  2.  huj.  ] 
cum  fe&ione.  occurrat  in  K,  & per 
k ducatur  K A a parallela  ipfi  B H : 
ergo  [per  II.  2.  huj.]  redangu- 
lum  A K A quadrato  cx  B 11  c(t  ae- 
quale; ideoque  xquale  redan- 
gulo  E 0 Z , quo d eft  ahiurdum. 
quare  cum  A a convenit  cum  (edtionc,  mani- 
fcltum  eft  & E Z eidem  convenire,  itlquc  in  uno 
tantum  pun&o  ; diametro  enim  BH  eft  parallela. 

4 pottrat : nam,  ex  »<5"  libri  primi,  r«»  fatis  mani/rfta  tQ. 

F f pRor. 
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114. 

Prop.  XII.  Thar. 

Si  ab  aliouo  pun&o  eorum,  quae  funt 
in  fe&ione,  ad  afymptotos  dua:  rc- 
£tx  linese  in  auibuflibet  angulis  du- 
cantur, & ab  alio  quovis  pundto  in  fe- 
&ione  fumpto  ducantur  aliae  rc&ae 
his  ipfis  parallelae:  redlaogulum  fub 
parallelis  contentum  aequale  erit  con- 
tento fub  redis  ipfis  quibus  du&x 
fuerant  parallelae. 

SI T bypcrbola,  cujus  afvmptnri  A B,  E r,  & 
fumatur  in  fc&ionc  aliquod  punitum  A, 
atque  ab  eo  ad  A B,  B r ducantur  a E,  a z ; fu- 
matur autem  & alterum 
punitum  H in  feitionc,  pw 
quod  ducantur  H & , H K 
iniis  A E,  AZ  paralleli : 
dico  rcilangulum  EA/,  re£t- 
angulo  e H K aequale  cfle. 

Jungatur  enim  AH,  & 
ad  A,  r producatur,  itaque 
quoniam  [per  10.  2.  huj.  j 
rcilangulum  A A r aquatur 
rcitangulo  A H r ; erit  (per 
16.  6.  ] ut  AH  ad  a a ita 
ATadTH.  ied  [per  4.  6.] 
ut  A H ad  A A ita  H © ad  E A,  & ut  A r ad 
r H ia  A Z ad  H K ; quare  [per  1 1. y.]  ut  « H ad 
A E ita  A Z ad  H K : rcilangulum  igitur  E A Z 
[per  1 6.6.]  rcitangulo  © H k cft  xqualc. 

E U T O 

ln  aliquibus  codicibus  invenitur  hoc  Theorema  dc- 
mon lirarum,  ope  duarum  retiarum  contingenti  paral- 
lelarum, quarum  altera  per  A,  altera  vero  per  H du- 
citur, demonlbationc  juxta  rationes  Synthaicaa  o- 
flcruL  degimus  au:cm  hunc  quem  damus  probandi 
modum,  utpotc  eadem  fimplicius  monllrantcm.  Ca- 
fus autem  habet  lex  , dutlis  enim  fex  retbs,  vel  pun- 
ibim  «erit  imer  E.  ■;  vel  in  pondo  n,  vel  extra  B; 
qui  tres  funt  caTus : panccrquc  tres  funt  alii,  juxta  li- 
tum puniti  Z. 

Prop.  XIII.  X beor. 

Si  in  loco  ab  afymptotis  & fe&ione  ter- 
minato quaevis  redta  linea  ducatur 
alteri  afymptoton  parallela:  in  uno 
pun&o  tantum  cum  fedhone  conve- 
niet. 

SIT  hyperbola  , cujos  afymptori  r A,  AB, 
fumaturque  aliquod  puoitum  E,  & per  E 
V; :.»•  parallela  ducatur  E l : dico  E l cum 
1 cilione  convenire. 

Si  enim  fieri  poteft,  non  conveniat,  & fu- 
matur pu nilum  quodvis  in  fcfHone,  per  quod 
ipfis  r A,  A B paralleli  ducantur  H ©,  H r ; & 
rcitangulo  r H 0 xqualc  fit  rcilangulum  A E Z ; 
jun itaque  A Z producatur : hxc  igitur  cum  (cilio- 
ne [per  2.2.  huj.J  conveniet,  conveniat  autem  in 


IIPOTAZIS  C. 

Eat  'On  mi  ajjrjikncrurtVi  "Xin  mot  artuto  r 
’01  TM  "mftMt  Sio  tu$e*q  et  *TV- 

yvaaj(t  yntaufi,  t,  '&Ttu<i  bb^AAuAm  a^u- 
<n»  -&} re  fvtof  av/iucu  t ’&J  rc/irs'  to  vtn 
tui  i©^LA\i\fl»t  ofitrylttot  Uw 

iVflq  -aen^cf^a  •xjzsi  tui  oqs  xj  xtqwtA- 
AhAw  'ttypoawi. 

Esto  imfa A*,  ijc  cwtfirxiurm  of  A B,  B r, 
*,  «A^^-»  u eqfiHor  3m  'S  trfUff  to  A,  K& 
*tt'  eurrd  ixi  tu(  A B,B  T K*Tf[^ucme  cy  A E,  A Z* 

«Aijp3a#  St  vi  tTtftt 

&k\  •&  Ttftrf  to  H,  X.  i i 

H reuf  E A,  A Z «r^MirA»» 
oj  110,  H K'  As- 
yu  rn  uiv  k>  to  vn  E A Z 

tu  \sai  e 11  k. 

E*t£ tvx.$u  y$  n A H,  5 
cmCoCAjp&os  cjjn  m A,  r. 
furti  Hr  Inv  t<?i  ro  v«  A A r 
tu  vm  A H T'  ti»  o-fjt  uf  ij 
A H «dc  A A irus  *I  A r 
«df  r H.  «Ah’  Uf  fjdp  ij  A H «Of  A A is tus  «j 
H 0 -stOS  EA,  ufj  1 \ AT  ‘ir&f  r H itruf  q A Z 
«C#f  H K.’  uf  cL£$t  q 0 H *Ctf  A E i/ruf  ij  A Z 
■JtfCf  t H K*  i«»  itftL  ifi  7»  im  E A Z rai  vm  9 H K. 

cius. 

EvfiSv  i»  7»«r  irTix^Jut  7%-n  ri  Jmui- 

/Ut*?  J.i  Jk  iy.i&vr  7»  ij&TTif&t,  u i<if 

fAp  /«t  ri  A,  iriftft  /»  Sii  t«  H rj»  » igiSt^it  Sii 
«wSmjiu»  hhyn.  Si  -murlui  -riu*  «- 

miAw  <iif  -ni  «I7W  StuiZ-nr  «TXvripvr.  A v vii- 
mf  iP'  r»r  jaf  Vj  tiSttir  i^Stisir,  to  © nuiiu  » 
fMTwPv  Ka/  iw  R,  ft,  i IU  ? B,  i^K  ? B,  «st  yrwj 
Tfii(  >jUoi«r  Sb  r Z cOXeu  Tfiif. 

nPOTASlS  ty. 

Ea»  et  tvjcu  'XJZto  tui  aovfi- 

7T7W7W»  tj  7“  7D fOs  jmpaA\flA«  'ns  «u- 

§i*x  t»  tTXfxx  t icruitTCTUTat'  aiifj.mauron 
T»i  ro/xiy  xst5’  er  /acwt  <ny*M>r. 

"C1 2:  T ft  tirrifCoA»?,  »yc  a)  T A, A B,  £ 

■*“ ' «AifipS-» ri  nifsJto»  ri  £,  5 Si  eum?  ry  AB 
ij  E Z'  Asy»  oti  svfvxiffKrm 
T*f 

Ei  yJ /twaro»,  ^ evfeytrSltTU.  tutj  rtArf^wn 
c&i  r»^f  ro  H.  ^ 2i fai  if  H W 
T A^A  B a/H3,Hr^ru  tix»  T H 0 «w 

i*ru rimAEZ,  x.  q A Z £ eitCeCA^- 

Su’  cvfiinTH*j  Si)  Ty  Topi.  ovfi7mrnTu  jm»  7* 
K.xai 
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K,  * K »f  AB,  A r a/  pundo  K,  & per  K ducantur  K A,  Ka  iplis  AB, 

K A,  K A*  ro  afui  \ssn  r H © ww  is»  tu  \jzri  A r patallel* : cr^o  [ per  iz.  2.  huj.  ] rcdangu- 


lutn  r H O «quale  eft  redan- 
gulo  A K A.  ponitur  autem  & 
redangulo  A E Z «quale  : re- 
dangulum  igitur  A K A , hoc 
cft  A A K , redangulo  AEZ 
«quale  erit , quod  fieri  non 
poteft;  fi  quidem  KA  major 
cft  quam  EZ;  & A A major 
quam  A E : quare  E Z conve- 
nict  cum  fedionc.  conveniat 
in  M : dico  eam  in  alio  pundo 
non  convenire,  nam  fi  fieri 
poteft,  conveniat  etiam  in  N ; 
& per  M,  N ipfi  r A parallelz  ducantur  M 3,  N B . 
ergo  [per  12.  2.  huj.]  rcdangulum  EM!  redan- 
gulo E N B cft  «quale,  quod  eft  abfurdum.  fgitnr 
in  alio  pundo  cum  fedionc  non  conveniet. 

Prop.  XIV.  Tbtor. 
Afyniptoti  & fe&io  in  infinitum  pro- 
cludas ad  fcipfas  propius  accedunt) 
& ad  intervallum  perveniunt  minus 
quolibet  dato  intervallo. 

SIT  hypcrbola,  cujus  afympcoti  AB, AT,  & 
datum  Intervallum  fit  K : dico  afymptotos 
AB,  AT  6c  fedionem  produdas  ad  iefc  pro- 
pius accedere,  & pervenire  ad  intervallum  mi- 
nus intervallo  K. 

Ducatur  enim  tangenti  O n 
parallelz  £ 0 Z,  r H A ; junga- 
turque  A e,  6c  ad  * produca- 
tur : quoniam  ergo  [per  10.  2. 
huj.]  rcdangulum  r H A redao- 
gulo  7. 0 E cft  «quale ; erit  [per 
1 6.  tf.]  ut  A H ad  Z e ira  0 B 
ad  r H.  led  a H major  cft  ipsi 
ZO  : ergo  8c  Eo  ipfa  rH  eft  ma- 
jor. fimiliter  dcmonftrj bimus 
■%  \\  ea',  qu*  deinceps  fcquumur, 

N minores  efTe.  itaque  firmatur 
[per  3.  1.3 intervallum  EA  mi- 
nus intervallo  K,  & per  A ipfi  A r parallela  du- 
catur A N.  ergo  (per  13.  2.  huj.]  A N cum  fe- 
dtione  conveniet,  conveniat  in  N,  perque  N du- 
catur M N B parallela  ipfi  E Z : quare  [per  34-.!.] 
M N erit  «qualis  E A ; & propterea  intervallo  K 
minor  erir. 

Corollarium, 

Ex  hoc  mani  fertum  eft  redas  A£,  A r ad  fe- 
dionem accedere  propius  quam  v ali*  quxvis 
afymptori  : & [ ex  2.  2.  huj.  ] angulum  B A r 
minorem  cfle  quolibet  angulo,  qui  aliis  redis 
fedioni  non  occurrentibus  contincrur. 

eutocius. 

Er  nvrr  hir/lnu  i»^t  ttftna*nr  in,  fn  oliqoibao  eremplaribos  illud  atker  demonftratum 

invenitur : fcilicet, 


A K A.  vmuS)  3 usu  ru  vm 
AEZ  £»’  ro  ’-jsi  A K A, 
rimer  t»  ijza®  A A K,  *#rv  ici 
tu  \ jcn  AEZ,  <m« aSiu/xm’ 

«l  * K A EZ, 
if  A A f A E*  ovfamre?)  xpa 
i;  EZ  n|  7 tfir,.  wy.mmru 
tiant  ro  M*  toyu  Si  xar 
itAAfl  * rvfintrtrmf.  tt  yS  Ju- 
varer, trvftxr&tTu  xav»  n 
N,  *,  2fat  t M,  N n r A *«£- 
aJfo|A«i  x-yj$uotai  04  M Z,  N B‘  7»  ini  E M S 
ici  tu  \sssi  E N B,  'oxt{  aauixfm.  wc  keji 
xaS-’  tmev  otfftekv  nft'. nsrrntf  r*f  ffxr\. 

nPOTASIZ 

Ai  WTUfiTAtrm  x,  i to(am  us  xtcu&i  ax.C iMo^cq 
tyQt  vi  «iWBtTVmi  tau/ rortw  'S  JVH»- 
Tvt  Sl&wfia.  7W  eis  iAo/tIct  supoavty  Su^ifu t. 

"E*  s T n tjf  anfi^orm  a}  A B,  AT, 

St Jir  St  Olctpffui  TO  K-  Aiy«  w <|  AI, 
A T k n Ttfui  coCaMojuVvv  71 
icanuti  x,  ttf  ikaoso»  atyroS)  2^pifta  rtf  K. 

VJ  S^tfrxlsjClVjl 
rn  O II  df  E6Z, 

r II  A,  «j  A©, 

C*CfoA^c5ftl  TO  Z.  tTH  w» 
to  uar»  r H A “mi  ici  tu  \jzji 
Z © E'  icir  afjt  uri  AH 
Z 0 itrut  i 0 E «CSC  r H.  fiei- 
ii  AH  i*Z0'  ftH^uir 
atx  tuq  i)  £ 0 ^ T H.  Ofuius  . 

Srf  Stircftt»  071  K94  «/  t-XTit  ro 
i’>*f  tAdxorif  tum.  etfjjQ&u  • K 

Siri  K Siafi/tarK  iXa-rjct  ro 
E A,  k Slct  V A ni  A T «^cXsijAsc  nxfru  *l A N* 
WftTnretmi &fct  ry  7»p?.  r~[tnr£iTu  mxltu  ro  N, 
Hj  Sia  X S rn  E Z «i^iTAjiAcc  n M N B'  i| 
M N if>)  \$uj  ni  E A,  Kffi  Sia  rOm  ixdfluf 
■njf  K. 

Ex  Sii  Ttsrai  (parcor,  on  ontrut  r affVftnrru- 
ruy  rr  -nfri  v/wtumcn  A B.AT'  5 >j  u»  r B A T 
‘sr&ixe/^M  yurict  iXaorur  i?i  Sr,KaSi)  yuvlac 
T5  v*t  miav  euvftXTuruf  r*i  7»pli  'S&fXPfJ&i/tf' 


tUrm  f « ImAi  Afymptoto.  & feaioiKm  pervenire  ad 

r>t  ' ' n . » • intervallum  minus  quolibet  intervallo 

wWrroH  oq  t,  « raps  , n 


lifdem 


1x6 


APOLLONI 


Ii  felem  enim  manentibus,  fumatur  interval- 
luroEK  dato  intervallo  minus,  fiatque  ut  K B 
ad  E 0 ita  e A ad  AA,  & 
per  A ipfi  £Z  parallela  du 
catur  MS  AB.  quoniam  igi- 
tur [per  8.  j.J  sBid0Z  ma- 
iorem rationem  habet  quam 
ABaddZ;  ut  autem  s r.  ad 
©Z  ira  [per  16. 6. 1 © e ad 
M S,  propicre-a  quod  reflan- 
guluin  Z©B  rcflanguln  BZM 
Tper  io.  2.huj.l  cll  «quale: 
habebit  0 E ad  M * majorem 
rationem  quam  AB  ad  t) Z. 
fcd  ut  AB  quidem  ad  0 Z ita 
[per  4.  6.]  A A ad  A 0 ; ut  autem  A A ad  A e 
ita  »E  ad  EK  : quare  e E ad  MS  majorem  ra- 
tionem habet  quam  « B ad  E K : minor  igitur 
[per  8.  j.]  dt  M a quain  K E. 


//S  A 


I PERGjEI 

Ttev  7S  currui?  «Afl f 

■m  Sietsnftcfns  Ourrle?  t'o  E K,  % •***»**,& H ix  fl 
K E irpdf  E 0 i ra*s  q 0 A vfi s 
A A ,(£  Stet,  iFa  rfl  E Z o^A- 
AflAsf  «■«  i M i A B.  tJr«  i? 
fla  B VOS  0 Z A?J4* 

tXfi  fli»l p fl  A B VOS  0Z,  uf 
St  fl  Z B VOS  © Z UTtX  fl  0 E 
vos  M t,  Svt  re  xvr  ttitq  re 
\j&i  Z 0 E tui  \jzffi  B EM*  ttj 
ij  © E *pt  VOS  M 2 fttXjitct 
hvp*  Kmp  fl  A B «Of 

r © z.  axi  Ls  aV  fl  a b 

© Z irrfltf  fl  A A «0>v  A 0,  i{  j fl  A A vos  A0 
inex  i e £ vOf  E K'  H&EitMVOS  MZfUt- 
£crd.  hiyn  tyj*  flimp  >j  © E E K*  tA*ar«t> 
ct^t  fl  M S pjr  K.  E. 


Invcniunruf  in  aliquibus  codicibus  etiam  haec  theo- 
remata, qua:  i nobis  unquam  lupcrvacane»  fublata 
funt.  quoniam  coim  dcnvonftratum  dl  aiymptotoa 
propius  accedere  ad  fetlionem  , & ad  intervallum 
pervenire  quolibet  dato  intervallo  minus ; fuperva- 
cuura  fuit  hxc  inquireTe : neque  dctronftntionei 
aliquas  habent , fcd  tantum  £ gurarum  differentias, 
verum  ac  iis  qui  in  haec  inciderint  fentennam  no  il  rara 
approbemus,  exponantur  hoc  loco  ca  qua  noa  ut  fu- 
pervacanea  IulUuimus 

Afymptoti,  de  quibus  didfrun  eft,  pro- 
pius accedunt  ad  fe&ionem  quam  aliae, 
fi  quae  fmt,  afympto-i. 

Sit  hyperbola,  cujus  afymptoti  r A,  A A : dico 
r A,  A A ad  le&ionem  propius  accedere  quam 
alix  afymptoti,  (i  que  fmt.  namque,  ut  in  pri- 


Ei^cSeo*  Ji  if  lt*l  u nfrm  -n 

Zrtf  wr  «ferffi  Afr»>  M.y»  '/i  rim, 

eyr  ei  «mvuVWtm  tyytu  T?  % «r7tr  ? 

A5inK  iit  lArrrlsr  «fwirnii  Sft ‘/Sit  >»  tuZiu  £»rr*r 
i+uhH-  i/i  Wcigc.r  '?X>r  urat  «>Ai  <fi0fscii  **T*y+- 
fvir.  ire  A iit  uv^ru 1 riu>  Ji*k» 

miLmfttr,  ittftdu  irraisAe  t»  it  «feri?*  f 

E/  nms  tini  «Ljv/c-xWm  rn  ro^irrspcq  t ofsu- 
t/“*  •«»  °M  t?  ro/a». 

E?-»  wn^CeAfl,  flf  SuXftrfU/ni  «q  T A,  A A* . Al- 
yai  im  n urtf  «d»  <t>Aaf  aum^amt  ffl  r*/tr,  ««• 
*;sv  «tn»  «/  r A,  A A.  on  w,  «r  ^ 


roa  figura,  ipfas  E Z,  Z H afymptotos  efle  non 
pofie  manifcuc  condat,  ob  EZ  parallelam  ipfi  T A, 
& l H ipfi  A A ; demon ftratum  fiquidem  cfl  [per 
j 3.x.huj.]  reflas, quae  in  loco  ab  afjrmptons  fic  fc- 
flionc  terminato  ducuntur  alteri  alymptoco  paral- 
lelx,  cum  feflione  convenire,  fi  vero,  ut  in 
fecunda  figura  apparet,  BZ,  ZH  fine  alymptoti, 


frfums  M&xafys , k Suuaf)  «J  E Z,  Z H cunft- 
vSurti  «req,  (panpir'  uft  t*aj  r 

EZTflTA,  TQZHTflAA-  StStat^)  yti  on  npt- 
vnrif)  Tfl  rtfty  ciySru  atycyS^cjApcf  rrrui  vn 

T SunfinwSrrm  Kj  $ ropt^s  Sum-  « ^s.  Sx  c nnvK 
Sumyif  munus,  wir  «f  EZ,  ZH 
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xray  *r  I'  A,  AS,  fyCtr  ftaJAsv  mw 
«j  T A,  A A r!j  rttty  qntf  cq  E Z,  Z H-  h «( 
c&j  i*  tftlHf  erktffUf,  X,  i/TCtf  cq  fjtSfi  r A,  A A, 
ia»  ixCAifffcinv  w iytsr  «m  rij  rtyqi,  ^ nr 

*A*7?w  Jidpffttt  n»nV  V Je&wref  ipixvxvj'  aj 
J E Z,2  H,  >u»7J*  pV  T»  Z ^ n tyy*  oi/rir,  iyrW 
uttu  t-  ymtetf  eiunyyvf  Htn  rji  ropi,  o#Cm^«w/ 
3 atipi$ac/|)  t5  Tipjtf  ftaXAci'  Tiurrtf  apa.  v Scjirnf 
o w/j  a^lipjxtKTiv  xx  «?w  tXdard».  Evawav  <j>«  ,ra- 
A<r,«f  $n  fimi  (rus  Kct\a^»^hff,  «uifi&UTU  eq 
E Z,  ZH‘  QeUlpov  /$  K,  Xruf  oti  i j ^ T A ttfti* 
in  r*j  Toft*i  i jxvf  ij  E Zjfc**  ti  ij  E Z rji  r A c^jtA- 
AtfAof  r,  Lx*  7»  rtpinrofa  rj  T A.  xa/  ea.r  ij 
ovffstumf  xcLTum^n  ij  tfict  5"  Z 
rep if , nat*«  vi*  rqtlu»'  taiy  /i  tj  mfi&ufK  o* 
rw  fximJnj  rirrru  ij  t5  ti  i>JJX7T?3  aVlf  X t*  yutittf, 
KttTU  75»  CU/IW  7B(f  tXKIW,  l|ZF.  Tljf  Ttypjf  XX  Ct^*- 
?*  fAXAXW  aidpiutt  -XU9TSS  & iafajK'  Uf%  ij  T A 
tyd®»  iftrn  EZ'  A A iy£c» t? r«f»») 

if  **£  if  ZH,  ri  ama  r>j  i^n  ^ 0'.  ■ 


tl7 

ipfis  r A,  A A parallclx  ; tamen  r A,  a a ad 
1 cilionem  propius  accedunt  quatn  E Z , Z H. 
quod  fi,  ut  in  tertia  figura,  l*A,  A A in  infi- 
nitum produibe  ad  (cilionem  propius  acce- 
dunt & ad  intervallum  perveniunt  minus  quoli- 
bet dito  intervallo  ; redz  E Z,Z  H,  quanquam  in 
punito  Z & intra  angulum  proniixjuiores  fine 
(eitioni,  tamen  produCbe  ab  ipla  magis  rece- 
dunt ; intervallum  itacjuc  quo  nunc  diftant  non  cft 
quolibet  dato  intervallo  minus.  Rurfus  fint  a- 
fymptnti  E Z,  Z H,  ut  in  quarta  figura : conftat 
etiam  hoc  modo  r A propinquiorem  efle  (cilioni 
quam  E Z,  live  E Z parallela  fit  r A,  five  cum 
ipfa  conveniat.  & fi  quidem  concurfus  fit  infra 
eam  quas  per  Z lectionem  confingit , iccabit 
E Z lectionem  ipfam : li  vero  concurfus  fit  in 
loco  intermedio  inter  contingentem  & angu- 
lum, ut  lupra  demonftracum  cft,  non  perveniet 
ad  intervallum  minus  inrervallo  datu  : quare 
r A propinquior  eft  (cilioni  quam  E Z,  & A A 
propinquior  quam  Z H,  per  ea  qux  diximus  in 
fecundi  figura. 


Oris  * njrwmp»  gc  y Z e^-s-lof&W nft- 
Tmrlvm  ry  T A ov/rmmlu  xj  t$  ro/vf,  (f- 

•««  f «Xlt/Tctf 


At  verore&am,  qua:  convenit  cum  at 
infra  eam  quse  per  z duila  fedlio- 
nem  concinuit,  cum  fcdiouc  ipfa  con- 
venire lic  dcmonltrabitur. 


t/paiSisB-u  *j  E Z -i5  t»- 
fiqf  KAV*  T®  E,  »f  j 
fftf  aoiifi  ni  TA  uru  ca&mpv 
Z H*  Asya»  tn  c*Sa»$«< w 
ovfiirtTt?)iy  TOfvj.  nxJba 
y$  Ai  f E oUPvr  «AjtZAif- 
Aof  tJj  T A eurvfA^luTU  q 
E &'  ij  E 0 cl& t tuum  (t:rct 
ra  E av(imTr}tt  rij  ro^u-  tr« 
Jy  ij  T A tt)  E 0 3W£$sM>jAi)V 
•fi,  T»J  A T <n>u5T77r?«  ij 
Z H-  E0  ov/iirt- 
THTBf,  J rij  rtywu 


A 


Confingat  E Z fedtio- 
nem  in  E,  concurrat  verd 
cum  TA  lupra  ipfun  Z H : di- 
co Z H produitam  conve- 
nire cum  (eilionc.  duca-^ 
turenim  per  taflum  E ipfi 
r A afymptoto  parallela  B 0 : 
ergo  [per  13.  2.  huj.]  E0 
leitioni  in  unico  punito  B 
occurrit,  itaque  quoniatn 
r A ipfi  E 0 eft  parallela, 
& ZH  convenit  cum  A r j 
etiam  cum  £0  conveniat  ne- 
cefle  cft ; quare  & cum  ipfa 
(cilione. 


Ens  ’i£f»  tuJbjfcL, mM  yonU  •z&Myymi  ■Vwnf- 
CoA Ui  *7ip*  [tw  'vlaso  r aavjUTrntTw,  em 
tot  tVT»  iAioiw»  ouhw.  j 

Ec-o»  uxiiCjAnf  euvpvi&Toi  «y  T A,  A A,  inp <q 
fi  7 w (HI  trvf*?nTijnmf  rij  Tt(t*i  iczmtv  «j  E Z, 


Si  fit  alius  angulus  re&ilineus  qui  hyper- 
bolam  contineat,  di  verius  ab  angulo 
fub  afymptotis  contento,  non  minor 
erit  eo. 

Sit  hypeibola,  cujus  afymptoti  r A,  A A ; ali.fi 
vero  non  occurrentes  ei  fint  E Z,ZH  : dico  angu- 


Z H*  A*y«  ort  xx  tAacruv  inr  ij  wtvr  tu  Z yu-  lutn  ad  Z non  minorem  efle  angulo  ad  A.  fifit 
tut  •?*£){  TuA.urutovySaftTifctcqEZ.ZH  ? enim  jwimum  EZ,  ZH  ipfis  TA,  AA  paral- 

Id»  : »”»“1»  »d  1 di  nunor  cd 

G g qui 


1x8  APOLLON 

qui  ad  A.  fi  vero  non  finr  parallcbe,  ut  in  fe- 
cunda figura,  majorem  die  angulum  ad  Z angu- 
lo r A A mani feilum.  In  tertia  figura,  angulus 
Z0  A { per  id.  1. 1 eo  qui  ad  A major  eft ; & 
qui  ad  7.  aequalis  elt  angulo  Z OA.  denique  in 
quarta  figura , angulus  qui  ad  verticem , major 
elt  angulo  qui  itidem  ad  verticem  condi  tui- 
tur : quapropter  angulus  ad  Z angulo  ad  A non 
minor  erit. 


I PERGzEI 

TU  Z f «©f  TU  A-  fi*!  inustu  i$ 
xaSuf  <fjn  f fompeet  pSff*  (pauper 

on  fulgur  tt*  n «c 9S  tu  Z yu»U  i5  \sav  r A A. 
^ 0 f v tiaat  Z0A^  -B©r 

tu  A,k  ktv toj  i} «or  roZrii  •»©’«'  ri  0.  i»i ^ 
T5  nrnfDff  ij  KAm  l&pvty ry  $ x*m  xfgufilu/  tfi 
f**Z,u»-  arx  iAaojw»  rt^ct  f<pv  ij  ri  Z T?f 
®0>r  r«  A y unitu. 


P R o P.  XV.  Theor. 

Oppofi tarum  legionum  afymptoti  com- 
munes funt. 

SInt  oppofiras  fefliones , quarum  diameter 
AB  & centrum  r : dico  feflionum  A,  B 
afymptotos  communes  cflc. 

Ducantur  per  punfla  A,  B refla:  A At,  Z n H, 
qux  fcfllones  contingant:  parallelae  igitur  funt 
a AB,  Z B H.  abfein- 
dantur  A A, A E ; Z B,B  H, 
ira  ut  cujulquc  carum 
quadratum  «quale  fit 
quartae  parti  figurx  qua: 
ad  diametrum  A B con- 
fli ruitur  : ergo  [per  14. 

I.huj.j  A A,  A E ; z B,B  H 
inter  le  funt  aequales, 
jungantur  r A,  TE,  r Z, 
r H.  pcrfpicuum  igitur 
elt  [per  14-  ij  Ar,rH 
in  eadem  eflc  refla;  itemque  Br,  TZ;  pro- 
pecrea  quod  parallelae  funt  aAE,zbh.  quo- 
niam igitur  [ ex  hyp.  ] hypcrbola  cft  cujus  dia- 
meter A B , contingens  autem  aE  ; & utra- 
que  ipfarum  A A,  A E poteft  quartam  partem  fi- 
gura quae  ad  AB  conftituitur  ; erunt  [per  I.  2. 
nuj.j  A r,  r E afymptoti : & eadem  ratione  ipfius 
B Icflionis  afymptoti  erunt  Z r,  r H.  oppofita- 
rum  igitur  feflionum  afymptoti  communes  funt. 


npoTASis  m. 

Tut  tumuiton  tcuui  mi cq  uon  aj  wrv fi  ~ 
•xWoi. 

ZTflSAS  curnxnL$pcq  tu  f^gu,  ut  ouLptt- 
^ ij  A B,  xt»Tf  rv  it  T9  r-  Myu  «1  TUt 

A,  B TtfJUM  xsitaj  dcir  oii  dovfidlunt. 

HxB-uitu*  iieLT  A,  B mtf4.HU»  T i»~ 

fiutct/  AAE,  ZBH'  etfce,  dei».  «W“ 

Kr^P^U  iif  ttcdpj  r A A, 
A E'  Z B,  B H un  iiuxL- 

TU  TtlUpTU  V 'Grfaii 

rAB«W'  ifUf  Ofiji  d{ 
A A,  A E,  Z B,  B H.  t5«- 
{tvx&uatu  3«Jr  A,rE, 
rz,  r»r  <p*npr  in  "m 

**■'  tvS-eieK  tf»;  ATr^ 

rH.gij  r£r*f  £Z.  Jld 

wV  W-  ITH 

tn  if) rifCeAij  kv,  *K  S^fUTpii  >}  A B, 
fi  i A E,  x uunipet  r A A,  A E iuoMmf  7»  7»iWf- 
m 5*  tiw  A B uieK’  aevfi^um  i&t  dei» 
oj  A T,  T E‘  2lgt  7»  eum  euvfiiflu- 

iti  dat»  di  Z r,  r H.  r ctrwfa.uV*»  rtf*  *s»dj 
dat»  aavftMum. 


Prop.  XVI.  7 beor. 

Si  in  oppoficis  feftionibus  quaevis  retfia 
linea  ducatur  fccans  utramque  reda- 
rum continentium  angulum  qui  dein- 
ceps eft  angulo  fe&iones  continenti : 
cum  utraque  oppofitarum  in  uno  tan- 
tum pundo  conveniet  i & rede,  qu« 
ex  ipft  abfeiflae  inter  afymptotos  & 
fcdiones  interj  iciuntur,  aequales  erunt 

SInt  oppofite  (cfliones  A,  B,  quarum  qui- 
dem centrum  r,  afymptoti  vero  a r H,  E r Z ; 
8c  ducatur  qiuevis  refla  0 K , qux  utramque 
a r,  r Z fecet : dico  0 K produflam  cum  utra- 
que fidionc  in  uno  tantum  punflo  conve- 
nire. 

Quoniam  enim  Icflionis  A afymptoti  funt 
A r,  r E ; & dufla  cft  quatdam  0 K fccans 
utramque  continentium  angulum  A r Z,  qui  dein- 
ceps cu  angulo  feflionem  condncnri : produfla 


nPOTAS!2  K‘ 

Eo»  « i nuuufAfttui  "ni  luSwet  'nfiiMatx. 

twn&i  r i&ityycui  £ vp^s  yanltUTan- 
tayydrt  Ttx(  TcjMXi’  obumauTai  txcntfa. 
t invtofApM  Xjtd’  tr  funi  ojuwor,  x,  au  £xz- 
\afiCcLietSptn  aut  eundi  «rre  r 

Tcqs  iov^aWis  iotq  unfy 

£TQIAN  yS  emtxdf&fiai  df  A,  B,  «I*  JuV 
Tfu  nr.davfiTtiuni  ai  AT  li, ETZ.ec 

nZ&u  v(  tufytve.  tifiM/m  ixad^u  r A r,  T Z 4 
® R’  °rt  uSaXADfum  avfvxirinai  vutripn 
T -nftu»  tutS-’  fr  atfutet  f dtn». 

Eard  + A itfds  drCfir^uni  dav  cu  A r,r  E, 
k,  i)iyvmijif  tCbda  i ©K  df*»a4u  uutripa»  tu» 
'B&t%ifru»  7&*  ipi£*r  ycmlcu  r lan  A r Z-  q 
K0 
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CONICORUM 

K 0 ayt  oxZeMtfjfrn 


cvftmTty)  7-*]  nf&j  rii  A 

ifutuf  iif  £ rif  B.  TVf t- 

•jmSiTOt  xaim  -m  A,  M, 

5 nxfru  A*  5*  T rS  A M 
•SS^tAAnAM'  ij  A T B‘  lott 
ctfjt  i«r  T*  fjbp  ™KA6 
r« >bri  AT,  ri  ^ trSrv 
e M K tu  Ibf*  T B‘  us% 
to  \son  Tam  K A 0 wfct- 
A«W  e^9*y»‘W  «W  t»  Oaw  t 0 M K,  £ 
ij  A © «fxx  r»i  K M MBf. 

nPOTA2l2  £. 

T»»  vnt  ffi^i/ytaw  a»TK^/xV"»  xcneaJ  tin»  «i 

iaC/vxl*nu 

ES Tft  E A N ctrTBC«u5^o|,«v  (ti  <A«-  CIxt  oppofitae  fc&iones  qua;  conjugat»  ap- 

fMtfu  rxZyyiic  ai  AB.  r A,  xir7fw  <?»  ri  ^ pcllanrur,  quarum  diametri  conjugatx  AB, 
r A,&  centrum  E : dico  earum  afymptocos  com- 


ti9 

K 0 [per  1 1.2.  huj.]  cum 
(c&ione  A conveniet,  & 
ftmilitcr  cum  fe&ionc  B, 
conveniat  in  pundis  A, 
M , & perr  ipii  A M pa- 
rallela ducatur  A r B : ae- 
quale igitur  eft  [per  ii. 
2.  hujus]  rc&angulum 
K A e quadrato  ex  A r ; 
& re&mgulum  e m K 
quadrato  cx  r B ; quare 
„ , Sc  K A 0 rc&angulum 

xqiule  eft  redangulo  0 M K ; & idcirco  A 0 ipfi 
K M eft  aequalis. 

Prop.  XVII.  Tbeor. 
Oppofitarum  fedionum,  qua:  conjugate 
appellantur,afymptoti  communes  funt. 


/MTfot  avCyytK  ai  AB,  T A,  xirTf» 

E*  Atyu  ‘vt i auruv  hcw  ai  cLrvp-xIuni. 

ipa-rtoutyai  r Tf*ut  r A,  B, 
r,  A mt/AHWv  aiz  A H,H  A0,  0 B K,  K.  T Z’  m- 
kfijL  isi  to  Z H © K.  m^txr^u- 
ouv  XV  ai  ZE0.KEH' 
tu&iiai  a&t  tin  5 ha- 
petfu  rtv 

x*nt**,  * W »■ 


er.  ^ ct«  n «Of 
r?  A B «<JW  um>  rw 
>!»»  TA  7inf«*ywr», 
un  /<  ij  r E r>[  B A'  (Xa* 
fs»  ct^jt  T >CT»  Z A,  A H, 

K B,  B 0 irmpm  *v»  tx 
«CjV  rij  AB  «Jnr  <t- 
<ru/4Tl«mi  ot^*  «Vi  r A,  B Ttpuv  «i  Z E 0,  K E H- 
opalus  Xt&spu  'cm  k t V,  A Tifxuv  ai  amtp 
MCT»  avvfi^u to.  r cwjf  XATai  (wm«- 

pbf/w  xiival  «tnv  oedjaTjin-o». 


nPOTASlS 


munes  efle. 

Ducantur  enim  re&z  fefliones  in  pundis  A, 
B»  r,  A contingentes,  qux  fine  Z AH,  haq, 
©BK,  K r Z : ergo  [cx  dcf.  prop.  jtf.  i.huj-1 
parallelogrammum  elt 
Z H ti  K.  jungantur  ita- 
que Z E ©,  K E H,  & fpet 
aj.  1.]  erunt  ZE©,KEH 
unex  roftx  & diametri 
ipfius  parallclogrammi , 
qux  ad  putidum  E bifa- 
riam (eeabunmr.  & quo- 
niam * figura , qux  ad 
diametrum  A b c on (li- 
tui tu  r,  xqualis  eft  qua- 
drato ex  r a,  & cll  r H 
xqualis  EA:  unumquod- 
que quadratorum  ex  Z A, 
AH;  K B,  B 0 erit  T per  4-2.  J quarta  pars  fiprz 
qux  conllituitur  ad  A B : ergo  [ per  1.  1.  nuj.] 
Z E 0,  K E II  feftionum  A,  B alymptoti  fiant,  fimi- 
liter  demonftrabimus  fc£Honum  r,  A eafdem  efie 
afymptotos.  oppofitarum  igitur  fe&ioaaro,  quas 
conjugatas  dicimus,  ifymptoti  communes  funt. 

Prop.  XVIII.  Tbtor. 


Ect»  pioc  rat  alam  ovQry&t  imai+&ptrt  avp-  Si  ani  oppofitarum  fediionum  conju- 


gatarum conveniat 
reda  linea , quas 
produda  ad  utra£ 
que  partes  extra  fc- 
dionem  cadat:  cum 
ntraque  fedionum, 
qua:  deinceps  funt, 
in  uno  tantum  p un- 
do conveniet. 

^1  m t oppofit»  (e&io- 
vj  nes,  qux  conjugat» 
dicuntur  A,  B,  r.  A;  6c 
TX  T 7K  tufrix  vvfi7rrJitTU  if  EZ,  & caZatta-  ipfi  T occurrat  reda  quxvis  EZ,  qux  produda 
«P’  iKAnfCL  Uiif  mr]tr*  T5  nfuir  Aayw  ad  utrafque  partes  extra  fcdionem. cadat : dico 
* Ea  dcf  icti,  conjugat,  ad  ptop,  ult.  lib.  !■  EZ- 


'Trrfaoa  «udeo-  txCaA- 
Aofxtm  t<p  IxsLTtpx  tx- 
ros  'wvSkf  Sloprroup- 
TnaiQ  ixjtTYt  t v? t- 
§*s  TVpcil  XA 3’  <»  ftt- 
t3t  OYpMSI. 


FzTflZAN  Kavt 
xvCyyuu  cwTnutpt  - 
vcq  TvfAaj  a i A,  B,  r,  A, 
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no 

E Z cum  utraqoc  (cilione  a,  B convenire  in  uno 
tantum  pundo. 

Sint  enim  H e,  K A feftionum  afymptoti  : er- 
go E l (per  t.  2-huj.]  fecabir  utramque  H »,  K A. 
patet  igitur  [per  16.2.  huj.J  quod  cum  (cdiooi- 
nibns  A,  B in  uno  tantum  pando  conveniet. 

Prop.  XIX.  Tbeor. 

Si  in  oppofitis  fedionibas,  quae  conju- 
gatae appellantur,  ducatur  recta  linea, 
quamvis  ipfarum  contingens : cum 
fedionibus,  qua  deinceps  (unt,  conve- 
niet ; & ad  tadum  bifariam  Iccabicur. 

SI v t oppofitx  (ciliones,  qu*  conjugat*  di- 
cuntur, A,  B,  r,  A i & fedionem  r contingat 
reda  quivis  r E Z : dico 
E Z produdam  conve- 
nire cum  fedionibus  A, 

B ; & ad  ptindum  r bi- 
fariam fecari. 

Nam  quod  ipfa  qui- 
dem conveniet  cum  fc- 
dionibus  A,  B [ex  prxe.] 
patet,  conveniat  in  pun- 
dis  n,  © : dico  r H ipfi 
r © e fle  xqualcm.  du- 
cantur enim  fcdiontim 
afymptoti  IA,  MN:  *- 
qualcs  igitur  funt  [per 
17.  x.  huj.]  E H,  Z e,  itemque  [ per  3.  i.  huj.  ] 
r E,  r Z r ergo  tota  r H toti  r © squalis  criu 


'en  rufiTTiTirnu  itutripa.  r A,  B Ttpio  xa£'  gy  pS- 
r»  atpmt- 

L<?o*u»  $ aa\fiv]vTtt  r repir  eu  H 0,  K A* 
E Z 019**1*]*  ixaripf  ? H 0,  K A.  Qan- 
fs t*v  en  Xj  A.  B T9jty tjr  rvftsneinmf  1 e*$  iy 
pir t»  aspuet. 

n P O T A 2 I 2 <$'. 

E «1  t cu^ryiOLt  xrmuufipw  7*  tCSuct. 

t t eput'  avpTnouTeiq 
Ta^f  tpt£ns  70 ftyt,  5 fija.  rp*3ntn?)  wra’ 
liut  cupito, 

2 T O 2 A N x-xtx  Tvtpyum  arm ut/Hpcq  ai 
A,  B,  r,  A,  Kcti  i5  r iipa*?tc&A»  Tir  to&ia  j 
r £ Z'  Myu  en  CX SaA- 
rvp7n<rHitq  raje 
A,B  TCf&K,  JC,  iiyjL 

5w»I)  nam  re  r . 

O-n  fjdji  en  mpmri- 
t<h  A,  B Tt/wf,  Q+- 
tiaiv.  ovu7rrxkru  tuent 
ni  H,  ©*  Xtyo  Wi  'na, 

k*  n TH  rij  r«.  nx£e*- 

ou»  yj  ai  orvp-nhtru  r 
rtpur  ai  K A,  M N'  i«j 
apet  9 E M T?  Z 0,  kcu 
j TE  r?  r Z W tuti  eA*  apa  ij  T H*  oA»t  r?  T 0 
«f»  in,. 


Pro p.  XX.  Theor. 

Si  unam  oppofitarum  fedionum,  qua; 
conjugata;  appellantur,  reda  linea 
contingat,  & per  ipfarum  centrum 
ducantur  dua:  reda:,  una  quidem  per 
tadum,  altera  vero  contingenti  paral- 
lela, quoufque  occurrat  uni  earum 
fedionum  qua:  deinceps  funt : qua:  in 
occurfu  earum  fedionem  contingit, 
parallela  erit  redae  per  priorem  tadum 
& centrum  duda:  j qua:  vero  per  tadus 
& centrum  ducuntur  oppofitarum  fe- 
dionum conjugatae  diametri  erunt. 

SI  M t oppofit*  fcdioncs,  qu*  conjugat*  ap- 
pellamur, quarum  diametri  conjugat*  fint 
AB,  r A,  ac  centrum 'R;  & fedionem  A con- 
tingat  reda  E Z,  qu*  produda  conveniat  cum 
r A in  T,  & junda  reda  E x ad  * produca- 
tur; & per  x ducatur  ipfi  BZ  parallela  reda 
X H qu*  producatur  ad  O,  & in  H contingat 
fedionem  reda  © H : dico  quod  contingens  © H 
diametro  x B parallela  c(l,  quodque  redz  H o, 
E * conjugat*  diametri  funt. 

Applicentur  enim  ordinarim  E K,  H A,  r P n ; 
ili*  vero  juxta  quas  potiunt  applicat*,  fint  A M, 
r N.  quoniam  igitur  ut  B A ad  A M ita  eft 


n P O T A 2 I S x'. 

Ea»  fuxs  t KjtT»  ciZ-rynti  irrotUf^jan 

iplx) irroq , k,  & x4t7fV  ai-zu,  cr^£oi 

fCs  MI  .fllo^iT 

t^a-£5fcV«v>  v avpvnetf  pii.  T 
7 tyteir  tr%p  ¥ airp^aan  ^ tt- 

fjjri  vjbua.  «©^SjtMxAos  e«cq  ry  •?  aifnf 
*,  v xinfrf  iryiApny  eq  T aifin  x,  f 

xtrrfti  ci^uyits  av?)  2^ef.prt^ct  70»  xmxM- 

&<*- 

P ITfltAN  tueret  trJ^jyicui  eirmul.ufaeq,  um 
2 J&utTfct  ovfyyfif  cu  A B,  T A,  mtfet  ^ 
7»  X,  t $ A rtpif  jrxfrx  ipsexJefiSw  «|  E Z,  5 ix- 
Ghf!$-eieat  avpmr)tru  rij  r A tuemi  T,  <£  Kirrtv- 
iEXj  uCioAWiy  cJiti  « 2.  £.  2^  « X 
ij  £ Z v X H UCi  CAif- 

o7 Ai  d^n  n O,  kch  iVet  res  H ^ r«^<- 

IJ  0 H*  AjyfW  on  k»  q 0 H rjj 

E X,  ai  Jt  H O,  £ S rvCyyiif  in  /u^xirfpt. 

U^Amy  y5  rrntyt^ui  ai  £ K,  H A,  T PII* 
mp  as  3 fui* tS)  04  aa^j^uVa»  tfawar  ai  AM, 
r N.  fjr«  «y  kw  (k  15  B A «CW  AM  itrm  ij 

sr 


/ 
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•nt  r A.  BA«CkAM«*  *Nr  ad  ra;  & [per  37.  I.  hui.]  Ut  BA  ad 

TUf  t#  V39»  XKZ  «Of  n)mKEl0r/i^F  AMitt  rcdangulam  X K Z ad  quadratum  ex  KB, 
«Wraifrwn^HA  XA9'  « roo  Nr«J  TA  ira  quadratura  tlHA  adrrd- 

» ir  a»  » l*.  XKZ  «CW  rl  Ji^EK  *•**?  ,A?:ent  U«  «H  "! 
nsn  ® X K Z ad  quadratam  cx  E X iu quadratum  ex  H A 

jfrav  r«  HA  t»  yav  XA©.^  ad  re&angulum  X A 9.  fcd  [per  23.6.]  redangu- 

rhfAp  XKZ  «CWw^n  KE  ror  cvy-  Ium  x K E ad  quadratum  ex  K B rationem  compo* 
»«,aV»  07»  A*>«0  ex  ni  i?c  X K K E fi  tam  habet  ex  radooe  X K ad  K E & ex  ratione 
■IflrvmZK  Wfk  K E,  71  /i  >or«  H A *pbf  Z K ad  K E,  quadratum  vero  ex  H A ad  redaogu- 
r«  uvt  X A 0 rW  cvyxMLdw  t%*  e*  ,um  x A 0 ratioocm  habct  compofitam  ex  ratio- 

«S.  <XhA  I.aXwiHJr^AS'  ne  H A ad  A X & ratione  H A *□  A 0 : ratio  igi- 
. - ' jo  T ' * ~ ~ v v _ n tur  compofita  ex  raaone  X K ad  K B & ratione 

e.  « WXK  ^ z K ad  K Icadem  eft  cim>  ,Ua  qu*  componitur  e. 
i E xaj  rn  J*K  Z K «Of.  K E , 0 cujTot  KJ  mjone  H A ad  A X & ratione  H A ad  A O ; qua- 
ru  ovyKHfwa  Xoyy  c*t  th  “pk  H A w/>or  A X rum  quidem  ratio  Z K ad  K E eadem  cft  [per  4.6.] 
k «/  rv  rnr  H A «f  A8,  »i  nt  ZK  Tf  or  qux  H A ad  A x : ipfx  enim  E K,  K Z,  Z E paralle- 

TtE  Aa>K  « «U«K  KI  rii  w HA  «Cw  AX  1*  fiint  ipfis  X A,  A H,  H x relpe&ive : reliqua  ij£i- 

Xiyu,  iiuLpi  w rur  EK.KZ.ZE  iuru  m tur  ratio  X X ad  X E eadem  erit  cum  reliqua  H A 
XA,'AH,  HX  <*£*,*«  in'  >mm  i»i  ^ *».& hteea  faru  proporoonalia  cire,  equa- 
- _»  „ ir . / „ . • / • ~ - les  angulos  qui  ad  X,A;  triangulum  igitur  E XX 

rnf  XK  «©r  K E A*>«f  0 curr*  Ki  ru  n>r  r i1,  , /*•.  T*  .* 7"*  . * . 


mr  XK  «©r  K E Krys  0 cun*  «1  ru  n >*■ 
H A *fW  A ©,  luti  »6  war  ymxns  r«r  »©V 


^ fper  6.<S.]  fimile  erit  triangulo  H e A,  & «quales 


ngulos  fub  quibus  homologa  latera  fub- 


■*»»r  K,  A <*>ztA aycv  «ow  di  wxkjpnr  cp*o*cw  a*p 1 tenduntur : ergo  «qualis  cft  angulus  E x K angulo 
at*  T0  EX  X Tfiyvvef  tu  H0A,  xdi  uat  iiljw  AH©,  cft  autem  [per  29.1.  j 6c  totus  XX  H *- 


ntf  yametf  u<p  tu 
ni  e 'tfsoXoyu  7rAzj6f<ti 
XserrreaxoT  wj» 

•fl»  if  \j»0  £ X K n 
Oaw  AH©,  w di 
«di  oAi»  ij  \Jw»  K X H 
r*i  0»»  A H X w»)' 
suti  «j  ljzs» 

EXH  TTt  uasra  0 H X 

i?»  «<r* 

«ip  K»  EX  rr  H© 
ntaiufo&u  ^ «f 
ijll  H «dr  rW  H ? 
irrair  ij  0 H TfW  X’ 


qualis  toti  A H X : 
, quare  reliquus  EXH 
reliquo  ©HX  cft  *- 
qualis ; ac  propterea 
fper  28.  i.l  EX  ipfi 
H © parallela  cft. 

Fiat  ut  n H ad  H P 
ita  © H ad  lineam  Z : 
erit  igitur  [per  ji.i. 
M huj.]  S dimidia  ejus 
juxta  quam  poftunt 
quae  ad  diametrum 
Ho  applicantur  in 
fcdionibus  r,  A.  & 
v quoniam  (e&ionura 
A,  B fecunda  diame- 
xwivenit  ipfa  B T : redan- 


«i  z «£S»  iffuH*  Ki  ^ mtt  v ii uWj  tRn  tv  II O ter  cft  r A,  «c  cum  ea  convenit  ipfa  B T : redai 
*am%iAw  £ rr«  ftfm  'g«wr  fub  T x & K B «quale  erit  [per  38. 

?x, 

W)NO0n|ifET‘  re  <tpct  w»  T TX  jr  EK 


huj.]  quadrato  cx  TX : (fi  enim  1 punito  B ipfi 
K x parallelam  duxerimus : redtangulum,  auod  fit 
fub  T X & reda  qux  inter  X & parallelam  in- 


■ ' . r.  ;r  . j ■ ' , Sub  tx  k recta  qu*  inter  x ee  paraueum  m- 
0*7  ru  ii»*  r X-  (t*s  yi  ^5T»  i"  E ni  K X tcijicitur,  quadrato  ex  r X «quate  erit)  quare 

A»  iye^fuv  «in»,  t0  \jar»  «w  T X x«i  nre  iw»-  r ^ I7.  & 20.  6.  ] ut  TX  ad  B X iu  qua- 
A «%*»ujA*  «30CK  riX.ww  dratum  cx  Tx  ad  quadratura  ex  xr.  ut  au- 


A^*ff0«,«.ViB  l»»  ^ n X,«w  dratum  cx  Txad  quadratum  ex  XT.  ut  au- 

tfXfTaZmrx)  Jta^rifTo  in»  atf  i T X«cw  tem  TX  ad  EK  iu  [prr  4.  <S.]  TZ  ad  ZB,  hoc 
JBKirtK  roiinTXaaw  TtUxixr.  i»' if  «*  1 1»  I.  «.]  tnanpilun.  T X Z aj  triangulum 
/A;iTXx^,Kix«iTZxtWzE,r^  Ez,^  & ot^dranamT*  aj  quadratnm  xr 
v v , / - «a  iu  fper  19. & 20.6.]  triangulum  TXZ  ad  tn- 

« TXZ  r^yw» t.  EZ  A o»r  S*  ang^*rn,  hoc  eft  (pcr  +J-  «.  huj.]  adtri- 

7>i«v»TX*pf  ToixsXrirra  71TXZ  r^iyas-  angu|um  H©X:  ut  igitur  triangulum  TXZ  ad 
ymn  «W  T0  X T n,  TX71T1  r«  H 9 X’  u>(  triangulum  B Z X iu  T X Z triangulum  ad  trian- 

tLfji  T0  T X Z WU(  toEZX  JiTXZ  gulum  H ©X ; & ideo  [per  9.  y.j  triangulum 

roHBX*  unnpnr»  neXTC/ymvTu  EXZ.  H«*  «quale  cft  triangulo  E X Z.  lubet  aurem 


Wf  H»  itfjt  OK  n H0  «pf  riui  EX  eftl  igimr  ut  H © ad  EX  iu  B Z ad  H X : rcdai^u- 

iiruK  fi  EZ  'zs&f  T HX’  istv  rtv*i  0HX  rw  Ium  igitur  ©HX  [per  xtf.  6.1  «quale  eft  redan- 
im  X E Z.  <£  ex«  kw  «5  Z ®oV  T0H  iras  17  gulo  X BZ.  &:  quoniam  cft  ut  S ad  © H iu 

• Namur  : ia  ::  ba  : ta.  tc  ia  : r a ::  r a am. 
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P H ad  H n,  & ut  P H ad  H n ita  [per  4:6.]  X E ad 
E Z ; parallela  rnim  funt : quare  ut  2 ad  © H ira 
X E ad  E 7.  ut  autem  2 ad  © H,  fumpti  x H com- 
muni altitudine,  itacft  I per  1.  6.]  re&angulum 
fub  2 & x H ad  re&angulum  » H X : & ut  X E ad 
E 7.  ira  quadratum  ex  x e ad  rc&angulum  X E Z : 
eft  igitur'  ut  re&angulum  fub  2 Sc  x H ad  re&an- 
fculum  © H X ita  X 6 quadratum  ad  re&angulum 
XEZ : & 'permutan- 
do 'ftt' rc&Snfeulum  V. 
fub  T8C  H X ad  qua-  J N \ 

J \ T ^ \ 


Prop.  XXI.  Theor, 
lifdem  politis,  oftendendum  eft  pun&um 
in  quo  contingentes  re&£  conveniant, 
ad  unam  afymptoton  efle. 


n P O T A 2 1 2 *A. 

Ta*  cuntii  'xjaex&t&pcn,  Jtocnat  om  * av/rxta- 
<n&  V ipa-xlo^ww  'Oci*  /**•*  t 
’#fr. 


STflSAN  tutm  mtyyuu  arnx*i,u^c^  au 
' itftai, ai  a^fttTfwal  AB,  r A.  XjiQ*- 
■xM/A/joi  a)  AE, 

. E r-Aiya»  «t  1»  E <ny«M» 

v'  Ew«  yoLf  ti  r X 

/ um  i*i  iratftu  i vdt 

■ -r — ri}  A B mJW,  r«  j 

V r X inv  Pn  TO  icT»  A E* 

N.  £ ri  iir > A E kfjt  mr 

N.  «i  r«  trmfTui  fxtftt  tS 
\ ,&Os  t?  AB  mv{.  iex 1- 
EX’  «ilp 
xfict  K»  ij  E X’ 

a^t  E etf^uKt  vO(  n aovftrxlvTU  k». 


SIrtT  oppofit*  lediones  conjugat* 
r,  A , & earum  diametri  ab,  r a : 
canturque  contingentes 
A B,  E r : dico  pun&um  ^ 

E ad  afymptoton  efle.  'v 
Eft  enim  [ex  def.  \ 
fe£L  conjug.  ] quadra-  n. 

tum  ex  r X aequale  quar-  \ p 

t*  parti  figura  qua  ad  rr  . J ■ 
A B conftituitur  ; qua-  i 

drato  autem  a rxa-  /J 

<Hf  eft  [ per  JJ.I.]  / IC— 
quadratum  ex  A E : er-  E 

go  quadratum  ci  AB  ' 
quarta  parti  di&a  figu- 
ra erit  aquale.  junga- 
tur E x • alymptotos  igitur  [per  1 .a.huj.]  c( 
pundum  igitur  E ad  ipfam  afymptoton  eft. 


Pltop.  XXII.  Theor. 

Si  in  oppofitis  fe&ionibus,  qua:  conju- 
gatae appellantur,  ex  centro  ad  quam- 
vis fe&ionum  ducatur  rc&a  linea; 


nPOT  A 2 I 2 xC. 

Exi  ir  Tcqt  XJtttx  av^vylaLi  arrouijwVW  ex  ri 

xtnpv  tw5w<t  '0£Jf  «rawwS»  t 

i 


Digitized  by  Google 


CONICORUM  L I B.  II.  ni 


xtu  &oth  inx^jtMuA^  4jg9y  avfrxrxlouim 

W-r  TOftUt  Tcqj  XffV^-^TOIS*  70 

'Z3^U~/cpSpoi  '\jzrv  T ■?  a^%untf  TfXAfoZ- 
Tu*,  >twf^ww  fxrm^l  ■£  •mutis  xj  r imft-xlu- 
7a»,  ure»  ^cn  •?  ix  furapoo  tm?*- 

>=«?• 


& huic  parallela  altera  ducatur,  quae 
cum  una  ex  fe&ionibus  qua:  dein- 
ceps funt  fle  cum  afymptotis  conve- 
niat : re&angulum  contentum  fub 
dudfce  Tegmentis,  inter  le&ionem  & 
afymptotos  intcrje&is,  quadrato  re&a: 
ex  centro  du&a:  squale  erit. 


EX T n X A N nam  ruCyyia»  amxmcV «/  t»-  C * *<  * oppofit*  fe£liones,  qua  conjugat*  ap- 
umtuh ,B,r, A,  ieiudam  A r tiw£»  Uu-  ° pellantur.  A,  B,  r,  A,  quarum  ifytnptoci  E x Z, 
m,m  E XZ,IIX8.;fa  f xfejW  H*B'  & acBiBoXduuar  quari.  ncib  xr  A, 

iihi*a  i xrUm&;  ■■  “*« 

AijA*  «XffTB  w-  f 

» ii/)  71  i&fcif  19-  N F r 1 


i sjps£?r  7t- 
fiLu  X,  TUf  CLTVU^VTUC 

i d e*  Aiy»  m»  ro  var» 

E K.  © mw  tu  axi  TX.  ___t 
TlJpf&wJiqg*  «i  KA  ” T~ J 

M,  K im?tuy$H-  I/ 

mi  M X txCibMe&W  /7 
JiautTy.s  «f ct  KV  if  A B 
T Ai  B TJ^r.  * W-«  ») 

XiT»  T8  A ipefW.wVn  -C^PAijAaV  ki  ri)  E 0'  n 
a&t  E 0 Tij*  A B 7rwy,uVW  i-n  xanjyufyjj, 
MrtfW  ro  X*  au  A B,  r A a^t  ov£uy  w wcn  3\a- 
puTfor  ro  apa  iir»  r X «n  K1  ri  irm^ru  ir  «%« 
t£«*  A B «JW.  t£  7i7atgr&)  ^eopj  y cr^*  -no/ 
A B iW  «■*  « \jzn  0 K E-  ct»  uaw  0 K E 
apa  im  «i  ru  T X. 


cmx  & (edlionctn  qu* 
deinceps  cll  5c  afym- 
ptotos  fccct : dico  reil- 
angulum  EKS quadrato 
cx  r x aequale  cfle. 

Secctur  K A bifariam 
in  M & jun&a  M x pro- 
ducatur : diameter  icaq; 
eft  [per  cor.  ji.j.  huj.J 
A B ipfarum  A,  b fedfcio- 
•2\  num.  & quoniam  [per 
f . 2. huj.J  reib,  qu*  in 
pun&o  A (cilionem  contingit,  parallela  cil  ipfi 
Ee:  erit  B«  ad  diametrum  AB  ordinarim  ap- 
plicata. ccntnim  autem  eft  X : ergo  [per  20. 2. 
huj.]  A B,  r a conjugat*  fimi  diametri : eft  igitur 
quadratum  ex  r X squale  quart*  parti  fieurs 
qu*  ad  AB  conftituitur.  fcd  [per  10.  x.  huj.J 
qiurtx  parti  figur*  ad  A R squale  eft  rc&angu- 
lum  0 K E : revtangulum  igitur  e K E quadrato 
cx  r X squalo  erir. 


n POT  AS  12  xy. 

Ea»  « Tajj  (n^ryuxi  arrou^oqs  0«  ? x*r- 
c&ua.  7i{  a^i  07iw*»5»  r TOftar, 
& «n^uTrrxlvaa  raff 

ipt^is  reAH  7 TDtafeat^o^.o»  '\jara  t5 
•?  a^Sums  TfM^i*7W,r  -yoai^jcn  ymx^u  r 
T&M  r0fJ%J,t  h7tfrjun0t  '&1  f ^3TT5  $ IX,  TV 
Xi»71fCU  7rTf0.yU*M. 


Pro?.  XXIII.  Tbetr. 

Si  in  oppolitis  (e&ionibus , qus  conju- 
gata: appellantur,  ex  centro  ducatur 
quaevis  re&a  linea  ad  quamvis  fcdlio 
num  { & huic  parallela  ducatur,  qua: 
cum  tribus,  qua:  deinceps  funt,  le- 
gionibus conveniat:  re&angulum  con- 
tentum fub  legmentis  du&x  inter  tres 
fe&ioncs  interjedis,  duplum  erit  qua- 
drati ejus  quae  ex  centro. 


"C  STflSAN  xaTX  nfyyiav  armuf^pm  -n- 
■*-'  igi  <ti  A,  B,  T,  A,  Ktyrfct  di  r TT(*ur  t^u  ro 
X,x  X -arrif  onta>- 
xv  t t ifxux  'aOani&TU 
tii&tia  ij  r X,  £ r X 

cr^i^jjAef  *x,&u  n- 
/irttm  ime  Tffif 

Ttftae  i K.  A'  A iyu  m 
ro  \jzri  K M A ^brAa- 
OKV  «7  ? ictfl  r X. 

H^mw  empiir]u- 
7«  r 7 tftcM  ai  E 2,  IJ  0*  r s 
TO  a^L  -»5tb  r X «w  iri 
ixa-noa  t xssra  w M E,  0 K E.  *toqwi0ME, 
ft?  V •s!ot9  © K E W9V  K-i  TU  \jsri  A M K,  re 


SI  n t oppofitx  fediones,  qu*  conjugati*  ap- 
pellantur, A,  B,  r,  A , quarum  centrum  fit  X, 
& a puiufto  X ad  quam- 
vis te&ionem  ducatur 
reda  qusvis  r x,  atque 
huic  parallela  fit  KA, 
qu*  cum  tribus  dein- 
ceps (cilionibus  conve- 
niat : dico  rrilangulum 
K M A quadrati  cx  T X 
duplum  c(Te. 

Ducantur  afymptori 
leilionum  E Z,  H 0 : er- 
go [per  1 1.&  22. 2. huj.J 
quadratum  cx  r x ae- 
quale eft  utrilibet  re&angulorum  e M E,  e K E. 
* redbngulum  autem  ©ME  una  cum  rcilan- 
gulo  © X B aequale  eft  re&angulo  A M K ; pro- 
pter 
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pter  extremas  [per  8.  & itf.a.]  aquales  : rc£bn-  mf  Zm&s  uut  **<q'  6 ri  \jzn  a M 
gulum  igitur  AMt  quadrati  ex  r X duplum  erit.  jrAA<nor  jfi  ri  )cn  r X- 


E U T O 

* Refbngulmn  autem  SME  una  cum  r trian- 
gulo e K E xquale  eft  redangulo  A M K,  propter 
extremas  aequales.]  Sit  reda  a k,  & fit  A e rqua- 
ln  x x,  & » N ipfi  E M ; 5c  ducantur  k pun&u  M,  K 
perpendiculares  M I,  K O,  ita  ut  MI  fit  «qualis  MX, 
& K o «qualis  K K,  fle  compleantur  paralldogramma 
ie,ex  quoniam  igitur  mi  aqualis  eft  M x,  hoc 
eft  DO;  dtque  A®  aequalis  XX  , boc  eft  KO:  erit 
© a panllelogrammum 
ipfi  M O «quale,  com- 
mune apponatur  i®: 
totum  igitur  A x aequale 
eft  ipfii  x®  & MO; 
hoc  eft  ®o  6c  nr.  & 
quidem  AX  eft  redas- 
gulum  AMt,  &®  o eft 
redangulum  ®tX,  fic 
nr  redangulum  ®MS. 

Sed  licet  fle  aliter  idem 
demonftrare.  • 

Secetur  M S bifariam 
in  » : conftat  igitur  fic 
A K in  X bifariam  fecari, 

Oc  redbngulum  OKI 
«quale  eft  e redbngulo  a e X,  quia  ® x eft  aequalia  A B. 
fle  quoniam  A K icemur  ia  partes  quidem  zquales  in 
2,  fit  in  parte*  inaequales  in  X;  erit  quidem  [pcry.a] 
redangulum  A K K una  cum  quadrato  ex  x x aequale 
quadrato  ex  t X.  quad  ratum  autem  ex  x x redangulo 
®M  Eum  cum  quadrato  ex  XM  eft  aequale:  ergo  qua- 
dratum ex  X K xutulc  eft  redangulo  A E X,  hoc  eft 
©xx,  Se  redangulo®MX  una  cum  quadrato  ex  x m. 
eadem  ratiooe  erit  quadratum  ex  x x aequale  re&an- 
gulo  A M K fle  quadruo  ex  x M : adeoque  rcdaogulum 
© K E una  cum  re&angulo  © M X & quadrato  ex  X M 
«quale  eft  tedanguio  A M X fle  quadrato  ex  XM.  com- 
mune auferatur  quadratum  ex  XM ; reliquum  igitur 
redangulum  ©x  E una  cum  redangulo  pme  dtt- 
quile  redbngulo  A M x. 


cius. 

‘TiAlisi  »HE^70nieKEa«iri 

tu  vjan  A M K.  r*  mr  aufut  umr  uraf.  ] 
mSm  • A K,  vi  IO  ■ A e «i  rj  E Ki  > A 6 N 
in  ry  B Mi  tiri  T M*  K «eir  «f5*r  «i  M B* 

KO,  W»  » MSiTf  A K B i B O,  £ 

«qwmipU»  lii  a 9,  e A «f«Mu tktppwi*.  hni  b 
Rly  l M K T?  M Si  7V7tP  lino  IP  A A® 
B K,  rrfist  r • KO- 
5n»  h*  ri  0 A r?  M O. 
xsirir  luriAv  -ri  *©• 
o\«r  if«  t)  AlimSi 
TUf  S e,M  0,mkt  mi 
00,11  P.  ^So-ri^ 
AXrivrir  AMK,  ri 

jeoiiideKE.vi 

ri  flPri  i*i  »ME  Ri. 

Es>  A £ «UAav  10$ m 
T»  tuli.  • 

Ttr^uiSviMN/f*» 
tpri  ri  2*  t*ri(/r  «Di 
■«  I AK  Jf%*  TtrfiM- 
•m  ®ri  ri  ri  ri  uri  9 K E rir  Ri  ri»  ilri  A E K. 
'm  ■ © X r»  A B.  t)  ini  t A K rirprnu  sir  p' 
iaa  vri  ri  X,  #<f  /»  irio*  ri  E,  ri  uri  A E K 
fu-nl  w&iZErirRiWSriKZ.  ii  AUSE 
nw  Ri  W w eMEwiJ  W IH1  «cariBri 
Z K ri»  Ri  rJrt  ii ri  A B K,  rrrip  nJ  uri  e K E,  «ri 
nlwieMEw^ZM.  ^ rai-m  A ri  ri* 
Z K »o»  Rir  »J  uri  AMK  ^ t$  iiri  Z M*  «nri 
w0KI«<ri?irieME^riliaXM  ri»  Ri 
riM  AMK^  rw  iri  Z M.  M»rlv  ijfpSm  ri  iri 
ZM’  Aarri»  Spi  ri  Jri  0 K B («ni  Tw*ri6Mfiriv 
Rt  r£  vri  A MK. 


Prop.  XXIV.  Thtir. 

Si  parabola*  dux  re&x  linee  occurrant, 
utracpie  in  duobus  pun&is , & nul- 
lius ipfarum  occurfns  occurfibus  alte- 
rius contineatur : convenient  inter  fele 
extra  fedtionem. 

SI  T parabola  A B r A,  cui  dux  reflx  A B,  r A 
occurrant , ita  ut  nullius  ipfarum  occurfus 
alterius  occurfibus  continea- 
tur : dico  eas  produdas  in- 
ter fe  convenire. 

Ducantur  per  B,  r diame- 
tri fc&onis  E B Z,H  r© : pa- 
railelx  igitur  funt  { per  cor. 

4 6.  i.  huj.]  & [ner  ad.  i. 
huj.]  utraque  fetttonem  in 
uno  tantum  punilo  fecat. 
jungatur  Br  : anguli  igitur 
EBT,  HTB  [per  ap.i.] duo- 
bus retiis  funt  zquales.  veram  B A,  A r produftx 
angulos  duobus  redis  minores  efficiunt:  ergo 
inter  fefe  extra  fc&ionetn  convenient. 


IIPOTASI2  */•'. 

Ex*  nfinnAiatt,  ttsuiifcc 

Xjtva  Jl/o  altato^  /oJVnpo^  X»  ouiin  * <7^- 
•Aatnstnnr  ^ in&s  mjfinAuovm  xSeM^y 
ovf*7noV\)  aMnAaqs  <u  sxtm  $ Topis. 

FlTn  -O^sCsAv  «i  A B r A,  5 r»I  $v* 
tv^itoi  TvfATrrAruca»  <q  A B,  T A,  fir/rn- 

< *l**l»™ 

T f in&r  mpaiuna»  v&t- 
%?£-&■  hiyot  cn  otiZaJkir 
jjfyai  rvpvntrif)  oA jfAa/r- 
h r b,  r 2\a- 

fUTfOt  lix  -nps(  aj  EBZ, 

Hr©‘  ZfA  «tn, 

SJ  «us^’©  /aewv  «ysMcr  Wd- 

li^ir  nfilu/ jifAtH.  va^tv- 

Z&vfii f»r-  aj<vyi  u»v 
E B r,H  r B yutlafivo  cAuc 
**1  fiat,  af  fi  BA.Are«G*Mo^a/^’fl«W 
m<£<n  <=*~ 

rk  <t  *(**<■ 


• Ei  Lcouna  Ptffi  qunom. 
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E U T O C 1 U S. 


iJ*  In  tb/jirPiJam  &XH  t»  n(Ju i « 

R,uCi>X«n  t*  itfiuf  tu  A B,  T A cudmu.  *j  /*t,  p»«, 

7»«f<r  Sn  utbc  hh  -ni  Jnu/Ta,  pi  */  ™ A T, 

Ei,  lii  j W/inu  577 1£  W i « ai/TK  «.uCai,l. 

IIPOTA2I2 

Est»  <ft/3  aduoq  ov^Tt-^otnr,  eiycTipx 

aCJI'  A»  cnyMtt,  pn/V-repet*  aunui  i cipidci- 
ok  '\Lotb  t *rw  'trnqcu,  >r&uy*y 

<ru/47«rVir<q  aMflAc q$  sq  tv5«cq,  e*7t*  ju 
tt»  TDfuis,  ctto*  T»f  xSkAryyar*  tIio  to- 
p»  yuntat. 

I^STfl  wnfUoXtt,  $K  eunjA-Aa-m  aj  A B,  A T, 
•*-'  X,  TlJAViTMCZt*  SuO  tV&HOf  TTf»  ttfjw  Of  E Z, 
H 0,  fvtfo-npxs  aurur  q 
MftiflaMnf  \jzsi  tuv  f \n(jK 
•Sn^icS'**'  Aiyai  077  oy  E Z, 

H 0 CxCaJiKc mfXTt- 
»*0  ixiK  .t&i  i1  npfr,  **- 

tW  $ i*  Gzv®  r a q yutlttf. 

Em^&z&Hcvi  ?cct  AZ, 

A 0 OKCiCAJjfl&ftMar,  5 «r»- 
i Z 0.  «r*i  «} 

£ Z,  H 0 c*Za>)is.afA$pa4  7 »- 
pvn  TUS  A Z ©,  A 0 Z yaf- 
r<W»  w>  «T»  «j  tlfp\/u8pai  yt+- 
9104  Suo  ofStun  OutartHf ' «/  EZ,  11 0 ctioit^j- 

^u«/  evfA.mr*rmi  a>\r;>ju(,  i*7*f  /xV  t5  nw, 
CirW  3 -j5  usv  B A r ymlotf.  ouotM  Si)  Sc£cfU» 
mv  i ip*-xtifSpaj  ufft  r 7»/M*v  eq  E Z,  H 0. 


Animadvertendum  eft  illum  otturfui  appellare  punr 
dia  in  quibus  AB,r  A fcdhoni  occurrunt-  &, 
obfcrvari  oportere  ut  pundi»  extra  fele  ponantur,  non 
ad  modum  i piarum  A r,  b A.  & fac  udum  cft  eadem 
etiam  evenire  in  contmgcntibuj. 

Piop.  XXV.  7W. 

Si  hyperbolae  occurrant  duc  re&se  li- 
nex,  utraque  m duobus  pundis ; nul- 
lius autem  ipfarum  occurfus  alterius 
occurfibus  contineatur:  convenient  in- 
ter fele,  extra  fe&ionem  quidem,  led 
tamen  intra  angulum  qui  hyperbo- 
lam  continet. 

SIT  hyperbola , cujus  afymptou  A B,  A r,  & 
dux  rcdlx  uc  E Z,  ll  0 Icrctioni  occurrant , 
ita  ut  nullius  ipfarum  occur- 
fus occurfibus  alterius  con- 
tineatur : dico  E Z,  H « pro- 
dudtas  extra  fedtionem  qui- 
dem , led  tamen  intra  angu- 
lum r A B inter  fc  conve- 
nire. 

Jundlx  enim  A Z,  A e pro- 
ducantur, & jungatur  l&. 
Ec  quoniam  E Z,  H e pro- 
dudtas  fccant  angulos  A Z 0, 
AOZ,  & [per  17.  1.1  Cmt 
didi  i anguli  duobus  redfis  mi- 
nores ; rcdlx  B Z,  H 0 con- 
venient inter  fc  extra  fcdlionem  quidem  , ied 
tamen  intra  angulum  B A r.  fimiliter  demon- 
lirabimus,  fi  E Z,  U e fuerint  contingentes. 


A 
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P r o p.  XXVI.  Tbeor. 


Ea»  i»  «Mm4«  S xt/xAV  Sbo  uSucq 

Ttftwaxt  *MaAo<  fjut  V tirrtfi  y 

aM«Ao<  Xt^ct. 

EI  Stu/ATor,  a i|  xux A v 'B&ptHut, 

Suo  tud-Hcq,  aj  T A,  E Z,  fui  5” ttirTfU 
imi^tunrcxxtr  iA- 
A» ;>j*s  frx/t  nam 
T*  H,  Kf  ts-a»  KtvrpSf 
^ w^irro  0,5*77»-  j_ 

}^y^euu  q H 0 ex-  ' 

CtbA>fd&-*i  3dn  rm 

A,  B. 

E«r«  it 

r fit  K9  n A B,  vili 
E Z St)(ja  7i^tvacw*  q 
asa.  M-m  T9  A flpOr- 

vno/^t j 'Z^jiAAiiAijr  w t?  e Z.  opw«r  P S trepit 
eri  5 rn  r A.  <Vf»  5 1)  E Z wrjrA, 

OTTIO  a^iaun».  itx  a&t  «#  T A,  E Z /»^3»  rifUH- 
<w  <*#ojAflt<. 


Si  in  ellipE  vel  circuli  circumferentia 
dux  redix  linex  non  tranfeuntes  per 
centrum  fe  invicem  fecenti  bifariam 
fefe  non  fecabunt. 

SI  enim  fieri  poteft,  in  elUpfi  vel  circuli  cir- 
cumferentia, dux  rcdlx  r A,  E Z non  tranf- 
euntes Der  centrum 
fefe  bifariam  feccnr 
in  H ( fitque  0 cen- 
r trum  (edtionis,  Sc 
jundla  H 0 ad  A , 
B pundia  produca- 


Quoniam  igitur 
A B diameter  dl  , 
ipfam  E Z bifariam 
fccans;  quz  ad  A 
lectionem  contin- 
git [per  6.  2.huj.]  parallela  erit  ipfi  B Z.  firaili- 
ter  dcmonftrabimus  eandem  etiam  ipfi  r A die 
parallelam : ergo  [per  30. 1.]  B Z efl  parallela 
ipfi  r a,  quod  eft  abfuraum.  non  igitur  B Z,  r A 
fele  bifariam  fccant. 

I i 
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Prop.  XXVII.  Tbeor. 

Si  cliipfim  vel  circuli  circumferentiam 
dux  redx  iincx  contingant:  fi  qui- 
dem ea  qux  ta&us  conjungit  per 
centrum  ie&ionis  tranfcat , contin- 

t entes  re£tx  fibi  ipfis  erunt  parallelx ; 

n minus,  convenient  inter  fele  ad 
eafdem  centri  partes. 

SIT  ellipfir,  vel  circuli  circumferentia  AB, 
quam  contingant  dux  re&x  r A A,  EBZ, 
jungaturque  AB,  Se  primo  tranfcat  per  cen- 
trum : dico  r n i pii  E l parallelam  efle* 
Quoniam  enim 
A B eft  diameter  fe- 
£tionis&  TA  ipfam 
in  A contingit ; erit 
[per  i7.i.huj.]r  a 
parallela  re&is  quas 
ad  diametrum  A B 
ordinarim  appli- 
cantur. Imuli  ra- 
tione EZ  erit  eif- 
detn  parallela  : er- 
go [per  $0.1.]  r a 
parallela  eft  i pi  i EZ. 

Sed  A B per  centrum  non  tranfeat,  at  fit  in 
fecunda  figura,  & ducatur  A e diameter,  6c 
per  e contingens  R © A : parallela  eft  igitur  [per 
caf.  x.]  K A ipfi  r a : ergo  &Z  produ&a  ad  caf- 
dem  partes  centri,  in  quibus  eft  a b,  cum  r A 
conveniet. 


nPOTA212  *£. 

Ea»  eM»4«a*  3 T^ptfdun  S) U tu^ticq 

ta»  £ » ms  aupxt  XhfyjyiWni 
V urrfvj  $ to mxpctMHAwwBiJ 
«H  t^a^rJ^Wq*  i&  fi  fn,  m^TnoVnqflki 
m curru,  /j*p\  y jarapw. 

"P  £ T fl  t Xtetyltf,  q ku»A*  petet  q A B,  <£ 
-L'  ‘tQa-xlie&iwav  eurnif  a/  T A A,  E B Z,  £ tm~ 
fyx, 3-«  q A B,  K&  «S-»  'B&Tim  SlA  t£  Klyr^X' 
\rytt  07J  Aef  ww  q r A rif  E Z. 

Earri  2 ij&ftt- 

Tpififaq  A B^  79- 
Hlf.X.  i!pa.,ritj  au* 
■nj*  justo  ri  A ij  TA‘ 
4 T A et&t  <S^^A- 
AjfAsV  ici  •?  3tt  ?qr 
A B TtmyuVW 
XAtjjy.aVW.  24& 
■m  aurei  EZ 
'O^Mq A&f  «i  ir 
eWTetfC  ^ q T A 
ct&t  rr  E Z -sr^A- 
AqAor  kt. 

M?  i^jsaSa»  ab  ? Ktvrpis,  «r  t£«  J-tj 

^ Sd/Tt&f  KMTU^CLp^f,  ^ q^U  S^cepUrpCf  ff 
A 0,  ^ f 0 i K © A*  •zt^«>Aq- 

Aof  iciv  q K A r?  r A'  i <t^  !•  Z 
A&flf  r*j  T A c^i  to  a</w  pupi f rai  *4r- 

rpui,  iy  cif  ien  «i  AB. 


Prop.  XXVIII.  Tbeor. 

Si  in  coni  fe&ione  vel  circuli  circum- 
ferentia, duas  retSkas  parallelas  reda 
linea  bifariam  fccct : erit  illa  diame- 
ter fe&ionis. 


IIPOTA2IS  xx.- 

Eoi  « tulm  rofilf  q kukAvj  -e&Qipue*.  St* 
jraptMqAwt  vj$tan  fLSZa.  7»j  'npjnr 
hxmr^af  «tq  t1 


IN  fe£kione  enim  coni  dux  re&x  parallelx 
AB,  r a in  pun&s  E,Z  bifariam  feccntur,  & 
jun&a  E Z producatur:  di- 
co illam  efle  fc&ionis  dia- 
metrum. 

S»  enim  non  eft,  fit  H © Z 
diameter,  fi  fieri  poffit : er- 
go [per  y.  vel  6.  z-huj.]  quae 
in  H contingit  icaionem 
parallela  eft  ipfi  A B : quare 
[per  $o.  i.]  & ipfi  r a.  eft: 
autem  H©  diameter:  ergo 
[per  defin.  io.]  re,  ©a 
«squales  funr,  quod  eft  abfur- 
dura  ; pofuimus  enim  r B 
aequalem  fi  A.  non  igitur  H 0 diameter  eft  fe- 
dionis.  fimilitcr  dcmonftrabimus  neque  aliam 
quampiam  efTc  diametrum  pneter  i piam  EZ: 
ergo  R l fc&onis  diameter  erit. 


p N yS  K&vx  itfuj  ii « fuSftaj  aj 

A B,  T A "nu.n&ucuv  tut-m  m E,  Z, 
K S^Crxfriiatt i)  EZ  6kZ*t 
*A i<&u’  A iyet  em  Sfetfurpaf 
k»  t5  npfr. 

Ei  y$  fj.il,  vru,  ei  SiuMror, 
j H © /.  q af»  xam  ro  H 
upaxbfdfitl  «^lAKqAsr  ici 
re  A B*  aifi  q auri/  C3^Aq- 
ArV  ici  rq  T A.  ^ K» 

q H0’  Itfjj  q r© 
tv  © A,  a7mv*  Oara- 
yJqrErqEAi^  «x 
llglfurpc  icw  ij  H ©.  ifuiuf  Sii  St%tfU9 
"em  iSt  aXhj  itf  x>Jw  •S  EZ*  q EZ  a/ut  «nx/tt- 
TfOf  iiOj  f TCfjqc. 


EU- 
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CONICORUM  LIB.  II.  it-j 


A£w  lita  AZiisvr  it  &bir\fy  fffXTrCflat 

X*W«r,  acnen  «WA«  ^ «feljip**,  5 T7f  «7V*  T t*'»»  T 
Utra  TvptMf  it  mliut.  t$»  /h  1 ABTii  «pu*>Av  td 
*JW  uni  <J3jrt('!aJ>rti  ■?  Hjvt^Mr  Tfktw.  Ei*af3»  7Tri 

nuMi  &»  ■#  xa.u.M*r  tW  T»  A,  % »jj3*ow  Xi  r T,  A »»- 
futmr  vkjitKttM  o>Xt*«uf  c«3mu  u? ir  <u  r B.  A E,  irnf 
£n>jtuZa>ij&ttu  ■f  ypuuif  *,  woAj»  £ri  ? T.  A iripai 
ai  T H,  A Z,  ftj  7ITftiA»»r  Jf^ft  ru  pi  1'  B, 
A E xj1  7«  (4,  Kt  al  Xi  T H,  A Z nj1  7»  A»  M,  tj  in££- 
eu  W K.  A M.  * fit  *t  tini  «i  t»  B f ti^A. 
A»*m  vs»  ■/  0 K *inu  /i  «u  7*  T H "vjsrc  -f 


erit,  dati  in  plano  curri  linei,  inve- 
Qigare  utrum  circuli  circumfecntia  fit,  vel  una  c coni 
Ccctiombur,  necne,  fit  ea  A 11  r,  & oporteat  fpccicm 
qui  invefligare.  Sumantur  in  propofiu  linea  punds 
quasvii  r,n,  per  quae  ducantur  intra  lineam  red* 
parallebe  r B,  a E : fle  rurfus  ab  iitdem  pundii  aliae 
parallcbc  ducantur  r H,  A Z,  bifirumque  (ecentur  r B, 
A E quidem  in  6,  K pundii,  r H,A  Z vero  in  A,M  ; 
& jungantur  et,  am.  fi  igitur  omne*  redat  qua: 
iph  ri  parallelae  funt,  lex  bi lanam  dividantur ; & 
qux  parallebe  (uni  ipG  ru  a reda  M A ; erit  Air 
una  i coni  fcdionibua,  cujui  diametri  e K,  ai  A - fin 
minui,  non  erit.  Rurfaj  qujen&m  fit  ex  quttuor  fc- 


EUTOC1US. 

Non  inutile 


M A,  /ula  Ri  r r Jtofv  n/wr  i A B T,  A^uvapif  i^in 
■vit  »Ki  M A“  ri  y&  yi,  «.  nb.it  Sm  r ntMtfmr  K#r 
tueifzafur  IxC&tarTK  rir  aru(/t  {f  i.^7>pa  -ni  ftift  -m* 
0 K,  A M.  b tu  yb  jnq ■£**«*  rim,  iji  m&CttJr  i 
^in6iA  (t* (#  nptirritmj  tj  «jrr  i>Arr^r  i koaMT  a 
2W  t*  rn^i,  jc,  «|rr  tOT(C*Xa.  i 5 i»*/»'!*'  r xiixA»  Jieutfi- 
r5/«»  £ri  ? S mutn  f rvftA/rtov  r K0,MA,Wip  w/Tf  :r 
•<  ^inurirr»  «i  uima^y^qiprapioiA. 
xJxAa  Ri  «*?!:<•«  i A B T'  »i  JV  pti,  f/Xrrs^r. 
En  A wnt  2jf*e~rai  ^ i»Xi *,  lini  ? 7VJ«>uW  £»i 
? A&uirfsr  vn)i|A Ion,  »fw  r f 0,  A K.  «i  £t’  yiJ  «1»  «Jr 
7»  >«•  T 0 «£><  7t  il»  A K »7*rf  i «A  •©  < A K,  *t^- 
C#Aa  Rn-  ii  A n in  © T «err  t»  liri  A K pr^ro  ^4>o? 
«X?  »«f  » 0 A «eir  A K,  v^foAa-  «i  A iaiMoro,  U- 
A/nJrf. 

Kii  ir»  T iea^wV-nr  Awrrar  Rir  txnii  ^*£irat  itt- 

fitnSiiiTUt  7 iram’:»  rw7ttif  isa^ir. 


dionibui  compcriernua,  redas  ©k,  am  in  infini* 
tum  producente»  ex  utraque  parte,  vd  enim  paral- 
lele (unt,  6c  eft  [per  4 6.  1.  nuj.  ] parabola;  vel  ad 
parte»  quidem  e,  a inter  fe  conveniunt,  & [per  47. 
1.  hia.J  eft  elJipfil,  aut  circulut;  vel  ad  altenu  partes, 
& eft  hyperboli.  ellipfim  vero  1 circulo  dimnguo- 
mut  cx  pundo x,quo concurrunt  redx  t6,MA,  quod 
eft  centrum,  fi  enim  redx  ab  eo  ad  curvam  dudie 
fint  «quale» , conftac  a B r circuli  dreumioentiam 
cftc;  lin  minus,  ellipfim. 

Poftumus  & aliter  ipfti  cognotcere  ex  iis  qua*  ad 
diametrum  ordinarim  applicanrur,  videlicet  re,  a k. 
nam  fi  fuerit  ut  quadratum  ex  r 0 ad  quadratum  cx 
A K ita  e A ad  a K,  parabola  erit;  at  fi  quadratum 
cx  re  ad  quadratum  cx  a k majorem  quidem  habue- 
rit rationem  auam  e a ad  a K,  hypcrbola ; fi  vero  mi- 
norem, ellipfi». 

Et  etiam  cx  redis  contingentibus  cifdem  discer- 
nere licebit,  fiea,  quxfupcriui  dida  funt,  ipfu  com- 
petere meminerimus. 


n P O T A 2 I 2 x5'. 

fix»  H XUIV  •to/Vf  B *U*M  ■zfeiQlj***.  SltO 

| oi)fnrfx\a*nr  n ■?  ci/fi-du- 
cws  aoTw'izi  ^ flgTt/JMi  -?  ms  supets  'fkt- 
(Arymar*  a^Vn  adua.  S^fUTfos  ’&i  r 

'IQUHS* 

“CST  J1  KUVH  TTfUf,  IJXUJtA» 

-sr&pifftA,  «f  tpkv^ifdpaj 
il$£ui  ut  Ctf  AB,  A T, 

ObfiTrrxlvmi  katx  7«  A,  5 cfkl- 
fysZ&iiju  ij  B T &%/*,  -jffftj&ci 
kxiu  rs  A,  st  %in%yrx$Oi  ij  A A* 
teyu  "tm  2j&f4iTfCf  «r  -f  w/arfr. 

Et  pap  Juvarer,  t^-sj  2>lgi- 
fUTpr  i A E,  >&/  wi^tu^S-a» 

«}  E r*  Tt/Mi  litu  Hftlw.  Tt- 
fmrat  wm  7»  Z,  x,  Jla  5*  Z rjf 
r A B nz&u  q zk  H,  Kf  int^wx^a  i 

1 A © A.  v r«  tfr  WB  «¥»  q r A 77  A B1  ia?  ijk*  ^ q 


Prop.  XXIX.  Tbeor. 

Si  dua:  retfise  coni  fc&ionem  vel  cir- 
culi circumferentiam  contingentes  oc- 
currant inter  fe  1 reda  conne&ens 
pundtum  concursfis  earundem  & illud 
in  quo  ea  qua:  conjungit  tadus  bifa- 
riam dividitur  fe&ionis  diameter  erit. 

SIT  coni  (cdio,  vel  cir- 
culi circumferentia, quam 
contingant  AB, AT,  in  pun- 
flo  A convenientes,  & du- 
da  B r (ecctur  bifariam  in 
A,  & jungatur  A a:  dico 
A A cftc  diametrum  fedio- 
nis. 

Si  enim  fieri  poteft , fic 
A E diameter  , & jungatur 
f E,  qux  [per  3 j.  & 3<S.  I» 
huj.]  fcdioncm  ipfam  feca- 
bit  fecet  autem  in  7.,  & per 
Z ipfi  r A B ducatur  parallela  ZKH,  & jungatur 
S A © A : itaque  quoniam  r a aequalis  eft  ipfi  a b, 
frit 
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erit  [per  4.  6.1  Z0  quoque  ipfi  ©H  aequalis. 
& quoniam  reda,  quae  in  A contingit  fcdionem, 
parallela  eft  ipfi  B r,  & eft  Z H eidem  paral- 
lela : ergo  Z H parallela  eft  red*  fedionem  in  A 
tangenti : & idcirco  F per  46  & 47. 1 ] IQcft 
aeouaU*  ipfi  et,  ouod  : fieri  minime  poteft  ' non 
igitur  diameter  eft  A E.  fimi  liter  demonftrabi- 
mus  pullam  aliam  cfle  diametrum  praeter  A A. 

Piop.  XXX.  Theor. 

Si  duae  redae  linea:  coni  fedionem 
vel  circuli  circumferentiam  contin- 
gentes concurrant : diameter , quae  d 
pundo  concurfiis  ducitur,  redam  ta- 
dus  conjungentem  bifariam  fecabit. 

SIT  coni  fedio,  vel  circuli  circumferentia 
B r,  & ducantur  duae  redae  B A,  A r ipfam 
contingentes,  quae  conveniant  in  A,  & jungatur 
B r,  & per  A ducatur  fcdionis  diameter  A A : 
dico  B A ipfi  A r aequalem  cfle. 

Non  enim , fed , ft  fieri 
poteft,  fit  BE  aequalis  Er,  & 
jungatur  AS : ergo  [per  prxc.l 
A B diameter  eft  IcdionK.  eft 
autem  & A A,  quod  eft  ab- 
furdum.  five  enim  fedio  fit 
dlipfis,  pundum  A,  in  quo 
conveniunt  diametri,  centrum 
erit  fcdionis  extra  ipfam , 
cood  fieri  non  poteft:  five 
ut  parabola,  diametri  ipfius 
[contra  corol.  yi.i.huj.J  in- 
ter fc  convenient : fi  vero  hy- 


Z0  t?  0H.  wjf  er«  ij  nenti  re  a tQtwrJsuw 
io  TV  B r,  £ K)  ii  £ q ZH  rq  B r 
■rs^^Aor*  w i ZH  a&t  io rp 

jurm  re  A iQa-xfo.cfy* 1*  tat/  o&l  q Z 0 rp  0 K. 
om f etSutuun'  CVX  Sldfntftf  Ktr  t j A E. 

ofMivs  /q  Stirpfur  071  iSi  aA\q  w»  'SALv 

vqr  A A- 

n POTA  21  2 A'. 

Eoi  xufi  TtyiH  h JtuxAV  ptfuas  Sle  iu3s«j 
ouftTrrAuJtr  i •£  aufiiAa- 
cvts  5\%t  71/tei  f tus 

apii  'uhfylsynN^  ildwu. 

T7  iT  II  KiiK  n/uj,  q kvxAv  nt&pfpeia  q B I* , 
' K tnrnfi  Suo  inanio, u^i/af  oj  B A, 

A T mfA7rn?>xmi  nam  ro  A,  c q B r, 

A Sutfitrps  f 79fud  q A A*  Aiy* 
Imt  iv»  wq  ij  B A rp  A T. 

A Mq  y<*^,  , « Suuartr, 

ifU  Mq  q B E rq  E T,  igy  tTrt- 
CflfcS*  q A E'  q A E «a» 
JiafuTfof  io  7»j*qr.  io 
2 q A A,  imj»  im  «n  yJ 
io»  q 7!fAI’:  ro  A|  ka6 

e «*/*£«Mifn»  «t^qAeur  «J 

SidfUrpci,  tuvTfet  ifttf  # T*f4rf 
6*Tr{,exif  dSuram'  «n  m- 
pa£cA>)  io»  q 7»/aq,  ovfnrrxht- 

CV  a. AqAiaur  cu  c/ut^uirpw-  (ITT 


pcrbola  fit , lineae  B A,  A r fcdioni  occurrunt , \jznfCsAq  eo,  >t  ovfnridheci  rif  7»p*i  a)  B A,  A r, 
& unius  occuifus  «ltcrias  octurfu  noo  conti-  ^ *£*-&'*<  lu/sjS-mc  c.r«  iu 

nem , qnstt  comente  « fefe  [ pec  x j.  ^ ^ i i».  ^ 

iir’  acnqr,  ( wrrpe»  •Jarowraqi  ro  A, 


hui.]  intra  angulum  hyperbolam  continentem, 
fed  & in  ipfo  angulo,  f pandum  enim  A fupponi- 
tur  centrum,  cum  A A,  A B diametri  fint  ) quod 
eft  abfurdum  ; non  igitur  B fi  ipfi  E r aqualis  erit. 


Tpao  itjut  r A A,  A E)  0 ttTW*»»*  vx  cifa  q B E 
rit  E r ifi»  Mq. 


Peop.  XXXI.  Tbeor. 

Si  utramque  oppofittrum  fediatmm  dux 
redx  lincx  contingant:  fi  quidem 
reda  tadus  conjungens  per  centrum 
tranfeat , contingentes  redx  paral- 
lelx  erunt ; fin  minus,  convenient  in- 
ter fe  ad  partes  centri. 

SI  n t oppofitae  fc&ioncs  A,  B,  & ipfas  con- 
tingant r A A,  E BZ  in  A,B ; reda  vero,  quz 
ex  A ad  B ducitur,  primum  tranfeat  per  centrum 
fe&ionum  : dico  r A ipfi  E Z parallelam  cfle. 

Quoniam  enim  oppofitae  fediones  funr,  qua- 
rum diameter  AB,  & unam  carum  contingit 
TA  in  pondo  A:  igitur  qu*  per  B ipfi  r A 
parallela  ducitur,  [per  48.  & yo.  i.huj.]  Icdio- 
nem  continget,  contingit  autem  E Z : ergo  r A 
ipfi  E Z eft  parallela. 


riPOT  A 2 I 2 A*. 

Ea»  i xyii&t  t aiwi^'"  Sw  fu55oq  ipx^Son- 
Tcq’  tetr  pdp  « tvU  cupa. s 'ffa^wynMou  Iu 

5"  xirr?M  -vwfiy,  mw£)  «j 

T^Spaj-  itLiSifok  0ty47n*$rrcq’&7 

rlrr^a. 

"CZTftZAN  cumuiffotq  T»pq  a}  A,  B,  5 
^ i/pctrxtifj&t/ai  cunvr  l^uotur  df  I*  A A,  E B Z 
KctTu  ni  A,  B,  q i?i  >vrz  J* A c^J  re  B 3SnCjCyrv- 
/w5/q  smflir»  n^ynfer  Sui  5*  wrrftf  tuv  -nfudr' 
Aiya  en  tfttf  q T A Tq  E Z. 

Emi  yj  MTPUifioaj  «o  t»^u,  av  SictfMr^tf 
IO»  q A B,  >c  fiicu  currar  q T A iunx  n 

A'  q cua  Ad  & B rq  T A vrfepMriAof  *}*fAi*t 
itpddiSj  T*  irfirif.  *$*■%?)  St  5 q E Z'  mr^ctA- 
AqAeV  IO»  &£*  q T A rq  E Z. 

Mq 
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Mif  H’j>  3 i 5*  A Sia  Ttf  B & xtv TfH  r Sed  non  tnnfear  per  centrum  (edicimini  au* 

Ttuur,  itf  1 nfict  Jtttfurpof  r np*  ij  A H,  £ «p*-  ex  A ad  B ducirar,  docanirque  fecbooum  aia- 
•xU>t&1  f repif  ^ui^QK'  n© meter  AH,  & 9K  ie&ioncrn  in  H contingens : 
AjfAaV  in  T A.  £ «r«  «^A?r  iud«a/  ,?*-  aF>ek  P***“  'PG  r *•  & h7- 


*V*)a}  EZ,0K'  cvfiTnriS)  i*t.  £ io  mpz\- 
AjjAer  i|  0 K rjf  r A*  30}  TA,  EZ  ctpctbtCaA- 
Xafj&ai  avfATttrivf).  ^ (pa^o»,  «1  (&i  TdKrni 
tui  xirrfu- 


pcrboLim  da*  reda;  contingunt  E Z,  © K ; [per 
2 y.  2.huj.  ] convenient  inter  iefe.  efl  autem  e K 
ijm  r A parallela  : quare  & r A,  E Z produdae  in- 
ter fe  convenient.  8c  patet  concurfum  fieri  ad 
eafdcm  paras  «rite  E Z ad  quas  cft  centrum. 


nPOTA2l2  AC. 

Eat  ijwtTipqt  r irreuv^*» 

Jwt5’n  ip*Tclaffaajf  $ <Tbo  -n/<rVjiq,  tx- 
aj  *c5eiaj  ov/j-Tn-nlVan'  acv/4- 
-tJoctk  cuJvSr  wq  « t*  ip*£«  >«1*  r 'o£a- 
^VOTH  SUu  TtydLu  ycfiUi. 

T7 ZT(1£AN  ajr-nxvtfioai  td^j ij,  j r cuttoch- 
fj&pui  ifrei  xad’  u t^nurH/^/af,  *rr«  #*»» 
^i/e  Tiui/xmj  t \Aitcn  aj 
A B„  r A.  ^ c*C*A- 
Aoufyaf  nfixrxkru- 
«wk*  Ary*  «J  ij  uv/*- 
n?«nr  ai/riv  enq  c# 

yavut  srerf- 
XMV  t T»ptr  yuvietf. 

Erww  aavfi^uitt 
T T*f*u*  eu  Z H,  0 K’ 

AB  «£<*  txCx^aicy^J 

nifixtrintif  iMjf  etnfu- 
rxteZmf.  cvfxTrrrkru  nam  vt  0,  H*  auoluf  X.  9 
r A rUfXVTTSlUi  XA7H  7*  Z,  K.  £ er« 
WfiTmixmf  aj  Z K,  © H,  ^kutfct  ert  xm  cm  tu 
USVT0A  Z ywArriTwvifcaravaOTTKAH 
ffltw)  3 5 M*  ItpiiAwJ. 

nPOTA2I2  Ay* 

Ea»  pqt  t awncw^an  to55ct  cv/cnmHtai,  ix- 

C\n3wa  J^s  ep’  t^n^t  Jxto  -rrsfy  -f  to- 


Prof.  XXXII/7W. 

Si  utrique  oppofitarum  fe&ionum  re&e 
linea:  occurrant,  ipfas  vel  in  uno  pun- 
<So  contingentes , vel  in  duobus  fe- 
cantes,  qua:  produce  inter  fe  conve- 
niant: pondturo,  in  quo  conveniunt, 
erit  in  angulo  qui  deinceps  e&  an- 
gulo fedionem  continenti. 

SI  n t oppofitae  (ciliones , quas  vel  in  uno 
pondo  contingant,  vel  in  duobus  fecmt  re- 
da: A B,  r A ; & pro- 
dudas  inter  fc  conve- 
niant : dico  putidum, 
in  quo  conveniunt, efkr 
in  aogolo  qui  dein- 
ceps eu  angulo  fedio- 
nem  continenti. 

Sint  fedionan  a- 
fymptoti  Z H,  e K : er- 
go [per  j.  vel  8.  2. 
huj.J  AB  produda  a- 
(ymptotis  occurret,  oc- 
currat in  9,  H pun&is.  umiliter  r A occurret 
afymptous  in  Z,  K.  & quoniam  fupponimm  Z Z, 
e H inter  (e  convenire,  paret  eas  occurfuras  vel 
in  attulo  9 A Z,  vel  in  K/vh.  fi  militer  idem 
demondrari  poteft , fi  ab,  r A (ediones  coo- 
tingant. 

Prof.  XXX11I.  Jhtmr. 

Si  nni  oppofitarum  (eAionum  retda  linea 
occurrens  cx  utraque  parte  produ&a 
K k extra 
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extra  fe&ionem  cadat:  cum  altera 
fe&ionc  non  conveniet,  fed  tranfibit 
per  tres  locos;  quorum  unus  quidem 
eft  fub  angulo  fedionem  continente, 
duo  vero  reliqui  fub  iis  angulis  qui  ei- 
dem funt  deinceps. 

SIkt  oppotitae  le&iooes  A,B:  & (e£lioncm 
A fecet  quaevis  reda  r a,  quae  produ&a  ex 
utraque  pane  extra  fc&io- 
nem  cadat : dico  r a cura 
BfedtooenoQ  convenire.  v -< 

Ducantur  enim  afym- 
ptod  fc&ionum  E 7.,  H o : 
ergo  f per  8.  a.  huj.  J r a 
produ&a  afymptotis  occur- 
ret. non  occurret  autem 
in  aliis  punitis  quam  in  E, 

© : ergo  non  conveniet 
cum  fedione  B.  & patet 
eam  per  tres  locos  di&os 
tranfire.  fi  enim  cum  utra- 
que oppofitanim  Icdionum 
conveniret,  nulli  ipfanim  in 
duobus  pundis  occurreret : quod  ii  in  duobus 
punitis  occurreret ; oppofiwe  (ediioni  prorfus 
non  occurreret,  uti  modo  eft  oftenfum. 

Prop.  XXXIV.  7 ‘for. 

Si  unam  oppofitarum  fedionum  reda 
quaevis  contingat,  & huic  parallela 
ducatur  in  altera  fcdionc : qux  a u- 
Xu  ad  medium  reXz  parallelas  duci- 
tur, oppofitarum  fcXionum  diame- 
ter erit. 

SI  n t oppofitse  fedtiones  A,  B,  & eanim  unam 
A contingat  b A punfto  reda  r A,  ipfiquc 
r A parallela  ducatur  £Z 
in  altera  fedione,  8c  fe- 
cctur  EZinM  bifariam, v V 
& jungatur  A H : dico 
AH  oppofitarum  fc&io 
num  diametrum  efle. 

Si  enim  fieri  potefl , 
fit  A0K  diameter  ; er- 
go [per  XU  a. huj.)  qu* 
in  © fcofemem  contin- 
git, parallela  eft  ipfi  r A. 
fed  [ ex  hyj>. } r a ipfi 
E Z eft  parallela  : E R igi- 
tur ipfi  K 7.  [per  x. 
huj.]  eft  pialis,  quod  fieri  non  poteft;  eft  enim 
E H squalis  H 7,.  igitur  A©  non  eft  diameter  op- 
potitarum  fe&ionum  : ergo  ipfa  A B ea  eft. 

Prop.  XXXV.  7for. 


I PERG.EI 

ftir  V t7v/a7rtffNTcq  T*  rnpet  «Mst  m- 
«Q  t rcaar  tktoi,  Si  'Gft  ts  fi  o \nn 
¥ yaticu  ^ Ttftw,  «ftJo  <Tk  cj  'Oot 

tos  yantM  mj  ¥ tseAtyym-s  ¥ 


UZTQSAN  «riiXtytWf  icppf  aj  A.B,  £ tiuj 
A -npm*  vf  tu&tut  q r A,  £ 

’*$'  MATtfA  iX-nt  -XTxfa»  T* 
nftns4  Asyu  'ov  q TA  * 
cvpm^ei  nf  b npi 

lij^aa»  Onpxlarm 
T Ttpuv  £ Z,  H 0'  q T A 
evftmrii- 
vaj  ¥ arvfjtuSvmf-  i cvp- 
9» 5 *®r'  q £,©* 
uff  i cvpmrami  iit  rif  B 
TtH%'  5 tympr  vn  iutr 
Tfiuf  -nTrut  mire?),  i»  y5 
ixa-necc  f «tax^A&a»  mp- 
7nr?r  -nf  eL&ivt,  iitfueer 

rvfimrtmj  k an  i Co  cquta  • « 7^ 
nyun WT)  x*7*  ivo  trtfyutA,  tyc  n ■a&ititr/pt- 
m,  rn  inf*  Ttfuj  i rvpmrcrntf. 

npOTA212  Ai1. 

Ear  (juas  vSi  iiTua^a»  tX)u%  -nr  ‘fih^aula,  *, 
«O^jtMnAux  f » tj  tiifa  trtfqr 

>1  ¥ cupis  (iemt  Pio^tMnAcri 

ffiq  tui  xrrtx«t- 

plTllIAN'  artixrt.idv/ay  aj  A,  F, 

*-J  ftuis  tUKM  T5  A i^rriiaS-a  «f  i r a 
xav*  t«  A,  5 r?  T A •*»- 
Cf  rq  iu  - 
repi  q E Z,  5 nr/sq- 
o^a  xctra  t»  H, 
nn^lv^Aiq  AH*  Aiy» 
«n  q A 11  aj^tuiTf  5f  so  ? 
orrucrtixV-w». 

Ei  ^uMtrev,  q 
A0K*  q a^x  xa7»  r* 
0 ipas-TTctVl  «AaA- 
AqAflC  «I  vq  r A.  <*AAa 
q r A «fi  t*J 

EZ*  u»i  Optive  q EKrqKZ,  iwri  0 aiuiMTo’ 
q EH  tj  H Z «-5»  wq.  cbt  Opt  QpfMTpf 
isn  i A0  tav  q A B cyy.. 

n P O T A 2 1 2 Ai'. 


Si  diameter  in  una  oppofitarum  fixio- 
num reXam  lineam  bifariam  fecet: 
qua:  in  termino  diametri  contingit 
alteram  feXionem,  rcXx  bifariam  (e- 
ds  erit  parallela. 


Ea»  n hLfxrn^x  a pua.  t OrmuftiwH  ti&un 

7iw,  Tvipr  i ‘bfo¥*uVm  ¥ rn^s  ro- 
pns  xsltcl  td  7n&s  ¥ O/^ucrrpy  wa&A- 
A*Aos  'vzu  t?  |(^*ivsn^«u3w9. 

ESTO 
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EX  Tfl  2 A N kntKHfJkai  TUftfi  «J  A,  B.  ij 
fi  curru»  i AB  TtflHTU  ‘9  B 

T«f4%  t r a *L$n*» 

K*m  r'o  E’  Atya  on  9 
mw  7»  A i^»7r[« io^f  ^ 

«pqf  O^A**®*  U** 

T?  r a. 

Ei  y5  /ttwtm,  r«J 
x»«*  n A <p*r)*^9 
7»pjf  ®%jt^i*A9r  q A Z* 

^ ip*  q AH  f>l  HZ. 

K»  St  Hj  q A B TJ  £ I*  «9* 

«<*  >( 

rZrqEH, 

tsf*  «CaAfl/^q  yipaurri  nfurrrrru.  i*<t& 
iM&XbltXif  KJV  q A Z Tq  )WM  Tfl  A i^***!**^ 
repis,  i fi  »#uj  Uf  Ai  ? A irAit»  -f  I*  A. 

nPOTASlS  Ar. 


131 

SI N t oppofit*  fcdiones  A,  n,  qujnun  dia- 
meter AB,  in  B Icdione,  ndim  r A bifa- 
riam Jecct  in  E:  dico 
redam,  qux  in  pando  A 
fedioncm  contingit,  ipfi 
r A par  jlleLmi  eue. 

Si  enim  fieri  poteft, 
fic  reda  Icdioncm  in  A 
conti  nuenti  parallela  a Z : 
er^o  [per  46.  t.huj]  AH 
ipfi  H L eft  «qualis,  led 
A E «qualis  cft  ipfi  ET: 
parallela  igitur  [per  j.d.J 
cft  r Z ipfi  E H,  quod  ab- 
fur  dum  : produda  enim 
r Z [per  22. 1.  huj.]  cum 
ipfa  E H conveniet,  au  a re  neque  A Z recte  ad  A 
contingenti  elt  parallela,  neque  alia  quipiam 
per  A duda  ptxtcr  ipiam  r a, 

Prop.  XXXVI.  Theor. 


E*»  b tnsrnp«  to»  axnxM$*n  «$«cu  i^Zm 
•7rct^5tM>iAM  Vffttf  q TM  S)%TCfM<x<  oltu» 
'fofi&yHtfrK  tu5*t»  a/jfprifW  tf»  r ii- 

TDLUffyrtCl. 


Si  in  utraque  oppofitarum  le&ionum 
redas  linee  inter  fc  parallelas  ducan- 
tur: ipfarum  medium  conjungens  re- 
da oppofitarum  legionum  diameter 
erit. 


EX  T a E A N cumKHfj&fJat  Topu^  <u  A,B,  5 C* 
Ucktifct  curru/  *,x$s*w  tuSrnaf  **  T A,  EZ, 
£ £tswm 

■nTfUfS-u  uuvnep.  curru» 
itXfl.  tu&Tti  tbc  H , ® «r  ^ - 
pba,  K vrfjory^u  q H e*  ^ 

Xtyu  tm  q H0  fxtfUrpie 
"Tim* fmm.  «\  ;A 

Ei  jb  fit-,  t<rU  q H K‘ 
q asjL.  tub-nt  79  A f$twf\o- 
furv  **&t?k*Ak  in  rq 
r A,  3 tq  E Z*  «q 
£fct  irt  q EK  rq  KZ, 

‘cjnp  aiiuxLTQ/,  «r«  qE0Tq  0Z  it»  ** 


J r- ,,  , ; ^ ./  , • u_  aquales,  creo  h e non  eu  an 

y»lHK  Mf*rp*S  MI  T «W vmi&i*»  q H e fc^um;  quarc  H 0 ea  cft. 


SI v t oppofioe  fe&iones  A,  B,  & in  earum 
utraque  ducantur  redi  r A,  E Z inter  fis 
paralleli,  Sc  in  pundis 
H,  0 bifariam  fcccntur, 
& jungatur  h e : dico 
H 0 diametrum  cfle  op- 
pofitarum  iedionum. 

Si  enim  non  cft,  fit 
Ht:  ergo  [per  j.2.huj.] 
quz  in  A ledionem  con- 
tingit ipfi  r a eft  paral- 
lela ; & idcirco  ipfi  fi  Z : 
aequales  igitur  [ per  48. 
I.  huj.]  fune  BK,  KZ, 
quod  fieri  non  poteft,  quoniam  «t  E0,  © Z funt 
aequales,  ergo  HK  non  eft  diameter  oppofiorum 


n POTA  SIS  Af. 

Eai  «15«»  -r^tre  Ii»  5"  urtfd' 

q £ b%mfM04  «xrrwf'^  td  xtr7fw‘^i- 
^wytupjdprn  ba^irr^yi  T irrout^ov  q 
Aiytftt 1 ap^t*  U ti  i 

^bre  ? xarrpV  xypAfn 1 auftAMAM  ra  Il%» 

EXT  n X A N drTK«WV49  Tefiai  aj  A, 

A,  B T»p^«  w S)l6»i»  q r A ^ A»  r»  w- 

Tf*  Srn,  i TTTfuiS-U  Jjxp  I uvm  T 9 8,  5 Tfl  *OTf» 
r X,£«n£twfc5«qXE,  *,&* 


Prop.  XXXVII.  ‘I^ew. 

Si  oppofitas  lediones  redia  linea  fecetj 
non  tranfiens  per  centrum : qu®  a 
medio  ipfius  ad  centrum  ducitur  op- 
pofitarum fe&ionutn  diameter  erit  ea 
u®  redta  appellatur;  tranfverfa  vero 
iameter  ipfi  conjugata  eft  ea  quse  X 
centro  ducitur  parallela  re&®  bifa- 
riam feiftz. 

SI  y t oppofttl  fediones  a,  b,  & ipfas  fixet 
re4b  r a non  tranfiens  per  centrum , qui 
bifariam  in  £ dividatur,  fitque  fediotwm  cco- 
trum  x,  & jungatur  X E,  & per  a ipfi  r a paral- 
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leta  ducator  A B : dico  AB,  ex  diametros  efle  x tj 
conjugatas  oppofitanun  fcdionura.  a B, 

Jungatur  enim  A X , 

& ad  Z producatur,  & N.  » 

jungatur  r t : «qualis  igi-  VT _F-  / 

tur  cft  l pef  jo.  I.  hnj.]  K j 

oxipfiXZ.  eft  autem  / \ / 

fex  conftr.]  & A E xqua-  hi  [a — 

lis  E r : ergo  [per  2.6.]  I i ^^""7  X 

E x eft  parallela  r Z.  pro-  / / 

ducatur  B A id  H.  & J 
quoniam  A X , X Z funt 
f per  30.  1.  huj.  ] «qua- 
les; & BX,  zh  [per  4« 

6 ] «quales  erunt ; & propterea  ipf*  r H,  Z H : r?  Z 
ergo  [per  f . a.  huj.]  qu«  ad  A fcdioncm  con-  Tj  a 

n . . — i * n.ip.illnl.  11A  I r I I T“  T /MI4M  f IA  V "1  AA  w 


'■  6 LT-‘  V,-  ""N.T*  — ■■  ro  a 

tingit  parallela  eft  *pl»  r Z , quare  [per  30.1.J  & ^ E 
ipG  E X.  red«  igitur  A B,  E X [ per  id.  «.  huj.  ] 
oppofitanun  ledionum  conjugatae  funt  diametri.  ^ * 


PERGzfcl 

i r A «KgpAAqAK  kx&u  *l  AB'  A iyu  en  <t» 
E X ev^uyiif  «n  haftxrp ai  r rt^air. 

q AX, 

A X'  6 d*tCtCAifc&«  <J5ri  re  Z, 
— 5 **»  iirz-  Z, 

/ Ct^t  ejw  q A X tj  Xz, 

— *v«  ^ 5 f A E r?  E r i'«j- 

B l ctf«*  i«i»  j 

\ ex  t?  zr.  o«C«£aii- 

v.  e&a  q B A cJ%n  T§  H. 

\ «rq  ifw  q A X r? 

X Z'  «nf  tfffj  *i  BX 
I H,  «0  *,  q T H wq  TJ  Z H*  q tfpt 
k Kpttsrle/ttni  iq-i  Tq  T Z,  «q 

i X.  tu  A B,  B X ap*  nZjuyHf  «en  itoju- 


Prop.  XXXVIII.  Thecr. 

Si  do*  redae  oppofitas  fcdiones  con- 
tingentes concurrant : qux  k pundo 
concurfus  ad  medium  redae  tadus 
conjungentis  ducitur , oppofitarum 
fedionum  diameter  erit  qux  reda 
vocatur»  tranfverfa  vero  ipfi  conju- 
gata , qux  per  centrum  ducitur  redx 
tadus  conjungenti  parallela. 

SI  n t oppofitae  fcdiones  a,  B;  reda  fcdiones 
contingentes  r X,  X A ; Sc  ducatur  r a qux 
bifariam  dividatur  in  E,  & jungatur  EX:  dico 
1 x diametrum  redam  dTc  ; tranfirerfam  vero 
ipfiqoe  conjugatam,  quae  per  centrum  ducitur 
ipfi  r A parallela. 

St  enim,  fi  fieri  po- 
teft,  diameter  EZ,  & 

fumatur  quodris  pun-  I'\  

dum  Z : ergo  A X ipfi  \Vw 
E Z occurret,  occurrat  \V 

in  Z pundo,  & junga-  \\ \ 

Cur  r Z : conveniet  igi- 

tur  rz  cum  fedione.  J \ N, 

conveniat  autem  in  A,  / \ 

& per  A ducatur  A B,  / 

redas  r A parallela,  ita-  / Z/ 

que  quoniam  EZ  dia-  / 

meter  eft  & (ccar  TA 

bifariam ; etiam  [per  def.  1 f.J  ipfi  parallelas  redas 
bifariam  fecabit : quare  AH  infi  HB  eft  xqua- 
1».  & quoniam  r B eft  aequalis  B A ; & eft  in 
triangulo  rzA:  ergo  AH  [per  4.  6.  &p.  f.] 
«qualis  eft  HK,  unde  & H X ipfi  H B «qualiieft, 
quod  fieri  non  poteft.  igitur  B Z non  eft  diameter. 

Piop.  XXXIX.  Tbter. 

Si  dux  redx  oppofitas  fediones  contin- 
gentes concurrant : qux  per  pundum 
concurfus  & centrum  ducitur,  re- 
dam tadus  conjungentem  bifariam 
fecabit. 


n POTA  SI  2 An'. 

Eai  t xrmcuiutui  t&>Mf  ’6h4<tua»i  ov/ion- 
«fewtp  q ^rs  •?  ovftoAtmett  'tbCf&yiufApn 
’0a  1x40*1  tIw  TO»  ajpxs6fa£( 4synto£ 
ixrrp*  ‘ifCU  r arnxM^&pm  « A typum  apji** 
7 A*  aumj  q 2lJ&  v tlirfi 

iyfxti*  JiBfa  ¥ vas  cupe-s '&lfytryiOi(£. 

EZTQXAN  itm HMfdiJtH  7tyu*j  «q  A,  B, 

■xia  odpai  j t TifitM  «i  r X,  X a,  jij  nn£uj- 
^«qrA,  ^TxrpK&ai /li^AiutTO  » E, 
TjivyJb*  q E X’  teyu  »71  q E X K»  q 

Mytutim  ofSur  'j  n^vytf  «oirq 

xtrrfX  rq  T A ««CftMq A«r  *}*&*. 

Efu  yi,  fi  fuuAm, 

E / H E Z»  *j  «; 

— onfLttn  n 

f Z’  nponri?)  Ap*  q AX 

\ V TJ  EZ,  oofLwrioita  KA1M 

\_ _ __  JK ■/  [ 1»  z.*j  'vnXj&xfit  q r Z‘_ 

\ / ~ \B  rvfx^A\fi  AfA  q T Z rq 

\ 7»pf.  ffVfxZtOiAra  Keu- 

/ \ N.  7»  ro  A,  ^ Jul  5*  A tJ 

\ r A VJr^q&kqAw  q%d» 

q A B.  «JTrt  iv 

i tpir  q EZjjrrA  Tf^Wf,  (£  ratr  <uft^q- 

AVC TifAH’  M^a^itvq  AHniHB.  ^ 
btw  5rq  *v»  q r E tj  EA.  1»»  c#  r&yo¥y  tu 
r Z A’  »rq  «t£ji  £ q A H TJ  H K,  >1  q H K tj 

H B is»  Ifl-q*  'entif  o&uuatcy.  i*  q £ Z JieL- 

IX4Tp0fU«1- 

n P O T A 2 I 2 a5^. 

Ea»  r «rmu^uifar»  «flJo  «diq  ovfxin- 

‘&U&H'  q Ito  ? xqrrpxi  ^ ov/ndaowf  T 
iiptt^ofxwn  Ayum  liyy-iifJMt  % T&ttup&s 
’£h£j&yivxj£  «u5£c». 

B2TQ* 
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P STflS  AN  arma uVcq  ttfsai *f  A,  B,  ^ f GI n t oppofitx  {cflioncs  A,  B,  & ipfas  a,  b 
A , B tJw  aj  ^ dux  redis  TE,  ea  contingant,  & jungatur 

r E,  E A,  £ btfyfafiet q r A,  ' TA,  & ducatur  diameter 


£ Sblgiftetfor  rx,3-&  i EZ- 
Aiy»  'im  «q  isv  q r Z t?  Z A. 
Ei  $ /iij,  TtTftyQ-u  T A 
»<*7W  j»  H,>5  f*f£tv£0M 
q H E*  q H E ct& l Jiif*tTfOf 
K*r.  Ux  fi  q E Z*  xirrper 
iikfyx  i«i  ro  E*  q apa  mpvxfv- 

ck  v tV«v  c&i  5* xtr- 

Tfk  t<1  T »»/*£•>,  «Wlp  OkTVuiv 

•VW-  ijrza^rii  ZA  ifv 


EA,  & ducatur  diameter 
E Z : dico  r Z ipfi  Z a cHc 
squalem. 

Si  enim  non  ita  fit,  fe- 
cetur  r A bifariam  in  H,  & 
jungatur  H E : ergo  [ per 
prax.)  H E diamerer  cft.  fed 
& E z cft  diameter  ; pun- 
£him  igitur  E centrum  erit : 
idcircoquc  rcdtse,  qu.e  con- 


tingunt fe&oncs,  in  centro 
ipfarum  convenient,  quod 
[per  31.  I.  huj.]  cllabfur- 


dum.  ergo  r Z ipfi  z A ec- 
qualis cft. 

nroTAznc,/.  Paop.xl.tj*»-. 

E»i  t immiti*  fio  aOmi  ipoHiti^  nn-  Si  dus  redte  line*  oppofitas  fuSiones 

iJi. J nlJi  _ ..A/ * A*  mntinnrmPu  


*nbm,  x,  ZfJ  •?  ot jfiTdaauH  tuBm. 
xrtfst  T Teis  cupis  'Gkttj&yifaeeu  etyrrotfatt 
Tctfs  7ok£(‘  au  r <n ifvSitnm 
'Qn  pueirf  -i3  ros  wpas  '6h ip&trloQ 

TTtytUt. 


contingentes  concurrant,  & per  pun- 
dum  concurfus  reda  ducatur,  ta&us 
conjungenti  parallela  fcdionibufque 
occurrens : qua;  ab  occurlibus  ejus  ad 
medium  tadtus  conjungentis  ducun- 
tur, icdliones  ipfas  contingunt. 


P STIIIAN  ievtutpd/faf  npuu  a/  A,  B,  jf  CInt  oppofitx  (e&iones  A,  B , & ducantur 
A,  B Suo  tuBetaj  r^Buotct  ipatrjotfyaj  atf  ^ duas  reclx  r E,  B A contingentes  A & B, 
TE.  E A,  £ mttuySmirA.  £ Sul  Z E n r A jungaturque  r A & per  E ducatur  Z Eli  ipfi 


cn  eu  Z O,  0 H i$»=r1.0r*^. 

En£tu%Boi  q E0* 
JiAfUTt®-  ii*  i 
£©  opSha,  ir  A tvyu*  <Ji  1 

currn  i /»r i 

wrif tf  rq  T A ®^AAq-  

A*  ayatw. 

■a  xavtfev  re  X.x.  rq  r A 

Gr$>?#jfA@'  nx&*  <r  y 

A X B*  «i  0 E,  A B / 

mXjsyi ir  tttn  Jicuurfu,  / 


y Ducatur  enim  E e : 
ergo  [per  38.  2.  huj.] 
B 0 rcita  diameter  efi, 
tranfircifa  vero  ipfi  con- 
jugata ca  cft  qux  ner 
centrum  ducitur  paralle- 
la ipfi  r A.  fumatur  cen- 
trum x,  & ducatur  A x b 
ipfi  r A parallela  : ergo 
.H  e B,  a B conjugaex  dia- 
^ metri  funt  , atque  ordi- 


tjj  irmy/j&fius  q*^)  q r 0 din  tLu  idiniya  iii-  natim  applicata  eft  r © ad  fecundam  diametrum ; 
fUTfw,  iQanli-mi  <Ti  ^ npfc  q r E ov^ & r E (edionetn  confingit  fccund*  diametro 
t5  tdsiip*.  %iVk  « ^ E X 0 im  ivi  ?C^rrcns  ••  ire^Bgu|«n  igitur  B x © fper  38. 1. 
T«  2cn  i5'  tunwr  t*  K itrn  K3  «1^^  rft  quadrato  dimidi®  fccund*  dia- 

P ■ n . r y1-  “ V v metn.  & quoniam  Z E ordi  natim  applicatur  Sc 

Trmr&ws  B Z E»  0 1 Z«*  jungitur  Z 0;  propterca  [ per  38.  1.  huj.  J Z © 

q z 0^  A Tipic.  <fq  5 confingit  legionem  A.  fimiliter  & H © conrin- 

q H © t^air Vnq  -i5  B n^tqr * «i  z ©,  0 H git  feaionem  b : igitur  Z ©,  © H fe&iones,  a,  B 


FIPOTA212  ft*. 

Ext  it  Talis  irnxetf^cq*  tuBueti  Ttufuxm  aA- 
AxA&s,  fui  2i^g.Vxsrt^f  V Tiftitwva  «Mq- 
Axu^r^x. 

‘FJ*  STQSAS  ctrntuijjSf/ai  -npuzj  A,  B,  £ i» 

_Li  ■?  A,  B Suo  tuBfiacf  TtfA*\Tumut  aJAqActf  di 


Prop.  XL1.  7Jew. 

Si  in  oppofitis  fedl ion  ibus  dux  redlx  li- 
nes le  invicem  fecent,  non  tranfenn- 
tes  per  centrum : fefe  bifariam  non 
fecabunt. 

SI  n t oppofit*  fediones  A,  B,  in  quibus  dux 
rcilac  r B,  A A,  per  centrum  non  tranfenn^ 
L I tes. 
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tes,  fe  invicem  fetent  in  E ; dico  eas  bifariam  r B,  A A xam  t»  E,  fu\  aut  x xiy^n  vnq*  A iytt 
fefe  non  fccarc.  en  v -rifintuv  «tfujAac 

$i  enim  fieri  poteft,  fe-  Ei  7^  Suveetn , Tt  uhtmsuy, 

am  fefc  bifariam,  Gtqoe  X W " T 7.u^>  ,W. 

“7”  ZT^Val'.  ^ A 0 

huj.]  ex  dkmcter  eft.  du-  f ^ ««»  * EX- 

catur  per  x ipfi  B r parallela  \ / / ®wt  ^ X ni  B T ©-g«AA»fAef  >j 


gatur  EX:  ergo  [per  37.  2. 
huj.]  EX  diameter  eft.  du- 
catur per  x ipfi  B r parallela 
x Z : erit fper  37.2.huj.]  x Z 
diameter  ipfi  E x conjugata, 
quas  igitur  in  l fc&oncm 
contingit  [ex  dcf.]  eft  paral- 
lela ipfi  E X.  eadem  ratione,  fi 
ducatur  X0  parallela  A A, 
quz  in  0 contingit  legio- 
nem ipfi  EX  eft  parallela:  - 
ergo  quae  contingit  fc&io- 


CTJ  * 7 ifiMJit  aft  r.Kai  frXflk, 

Ei  y5  ftwcrm,  TlU.tiTCHXtP, 
> Ksn  ffl  Kurqn  T Ttfiur  t<rv  ri 
X,  £ i E X'  2ut- 

fU-pii  etyi  ir»  i EX.  *x$u 
Sul  ?X  ni  B T r\ 

X Z'  1f  X Z CL£pt  JutfitTpif 
ifttf  £ 77  E X’  if  af<* 

xam  7 e z icptfxhftfn  TneeaA- 

\ A qAof  kj  ri  EX.  M iti  7a i 

— «i/rat  csr^cMij/»  «;&&■«- 

atfi  -f  X 0 TK  A A,  V XdW  r® 

0 i^arV.ttVn 

i*i  rit  E X'  cJft  1}  xet ree  to  Z 


nem  in  Z parallela  eft  re&x  in  6 confingenti,  i<p«t/T?e u.Vf  -c?^t>Aj;A9f  tn  r>i  xxra  to  0 ipetr\o- 
quod  fieri  non  poecft  : conveniunt  enim  inter  «n§  am»'  «x 

fele,  ut  modo  demonftratum  eft  [per  3 1.2.  hujj  ^ r B(  a A,  fui  X XArrpx  istu,  nwra 


fefc,  ut  modo  demonftratum  eft  [per  3 1.2.  hujj  ‘ ^ r B>  A A> 
igitur  r B,  A A,  per  centrum  non  tranfeuntes,  fefc  r-T-  * 
bifariam  non  fccant. 


< mrrpx  xsaj,  Ttpuvn 


Prop.  XLII.  Tbeor. 

Si  in  oppofitis  fedionibus  conjugatis, 
dus  re&a:  lineae  fc  invicem  fccent , 
non  tranfeuntes  per  centrum : bifa- 
riam fefe  non  fecabunt. 


n P O T A 2 I 2 nC. 

Eew  i»  Tfitfi  (nJ^vyixr  irm.tif^!cug  SCi  rvSuacf 

‘lyttstavi  aMaAtffc  fw*  2j^f.  $ if 

Tvaiwon  <xM«Act+ 


SI  v T oppofitx  fefboncs  conjugat*  A,  B,  r,  CstOSAN  lutra*  /yictv  armui/jfyoi  n- 
a,  & in  fedionibus  A,  B,  r,  a dux  rcdlx  X-*  ^ a,  B,  r.  A,  5 cv  V A,  B,  r,  A Ttpuuf 
EZ,  H0,  non  tranfeun-  jj,  tv&sa/  Ttuvirumt» 


res  per  centrum,  fe  in- 
vicem feccnt  in  K : dico 
E z,  H e fefc  bifariam 
non  fccarc. 

Si  enim  fieri  poteft, 
fixent  fe  bifariam  , & 
fit  X fi^bonum  centrum, 
& ducatur  quidem  A B 
parallela  ipfi  ii/,  & r A 
ipfi  H 0 parallela  ; & 
jungatur  K X : ergo  [per 
37.  2.  huj.  ] K x,  A B 


Jus  tw&HOf  "npMrumtv 
aAAi*Aoc  eu  E Z, H 0 jm* 
T<*  TO  K,  Ai  t£  xo* 
~px  nntj4  A tyu  <m  i 71- 

punni 

Ei  76  Ai tvcLiiv,  -npiii- 
TSrfUY,  K Tt  KtlrrpCV  T TC- 
ft-ur  Wu  t«  X,  fc  t?  fu» 
E Z ij 

A B,  tv  ^ © H 1«  T A,  £ 
'vnfyx&v  n KX’  cti 
XX,  AB  agpt  n^vyftr 


conjugat* diametri  funr.  & fimiliter  XK,r  A funt  etm  Jtdfitrfti.  efxaluf  ^ au  X K,  r A ovfyyttf  tm 
conjugat*  diametri ; quare  [ per  30.  1.  ] reda  fteUurpcc  wVt  n Kani  ts  A tOairlottsvij  xara 


KCII»  III  • icwiwuv»  *■»  i*«.iu..6ubiu  • • v „ I ' / f.  • ~ . - . \ 

A fccat  ipfas  r A ac  patet  [per  2i.2.huj.J  camm  r.  x «pAri/.»  on  v a/r«r  c®  r«  uw 

concurium  cfle  in  loco  qui  eft  lub  angulo  A X T : T A X r yem au  totu  tsv’  is*  ctjxt  eu  EZ,  H0, 
igitur  E Z,  H «,  per  centrum  non  tranlcunccs,  fele  puj  Jm  X xtrrfx  xntf,  Ttfux m oA^Aac  Jijuk 
bifariam  non  lecant. 


Prop.  XL1II.  Tbear. 

Si  unam  oppofitarum  fedionum  conju- 
gatarum reda  in  duobus  pun&is  le- 
cet  j & i centro  dux  reda:  ducantur , 
una  quidem  ad  medium  reda:  fecantis, 
altera  vero  ipfi  parallela  : erunt  oppo- 
fi  tarum  fcdionum  conjugatae  diametri. 

* Comes definifiooe  diameai conjBgaa  [drf  prim.  17.] 


npoTA2i2  /*y. 

cu  fua.1  t cv^yyUi  invai^c*  t oS«x  t 
ho  arftust,  0^  Jli  X xarrfou  n 
tuam  i'  'nfimaai  v <Ti  na&i  r 'jyen- 

$pw  ci/jryiit  WWTeq  tui  ai- 

mNfuiw. 

ntraque  lit  parallela  ipfi  XK,  E i T C- 


Digitized  by  Google 


CONICORUM  LIB.  II. 


13/ 


EZTflZA  N jultol  av^vyia»  ayrowtjuava/  n-  OI  s t oppofitx  l&itioncs  conjugate  A,  B,  r,  A ; 

fuq  ai  A,  B,  r.  A,  5 7ipir«  t A tu$n*  vc  3 & fcaioncm  A quxdim  reda  fecet  in 
KO.TX  ivo  cTjjAHa  w E,  Z, 

Xj  Tttpi&u  /i#s  i)  Z E tu 

H , £ n wVrfsy  tv»  ” X,  5 


duobus  puntflis  E,  Z , & 
Z E bifariam  dividatur  in 
H;  fit  autem  x centrum, 
jungaturquc  X H , & r X 
ipfi  E Z parallela  ducatur : 
dico  A x,  x r conjugatas 
diametros  eflc. 

Quoniam  enim  A x dia* 
meter  cft  & B Z bifariam 
fecat:  quae  in  A contingit 
fedlionem  parallela  cft  [per 
y.  z.huj.)  ipfi  E 7. ; quare 
& ipfi  r X.  quoniam  igi- 
tur oppofitx  fcdiones  funri 
Se  nnam  ipfimim  A quaedam  reda  in  A conti  n- 


iXH, 

AijXflf  foda  T?  E Z i 
r x-  /iy«  tn  ai  A X,  X r 

«n  2l&{UTfot. 

Errer  y5  kw 

j A X,*£  r F.  Z dixft 
1 } tuent  ts  A ipctxIojiSM 
<5r^ t/AijAsf  K1  T»f  H Z.i/V* 
jr»i  TX.  trr«  «tmxH- 
juV«/  w «/«j.  5 pw  «war  rit  A 
/Jtfn f tuent  ii  A,  >cr»  3 ? XiiTfV  5 X i <J?n  tw  g»t ; i centro  vero  X ducuntur  dux  redae,  una 
M,  faftvynrm,  n X A,  q St  riei  Su'dcra  x A ad  tadum,  altera  vero  r X contin- 

fiViF  ,V)irx-  P?rallcU; 

’ -Jr  >>  r metn  : hoc  enim  fupenus  [per  20.  2.  huj.J  de- 

monflratum  cft. 

Prop.  XLIV.  Probi 
Dat*  coni  fc&ionis  diametrum  invenire; 

SI  T data  coni  fedio  in  qua  putida  A,  B,  r,  A; 

E ; oportet  ipfius  diametrum  invenire. 
t>  Fadum  fit,  & diame- 

ter fit  r e Z : dudis  ideo 
ordinatim  applicatis  A Z; 
E « fle  prori  udis  ; erit 
AZ  xqualis  7.  B,  fic  E0 
ipfi  0 A.  fi  igitur  ordine- 
mus BA,  EA,  ut  fint  po- 
litione paralldx : data  e- 
runt  punda  0,  Z ; quare 
& 7.  0 r pofidone  data 
erit. 

A Componetur  itaque  in 
\ hunc  modum.  Sit  data  co- 
ni fedio  in  qua  A,  B,  r.  A, 
E punda,  ducanuirque  B a,  A E inter  fc  parallelx, 
& in  pundis  Z,  0 bifariam  dividantur : juncta 
igitur  Z 0 diameter  erit  fedionis.  eidem  ratione 
& infinitas  diametros  inveniemus. 


%l$cu4T{>ii  • TU  T*  y>  '900  ia  Htemf. 

n P O T A 2 I S nf. 

Tw  «Jbdwaw  >uvtV  TVfjuns  ^ tt/petr. 

■pSTa  n felium  tulna  jffti,  ilp'irf  r»  A,  B, 
■*“*  r,  a.  E’  iit  itj  turnif  -Hui  vj$  fty 

r t?*  1}  r ©z* 

ax&trruf  dtj  Tmyt^tK 
T A Z,  E 0 £ oxoAqdw- 
e-wr,  E5W/  udi  q A Z rq 
Z B,  q E©  rq  © A.  Mv 
8/  nttbtfiif  T«f  B A,  £ A 
8<wr  awpsAMAarr  ,i$w/ 

^cdtrra  73»  ©,  Z cti/teictt  3 . 

%th  tipxj  i z e r.  / 

aam)jffn)  ai  ifruf. 

Ecai  q ^ad-«Kt  xwv  7»aq, 
vf  ■»»  A,  B,  r.  A,  E «r 

®^5sPA>|Aih  «i  B A,  A E,  ^ 
TjTftiS-^att  ftxp  tutnt  r«  Z,  6,  (£  cfkildjy^tt- 
att  i Z 0 JieLptTfKf  iptf  Hfi  Ttftif.  tu  ii  aunS 
TfOTTU  Kj  aOTHfitf  iCfinfti» 


nPOTA2I2  fu'. 

T#s  it>%'ovi  «Mactos  >i  usnf^oAw  to 
(bpetr. 

* I OTTO  tpcutpir.  Em  yeif  i^a^Hm 
■*■  ivo  2}? ftirpu  f 7*pfr  «si  A B,  T A,  to  nj- 


fAt**,  tu&'  0 -nfMivjrr  aXhjXctS,  ifuf  njf  nfvtf  to 
MiTpr,  itf  \jzrvKermf. 


Prop.  XLV.  Probi 
Dat*  ellipfeos  vel  hyperbol*  centrum 
invenire, 

HOC  iraque  manifefte  conftat.  Si  enim  dui 
fedionis  diametri  A B,  r A ducantur ; pun- 


dum  in  quo  conveniunt  [ex  2 y.dat.j  erit  daturrt, 
centrumque  fedionis,  ur  )am  [in  dcfTcenmj  poli- 
tum eft.  . P n o r; 
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Prop.  XLVI.  Probi.  nPOTASIS  (#'• 

Datae  coni  fe&ionis  axem  invenire.  tis  JfcSiW  *!$iv  -n^w-w  afrw.  wpw. 

SI  T coni  fedio  data  primum  ParaiolA,  ‘C'  £ T n >»  io Qiim  *c#x  *»pf  ■n&nfov  -z 
in  qua  punda  Z,r,  E : itaque  oportet  ipfius  D ^ 'tip'  iffr A Z,  T,  E'  ^ 
axem  invenire.  # tuaiir. 

Ducatur  enim  diameter  A B.  & fi  quidem  AB  r"  ' ; A B • qj  » . 

fir  axis,  faturo  erit  quod  proponebatur,  fin  tum*  po  n ■ 

minus,  ponatur  fadum,  & fit  axis  U:  ergo  «?  *• 

Irvrrnr  n.  axis  fA  infi  ABcft  uaral-  9*fM7U.  w *T<w«*worA  0 TA  Ofj, 


pcndicularetn  ad  A B,  erit  ea  fper  ad.  dat.]  pofi-  ^ A Bj  ii*  tSto  Ijtj  iriv  ij 

rionc  data,  & idcirco  B A «qualis  AI:  quare  EA  ~AZ.  ^^i^roA.  itio^m 
T per  a.dat.1  pundum  A datum  erit : dato  igitur  ~ _ * <»  • «-  * • _ . n'  ' 

4 1», na.,,  & Sia»  4 r ipG  4 » politione  da*  pa-  ™ 4.  Jin.  *,  A « I*""»  1 r V«*£P 
raflcU.crit  [per  29.dat.]  & ipfa  A T pofiriooc  data.  Wt  Td. 


Componetur  autem  in 
hunc  modum.  Sit  data 
fedio  Parabola , in  qua 
punda  /.,  A,  B,  ducatur- 
que  [per  44.2.huj.]  <5a- 
meter  AB,  & [per  II. 
1.]  B E ad  ipfiun  perpen- 
dicularis, qux  ad  Z pro- 
ducatur. u ergo  E B fit 


aequalis  B Z,  confiat  A B 
axem  dic.  fin  minus, 
fper  10.  1.]  dividatur 
EZ  in  a bifariam,  & 
[per  31.  1.]  ipfi  AB 
parallela  ducatur  r A. 


ZuuTiyiotTtf  3 St, Uf. 

ii  foSacu  ‘BpgyJU- 
A«j,  i-p  tf  tu  Z,  A,  E,  £ 
RgSw  cunifi  JictfUTftf 
ij  A B,  i,  t7r  ainbv  K<z‘)t- 
W ij  B I:,  *,  c*t- 

CiC\>|c9-«  riZ.fi 

f*tr  »»  iV»i  ijw  »i  E B ri 
B Z , <pavtftf  ort  i A B 
aPevv  ivw.  « j n,  TfTfiii- 
o&a  i E Z ri5  A,  £ 
r*i  A B <rxfiv 

«j  T A'  (pArtpcr  <fij  971  ^ 


patet  r a ede  fcdionis  axem;  eft  enim  diame-  r Ai^wrivi^ro/a-f.Cr^^Aec  yS  #>**  r>j  2^- 
tro  parallela,  adeoque  rpetcor.yi.i.huj  ] diame-  furpu,  mw  Jlapirpc*  ixt,  tIuj  E Z Jfyct  n 
ter  eft,  «e  redam  E Z bifariam  & ad  rcdos  angulos  ^ ^ «AotCeXiff 

fecat : dat*  igitur  parabola:  axis  inventus  eft  r a.  ^ ^ • r A 

Et  patet  unicum  effe  parahol*  axem,  nam  fi  K<w  tywhfov,  em  «r  tri  ^ effejtSe?. ti 
alius  axis  fit,  ut  A B,  erit  hic  ipfi  r A parallelus ; y>  cl/M  iqcu.  ufo  AB,  *<w/  rn  T A cr, 

& fccabit  E Z , idque  bifariam  : ergo  B E eft  *•  >^ez  Wp«,  u*%  k,  ‘uni  iv»  »j  B E 
qualis  BZ,  quod  fieri  non  poteft.  ^ BZ>  ^ ttrewr. 


Prop.  XLVII.  Probi. 

Datae  hyperbolae  vel  ellipfeos  axem  in- 


n P O T A 2 1 2 . 

Tnf  Stduaxi  irxtfioXns  n r a^ovt  tu/St. 


SIT  HvrERBO- 
iA,vd  Ellipsis 
a B r : oportet  igitur 
ipfius  axem  invenire. 

Pone  jam  inventum, 

& fit  K a,  ccntruip  vero 
feftionis  fit  K : ergo 
K a redas  ad  ipfatn 
ordinarim  applicatas  bi- 
fariam & ad  redos  an- 
gulos fecat.  ducatur 
perpendicularis  r a A, 

8c  jungantur  I A,  K r.  y 
quoniam  igitur  r A z- 


PSTQ  TntrBOAH 
■*“ ' ij  E.satitiz  i? 
/ \ ABP  Jii  in  abris  r» 

( \ aPcva  o/ow. 

\ lufat&ct,  tegi  tfu  i 
K I K A,  xmt/oii  j i*  rep :<■ 

I y/  1 TO  K*  i a&t  K A Tac 

1 / n»  / er'  cujVjjj  Trrtyufiu< 

_V|  xamytfMteK  iryjt  itctl 

\ / «Csv  «P%f  np^. 

\_^S  Hajrrofir  A A.dcm- 
^ si  A A,K  T. 

»TH  MV  «?*  «j  r A TJ  A A*  «nj  flTK  rji 


qualis  eft  a A ; ergo  & [per  4.1.]  r K ipfi  K A irtt  vv  «v  i?*  »y  r A rif  A A*  «nj  eUpji  b r K r»i 
cll  *cpal“-  ,"8°.  fi  P“>Aim  r datum  fit,  erit  KA.  ‘ t.  r,  im  t&im 

rK  data:  adoxiuc  circulus  centro  K & inter-  . » » r - .,  r 

vallo  r K defixus  etiam  per  ipfum  A tranfi-  ” ,r  K *«»  ^ K;  ^ 

bit , & [per  d.  dcf.  dat.  ] erit  pofitione  datus.  *wcArf  vz*i  2f&  V A,  £ W 7tci 
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it 3«fA+*r-  ift  it  *I  A B r ieS-tim  %rtt' 
iefyir  afyt  7*  A-  «13  »£  W I* V*»  *pi  >} 
F A.  isTrl^n  TArii  A A*  ^«5»  W»  r» 
tk»  iXKa  i&f  r»  K i» io&dxt  aif*  nf  #** 
WH  f AK. 

5 frra*-  E*-»  i ^ e^ncw 

ri  ixhjrl*r  n A B r,  £ ainv  itjVrf:»  to 

K,  «AifipSt*  /i  c&t  rnpf  to^sc  oyJioy  7*  I\  £ 
Ktrtfa  tu  K,  Jtofificbv  JtuKT,  kwcA(^  ?*- 
irEA.Hfl  tTTi^tv^a  ij  T A, 
nfuu&u  xam  t*  A,  £ ‘t^tux^Mstu  ay  K r,K  A, 
£ 4 K A i&J  TB  B.  irtt  Sy  ia/  isw  i}  A A 


T?  A T,  «94»} /«  if  A K*  <fuBo^ia}rA,  AK^un 
¥ AA,  A K tntf  turi'  % Qamf  afjc  ij  K A ri?  K T 
101;*  9 ct£p  K B A iit»  A A T c’%a  7»  joti  «Of  «p- 
5W  7ip«'  «tf  <w  cu>jt  ii*  ij  K A.  2-i?  5* 

K r?  T A ij  M K N*  i <t£$t  M N <i£<w> 

ifi  t5  nfijjf  nfyytf  ru  B K. 

nPOTA2IS  #«. 
Afc/wy^Jan  it  ivnar,  i£St  /w&q  2-n  oMm 
«£ohj  t aJ-ti»  7b/*5»  &x  uoxi. 


eft  satem  [ex  hyp.)  & fe&io  Ab  r pofitionc  data 
rrp»  [per  2f.  dat.]  & pundum  a.  fcd  & r eft 
tutum : faflumjrnim  fc.]  data  igitur  [per  atf.dat.] 
pofitionc  eft  r A.  Ac  eft  r A jpfi  a A aqualis : ergo 
f per  7.dat.]  purdum  a datur,  fed  & ipfum  R : 
igiwr  A X [per  irt  daf.]  politione  data  cnf. 

Gmiponcrur  autem  noc  modo.  Sit  data  Hy- 
nerlxJa  rei  Ellipfis,  Air,  & fiimpto  [per  47.  x. 
huj.]  K ipfius  centro,  in  fixione  capiatur  quod- 
libet punctum  r,  & ex  centro  R,  rnn-rvallo- 
que  R r circulus  dderibatur  r E A,  & jungatur 
r A & [per  io.i.]  bifariam  fetetur  in  a,  fc  jun- 
gantur K r,  K A & K A quas  ad  B producatur,  ita- 
que quoniam  A a eft  squali*  A r,  & A K com- 


S 


munis:  erunt  dux  lines  r A,  A K duabus  A A* 
A R squales  : cft  igitur  [per  4.  1.]  bafis  KA  x- 
qualis  bafi  K r : quare  rclta  K BA  ipfam  A AT 
bifariam  & ad  reaos  angulos  fecat : & idcirco 
[per  def  x8.J  RA  cft  axis,  ducatur  per  R ipfi 
r A parallela  MKN:  ergo  M N eft  axis  (cilionis 
ipfi  B K conjugatus. 

Prop.  XLVII1.  Tkm. 

His  autem  dcmonftratis,  reliquum  eft 
ut  oftendamus  non  efle  alios  axes  ipfa- 
rum  fe&ionum. 


"Cl  yJ  vr*  5 irnw  «£<#  sKH'  Ket-ni  QI  enim  fieri  poteft,  fit  axis  alius  K h : ergo 

ni  cum  itf  mr  tytxftt&w,  xofi-  O duifta  perpendiculari  A © , cx  iis  qox  Jii- 


nrTBt  A©,  £**  tfuf  >i  A©  tx  0A*  £{%  xol  ij 
A K r?  K A wj-  luq  t*i  K r*  w*t  «f*  «j 
K A m K T,  «rc£  a,trm.  vn  fj8£  in  rjn  0 A ET 
KWCA^  *<*7  Ct&O  OjfMtn  ftfBt£v  TUV  A,  r i 
-nf  7i^f,  cJm  /j&  $ Oxt^GcAjjt  fpcutpsv. 
<fln  5 ^ iAfls|^«c  xalfari  «/  **  *»A  X* 


pra  diximus,  erit  A © xqualis  © A : quare  [per 
4.  l.l  & A K ipfi  R A,  ut  6c  ipfi  R r aquatur : 
lunt  igitur  R A,  KT  inter  fe  xquales,  quod  cft  ab- 
fur  dum.  circulum  autem  A ET  non  occurrere 
fecboni  in  alio  punito  inter  A,  r,  in  byj>er- 
bola  quidem  perfpicuutn  cft.  in  ellipfi  vero  du- 
cantur perpendiculares  r P,  A S : & quoniam 
Mm  «T 
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ex  centro  enim  funt : erit  6c  'txtt  w In,  i**  % K r r»f  1C  A,  (an  nin-pu  ptlf)  Im 
aadrato  ex  X A «quale,  qua-  To  ihv*  K r rui  ibr»  K A.  «Aa  tu  juijy  )cn  k r 
aqualia  fuot  [per  47.1.]  qua-  Sw iri a» iiaa r P,  p K,  n]i«uia*)ai 
Sc  quadrato  ex  IA  Mjulia  A3iSK.  W«o>>irirp.PK»f  lo»Al;,uc 
£:  ergo  quadrata  exrP,PI  ...  . . 

K aqualia  erunt : quo  igitur  "•"*  V*®>  »*"**• 

arPi  quadrato  ex  A I.  eo  rurrai  ntoiU  i >aiir. 

differt  i quadrato  ex  X P.  tirMrfq  7»U2s*  MPN  puniri  bbrc  PK  tar  if) 
er  f.  au]  reaangulum  MPN  tu  >br*  KM,  ^ ti  MSN  punt  ri  Voti 
x P X atqualc  cft  quadrato  ex  j;K  «w  ri  ilw»  KM*  « «0t  Gsi  M P N um' 
autem  M2N  unacura  qua-  Tg  ^ P‘K  ^ ri  \jzzi  MSN  um  r* 
quadrato  ex  K M eft  aeqqale  : ^ XK.  J ^ aji^r,  Ti  iio  SK  ri  Ori 
P N una  cum  quadrato  cx  P X , -r  . < 

MINuoaeunr  quadrato  ex  **■  tOT.aU^rtuu.MFN Irus. MSN- 
•rt  quadratum  cx  2 K i qua-  «t  ™ u HgUptp»  ro  Vcn  Z K r*  Von 

reaangulum  MPN  differt  i K P,  rirm  Ofoupffei  ro  >br»  r?  n Xri  A S* 


re£bngulo  MSN.  fed  demonftratum  cft,  quo 
quadrarum  cx  2 X differt  it  quadrato  cx  K P,  eo 
Afferre  quadratura  cx  r P i quadrato  ex  A 2 : 
* quo  igitur  differt  quadratum  ex  r P i quadrato 
cx  2 A,  eo  re&angolum  M P N i rc&angulo  M 2 N 
Affert,  itaque  cum  ordinarim  applicat*  Gnt  r P, 
A 2 ; erit  [per  xl,  V.  huj.]  ut  quadratum  cx  r P 
ad  rc&angulum  MPN  ita  quadraturo  cx  A 2 ad 
rtsftangulum  M 2 N.  demonftratum  autem  eft  in 
ucrifque  eundem  effe  cxccflum  : ergo  quadrarum 
cx  r P rc&angulo  MPN  cft  «quale,  & quadra- 
tum cx  A 2 «quale  rcftangulo  M 2 N.  igitur  lin 
fuimus  enim  cllipGm  eiTc. 


* u afji  2,'yetQlfgH  7>  ^brc  r P ri  ibn>  S A,  riru 
tytjQtpei  ri  \jzsi  M P N ri  \san  MSN.  rjH 
fjr«  x*nry,t^«f  tuny  o/  T P.  A S , igw  uf  ri 
iere  r P «tsf  ri  \jzri  MPN  ira f rs  Vui  A S 
<»oV  TO  \jzso  MSN.  iftbfyl  ^5"  apt^ert- 
puf  i aovi  vmpvxfl'  ‘tetf  *ta‘  T*  A*V  **»  r p 
tu \zsi  MPN,  to^s  ibi*  A1.ru  \a si  MSN* 

* kv*Ac(  a^gt  isw  jj  A r M y%<t ufjJj,  airni’ 

UJBTXfrnq  ^eip 

i ATM  cft  circulus  *,  quod  cft  abfurdum ; po- 


• Quo  igitur  differt  quadratum  cx  r P i qua- 
dratoex  2 A,  eo  rc&angulum  MPN  differt  h 
re&angulo  M 2 N.]  Sint  du*  magnitudine*  xqua- 
1«  A B,  r A,  & dividantur  in  partw  inaqualei  in  pun- 
QU  e,z.  dico  quo  differt  AEXzr,  eoEB  differre 
i ZA. 

Ponatur  ipfi  r z «qualia  AH:  ergo  E H eft  diffe- 
rentia magnitudinum  a h a e ; boc  eft  z r,  Al.  eft 
enim  A H «qualia  r 2.  fed  fit  A B ipfi  r A : religa 
igitur  H l reliquae  Z A cft  «qualia,  quare  E H eft  diffe- 
rentia i piarum  eb^h,  hoc  eftipftrum  Eb,  ZA. 

Sed  Gnt  quatuor  roagoicudi-  « p 

nei  ae,  eb,  rz,z  A,  & diffe-  , t 

rat  a E a r z eo  quo  EB  differt 
& ZA.  dico  utraque  fimul  AI, 

E B utriique  fimul  r z,  Z A «qua-  . 

lia  efle.  j- 

Ponatur  ruriua  A H asquali*  r z : ergo  E H eft  diffe- 
rentia magnitudinum  a S,  r z.  eodem  autem  differre 


► CIUS. 

■ n ogp  zfalptptt  T*  ibn»  r P ITibr»  S A,rirtt 
n \szn  MPN? visrt  M S N.]  E« 
tu}*  Sv  JVf»*»  w X» 

L.  >&y*  Sn  ? « A B ? Z T,  rir*  ii 

EB  n ZA- 

K ti&»  iJrZWi»AH'7iEHSf*  ? 

AH,  A E,  vr7<sif  Z T,  A E,  vi  3^  A H iri»  id-nSrl' 
t)  Ti  A B V T A-  1$  M/w  S(«7#HBTyZAoyf 
!*•»•  «st  ti  E H v*ioyj  Si»  r3  EB,BH,  Sw  T E Wa. 

A «umt  7W«(» 

H 5 -m  AE,  BB.rZ.ZA,  t,  « AE 

V r Z 5 1»EB 

T Z A.  M71*  ?n  tA 

1 -*  AE,  EB  avnqiprrifur  rus  r Z* 

Z ^ 7.  A S$»  um. 

K iiA>  imAir  iJ  T Z <«r  to  A H t»  E H if* 

S2»  vi»  A E,  r Z.  V ji  «wtnl  vjwmw 


* IV  LeiDina  H.  ad  librom  primum. 
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7*  A 1,  r Z «u  tA  E B,  Z A'  mr  t»  H B vf 
i A.  Aw»i  wd  t5  AH  ry  rZ’  Ti  AB  if*  7y  r A I«i» 
i*t».  A 3w,  lini  JWrifw  •Vtpix"  m' 

MU  W i«»7*r  7t7*fp«  Zr*f*xr  T?  iu't*'  ™ «£«*»’  *j  ^ 
Ti-mf7»r  1«  8»  tS  Awrifl.  9 t£  *e»7*s  vrA  t&J  mu. 
mV»f  iaSiunt***  fetetTtr*..  &r  )£,  r«wir  v»ta«^AW» 
JmpX*  T*  «t*’7”  «©f  7“  TWW  to  tl:sngjj 
mf><  ri  t rupm.  »«  ^ «pbw  t£  «afrp,  t» 

Ali  A/npir  iy  7tripT*.  fuwnvr  A fti  t«h  Jkt- 
yBvw»  Aj*  Tt  Ai^x-V*  *r  T?  «•**?  *V**3»»  bMq»/r*T» 

r *v*A  fliWo  A li»*»}*  li»  #o- 

;*>  itb.eyU  »»  TO  «C^7»  l,  T»  7T7K  J7W  A*  7 

f/»i£or*  Sm> 

npoTASiS  *a'. 


fupponuntur  a e,  r z , Ac  cb,  ZA:  aquales  igirut 
fjnt  «i  B,  z A.  fcd  eft  A H ipfi  rz  scquiln : ergo  A b 
ipG  r a aequalis  erit.  Pcrfpicuum  autem  eft,  fi  prim» 
excedat  fecundam  magnitudine  aliqua,  Ac  eadem  ma- 
gnitudine tertia  quartam  excedat:  primam  tc  quar. 
tam  fecundx  Ac  terti*  *qmle*  t fle,  juxta  arithmeti- 
cam proportionem.  Etenim  fi,  hit  pofitis,  fit  tit  pri- 
ma ad  tertiam  ita  fecunda  ad  quartam  : prima  qui- 
dem tertis  squali»  erit : (ccunda  vero  quam,  po- 
tcft  etiam  hoc  aliter  demonihari,  ex  eo  quod  in  vi- 
gefimo  quinto  theoremate  quinti  libri  elementorum 
E^cbdi*  demonflrarum  cft,  nempe,  fi  quacoor  magni- 
tudine* proportionale!  fuerint,  primam  it  quarum  re- 
liquis duabus  majora  die. 


Paop.  XL1X.  Probi 


KurV  Tvatis  t,  mn*u  fu i invt  r Ttfmr 

ctytyur  "Zan  V mpiuV  wfauu  xs^’  » '&*' 
•\*ul\t9Kl  $ TOfOr 

EX  T fl  q io$iuot  xawh  Tt/xij  vKsnpc*  TUtpet- 
CoAq,  qf  <t£«v  q B A‘  iri  ii  >bii  X icjtrrvf 
atfuui,  o K»  c«if  •?  iffaif,  iyoyia  tC$euu 

uf  ®tSXH7»q. 

Tfl  i'i  i<$ b ottuioi,  nm  ‘7*’* 

q JJn  iF  aPacf,  q » rft»  Mrru  g*ik  nxa. 

Er»  tn  cRn  t*  sj  «*«  Tt  A*  5 }*yo- 

nrv,  m\  vra  q A E,  £»?■-  / 

W n A A*  Iftt)  5 r-  / 

c-ff,  jtoj  IflTj  iiW  q B E rq  B A.  / 

syq  *n  c?c^-<ija  q B A*  / 

S-Htw*  O^t  wwi  BE-  / S 

KtnB  icfa-  <To5w  Kai  /X 

ri  B.  x«i  Tfl  A' 

«*£pc  q A E.  a /. 

Sjiwfrfernq  i>t  irrue.  ^r»  J"  A JUt^rof 

q A A,  ^ X«c&ia  TqBAM^qBE,^  q 

A E'  <p«n/«r  Jq  ott  T*  Ti^f  ii  A E. 

E X T a satAi t Tt  <To5»»’  eqfitior  cJ^i  ? *?«»«<' 
Tt  E‘  i(jq  ptpMTAi,  qitd’*»  f^tTSs/uS^j  q A E, 
xctf  >Ut^»7K  qi^ai  ti  A A‘  I«f  ctgc»  iyw  q B E Tq 
BA.  q BE’  io&nm  ap*  s£  q B A. 

^ Ki  icft n to  B'  iefa  apt t k to  A,  5 « » e^* 
q A A*  5*”*  Zf*  n A A*  So^ti  apeo  to  A.  aAa 
£ T*  E*  9»-«  rt£jt  q A £. 

Xiam^qorra/  rfq  Uruf.  Kti&&  rq  B E Tirq  q 
2 A,  £ >crt  ? An  EA  iflq  q A A,  Kcq  m- 
q A E’  <pa.npby  /q  tn  t^<t7r?»Ttq  q A E. 
<£anpif  ii  £.  teu  iojir  rq^rar  to  curro  q t«  B, 
en  q >cr»  t»  B ^ *yofjfyn  tyanflmi  tv  w- 


Data  coni  fe^ionc,  & punito  non  intra 
fc&ionem  dato ; ab  eo  redtain  docere 
qux  (edtionem  contingat. 

SIT  dau  coni  fe^tio  primam  Paratrolfl,  cu- 
jas axis  B a : oportet  vero  i pun&o  non  in- 
tra (cdionem  dato  redam  ducere,  ut  ante  pro- 
poli tum  eft. 

Itaque  datum  pundum  vel  cft  in  linea  para- 
bolica,  vd  in  axe,  vel  in  loco  quod  extra  re- 
linquitur. 

Sic  primum  in  ipfa  linea  curva,  firque  A.  puta 
£ fadum,  & fit  A B,  ducaturque 

fcq>endicularis  a A,  qua:  [per 
30.dat.]  politione  data  erit,  & 
erit  [per  3f  .i.huj.J  B E aiqualis 
B A.  at  B A cft  data : data  igi- 
tur  cft  B E.  eftque  punSum  B 
damm:  ergo  & punctum  E.  fcd 
datum  quoque  eft  A pun&am : 
\ reda  igitur  a b [per  2 6.  dar.} 
i ^ \ pt^tionc  data  ent. 

Componetur  autem  in  hunc  modum.  Duca- 
tur ex  pundo  A perpendicularis  A A,  ponarurque 
B B ipfi  B A aequalis,  & jungatur  A E : patet  itaque 
[per  37.  i.huj.J  A E ledionem  contingere. 

Sit  rarfus  pundum  E in  axe  datum,  fadutn 
fit,&  ducatur  reda  A E fedionem  contingens,  & 
perpendicularis  ducatur  a a : ergo  [per  3;.  1. 
huj.]  fi  E cft  aequalis  B A.  & data  cft  B E : igitur  & 
B A.  at  damm  cft  B pundum ; ergo  A datum  erit, 
fcd  a A cft  normalis,  adeoque  [per  30.dat.]  poli- 
tione datur ; igitur  & pundum  A datum  cft.  (ed  & 
E datum  : igitur  A E [per  26.dat.]  datur  politione. 

Componetur  itaque  in  hunc  modum.  Ponatur 
ipfi  B E «qualis  B A,  & ii  pundo  A ducatur  A A 
ipfi  E A normalis,  jungamrque  A E : roanifeftum 


igitur  cft  [per  3 j.  1.  huj.]  redam  A E contingere 
fedionem.  condat  etiam,  fi  datum  pundum  fit 
idem  quod  B,  normalem  ab  eo  duoam  fcdio- 


nem  ipfam  contingere. 


E XT  iij  T*  ^o^fv  trnpuisr  ii  V iu*l 
nru,  xaf  q r A,  na}  2}gi  t£  T rw  aPt ti, 
TVnsi  rq  BA,  «B^iJkqAK  q TZ*  jient 

SifA  te»  i rz.  KOf  >or»  X A liwTZ  tttbs- 
y/^pOK  q%9-A»  q A Z*  ifttf  fi  wq  q TH  Tq  Z H' 
XOf  Kl  ieja  Tfl  H’  io}t*  Ao*  X,  TO  Z.  KAf  <WqK^ 


Sit  datum  pundum  r : & fadum  jam  fit,  fir- 
que r A contingens,  & per  r ducatur  r Z paral- 
lela axi,  hoc  eft  ipfi  B a : ergo  [ per  28.dat.] 
r Z politione  data  eft.  i pundo  A ad  T Z ordina- 
rim applicetur  A Z : eritque  [per  if.  i.buj.]  r H 
aequalis  Z H.  & H [per  2f.dat.}  eft  datam : da- 
tum igitur  erit  & Z.  ordinarim  autem  applicatur 
• ZA, 
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Z a , five  parallela  eft  reft*  in  K 
fe&innem  contingenti : data  igi- 
tur eft  [per  28.dat.]  ZA  poGtiooe, 
& idcirco  [per  af.dac.]  punftum 
A datato,  fcd  & [cx  hyp.]  pun- 
ftum  r : creo  [per  ati.dat-1  r A 


APOLLONII  PERG^I 

:ft  rea*  in  K n Z A -mar/f^oK,  nrtin  ■Cr^A- 

iti:  data  igi-  /jr  rij  na.iu  to  h etpa-xlt- 

Z A poGtione,  / \ Jifti  t/ZA’  io- 


ftum  r : ergo  [per  2tf  .dat.]  r A 

hoc  modo.  $*«• 

Ducatur  [per  31.  ij  per  r ipfi  / V rv  r rif  B A $ TZ, 

B A parallela  r Z : ponatur  que  / -v  \ ^ 77  r Ii  ij  Z H Ia) , xof 

Z H aequalis  r H,  & rea*  in  H Z \ jjj  xetret  r«  H aVn  aw- 

contingenti  fi^onem  [per  modo  A «SuiAoc  fv$.  * z A,'  im- 

dl£ia  dn&*J  parallela  ducatur  Z A,  tj  A r'  <?*„/'„  <Nj  Sn 

&iangaturAr:  perfpicuum  igi-  s . . ^ f 

fur  cft  illam  prnMcmj  conficere.  mt^n  r»  «o.  w.  _ 

Sit  rutius  Hyperfcola,  cujus  axis  r b a,  cen-  ESTft  •xaA»  T*i^*oA^,  jrr  i&ui  *i  tbA, 
trum  ©,  & afympcori  6 E,  0 Z : punftura  autem  xarrory  r»  ©.  eurvpxluni  it  a\  0 E,  e Z*  t& 
datum,  vel  in  feftione  erit,  vel  in  axe,  vti  intra  «5  •?/***»  T*w  c^ri 

angulum  E t*  z,  «1  in  loco  qui  deinceps  cft,  rei  ^ Osi?  E€>z  pw.lo  rS 

in  una  arymptot&n  continentium  «tonem,  vel  . ^ ^ ^ ^ ? ^ 

in  loco  intermedio  inter  rcftas  continentes  angu-  ^ --  n * % * • \ ^ ~ » > 

Ium  ad  veracem  anguli  Z 0 E.  ^a.  r r^n,  n o ry  fomfv  r *&*«•»  ai. 

Xdtra  t \ssn  zetyuviuf. 

Sit  primum  in  fe&ione,  ut  A : A;  faftum  fit,&  Eeat  arernfi»  c3a  fn/UK,  !x  rl  A-  C p^j«- 
A H «tonem  contingar,  ducarurquc  perpcndicu-  net»,  ^ ita  tJtatrituVr  1 AH,  i.  *a$l- 
lati!  A A,  & » r Gt  tranfrerfum  atf  r A A,  trAn^ia  Jt  n i/.c 


Siv  a#tt  Ketf  70  A.  a&a  xaj 
r#  P ft<V«  ET»  ij  T A- 


tur  cft  illam  problema  conficere. 
Sit  rutius  Hyperbola,  cujus 


lum  ad  veracem  anguli  Z © E. 

Sit  primum  in  feftione,  ut  A : & faftum  fit,  & 


figura  latus : erit  itaquefpet  }4.  I »AAW  i,  i r-  J™  }',  ut 

I iunlul  r A ad  A B jca  r Had  < r A arae  A 8 >w  i r H attsV 

MB.  (cd  [pcri.dat.]  ratior  a ’ a - _ . ’ 

ad  A B eft  data , quia  atraque  » B-  . 

data  cft:  ratio  igitur  TH  ad  © J&*c,  doS-wca^  ootTi^*-  A»- 

H B erit  data.  &e(tdataBr:  /K  *?ril«cw  HB  «J*a- 

quare  punftum  H datum  cft.  / \ ivi  ioS-itm  ij  B P icfo 

fcd  8c  ipfum  a : ergo  f per  ad.  / / H \ a^t  to  ii.  ciMa  * ra  A*  fan 

dat.]  A H data  erit  poGtione.  / / B \ tyrt  ij  AH  ^ 

Componetur  autem  Gc.  Du-  / 0 ^TUf-  tcS1* 

catur  A punitio  A perpendicularis  / N\\  V A q A A,  ^ ra» 

A A,  & fiat  T H ad  H B ficut  I'  A ^ / >4  ^ \\  tijT  T A «ff f A B Aay"  ® <**>- 

ad  AB,  & jungarur  A H : patet  //  \\  i ^ ril  ^hr,  ^ 

immr  tedjm  A H conungcrefc-  //  N 

RurSus  fit  datum  punflum  H in  axe:  & IIAA1N  ie%t  niftiie»  <&i 

facium  jam  fit , ducaturquc  contingens  a H,  & A a «r  ri  H1  ^ yoymrtt,  5 1}  A H ifktiikfi&M» 

rununtii/iiloK  nari  niin.  .1  ..  '0 5. . Q...  a , >■ 


RurSus  fit  datum  punflum  H in  axe:  & 


perpendicularis,  pari  ratio- 
ne erit  [per  36.1.  hoj.]  ut 
TH  ad  HB  ita  r A ad  AB. 

& data  eft  r B : ergo  [per 
7.  dat.  ] punftum  a da- 
tura. & eft  A A perpendi- 
cularis: quare  politione  t - ■ |— 

data  erit.  &cft  felio  data  T 
politione : datum  igitur 
Lpcr  2 y.  dat.  ] eft  A pon- 
aum.  fed  & ipfum  U : 
ergo  A H poGtione  datur. 

Componetur  autem  hoc  modo.  Ponantur  alta 
eadem,  & fiat  ratio  r a ad  A b eadem  qu*  cft 


Kttj  xa^tTH  nx$*  i A A* 
^ / tutm  ni  airm  ii)  ifHf  «fif 
y/C  r H »CK  H B vruf  n T A 

/f  iB&f  AB.  K*n  ic$tim i) 

T B*  a {jt  ri  A.  «Of 

4 ^ A-  kw  ^ »f  A A*  Ji 'th  api 

A k#  «I  A A.  %nt  ii  4 

itui’  ieBttifCLTO  A.  etX- 
Ka&ri  H‘  Jirti  a^a  *yi» 

^ i AH. 

****.  TnxtvS-x  7»  aftj* 
(wt&,  xa)  t«  T H II B A iyu  0 acrof 


r H ad  H B ; & dufta  A A perpendiculari,  junga-  mimqi&tt  e vir  T A «tvf  A B,  *<*/ ^9*  i 
tur  AH  : cooftat  ieinir  [per  34-  1.  NO  »P;am  a A,  iuu  i A H‘ 

n»  prablemaconhccre  ;flc  u put^oHreaOT  AH 

Iisdem  pofitls,  fit  datum  punftum  K in  TON  tunm 
loco,  qui  intra  angulum  fub  teftis  £ © Z cooti-  p«,  ov  r«  ow  ^«r£0Z  y«#/«f  rerf.  ri 
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K.  Xj  Six  W»  iot*  f K.  apecyiu  iptrSo^ltv  netur,  fle  oporteat  ab  eo  pundio  redlam  ducere, 
•J*  n^C.  y*y**Tu,  x »}  K A,  Xejjh&6fc9£-  ^ lcdioncm  cundngjc-  Pooatur  ^Siun,  fle 
ut*  •)  K 0 c*£*Sa*&*  **S  f“  * A coodnjeM,  jungatur  aur 

<8-.nl  Ao^eN-  «r»  «r 

a&hfrm-  AN  / igitur  data  arum:  qiure  & ipfa 

ooj-nott.  XX&**  Q iiiByiww  / AN.  ordinarim  autem  appU- 

^AM  cliiiii)  MN'  •*«/  Q/  cctur  A m ad  M N : & erit  [per 

tuu  uf  »1  N K «Ov  K A 4fr«N  n A.  36.1.  huj.]  ut  NI  ad  KA  ita 

M N «e»  M A.  A»>*f  / / \ N M ad  M A.  ratio  auron  N K 

NK  «CK  KA  tTc^w-  Ae>^  / U \ ad.  *A  *?  ^ : ***» 

//tx\ 

/??\e\  [V  27.dat.]  & pandum  M 

£ir  ctf<t  Ki  3 r«  M.  a<ti®^6-  / \ datur.  & ordmaiim  applicatur 

irmy/uruf  vn nnq  i MA  tv  E/ A lM  \ \ 2 MA  pedari  qux  in  A fe- 

Kam  Tt  A nupaXut-  / / I \\  dtionem  contingit:  quare  [per 

Ak*  StfJ  eifBb  K«r  n MA  Si-  / I \ aS.Jar.]  & M A datur  politione. 

r*  ii  x n A A B rapi*  « politione  datur  feftio  A A B : 

- i 4 v-  ^ cnw  focr  ir.dar.l  fle  pundlum  A.  fcd  & x da- 


of«  r»  A.  itfU  w ro  K A9«*  A&m»  ergo  fper  2 j.  dat.]  & pundlum  A.  fcd  fle  K da- 
jj  A K tur ; data  igitur  [per  25.dat.]  ent  A X. 

Xtumrjiio7^)  J»  Srctf,  Tmtui&iu  ni  fJ&  »M*  Componetur  autem  hoc  modo.  Ponantur  alia 
w avm,  £ re  So$v>  <m uier  re  K*  6 <&b£^*i»K  eadem,  & fit  daturo  punftum  K,  jun&aque  K 0 
i K8  tii»A  ,0N,£  rniuM.  tcbJKwvJhj^,  «£ far  ut 

/ q . • „ . ••  • - . , . , N K ad  K A Ita  N M ad  M A,  & redtx  m A fecbo- 

, N K «c*  K A mMNM  «Oc  pcm  contingcnti>  f ctf  jn  hyperf).  invTnt*J 

MA,  »*/  r>i  iut7»  t»  A vparMcfOi^  parallela  ducatur  MA;  fle  jungatur  KA:  ergo 

*X$t*  ii  M A,  tiai  i|  K A'  ij  K A <x&l  ^per  ^ j.huj.]  K A contingit  leilionem.  fle  ma- 

wpa^V)  'f  T0fufr.  * tyttnpn  o-tt  x me?  iy&f-  nifcftum  cft  abeodrro  pundlo  K ad  partes  oppo- 

aJam^K  •^*7t?:,aVn  $ *f*if  i3”  * m?*  !*&•  ^,ns  a*terira  duci  pofle  qtue  fedtionem  contingat. 

T n N aiiTu»  uzrwt«.uV«»,  i*r&  ro  J&iv  wr  Iisdem  politis,  fit  ponihim  datum  l ia  ana 
uiat,  $n  tuas  r ajmuilvrtn  r vSitxM™  & afj-mptotbn  continendum  feaionero , oporteat- 
„ ' » ' r, . que  i pundio  z ducere  retiam 


Ttftlu/,  ra  Z-  x Jn»  ttyiyia 
^cn  Z rijf  T»fu>(. 

ypmru,  x«l  Z A B,  ^ 5Ai«i 
iC  A r*i  E0  ■a^iAnAsf  ij 

A A*  t<Be/  jq«nf  i)A0  t^AZ, 
ir«  » ZA  ni  AE  m»  Snr. 
>uq  ii  Z0*  (fftdw  ftikc 

ro  A.  ko/  eia  ftSapdp*  ri  A 


que  ^ pundio  Z ducere  rcdlam 
qu*  fcdlionem  contingat.  Ponatur 
fadlum  efle  ; 6c  fit  contingens 
Z A E,  fle  per  A ducatur  A A ipfi 
E 0 parallela : erit  igitur  [per  2,5.] 
A © awualis  A l,  quoniam  [per  3. 
2.  huj.J  fle  Z A ipli  A E cft  squa- 
lis. fle  [per  25.dat.]  data  cft  Z0 ; 
ergo  [ per  7.  dat]  fle  pun&um  a 


■zAf  dira  iU  tt>  icm,  i & A'  d«om.  dat,  quoque  dl  [p«  ,8.djt. ) pofitiooc 

„»  i AA.  r,  i ^ *•  po  Ad»a.  .pfi  o E pofinouc 

« QV  . . . „ N IX,  i;  r da ts  parallela  eft  ; fle  fcdio  data  cft  politione  : 

to  A.  aJiut  **,  ro  Z*  Sxth  cqpi  &:  pundlum  A datur.  Icd  fle  Z [ea  hyp.  J datum : 

11  z A E \ > T\  *'  - * . x . , redb  igitur  Z A E politione  data  erit. 

2aumV*J  *ruf.  K*a»  1 npr  *J  A B,  ioq  Componetur  autem  hoc  pado.  Sit  feftio  AB, 

F O AI  7 liniutfltMI  V ..  mj.<Lu  .1^  ...t...  , ■ - -t  r C T fi.  J inim  Mln/Wl 


A rfe  F.  9 A A,  x dticamrque  [per  30.  r ] per  A redb  a A ipfi  e E 

« ^ • ' • , A - *v  ^ , • parallela,  fle  jungatur  Z A.  fle  quoniam  / A cft 

,ZA._£rr«»,w,ZAT7A01  ^««.5.  i e.  & EA  [p«  & >.  f .]  ipfi  M . 

ZArjAE.  «<<  ajjim  Wtlt7.uV»lZ*  ^Lliserit.  qiure  c«  iis,  quae  [ad  p.2.  ha].]  de- 
tOarfi-mi  f ttu iff . mooftrau  funt,  Z A leftionem  contingit. 


sipcHcfcny  t5 

T £1 N eunv*  wnxtipdpaiv,  trv  ii  2&U  cnf 
poer  co  r»  vzw  ti*  yuvltx*  iiuj  ifijf  roerot  rue 


mooftrau  funt,  ZA  fedtiooem  contingic. 

1 1 s D G m politis,  fit  datum  pundlum  K in  loco 


fMv.*  b»  ru  \jzri  7 iiu  yu/icw  -duj  ifijf  rajru  ruv  qui  deinceps  eft  angulo  fedlioncm  continenti,  8C 
va*X/‘*‘"  •d*  TtfiU’,  «a<  Jr»  T»  K'  Sa  fi  Aid  oporteat  ab  ipto  K Iccii  IT.  ducere,  qui  conliiF 
r i K tp»«!»ai5«>  rif  ftymri*,  gat  fciUonem.  faftum  it.  S:  fit  t a,  juuaaquc 

K teu  i KA.  Cx^im  i K0  ox&Cm-  «0  producatur,  «itigiiur  [p«  ««.d».]  pofi- 

&«•  'tmt  fi  8»™.  ilu  fi  * a»ptr  A etpM  «»»  data,  rt  Ueo  in  leiiiooe  fumatur  [««.aum 

rtr^a» r, r,  aai*'™r>jK0«%k-  p *p «r  ‘!a“lur  r * fa '■  *f? 

*A»<k9jirA,j„ai«.  diirr^ti  fpee  aS.daA]  r A pofitloo.  data,  ac  firAbr- 

N n tarum 
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foriam  fetetur  in  t,  junOaquc  9 E producatur; 
& pofirione  data  erit,  diameter  fcilicet  ipfi  K 9 
conjugata,  ponatur  ©H  *- 

qualis  B 0,  & per  A dacarur  4 1 _ 

A A parallela  bh.  quoniam  4- 

igitur  X A,B  H conjugae*  dia-  Z \ 
metri  funt,  fle  A K i cilionem  \ \ 

contingit,  ipfiqtie  B H paraU  - \\  _ / 

lela  duda  eft  A A : erit  [per  H* 

38.  I.  buj.  ] K0A  xqualc 
quart*  pani  figurx  quas  ad  y' 

BH  conftituitur  ; quare  fle  "ji  \ 

ipfum  datum  erit,  eu  autem  \ 

[per  2tf.dat.]  X e data  : ergo 

[per  f7.dat]  & e A.  fcd  fle 

pofirione,  fic  eft  datum  pun- 

ftum  e : ergo  fle  a.  fle  per 

A duda  eft  A A parallela  ipfi  B H politione  dat* : 

igitur  [per  28.  dat.]  ipfa  pofirione  dabitur,  fed 

& febrio  etiam  datur  politione : quare  [per  ay. 

dat.]  fle  A pundum.  fed  & pundum  X datur  : 

ergo  [per  26 .dat.]  A x pofirione  data  crir. 

Componetur  autem  uc.  Ponantur  alia  eadem, 
fitque  datum  pundum  K in  loco  fupra  deferipeo : 
& junda  X Q producatur,  & fumpto  in  fcdione 
pun£lo  r ducatur  r a ipfi  K e parallela,  fic  r A 
bifariam  in  B iccctur,  j unda  que  E 0 producatur. 


fle  ipfi  B e ponatur  squalis  0 H : ergo  H B trant 
vena  diameter  eft  ipfi  K e A conjugati,  ponatur 
vero  quart*  parti  ngurx  qu*  eft  ad  B H *quale 


redangulum  X 0 A,  perque  A ipfi  BH  parallela 
ducatur  A A,  fle  jungatur  K A.  patet  igitur  X A fc- 
dionem  contingere,  per  convcrfam  trigefimi  oda- 
vi  theorematis  primi  libri. 

A t fi  datum  pundum  fit  in  loco  inter  Z © n 
interjedo,  problema  erit  impoflibilc.  reda  enim 
contingens  fccabic  H 0,  fle  utrique  ipfarum  Z 0, 
© n occurret ; quod  eft  abfurdum,  c*  iis  qu*  in 
trigefimo  primo  theoremate  primi  libri,  fle  in  ter- 
tio hujus  demonftraca  fune. 

Iisdem  pofiris,  fit  fedio  data  Ellipfis,  da- 
tum vero  pundum  in  fedionc  a ; fle  oporteat 
ab  ipfo  A ducere  redam 
qu*  (edionem  contingar. 

Ponatur  fidum  ; fitque 

ea  reda  ah,  fle  ab  a ad  / 

B r axem  ordinarim  ap-  y**^  / 

E''  «ur  AA:  erit  igitur  h b\  A 
47.2.huj.]pundum  A V 

im,  fle  [per  3 6. 1 Jmj.]  v. 

ut  r a ad  a b ita  erit  r H 
ad  H B.  fed  [per  1.  dat.l 
rado  r A ad  A B data  eft : ergo  fle  ratio  r H ad 
H B data  erit ; fle  idcirco  [per  2-dat.]  pundum  H. 
fed- fle  A datur : quare  fle  A H erit  pofirione  data. 


Componetur  autem  hoc  pado.  ducatur  per- 
pendicularis A A,  fle  ipfius  r H ad  H B ratio  eadem 
tir  [per  to.6.]  qo*  ratio  r A ad  a B,  jungaturque 
A H : conflat  igitur  [per  14.  1.  huj.J  AH  fedio- 


nem  contingere,  ncut  in  hyperbola. 

Sit  rumis  datum  pundum  X,  & quo  opor- 
teat redam  contingentem  ducere,  fidum  Gt,  fle 
fit  ea  reda  K A,  dudaque  K A © per  © centrum 


T A fryji  Kceiti  to  E,  5 i © E 

cotCAq^lq'  x,  qw/  iau 

\ T*j  K-0.  tui&u  fi)  tv,  b © Itu 

i)0H.  Ket/  2lst  sF  A rq  BH 
VX&*  n A A* 
ifufiif,  fu*  t6  tn<q  txs  K A, 
SYr  BH  wXyyitf  UfaprrfiK,  5 

S f\  tyctnSliptttfr  r AK,  §^AA 

■ L \ f:  TBH.row» 

® V \ ' ■ — - T K.  0 A “m  tu  iroipra  uipi 

\A  Tq  BH  nittf’  oo^tf 

afye  7»  V39V  K © A.  ^ 
io  fcBUou  q K©,  fo&ttM 
1»  ©A.  aOkce  k<h  rjj 
^ 3"iV«,  Kttj  to  fe)it  to  0’ 
fe%i  k&t  K&  T3  A.  HjW  tS  A %rn 
iiw  BH  1*1*1  i A A,  Jit*  ct^a  q A A.  %th  fi 
rJl  q npj'  fe%t  kyt  to  A.  «tfut  ro  K’ 
^ITrt  q A K- 

Tium^rcf)  fi  Urus-  v7n*tiaTu  ni  ,i$p  aftj* 

■m  cum,  7»  ft  fofa  oifteKv  nUeiTo  'B&fpi- 
fdpu  lira * q K © ixCiCAqoJ», 

Ka)  V wffxticr  n r,  *a/  rlur  K © 

wxflu  q r A,  «,  itTftic&a>  q r A frxj* 
TU  E,  Kj  f7n£<s0%6f«t  q E©  OocClCAqa^fl»,  5 Tjp 
B © ioq  tuuQ-ai  q 0 H*  q ccfijt  H B ic>jtyut,  2J&- 
fttlfof  io  crZyyi)f  Tq  K 0 A.  fi  tu  it- 

•nifTU  T¥  -crb^i  liw  B H ttSxf  im  ii  \jzri  K ©A, 

^ alsi'  5*  A Tq  BH  qj^«  q A A. 

q K A'  <fkt¥tpo9  fi)  or>  q K A ilpa^neq  , 
•f  ■nfuffjta  t arnfpoQlw  H Aq'.  V wpvn t /ICa/x- 
E A N ftuTcii  fit mfij  mru  r Z 011  fa&i, 
aftuM7n  tptf  ii  «O^A rfia.  q ^ 
n^ici  t H ©'  «ft  evfi7nu-t^)  ixan^c  f Z 0. 0 II, 
C7n^  af  iwum,  2}&  m ftietyiApa,  o tu  Aa.  ? 

9 fUTH,  5 C 0 TU  T{JTU  T XTV  (ilCAiH- 
T a N curru*  Cmxeifdput.lru  q 1 */*q 
lifi  fc)f¥  *>uner  nu»(  ii  A’  J tj  fiet  as -u 

/ Acti  ? A ctyayuv  'tyt-xle- 

fAwrt-nWf.  }eyntTU> 
\ ^ vru  q A H,  £ TTTuypt- 

Jf  tuf  5*  A tov  B r 

© J a%et<t  rxflu  q A A*  ip q fi 

/ fo)n  to  A,  ipquf  4 
r A te&f  A B arair  q r H 
■srO<  H B.  K isi  Koj*f  ^ 
r A •st&f  A B fe§HS‘  A iyn  H t*6s 

H B fo&tif  f effit  0.fjt  to  H.  «M*  5 to  A*  Biei 
ci&t  K*  q A H. 

Ziwnfani)  5 *^us-  W»  f AA* 

Xf  TU  # r A irck  a B Aoy»  0 curri*  iru  0 ^ TH 
«CWHB.  ^rr^*vz9-a»q  AH.  <p*v^»<Tqoil  q 
A H iptx-xkntf,  uurtp  5 &n  f irxtpCo/Sje. 

ZZTilfl  mtAitii  fo&it mifiiiet  reK.  w 
fiat  ifuayayi*  ipa-xla^it.  pt^mra,  £ q 
KA,  (£«^dC%WwijKA0  &r}e*t*r* 
wsClCAqc Bet 
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cuCtCXfifQ-at  cftj  t«  N*  ifKf  $1  &TH.  uu  producatur  in  N : erit  igitur  ea  politione  data. 

i AM  TiT*y,aW,  i*  <i  N K.  arOf  K A & fi  AM  ordinarim  applicetur,  erit  [per  3*.  1. 
W,NM  «or  «A.  . _ taj.  ] ut  N K ud  I».u 


Aa*flf  3 K N K A 
i&Kf'  f 

M N «C?V  A M faStif' 
<*£jt  rfl  M.  £ ar- 
TplTttf  i M A,  'S^a^Aflf 
;wp  «1  tt)  Jutu*  rfl  A 
Trjou-W  S-|V«  ap*  n M A, 
^t^ii  r#  A.  iMi  £ 


huj.  ] ut  N K ad  K A ita 
N M ad  M A.  ratio  autem 
KN  ad  K A [per  i.datl 
eft  data  : ergo  Sc  data  eft 
ratio  M N ad  A M ; quare 
[per  7.  dat.]  Sc  punilum 
M datur.  & ordinatini 
applicatur  M A,  parallela 
nempe  re&x  in  A contin- 
genti : ergo  M A nofirione 


aeSir  o£?  rs  A.  a^a  t genti : ergo  M A politione 

tb  K-  Sim  it) 1 i K A.  i 3 em)tM  , r?  dttur,  & iddrco  putAim  A.  Icd  Sc  ij>fum  Kclt 
aro  auri.  datum  : igitur  K A pofitione  datur.  Compofirio 

autem  eadem  eft  qux  fupra. 

nPOTASIS  /.  Prof.  L.  PnU. 

T»  ASimk  1 UM  mnK  iyrfii,  rns  Dati  coni  faaionc,  contingentem  duce- 

^y,  ri  >*:*,  Tm*m,  'Oi  muni  T>  re>  <)“*  “m  a«>  v"fa5  Part«  rea‘°- 

^ ^ nnmi  nm  inner  nntrn  ninitn 


7tyiW,  MTItf  T?  74#T(tt. 


re,  qua:  cum  axe,  verfus  partes  fe&io- 
nis,  angulum  faciat  dato  angulo  acuto 
aequalem. 


ES  T n K-iv*  nuif  n*yt£e*ii,nf  <&*"  Q1*1" coni  fe&o  primum  Parabola,cujus  aris  A B : 

• AB’  Si  si  cL^yi,  tpmStlSm  V ° opottot  iBtjuc  rcattn  Jucerc  qua  feflio- 


ijne  ®Of  rw  AB  a£sn  yat- 
n' as  myra,  c&i  » eum  rn 
79ft*i,  wpj»  rij  fc&\ ttrtf  otia, 
ytytnra,  t*u  n r A’  doSft- 
«w  a fa  £-rw  «j  wi  B A T yuria. 
tutfanf  19  BT*  «1  5 

WC»  ru  B /od«dtt'  heryof 
f AB  TfW  B T doW. 
«rc?r  B A A eyor  io 
• >wt/  ^ A B «CPC 
B T Asjflf  i?i  dflSrir.  *af  «1 
<W«<»  i}  arOi  t»  B yonla' 


nem  contingat,  quaeque  cum 
A B faciat  angulum  aa  panes 
ie&ionis  dato  angulo  acuto 
squalem.  Ponatur  facium 
efie,  & fit  r A : datus  igitur 
c(l  B a r angulus,  ducatur 
perpendicularis  BT  : eft  igi- 
tur angulus  ad  B datus  ; qua- 
re [per  40-  dat.]  data  eft  ra- 
tio AB  ad  BT.  fcd  [per  jf. 
i.huj.J  ratio  AB  ad  ba  eft 
data  : ratio  igitur  AB  ad  B r 
[per  8.  dat.]  data  erit.  6c 
aatus  eft  angulus  qui  ad  B : 


5;  "T*  fi9*  ^T°r-  "f*** 1 1 * firione : ergo  pundum  r datum.  & r A fe&o- 

9vtho&l  «5*  n T A.  v nem  contingit : quare  Se  pofitione  data  erit. 

^ apZ\ nfia  ttruc.  J dfl-  Componetur  autem  problema  hoc  modo.  Sit 

$««*  xuvx  npj  itOTipeT  IU»^ttCeA^,  fff  aifia  «1  Jata  coni  fetilio  primum  Parabola , cujus  axis 

AB.  ij  Se^im  yuvta  >j  \jzri  EZ  H*  W AB,  datus  autem  angulus  acutus  B Z H,  iumpto- 

liAijipa*  rycic,  JhfEZro  que  in  6 Z punao  E,  ducatur 

E,  ic  nOn*  nxfr»  *j  E H,  x.  A*  AT  perpendiculam  EH,  & Z H m 

J . n v ■ , / / e bifariam  lecetur,  & junga- 

* ‘ / />  6[ur«E,&ar,g„l..H9E,I.1U’- 

5 ‘^W41 1 ®„E’  ^ ^ lis  confli  tuatur  angulus  B A r ; 

r H © E yurut  urtj  cwasutu  / — H & dufla  perpendiculari  B r 

IJ  VJ3W  r B A r.  j f/s'  'v  ipfi  B A ponatur  xqualis  A A, 

7tf  «i  B r,  ^ TiiBAKnj»««^*  ///  \ jungaturque  r A : ergo  [per  3 j. 

,'aa.  r/: \ *•!>»).]  f» 

•L  ~ / - S \ ungit,  dico  Itaque  angulum 

»>7  ^ / \ r a B angulo  E Z M squalem 

•npjr.  AiyA»  *n  nusir  \ efle.  quoniam  enim  [per 

TA  B T»iuja»r  EZH  «»  «nj.  conftr.]  eflut  ZH  ad  H©  ita 

tnt  jcapKwir  ij  Z H «CFC  H0  OTfiV  •)  A B«Of  AB  ad  B A,  & eft  ut  e H ad  H E ita  AB  ad  BT : 

^.«xuuali  IpCTAM.]  utZH^HEta^B 

v 73 * ■'  • • -r  „ n r « adBT.  ied  [per  conftr.  1 anguli  qui  ad  H,Bre«i 

,r-  i,  ’ r„„t;  angulus  Igitur  Z ^ «.VWloA  rfl 

A B «CPf  Tix.Br.  xoi  H<rw  cp>c<  <w  VOS  wif  H,  b * ir  J 

B yunaf  «nj  ap*  K»  i Z yonta  rr  A ya*»V  Sit 


nem  contingit : quare  Sc  politione  data  erit. 
Componetur  autem  problema  hoc  modo.  S 


que  in  E Z pun&o  E,  ducatur 
Z perpendicularis  EH,  & Z H iit 
© bifariam  fecetur,  & junga- 
© tur  6 E,  & angulo  H 0 n aqua- 
lis conftituitur  angulus  B A r ; 
H Sc  du£la  perpendiculari  BT 
ipfi  B A ponatur  xqualis  A A, 
jungaturque  r A : ergo  [per  3 j. 
i.huj.]  r A fe&oncm  con- 
tingir.  dico  itaque  angulum 
r&B  angulo  E Z H xqualem 
efle.  quoniam  enim  [ per 
conftr.]  eft  ut  ZH  adHeiu 
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Sit  fc&io  Hyperbola,  ponaturque  fa&um,  Sc 
rc&a  r & feftionem  contingar:  furoptoque  x 
fc&ionis  cenrro  jungatur  r x , & TE  perpen- 
dicularis ducatur  : ergo  data  cft  ratio  rcctanguli 
x E a ad  quadratum  ex  E r ; eadem  enim  cft  [per 
jZ.i.huj.]  que  cranfvcrfi  lateris  ad  rc&uro.  ra- 
tio autem  quadrati  cx  r E ad  quadratum  ex  E a 
eft  data,  quia  datus  eft  uterque  angulorum  r A B, 
AET:  quare  & rc&anguli 
X E A ad  quadratum  cx  E A 


ratio  data  eft,  idcocnic  ratio 
XE  ad  EA  daca.  ied  [per  J 

4o.dat.]  datur  ratio  r E ad  / t 

E A ; quare  [per  8.  dat.]  & / f 

rado  X E ad  E r data  cft.  & / /y 

angulus  qui  ad  E eft  datus : / y - 

ergo  [per  2.  dat.]  & qui  ad  / 

x.  & ad  redbm  XE  poli-  /,y 

tiooe  datam,  6c  ad  damm  in  /// 
ea  punituro  x,  du&a  eft  X r y/ 
in  dato  angulo  : ergo  & 7y 
rx  politione  dabitur,  data 
eft  autem  & ipfa  fedlio  politione  : quare  & r 
pundum.  & [per  4.9.  x.huj.J  dufta  eu  r a con- 
ringens  : igitur  r A cft  politione  data,  ducatur 
Z x fe&ionis  afymptoros  : ergo  [per  3.  2.  huj.] 
r A produib  afymptoto  occurret,  occurrat  in 
Z : erit  igitur  Z A B angulus  angulo  Z x a major. 
& propterea,  in  eompoftrionc  problematis, opor- 
tcbit  datum  angulum  acutum  majorem  cfle  quam 
eft  dimidius  ejus  qui  ab  aiymptotis  continetur. 

Componetur  itaque  problema  hoc  modo.  Sit 
data  hyperbola,  cuius  axis  quidem  A B,  afympto- 
tos  autem  x Z,  & darus  angulus  acutus  lit  K9H, 
qui  fit  major  angulo  A X Z : fiatque  [per  23.1.] 
angulo  A X Z aequalis  angulus  K e A,  & i pun- 
flo  A ad  reilos  angulos  ipfi  A B ducatur  A Z,  in 
Hh  vero  fumatur  aliquod  punitum  ll,  a quo  ad 
0 K perpendicularis  ducatur  H K.  quoniam  igi- 
tur angulus  Z X A angulo 
A e K cft  squalis,  & anguli  / 

ad  A,  K redii  funt ; erit  [per  / 

4, 6.]  ut  x a ad  A z ita  e K / J 0 
ad  ka.  fed  [per  8.J.]  «K  / y 
ad  K A majorem  rationem  r,'/ 

habet  quam  ©K  ad  KH:  *—L . 

ergo  quadratum  ex  X A ad  H ^ // 

quadratum  cx  A Z majorem  // 

habet  rationem  quam  qua-  7 / 

dratum  cx  e K ad  quadratum  / //✓''' 

cx  K H.  ut  autem  quadratum  / fy 

ex  X A ad  quadratum  ex  A Z / y 

ita  [per  1.  2.huj.]  cranfvcr-  / / 
fum  ngurx  latus  ad  rcdlum : / /' 

quare  tranlvcrfum  figura*  la- 
tus ad  re&um  majorem  ratio- 
nem habet  quam  quadraturo  ex  © K ad  quadratum 
ex  K H.  itaque  fi  nat  ut  quadratum  ex  x A ad  qua- 
dratum cx  AZ  ita  aliud  quoddam  ad  quadratum 
ex  K H : erit  illud  quadrato  cx  e K majus,  fit  re- 
iUngulum  N x © , & jungatur  H M.  igitur  quo- 
niam quadratum  ex  MK  majus  eft  rcdUngdo 
MK6;  habebit  quadratum  cx  M K ad  miadratum 
ex  KH  majorem  rationem  quam  reclangulum 


I PERGvEI 

E 2 T SI  1)  rcfjj  x,  ytyn  ira,  tc  i?u 

ipa.rrlopSpT’  i r A,  5 re  xtrtftn  f 71^ 

re  X,  Xj  i mfyvx&at  n r X,  xa^rnf  n%Su  f 
r E'  Aoyo*  apt  t£  usrs  f X E A *£«•  r»  *sii 
E r iothir,  0 aorof  yaf  io  ruf  xlAytctt  wdf 
riw  cp&tv.  ? 5 >br*  'f  r E v&f  to  dx»  t5  E A 
hay* < iri  io&ttf,  $c§nm  yS  vulti  pa  f WI  r A E, 

X AEry«r«Jr*  Aeyof  ip*xJ'5 

vn  X E A «fer  t»  dx>  ^ EA 
//  \ i&ut'  (c  T5  X E «C9f 

/ L \ EA  Ao^f  iri  it o$-#tf.  $ ii 

\ TE  «©r  tIw  £ A Aeyo*  iri 

j.  TE  Aoyef  iri oo^hs.  £ io- 

\ \ Stvn  ij  V&{  TO  E’  icS-HKL 

\ apa  k 1 ru  x.  xpof 
' ii  u&tl*  rjj  X E 

iodtm  TU  X JhfXTKf  Tff  •} 
r X ca  iiitu&pn  yunt*’  Qt- 
th  cipet  n rx.  dira  j 5 fi  npf'  iaB-ft  afx  r»  r. 
^ Xi x*\  «p*efie.i^wf  t r A-  Svth  ifA  «i  r A. 
Juifgmxm  «j  z x*  «i  r a aft  6koA>i- 

6«ea  ovpnrwinaj  tt,  cuvft&orru-  nfL7n7thru  Xst- 
n»  to  Z*  f***?an  ap&  t-r»  n \jzH>  Z A E yojyta  -nsf 
uaiZXA-  oirpH  eucL,  «V  riui  avrjtrc/,  riuiitic- 
c£tvw  yuvian  puZerci  H*cq  f r.purHou;  'f 
^ cunfvxlvTcx. 

Zut/nfyffrnq  it  to  }/**  irratf.  Ee**i 

fLU  ScS-Htm  \ZmtpCo\if  t)  i e&ur  A B,  aavp&omf 
5 n xz,n  ii  ic&fiou  yuriet  t/ritet,  im  f 
uasre  r A X Z,  «j  ’^zn  K e h*  x*u  r>j  \jai  r 
AXzTsTjiiwriKOA,  6 VX&»  dri  ?AniAB 
orpof  op%f  n A Z,  «Aif^a  it  v rnputtH  c&t  f 

II  © to  H , Xj  1X&*  *t’  curtti  tIw  0 K XaJstk 

3 HK,  rx«  i»  2r>i  irir  >i  Oa?» 
B ZX  Ari  U2XOA0K,  fici  ii 

> uri  tu  «esc  toTt  A,  K yof 
» »*/  ipW'  iriv  ctq*  «rjXA 
K -a&f  A Z irut  *i  0 K jt^W 

ka.  i Aeicfflr  u 

A\  pudent,  Xaytt  ty/t  ifinp  ij 1 0 K 

/ \ xpt  K ir  U(%  juri  TO  d»»  X A 

__  A \ ro  ani  A Z ^«^ow*  Ac- 

\ yvf  ifjitf  r*  dri  © K 

\\  ro  dW  KH.  dr  /i  ri  d» 

~ E \\  X A xpof  t^  da»  A Z 

V \ n xKityitt  «cpc  iit) 

\ \ n orAA^ri»  apa  -wcsv  Titi  op- 
' ' -Sia*  finget*  Xoyn  tyft  r*tp 

TO  dx>  ©K  xpof  TO  dro  K H.  id * i)  myru- 
fiw  ut  to  anv  X A xp t ro  dx>  A Z Urus 
n to  dx»  KH,  pUgx  ri  dx»  ©K. 
•tatI  tisa  M K 0,  ^ «jri^n^S-a  n H M.  erai 
d»  fUfyt  io  ro  do»  MK  rv  wro  MK©'  to 
iriMK  rgW  »«r»KH  Ad- 

y*  ha*  fxip  ri  MK  0 

, t KH, 
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K H . »vnsi  to  in  X A «Csf  ro  aro  A Z. 


xaj  iav  miqrtufup  ut  ro  fcmi  MK  ro 
an  KH  xrur  ro  <*w  XA  «C9f  *Mo  71* 
e$«/  (A»T?»  r*  «»»  AZ.  **/  4 «ero  rx 

X c£n  ro  M<p9*»  m?/**»  tFktyiyrjfAw  \L$*a 
Ofioist  mtnret  tfiyuoa-  2^  t*t» 
if  \jzav  ZXA  W ijzrc  HMR.  *«o!r» 

Ozsra  H MK  «*  4 0»o  AXT*  «i  «£pt  XT  n- 
pn  iiw  n ftlio.  ■nuviTM  xcvm  to  T , xaj  an 
ri  r 'oQarnk.u&i  W $%$■*  i T4,  Jtaj 

ij  r E-  '^M»0V  os^t  ifl  ri  r X £ r^i- 
y«wr  tu  HMR*  K»  dfjt  u(  ro  an  X E «©f 
ro  an  ET  Zru  ro  an  M K xfof  rb  an  KH. 
en  fi  £ us  n vr^Ayia,  n&s  jlw  of&w  i tu( 
n 7i  \JZSO  XEA  «df  to  aw»  ET,  xajrb  tjs» 
M K © «©V  to  an  K H,  «t<*J  eudnt\iv  uf  to 
an  TE  w©f  rb  vn  XEA  Xro*  to  aro  HK 
«Of  TO  UOT  M K0-  «r»  dty  U to  dn 

X E «or  TO  Ozw  XEA  Vruf  to  dn  M K 
wdf  ro  \jzri  M K0-  ka ) ue  dfijt  i X E Wfbf 
EAxnk*  «MK«fW  K©.  ?►  j)  nTEor^Of 
E X irrUf  n H K xpof  K M'  Ji  int  a&  us  i 
T E Xgbf  E A Krooff  ij  H K rjif  K 0.  Jtcu  «<rw 
o^Bt}  eu  Tfbf  iw  E,  K yutiaf  wnj  a^t  ij  x^bf 
ru  A yu/iA  rij  tjzsr»  H0K. 

E ET  a n t»/**  EMorv^f , ijf  aPun  i ATT 
j dyxywt  ii(  nfmf,  *fW  «Of  tu 

afyn,  cJ&  mvni  r>?  tiu*!,  wqr  y«- 
oottr  «Srt£«  rji  /e$-#«r«  b£«* 
yoeoiet.  rtjowra*,  ^ *r«  ij  TA' 

/o^oioee  «f»  i \jzn  r r A A 
ywn<*.  IZ&Ot  *a%nf  ij  T E-  Ao- 
>of  f an»  T*  AE  Tgcf  TO 

an  E T !•$**.  tf«  «rufe»  njf 

7y4*if  ro  X,  5 j rx- 

}T ^ij  «rb  ^ T E rb  uotp  t 

A E X Aoyof  ifi  /o^otf»  o y5  <u>- 
rbf  ici  r«  t*  «Of  r xAa- 
puw*  xai  5"  «•*»  t*  A E a^a  x/d( 
rb  Oa?»  r A E X Aoyef  «i  ^owir 
AE  rtf^i  xfof  E X Aoy®- 
(fi  doS-»(.  f 5 A E Xgbf  E T Ao- 
yof  ifi  ^o^«f  MeJ-njcrEa^f 
«cw  E X Aoyef  ifi  /«3w  • ^ K»  offa  w 
E*  (JoS-fioa  et oa  ij  *©f  t«  x ytttla.  ^ *n  x/of 
Jfim  ^9^«T<e  K ^e^rm  atfifiu'  $$ i»  ifi  to 

T nffud».  xai  icr»  /t^e^tV»  t»  r (!p*7rlo,aV,J  i 
r A*  %0-tiOfa  n TA. 

Eu&7i^oT7Kf  Tsty^Mp*  Urus,  E r«  i 
Sosium  ymla  ctda  ij  \j»b  rZH0,  5 «A^a» 
^ Z H rb  Z,  K,x*9inf  itx$v  i Z ©,  »c*i  wi* 
maje^a  a*f  ij  o^Sa  x^bf  rixi  xAa^iai'  irru  rb 
ior»  -i1  Z © x/)f  to  i/no  r H © K,  5 ^ 

K z.  *r*  ia»Tfw  rn*  T*f^f  rb  X,  xai  rij  uaw  r 
H K Z yemee  In)  mvi^dru  ij  ijsb  r&*  AXT.ij 
xdJtTH  KX&a  f)  TE,  i.  lX.Su  tpaxIacS^  f n- 
pjf  ij  r A‘  Aiyoe  ij  r A n»m  to  x^CA>y<«*» 


M K 0 ad  quadratum  cx  KH,  hoc  cft  majorem 
quam  quadrarum  ex  X A ad  quadratum  cx  A Z.  ac 
U Hat  ut  quadratum  ex  M K ad  quadratum  cx  K H, 
ita  quadratum  ex  x A ad  aliud  quoddam  : erit  id 
minus  quadrato  ex  a Z ; & reda  qux  1 x ad  ititn- 
ptum  pundum  ducitur,  triangula  frmilia  efficiet : 
ac  p:  opterea  angulus  / x A angulo  H M K erit  ma- 
jor. ponatur  itaque  angulo  H M K xqualis  angulus 
AXT:  ergo  [per  a.a.huj.]  x r lcitionem  (ecalut. 
Iccct  in  T,  & [per  .fp.a.huj.]  4 r ducatur  r A fc- 
dionem  contingens,  & r £ ad  axem  A B perpen- 
dicularis: triangulum  igitur  1 XE  [per  4.  rf.]  (i- 
milc  eft  triangulo  H M K : quare  [per  22.  6.J  ut 
quadratum  cx  x E ad  quadrarum  rx  E r ita  qua- 
dratum cx  M K ad  quadrarum  cx  K II.  c(t  autem 
ut  rranfvcrium  figura:  latus  ad  redum  ira  [ per 
37.  i.huj.J  re&angulum  X E A ad  quadrarum  cx 
ET,  & ita  [perconftr.]  re&angulutn  MK©  ad 
quadratum  cx  K H,  & invertendo  ut  quadra- 
tum ex  r B ad  rcdangulum  X Ea  ita  quadratum 
cx  H K ad  redangulum  M K © : ex  aequali  Igitur 
[per  22.  y.)  ut  quadrarum  ex  x E ad  rcclangulum 
x E a ita  quadratum  ex  M K ad  rcdangulum  M K 0; 
eft  igitur  [per  1.6.]  ut  X E ad  E A ita  M K ad  K0. 
fcd  ut  r B ad  E X ita  erat  [per  confir.]  H K ad  K M : 
quare  ex  squali  ut  r E ad  B A ita  H K ad  K ©.  & 
lunt  anguli  ad  E,  K redi : angulus  igitur  ad  A 
(per  6.6.\  angulo  H 0 K eft  aequalis. 

Sit  fcdio  EUipfis  cujus  axis  AB:  & opor- 
teat redam  ducere,  qux  fcdioncm  contingar,  & 
cum  axe  ad  partes  fedionis  fa- 
ciat angulum  dato  angulo  acu- 
to «qualem.  Fadum  ut , Sc  fit 
r A : ergo  angulus  r A A elt  da- 
tus. ducatur  perpendicularis  r E : 
ratio  igitur  quadrati  ex  A E ad 
quadratum  ex  E r [per  4.  & 12. 
<f.j  data  eft.  fit  ledionis  cen- 
trum x,  Sc  jungatur  r X : erit  igi- 
tur [per  \7.  i.nuj.l  ratio  quadrati 
cx  r E ad  rcdangulum  A E x data; 
cjdcm  enim  eft  qux  ratio  redi 
lateris  ad  tranfvcrium : tfrgo  da- 
bitur [per  8.dat]  rado  quadrati 
ex  A E ad  rcdangulum  A E x,  & 
idcirco  [per  1.  6.  ] ratio  A £ ad 
E x.  ratio  autem  o E ad  E r eft 
data  : data  igitur  eft  & ratio  r B 
ad  E X.  & angulus  qui  eft  ad  E redus  ell : ergo 
[per  4i.dat.]  datur  angulus  ad  x.  & eft  ad  re- 
dam politione  datam,  & ad  datum  pundum : 
quare  [ per  29.  6c  2 j.  dat.  ) datum  erit  pundum 
r,  & 4 dato  pundo  r ducitur  r a fedionetn  con- 
tingens : ergo  eft  politione  data  reda  r A. 

Componetur  autem  problema  hoc  modo.  Sit 
datus  angulus  acutus  l-  H ©,  fumaturque  in  ZH 
pundum  Z,  & [per  12.  x.]  Z©  perpendicularia 
ducatur , & fiat  ut  redum  latus  ad  tranfver- 
fum  ita  quadratum  cx  Z 0 ad  rcdangulum 
H e K , Sc  jungatur  K Z.  fit  fedionis  centrum 
X,  & [per  23.1.]  angulo  H K Z xqualts  coufti- 
tuatur  angulus  A X r , & demittatur  perpendicu- 
laris r E,8c  [per  4p.2.huj.J  ducatur  r A ledioDem 
contingens  : dico  redam  r A conficere  problc- 
O o °w» 
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ma,  hoc  cft  angulum  r A E angulo  Z H e aequa-  tjhk*  on  wq  k»mt  *si®*  r T A E yc*,*  Tq  v 
lem  cflc.  quoniam  enim  [per  4.  6.  ] ut  XE  7 z H ©.  ix«  yip  hw  u<  q X E v&f  E r «V*tf  1» 


ad  ET  ita  K0  ad  Z9:  erit  [per 
22.<J-]  ut  quadrarum  cx  X E ad 
quadratum  ex  BT  ita  quadratum 
ex  ice  ad  ipfum  quadratum  cx 
Z ft.  eft  autem  ut  quadratum  ex 
r fi  ad  redbngulum  a E X ita 
quadratum  cx  Ze  ad  rcdbngu- 
lum  K«H;  utraque  enim  ratio 
eadem  cft  [per  37.  1.  huj.  & 
conftr.]  qua  redi  lateris  ad  tranf- 
verfum  : igitur  cx  aequali  ut  qua- 
dratum cx  XB  ad  redbngulum 
XEA  ita  quadratum  ex  k®  ad 
redbngulum  H 0 K : ergo  [ per 
1.  6.  ] ut  x E ad  E A ita  cft  K 0 
ad  0 H.  eftquc  [ per  4-  6.  ] ut 
XE  ad  ET  ita  K0  ad  Z©:  cx 
aequali  igitur  ut  A E ad  ET  ita 


K 0 •»£<*  2 0*  KUf  ri  >cw 
^ XE  oCK  tc  iora  riff  E T itruf 
t • icri  t*  K0  w&t  ri  >cr»  ■f  20. 
Ki  <?t  uf  Ti  ia»  ^ TE 
ro  uzw  T A E X Ktai  ro  ia»  ujc 
Z 0 xfif  r«  -.jw»  r K.  0 H, 
fof  Aoj*f  0 ourrf  K*  tu  •f  ip- 
$itt4  9f0f  llu  xA aya»'  r&  Ji 
Itu  ut  t»  i<»i  X E x?W  r • 
vjz«  X E A Zrm  TC  iiv»  K © 
XfW  7»  vjsrp  H 0 K'  % ut  et£$t 
q X E x^W  -rim  E a arru*  q K.0 
xaW  rqrSK.  «*  3 w «itf  ij  X E 
x^#f  E r Utok  q K 0 x^if  Z 0* 
r«Taf  <t£?  K»  wf  q A £ XfK  ET 
i'r®f  q H 0 x«*f  jbvZG- 


H©ad  Z6.  & circa  redos  angulos  latera  funt  <^5***  «i  xA<6pt/  dxaA^r'  1}  oi^a  lsb 

proportionalia  : ergo  £ per  tf.  d.  ] angulus  r A E r A E yaniet  t i)  uaw  Z H 0 yawi*  *»■  W «i  T A 
angulo  I H e cft  «qualis : rc&i  igitur  r i pro-  ^ T'( 

blcma  conficit. 

Prop.  LI.  Probi.  IIPOTASIS  w • 

Redam  datam  coni  fcdionem  contin-  Tns  top*  i)«yS»  i^a.*x?3^w, 

gentem  ducere,  qua:  cum  diametro  per  t?  aiji  -f  a?w  iryrAi»  a^jqu- 

uftum  duda  faciat  angulum  dato  an-  ^ ^ ^ ^ 

gulo  acuto  sequalem. 

SIT  data  coni  fediio  primum  Parabola,  cujus  T^XTft  ij  ^«3««  n^rx  nuJiT^rnfm  Ila&t- 
axis  a B,&  datus  angulus  fit  0 : oportet  vero  X-.  GcAij,  rf  « a B.  ij  $ o*3««*  yurla  n 0" 
ducere  reftam  , qux  parabdam  contingat , & ^ ^y~y  f 'ifTK 

cun,  dirmerro  per  «iiuns  d»M  Mnuncu.  an-  ^ ^ ;w  ^ 

culum  aequalem  dato  angulo©,  radium  Iit,  &.  ~ - r - r ?-  . n . 

contingens  fit  rn,  faciens  cum  diametro  ar  per  r,  T,sr  r?  rs-  j nr»  . r A, 

tadhim  dudta  angulum  E r A angulo  « aqualem,  T -^f  vyAW?  »&*** 

& r a axi  in  pundlo  A occurrat,  quoniam  igi-  ET  liwirn  ET  A y«»it*r  W ry  0'  K ovfixrxi itu 
tur  [ner  45. 1.  huj.  1 AAeft  “ **  * A 

parallela  E r,  angulos  A A r 
angulo  E r A cft  aqualis.  & 
darus  cft  angulus  E r A ; cft 
enim  [ ex  hyp.  ] aqualis  an- 
gulo 0 : ergo  fle  A A r angu- 
los datus  erit. 

Componetur  itaque  hoc 
modo.  Sit  parabola  cujus 
axis  AB,  & datus  angulus  0. 
ducatur  [ per  prjeccd.  ] r A 
(c&ioncm  contingens , qu* 

cum  axe  faciat  angulum  A a r ^ , „ v T ^ / 

aequalem  angulo  0;  & per  r ducatur  ET  ipfi  f A Aryatutu^rj  0,Jt,Anrrni  ABx»^iA- 
A B parallela,  quoniam  igitur  angulus  <->  angulo  Ai?A«c  ij  ET.  ixo  gr  ij  0 yun*  ‘ini  isi  17 

A A r eft  xquatis ; angulus  autem  A A r cftxqua-  *Vzxo  A A r,  ij  fi \jzri  A A r m rj  \stri  E r A*  5 
lis  ipfi  B r A : ideo  angulus  0 angulo  E r A arqua-  ,}  e ^ \jvi  E r A. 
lis  erit.  . r . ' -r  • . „ 

Sit  fedio  Hypcrbola,  cujus  axis  a B,  cen-  ESTO  *i  Txi^woXij,  >rr  atyn  iAB,  xjt- 
tmm  E,  & alymptotos  ET ; datus  autem  angu-  rpc*  Ji  t»E,  imfv&amt  i\  i ET,  ij  it  doB-am 
lus  fit  n,  &:  r A fedionem  contingat,  jungatur-  yvtU  ^ n,  » 'tyt-zlop&i  ij  r A,  w «m- 
que  r E conficiens  problema,  & r H perpendicu-  fr  t r\  i r^3« 

Uris  duratur : ttaqcc  [datd  tcAioce]  ratio  tr.nr-  • r 

verii  latens  ad  rettum  data  eft ; igitur  & [per  , • . «•  . ••  j.  _. a. 

37. 1.  huj.j  dau  rutio  redanguli  E H a .d  qua-  ^ «riW«u®»EHA 


q r A tu  C&itt  terni  ro  A. 
ix«  Ki  Asf  WJK  q A A 

rij  E r*  q \jaff»  A A I'  yuti* 

tk  uz?»  e r a Zxr  m».  ^c3«- 

ou  jq  iai  ET  A,  wq  paqi?J  r^f 
0*  /e6«MM  £ q irxt  A A T. 

i>i  vrof.  E<ru 

«a^CeAq,  nr  « a B,  q 
yutia  t)  0.  »r^a» 

i*  q r a, 

xwbisw  xaW  rwiifflii  iiw  vx» 
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iarw  T H.  & ut  Mo/Afa  ifze, 

Kf  tr’  cwTKf  xuxA*  TfirfUt  iqpf&tm 

youuw  Hap  rq  Q'  Hi»  f**Cu  ty***®****-  5 
ion  TOX  «JjU*»  T c£k<  -f  «fc<p^H8tc  5"  K qj&Sbii 

Mafatf  ifKA,  mt£m  T 5" i/«  Z A 9 ro  ien 
A & Aap4r  f eutm  n i ■wAaymt  -jrpit  r opSwcr, 
•^  •TO^iu^wwiral  2K,K©.  urt* iv  «nj  iw  q 


tJ-si  ZK0  y«fi*  r*»  0»»  ET  A*  o7> Kat,  ^ ittf  u( 
q jTjO X 7&S  Cf&«  tfTUf  71  71  \jzgO  E H A 

ir^if  to  ion  r H,  xay  71  tjzw  Z A © *?W  T»  icr» 
A K*  * «ftotn  Z&t  ro  K Z A rg/yms»  tu  r EH 
T&ryuru,  Kaj  n Z0K  ra  EAT  «<t  «nj  ffn-  ij 
im  K Z 0 yumcL  tj  ijzw  TEA* 

•}  jrrax.  Ef«  ij  /aV  vffttf- 

CdAq  ij  A T,  CL$m  p o A B,  turTfsr  ifi  TO  E,  dm/fA- 
•nlune  £'t  n E T'  «i  p JoS-tten  i&jitck  yunA  q n,  o 
J<  ^adw  Asjof  «i1  rM/ix{  lid  6 
«uirW  TU  -i5  * X 3T^X  X*,  KOI  Jix*  -nrivit&u 
*l  ♦♦  wm  TO  T.  CiCXftBu  Jtfafdpi)  Vj^hcL  q 
2 0,  ^ ir’  axi/njV  TftfjfAA  xwcAir  /*a- 


drotum  cx  r H.  exponatur  reda  q arvis  dau 
2 0,  & [per  33.3.  ] iuper  ip&m  circuli  portio 
dcfcribatur  capiens  angulum  aequalem  angulo  a ; 
erit  igirur  femictrculo  major.  & ab  aliquo  pan- 
do eorum  qax  iime  in  circumferrem  ia,  nempe 
X»  ducitur  perpendicularis  K a,  faciens  rationem 
oe&anguli  Z A0  ad  quadratum  ex  as,  eandem 
quz  cll  tranfvefi  lateris  ad  rc&um,  & jungan- 


tur Z K,  K 8.  quoniam  igitur  angulus  Z K © cft 
xqualis  angulo  Era;  di  etiam  ut  tranfverfum 
latus  ad  redutn  ita  [per  37.1.  huj.]  & redangu- 
lum  E H A ad  quadratum  ex  r H,&  [cx  hyp.]  ita  rc- 
dangulum  Z A 0 ad  quadratum  ex  A K : * erit  tri- 
angulum K Z A triangulo  r E H ftmile ; & triangu- 
lum Z 0 K (imile  triangulo  EAT:  quare  angulus 
K Z 0 angulo  r E A cft  aequalis. 

Componetur  autem  hoc  modo.  St  data  hy- 
perbol.i  a r,  cujus  axis  A B,  centrum  vero  E, 
& afymptotos  E T : datus  aurem  angulus  acu- 
tus fit  a,  & data  ratio  tranfvcrfi  lateris  ad  re- 
dutn fit  eadem  <jux  'TXad  X#,  & [per  10. 
i.l  in  T hi  fana  m fccetur.  exponatur  data 
reda  Z e,  & fiiper  ipfam  circuli  portio  major 
fcmicirculo  [per  33-3.]  dcfcribatur,capiem  angu- 
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producaturque  A K ad  M , «t  i N «t  ipCitn  du- 
catur N3  ['rrpcndicularis  : paraUcla  clt  igimr 

[per  18.  l.l  N 3 ipfi  l e,  propiercaquc  o»n 
ad  no,  h«eft  t*  ad«l,  ira  fi  K ad  K A,  { e 
antecedentium  dupla,  ut  -fr  • ad  • X ita  [ per  3. 
?.]  MK  ad  K A;  cotnooncndoque  [per  18.J.J  ut 
f x ad  x«  ita  M A aa  A K.  fcd  ut  M A ad  A X 
ita  [per  i.tf.]  re&angulum  M A K ad  Quadratum 
cx  ak:  ut  igitur  *x  ad  x*  ita  re&angulum 
M A K ad  quadratum  ex  A K ; hoe  cll  [per  36.3.] 
redlangulum  ZA0  ad  quadratum  cx  AK.  ut 
autem  •*  x ad  X«  ita  [pcrconftr.l  tranfvcrfum 
latus  ad  redlum  : ergo  ut  rcdhngulutn  '/-  A e ad 

auadratutn  cx  A K iu  tranCvcrium  lacus  ad  rc- 
tum.  ducatur  i pun&o  A retti  A T normalis 
ipfi  AB.  & quoniam  [per  1.  2.  huj.J  utquadra- 

1 “ 


«isjZK,  K0,  W «ACA*®»  lAK  c&r  Ti 
M,  xaj  >or*r»  N iw‘  eurtiw  xa.$tns  q N S* 
vfyjAjfteS  a&L  i*i  rq  Z 0’  xoq  ijj»  riri  i#* 
us  q N n «6*  n O,  Tirnsw  q T ♦ «Os  ♦ X,  ¥- 
TUS  q 2 K «OS  K A*  xaf  r«r  iryH/Apen  ni  A- 
■oKclcha,  us  q + ♦ «OS  ♦ X ifrus  q M K «0>f 
KA*  aiw%m  «i+X  «CPC  X#  £to*  q 
M A «CK  A K.  «fiMA  «CSC  A K *r«* 
T9  0»*  M A K «C9f  r»  iin  AK'  «T  ag*  1 
X*  «Of  x ♦ irr«f  ro  uwo  M A K «OS  ro  ien 
A K,  tkthj  to  \sat  Z A 0 «Cjif  ra  ien  A K. 
itt.'  «f  q * X X ♦ HTUS  q -xhAyu*  «os 

ilo  i$m’  >uq  as  apt  ra  \jm  Z A 0 « OS  ra 
iori  A K VTOS  q «OS  t£*  Cf&tl’.  qj^O» 


tum  ex  E A ad  Quadratum  cx  AT  ita  eft  tranlver- 
fum  latus  ad  reclum ; & ut  traniVerfum  latus  ad 
rc&um  ita  reflangulum  Z A 0 ad  quadraturo  cx 
A K ; quadratum  autem  cx  Z A ad  quadratum  ex 
AK  majorem  rationem  habet  quam  rc&angu- 
lum  Z A 0 ad  quadratum  cx  A K : habebit  igitur 
quadratum  cx  Z A ad  quadratum  ex  A K majorem 
rationem  quam  quadratum  ex  E A ad  quadraturo 
cx  a T.  & funt  anguli  ad  A,A  redii : angulus  igi- 
tur Z (per  tf.lem-2.  J angulo  A E T minor  erit,  ita- 
que [ner  23.1.]  confticuatur  angulus  A E r squa- 
lis angulo  A l K : ergo  [per  2. 2-huj,]  61*  fcdboni 
occurret,  occurrat  in  pundloT,  & a r ducatur 
[per  49.2.huj.]  r a contingens  (c&ionem,  & r H 
pcqKndicularisieriticaq;  (per  37«i  buj.]  ut  tranf- 
vcrlum  latus  ad  redhim  ita  r exanguium  E H A ad 
quadratum  ex  H r : ut  igitur  rc&angulum  Z A 0 
ad  quadratum  cx  A K ita  redlangulum  E H A ad 
quadratum  ex  H r : idcoq;  [per  7*lem.2.  & 3 dem. 
<S.)  triangulum  K 7.  A triangulo  r E ll  cft  firailc,& 
triangulum  K e A fimile  triangulo  r A ll,  & K /.  0 
ipfi  TEA:  quare  angulus  E r A angulo  t.  K 0,  Hoc 
eft  [per  conftr.]  ipfi  A,  cft  xqualis.  fi  vero  tranf- 
veni  lateris  ad  reaum  ratio  fit  aequalis  ad  squale ; 
reda  K A circulum  Z K © continget,  & rc&a  con- 
jungens centrum  & punflum  K parallela  erit  ipfi 
Z6,  & hxc  ipfa  problema  conhcict. 


Jq  ien  rS  A rr  A B «Os  ifjxs  q AT.  txd  hv 
tsv  us  to  >cn  E A -xfot  « AT  ir tus  q vAar 

ytA  «OS  tI*  cf&lt tv,  tfi  Si  xa(  us  q Tz\a.ywb 
sr  fos  tIu>  Hxrnf  ri  vici  Z A 0 nfts  ri 

icnAK'  re  ii  'Hm  Z A *fir  ra  ion  A K fui- 
^owt  Xiyvt  ixfi  W?  ro  uz=v  Z A 0 vpss  ro  ien 
AK'  tui{  to  ien  ZA  «for  ro  iin  AK 
fuXjont  Aoyct  (%fi  nmp  to  >?n  E A «OS  ro  ion 
AT.  tuif  (iav  af  xfW  A,  A ytuiat  ifai’  «A<*<r- 
tu*  ofjt in» q Z ymi*  ^ AET.  owhsutu  hi  rq 
Oaw  A Z K yottU  wq  q \szsi  AET  w/4*tcrfnxf 
afji  q E T Tq  evpirrnlitu  kcltu  ii  T,  nxfia 
it  ii?r»  & r i^»X?fl.t^uq  q T A,  xoq  xa$»W  q 

r H’  ifw/  iJq  us  q tA ttyia  orfk  ii»  o^Suu  xtos 
to  \jzn  E H A irfes  ro  ien  HT  noti  us 
ro  \jzri  Z A 0 *cW  r 0 ion  A K Urus  ro  vzri 
E H A orfos  ro  iin  II  T*  'o/ieut  a&  n K Z A 
‘Tftyuvn  tu  T E II  rptyviu,  £r»K0Ai5rAH, 
itn  KZdru  TEA'  «nquwETA  yuvU  w q 
Ki  rq  Ozro  Z K 0,  ranw  rq  n.  u»  5 • * 
yieU  «f Of  ilui  otSicL*  Xoyos  &H  x orps  «w,  q K A 
i <pd4*!)  K 0 *«***•  x»Tf»  3^n  to 

K J^dC7>vp(3^q  ®%^MqAfif  i«w<  rq  Z ©,  £ au- 
ri »wqrrt  ro  T £0oAqfUt. 


Prop.  Lll.  Tbeer. 

Si  ellipfim  redia  linea  contingat:  an- 
gulus, quem  facit  cum  diametro  per 


I1POTA2I2  tC. 

Eai  iMws^kos  ivdwa  qr  -ttom  yttU* 

«df  Ti  a/jl  a/*ca7f6>, 

ix 
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vk  ift£w  t * inn  ta&um  diidta,  non  di  minor  angulo 

r o^t  ^tm  * <i3«Sfc  deinceps  ei  qui  fub  redis  ,d  tuej.am 

lectionem  ind  i oac  15  continetur. 


E£  T.£l  0(  AB.rA,  xu-  C IT  ellipfis , cujus  axes  A Ji,  r A,  centrum 

if»  it  ro  E,  fitSl ov  /i  t<ra>  f j»  A 3,  <3  vero  E,  & fit  axium  major  A B,  reda  vero 

Kitot^ufiujfnaiA,  K „ «7- A talionem  contingat,  &: 

aJ*r,r*,Z£,  5 / " lu™a,j  *r.r».“ 

a ' A.  / BT  au  A:  dico  angulum  AZ£ 

cM*&*ntr3hu*  *-  / |A  non  eft  minorem  angulo  A r A. 

7»  OTi  HX.  lAotoro#  tiinj  im  A Z E X _ _ „ , - 

ymU  4 0®*  A r a.  z//  \ N»p  red.  z e,  rd  cft  mr J. 

..  *.  ■„  /\  / \ «ia,  vel  non  eft  parallela  it>li 

,,  v4  \ a b.  fit  primum  ESEk/zc 

**  «M*-  A,/f  / \ \ eft  A 6 aqualis  EU:  ergo  [per 

MAeff.  XjifJttain  AErjiEB*  in  \l/  I 2.«.)  & A0  ipfi  &r  clt 

j i Adfisr.  5 tn  21&-  r X [r  l lis.  f;'d  Z E diameter  c(i:  rstla 

ftiiftf  i Z E'  i if*  «*ua  n Z ',\  / igi‘”r,  q"1  E Wlioncm  con- 

iipaAva.Vl  «pa»u,A,V  w r,"  A r.  \ \ / ungit.  iPfi*r  [per  « 2.1,4]  eft 

r ^ J • -T  e “ A « A '»  v . \ \ / parallela,  clt  autem  & z B parui- 

«,  3 5 , Z E r,  A IsJjiUtW  / IcU  ii.fi  A B : porallclr^ammuin 

«mi  z 9 V -\L/  igitur  clt  I e r A ; & Idcirco  [per 

r A>€  iMTtrrotai  p»  >?  im  A Z © B 34- *•]  angulus  A Z © aequalis  eft 

r?  uv»  AT©-  5 it«  fuXjM  ii»  vulti pet  r A E,  angulo  AT©.  & quoniam  utraque  ipfarura  A E, 
E B -i*  H r,  auZxiue  Sf*  1}  vW  A r B-  o£ma  «pt  »j  E B eft  major  ipsi  E r,  angulus  A r B eft  obtufus : 

inu  A r 0,  AZE*  K2UT*nau~  «deoque  anguli  a r e , A z B funt  acuti ; Se  pro- 

C4U  «.viAHZE,  ptcrca  angulus  H E E obrufiis  crir. 

M>J  Sr«  »j  EZ  7?  AB  V&  Sed  non  fit  EZ  parallela  ipfi  AB,  8c  duca- 

tt$n*  1 ZK'cbtZ&t  z*  perpendicularis : igitur  angulus  AB  B 

ABEW-^ZEA.  ii  n**6<  » E ^ I™  ^ ®lr1S  ,'PG  Z®A*  ”?US  autcra.af^- 
q-  - • , •••>*.  - - ..  - .r  lus  ad  E recto  ad  K clt  squalis  : creo  trianeu- 

S,  r,  BCK ;r»K  lnm  TEE  non  dl  fimilc  ttirnculo  7.  E K : adeo- 


O.fi»  iA.iG2c.MZE.  ptcrca  angulus  H E E obtufus  crir. 

Mi|  vrat  Ji  n EZ  A B KM  ‘icil  non  fit  EZ  parallela  ipfi  AB  , Se  duca- 

xtjmr  B ZK-  ' arx  in,  .n.  , un  tur  pcqvndicularis : igitur  angulus  AB  E 

AIE  tH  cabe  ZEA.  M ti  i ti  E ia-  !wn  f11  'P®  Z'A-  autem  augu- 

r-  ~ ’ , ~ „ ■ ■ . . . . - , .r  lus  ad  E recto  ad  K clt  aqualis  : eruo  tnangu- 

Saru  uror  ™K  tn^ftarn  Ium  r B B non  dl  fimile  ttianculo  Z E K ; adeo- 

71  B E Tfjyuvst  ru  ZEK'  ane  apt  nw  «f  que  quadratum  ex  B E ad  quadratum  ex  E r non 
7i  B E ®esr  r«  3wjv  E r Urat  ro  iere  E K cfl  ficut  quadratum  ex  E K ad  quadratum  ex  K Z. 
•wCK  70  av»  K Z.  «v  to  «W  E B wde  70  fed  ut  quadratura  ex  E B ad  quadratum  ex  E r, 
Aii  E r,  txtjsi  ro  /1 H boc.cftutrcdan- 

vjxv»  A E B / 8ulum  A, E B ad 

»iaiEr,c«K»  / 1 ■ quadratum  ex  ET, 

■ _AA  ' / /N.  0 r uve  latus  tranl- 

’ *£T,*fK  / A ad  rc- 

Trp*»..  «rwn  /-dL  Ztum.ira  [per  ,7. 

«HKEBW»  /''V  N,  . i.h.ij.]  icihngu- 

<ta*  K Z*  «X  ectfyt  z/  V-—  K \ ="  ^ — ~rV4  Jum  H K E.a  J q^a- 

M » w ii  «ito  /f  \ / \ jdratum  ex  K Z : 

HK  E «for 70  aW  A/  /®\  \ { ^ „ li  non  eft  igitur  re- 

KZ  4»ri  «»  .'[r— A,\  / flangulum  H K E 

V F -a'.,  ■ a r |\  E 1 V / ad  quadratum  ex 

KET.”“  \ -a  \ ,/,'jiz  ficut  quadra- 

KZ  W««.^  i ,V,  j \ / tum  sx  l K ad 

i«vi)H  Ktb iKL  V \ / 'Xc  v'  quadratum  ex  KZ; 

o»cim*o&«  xuxAou  -sS.\  y ac  proinde  H K 

7fAj)ficL  70  m T N,  ^ «.  non  eft  ipfi  KB 

St#?**»  y»n»  qualis,  expona- 

r?  uari  A r B.  ki&xiut  it  n ‘isen  Ars-  tur  circuli  portio  M T N capiens  angulum  *qua- 
- • - . . , ~ , . |rm  ani? ulo  A r B.  ammlus  autem  A T B clt  ootu- 

^ jr  'r™*"  'w*.r  M.Tvf-  rr  & : «X  “..".Tctaii  ^00  re- 

raocKEUTW  ,Nau<.e  nkkJ£  nat  rcro  utH  K ad  X E ita  NA 
2 M,  5 «5»  ¥ 2 *?o*  ep5w  «j  T 2 X,  ^ «n-  a(j  2 M>  & ^ 3 a(j  angulos  ipfi  M N du- 

fruxSuM*  eu  M T,  T N,  k.  TiTfv^u  Jixp  »j  M N ^tuc  r sx,  & jungonuir  M t,  T N ; fecetur  au- 
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v 'X 

h /&\ 
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**knt  r^«  -i?I,x  ^ MO,  «r.  fit  P circuli  centrum  i quo  perpendicularis 

nv  * ; ' -.-J;  atr  ducatur  P S & jungantur  M o,  O N.  itaque  quo- 


°?-.rr"r’  w <o  r,™  o,  n.  angule  m o N eft  «qualis  angulo  A r 

1«  «**  'Ur^rof  txanp»  r»a  AB.  M N *»m  lurKpe  a B,  M N in  puirfSs  E,  T 


is  angulo  a r n,  de 
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lyo  A P O L L O N : 

fiam  fccatur,  funrquc  anguli  ad  E,  T redi  : trian- 
gula igitur  OTN.TEB  [per  4.6.]  inter  fc  Gmilia 
erunt : ergo  [ per  22. 6.  ] ut  auadratum  ex  N T 
ad  quadratum  ex  T O ita  quadratum  ex  B fi  ad 
quacuatuffl  ex  ET.  & quoniam  T P eft  aequalis  ipfi 
2 2,  & P O major  quam  X T : habebit  O P ad 
P T maiorem  rationem  quam  T 2 ad  2 2;  & per 
convcrlionem  rationis  P O ad  O T minorem  ra- 
tionem habebit  quam  Z T ad  T * ; & antece- 
dendum dupla,  itaque  n O ad  O T minorem  rado- 
nem  habebit  quam  XT  ad  T S;  dividendoque 
nT  ad  TO  minorem  radonem  habebit  quam 
xs  ad  3T.  fixi  [per  8.  & coroL  20.  6.  J ut 
n T ad  T O ita  quadrarum  cx  T N ad  quadratum 
ex  T O,  & quadratum  ex  B E ad  quadratum  cx 
Er,  & tranivcrfum  latus  ad  rc&ura,  & rc&an- 


I PERGAI 

m E,  T,  tfaq  w»  a/  «cW  W E,  T ymia? 
'cfui*  apn  n»  O T N,  T £ B tfiymar  kv  <t, m» 
us  ro  «3»  N T ®CvV  ro  avo  T O iiru  ro  avi  B E 
7T/i#fii  ii ritr.  £fx*i  iarf-py  ijT  P rij  ‘LZ.fut- 
{jmii  n PO*?  IP  i O ? ctfclirpbf  FT  pa£cr<t 
hvym  J#i  4 T Z x^W  2 E,  k «Wqrtsj/am 
i TO  xfor  O T (Aoortoa  Ao^or  $vm  «j  X T 
X^W  T 2*  xof  TW  iryxjufya*  ™ JixAama , i) 
IIO  x^W  OT  lAaaxewt  Aojrr  ipnp  4 
XT  xfof  T S*  Jtttj  ^«AcVn  ij  nT  Xffff  TO 
(Aooraa  hiyu  IXJ*  faf  «i  X 2 «fW  2 T.  otfut 
«T  .uty  If  n T *for  T O xr»  r 9 «T»  T N «fW 
ro  avi  T O,  xa/  Tfl  ivi  B E ro  avi  E T, 
5 i TsAayta.  XfW  viti  ^ ro  Ov*  H K E 


•i* 


gulam  H K E ad  quadratum  ex  K Z : ergo  re&an- 
eulura  H K E ad  quadratum  ex  K Z minorem  ha- 
bet radonem  quam  x s ad  2 T,  hoc  cft  [per  i.rf.J 
quam  re&ingulum  X s T ad  quadratum  ex  2 T, 
hoc  ell  [per  37.  3.]  re&angulum  N*M  ad  aua- 
dratum ex  2T.  n igitur  fiat  ut  rc&mgulum 
H K fi  ad  auadratum  cx  K Z ita  reflangulum 
N 2 M ad  aliud  quoddam  ; erit  quidem  ad  majus 
quadrato  ex  ST.  fit  ad  quadratum  cx  2 ♦ : iraque 
quoniam  cft  ut  HK  ad  K E ita  [per  conftr.]  Na 
ad  2 M,  & funt  t Z,  *♦  ad  rectos  angulos,  & 
re&angulum  II K E ad  quadratum  ex  K Z ell  ut  rc- 
dangulum  N 2 M ad  quadratum  cx  2 ♦ : erit 
propcerca  angulus  H Z E asqualis  angulo  N ♦ M : 
ergo  major  eft  angulus  N T M,  hoc  m A r B,  an- 
gulo H z E.  qui  vero  deinceps  eft,  videlicet  A Z ©, 
major  cft  angulo  A T e : igitur  angulus  A Z e 
non  cft  angulo  A r O minor. 


wf  or  ro  avi  K Z'  rv  a«a  vjssi  H K E x^V  rl 
av>  K Z iAaoreoa  hoycr  ix<st  i X 2 x^W 
2T,  T&Ti<n  ro  Ovi  X Z T x^V  to  avo  S T,  txjki 
ro  usri  N 2 M x^«r  to  avi  2 T.  itu  apa,  wutj- 
VUfjSp  «f  ro  ljzyo  H K E «CPf  1*  avo  K Z irreor 
ro  Oxo  N 2 M x^or  a#io  -n  voofjmfyt  ri 
avo  2T.  «r«  xpoc  7 i av*  2$.  cxm  w is»  ir 
«T  H K.  «cif  K E irof  ij  N 2 Xfif  2M,  ^ «eir 
«m»  «j  K Z,  2 ♦,  £ is»  «r  ii  Oasri  H K E 
«CPC  t»  avo  K Z «T«f  70  uvi  N 2 M TfSf  ro'  av» 
2 Tzumi  itw  *i  vm  H Z E y«oia  r*i  ivo 

N ♦ M Snf*  iiy  apa  i Ovi  N T M , rywrr 
n Oxo  A r B,  njr  Ovi  H Z E yutiof.  i ii  i$> 1- 
i Ozri  A Z 0 /MiCar  rif  uzai  ATG* 
ar»  «Aaaraiv  a^a  *j  vix»  A Z0  rif  \jasi  Are 


Prop.  LlII.  ProW. 

Redam  ellipfim  daum  contingentem  du- 
cere, quje  cum  diametro  per  ta&uin 
duda  faciat  angulum  dato  angulo 
acuto  «qualem : oportet  autem  acu- 
tum angulum  datum  non  efle  mino- 
rem angulo  deinceps  ei  qui  redis  ad 
mediam  fedionem  inclinatis  conti- 
netur. 


IIPOTA2I2  ry. 

Tvf  fdhttnx  iyayui,  !hv 

T»  r apiK  iypfyn  2j&ftr Tfu  y*- 
llal  77»»irt4  um  rif  itButnf  artiet-  iu  ii  TW 
hibfAjin o^ia»  yutia.1  un  (ActojcHiTT)  -r  npt- 
£nr  r>i  'vlaw  t5  (tutnt»  mji 

'ttfihu  tudtuir. 

£ Z T O 
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Ezrnn  i »$««  *>A*sf4r,  ir  M «£** 

«AB,  oJutru»  3 • r A,  xorfwj  ii  E,  w 
«*  AT,  r B,  4 Ji  M«iw  ymU 
ira  4 T **  t/jioa-uv  •?  w»  ATH*  *4t  C | 4 w* 

ArBaxiAaowwKST1  X.  GartATH 

4 »s*.  1 «*.  „ 

E-ra  m&nf»  2*».  W ^ T*  \ 

ET$  ^«4  EK,  yW  / 

& K.  s«P<w8o4^i*!  T*  * / 

fafru  4 K0^  ff*  W «*  is*  4 K / / 

A Et*  EB.IJW  «f  «i  AErfW  EB  /f\ji 

Urus  4 A Z *C»f  * T 2wj  ^ * /7 

AZ  Ttjzr.  tijZv  JittfUTfK  iKE*  " ( / \ 

4 CLPJI  JU*7»  to  K i(pdMof/lpii  #1»-  Y \ 

Mi  rjmsw  ij  0 K H,  \ 

ifj  r»)  r A.  w^t^iEKT^HB  \ \ 

efofoif**-  \ \ 

«?.  ri  KZTH.  C ajfir»*  \^\ 

j«v  <T  vire  H X E yonU  r*  «>*» 

H r Z yuri*.  i ii  Cssn»  HTZt^ 

TiTTK»  tS  T,  m»  is*'  «<#  4 Or*  HK  E 

40?  is»  r^r^T  ytmiAi  ^ 

£5-«  fUt^Ut  i T ywi*  LW9  A r H'  «TT»- 
*aAir  «J*  4 X oro  ATB  lArtoxar  is».  _C«- 

JtWtAtf , T^flA, 

it?u  to  M S n StXfif^oi  ycHta»  «**  rri  5G 

jaxfTlTpK^AMiMn/i»»*-*™^  O,  lux}** i * 

Ori  MD  «C 9(  ofiic  flxS-w  4 N OP,  x&  **\- 
£\ioftu*u  Of  M N,  N n-  i«&ir*o  MNnyw- 


SIT  data  cllipfis,  cujus  major  axis  ab,  mi- 
nor rA,  & centrum  E,  & jungantur  ATi 
T B ; datus  autem  angulus  Iit  T,  non  minor  an- 
gulo A r H ; ita  ut  angulus  A r B non  fit  mi- 
nor angulo  X.  angulus  igitur  T vel  major  eft  an- 
gulo ATM,  vel  ipu  aequalis. 

>0  Sit  primum  xqualis,  & [per 

' 30.  1.]  per  E ducatur  E K ipfi  B r 

B parallela,  & [per  49.  z-huj.j  per 

K contingens  ie&ionetn  K 0.  quo- 
niam igitur  A E ell  aequalis  EB, 
& ut  A B ad  E B ita  [per  2.  <5.  J 
A l ad  Z r : erit  A Z ipfi  Z r ae- 
qualis. & eft  K E diameter : ergd 
4 fper  y.a.huj.]  qux  in  K leftioncm 
contingit,  hoc  eft  0 K H,  parallela 
erit  ipfi  r A.  led  & E K parallela  eft 
H B : parallclogrammum  igitur  eft 
K l r H ; 6c  ob  id  [per  34. 1.]  an- 
gulus H K E angulo  H r Z aequa - 
R lis.  angulus  autem  HTZ  eft  ae- 

qualis angulo  dato  T : ergo  & HK  B angulo  T 
aequalis  erit. 

Sit  vero  angulus  T major  angulo  A r H : erit  i 
contra  angulus  x minor  angulo  A r B.  expona- 
tur circulus,  & [per  3X-3.]  ab  co  auferatur  por- 
tio M N n,  capiens  angulum  aequalem  angulo  x,  & 
[per  io.i.]  bifariam  fecetur  M n in  O,  & per  O 
[per  x 1 . 1.]  ducatur  N O P ad  rc&os  angulos  ipfi 
M n , Sc  jungantur  M N,  N n : angulus  igitur 
M N n minor  eft  angulo  A r B.  anguli  autem 


vu*  'j&i  AT  B i \eioru¥  if!f.  Zrn 

MNn  ifxiTHBk  KW  n imi  MNO,“W  imi 

A T B 4 imi  A T E'  oJbOTCM  4 u»»  M N O 
vijr  uro  A T E.  £ if)*i  «*}  «CPf  liif  E,^0’  4 
ev>jt  A E E T f*tt£ om  A oyv»  tXP 
■saCK  O N,  «41  w TC  ®'T®  ^ A E ro  ixo 
WEr  fuZoioL  hzy»  «%«  ipnf  ro  toro  M O «Or 
to  «iaro  O N.  itfut  to  /j3p  i *o  A E Un’v?'iTu 
inr 0 A E B»  to  «to  M O tttv  TtZ  inro  M O n, 
nmn  ru  usro  N O P*  fo  ctp*  tiro  A E B «CK 
T^  «TC  £ r,  TXTK»  4 TtXAyVA  It&f  t4»  OfiSUV, 


MNn  [per  4.1.]  dimidias  eft  angulus  M N 6,  & 
anguli  A r B dimidius  eft  A r E:  ergo  M N O an- 
gulus angulo  A r B eft  minor.  & anguli  ad  B 
8c  O redii  fimt : quare  A E ad  E r majorem  ra- 
tionem habet  quam  M O ad  O N ; & ideo  qua- 
dratum cx  A E ad  quadratum  ex  E r majorem  ha- 
bet rationem  quam  quadratum  ex  M O ad  qua- 
dratum ex  O N.  led  quadratum  ex  A E aequale 
eft  redlangulo  A B B ; & quadratum  ex  M o *- 
quale re&angulo  MO  n,  hoc  eft  [per  lf‘3-]  *P^ 
N O P t ergo  rc&angulum  A B B ad  quadratum  eX 
ET,  boc  eft  [per  21.  i.huj.J  tranfirerfum  lawi  ad 
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rcdum,  majorem  rationem  habet  quam  rcdan- 
gulum  P O N ad  quadratum  ct  ON;  hoc  eft 
[per  i.  6.]  quam  P O ad  ON.  fiat  autem  [per 
12.  <S.  ] ut  mnfverfum  Litus  ad  rcdum  ita 
ad  «v,  & fic  bifariam  fetetur  in  Z.  quoniam 
igitur  tranfverfum  larus  ad  rcdum  majorem  ra- 
tionem habet  quam  P O ad  O N : habebit  & 
ad  a f majorem  rationem  quam  P O ad  ON;  & 
componendo  n r ad  n majorem  habebit  ratio- 
nem quam  P N ad  N O.  fit  ♦ circuli  centrum  : er- 
go Z v ad  r * majorem  habet  rationem  quam  ♦ N 
ad  N o;  diridendoque  • Z ad  « r majorem  ratio- 
nem habet  quam  ♦ O ad  o N.  fiat  ut  Z*  ad 
« r ita  * O ad  minorem  ipfa  O N , puta  ad 
Ol;  Sc  ducantur  [perjo.  i.J  1*,**  ipfi  MII 
parallclx,  ficut  & S * T ipfi  N P : erit  igitur  ut  Z * 


PERGiEI,  &c. 

fui^ct  X ixfi  faf.  *»  V-®»  fOS  nfiar  n 

o N.  rtrm»  «j  PO  ■ndt  O N.  ysvi&u  <J*  «r  4 

■alxyU  «e k op3w  *rc*  4 n rt  «CK  n T, 

xgj  Jfyft  rrrftq&u  »l  U S-  *A*»  7.  5v  4 

«-Aa>«a  £&r.  Af*&* 

ij  P O •atfit  O N*  C t h « «tUf  AC  putant  A<f- 
fn{  4 PO^-artSf  ON,  £ 4 «V 

«df  rr#  uh?i*a  Xoyw  i%n  «j  P N ■srd<  N O. 
iri*  ri  xtrrfsy  t*  wWjf  ri$’  A**  g $ Z < »©> 
S”»  fufyta.  Kayw  r/jn  N 'Zr&S  SO,  rtH 

AiAmti  4 «*  Z «CPf  * r fAH&a.  tiyk  t%*  #mb 

4 «o  *df  O N.  /i  »f  4 ZA  A f 

ir«f  4*0«dr  tX»T?«« ’•?  ON,  eion&ufO, 
W «j  l i»  ♦ + V?  MII,  w 


ad  «r  im  *0  ad  Ol,  & + 2 ad  23;  compo- 
nendoque  utZradcaitaSKSadsX;  & ante- 
cedentium dupla,  ut  ti  ? ad  r * ita  T s ad  B.2 ; & 

dividendo,  ut  fla  ad  «c,  hoc  eft  [per  conftr.J  ut 
tranfverfum  latus  ad  rcdum,  ita  T S ad  2 S.  jun- 
gantur itaque  M S,  3 11,  & ad  redam  A E,  & ad 
punduro  in  ea  E conftiruarur  [per  aj.  i.J  angu- 
lus A E K aequalis  angulo  M n S,  & per  K duca- 
tur [ per  49.  z.  huj.  ] 10  fcdioncm  contin- 
gens, & K A ordinarim  applicetur,  attoniam  igi- 
tur angulus  Mns  squalis  eft  angulo  AEK,  & 
redus  angulus  ad  2 eft  aqualis  redo  ad  A ; 
erit  [per  3 a- 1.]  triangulum  2 X n xquiaugulum 
triangulo  K A E ; & ut  tranfverfum  latus  ad  re- 
dum  ita  eft  T 2 ad  X s,  hoc  eft  [ per  1 . 6. ) rc- 
dangulum  T22  ad  quadratum  ex  ES,  hoc  eft 
[per  3 r. 3.]  rcdangulum  MXUad  auadratum  ex 
2 X : fimilc  igitur  eft  [per  Iero.  7.z.nuj-J  triapgu- 
lum  © a K triangulo  MSE,&  triangulum  o K E 
fimilc  ipfi  M 2 n , & ptoptcrca  angulus  MSI! 
eft  squalis  angulo  ©K  e.  eft  autem  (per  21. 3.] 
angulus  Ms  n squalis  angulo  M NO,  hoc  eft 
[ j>er  confer.]  angulo  X ; quare  & « K E angulus 
angulo  x eft  axiualis : angulus  Igitur  deinceps 
H k E [per  1^.  i.j  ci  qui  deinceps  eft  angulo  T 
squalis  erit ; ergo  duda  eft  H e fedionem  con- 
tingens, qt«  cum  diametro  K E per  tidum  dudl 
facit  N k E angulum  dato  angulo  t squalem  : 
quod  erat  faciendum. 


t?  N f •S!S^t»JrAaf  KW  itsnZ*  «df 
T*r  irr«f  4 ♦O  «©f  Ol»  ♦X  -»CPf  XX’ 

xe*4  cvv%m  ut  Zr  ta&f  <>  * irut  4*3  «Of 
3 X'  Jtaj  TUf  irfty^un  ne  ut  *l 

•arG*  ^xirrut  4 T Z ®C it  S S'  «Mtf  iWrn  ut  4 
n a TTfit  Atr,  rrrisw  4 'ohayix  uj f otSia*, 

£ruf  4 T S -n-ftot  SE.  tjn^wx^omut  in  «# 

M Z,  2 H,  5 enuuru,  ttfot  tS  A £ eu&«*  x«/ 
tu  E mtfitiu,  t*i  M n S yuno,  «nf  n Csb» 
AEK,  2^gt  V K i^ce^.uV»»  ^ 

K0,  tutf  irmy/j&put  kaivz&u  4 K A.  rir«  ki> 

W»I  »f»  4 UZP»  M n S yuftA  r5  \jzav  AEK, 

4 «df  ro  X 0^94  r5  irpt  ra  A iaT)’  inyoi- 
ner  if^e  iti  lisSn  ri  KAE  rf/yuru.  5 «w 

«r  4 'aAet^Kt  TfW  tiu/  6/j94av  4t»c  4 T X 

X 2,  r»7Ki  T»  Oasa  T X 2 wpot  ro  icri  S E,  nrmr 
71  ijzre  M X n ri  2 X’  oputr  a&l  iri 
71  0 A K Tpiyuvt r tu  M.X  2 T&ryuvu,  ra  © K E 
wi  M 2 n-  neu  2\&  r XI*  «nj  iriv  4 Me  II 

yutut  t4  tiara  0 K E 4 ii3-15  M 2 n 75  u» 

M N II  ir»  M*.  TlfTKl  77f  X’  1^4  WI0RE 

rii  x IT'»  «m*  iuv  4 ct^st  4 H K_E 
rif  T 4<r  5m-  i&jXTBf  i^e  w/rife 
iipet 708^*1  4 H0  se{5 1 r*i  2^e  t4c 

/cVn  Zfafurut  r?  K E,  ywiAr  »»«w»  ri*'  wv» 
H K E Wlut  m ^cdritnt  ri»  T . awfg 

nAn- 
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LEMMATA 
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H: 


A H M M A «.  LEMMA  L 

i(  ABTAEZM,  Tinj^BUr?  Sit  defcripta  figura  ABTAEZH;  & fit  B H *- 

H r.  m 4&*LAaA*r  kiv  ■ qualis  ipfi  H r.  dico  B L ipfi  B r 

parallelam  die. 

DUCATUR  enim  per  A 
reda  © K parallela  ipfi  B r,  Ac 
iz,rE  ad  punda  K,e  pro- 
ducantur. itaque  quoniam  «H 
eft  «qualia  ipfi  H r;  erit  [propeer  *- 
quiaogula  triangula  £ A H,  K A A,  item 
Har,  A4§]flceA  ipfi  A JC  *quali* ; 
ergo  [propter  asquiangula  triangula 
bet,  aeo,  item  bzt,  kzaJ  utar 
adeA,boc  cft  ut  b e ad  e a,  ita  Br 
ad  ea,  boceft  rz  ad  ZA.quareEZ 
ipfi  srefl  paraUda. 


\/ 

/ A 

HT.  07»  'kv  n 

EZ  rfi  BT. 

fxen  a/#T  a tJ  Br  *y*- 

Kk*m  iuKiij  ItC&i&umr 

‘tu  b z,  r e a»  W K.  e 
nutia,  i ‘ni  5»  )n  RJ  r i B H 
tf  HT  'm  Ri  «j  « 0 A t»  AK' 

•m  if*  ut  i B T «yr  tlw  © A» 

TWTtpr  ar  i 6E  «£><  -Alo  B A, 
rr»f  i B T «y*  t{u>  K A,  Tnitrr  i 
T Z «yr  Z A * if*  Ri»  J 
EZ  Tf  BT. 

A H M M A &. 

E^u  S6o  Tg/yunt-m  A B T,  A E Z inorna 
TaV  A,  A ywuti.  Uni a *r« -n  vti  DAT  r» 
vn  E A Z.  ffn  K&  to  rg/yam  ta»  rg/yuou 
«v  «w. 

*&rm  cd  B H,  E 0’  tfrr  ir  5 H B «yr 
*At6i1BA  «•r»Ee«d'TirEA-£*Sf*Ti 
■uw»  BHi  AT  opr  tv  vn 
B A T V7HK'  71  -un  £0,AZ 
«dr  ii  \Mti  E A Z.  'tnr  /i 
8?i  nl  w E A T V <mi  BAZ' 

Utrif*  Ri  ri  xm  BH, 

AT  ttJ  vWI0,AZ. 
f ?<m  BH,  AT  ifomSi, 
dABr7d>»wr,  ?/i  xmi  r~H 
E 0,  A Z S/«m  Ri  ri  A E Z 
ra>nr*  % ri  ABrSj«  «ryrror  tJ  ABZ  TVpt? 

bw  Rt.  purior  fi  in  £ t*  i ttrm  m^Xa *i. 


LEMMA  H. 

Sint  duo  triangula  abt.aEZ  angulos  A,  a ae- 
quales habentia  ; & fit  re&angulum  B A r as- 
quale  redtangulo  E A z,  dico  triangulum  tri- 
angulo aequale  die. 

TVU&ia  enim  perpendicularibus  BH,  E®j  erit 
U [per  +.  tf-]  ut  HBad  b a ita  Ee  adEA:  ergo 
[per  i.  tf.]  ut  reCbmguluid 
fub  BH  Bc  AT  ad  redtan- 
gulum  b a r ita  reftanguluffl 
fub  £©  fle  A Z ad  rctffcan- 
gulum  BAZ.  eft  autem  [et 
nro. ] redhngulum  bai* 
redangukj  e a Z «quale : er- 
go [per  i+.  f.]  Bc  reCbui- 
gulum  (ub  b h Bc  a r aequale 
reOangulo  fub  eo  Bc  a z. 
A fed  [per  41.  l ] rerttanguli  fub 
B H & a r dimidium  eil 
A B r triangulum  j fle  re&inguli  fub  Ee  & a a di- 
midium triangulum  A E z ; triangulum  igitur  A B r tri- 
angulo AEZ  aequale  erit.  Pcrfpicuum  aurem  eft  fle 
parallelogramma  ipfiwum dupla  later  k xquilia  die. 


LEMMA 


PAPPI  LEMMATA 


LEMMA  III.  AHMMA  y. 

Sit  triangulum  A B r,  6c  fit  A E ipfi  B r parallela.  T&yuvm  to  ABT,  *,  i A£tj  IT. 

dico  ut  quadratum  ex  HA  ad  quadratum  ex  A A '071  i?»  o*S  re  ^crs  B A Tfl  A A 

ita  eflc  triangulum  A B r ad  triangulum  A A E.  re  A B r Tf/y um  «esc  to  A A E r£ay«rer. 

/"vUoniam  enitn  triangulum  ab  r fi-  . . 17***  ***  *fai^r  A B r iJ  A A E 

V^jnilc  eft  triangulo  A A E,  hibcbit  ^ -ri  A Br  *ei)«rer  «eV 

[per  ip.d.]  ABT  mangulum  ad  ipfura  \ 7«  A A E i™  Sw»  i 

£^,wrrsJMJK  \ 

•d  quadratum  e*  a a duplicatam  rati-  J \ e t.  i»  AA  *X*«  -=«P  ■ 

onem  habet  ejua  quam  habet  B a ad  **l  K B A «f»r  tli>  A A-  «1*  y*  it  1%  iai  B A 

A A : ergo  uc  quadratum  ex  8 a ad  I n ioi  AA  5tik  t*  a B r n^nr 

quadratum  ex  a a,  ita  erit  A B r triangu-  B{ Ar  tr&c  t*  A a E v&jvnr. 

Ium  ad  triangulum  a A E. 

LEMMA  IV.  AHMMA  3*, 

AB,  r A inter  fe  «quales,  & fumatur  1 oi  AB,  r A,  xof  ru^sr  7*  E.  emi 


quodvis  pun&um  B.  dico  redangulum  r EB  fu-  vizzv  r E B imfixf*  r i viat»  r A B t«  Oxbp 
perarc  redangulum  r A B rcdangulo  AEA.  AEA. 

SF.cctur  enim  Br  bifariam  inZ:  ergo  puofturn  z 1 BT  /f>»  «I  Z'  a7-  Sp*  c/lj^7rp« 

lineim  quoque  A A bifariam  fecat.  & quoniam  1 ' . . . j rtn 

rncrSTl  Sdfiigutal  r EI  una  cum  quadrato  cz  rEBrf  « W 

B z «quale  eft  quadrato  ex  E z : ® ^ 5et  *tw  E Z. 

redangulum  autem  A E A una  | 1. j 1- 1 -*~|  vi  t»  \sai  AEA  /^7»  S» 

cum  quadrato  ea  A z xquale  cft  e A B Z r A AZ  W « W in  EZ,  oZii 

quadrato  exEZ,  atque  ett  qua-  , 

dratum  ex  A z «quale  redan-  m " to  *Z  w»»  -ni  Wn  r A B 


B Z Wm^BilZ) 

-|  W ri  i3o»  AEA  7»  Sis» 
A A Z V*r  W »J  liti  Is  Z,  aj  Zb 
7»  £n  A Z V»i  iJ  lin  TAB 


r ab  una  cum  quadrato  ex  B z ; commune  au-  B Z,  xnmr  Luuxf^n»  7*  io  BZ-  Mrtmr 


craur  quadrarum  ex  B z : reliquum  agitur  redangu- 


• T E B inr  -ni  77  vn  r A B w vot 


lum  r E B «quale  eft  redtangulo  r A b una  cum  red-  . . - , . _ c a -d  J v=d 

aPEuk>  A ea:  quare  peb  redangulum  fuperat  red-  4EA  w^rElo®  TAB  **  >*• 

1Pgntum  r A v ipfo  AEA  rcdangulo.  Q_E.  D.  AEA.  wnf  *•  *• 


Si  vero  pundum  B fit  inter  , , , , 1 , Eir  J ii  E ni*H*f  ■ ? 

A & ® i redangulumT  E B mi-  I \ I I J.  J A.  B nfttimr  -ri  \ai  r E B tJ 

mu  eft  quam  redangulum  AEB  Z ‘ a , . . , ■? 

r ab,  eodem  ipfo  fpatio,  vi-  ...  , JT*!** 

ddicet  rcdingulo  AEA:  quod  ftmili  ratiooe  demon-  £«f»?  <nJ  wo  A E A-  »«f  £4»  «t?  -m  «m»  » 
ftrabitur. 

Q»d  6 punSum  t fit  ioler  _ ti,  (i»I  <w<‘«  ! «-{i 

B & r;  eadem  ratione  red-  | j 1 j 1 1 7i » P,r,  w \tmi  r E B ri  \lo» 

angulum  rE  B minua  erit  quam  ^ B E Z r A A B a tM«v  *s^  V iJ»»  ABA, 

redangulum  A £ A redanguk)  7~ 


Quod  fi  pundum  E fit  inter 
B & r;  eadem  ratione  red- 
angulum rE  B minus  erit  quam 
redangulum  A E A red singulo 
AEA. 


LEMMA  V. 


Sit  reda  AB  «qualis  ipfi  B r,  & duo  punda  A.  E r A B 77  Br,  ^ ^uo  o^ho.  » A,  E-  «*  n 
fumantur,  dico  quadratum  ex  A B quater  fum-  -nrfctiuf  ^ AB  7i7f<tyaiM»  I#er  «si  t»  <Kf 
ptum  «quale  efic  redanguk)  A AT  bis,  una  viar*  A A r Oztb  AET  j 5*  JW 

cum  rcdangulo  A E r bis  & quadratis  ex  B a,  ? B A,  B E •nxfoywmi. 

B E bis  fumpris.  * _ 

TJOC  autem  perfpicuum  a A E B r T*^»  Ai  fwifir.  it  f&>  y> 

j]  eft,  quadratum  enim  ex  1 11  j | «nrlira  ab,  ^ t 

ab  bis  umpeum,  propter  bi-  fumr,  mr  nl-n  Ut  -uo» 

fcdion»,  «quale  cft  [pcr^.v]  r B r AAT  w JU  M EA'  i* 

rcdingulo  AAr  bil  & qua-  A » | JIAr  iiAI  lnr  » <^n 

drato  cxABbu;  icemquc  qua-  | -| 1 1 1 ,,  , . - .. 

dratum  ex  ab  bi*  eft  «quale  *"  ^ ^Er  %«¥«**• 

rcdangulo  A E r bis  & bis  quadrato  ex  Z B.  E B n*f*)ors». 

LEMMA  VL  AHMMA  c • 

Sit  reda  A B xqualis  iofi  r A.  & fumatur  pun-  q A B r A,  7*  E.  «1  7»  >«•  r 

dum  E.  dico  quaarau  cx  AfcEA  «qualia  A E,  EA  7iTf*y«xt  lou  7»Tc  ior»  r B E,  ET 


T B A,  B E TtTftt yuruv. 


Tlr»  fi  pwifir.  t»  /i.V  )S 
•*  ■/!(•  ira  AB,  3^ji  T 
futZr , w*r  E?}  W71  /fr  1X7» 
A AI'  nt  fl  f ini  B A'  7^ 

AI  Jtf  *•  A B W **  n/7t 
/Ir  va*  AET  i)  qf  Sti  )Im 
E B 7Hfa(}«»ru. 


dum  E.  dico  quadnua  cx  A E.  EA  «qualia 
eflc  quadraris  ex  BB,  E r & rcdangulo  fub 
A r A bis  fumpto. 


TiTfxyurctS  ^ r a <tif  \jz si  r A T A. 


SEceturBT  biiariaro  in  z.  fle  quoniam  quadratum  T^Er^S»  i Br  i»Z.  w /" 

cx  A z bis  fum  ptum  «quale  eft  [pa  f.  x.J  red.  x w AZ  Vir  JU  7^71  lis  -u#*  AT  A ^ V ^ 
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&■  r Z.  »»•  «Wrtnn*  « E A 

Jk  iri  E i»  W J?i  7*71  fk  . j 

-Gn  A T A ■» 

rZ.ZHw^tf  Wf  AZ.  A 

Z E 7**«>*rwf.  i*i  nif  |. 

t'n  tiri  A Z,  7.  E «»  W ~im  A 

? M,  EA  777?ay«7*.  wr  5 I 

XkikJTrZ.iBi^JfiiWjW 


angulo  * r A bis  & bis  qua- 
A ® * T A dra:o  cjt  r 2,  addito  com- 

■|— — |' — | 1 1 muni  quadrato  ex  bz  bis,c- 

rit  rcifb  ngulum  at  a bis 
A E B t r A una  cum  quadratis  ex  rz,z  e 

| I I | bis  squate  quadratis  cx  A2, 

ZE  bis  fumpcu.  fed  [per  j». 
A b E l T A vello.  a.J  quadratis  cx  a z, 

| i | i l | ZE  bis  iumptis  xqiulia  funr 

1 ouadraracv  AE.  EA.  cuaiiratis 


1 ' quadratae*  AE, EA. quadratis 

xf  B E E r 7*»r<tv«n-  -ni  im  -m  A E.  E a Tt»?d-  «utem  cx  r z,  z k bu  fumpcu  «qualia  lunt  cx  a e,  e r 
F.kM.>nsJ«r>!.>r  h «t  S“*"“ : " AA' ,A  tat 

Xk  xai  lirATA  quadratu  ex  B E,  Er  & roaangulo  a r A bis  luropto. 

AHMM*  f.  LEMMA  vn. 

E!-»  T vi vi  » A r 1$  ri  r a iri»  t»  Siri  Sit  trilinguium  b A r mt  cum  quadram  et  r a 


A A.  vn  109  i?»  n r A t*  AB. 

T»  Vkj  T A'  T»  Sf«s  vos  B A T 


aequale  quadrato  ex  a a.  dico  £ r ipfi  A B x- 
qualctn  efle. 

COromune  enim  auferatur  quadratum  ex  ra  : 
& re&angulum  B A r aequale  erit  cxcdTui  qua» 


IV  . _ „ . - • « v_>  « reuaogutum  b a i aequaic  erit  cxcciiui  qua» 

w ^ v?  79f  A A»  AT  T*7’*’  **  drati  ex  z A fupra  quadratum  cx  A r,  hoc  dl  [per*. 

Cii  tu  a A Fi  AT  A.  n A \io»  * 3 utrique  re^bngulo  l’ub  A A r 


BArio.B.^I^AArwW  A r a B 

, , 7 , . .* t . i i i . » quate ctl redUnguJu  lob  aat  Sc 

'*"B4i*r.  wi»or  *f*t*A>  77  i.  I • ' ■ lub  h a,  A r.  commune  auferatur 

A AT*  A«aw  if*  7»  xsi  AT»  AB  A AT;  erit  igitur  rcbquum,  quod 

»w  R}  vi  xoi  AT  A'  i«  ift  Rk  ■ r A t}  A B.  continetur  fob  AT,  a B,  «quale  redanguto  a r A ; 

xqualts  igitur  cfl  r A ipti  A B. 

AHMM  A V.  LEMMA  VIII. 

Es-ai  ri  lioi  ATB  ri?  riSri»  ra  Iu, ri  lira  aB  Sil  trilinguium  A r B uni  cum  quadrato  ex  ra 

«quale  quadrato  cx  AB.  dico  redam  A A as- 
«.  w , A a r,  a b.  V rari  a 


IT  E !&v  7?  r A In  • A E'  -nif»  pOnatur  ipfi  TA  xqualii  A * : 

vas'  r B E t»  Jwi  A E»  t«-  A r A C b l «go  [per  ?.*.]  reOangulum 

i t*  c'  1 r~  a • — i i i i 1 Fbb  una  cum  quadrato  cx  a E hoc 

7W  ¥ r A,  *.r  V **  A B,  TS-  | 1 1 1 1 ^ quldrato  e H rA>xqua.c 

7»si»^w#  ATB^  r»5i»  TA’  drato  cx  AB  j hoc  clf  [cx  hyp  ] 

un  7i  vn  r B B 'tm  & «i  v*a  A T B'  in  i redhngulo  atb  una  cum  quadrato  ex  TA : quare  redt- 

AtraEB.  ili  ira  rf  AI  «r».  Sa.  ifi 

Z - - Lperi.6,]  linea  A r aqualis  ipuEB.  fed  & ra  x- 

AA  a*fi  7»  AB  re».  qualis  c(l  AE:  tota  igitur  A A toti  ABcIt  iqualu. 

A H M M A L E M M A IX. 

E?tt  mXki  n \jzri  B AT  ? Xjts  AB  iw  tu  Sit  rurfus  redangulum  B A r una  cum  quadrato 
siri  Ai.  m i,«i  ratiai  ‘ "iE"i,uIc  <*“  Unc““ 

• r A asqualcm  efle  iplt  A B. 


qualem  dTc  ipli  A B. 


£VwrBE^T»JwBAE,r».A  T A B 

7Ki  ¥ ika  T A,  W»r  iri  A B»  r»-  | 1 1 " 1 | ■■■ 

•nsiT^ws  A T B $ T»ii»  r A- 

msi  77  \xn  F B B ’*eo7  Sii  nl  \mi  A T B-  'm  «q <t  Z?Jr  ii  redhngulo  atb 

a r Ti  E b.  ili  i r a rf  a e «frlui.l  r J.JJ 

A A 0A|I  77  A B 'm.  qtali*  cltA  E : 

A H M M A &. 


Xx»  A A.  ert  W)j  S^i»  n T A r>f  A B- 


ITEtAm  7»  AB  ‘ini  AE  ix#i  »r  77  un  BAT 
(Mi n 17  kr  AB.  rrrk»  n )«i  EA.  mt  SH 
•sJ  Ars  A A 7 vKryttr^t  «wrk 

■ua»  AAP  Mriss»  | | 

Sf<  77  -uso  BAi  A T.  tmn  E A 
77  ■una  EAT,  f*rm  r An  E A. 


Fanatur  enim  ipfi  ab  aequalis  A x.  fle  quoniam  red- 
angulum  b A r una  cum  quadrato  cx  A B,  hoc  eft 
cum  quadrato  cxEA,xqutic 

. . . eft quadrato  cx  Aii;  commune 

I I 1 auferatur  rcdangulum  A A r : 

^ A B ergo  reliquum,  quod  fub  B a 

& a r continetur,  videlicet 


S R.  -ri  iri  r E A,  •«»  Hi  ri  vri  A a r Iri  ij.  5«.  reaingal  jim  E A_ T.  UIB  cum  quadram  c<  > A,  quod 
. [per  a.i.Jeftreaaneulum  tea  xqualeerit  [pera.a.J 

* E a.  tmf"  h B A«  t*  A r.  #.  s.  I.  fpfi  A A r redaoguio : quare  redU  E A,  hoc  eft  b a, 

ipfi  A r sequatis  dt. 

AHMHA  i.  lemmax. 

tijiri  n A B,  ep'  «c  t CJ&  milia,  ri  r,  a.E,  irx  Sit  reda  linea  A B,  in  qua  fumantur  tria  punAa 
artiri»  *4i  nqrilE  ri  Er,  ri  di  viari  r.a,  t,  ita  ut  BE  fit  aqualis  Er.  St  rcdlangu- 
AEaririEr».  in  pritro.  uti  >A  lum  AF.a  aquale  quadrato  cx  r B.  dico  ut  IA 

«cri  Ar  er»r  i Ba  «cir  ar.  adar  iu  dfc  Ba  ad  ar. 

■ptTEI  rif  ri  uri  AEa  w /~\Uoniam  enim  tedangu- 

^RiriiriEr,  | 1 1 1 1 VtlumAta»q«l,d»q«>- 

• T.  V „ . . ,?  L P A b R draro  ex  Er;  erit  [per  17  d] 

«laqpiiJsurT»  Wi  Jit  n tyfl*,  A T A E B ut  A E ad  £ r ica  r E ad  EA: 

*sk  Jto&rrr  sctt  otp « «r  S B A unde  per  converikxiem  rado- 

«Ck  tUu  A I'  «7»;  £ b A «ti>  "du>  A T.  nisa  aotecedentibdque  bis  fumpti»,  Sc dividendo  pro- 

portionale* erunt,  nempe  B a ad  A r ficuc  * A ad  A r. 


Digitized  by  Google 
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lemma  xl 

Sit rurfus  rc&angulum  BTA  xquale  quadrito  cx 
r E,  & A r ipfi  r E xqualis.  dico  re&angulum 
AB  E aequale  eflere&angulo  TB  A. 

QUoniam  enim  [ex  hyp  ] redbngulum  B r A qai- 
.draro  ex  r E cii  aquale ; ut  B r ad  r E,  hoc  eft 
[ex  byp.]  ad  r a,  ha  erit  [per 

17.6.J te, hoc dl ta, ad  TA,  i 1 

fic*  tot*  ad  totam, & pcrcoo-  • • 

ver 60 nem  rationu;  fle  fpa-  A r 

tium  fpario  aquale  : ergo  r ex- 
anguium A BE  aequale  cft  tba  rc&angulo. 

Sed  illud  etiam  conftat,  reCisngnlum  nempe  A A E 
ipfi  bat  aquale  ede  : nam  fi  a quadrato  cx  te  fle 
a rediangulo  b r a squalibus  auferatur  commune  qua- 
dratum ex  r A,  quz  relinquentur  aequalia  erunt. 


AEMMA  ut. 

E<?u  «acAtr  TI  \szn  BT  A «w  ru  "jbri  r E,  ioj  fi 
q A r tti  TE.  «1  71  \jz n ABE  utr  i-n  tu 

r b a, 

p n E I >>f  tb  \ai  b r a «m  8«  V r i,  ili- 
Mylr  l%ir  it  i B r ad*  T E»  ad*  Titi  r A, 
i-mf  i T E, 7v7«rr  i AT,  ad* 

— |— |— 1 tWTA,  t)  5a*  ad*  1>Lm,  e#i 

A E B 4* 

ABE  W t»  V 

usi  T B A. 

*« ndT  /i  ojt  w t»  -Oart  A A B 7m  Sci  vs» 
B A r*  iir  >ap  Ap*ipS»  riii  TA  nurav  loa-f  r«  iei 
T E ad*  r»  vani  B T A MBW.  7A  Esim  Mt. 


LEMMA  XIL 

In  duas  ac^aidiftamcs  AB.  r a per  idem  pun&um 
E tres  Imcx  ducamur  AEB.Bir.ZER  dico 
ut  rcdangulum  A E B ad  rc&angulum  A /.  B 
ita  efle  redangulum  TEA  ad  r H A recta n- 
gulum. 


AHMMA  »3  - 

E»f  Ko  rzr>y.M-.r?'.H{  ni ( A B,  T A,  e\et  n ri  au- 
ri TTififi a x E,  Tf  m air^tnKK*  Ctf  A E A,B  E r, 
Z E H.  o-n  «-i  r ok  71  vjwi  A E B *r&c  r«  Oza» 
A Z B itru  7>  \jzn  TEA  «cpr  tb  Oaw  r H A. 


HOC  per  compofitaro  raronem  mani  fertum  eft. 

ut  enim  a k ad  E A ha  [per  4 6.1  cft  a z ad  HA; 
& ut  be  td  e r itaZB  ad  H r ; & rationes  re&angu- 
lonim  componuntur  ex  his  rationibus  f : ptopottio- 
nalu  igitur  funt. 

Sed  licet  fit  aliter  demonflrare  abf- 
que  compofita  ratione  hoc  padto. 
quoniam  enim  [per  4.6.]  ut  A E ad 
EBitaert  AEad  Er - erit  [per  1.6.] 
redangulum  AEB  ad  quadratum  ex 
£ b ut  redangulum  A E r ad  qua- 
dratum ex  E r.  ut  autem  quadratum 
eb  ad  quadratum  ex  ez  Sta  [per  1. 
fic  ia.  6.3  quadratum  ex  E r ad  qua- 
dratum exTH  quare  ex  «quo  [per 
ii.y-3  ut  redanguium  A E B ad  qua- 
dratum ex  B Z ira  redangutum  AEr 
ad  quadratum  ex  r H.  icd  uc  qua- 
drarum cx  B z ad  rrdangulutn  B z A ita  quadratum 
ex  r H ad  redanguiuro  r H A : ex  rquo  igitur,  ut  red- 
aogulum  A E B ad  redangulum  a z B ita  redangulum 
tea  ad  redangulum  tha.  E.  D. 


/\  ■ " f-r—-  T~v  — r~<~  “ ■ — C7’ 

jLA  ilei  EA  iruf  l A Z ad*  rial  HA,  wAiBE 

ad*  riri  ET  MTmf  i ZB  ad*  riri  Hr,  19  nryxtif)  U 

rint  tu.  '/«fit'  xtiteytr  im  Sci- 

Fs»  /i  Xj«l  «1K  fii  af<a- 

jf>u  T J «U uufifur^,  hrti  ^ 
Sfer  at  a A E ad*  tiri  E B i rue  i 
A E ad * tii  EP  ij  L<  71  i.  ni 
AEB  ad*  7»  ibs  E B irn*  7»  iid 

a e r «e»r  ii  liti  e r.  Atti  A 

7»  M E B ad*  w A»  B Z *t*  77 

B T «C#r  T*  Sai  r H-  A’  Sp* 

at  n ini  AEB  ad*  ri  iin  B Z Sia 
rl  iri  A E r ad*  n iri  TU.  AttA 
— %l  Af  7^  tini  B Z ad*  ri  ia i B Z A 
In  riliirH  ad*  ri  iri  T H A'  Ji  'tn  ctf  a S?./  it 
7»  ini  AEB  ad*  ™ *ri  A Z B ri  iri  T EA  ad * 
ts  iri  r H a.  5.  1.  X. 


• H*e  fft,  adiiAredo  iwm  quimi,  no«  fie  incipit.  St  poOn  com  rrfionrm  rvionii,  h drimm  [per  iB.S-l  «qaindo  rraanfutum 
fcb  extremis  cum  rrt*»njulo  fub  mrdiu.  i Nrmpe  rmo  reOineul.  a l a ad  r I n compoeicur  ea  nemne  A a ad  t A.  St  runae 
• f ad  «r:  fc  ratio  Aza  ad  rH  A cotnpoMur  rs  ratioat  AI  »3  0 i,  It  ratione  zi  aii  HT.  Cubku»  eompuotaies  rationw 
«quale»  fiat,  u*!tu  pupo^nim. 


AnOA- 


I 
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ATIO  A AXINI  OT  nEPTAIOT 

KftNIKUN 

T O TPITON, 

META  T«N  ETTOK IOT  ASKAAflNITOT  TnOMNHMATnN. 


APOLLONII  PERGAlI 

CONICORUM 

LIBER  TERTIUS, 

CUM  COMMENTARIIS  EUTOCII  ASCALONlTjE. 


nPOTASIS  a. 

Ea»  xJrV  t cps  » xAav  U/Sucq 

cm^irnfW»,  ii  r 

cupiat  &1&HM 7f0«  av/*TiT*}WtM  Tcqs  iptr&o- 
l&tnup  iaa  iffttj  m >o«fA*A  <£'  xopopta) 

"C* 2T  n Jtwv  kukAv  ij  A B, 

AB  t$a-nHc&-6Msu>ij-n  ATj  >j  B &ovf*r 
Tnflitmf  KO.TU  to  E,  x, 

Aja»  T A.B  Ctctfii TfO«  ^ Ttfv.c  df 
T B,  A A,  cvjj.?n^umi  ? 

/Aptmf  *&i*  t»  T,  A*  Aey  « ’tm  un 
(finAi  I Tg^yAHWT»  E BT. 

yS  iwi  5"  A ®^e  t&» 

BA  ^ AZ,  TTTBty.uVW  Af<*  Kct]- 

5*>  c&i/^J  T1  o2^- 

CcA?ft  ww  t»  A A B Z tsr^L^Ji- 
/J^OfAfiey  rw  ATZ  rf/rybdu' 

£,  wrtf  atpayjK^W  ? AE  B Z. 

A»sn>  w A A E rf/yum  Un  «i 
T«  T B E •tfiyuvu. 

Exi  it  T Aflixwr,  «y**r&V«WH»  df  ll&ptffci 
*4i»  W H Mrrfcv.  «th  *»  Mrvtwf  ?AZ,  ^ 


P R O P.  I.  7fow. 

Si  coni  fe&ionem  vel  circuli  circumfe- 
rentiam redae  Ime*  contingentes  in- 
ter fe  conveniant ; per  tadus  vero 
ducantur  diametri,  qux  contingenti- 
bus occurrant : triangula  ad  verticem 
fa&a  fibi  ipfis  xqualia  erunt. 

SIT  coni  fodio  vel  circuli  circumferenda  A B, 
quam  contingant  re£lx  A r,  B o convenien- 
tes in  pando  E,  & per  cadus 
A,  B diametri  fcdionis  r B,  o A 
ducantur , qux  contingentibus 
occurrant  in  pundis  r,  A : dico 
triangulum  A A E triangulo  E B r 
xqu.de  cfle. 

Ducatur  enim  h pando  A re- 
da AZ  ipfi  B A parallela  , qux 
propterca  ordinatim  applicata 
erit.  Erit  igitur,  in  parabola,  pa- 
raUclogrammum  AABZ  xquale 
[per  4z.i.huj.]  triangulo  AT  t: 
quare,  ablato  communi  a E B Z, 
triangulum  A A E,  quod  relinqui- 
tur, xquale  eft  triangulo  r B E. 
In  aliis  vero,  conveniant  diametri  in  centro 
11.  & quoniam  ordinarim  applicata  eft  A Z,  & 
Rr  AT 
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A rfcaioo«n  contingit;  itOangulum  Z H r [per  ipa-itiT*,  i A r , riOzxjZHr  mi  in  Trieri 
37.  i.hu).]  «quale  eft  quadrato  cx  B H : ut  igitur  g h-  ^ iyt  «f  ^ ZH  «CW  H B Orat  >j  BH 
ZH  ad  HBiu  dtjpcr  !«.<(.]  »H  liiHf:  quare  ^fHr-  *aj  in  i Z H «iif  H r Srttf 

[ per  20.  tf.]utZH  ad  lir  ua  quadratum  ex  ZH  ZH  «CPf  ,4  S«i  H B.  wr  re  Sure  z H 

ad  quadratum  cx  HA  fcd  (per  3 Wuj.Jutqua-  ^ ^H||Wri  AHZ 

dratum  cx  Z H ad  quadratum  cx  H B ita  tnangu-*  «s  • . s 

Ium  A H Z ad  triangulum  A !l  B,  & ut  Z H adHr  ™ AHt,  ixfinZH  «or  Hr  «rwrlAHt 
ita  [ per  i.  tf.]  triangulam  AU  Z ad  triangulum  w&f  n AHr*  x^af  a ro  AHZ  ts  AHT 


A H r : ergo  [per  1 1.  y .]  ut  triangulum  A H Z ad  ifra*  ro  AHZ  «CPf  t*  A H B*  ww  afji  ra  AHT 
triangulum  A H r ita  triangulum  AHZadtrian-  ^HB.  x»»W  to  AHBE’  \atiw 

gulum  A H B : & propterea  [per  p.  j.]  triangulum  ett>ct  to  AEA  T^tya*»  ww  i>»  tu  T E B. 

AHT  triangulo  a H B eft  squale.  commune  au-  * 

feratur  A H B B,  [in  hyperbola  H A E r : ] reliquum  igitur  triangulum  A B A reliquo  r E B squale  cnt. 

eutocius 


Tertius  conicorum  liber,  imiciflirrie  Antkeml,  di- 
gnus ab  aaciquis  exifiimatus  eft  in  quem  multum 
ftudii  ac  diligenti*  conferretur , quod  vari*  ipfius 
editione»  oftendum.  fed  neque  cpiftoLun  praefixam 
habet  quemadmodum  alii  libri,  neque  commentarios 
in  ipfum  do&i  alicuju*  viri  ex  iis  qui  ante  no*  fue- 
runt, quanquam  in  eo  multa  line  contemplati  ooc  di- 
gniflima,  ue  ipfe  ApoUeniui  in  procnmio  totius  libri 
aderit-  omnia  autem  k nobis  manifelie  explicata  funt 
ac  demonftrata  cx  pnecedemibus  libris  fic  commen- 
tariis in  eofdem. 

Invenitur  etiam  alia  demonftratid,  in  parabola  qui- 
dem, hujufmodi. 

Quoniam  AT  fe&ioncm  contingit,  & ordi- 
narim applicata  cft  AZ:  erit  [per  jf.  i.linj.]  & 
r B squalis  ipfi  B 8c  [per  34.1.3  B L inii  A A : 
ergo  AA,r  B inter  Ic  squales  funt.  fcd  & [ (>er  34. 
i.Jparallel*  : triangulum  igitur  A A E squale  cft 
&nmilc  triangulo  ebt. 

In  reliquis  vero,  junOis  A b,  r A,  dicendum. 

(gumiam  [per  17-  i.huj.  & 1 6.6.]  ut  ZH  ad 
H B Iu  cft  B H ad  H r,  ut  vero  Z H ad  U 8 ita 
AH  ad  H A,  cft  enim  A Z ipfi  A b parallela ; 
ergo  [per  n.  y.l  ut  BH  aa  HT  ita  AH  ad 
Ha , & propterea  [ per  2.  6.  ] AB  parallela  eft 
ipfi  TA:  trunculum  igitur  A A r «quale  cft  [per 
37,1.]  triangulo  B r A.  & communi  r AB  ab- 
lato, relinquitur  triangulum  A A E triangulo  r B E 
«quale. 

Ad  cafes  quod  attinet,  dicendum,  in  parabola  qui- 
dem 3c  hyperbola  non  dari  catus ; in  cllipG  vero  ede 
duos,  vel  enim  contingentes  redhe  in  pundiis  ta- 
ctuum diametris  occurrentes  produdii»  etiam  conve- 
niunt, ficu t i in  textus  figura  . vel  ad  alteras  partes  ad 
quas  cft  B,  quemadmodum  in  hyperbola. 


Tisensr  r (mm.  3 *'*wri  ftoi  A tSipuh  p? 
QfjrnJrc  'Coi  T wx>juif  Ifyu-ru,  it  ai  «BAjiffWW  oriri 
ii dime  Juum.  »71  AI  Abssxir  «x« 

tm  iH-M,  «A  ygH*  t!f  turi  7 md 

luit  deintru,  «ai  m iit  Ir  «unf  i£wr  omr  3» eitu, 
i<  t)  rism  AnoNufmr  ir  ti  c&ifiy  r wtrrk  JfcCw'»  *•- 
ett.  SOJ-T9.  A Sf  i ftif  ovtii  «I uurm  9<u  At»ru«W  U 

t «cjrafirrw  ftCfijmr  «j  ■>£*  #1/  wt» 

Eo  A i)  a»a>  »l»4(ir>  tn  pt  t 

E rti  /Jf  n A T,  t Xftripiwj  i AZ,  wi 

ii»  17  r B ril  B Z.  rttfut  ij  B 7.  TB  A A «V  JUx/  i| 
A A t rij  T B Mf.  W ojutt\  ^ 

1 m k oueu»  ro  A A E Tfjeycutai  rafc.Br  rfi- 

yuta. 

E*i  j t AwjTw»,  w A BJ  A,  Arx 7t»t. 

Ex«  m 1 1 H «CK  H B has  9 B II  irpx 
H T,  U j 9 Z H «C?V  H B *ras  i AH  H A, 
■Sr^cMrjAsf  ylijAZrjAB*  x*}  as  Zyt  >}  B H 
•xp*  H r Oras  9 A H rpof  H A*  ZfO. 

ir»  ij  A B Tn  T A"  wsvigjtro  A A r r^ry«vcv  t» 
B T A,  xay  xjrr»  b1  T A E,  Aa««»  ro 

A A E io»  i^i  r«  T B E. 

n»d  A iit  Zitlnm  Aix7itr,  oti  80  ft  t -rofafc k*  ij 

u^rtfCoxii  it  SK>}  7 \%ti  Afc  «i  ^ **- 

wiluS^ar  «arA  vir  afiir  tzm  Siafiiituc 

tj  ixTi»M«u,Vair  tw  «J;  lr  v5  prj  u»w 

l tA  Vnf*  fuft  uti’  i Rr  t»  E » i*if  1%‘i  ^ ^ 

t-rif^iAxr. 


* 
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diametri  fini  a a,  b r ; iumpto 
autem  io  fo&ionc  punito  H, 
ducamur  hka,  iimz  contin- 
gentibus parallela : dico  (rum- 
gulum  A l M xqualc  cdc  qua- 
drilacero  r A H I. 


7£«  j o)  Ai.BT,  £ 

■n  <r»yaHJv  32n  •?  7»p:?  t»  H, 
% nx&timv  Gpty  nif  i p&xlo- 
/jUxi  a)  HfC  A,  H M Z‘  A lyst 
«nunifi  to  A I M T^/yuyat 
TU  r A H t TFTgttff  XiUfU. 

ta-fi^S  •s9C?^iJ>«*7se/  wwra 
HKM  rg/ya m tu  A A Tirpcc- 
tAeJjiu  , xaivay  '5r£Sffx«c3'a»  *J 
ro  I K.  7»rj)etxA<f6- 
£or,  k finixi  ro  A I M r^/yot- 
»:?  Istr  7u  r H 7irf<wrAM/p«. 


Quoniam  enim  oftcnfiim  t-ft 
[ad  42.  & 4j.  1.  huj.}  HKM 
triangulam  xqualc  quadlila- 
tetu  A A ; commune  appont- 
tur  rei  auferatur  quadrilate* 
nim  I K,  fle  fiet  rriangulum 
A I M quadrilatero  r H xqualc. 


Cato»  hujui  theorematia  inveniemur  per  quadragefi- 
mwn  fecundum  & quadragdimura  ternum  theore- 
ma primi  libri,  fle  commentarios  in  ea  confcri- 
pto».  oportet  autem  fare,  fi  pun&ura  h imer  A,  B 
fumatur,  jta  ut  xquidiftames  fint  a z b,  m h z.  item- 
que  A E r,  A H K,  & proAtcatur  A K ufque  ad  ioitio- 
nem  io  N,  & per  N ducatur  NS  ipfi  e A zquidiftans : 
ea  iit  quz  tradita  fust  in  theoremate  quadrigcGmo  no- 
no & qutrtquagduno  primi  libri,  6c  in  ipfo  commen- 
tariis, enc  triangulum  R N z xqualc  quadrilatero  *.  r. 
fcd  triangulum  KNi  limite  cft  triangulo  K M H,  <um 
M H asqwdiftans  iic  N z.  cft  autem  fle  cwicm  xqualc, 
quoniam  a r cft  re£ta  cootingent,  cui  aequidrftat  H N, 
« Midi  diameter,  fle  N K xqualia  * h.  quoniam 
igitur  triangulum  K N s xqualc  di  quadrilatero  K I*j 
adjiciatur  commune  quadriiateiwn  a N,  ac  fiet  trian- 
gulum A ex  xqualc  quadrilatero  M r. 


Tur  7ifr«  bujf^rm  ibponr  r xj 

fxy.  ^usnr  r 4f*m  (64mh,  o,  t «V  «unW 
fjfart  p*:ur.  Jit  f&p-ni  £br*Mi,  "n  'wr  ri  H n jur»«/ 
/u *tw£*  r A.  B tofdy.  isa  £/a/  ?ccr  O E B, 

M H Z'  A ET.  A H K,  UCa»*?  A ■ A K /dfcer  ¥ TOfiSr 
ir  X*  70  N,  ij  7 N 7y  B A -rapta***  i^5«  i NS’ 
»5=r  Ai  7»  rlpfdra  ir  -rJ  xj1 71  /ad'.  *, 

8*4qu  »j  7«  7»7wr  jAior,  t»  K N S rdymH*  -tJ  Kt' 
7W#tTh£ff  mr.  ihtA  70  K N 3 tfwht  Si  nJ  K M H, 
Ma  rTMftbMJs  5<i  1 M H tJ  N S.  *si  A un$  x,  xrir, 
AS»  if oet»  i A T 1 x«pi>A«Xor  Ai  oi/ t»  i H N, 
» Ms,  xor  w»  opo  i N K 7?  K H.  i«*< 
5?  <rw  «i  r»  iNS  Tfrymw  tjT  K T «0« 

•CK»3»uv«  7s  AN,  yiwu  t»  A ti 3 itiytnt  0nf  Nf 

tnr. 
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r*op.  hi.  7W. 

lifdem  politis , fi  in  coni  feSione  vd 
circuli  circumferentia  duo  pun&a  fu- 
mantur i & per  ipfa  ducantur  paral- 
lela; contingentibus  ulquc  ad  dia- 
metros: quadrilatera , quae  ab  ipfis 
fiunt,  diametrifque  infiftunt,  inter  (e 
aequalia  erunt. 

SIT  enim  coni  fe&io,  vel  circuli  circumfe- 
renda, linexquc  contingentes  & diametri, 
ficati  jam  di&um  en ; Sc,  fumptis  in  fc&ionc  duo- 


nPOTA2I2  y. 

Tau  tonui  in  $ $ 

•&upquv,  Sbo  aypjMX  A*p3v,  Xf  It'  eunut 

mxfaAto iA«  uk  t fo+uTfC"  T atf 

ra  ^rcf^V* 

•w»  wfawrAaipft,  £*Gwu>ra  «fi  *&i  t S^gt* 
Hi7£vr,  wa  tftxi 

CzTft^ij  vs/a},  $*wcA*  ofefow, 

■*-'  ■xUfi&ai  k ai  fylfurfoi,  uf  1-«?.  >W 
«A*$&«  Sh  r sspj fc  <f uo  T5%»Km  ni  Z,H, 


bus  punitis  Z,  H,  ducantur  pcrr 
Z quidem  line*  contingenti- 
bus parallela:  Z0KA,  N/.  I M, 
per  H vero  ducantur  NHSO, 

H b n P : dico  quadrilatcrum 
A H quadtilatero  M 0,  & qua- 
drilatcrum  AN  ipfiPN  aequa- 
le ede. 

Quoniam  enim  antea  [ ad 
2.  3.  huj.  ] demonftratum  eft 
triangulum  P n A xqualc  oua- 
drilatcro  r H,  & triangulum 
A M I quadri la tero  T Z ; eft 
autem  APn  triangulum  ma- 
jus quam  triangulum  AMI 
qoadrilatero  fl  M : erit  & qua- 
dri laterum  r H majus  quam  r Z eodem  M n qua* 
drilatcro : & propterea  quadrilatcrum  r H ae- 
quale eft  quadruateris  r Z,  M n,  hoc  eft  ipfis  r 0, 
P Z.  commune  auferatur  T0 : reliquum  igitur  qua- 
drilaterum  A H aequale  eft  reliquo  0 M : quare  & 
totum  AN  toti  P N aequale  erit. 


Xj  /«t  ufy  v Z ^ tytuQopIfaue 
o^t^tafAei  itffrucru»  *7*  Z0 
KA  J ij  N Z I M, 

5«  NHIOxaj  H 0 II  P*  As- 
yu  *n  "tm/  id  v»  acV  AH  u- 
TfaxAat^cy  rtf  M0,njAN 

TU  ?N. 

Et«  Tr&3t$HXTtn  I 'm  x» 

PII  A Tg/yum  tu  r H wrgjt- 
■xtovfu,  T9  «fi  AMI  tu  T Z, 
T»  «J*  APII  « AMI 
^ ioruIlM  Ttryartevpu'  xzq 
vi  T H itfft  tS  T Z /*«£« 
tu  M £1  ■nryprtsCpu'  uft  ra 
r H ifftr  iri  rirz  yutf  TU  Mn,  TJT7KJ  TU 
r 0 £ TU  P Z.  wm  etfypc&u  t6  r©-  A anw 
ctfjt  rgAHMW  ir«  tu  ©M‘  £ eArv  Zf»  to  A N 
raf.Niw  'v?U. 


EUTOC1US. 


Hoc  theorema  plores  cafus  habet,  quo*  ut  io  antece- 
deotc  inveniemus,  fed  animadvertendum  eft  duo 
pundta  quz  (umuntur,  vel  efle  inter  duas  diametros, 
vd  extra  & ad  cafdcm  partes,  nam  fi  alterum  qui- 
dem extra  fumatur,  akerum  vero  inter  diametros,  non 
coniti  tuentur  quidriktera  de  quibus  in  propofitione 
didtum  eft.  fed  neque  ad  utralquc  diametrorum  par- 
tes conUtcucncur. 


Ti  SttSpp*  TVn  9*jh*(  tyu  -imieut,  it  tlpttutr 
lixaim  -njt  meiJtn.  Jd  /tit  -m  tbnu^tu  a»  ti  UftC*- 
y IfJk*  Ai»  OUM  '<  ftrm!?  S?i  im  Ji*  iluftUtar,  t ri 
h it  «tW  nai  Sh  vi  «wi  H*?*.  *•  & V»  ?'  *xvf*r  iavir 
yJtCmfur,  7»  A rn&r  fUV^  r Pw#avfa>r,  « tuira-m  ri 
b t»  uerrian  ktyifJp*  7vrfdrKtLf«.  «tW>‘  iA  If’  *t^- 

7>>«  f Prtt^vfstr. 

npo- 
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n p o t a s 1 z 

Ea»  r intKMifi^cn  <fbs  c vBuq  'Gfofafoa 54  ovfi- 
Tn-iAujxt  aM>iAcq<,  a-^wn  <fi  3£gt  r a^ir 
Sf&nnp*  0Vfi- TlTtWq  Tstf5  t(^tTSouV,oq{‘ 

Sra  ii$uf  1»  «©£?*  Tfly«  vpa.T^pa\i  Tf/- 


Prop.  IV.  Tbeor. 

Si  duae  re&x  linea:  oppofitas  fedioncs 
contingentes  inter  (e  conveniant,  & ' 
per  ta&us  ducantur  diametri  contin- 
gentibus occurrentes : triangula,  qua: 
ad  contingentes  conftituuntur,  aequa- 
lia erant. 


E2TQSANinu«^a»a/  «}  A,  B,  <4  <Js  «P*-  CInt  oppofitx  fc&ioncs  A,  B,  quas  contin- 
TtM^  ww  «/'  Ar.Br  Oiumtiirum,  & B««  rribc  lincx  Ar>Br  » punflho  r con- 
• - * - - venientes ; utque  icciionum 


JUtra  ro  rjuvTfC?  q *r®  T »- 
T»  A,  5 «n^C^O®  4 A B, 

>44  r a,  ^ owC^AifeS®  «j  r a 

3b  E,  i5*itiu^9'«w  <Ji  5 
df  A A,  B A,  € cxSftoA^aS-a- 
0W  7»  Z,  H‘  Asy®  «1 
» w isi  t 0 A A H Tf/yumr  tu 
B A Z,  ri^i  Arzrisni. 

HX&*  £ r e kp^ 

AuV’)  i5  i e.f  *e«  ro  r5 

A H.  **■*»  «B  in»  4 A A t?  A 0.  isn  <*» 
rtAHA  r^/yutet  tu  0 A A.  «A0A  tu 
B A Z if»  iot'  x-sti  rtAHA  T®  B A Z *s» 
wo‘  ®ft  t®  A T Z t®  B r H «w. 


centrum  A;  & jun&is  AB, 
r A,  producatur  r A ufque  ad 
E ; jungantur  etiam  A A,  B a, 
& ad  Z,  H producantur : dico 
triangulum  A A H xquale  ede 
triangulo  B A /-;  & A r Z tri- 
angulum triangulo  B r H. 

Ducator  enim  per  0 con- 
tingens iedionem  e A,  qux 
[per  deroonftrata  ab  Eutocn  ad  44.i.huj.j  i pii  AH 
parallela  erit.  & quoniam  [per  30.1.  huj.]  A a 
aequalis  e(lA9;  erit  [per  itf.1.]  Aii  A triangu- 
lum aequale  triangulo  0 A A.  fed  [per  1. 3. huj.] 
& triangulum  A © A «quale  eft  triangulo  B a l : 
igitur  triangulum  A H a triangulo  B a Z «quale : 
unde  triangulum  A r Z ipfi  B r H eft  aequale. 


E U T O C I U S. 


Er  7»  «re»-ni«*  T»«  T tj  4i*Jh- 

fUfMs,  llt  ? itrnu<Jr«tt  *iy*i  JJhti&f  t$t  vm  «- 
rtit  Mo  i f*jdofJf<u  Hi  4 pjit  nwii  mi 
A iein  1 it  JiJo  iqtrnffasi  £i  4 (*Ze>  tf’  «W7 i{*« 

eini»  iAai  rju^rrriknt  i>*n*ajt  (*r  Hfm*  I»  rj  Jimiff 
fiiCfjf)  it  7»  ynh  inprnnwr.^  £,  ime /i 
n4** >ry  et/yCtum  rm  4 tx/rieme.  «J***  5 
at#T*jf«l#wTr  »9ktjut71^.  % ^»»  •*  T»f  F** 

7 Tt/uar  S-it  tiSZ*  IfWwJ  'Vf*’1»»»  •4'- 

iiu?  airtn  ; te  Tir  tfmtyuiw 

•5  A «KdTtfcU  Sor  l^crrapir»  , i ay  -f  ft,un»ffw 

«>»£r  % T «rflfr  i *f3w  fliuntie  Rw. 


In  propornione  hujus  tbeorematis  & eorum  qux  fc* 
quuocur , (are  oportet  jifeOeniu»  indet  n minace  di- 
cere epfept**  ft Rimet : & nonnulli  qujdcoa  codi- 
ces habent  duas  contingentes  in  una  fefiione:  non- 
nulli vero  non  duas  contingentes  in  una,  fed  lingulas 
in  utraque  fcdbone  contingente»,  qux  inter  fe  conve- 
niunt (uu  difluro  eft  in  fecundo  libro ) in  angulo  qui 
deinceps  cft  angulo  afymptotfln ; & ita  eveniunt  ea 
qux  in  propolinone  dicuntur,  licet  autem  iis , qui 
volunt,  hoc  defcriptis  figuris  confiderare.  ac  rcaniie- 
ftum  eft,  fi  unam  fedbonum  dux  rc&x  lincx  contin- 
gant ; qux  per  pundhsm  concun fls  earum  & centrum 
ducitur  rcCta,  oppofuamm  fefl  ionum  tranfvcrfa  dia- 
meter eft : h vero  utramque  (cilionem  fingulx  hnex 
coodngant ; qux  por  ditium  punflum  Sc  centrum 
ducitur,  eft  redh  diameter  Tectionum. 


n P O T A % I 2 

Eo»  r axnxM^m  *u55oq  an/j,- 

mifomt  z,\wpSrlfi<p  irmrn&t  r •ntuit  <nt- 

fiiiffi  7T,  e,  iir'  euhv  <Tt>o  iu3woq,  i fi 

7ra^t  tIlo  i<pa. ^ 'Aut  tos 
ajpzs  'fkt^&rfVMartr  7®  yaotfon  vx  turiut 
TC/yuni/Q&S  TTf  r OTJttdvTUK 
a/vgtfxe^^^^a/aCaro^V  Titye  tV  <q&s 
Ty  uw&eau  t ifOLTfof&pm  ha^tp,TqS  itre- 
T£ty*ic*  n rx  epa^o- 
ftlh  & *»?  ^ 'aJ^&  2^gu«7f«. 

PzT  Q Z A N wrmuifjdtiaf  <4  A,  B,  ®»  xirrfe» 

^ r»  r,  5 • QtiSUjtfpaf  tti  E A,  A z ovpTrrm- 


Prop.  V.  T&ew. 

Si  du«e  retfJ®  lineae  oppofitas  fe&ioaes 
contingentes  fibi  iphs  occnrranti  & 
in  quavis  fetflionarii  aliquod  pun&um 
(uniatur,  b quo  ducantur  dux  linea:, 
una  qaidem  contingenti  aequidiftans, 
altera  vero  parallela  ei  qux  ta&us 
conjungit : triangulum,  quod  ab  ipGs 
conftituitur  ad  diametrum  per  occur- 
fum  dudtam,  i triangulo  quod  eft 
ad  occurfum  contingentium  diftert , 
triangulo  fatfto  ad  contingentem  & 
ad  diametrum  illam  qux  per  tatftum 
ducitur. 

SI  n t oppofitx  fe&ioncs  A,  B,  quarum  cen- 
trum r ; 8c  linex  contingentes  nnt  E A,  A Z, 
Sf  qux 
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quas  fibi  ipGs  occurrant  »n  a ; & junftis  E Z, 
r a producatur  Ta  jun&acque  etiam  l r,E  r produ- 
cantur; in  fe&ionc  autem  fu- 
matur aliquod  pun&um  H,  per 
quod  ducatur  HK©.\  aequidi- 
itans  1 Z,&  H M parillela  ipfi  A l : 
dico  triangulum  H 9 M i triangu- 
lo K 0 a differre  triangulo  KAZ. 

Quoniam  enim  [per  38.  2. 
huj.  } oftcnfa  eft  r A diameter 
oppofitarum  fe&ionum  , & E Z 
ad  ipfam  ordinarim  applicatur; 

& H t 0 A quidem  ducitur  paral- 
lela E Z,  MH  vero  parallela  A Z : 
triangulum  M H e i triangulo 
r A 0 differt  [per  4f.i.huj.]  tri- 
angulo TAZ:  quare  MH0 trian- 
gulum i triangulo  K 0 a differt 
triangulo  K Z A.  conftat  igitur 
triangulum  K Z A quadrilatero 
M H K A aequale  efle. 


TUCU*  Kctm  n A,  <c  01^9«  ijEz£iJrA,£ 
d«Gi6AJje9-<#  ij  T A,  Kcq  ZT.ET 

CkUo Arp&uanr,  Mcq  ftAlfpfa  u 

atiftHcr  c&i  ri  H.X,  /i’  cuf 

Ttt  ifl#»  /Ap  tuo  EZ  4 

H K 0 A,  vPfrfi  llw  AZ  i|  H M- 
hiyu  rn  71  H0M  rp/ymer  ri 
K 0 A TU  KAZ. 

Ejth  y$  tiamrmf  ij  T A 
fMTfcf  r armuuApur,  *j  <Tc  E Z 
■nmy/ApUf  *t’  eumsr  tuvtrr/ l&fa, 
Xj  i fj&i>  H 9 -O^ji  tIwZZ,  ij 
M H l&w  A Z*  trapa.  M H 9 
Tfjryancr  fktQtpt  ?r  A 0 Tf/yu- 
y*  TU  r A Z*  a»«i  to  M H 0 ri 
K 0 A Tg/yutK  tuKZA. 

<P*ntot  ii  <m  Utr  ri  KZA 

Tfhyum  ru  mhk a ivtpmrAf ifm. 


eutocius. 


Qiintum  quidem  theoreim  fati*  conflat : verum- 
tamen  in  figura  nux  diametrum  habet  redam  , 
it*  dicemus.  quoniam  oftenfutn  eft  [ad  4?.  i - huj  | 
triangulum  HQ.M  majus  efle  quam  triangulum  Tao 
triangulo  r A 2 ; erit  triangulum  HeMxqutle  trian- 
gulo re  A una  cum  triangulo  r A Z:  ergo  & «quale 
triangulo  K A e una  cum  triangulo  * A z : triangulum 
igitur  H M 0 i triangula  K A © differt  triangulo  KAZ. 
communi  ablato  triangulo  © A K ; reliquum  K A Z tri- 
angulum xquale ert quadrilatero  KA  MH. 

In  figura  vero  qux  tranlverfam  diametrum  habet , 
hoc  modo,  quoniam  priua  demonftratum  eft  [ad  44- 
I.]  r A © triangulum  majui  efle 
quam  triangulum  M © H trian- 
gulo r A Z;  erit  r © A triangu- 
lum xquale  triangulo  © H M una 
cum  triangulo  r A Z.  commune 
auferatur  quadniaterum  r A k A: 
reliquum  ig-.cur  K 0 A triangu- 
lum xquale  eft  triangulo  ©HM 
una  cum  triangulo  A z K.  rutfu* 
commune  auferatur  M 0 H : ergo 
triangulum  z K A quadrilatero 
A M H K xquale  erit.  Cafus 
habet  plurcs  quo*  ex  demun- 
ftratis  in  quadragefimo  quarto  Sc 
quadrag<-<:mo  quinto  theotemate 
primi  Isbri  addilccrc  oportet. 

Cum  autem  dicitur , aufers- 
tur  vel  apponatur  quadniaterum 
ve!  frnurgirAw, ablationes  St  ap- 
poGtiones  juxta  proprietatem  ca- 
nium fieri  debent,  quoniam  ve- 
ro fequentia  plure*  cafus  conti- 
nent , ob  pandorum  fumptio- 
nes  Sc  piralicU*  linea*  ; ne  con- 
fufionem  commentarii*  affera- 
mus multas  figura*  deferibente» , 
unam  in  fmguliitheorcmatibu*  faciemu*,  quxoppofi- 
tu  fcdiones  Sc  diametro*  Sc  linea*  contingente*  ha- 
beat ; ut  fervetur  illud  quod  in  propofitione  didum 
eft.  bjdem  pa/itit,  Cc  prallelas  quoofque  occur- 
rant producemus,  in  unoquoque  occurfu  litem  po- 
nente»,  ita  ut  quilibet,  obfcrvati*  confcquenrii*,  fa- 
cile poflii  cafus  omnes  dcmonftrare. 


Esi  fi  mfa  r»  Saffufjm'  Ajxri»  fi  Hi  p£ 

f urrrxapri  t tyint  -Au  ip Si«r  a Jifutfof  feri  fi- 
lutru  ri  H0M  r*  T A©  ***£•»  «ri  T A Z.  utr  Kn/ 
nU0Miiir6Au<«ilrAZ‘  £fi  ^ K A & $ 
t«KAZ'  ri  II  M 0 t!  K A 0 «J  K A Z. 

Koiri  ipnjftfun  t*  0 A K,  Aairir  ri  K A Z !nr  - nS 
K A M H. 

Eri  fi  tSs  iyie*<  ibi  ***yta»  triu* rfsr’  i-rtUu  m&- 
HAnLTti  ri  TA0  t»  M0H  pifur  ri  TAZ»  iw 
k>u  Ri  ri  r © A -tJ  O H M fu- 
tu  ri  T A Z.  1 tuear  *?>•««&* 
r A K A-  Kttidf  5f»  ri  K0A 
mr  Riri«HM/«ri  tJAKZ. 
In  *w iu  » t1M0H-  aw- 
-rir  t!  ZKA  tJ  AMHK 
niMWS  fi  typi  dtc 

fh  fantur  ini  TUt  AX"yuitut  ir 
W (xf'.  mu  fii'.  Stwrifum  f 
n fijCr.lt.  E»  /*  11J  riyetr  **  ip*- 
■ cCJvsriSw  'Mtfvr.cvcpt  ■ 
ittym or”,  iut  ip tuqtoth  « 00»- 

2l«*ff  xmu  7 lii  oilUriTSTa  70 r tt »• 

eun>  yjl  duh^.  titul*  /i  -m 

i>Zp<  ITOAfrTWIK  Sb  Sii  TU  A*ft- 

Carlpfa  npLtia  rsn  tur  n&txi- 
txt,  ira  pa  iypar  mqiymmr  tbJV 
vvBuriwwi,  n*»M  wirnr  w?<s- 
**S‘  trjox  nr  3 
«a»,  par  n znuir  *'/**>•  tui  ir- 
mnuirat  i,  iit  zjt+uiftt  tui 
rii  1«  earina*  ri 

tr  npvmm  fylfA *w.  ••  7 twiir  imuqitm  “tCfiie 

ani  «/*,««?  tuftmmer,  fmyfm  xcd'  i<aor 

fa-r-nmt  Sttv,  \ul  fuarir']**  rir  7«t  «iuVsSr  tnlmru 

«utf  7ir  VTuetti  imlmrlnr. 


npo- 
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i6$ 


T 5*  airmin  u-rvcufdpati,  ea»  'Qn  y*U  T irmayu- 
I6ti  tj  annuat,  $ iV  eurr\t  xapaMxAt* 

raLff  ipa/xIfySfmff,  ovtcmfa&y  reus. 

Tt  ipcLl{hn%JClj<  £ Txy  70  >W- 

'Or’  aVT^Si*  T77^t-3rA61»fOT,  '30*  T* 
ft*?  T epenSo^Jllt*  £ TT)  fUOi  T Zl&fliTftll, 
tm t tjxu  t$>  yaofApa  Tfciyaw»,  71 

*ufy  ipxTftffitiH  *)  T)  httct  r SUtfttrput. 


lifdem  pofitis,  fi  in  una  oppofiurum  (e- 
«Dionam  aliquod  pundhim  fumatur, 
& ab  co  ducantur  rc&x  lineae  con- 
tingentibus parallela:,  qua:  & con- 
tingentibus & diametris  occurrant: 
quadrilaterum  ab  ipfis  fi&um,  ad  u- 
nam  contingentium  & ad  unam  dia- 
metrorum^equale  erit  triangulo, quod 
ad  eandem  contingentem  & ad  alte- 
ram diametrum  conftituitur. 


TD  2TQZAN  arnxM  i&tiatt,  wr  SitLfisrfOt  a}  A E T, 
*-*  BEA,  Kj  f A B nfjp>s  i£pt*TOo^«£W  «i  A Z, 
B H , nf*  TmSant)  ol?&  ij - 
Xttif  tutm  ri  0,  «Ajj- 

<pdct  St  7J  c&i 

T*  TijMjir  71  K,  Kf  «JT 

«urr£  V i$cv$efUtcuf 
igg&aMM’ 
dj  K A M,  K N 2'  At- 
yu  071  77  K Z 7nf«* 

*>Jjm  rwAIN  tfi- 
i-rw  r«v. 

Ejt«  «7  curRKHiJSpai  «J  A B,  T A,  W ^AB 
ip*7T?«-n^  ij  A Z cvpm-rHilM,  TJ  B A,  $ ■»’?»’ 

azJ*^  ij  K A'  AINrc^yworr«KZ 

Ttrp<Mr\VJpU. 


SI  N T oppofitx  Ic&ones  , quarum  diame- 
tri Air,  BEa,  & (cdionem  AB  contin- 
gant redae  lineae  A 7, 
BH  convenientes  in- 
ter fe  in  pun&o  0 ; 
fumatur  autem  ali- 
quod punckum  K in 
iedione , a quo  pa- 
rallele contingentibus 
ducantur  K A M,K  N E: 
dico  • quadrilaterum 
K Z asqualc  efle  trian- 
gulo A I N. 

Quoniam  enim  oppofitae  fe&ioncs  funt  A B, 
r A , & (edioncro  A B contingit  reda  linea  AZ 
ipfi  B A occurrens,  & duda  e»  K A parallela  ipfi 
A Z t triangulum  A I N [per  2.  3.  huj.]  quadrila- 
tero  K Z aequale  erit. 


E U T O C I U S. 

Al  ifUnw  tSt*  T Staform  *)  im 
it  iprvu  b rmt  r niprn 


Sb  musit  pb  tu  ri 

vi  eupCtui*.  Cui»  /i  ***»»- 

ne  npmbt, 

igainit,  ij  i»  t»  T 

iprmpb»  t»s  itpb  ■ r n P" 
pKtigft  J\ i In  mfj&ari*  Rj 
Tf  A Z t)  t»  M A,  *j  Irrti  ti- 
JtmJ  i r «J  A/nf»  3n»p*funT, 
uri  via  t»f  ivaffari*  xar«- 
w rnNt?»  Asnp 

7*7f«TA£fw  low,  iwtrJr  -sfiv- 
«r-A»  t»  M n*  T»  ifM  M K N 
nljuior  Tf  M A P T ww  Ri. 
awrir  mfaetMdu  ts  T P E,  » R< 
uvf  Tf  A fi  Z • X*i  7i  i»  »if 

p*.  TU  9t*TX  ftCAito*  «Aer 
Ara.  n M E A 'ijv  Ri  iJ  MKN 
mu  tJ  A E Z.  imm  «**<»■- 
fin  nKM  N *»rtb  t»  A B Z 
rj  K A EN  R»  m.  «Ni^r  «fern^Aw  ii  Z E N 
<f«n  AIN ffiyttv  t5  K A Z l *uw  *2»r.  if* 
t»  B O A W Ri  Tf  K N H O. 


Cafua  hujus  theorematii,  & quidem  omnium  fe- 
quentium  , multi  funt  i ut  diaum  e(t  in  fcboliis 


'«A,r 

r 3 £ 


ad  quintam  propofitionem : 
esdetn  tarecn  eveniunt  in  fm- 
guiti.Vciuro,  majori»  eviden- 
tiae gratii,  deferibatur  eorum 
unua,  & ducatur  reda  r n r 
fe&ionem  eoo*. incena  in  r ; 
patet  igitur  eam  i tau  a z,M  A 
parallelam  efle.  Quoniam  au- 
tem, per  fecundum  theore- 
ma hujut,  io  figura  hyperbo-  * 
ke^lemondratum  eft  triangu- 
lum r n N quadrilarero  AJCnr 
cqualc , commune  addatur 
quadrilaterum  M U i ac  trian- 
gulum MKN  quadrilatero 
mapt  aequale  erit,  com- 
mune adjiciatur  triangulum 
r PE, ipfi  AE  Z [per  41. primi 
huj.]  aequale:  exit  igitur  to- 
tum triangulum  MEA  trian- 
gulis MKN,  AE  X fimul  ae- 
quale. utrinque  auferatur  com- 
mune triangulum  KMN;  ac 
reliquum  A 1 2 quadrilatero  K A E N zquabitur.  dein 
addatur  commune  quadrilaterum  ZEN1;  totum  igi- 
tur triangulum  A 1 N quadrilatero  K a z 1 aequale  dl  f. 
Pariter  triangulum  boa  sequale  erit  quadrilatero  ekuo. 


t Ac  fi  producatur  A M ad  ducatur  t ■ a ipfi  IH  parallela:  erunt, ob  K M ipfi  M asequaletn, triangula  K M M, 
«M » aequalia;  ac  proinde  quadrilaterum  I N »«  paralidoerammo  K«  «quale,  adjiciantur  zqualu  ai  n fic 
A AZI,  ac  fiet  triangulum  A» m quadrilatero  »AZ«  «quale 


Ptor. 
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1 64.  APOLLONI 

Prop.  VII.  Theor. 
lifdem  pofitis,  fi  iu  utraque  ledione 
aliqua  punda  fumantur  i & ab  iplis 
ducantur  lineae  contingentibus  paral- 
ie!ae,  qua:  & contingentibus  & dia- 
metris occurrant : quadrilatera  i li- 
neis dudis  conftituta  & diametris  in- 
figentia inter  fe  aequalia  erunt. 


I PERGiEI 

npoTASis  £. 

T«i  cwiui  xjanutuiHi,  it»  «p  t x*7ipw  t to- 
fjxn  aYfuia.  ii»*  A*p5y,  x,  iar  aunat  xofttA- 
AtAw  r«#f  t£airkf<V=q*»  oiffimiHv- 

acu  T<ttf  7i  tpcfxk^ricqs  $ Taqs  hafitT^f  m 

ytKfjSpei  U7T0  t i^9tioS»  UTpCtTAwpa,  /SiCt- 

xont  '6h  T Jlcquirpc*»,  ira  tftu  aAAaAotf. 


f 


POnantur  enim  eadem 
qua  fupra ; & in  utraque 
fc&onc  puncta  K>  A fumantur, 
per  qux  ducantur  Mtnpx, 
NSTA  ipfi  AZ  paralclix;  & 
Niorz,x*ta  parallelae  ipfi 
. BH:  dico  eadem  evenire  quas 
in  propofidonc  di  fla  funt. 

Nam  cum  triangulum  A O I 
[per  2.3.  huj.]  quadrilatero  P O 
sequale  fit,  commune  appona- 
tur E o;  & erit  totum  triangu- 
lum A E Z aequale  quadrilatero 
K B.  eft  autem  {per  Eutoc.6. 3. 
huj.]  & B E H triangulum  qua- 
drilatero A B asquale  : & fper 
1.  3. huj.]  triangulum  A B Z tri- 
angulo BHE:  ergo  & quadri- 
laterum  A E squale  eft  quadri- 
Utero  I K PE.  commune  ap- 
ponatur N E : cotum  igitur  T K 
tori  IA;  & K T ipfi  P A x- 
quale  erit. 

Prop.  VIII.  1 


'Y^nOKElLOn  jdf  m «on- 

-*  nj$eiAito0a»i(p' 

ixenifpf  t 71 jiw»  ni  K, 

A,  K91  <Y  ovtw  'Z&ji  pdf  tLj 
A Z qgduM»  •»  M K II  P X rjy 
»N2TA,  it  litu  B H ij 

NIOK3  ij  X ♦ T A‘  Aoy» 
CTJ  fcfwy  TM  ri)f  vQm/nciK. 

E vh  yS  to  A O I T&rycdrot  t» 
P o 7fTfturtev{ju  i?»  «n,  rrA» 
r»  E O"  oA» 

r»  AEZ  Tg/yurt»  tny  »ri  tu 
K E.  iri  ^o  3 ro  B E II  rc/rytt- 
iti  icwtu  AE  ITT gjor  Asvfa , £ 
iri  70  AEZ  r&r/uv»  im  rw 
BHE*  5 ri  A E irir  iri  ru 
I K P E.  njjfef  «©oxrie&M  t» 
N E*  oAw  clpjl  to  T K Toiy  iri 
roilA,  n&i  roKT  tui  T A- 


nPOTA2I2  n. 


lifdem  pofitis,  pro  pandis  k,  a fiiman- 
tur  r,  n,  in  quibtu  diametri  cum  fe- 
dionibus  conveniunt  ■,  & per  ipla  con- 
tingentibus parallela:  ducantur:  dico 
se  quadrilateram  quadrilatero  ET; 
& quadrilateram  si  quadrilatero  t o 
asquale  cfic. 


Tai»  currar  xJ&w.tmtrert,  u\xp)a  im  to»  K, 
A m T,  A,  xst3’  * eu/iCaAAVoi»  oq  U/jt- 
(UTfot  Tax  x,  h*  euroi  rrfyxmi  eq 

*a^A\nAo<  tSh  «patf&yaroqr  Atyu  an 
im  70  E E TiTpx-TrA^s*  r»  ET,  j 
70  XI  nj  OT. 


I 


QUoniAm  enim  trian- 
gulum A H e oftenfum 
eft  [ per  I.  3.  huj.  ] aequale 
triangulo  0BZ:  & [per  1. 

Icm.J  linea  quae  & pumilo  A 
ducitur  ad  B xquidiftat  |j- 
nex  \ punflo  H ad  Z duflx : 
erit  [per  2.  6.]  ut  A E ad 
£ H ita  B B ad  BZ;  & per 
converiionem  rationis  ut  6 A 
ad  AH  ita  E B ad  BZ,  eft 
autem  ut  r A ad  a B ita  ab 
ad  B B ; utraque  enim  [ per 
30.  i.huj.]  ucriufque  eft  du- 
pla: ergo  ex  xquali  [per 
22.  f . 1 ut  r A ad  A H ia 
A B ad  B z.  & funt  triangula  fimflij,  propter  ^ iri»  epua  ni 
lineas  [ex  hyp,]  parallelas : ut  igitur  r T A trtan*  ^ ^ ^ 


En  E I ^ «i»  ri 

AH0  rcJryaror  tu  ©BZ, 
Xj  i)  ? A «&i  ro  B 

AnA etvj  >«w  ri  H cRn  70 Z* 
i tfi  iri  «pi  AE 
-e&f  EH  irrue  «}  B E «Of 
£Z,t  euctfpt^ctm  uf  n EA 
•aOf  A H XT6X  i)  E B 'B&f 
BZ.  ex  n rA  Trck 

A E XTUf  ij  AB  «CK  BE. 
ixAirpL  7S  ixa-n^ce  frx  Aij' 
oY  Zn»  «gji  «f  «i  r a «e»r 
AH  ihttr  «j  AB  xrew  «Z. 

T{/y<wwt,  taf 

71  r T A ryrywev  <*&s  Ta 
A0H 
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A © H artat  to  Z B A 'b&s  tc  0 b z,  £ i*a>Kaiy.  guliun  ad  triangulum  A e H ita  triangulum  a B a 
ww  Si  rii  A Ii  0 tu  0 Z u-  kjrr  <i/<*  « T AT  a£l  triangulum  e B Z ; & permutando,  triangu- 

ru  A B Z,  m riAHe.».  ri  B0Z'  juiem  A H e jjqmlc  dl  [per  I.  s.  I,uj.]  ni- 

*,«  TO  A & -nr^uC*,  m, 'ri  re-  «"H»®*»:  ergo  & T A r tmngulum  triangulo 
“r  v „ - \ •'  « .*  . , a Bfi  dt  xqualc  ; quorum  triangulum  A H 0 x- 

«o  to  sE  tu  E T.  ^ IT«  ©^MflAor  qiulc  eft  triangulo  B 0 Z,  ut  oftenfum  eft : reli- 
ww  ij  ro  rj  AZjaMsi  to  TO  E r^/yara-  ouum  igitur  quadrilaterum  a y eft  xqualc  qua- 
twAEZ*  ^ re  A E I tu  B E H.  drilatc-ro  r © : & propterca  quadrilaterum  fi  B 


ruBEHnAEZ  Itor  Xjii  V o E tso»  tu  A EI.  quadrilatero  B T.  itaque  quoniam  [per  dem.  ab 
Ui  fi  w 7»  Z E TnfdarktCp*  rw  ra  ET'  oAw  ^ +4  l huj-]  r ° «quidiftat  A Z,  triangu- 

ai  3 1 Tm  t,i  ruOT.  * lum  r O E xqualc  eft  triangulo  A E Z : fimiliter 

aurem  & triangulum  A E I triangulo  B E H.  fed 
[per  1.3.  huj.]  BEH  triangulum  triangulo  AEZcft  xquale  : ergo  & triangulum  r O E triangulo 
a £ I.  cftquc  fi  E quadrilaterum  aequale  quadrilatcro  E T : totum  igitur  a I toti  O T xquale  erit. 


n POTA  2 12  $'• 

To»  ainui  tat  to  £ rnp  T 

fuuon  fttm£u  S r Xia/urpat»,  «m  78  K»  7dAS 
eng^t  «1  T T,  A Tttt/Tor,  ewr  75 
<m  <0  JiapaMwAcj'  A<>a  071  iim  td  T E (5 
7ei}«io»  i^KE  Tirpct-TrAtupa,  5 78  A O 
AM. 

'T*OTTO  <Jo  <pca#A- 
**■  ^or.  ixti  totf  t- 
7»  TEO  T£t- 
yawcy  ru  A E Z.  ri  fi 
A E Z in»  r«  K E 7iTf a- 
jrAlUjjw'  6i’$*  (C  ti  T P M 
«w  t fi  re»  K O,  >(£/  to 
A M r«AO. 
go  & triangulum 


P R o p.  IX.  Tbttr. 

lifdcm  pofitis,  fi  alterum  quidem  pun- 
itum fit  inter  diametros,  ut  k » al- 
terum vero  fit  idem  quod  unum  pun- 
ctorum r,  a,  ut  r*  & parallcbe  du- 
cantur : dico  triangulum  teo  x- 
qualc  eiTe  quadrilatero  KE;  & quadri- 
laterum A o xquale  ipfi  a m. 

ILlud  vero  perfpi- 
cue  apparet,  nam 
demonftrarum  eft  [per 
4.  3.  huj.]  TEO  tri- 
angulum xqualc  trian- 
gulo A B Z ; triangulum- 
que  A B Z [per  corol. 
2.  3.  huj.  ] xquale  eft 
quadrilatero  KE;  er- 
AM  quadrilatero  Ao  eft  xquale* 


T1POTA212  u 


Tat  avmi  vmxjUfituM  e*- 

Awp3«  m K,  A orfu* ct, 
n'n  0 ov/iCxMvn  It- 
«ftOTpoi  Tcqs  7tyuqj*  «flu- 
JtTtJ»  |ti  C7I  Uro»  78 

ATPX  7trf<xTr  Asperi  r? 
nXKI  Trr^txAtbp. 
pnEI  7S  itydiflcf)  a} 

■*“'  AZ.BH,*, 

wxy  et)  A E,  B E, 

^ «V  kpXTflsjuVW 

wirayAT,  K I*  piZjnif 1 
TOTTlfrQ  AtuEZA. 
e/«»'a)f  Ii  ri  SEI  ri 
Z PK  pt#*^or  «i  tu  BF. H. 
un  fi  78  A E Z tuBEH' 
tu  jurnS  kfji  vmoixH  t» 

7?  TET  ri  tu  a,  3 to 


dem  exccITu  & triangulum  TET  excedit 


Prop.  X.  Tbtor. 

lifdem  pofitis,  fuman- 
tor k,  a,  qux  non  fine 
pundta  in  quibus  dia- 
metri ledionibupoc- 
currunt : demonftran- 
dum  eft  quadrilate- 
rum  atpx  quadrila- 
tero oxki  xquale 
efle. 

QUowiam  enim  redx 
linex  AZ,  BH  fe- 
ftionem  contingunt ; 8c 
per  ta&us  diametri  A E,  B B 
ducuntur;  & funt  A T.X  I 
contingentibus  parallele  : 
triangulum  TT  B majus  eft 
[ per  43.  1.  huj.  ] quam 
triangulum  tua  triangu- 
lo E Z A.  fimiliter  & trian- 
gulum fil  I majus  eft qnam 
triangulum  fi  P K triangulo 
B i H.  fed  [per  1.  j.  huj.1 
triangulum  A E Z xquale  eu 
triat^ubBBH:  quare  eo- 
triangulum  T A A,  quo  triangulum  s E I excedit  ipfum 
Tt 


RPK: 
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SPlt:  triangulum  igitur  T T 6 una  cum  trian-  SEI  t*  SPK*  rs  TTE  ttfjt  ww  ri  2PK 
gulo  E P K axjuaJe  cft  triangulo  2 E 1 una  cum  «iraZEI  pAtu  }f T Si  A.  wm  -wQvtisu&u 
triangulo  T ft  A.  [vid.  Eat.  comment.  in  48.  2.  „ KSETAX'  nATPX  k& 1 wmhCm 

huj  ] commune  apponatur  K I eta  * ; ergoqua-  ^„,nlinXKI 
dnlatcrum  A T P x quadriktero  XX  x K I cft  aquale.  * “ — 

Prop.  XI.  Tbeor.  FIPOTASIX  «t. 

lifdem  pofitisjfi  ia  qualibet  fe&ione  pun-  Tat  cuna»  •\1rsw. Ufdfat,  iaatp'  o-7tvn&.i  r to- 


<dum  fumatur , & ab  iplb  redbe  du- 
cantur , una  quidem  contingenti  pa- 
rallela, altera  vero  parallela  ei  qux 
ta&us  conjungit:  triangulum,  quod 
ab  ipfis  fit  ad  diametrum  per  occur- 
fum  contingentium  du&am,  i trian- 
gulo contento  linea  contingente  & 
diametro  per  udum  differt,  triangulo 
quod  ad  contingentium  occurfum  con- 
ft  i tuitur. 


fiun  GY^aui  tj  A*p9»,  ^air’ 

\ot  i%55cn»,  K £ T ipxHofA&m,  y,  Si 

T rrts  ap%f  'Ghfy£ryt\MmtT  7d  yttofa- 
»0»  Orxinut  Tcij&totffQgji  Ty  3^9t  $ axjfj.. 

Hanc*  r tpa.Ho \$>m  xyt&»  SXx/ttTpaJta.- 
ptftt  y T&ryl/iV,  <5 ^ it 

r?  ip*Hifj3inf  t,  t?  r apAS  iryftinf  hx- 
fterfa,  icnA iuCcu  mxtu  rg/yuiu  ,zs^}t 

t?  avfiTrtricu  t ipxHhftitai. 


SI  K T fediones  Oppofitx  AB,  r A ; & lineae  T^X  T ft  X A N imitrtufya/  <*J  A B,  r A,d  ipx- 
contingente*;  A B,  4 E,  qui  in  pundo  E (Ji  i-  «j  A E,  4 E ammAr*»,  «47»  fi 

iphe  occurrunt ; fit  aurem  co-  ^ E, 

trum  0 ; junganturque  Ai  & A r / a **  » 

E0H;  & limpco  in Tedione  AB  £ «* 


ipfis  occurram;  fit  autem  cen- 
trum 0 ; junganturque  A A & \ A 
E OH;  & lumpco  in  ibdione  AB  \ 
quovis  pundo  B , ducatur  B L A 
quidem  ipu  A H parallela,  B M ve- 
ro parallela  ipfi  A E : dico  triangu-  i 
Ium  B Z M ii  triangulo  A K A dif-  j 
ferre  triangulo  K E Z.  jq 

Lineam  enim  A A ab  ipfa  E0 
bifariam  fccari  ( cx  j8,&  39.  2. 
buj.J  pcrfpicuum  cft ; & B « dia- 
metrum efle  conjugaram  ei , que 
per  © duih  ipfi  a a equidiftat : \! 

quare  AH  applicata  cft  ad  E H.  / y 
quoniam  igitur  H E diameter  eft,  ' 
bncaque  A E fcdioncm  contingit , 


AifpS-a»  3 ^ AB  rrptjf  Tv%or 

aiftHOf  ro  B,  rjfj  ii  airfl}  ^■9’«- 
aur  -Effyf&i  r AH  >f  BZ 
Q f AE  jBM'  A iyu  ov  nBZM 
T^iyutoy  5*AKA  iiaQtptt  tu  KEZ. 

Otj  /J)p  yaf  ij  A A ■nfert- 
•nq  \szn  "nn  E © (pxvi^cv,  m ij 
E © 2ltifm-fot  wi  oijjqne  ta 

a 0 Hjo  a a ajcaV^i* 
•UtmryfAif.fi  IfW  4 A H (?&  t2w  e h. 

te«  w jtfafUTfif  imv  i H E,  ^ 
ipxHojL&ij  i A £,  HxmryfJtin  it 


& applicata  cft  A H,  i fumpto  autem  in  fc-dione  ij  AH,  e Aij^w  «£n  ^ f B 

Gndo  B ad  E H applicatur  B Z ipfi  A H paral-  «^7^  E H ^ ,«!yJ  B Z At^AH,  k ii  BM 
a & » M parallela  ,pfi  4 E : patet  triangulum  Ar  '„ri,  . M z ~i»«-  ri 


f * ' “ ' ” f' * E : P«' mangulum  ^ A t,  J?A»  , „ z rJ 

BMZ  (per  4f.  f. hui. ] & triangulo  A0  Z differre  rV.  ~ „ . v , 7 

triangulo  B A fi : emo  IBM  mangulum  H trian-  A 0 z JT  OAF'.  “*•  5J  » ? « ™ 

gulo  A K A differt  triangulo  K Z E ; ac  fimu!  patet  A K A oia/ptfH  tu  K Z E*  ^ ,roMcW«C«*j  ♦nr» 
quadriUterum  BEEM  triangulo  A K A xquale  efle.  B K E M TirpATtovpcr  tm  i?)  tu  a K A rftyuta. 

Prop.  XII.  7W.  IIPOTA212  iC. 

lifdem  politis,  fi  in  una  fe-\  / T«»  auror»  orrcmt  w»’^  ftixs  t 

dionc  fumantur  duo  pun-  \A  r / _ <•  v *■  . _a~  , . , 

«a,  & ab  atrifque  firaili-  K yf  fifiM- A» «*«•  «,«* 

ter mquidiftuntes ducantur:  \ \ / «waif»  «affiMnAa  uX3ii. 

quadrilatcra  ab  ipfi»  cod-  I \ Jn  ef^lai'  uret'£jra>o4^KiOTr' 

ftitou  inter  fe  aqualia  e-  \ JU  ur£, 

runt.  W , 

SINT  eadem  qu*  fiipra  ; 8t  in  e/fi\E 

fcdione  A B lumantur  quxvis  \ /\  j . I*  ^ pw,  5 u^pSu  cBn  H AB 

pun  da  B,  K , i quibus  ducantur  1 / l /q  m/irt  iuyj,rnt  crtytiix  tu  b,  K,  xoj 

line*  A B M N,  K s O T n ipfi  A A 1 / y\\s/  it  amur  *x$um»  rij 

paralleli,  itemque  B a P,  A «s  A4ai.i»MS,ltsorn,  nj 

r ------ 

tofiP.  / - ...  A \ o»«.a>»n™Kr. 

Ejfti 
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E rti  ytf  Mhxwj  lirer  r« /jfy  AOII  rg/yu- 
to»  tu  KOES  Trrpctxtjtupu,  re  it  A M N tu 
B M E P'  A*i*»r  ctfa.  ro  K 2 P Z,  Aahnr  n «C*r- 
AioOK  ra  BMO;,  «wifi  twMNIIO,  £ mitS 
'B&Ctjirnf  n aJpeufH/jbp*  X B M 2 O,  T9  B N II  2 
ten  in  ra  K i P 1. 


M LIB.  III.  167 

Quoniam  enim  demonftratum  cft  (in  prxccd.] 
triangulum  Aon  aequale  quadrilatcro  K o E 2, 
ac  triangulum  A M N aequale  quadrilatero  BMEP: 
erit  reliquum  K2P2,  audum  vel  minu'um  qua- 
drilatero B M O S aequale,  quadrilatcro  M N 11  o ; 
& communi  BM30  appouto  vel  ablato,  quadri- 
laterum  B N n 3 quadrilatcro  KSPX  aquate  erit. 


n POTA 2 12  I y. 

Ect?  t»  Tflqf  ovtyyitu  irwaqutxp  r 

rn(iu n fudeuq  IpxnrnpfaHq  ovfnrrxlotot,  $ 
nui  aspun  Ofefairyt  &y§uotr  w*  '&1 
m 7^/yata.,  ut  xafi/pi  xcm  70  xinpot  '&}  r 
invectu tur. 


Prop.  XIII.  T beor. 

Si  in  oppofiiis  fe&ionibus  conjugatis, 
re&a:  eas  contingentes  qua:  dein- 
ceps fune  in  unum  pun&um  conve- 
niant i & per  ta&us  diametri  ducan- 
tur : triangula , quorum  communis 
vertex  eft  te&ionum  centrum,  inter 
fe  squalia  erunt. 


* Et  fi  if»  uri  A 0 «CPf  0Z  UT  OK  «I  B 0 

■wor  0 h,  tuti  mx»  a*  v&f  n 0 ymietf  ^ww  *p~ 

$cu(  tattj'  WnAH  erfiyu- 
tcr  tu  B 0 Z rg/yuvu.J  Ewi&  :~' 

~X*d(  > T 

lj  uC&id*  i A 0 mV  79  S.  -n- 
■mtM  ii  H0  ofif  0 B «7»r  a 
Z0«e£r  62.  fcr»*Si-B»«<iB0  . V_ 

o^feHliw»  Afl«£f(»2,  ^ H 

• 36  «e*  e £■  «m  «r*  S&  i A e 

t?0  3'  aci  iL)  t*  A H 0 reiytn»  £1  tu  H © B.  *, 

MQniariseaeit  ©Z  Sw*  1©B  «ek  ©H,  W 


• Quoniam  at  A d ad  ©Z  ita  B © ad  ©H,  & 
funt  anguli  B ©Z,  H 9 Z duobus  redis  xqiutcs : 
^ ergo  A H e triangulum  triangu- 

\ lo  BoZ  aquale  crir.]  Descri- 

bantur (corium  triangula;  & pia- 
dudl  A©  ad  a,  fiat  uc  H©id  ©• 
2 ita  z e ad  es.  itaque  quoniam 

ut  B8  ad  ©n  ita  cft  a e ad  © z 
Jtseadez:  erit  (per  9.5]  a e 
A ipfi  e x aequali» : Sc  proptcrca  (per 
r.  6 .]  triangulum  A H e aequale  triangulo  M e*,  fe d 
ut  a 0 ad  ©z  ita  ©b  ad  ©H,  & circa  squale*  an- 
gulo», 
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guloe  ad  verticem  6 latera  Tunc  reciproce  proportio- 
nalia: triangulum  igitur  zea  [per  iy.6  ] triangulo 
HOJ  eftxquale,  &iddrco  triangulo  AH©. 

Sed  & aliter  detnonflrare  poflumu*  triangula  ae- 
qualia efle.  quoniam  enim  oftenfutn  cft  ut  K©  ad 
ei  ita  ©B  ad  hii,  & ut  k©  ad  ©B  ia  a k ad  BZ  ; 
erit  ut  A K ad  B z ita  B©  ad  © H : quare  rdiangulum 
fui»  a K,  «H  zquale  cft  rc&angulo  fub  B z,  B©.  St 
quoniam  anguli  H © N,  © B z [per  19.1]  funt  zquales, 
n paralidogramm»  rhomboidea  de- 
fcnpfcnmua  iifdem  lateribua  con-  H 
tenta,  qua:  angulo*  ad  b,  © aquile* 
habeant,  esiam  inter  fele  [per  146  ] 
aequalia  erunr : propterea  quod  la- 
tera funt  reciproce  proportionalia, 
fed  rbomboides  z B©  A in  angu- 
lo b trianguli  © b z duplum  eft ; eju* 
namque  diameter  ell  z © : rhomboi- 
dei autem  quod  concinetur  fub  H © 

& tinea  sequali  A K,  videlicet  © A x,  I f jq 
in  angulo  H©N,  duplum  eft  trian-  * — 
gdiAH©  i funt  enim  in  eadem  bili 
© H Ac  fub  eadem  reda  quz  it  punito  A ducitur  ipTi 
H © parallela : triangulum  igitur  ah©  triangulo 
z B©  squale  cft. 


m(/  7»r  ymtUe  iit  &im  wfvjkii  rj  O irnjtvnr- 

i-*nr  ai  iKuifci'  ut»  Wii  IQB  ntytttr  nf 

Hds,  5n^v*lAHe. 

En  /*  ij  <D*m(  m*  vi  mytrt.  fati  fi  Jitn. 

K-nu  it  i Uti  «c ,f  © B *7»f  ■ © B «e/r  « Ii,  i>A'  it 
»K©  ®£#r  ©B  ira*  1 AK«d' BZ-  %*rSf«tiAK 
«jir  B Z rnw  » B © -wyr  H ©•  ii  if«  \ai  A K,  © Ii 
lf£vy*i»r  mi  «i  ▼ J \swi  B Z.  B © ofStymfa.  t*r) 
inu  «i«w  tu  *u0e  H 0 N,©  B Z,Ur  i/a- 
B B tfjjt  j-.pTef i/i 

•Oa»  im  unit  iKtUfit  TWt 

iftijunoii,  mi  t/tf-n  mt  0, 

B yttitu'  !«  itn/  ifc,  tujit,  a,1?  tLL  ? 
i>.'Ar,ii  «onmladaiw.  ira/  J 7»  «fci. 
2 / fai  t Z r.,B  0 b tJ 

B y»»ia  Ji-TAiflir  7»  0 B Z ijiyitt, 
Jtiftnfte  fi  eir*  Is n i Z&'  ri  A 
A «foi^oiAnr  ■uzi  WH0^  W Tf 
A K,  £n  w ©AN'  ifeufitfytr  it 
i$  ivi  H Q N y**ia,SivtJ*lr  eci  t A H W itiyin  tH 
^«wlSWrrlW©  H iid  $ tirriuj  tf 

Sw  ? A H 0 «ijs/aw  it\  ’mt  ri  A H 0 vi  l B ©. 


Prop.  XIV.  Tbeor. 

Iifdem  politis,  li  in  quavis  fe&ione  pnn- 
dnm  fumatur  i & ab  ipfo  ducantur 
lineae  parallelae  contingentibus  ufquc 
ad  diametros:  triangulum,  quod  ad 
centrum  conftituitur , i triangulo  cir- 
ca eundem  angulum  differt,  triangulo 
bafim  habente  lineam  contingentem 
& verticem  fc&ionum  centrum. 


n P O T A 2 I 2 J'. 

Tuti  etinut  vitGZti+tsicti,  \cu  vp  binm^s  iw»  70- 
fjZ/i  anfiui»  ix  \rrp5*,  £ «r  a 0t5  xapxAAn- 
Aoi  a^t*J!  rajs  ipnrhfuieni  utg  r ha/a~ 
7f«r  70  >4 tyfaor  <o^s  7$  xirrp©  rdymot 
V yw \fttW  -dei  V adniiu  ytiUi  rprytrfrViW- 
au  Tpyutu  (llou  fi  S^em  V ip cnrJoya- 
m,  xefoplu)  «fli  70  xcVrpc*. 


SInt  alia  quidem  eadem;  fumatur  autem 
pundum  in  B fcftiooe,  quod  lic  s ; & per 
ipfum  ducatur  3 P 2 parallela  inii  AH,  Ac  os  T 
parallela  ipli  B E : dico  triangulum  O © T i trian- 
gulo 3 2 T differre  triangulo  © B Z. 

Ducatur  enim  ^ pumfto 
A linea  A T ipfi  B z paral- 
lela. quoniam  igitur  cx  iis 
qux  dida  funt  [in  praec.] 
lcdionis  A A diameter  cft 
A © M ; conjugata  autem 
ipff  & fecunda  diameter 
ra  0 B ; atque  b pundo  A 
ducitur  A H ledionem  con- 
tingens ; & applicata  eft 
A T quz  ipfi  B z parallela 
eft  : habeoit  f per  40.  1. 
huj.]  AT  ad  T H rationem 
compofitam  ex  ratione  © T 
ad  T a & cx  rarionc  tranfc 
verii  lateris  figurx  qux  fit 
ad  B Z ad  latus  redum. 
fcd  [per  4.  6.3  ut  AT  ad 
THka2TadT2,&  ut 
© T ad  T a ita  0 T ad  T O & © B ad  B Z ; ut 
autem  figurx,  qux  ad  a M,  tranfvcrium  latus  ad 
redum, ita  [ut  oftcnfum  in  no»  ad  20.2.]  figurx, 
qux  ad  B a,  redum  latus  ad  tranfverfum  : ergo 
s T ad  T 2 rationem  habebit  compofitam  cx 


ClT Q wi  /K.fy et)** 1 7» cum,  fi  it 

' ai fiin  cfin  f B npiff  nS.ijA’  curri 
/uSp  ilur  A H q =.  t 2,  St  i{u>  B E 

1}  O 2 T*  A tyu  mi  to  O 0 T Tfjcyosnv  tQ  S 2T 
Zl&piw  ruQ  B Z. 

? A «i^s 
ilui  B Z i)  A T.  IT«  W, 
Sicl  7»  cum  Ttlf  <3^7Ip:t, 
•S  A A 7tfxr,f  S\0UU7fir  f$p 
K0>  q A 0 M,  cvCvyrs  T cut- 

ry  ^ Sdsnty t Jt  CtfUTfCf  q 

A0li,i >cri X A t^ar]f) 
V A II,  iut 7K*?)  T 73^91  sijv 
BZ  q AT*  igpq  AT  «Qfr 
liuu  T H f cvyxH^pn  Afl- 
j«v,  vc  uri  0»  t%H  q 0 T 
«Of  T A 5 i or  SXP  i 5" 
tj  AM  xA*- 
x-AfiC^jt  «Cff  ii»  op- 
'S*tr.  «A\  wr  ij  A r crCsV 
Tll  iriaciiSTodr  T2, 
af  3 i©T  *oV  T A irrar  q ©T  «Or  T O £ «j 
© B «or  B Z,  uf  Sii  ri  «SPf  TjAM 
xXttyut  «CK  r Ofd<W  3ra>f  q 5'  «tK  tb  B A 
e^Sw  «C?V  ii»  TArt^ktr  ij  3 T «£« 

T 2 w rvyKHfApM  ho-yti,  uti  y :r  ?£«  n © B 
-wCPf 
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«W  BZ,  tktwwi}  0T  «CWTO,  *w  TV  «r  ratione  © B ad  BZ,  hoc  eft  ©Tad  to,  &e* 
'txjst  nri  *6t  T$  B A «j*f  ioSkt,  irX&fp  ratione  redi  laceris  figtme,  qu*  dl  ad  B A,  ad 

tiw  ■nha.yuut'  3,  2J*  m Jumyfjfya  «p  tu  fta.  j*™5  iranfVerfum  ; quare,  per  ea  qu*  demon- 
r i d.  «reo  Tg/yetfov  ri  Z T L 2l«-  . tt.  .fl1".1  “ q^dragefimo  primo  theoremate 

<Pv«r<;»ze-  wiriAHS.  er; lll7l-  jeo^pi^eulo .Ti 

r r * * differt  triangulo  BZ0;  fle  propterea  (peri*.*. 

huj.]  triangulo  A H 0. 


IIPOTASIS 

Ea»  f imLs  t imtMfSpm  tu^teq’^- 

«V*w»Awii  5 a/3  T a^awa/^t/ta- 
“3?«  «^»01,  A «p35  «fis  7i  m^cto»  tyoTmifOt 

t 0T/fu5«r  TiytS»,  xj  ite  OUTV  «b^AAbAm 
w^uai  Tjqs  ipcmlfyfyuxfi  'tat  iui 
rpatr  tb  >o4uW  j^r’  avri  rojys  t?  Tspql 
TC^ono»  ? >oo^VV  ‘T&ydtV  t^S  xlnpy 

/**$»  '£f  re/yitu  tj$  &um  $ t-gm  r tpa- 
‘*k*^'*i  jajpoplal  Jli  to  wrTfw  t amut- 
$><*• 


Prop.  XV.  Theer, 

Si  redae  linea:  unam  oppofitarum  fedio- 
num  conjugatarum  contingentes  con- 
veniant, fit  per  udus  diametri  du- 
cantur i fumatur  autem  pundum  in 
quavis  fedionum  conjugatarum,  & ab 
iplb  ducantur  parallela:  contingenti- 
bus ufque  ad  diametros:  triangulum, 
quod  ab  ipfis  ad  (cdionem  conftitui- 
tur,  majus  eft  quam  triangulum  quod 
ad  centrum,  triangulo  bafim  habente 
lineam  contingentem  & verticem  cen- 
trum fcdionum. 


p1  TfiSAN  tam  rjjryuu  cunwA/jSpai,  df 
A B,  H S,  T.Z,  uv  xtvtfer  ro  0,  £ t5  AB  7»- 
f^f  jeptVxhSuouy  a}  A A E,  B A T,  j ZJ&  f A,  B 
dtpif  njc^-aicta  Jidyrtpi  d,  A 0 Z ♦,  b©T, 

3Jn  ¥ H Z 7tpjf  ctj fietiv  V ii  Z,  £ Jl  ad- 
T*  irxB-ot  vfty  tiw  BI*  i/  £ Z A,  «3^*  tjj» 
A E n vT.  toyp  Jn  rl  Z A T T^eyuvii  QAZ 
Tg/yutu  fligit  io  ri  0 r B 

H#9w  >8  Jid  f © 7it» 

B T if  a 0 H,  ©^jt  A E 

ftd  sTlIif  KIH.W3^^  Tit»BT 
itO'  <p«mpd/ fi  fai  rv£v}if 
drt  <hctf*.VTf;f  i 3 H rif  BT,«£©n 
B 2 O •afytMtjAct  iat  r»f  BT 
ttadvcmf  Tjwy.aW  c&r  -lid 
flHO,j»n  •zr^t^nAo^ayfiSv 
«1  T»  SAflft  EjTli  b»  ip<6- 

B r,  £ Jiet  f dpijf  Kn  q 
b 0 , £ *7i/k*  tqmfledfa  tiw  fi 
A E,  ?</»ira  «f  AB  -arCfr  B B 
Stok  jMN  «CsV  iiw  JtvAa- 
dkt*  $ BT’  «j  apt  MN  (fir  n 
itoAa^Vif  iflxSi»  ? r B T 
«^cf.  7trp*w&a  i MN 

IUMW  71  II'  «11  BLfjt  Uf  1 A B 

«oV  be  i» Mn  «or  ir.  «twvd-rv^ 
ir  n sh  «©r  t b £t<w  «r  tb  «or  p*  ^ 
tai  i ? if  iu»Aif^ij  op^t»  tk  «sgp  Tiii  3H 
«r#i  Zv  im  iit  i)  AB  «rtpr  B E £r«f  4 

m n *cpr  r b,  «f  fA/j  ^ai  «tw  b e S- 
tut  r«  >cmi  AB  «C?f  w vjam  AB  E,  <Ji  f 
Mn  «oc  tb  rfrair  vi  Oaw  Mn.se  «cjV 

TO  V*zr»  TB©*  Uf  *yt  TO  Voti  AB  «Ov  ro 
Oot*  a b e ttTUf  T9  \ssi  M n.  B 0 «cie  r*  vaffi 
r B0.  ion  T0U9V  Mn,  BO  T»  fcn  0H, 


SInt  oppofit*  fediones  conjugat*  A B,  H T, 
T,  a,  q turum  centrum  e,  & fe&ioncm  A B 
cqnringant  A A E,  B a r,  fit  per  cadas  A,  B diame- 
triA0Z«,B0T  ducantur ; fumaturque  in  H S 
ledionc  pundum  2 ; A quo  ducatur  2 Z A ipfi 
B r parallela,  fit  2 T jpfi  a B : dico  X A T trian- 
gulum majus efle  quam  triangulum  ©A Z,  trian- 
gulo ©TB. 

Ducatur  enim  per  e,  ir  © H 
parallela  ipfi  B r ; & per  H ipfi 
A E parallela  ducatur  K I H,  & 
2o  parallela  ipfi  B T : quare  per- 
fpicuum  cft  [ per  ao.  2.  huj  J 
diametrum  & H conjugatam  cue 
ipfi  B T ; & 2 O,  quia  parallela 
ipfi  BT,  ad  ©Ho  ordinarim 
^ efle  applicatam  ; itemque  pa- 
rallelogrammum  efie  2A©o. 
Quoniam  igitur  B r fcdioncm 
contingit,  duciturque  B©  per 
tadum,  & contingens  alia  dl 
A E ; fiat  ut  A b ad  b E ita 
MN  ad  duplam  ipfius  BT:  &e- 
rit  [per  50.1. huj. 3 M N ea  qu* 
figur*  ad  BT  confli rat*  re- 
dum  latus  appellator,  bifariam 
fecetur  MN  in  R:  erit  igi- 
tur ut  a b ad  B B ita  M n ad  B r.  deinde  nat 
ut  S H ad  T B ita  T B ad  lineam  P : erit  igitur  P 
[ex  natura  fecund.  diam.]  latus  reduro  fignr* 
qu*  fit  ad  s H.  itaque  quoniam  ut  a b aa  B B 
ita  M n ad  r B , & [ per  t.  6.  ] ut  a b ad  B B ita 
quadratum  A B ad  A B B rcdangulum  ; ut  aurem 
Mn  ad  n ita  redangulum  fub  MO,  B8  ad 
rcfibngulum  r B © : erit  igitur  ut  quadratum  et 
A B ad  rc&angulum  A B E ita  re&angulum  fub  M n, 
B © ad  re&angulum  rB0.  fed  redangulum  fub  MTT, 
B 0 «quale  cft  quadrato  ex  © H ; propterea  quod 
U u [ex 
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fclt  natura  fec.di.im.)  quadratam  n«Hrlu  ^ n *n  2 » “*»  R, 

quale  icttsnpilo  fub  T B & M N, Se  recbtigulum  5 ti  ^ tina  MO.IS lintrar  v jm  T B, M N, 
(tib  M n,B  o quara  pxrs  eft  rctianguli  fub  T B & ^ A ^ Ji  e 'nra^irr  &■  2ata  H 2'  ttu  ae<i  ic  ra 

MN  ; quadramm  vero  ex  H 9 cft  edam  quarta  ^ 4 B rt  ^ 4BE  arra»  n »u  H « 
pars  quadrati  ex  H b : ut  igitur  quadrarum  erat  ^ „^,-„0.  i aoKif  it  r»  fcn  4B 
ad  redangulum  A B E ita  cft  quadratum  cx  H © _v  u q ^ A „ c jB)n  > 

ad  rc&angulum  r B e ; & permutando,  ut  qua- 
dratum cx  A B ad  quadratum  cx  H©  ita  re&an- 
gulum  A B E ad  r B © rcdhngu- 
lum.  fcd  [ per  ip.  & 20.  6.  ] 
ut  quadratum  cx  A B ad  qua- 
dratum cx  H 0 ita  triangulum 
a B E ad  triangulum  H 0 i,  fi- 
milia  enim  funt  [per  4 -tf.] ; 8c 
ut  redbngnlum  A B E ad  re&an- 
gulum  rBe  ita  ABB  triangu- 
lum ad  triangulum  r B © *.  er- 
go ut  triangulum  A B E ad  trian- 
gulum Hei  ita  [per  u.y.]  tri- 
angulum A B E ad  ipfum  r B 0 
triangulum:  quare  [per  9.  y.] 
triangulum  H 0 I triangulo  r B 0 
eft  aiqualc  : & idcirco  triangu- 
lum H 0 K i triangulo  © I K 
differt  triangulo  H6I,  hoc  cft 
triangulo  r B 9.  Rurfus  quoniam 
©B  ad  Br  compofitam  ratio- 
nem habet  cx  ratione  © B ad  M II  & cx  ratione  -rfot  B £•  *£©  af*  K © B orjif  B r f wyicm^uer 
MU  ad  BT;  & ut  ©B  ad  Milita  TB  ad  MN,  Vn  «i  A B «W  B 1 3 i)  P trux  2 H. 

& iu  latus  retJum  P [ uc  oftenfum  in  nota  ad  ■ H mu  r., 

x?.x.huj  ladBH;  ur  autem  «n ad  .r  ira  a,  ri  PAZ,  ^ « 17«> 

ad  BE:  habebit  igitur  9 B ad  Bl  rationem  corapo-  s c7r  . • ' t - 

fitam  n ratione  ab  adBE&rarione  P ad  SH.  *t«  TB  *r*c  n ©A  m AZ-  Jh  «m  « 

& quoniam  parallelx  funt  Br.SA,  triangulum  ©A  «W  AZ  w wyx^AVOi-  Aoj«,  «ulf  « 

er  B fimfle  eft  triangulo  « A Z;  & ob  id  ut  0 B t#s  >i  P irpt  ZH  5 i AB  nyfc  B £ , Tjm'<w 

ad  Br  ita  eft  ©A  ad  AZ:  quare  0a  ad  AZ  j h©  orjof  ©I.  «x«  it  vmfCsA*  t?»  4 

compofitam  rationem  habet  cx  ratione  ipGus  P vyj&ott  tLo  Z H opSuu  r^o  P,  xof 

adsH  Se  ratione  UB  ad  » B , hoc  eft  M « ad  M „w  Tj  i «mw*,  i zu.  £ imfi- 

w v «-umm  Hvifitp  U T o(r  huiipn inii  PitiilB  . ' . - I A.  > - -* 

cie  t»  jcartfir  rijf  ©H  «ace 
1 XdtTiry  aVnr  rijr  lo,  ^n< 


ri  iori  H 0 iirm  to  -czri  A B E «©r  ri 
vare  r B 0.  AB-»CPfT«ibr» 

H 0 vruf  A B E rg/yaiw»  «CjV 
re  H 0 1,  cpsMe  ir  $i  ro 
vjs1»  A B E -JJCS#  t 9 \jzri  r B ^ 
ihur  t«  A B E Tfjcymtt  «CsV 
to  T B ©.  iut  Zyi  to  A B E T&i- 
yutty  t fU  to  H0I  Urus  to 
A B E irpof  tc  T B 0"  wtf  ion 
ifi  7>  H 0 1 TU  r B 9‘  to  a&t 

II ©K  rg/yaivo ¥ 5"  0IK  2>Jst~ 
Cie»  tu  0 1 11 , Ttnttt  tu 
r b 0.  n«*An  ixft  ?i  © b v(*e 

Br  T wyx«/aVer  \rj(/n  >syei , 
IX  71  ir  w iXP  *l  ©Bsr  fof  M n 
rjH  n M n T£0{  B r,  aX\'  Ut  I i 
© B «rdr  M n VTUt  ti  T B TTfif 
M N Kfti  1}  P Off  ct  ZH,  ut  /i 
M II  otfot  Br  JTTiWf  «j  AB 


ei.  quoniam  igitur  HS  eft  hyperbob  eujus  e ^ i»  t* «aVtftt rje  eituaV 

diameter  quidem  SH,  rcvbitn  vero  latus  P;  & *;  , t «•.  . r ■ ~ » 

SS1U,  pundto  I applicatur  I o,  deferi-  1 » ‘ H-  >a»  Si  t ***,&*_  tjtX  O,  ,* 
biturque  ab  ea  qux  cx  centro , viddicct  i © H,  nj t ©A  mw  «ni,  r#  0 A Z-  kn^tf  0 O 
figura  « I H ; & ab  applicata  2 0,  vel  0 A ipfi  tk£u  y wrnf»  >5  njf  ^riry,aV»lf . »rm  Z A 
Q>er  $4-  f .]  xquali,  figura  0 A Z ; i e O autem,  2^  to  2 A T tiiot,  'oftoicf  tu  tw  c«c 
qux  cft  inter  centrum  & applicaram , vel  i 2 A T~  r«  © I H,  f%«  rif  irvyx«w.V»f  Ao- 

ipfi  0 o asquali,  dcfcribinir  2 A T figura  fimilis  ^ ^ * £ A r rf/yu9Bt  ? © a z 

figurx  0 1 H qux  fit  ab  el  qux  ex  centro  ; & ' -v/  . 1 - 

rationes  habentur  compofitx,  prout  di^um  cft  t • P**1? 

erit  [per  41.  1.  huj.  J triangulum  2 AT  majus  quam  © A Z triangulum  triangulo  ©H  I,  boc  eft 
[ut  modo  oftenfum]  triangulo  © r B.  H p 

• Quod  autem  re&angulum  A ■ E id  re&wguJum  r b h fit  ut  triangul  am  ABEadrBH  trian-  _ 
frulijm,  fic  ollcndiiur.  A puofli*  A fie  r in  BH  demittantur  normales  a r,rz  : critque  ut  at  ad 
A B ita  r z ad  TB.  ut  autem  A r ad  a B ita  reflangulum  fub  A r & B E ad  rectangulum  A BR;  t 
&ut  r z ad  raira  reCUngulum  fub  r z & BH  ad  rcdanguluin  riH;  eft  igitur  ut  redhngulum 
fub  A r & BE  ad  redangulum  A B E ita  redbngulum  fub  rz  & BH  ad  rcdangulum  r BH.  Sed 
re&angulum  fub  AT  & bi  xqiale  cft  duplo  triangulo  ab  E,  & rc&aogulutn  fub  rz  fic  BH 
aequale  duplo  triangulo  r B H cft  igitur  ut  triangulum  A B B ad  redhngulum  a B E ira  triangulum 
r B H ad  redhngulum  r B H,  fic  permutando  redttngulum  A B E ad  reoangulum  r BH  ut  triangu- 
lum A b E ad  r bh  triangulum.  g 

+ Nempe  triangulum  A©z  eft  femiflri  parallelogrammi,  cu/in diameter  eft  e z^eqdanguli  paraflelogrammu. 
quorum  femtflb  funt  triangula  A T x,  0 1 H fic  diametri  t x,  1 H ; eftque  [ut  modo  oftcnlu.m  j 0 A (hoc  eft  x o ) 
ad  A z in  ratione  cotnpofita  e*  ratione  © H ad  © « fic  ratiooc  r «d  z H : ergo  [per  41 . 1 .huj  j pirrilelogrammum, 
cujus  dimidium  A T x fic  r x diameter,  erit  xquale  parallelogrammo  fimib.cujui  dimidium  eft  1 © H fic  l H dia- 
meter, fimul  fic  parallelogrammo  xquiangulo,  040*  dimidium  © A z cujulque  diameter  cft  © Z.  fic  confeqoenter 
triangulum  a r x xquale  eft  trianguli»  1 © H,  © a z fimul  fiunptw.  Ac  minileftum  eft  quadnlaterum  © z,  x r 
triangulo  I © H,  boc  cft  triangulo  © r B,  squalem  cile. 

* npo- 
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nPOTASIE  ir'. 

Exi  kuiV  imuis  i xvx AV  Suo  tu)ucq 

'Gfa\cuMO\  (rmm-xkxrn,  "zhn  Si  mos  ar/u *v 

T ’6jH  •?  niftwf  «t^3y  tu^ettt  -m*  t3 
TyirVm  ¥ •nfdtu  x,  r mpau  ? 
t^a-^^uS/jar  «ttj  is  ia  ^?n»  t i^vxlofaten 
irre&yira.  'ZZ&S  «tAAxA»,  &**  tb  'taleai^oiua- 

W ^Ul  U7T0  T (XtTO^J  -?  7Bp«  £ •?  hpcL^O- 
fitfms  iz*js  to  lhn  t-  ^nAo^Cxi^/is  ©fis 
t*  aty 

xfc  i 

■p X Tft  xw*  T»pj  I)  xvxAtf  Si^piftta  q AB, 
^ iftaflu&MMMr  curras  ecj  A T,  T B Tupni- 
tRhiui  *ctm  ra  r,  *L  u cyprie*  c$ri  T* 

A B 7*p?f  ro  A,  /i’  aari  nz&u  r&d  r B 
n E A Z*  A*'y«  ou  us»0tf  T9  ii**  B r xfot  t*  ibra 
A r,  Srut  ro  \jsri  ZEA  xpt  ra  ii*»  E A. 

H^«w  yj  T A,  B 2l$lfi*Tp M ifTi  A H 0 
Kaj  i BKA,  Si  tS  A r?  A A 7W^jt».ijAM-  «J 
A M N'  (fktn^or  ^«ore^*»  w*  m*  «*»  •»  A K nf 
K 2,  £ to  A E H T(/yw<*  r»  A A irrptr  AtofOt, 
5 M BAI’  Tg/yuwrru  Aro.  erMtfMfZK 
r?  K A isviof,  Kaf  xfonurmi  n A E*  ra  Gas» 
ZEA  /tfi»  r«  isr»  A K iay  »o  rei  ii**  K E.  xa/ 
era*  ifiMit  Ki  t a E A K r^iya»»  tu  A N R, 


Prop.  XVI.  The er. 

Si  duas  rc&as  line*  coni  fe&ionem  vel 
circuli  circumferentiam  contingen- 
tes in  unum  conveniant  j & ab  ali- 
quo pun&o  eorum,  qux  funt  in  fc- 
ftione,  ducatur  linea  uni  contingen- 
tium parallela,  quae  & fe&ionem  5c 
alteram  contingentium  fecet : ut  qua- 
drata contingentium  inter  fefe,  ita 
erit  redangulum,  contentum  lineis 
quae  interjiciuntur  inter  fe&ionem  & 
contingentem,  ad  quadratum  lineas 
inter  parallelam  & tadhim  intcrjc&ac. 

SIT  coni  fc&io  vd  circuli  circumferenda 
A B,  quam  contingant  refte  line*  A r,  r B 
in  pumfto  r conveniente!) ; & fumpto  in  Ilione 
aliquo  pundo  A,  ab  eo  ducatur  EA  Z,  qu*  ipfi 
r B parallela  (it : dico  ut  quadratum  ex  £ r ad 
quadratum  ex  r A ita  ede  re&angulum  Z E A ad 
quadrarum  ex  E A. 

Ducantur  enim  per  A,B  diametri  A H e,B  A K ; 
& per  A ducatur  A M N parallela  ipfi  A A : per- 
fpicuam  cft  igitur  [per  ±6.  & 47.i.haj.]  reaam 
A K ipfi  K Z «qualem  efle ; triangulumque  A B H 
[per  i.  j.huj.]  «quale  quodrilatero  a a ; & tri- 
angulum B A r [per  i.j.huj.)  triangulo  A r O.  ira- 
que  quoniam  Z K «qualis  cft  X A,  & ipfi  adjici- 
tur A B ; re&angulum  ZEA  una  cum  quadrato  ex 
A K aequale  erit  [ per  tf.2.]  quadrato  cxKE.  & 


«w  ut  to  EK  «fWri 
iiwi  K A Struf  ro  E A K rfii- 
yutor  Tpar  to  A N K’  K,  c#- 
it  «A ot  to  £K 
TTpot  oAor  ro  E A K Tf/yomf 
St  ait  a^flu£*5*»  vo  ibni  A K 
*?er  a$cupi$Tr  riiNK  tft- 
ywer  «,  Xoimr  a&t  ro  vn 
2 E A *tot  Aai*»i  ro  A A is» 
ut  TO  >OTi  E K irfot  TO  E A K 
-tfiyunv.  oUA’  ut  ro  ><«* 
E K *ftt  to  E A K ir  ut 

T9  >CT»  TB  TTf^t  TO  ATV 


quoniam  triangulum  E AK  fi- 
mi le  cft  triangulo  A N K : erit 
[per  3.1em.$.huj.]  ut  quadra- 
tum ex  B K ad  quadratum  cx 
K A ita  triangulum  E A K ad 
triangulam  a N K ; & permu- 
tando ut  totum  quadratum  ex 
B K ad  totum  triangulum  EAK 
ita  ablatum  quadraram  ex 
A K ad  ablatum  triangulari» 
ani  : ergo  [per  ip,  f.J  eft 
reliquum  redangulum  Z B A 
ad  reliquum  qUadrilarcrum 
A A ut  quadratum  ex  E I ad 
fed  [per  xp.  8c  ao.  tf.]  ttt 


usii  ut  Zftt  to  triangulum  B A E. 

Gzr»  ZEA  Tpot  ri  A A ■mpjnrhdjfVi  irut  quadraram  ex  B K ad  EAK  triangulam  ita  cft 
quadratum  ex  TB*d  triangulum  A r B : ut  igitur  ZEA  redaugulam  ad  quadrilatcrum  A A ita 

quadratum 
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quadratum  ex  T B ad  A r B triangulum,  eft  au- 
tem quadrilatcrum  A A triangulo  A E U «rqualc  ; 
& ti  ungulum  A r B xqualc  triangulo  Aer:  qua- 
re ut  reftangulutn  Z E A ad  triangulum  A E H ita 
quadratum  ex  r B ad  A er  triangulum  ; dc  per- 
mutando ut  rcibngulum  ZEA  ad  quadratum  r B 
ita  A E H triangulum  ad  triangulum  Aer.  fcd 
[per  3 Jeffl.j.huj.J  ut  triangulum  A H E ad  trian- 
gulum Aer  ita  quadratum  cx  E A ad  quadra- 
tum ex  A r : ergo  ut  re&angulum  Z E a ad  qua- 
dratum cx  r B ita  quadratum  ex  E A ad  quadra- 
tum cx  A r,  & permutando. 


to  iero  r B TTfCf  ro  A r B Tftyurtr.  uti  ii  to 
f^p  A A tu  AEH  T£/yt#u,  to  fi  ATB  tu 
Aer*  % ut  a&c  to  \szn  zea  ■rjet  ri  aeh 
t Urus  ri  an  TB  : rfot  t#  A © r, 

ut  TO  Oaa»  ZEA  *fW  to  ari  r B i- 

TM  li  aeh  t ftymor  Xfot  n Aer.  ut  fi 
TO  A H E XfOf  T»  Aer  #V ut  TO  «a»  EA  xfot 
n ari  A T*  *cq  ut  ttyi  to  Oasro  ZEA  «foc 
TO  «X»  TB  i TUf  to  (MI  EA  irgoff  TO  ars  AT, 
£ CM&ct?- 


Ia  iliquibtu  codicibui  hoc  theorema  ut  fcptimum 
decimum  apponebatur,  fcd  re  vera  calus  eft  Icari  de- 
cimi theorematis:  eo  enim  tantum  quod  li- 

nese  contingentes  AT,  n dametri»  paralie'-*  (itu  ; 
extera  vero  eadem  efle  patet,  in  commentariis  igitur 
illud  ponere  oportebat,  uti  fcripfirow  in  feholio  ad 
decimum  quartum  theorema  fecundi  libri. 

Si  in  eUtpfi  & circulo  diametri  quae  tranfeunt 
per  ta&us  contingentibus  paralldx  finr,  eadem 
prorfus  evenient  quas  in  propofitione  dicuntur. 

Quoniam  [ per  r 

31.1.  huj.]  ut  qua-  . -P 

drarum  ex  B®  ad 
re&angulum  A®  A 
ita  quadratum  cx 
A H ad  re&angulurn 
AHA;  atque  eft 
r exanguium  qui- 
dera  A 0 A qiuura- 
to  cx  A®  «quale, 
re&angulum  autem 
AHA  zquale  re&- 
angulolAH;(rcdta 
enim  A®  zqualis  eft  QA  & AK  ipfi  K Z,ot  & aequa- 
lis  H ® ipO  © I 8c  A H ipG  1 A)erit  igitur  ut  quadra- 
tum cx  A 0 ad  quadratum  cx  © B , hoc  eu  qua- 
dratum cx  B r ad  quadratum  cx  r A,  ita  rc&an- 
gulum  I A H ad  quadrarum  ex  A H , hoc  eft  rc&- 
angulum  Z E A ad  quadratum  ex  E A. 


E U T O C 1 U S. 

Er  irci  t irtrx&V»  7*w  ri  dulpp*  ut  <£'.  «pine 
•n.  ki  A «t'  bJ&mr  T k' /rirw  )*f  ow  «u 

A r,  r I IpiMrri/jW  rafJutjtou  -n*  Jhpivftuf, 

ri  /i  <D*a  Sil  -vi  <uJW.  h It  tim  t»j»  u~m, 

vmn?  M*r  ri  J".tS  JVrip* 

E at  3fn  •?  ViutyJsiUf  $ ? xwtA*  a}  Jia  t ue 
a0u¥  JiiLfurfoi  «s^tfojAoi  um  ¥ ilpa-rK^Spaff, 
5 itrut  tftf  t»  # «C vmnus. 


Ex«  Ut  TO  ari 
B 0 irfot  to  \jai 
A 0 A trrrw  to  ari 
A H to  vi®* 
AHA*  K&  *ti  ri 
pSp  U2BV  A0Ai« 

IatS  e*,  ri 

ft  VJ3M  AHAlw 
TU  0 23*  I AH'  (i«9 
ytf  i)  A0  7j  0A, 
^ AK  U KZ,  ^ 
i H0  r?  6 1,  na)  i AH  t^  IA)  ut  ctfj£ 
TO  ari  A 0 TfOf  to  ari  0 B , TtfTKW  TC  ari 
Br  Tftf  to  ari  T A,  *t«  TO  1J2M  I A H xfif 
7i  an  A H . reviitt  ro  \jzai  ZEA  ir pot  TO 
«T o EA. 


Fkop.  XVII.  Thtor. 

Si  dux  re&x  linex  coni  fe&ionem  vel 
circuli  circumferentiam  contingentes 
in  unum  conveniant;  fumantur  au- 
tem in  fe&ione  duo  quxvis  pun&a, 
& ab  iis  ducantur  linex  contingenti- 
bus parallela^  qux  H fibi  ipfis  & fc- 
dlioni  occurrant:  ut  quadrata  con- 
tingentium inter  lele,  ita  erunt  inter 
ie  redangula  contenta  fub  re&is  fimi- 
liter  fumpcis. 

SIT  coni  fcAio  vd  circuli  circumferentia 
A B,  quam  contingant  reftx  line*  A r.  r B, 
in  puncto  r convenientes  ; fumanuirquc  in  fe- 
dionc  punita  a.  fi,  & abipfts  ducantur  E Z I K, 
A Z H ©,  qux  lineis  A r,r  B parallela:  fine : dico 
ut  quadratum  cx  a r ad  quadratum  ex  r B ia  die 
rcctangulum  AZ  E ad  reaangulum  ©Z  A. 


n POTA  212  %• 

ai  xuiV  i xtJxAv  ■z&upfuxi  Sio  u&uoq 

’0i4<wVi«q  av/u-mdum,  Ao^i  «N'^1  •?  to- 
fjMt  Sio  TV^crm  ovfiua,  x,  iat  atrtui 

attb  T*  -TtfjL*  -TTOft  -nig  ipxiskf£pa4  t^iw- 

otq  oA\xAct(  n ^ ¥ ^af^uir  'it cq  ut  r* 
r i^arSofBpm  irr^xyma  r^s  *Mx- 
Aa,  §Tut  m -n ^acyi^x  >\jao  twi  oculat 
Ao^Ccwof^iw»  cu3curr. 

Esto  xuvx  7u*q  «(KvxAtf  ‘S&tpipuai  AB, 
•**  A B itpa^ipSpaf  a)  A T,  T B 
euj  hcltz.  ro  T,  xaj « A^^«  c&i  •f  nfvjt  wxprao 
otyina  t»  A,  E,  ^ Ji'  auruv  c^a  t ut  A T,  T B 
itxfromtv  «i  E Z l K,  A Z H © Aty«  en  it»  ut 
■n  iari  AT  «df  i»  "Heri  TB  irue  ro  vaw 
KZE  tscts  to  \sai  © z A. 

H X&UOKT 
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H xfrwtut  y*e  rar  A,  B 2l#f*tTfot  «J 

A A M N,  B O SII,  £ c*CtCAi?0 5-aww  «f  71  ipa- 
dofj&pai  r&  <»}  «^£Mj>Aoi  f**X£/  r£r 
TfW,  K9i  TO$«w*B  «*»  Tt*  A,  E O2^  wV 
•<p«x?o/L&/«f  «i  AS,  EM'  ^TOffor  /q  o»  «J 
KI  rn  IE  is*  i(*  fi  ®H  rii  HA.  «r« 
«r  n KE  TtTfHrm  «f  ^ r*  I , <*r 

Jl  OfW»  X47M  TO  Z‘  TO  u>l  KZE  /ac»  T i 
«to  Zl  Sw  «i  tu  ium  EI,  «py  ririt  qua* 

*P  7t*  Tf/T/biOL  ajs»  «V  •23^5^^,  «W  af 

«Aor  to «to  EI  «CK  eA»  rt  (ME  rf/yum. 


2rt*  iupMf&it  ro  iri  IZ  ttOe  d$cun)%i 
Tfl  Z I A r^/rymn'  Awm  ct£$t  to  vots  KZE 
«£K  Acj  tot  tb  Z M nr^jtV Ad6^cv  fvw  aif  oAw  ro 
«to  E I -zacjlf  ©Aer  Tt  IME  T{/yutcv.  «ZA’  «r 
M «to  E r ®0>f  I M E rc/yon*  irra#  rs  «to 
TA  «0>f  r«  r AN*  af  «£«  to  \jzffO  KZE 
«CPf  rt  ZM  7*T£5»tA4C^»  *r«f  tb  «to  AT 
irpif  tb  TAN.  mn  $\  t»  f&p  ATN  tu  mB, 
to  Js  ZM  ra  Z Z'  ux  i tb  voto  KZE 
i r^Bf  rt  ZZ  £rar  rt  «i  AT  wfof  ro  r B n. 
O T*  V2ffO  0 Z A 
•fef  n SZ  ir r«f  ro  «to  TB  «for  to  mB. 
•*r«'  w iw  w /xV  to  voto  KZE  irfce  toZS 
Trrfijch/jfot  dnn  ro  «to  A T •*?«<•  to  m B, 
ajgt  J1*  Ti  tudm>jv  df  ro  Z2  7rT£«Kr AdC^or 
*for  TO  VOTO  0ZA  ifrotf  rt  UTI  *foc  ro 
•TO  TB-  Ji  in  dpji  Uf  TO  «TO  AT  *?o*  ro 
«n  r B OUTOX  TO  voto  KZE  ro  votoSZ  A. 


M LIB.  III.  i7$ 

Ducaatut  enitto  per  A,  B diametri  A A M N, 
B o x n,  & producantur  contingentes  redg,  ut  & 
ipfis  parallct*  uique  ad  diametros ; 8c  4 pandis 
A,  E parallela:  contingentibus  ducantur  4 2,  EM: 
conftar  ideoque  f per  4.6  & 4 7.  i.huj.]  It  I aequa- 
lem dic  ipfi  l B,  & 0 H ipfi  H A.  quoniam  igitur 
K B focator  in  partes  squales  in  nundo  T,  & in 
partes  inaequales  in  Z : redanguium  K 7.  B una 
cum  quadrato  ex  7-  r squale  cft  [per  j rei  tf.  2.] 
quadrato  cx  B I.  & cum  triangula  fhnilia  fint, 
ob lineas  parallelas ; erit  [per  3.  lera.  3.  huj.l  ut 
totum  quadratum  cx  E I ad  totum  triangulum 
ita  ablatum  quadratum  cx  I Z ad  ablatum 


triangulum  Z I A : quare  & reliquum  K Z fi  re- 
dangulum  ad  reliquum  qoadrilarerum  ZM  cli 
[per  rp.f.j  ut  totum  quadratum  cx  B I ad  totum 
IME  triangulum,  (eu  ut  quadratum  cx  E I ad 
triangulum  I M E ica  quadratum  ex  r A ad  trian- 
gulum r A N : at  igitur  KZE  redanguium  ad 
qnadrilaterum  ZM  ita  quadrarum  ex  AT  ad 
T A N triangulum,  atque  [per  1.  3.  huj-3  cft  a*» 
quale  triangulum  ATN  triangulo  mB,  8c  fper 
3.3JUI).]  quadrilatcrum  ZM  quadrilatero  Z s : 
ergo  ut  redanguium  KZBad  Z a quadrilatcrum 
iu  quadratum  cx  A r ad  triangulum  r n n.  Si- 
militer dcmonftrabitur  & ut  redanguium  0 Z A 
ad  quadrilatcrum  x Z ica  efle  quadratum  ex  r B 
ad  triangulum  r n B.  itaque  quoniam  ut  redan- 
guium K Z E ad  quadrilaterum  7.  2 ita  quadratum 
cx  AT  ad  r n 2 triangulum  ; & inverrendo  ut 
quadrilatcrum  Z2  ad  redanguium  0ZA  ita  tri- 
angulum n r B ad  quadrarum  cx  r B : erit  cx  x- 
quali , ut  quadratum  cx  A r ad  quadrarum  cx 
r B ia  redanguium  K Z E ad  redanguium  © Z a. 

Xx  EU- 
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E U T O 

Hoc  etiam  theorema  Gmiliter  ac  prxccdens  pofi- 
turo  eit : quod  noo,  qu*fi  calum  auferente»,  hoc  loco 
adferipGmus. 

Si  in  ellipfi  aut  circuli  circumferenti*  diame- 
tri qua:  per  cattus  ducuntur  parallelae  fuit  con- 
tingentibus Ar,rB;  erit  itidem  ut  quadratum 
ex  A r ad  quadratum  cx  B r ita  rettangulum  K Z B 
ad  rcttangulum  AZ  ©. 

Ducantur  enim  pet  A © ordinarim  applicatae 
A n,  0 M.  & quoniam  ut  quadratum  ex  A r ad 
quadratum  ex  r 8 

ita  quadratum  cx  _ , -_,p  _ 

B N ad  quadra- 

tum  cx  N A,  hoc  a/ © 

eft  ad  tedangu-  f,  Z 

lum  A N A ; ut  /1  I \ 

autem  quadraturo  | [J 

ex  B N ad  rettan-  A n"  O N m]^  A 
gulum  A N A ita  \ 

[per  ai.  i.  huj.J  \ J 

quadratum  cxATl,  \ / 

hoc  cft  quadra-  y' 

tum  cx  7. 0,ad  re- 
ttangulum  AHA ; 

& quadratura  cx  EO  ad  rcttangulum  AOA: 
Sc  clt  reliquum  ad  reliquum  ut  totum  ad  totum, 
itaque  fi  i quadrato  cx  E o auferatur  quadratum 
cx  A n,  hoc  cft  quadratum  ex  t O , relinquitur 
f per  f .2.1  rcttangulura  KZE;  eft  enim  K O ipfi 
O E ax|ualis.  rumis  G i rcttangulo  AOA  aufe- 
ratur rcttangulura  A n A,  relinquitur  fper  Taffi 
lem.  3.  in  lib.a.]  M o n rettangulum.  Hoc  cft  re- 
ttangulum « Z A ; namque  A n eft  aequalis  M A, 
<fc  n N ipG  N M : ut  igitur  quadratum  ex  A r ad 
quadratum  ex  r B ita  reliquum  rcttangulura  KZE 
ad  reliquum  A Z 0. 

Quod  G punttum  Z extra  fettionem  cadar,  ad- 
ditiones & ablationes  contrario  facere  oportebit. 


CIUS. 

KxJ  T«7»  ifxoimt  tt S «rei  «ri  t«m  W,\us'  5-»*» 
ifuit  m iHZttr  ifiAimr  irrnt-St 

E«v  c&j  f fefrii  xukAi i ®&p*- 

gfi se?  tfj  T a/pctiv  euyofAt/eti  2lgtfUTpM  -c^acA- 

AjjAm  un  nqf  ? BT,  T A‘  5 *rc* 

ig»  ug  re  «•»»  I"  A Tpcg  re  <u>  B r trru  re  \jar» 
KZE  trfeg  rovzsi  AZ0. 


«Of  n a?»  r B 

^ itru  to  cna  BN 

® t»  an  A N, 

/ \ TB7KI  «TO>f  TO 

/ I \ lisr*  ANA’  og 

I St  T»  a«  B N 

n O N M jA  «O*  J*  L2SB 

^ f ANA  2tu  ro  «t» 

V / an,nmirnflw 

K Z 0, 7»CK  TO  tia» 

A n A , xal  ri 
ibi*  EO  «Of  to 
liari  AOA*  m*  tonor  «or  Am*1*  itg  oAw 
•CK  «Aw-  W*  *£**?»»  /+*»  tou  i*  EO 
to  in  A II , iwno  ts  iw  Z O » 
x4»AH7n7zq  to  li®»  KZE’  <0*  ysi{  i KO 
tt}  O E.  MI  /(  «ai  r*  Oari  AOA  ol ptuf&f 
T»  L3ST5  AHA,  A«flTTBJ  TO  \JZSV  M O O,  Tlf7KI 
TO  lis»  ©ZA,  i^>»piiAnT?MAW«TnN 
ri  NM'  tgw  cLfijL  «r  TO  «si  A r v&g  to  «W 
T B £toi  Ao mv  to  uz?o  KZE  ®Csf  Aon**»  ri 
\SEn  AZ0. 

o™»  Si  to  Z ejctV  tv  7»^r,  raf  «Cjc&t- 

rw  >5  eb^uiptTttr  cuctimAu  mt^n». 


Prop.  XVlir.  7W. 

Si  dusE  re<ax  lineae  oppofitas  fcdioncs 
contingentes  in  unum  conveniant» 
fumatur  autem  in  quavis  fixione 
aliquod  pun&um , & ab  eo  ducatur 
re<fta  uni  contingentium  paralleb 
qux  & ledionem  fic  alteram  contin- 
gentium fecet:  ut  quadrata  contin- 
gentium inter  fefe ; ita  erit  re- 
dangulum,  contentum  redis  quae  in- 
terjiciuntur inter  fedionem  & con- 
tingentem, ad  quadratum  ejus  qua:  in- 
ter parallelam  & tadum  interjicitur. 

SI  n t oppoGtae  fettiones  A B,  M N,  Sc  contin- 
gentes rcftx  AT  A,  Bra,  qux  in  puntto 
T conveniant;  per  tattus  autem  ducantur  dia- 
metri AM,  BN,  & fumatur  in  fettionc  M N 
quodvis  punttum  A,  a quo  ducatur  Z A E ipG 
B e parallela  : dico  ut  quadratum  cx  B r ad 
quadratum  cx  r A ita  cuc  rettangulum  ZEA 
ad  quadratum  cx  A E. 


n P O T A 2 I 2 n. 

Ea»  t aiTpciift^a»  Si 9 tu&uq 

Tnxlowi,  tf  *n  cvfiuit  i p 07rcTi£jurv» 

T 70 ymt  ^ osX  0$  W tuStit  Grfef. 
Tito,  t itpa.'n\it^Kfi  imtVm  I1  'nfilu»  t,  tUu 
rn^s»  tpotTflo^nr  « ra  ^cio  to» 
7»7f5t>s«<t  oMmA*.,  (ruxe 

to  r •£  ttum  ^ 

eipct7r?of4.V>s  70  ‘itro  ^ 5aoAa/*Caw- 
'&Ot  fl  ojfi  TrrptydKt' 

EZTftSAN  lUTKMttW/  ai  AB.MN.  K<u 
i<ponU fj&t>cq  aj  A r A,  B T © MfixrxIgHif 
xar*  ro  r,  *Lt  to»  O&f* tfot  A 

AM.  B N,  Kj  «Ai}!ptt«  <&i  ^ M N T^f  78%fl»  0»- 
fioi»  to  A,  w «V  «w/ «3^5»  t&«  B0  if 
ZAE'  Aty*  on  *f»  «f  ro  aa»  B T «Of  to  T A 
i/TUg  to  ljzjfZEA  TO  («90  AE- 
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fi  th  A t>|  A E l&d&ttXof  n A Z. 
ito»  Sv  ira t^CeAjj  K»i  AB,  ^ ^Isipuifcs  cunis 

i B X,  KSH  iQa-xioijdfjri  i B0,  w1?  16  «S^A- 
AifAeF  i AZ-  io*  K»  ? ZO  tj  OA. 

ii&nunui  i E A'  ii  && t Gz?»  ZEA  pin» 

T*.'«ro  AO  Ij»  w r5  dari  EO.  ' * ' 

ffl^AM?A»f  k»  i EA  rjj  AS 
EOA  7(}yum  tu  A EO’  kw 
ig$e  e Aer  to  &*i  E O 

3^r  ro  EOA  *t«*f  ct®<a- 
pffr  T*  M»  AO  «for  OylflM- 
ro  SAO  rg/yurat’  <C 
Aumt  *£*  ro  G®»  A E Z irgoF 
ro  A A TtTfdorAeCpo»  is»  us 

ii  «niEOfl^f  t»  EOA. 

«F  ro  «ro  EO  srfOF  to  EOA 
TfiytiYOt  UtUS  TO  >ST»  B T WfW 
ro  B r A Tfiyutor'  <C  «F  r* 

•Goto  ZEA  ot/of  ro  A A nrf*- 
TbJjpr»  irus  to  «n  B T 
artos  TO  B r A rpjcyurtt.  im 
it  ro  A A Trtfdirtdjfot  tu 
AEH  T(/y  mu,  ro  Ji  B A T 
™ Are-  us  dffyi  ro  Gas»  ZEA  TpOS  TO  A E H 
isrus  ro  da»  B T orpos  ro  A T 9-  to  ii  ko) 
us  r*  AEH  -r poe  ro  dm  EA  if rus  to  AT0 
irfior  ro  «tori  A r*  A’  ‘acj  dpt  «fw  ut  ro  <wro 
B r irpos  ro  don  r A xrus  ro  Garo  ZEA  *£s 
ro  doro  E A. 


*7f 

Ducatur  enim  per  a ipfi  A E parallela  a s. 
& quoniam  ab  ell  hypcrbola,  cujus  diameter 
B N ; rc&aquc  B © fe&ionem  contingit, & ipfi  b 0 
paralleli  eft  A l : erit  fper  48.1. huj.]  to  aqua- 
lis O a.  adjungitur  autem  E A ; ergo  [per  4.2. J 
re&angulura  ZEA  una  cum  quadrato  ex  A O 
aequale  eft  quadrato  ex  O E.  «8c  cum  E A paral- 
lela fit  A s,  triangulum  EOA  fimile  eft  triangulo 
AffO  : eft  igitur  [per  i.  lem. 
3.  huj.)  ut  totum  quadratum 
ex  B O ad  triangulum  BOA 
ita  ablatum  quadratum  ex  A o 
ad  ablatum  s a o triangulum  : 
quare  Sc  reliquum  re&angu- 
lum  AEZ  ad  quadrilaterum 
aa  eft  ut  quadratum  ex  EO  ad 
triangulum  EOA.  (ed  ut  qua- 
dratum ex  Eo  ad  EOA  trian- 
gulum ita  [per  19.  & 20.  4.] 
quadratum  ex  B r ad  triangu- 
B r A : ut  igitur  rcdangulum 
ZEA  ad  quadrilaterum  A A 
ita  quadratum  ex  B r ad  B r A 
triangulum,  squale  autem  eft 
quadrilaterum  a A [per  4.3. 
huj.]  triangulo  AEH,  & tri- 
angulum b r A [per  1.  3.  huj.  J triangulo  Are: 
ergo  ut  ZEA  rechngulum  ad  triangulum  AEH 
ita  quadratum  cx  B r ad  A r e triangulum,  fcd 
ut  triangulum  A E H ad  quadratum  cx  EA  ita  tri- 
angulum A r 0 ad  quadratum  ex  A r : cx  squali 
igitur  ut  quadratum  ex  B r ad  quadratum  ex  r A 
ita  rc&angulum  Z E A ad  quadratum  cx  E A. 


xo/  tortt 
CMtCf  »0  TO 


EUTOCIUS 

Er  7M»  iraxipti  df l5o  irifi  'iri ittyt  -rivt  r»  bvt- 
ftfxajot,  Ikt  lunypH  dt  npuit  t^a-rrirJpeu  dSticu  «vjt- 
rmrd m,  il,  *-kk  UM  ii 

Es-uosut  fi  drxvui/jfaty  <4  A,B,  3 i^cealotitMt 

txvrm  o/  A T,  T B ovftarrbtraf  xcem  to  I*,  xoj 
ei/dtyB-u  (Si  W B npds  to 
A , x*l  Ji  curri  rlu)  A T 

WX&u  i AEZ*  Aty«  <m  «00 
US  TO  COTO  AT  ITfOF  to  dab 
T B itru  to  ««ro  E Z A trpis  to 
«ro  ZB. 

H^£0  fi  t5  A iidfit- 
i A0H,  Ut  ii  TUO  B, 

H 5RW*  T1|»  E Z <4  H K,  B A. 

'tjrM  *V  doro  TK  B i/pdoSnm/  puy 
lis  uxipGoAjfF  4 B 0,  irmyp^fiue 
ii  i i*t*i  4ba’  te»  us  i aa 
srp ofAH  irrue  i AQxpeOH. 
d}/i  US  pdt  4 AA  TfOf  AH 
afr«F  4 ri  apos  BK , us  ii  4 
A0  irfos  © H £t«f  4 at  xpof  KH*  ko*  us 
ogp  4 r B irpit  BK  irrus  4 A T irpos  H K,  xetj 
cntKdt^  US  4 A r orpoe  TB  irr«F  4 HK  r^or 

KB,  iuu  us  to  doro  AT  xsof  to  dor 0 TB  irru 

• ‘r  ii  ' * ‘ 


In  aliquibus  exemplaribus  alia  demonftratio  hujus 
theoremati*  invenitur,  cum  rnibe  liocx  utramque  Te- 
ctionem contingente*  conveniant. 

Sint  enim  oppofa*  fcdiones  A,B,  quas  contin- 
gant re&x  A r,  r B in  pundo  r concurrentes ; fu- 
maturque  aliquod  pun&um  A in 
fcCtione  B,  & ab  eo  ducatur  a & z 
ipfi  A r parallela  : dico  ut  qua- 
aratum  cx  A r ad  quadratum  ex 
TB  ita  cfic  rcdlangulum  EZa 
ad  quadratum  cx  Z B. 


Ducatur  enim  per  A diameter 
A © H,&  per  B,H  ducantur  H K,B  A 
jrarallcl*  ipfi  E z.  quoniam  igi- 
tur B 0 in  punflo  B hypcxbolam 
contingit,  & ordinarim  applicata 
eft  BA  : erit  [per  $4.  i.J  ut  A A 
ad  A H ita  A e ad  0 H.  led  [pec 
2.4.]  ut  A A quidem  ad  AH  ita 
r B ad  B K , ut  vero  A 0 ad  0 H 
ita  A r ad  K H : quare  ut  r B ad 
B K ita  Ar  ad  HK,  & permutando  uc  A r ad 
r B ita  H K ad  K B , & I per  22.  4.]  ut  qua- 
dratum cx  A r ad  quadratum  ex  r B ita  ouadra- 
rum  cx  H K ad  quadratum  cx  t B.  fed  demon- 
11  ratum  eft  [per  1 tf.j.huj.  j r octangulum  EZA  efie 
ad  quadratum  ex  ZB  ut  quadratum  ex  H K ad 


to  «ro  HK  st^os  to  doro  KB.  us  ii  to  «to  _ ..  , 

H K ttoof  to  dod  K B irus  't idofa  to  Gav»  EZA  quadrarum  ex  K B : ergo  ut  quadratura  cx  A r ad 
Trppe  to  ®ro  Z B*  ka)  us  dpet  ro  doro  A T it^of  auadratum  cx  r B ita  EZA  reCtanguIum  ad  qua- 
To  «ro  r B irr»  to  Gct  EZA  xfibe  to  «r  o z B.  oratum  cx  Z B. 
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APOLLONII  P E R G /E  I 

Prop.  XIX.  Tbear.  n po  TA  2 1 2 &'• 

Si  dux  redbe  linex  oppoficas  fediones  Ea»  t xmxtifisvi  S)jot&utti  uvfi- 

cont  ingentes  ia  unum  conveniant ; & -rn-sWn,  «o^MotAoi  t«($  tra- 


ducantur contingentibus  paraliclx , 
qua:  & fibi  ipfis  & Ic&ioni  occur- 
rant : ut  quadrata  contingentium  in- 
ter fefe;  ita  erit  rc&angulum,  con- 
tentum lineis  qux  interjiciuntur  in- 
ter fe&ionem  & Uncarum  occutfum, 
ad  re&anguluni  quod  lineis  fiinilitcr 
fumptis  continetur. 


aM»Aa<  TVitWoa)  >uq  liai  n fJjji' 
ifcou  ix  m t tpz-do facti  ■m^xyjn 

aMtft£>  v**  7o  ■ztewgfaw  xjera 
r ftra£u  r Tcfas  x,  clji t vj- 
■9*2»  'ac^r  70  •oca*^4^i*si  '\jm  r ofuten 
te  faa.n  facti  ev3w2r. 


SI  s t oppofirs  feClkmes.  quarum  diametri  A r , iTQSAN'  umttifaai,  vr  2*is7*rrjM  a) 
B a,  ccnmimqoc  E ; & contingentes  At,  AT,  EA,  JUrtfw  fi  rs  E,  *a/  ip*7r?«- 

ZA  in  /.conventant;  fu-  /tysq  «f  A Z,  Z A «/tani?»- 


ZA  in  /.conventant;  fu-  /&»«,  «j  AZ.ZA  n-ftimSi- 

matiturnue  qusrts  punfta  & M>v\ M //  xanti  vi  Z , *«, 

ab  ipfis  ducantur  HeitA,  \\4N  f/  ■ a * • 

MN*OArcai,A/..Z»|Mr- 

allelje  : dico  ut  quadratum  cx  A yv  mf  A 2,  Z A q H 01  K A* 

A Z ad  quadratum  ex  Z A ira  \/<W\  M N 2 ° A‘  ^7*  cn  t*w  U n 

cfle  rcftangulum  H a i ad  rc-  P { Za.  \ ^td  A Z x?W  ra  «tara  z A 

dbngulum  M A Z.  . \ / \ v Ursts  ra  Osfo  HAL  -wOk  ra 

Ducantur  enim  per  a,  I Ii-  \/  Z/ A {n r‘#  m A Z. 

1,«  in,  *Pp.«lkl*  ipi«  *X  X/ 

Sit^:r?3±:  yy  «**?**&«-.* 

cx  A Z ad  A Z Z triangulum  n/  >%  ,5r"  «»  **  » *"  A z *©*  ™ 

ira  quadratum  ex  © A ad  tri-  /><  /A  A Z S r^yarsjr  irx*f  ra  «aro 

angulum  e AO,  & quadra-  &!//**■  V*  0 A af  nr  rV  © A O,  >c  va  «iara 

tum  cx  © I ad  triangulum  /{ S \\  ® 1 ra  © I U*  5 Autov 

»in:  erit  [per  tS.2.dc  tp.j.]  /i'  \ \.  oyt  ra  tj zri  H AI  «tx  Au- 

& reliquum  tc,*bnpilum  HAl  /.•  9 \ \ xi,  r.  incjl  -r.re,*x^ 

Ud  reliquum  I n O A qiudlfe-  /.  \ f,',  ^ AZw5t 

terunt,  ut  quadratum  ex  A Z y \ c,  , » 

adtrirnigulum  AIS.  «que  H N n «Z  wpk  a.  Ji 

[per  4.j.huj.|  cft  triangulum  n ^ >“u  n 

A Z Z triangulo  A ZT  squale,  & (per  7.  J.  I>uj.]  IlOAf  tu  KP-A'  > uq  uf  a^y.  ra  dari  A Z 
n O A I quadrilatcrum  quadrilatero  KPsA:  ut  ^ct  ra  a T Z xrur  ra  unra  H A I ufer  ra 
igitur  quadratum  ex  A/,  ad  triangulum  ATZ  r-?AKm  fi  ri  ATZ  ?*3V  to  *Va  ZA  tr- 
itu  rcaungulum  HAIud  quudtiljtcnmi  P s A K.  r2AK  »fir  ri  -isul  M A 3'  «ol  A’ 

ut  autem  triangulum  ATZ  ad  quadratum  ex  Z A . . . v • a ■.  . . * 

ita  quadrilatcrum  P»  AK  adre«angttlum  MAS,  ^ f ,T0 

[quod  cixlem  prorfus  modo  probatur  quo  prx-  t»raf  T*  1J2B5  H A 1 'zr^!  70  ''~:av  MA  -• 
milfa : J ergo  cx  squali  ut  quadratum  ex  A Z ad  quadratura  ex  Z A ita  rc&angulum  H A I ad 
rcdlangulum  M A S. 

E U T O C I U S. 


In  aliquibus  codicibus  dcmonfttatio  hujus  theore- 
matii invenitur  hujuimodi. 

Ducatur  M A aui- 
dem  ipfi  Z A paralie-  n. 

Ia  fc&ioncm  a r fc-  N. 

cans,  H A vero  para!- 

Icla  Z A (ccans  iplam  \ys^ 

A B : dcmonftrandum  /fy\ 

e 11  ut  quadratum  ex  /i/V1 

A Z ad  quadraram  ex  / \ 

ZA  ita  clTc  rcilangu-  /yg 

Ium  H A I ad  rcvlan-  /A/' 
gulum  M A 5.  ■/ 

Ducantur  enim  per  H 
tiZtus  A,  A diametri 


Er  7?j»r  bv)fi;tn  infixu  rin  r 
uv>rt. 

H 1 P-V 

'N.  / MA  ti»  ZA 

V'  nuvudu  7 lu>  ir  *• 

/aii1,  q Ji  H A 
'dw  Z A jifMtsm  rijv 
SyA\-  A B’  «TfwcTiftr  ‘vn  *- 

isw  «f  r j ** 
r\\  A Z ro  ats  Z A 
N\  iv«f  rs  Os»  HAl 

v\  7S  lia»  M A S. 

^ ^ A* 

T A,  A aWpwr 


A r,  A u ;■ Bc  per  B,  r ipfs  B n,  r n contingenti-  rfot  «ti  A r,  A B,  r**  ®* r 

Ivus  parallele:  ergo  Btl.m  lotiones  in  pun-  twv  s^antle/j^tK  eu  Bfl.rn*  ^ ® n* 

rn 
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rn  T ttfSM  tutat  B.  r.  tuti  twn  xtv ffm  t?i  to 
E,  Zo*  «i  if  f*if  B E rji  EA.  ij  A E ni  ET 
fu*  ftf  rin  x,  'tm  wm  ATZ  r? 

rxn,  levi  iri  5 1}  fut  T E T?  E 2.  IT  /i  A I 
ni  T B*  >uti  •?  B E rji  T A.  u)  uw  i? i 
t»  uni  Tg/yiMov  rii  ATZ  Tg/yo*»'  lati  ita 
tuti  tj  BII  rii  AZ.  opoio*  /i  ftqfliotmi  tuu 
ij  rn  ni  AZ  ia?,  olf  ft  to  div  BII  «6f  to 
AII  nr  itTO/f  1*7  TT  vj3?5  H A I «o f TO  USTO 
MAS'  xai  fi»V  TO  <»T»  A Z •»£><  to  >$ti 
Z A tfruf  to  u»i  H A I «CK  to  «»  MAS. 


.JBX.  verum  a X xqualis  clt  T B ; ergo  & B 
ipU  TA.  atque  triangulum  BllS  triangulo  A T Z x- 
quale  : reda  igitur  BII  xqualis  cft  ipfi  AZ.  fimiliter 
vero  r n xqualis  ipG  A Z dcmonftrabitur.  fcd  [per 
1 8.  j.  huj.l  ut  quadratum  ex  B n ad  quadrarum  cx 
n r ita  reaangulum  H A r ad  rcdangulum  Mas: 
ut  igitur  quadratum  ex  A Z ad  quadratum  ex  Z A 
ita  H A I rcdangulum  ad  rcdangulum  MAS. 


AMa*. 

HfcSw  ««Air  raa 

H © K. . I © A xwyiA  TA®* 
TJ  . Ttfuttau  tiu/ 

A r Ttfilu/.  ooBtiaov  en  Xtff 
**f  to  *or»  A Z ■wes*  n 
Xxs  Z A Jrrwr  to  rjao»  1 0 A 
•Cji*  tovjOT  H0K. 

>*/)  2}&  riff  A *£**•  ^laifct- 
‘Tfi^iiAr,  tifytffrfutAZ 
rzfr»  i JPM’  Kp*\|/n«j 
n TM  njr  r A iwif  x*» 
TO  r . »yt/  ECW/  «e  71  iiro 
A M «CsV  TO  ><*»  M r irut  ii 
xjzn  I © A t»  \m  H © K* 
ut  ft  n >sni  A M «CW  to 
«uro  M r irrue  t»  («t»  A Z 
■B&<  7i  io  Z A‘  «*  a<yi  to 
ATI  AZ  -9&<  TO  JoT»  ZA 
VT«f  TO  uzn  I © A «©*  7» 
vjsre  H ©K. 


Aliter. 

Rurlus  ducatur  utraque  li- 


nearum H ©K,  i e A parallela 
contingenti,  (ccanfque  A r fe- 
dionem.  oftendendum  eft  ut 
quadratum  cx  A Z ad  quadra- 
tum ex  Z A ita  cfle  recbngu- 
lum  I © A ad  rcdangulum 
H ©K.  ducatur  enim  per  ta- 
dum  A diameter  A r,  & per  r 
ipfa  TM  parallela  AZ:  ergo 
[per  fchol  Eat.  in  44.  i.huj.J 
TM  continget  fcdioncm  r A 
in  pundo  r,  atque  erit  ut  qua- 
dratum ex  a M ad  quadrarum 
ex  M r ira  [per  17.  aduri.]  rc- 
dangulum  I © A ad  rcaangu- 
lum  U © K.  ut  autem  quadra- 
tum cx  a M ad  quadrarum  cx 
M r ita  quadratum  cx  A Z ad 
quadratum  cx  L A f : quare  ut 
quadratum  ex  A Z ad  quadra- 
tum ex  Z A ira  rcdangulum 
10  A ad  rcdangulum  H 0 K. 


nPOTASIS*.  P«o(.  XX.  Thnr. 

'MvSliimmti-  Si  du*  rea»  lineae  oppolitas  («Sioncs 

- - .a»  CUi  ixi:..  (M'i'iipe.nr  • Ar 


Sua.  T1  to*  cupas  'fltdj&ynMatu  aufi- 
'xtrSwxx.  t vnpqt  r Tv/uar,  *%S*  rnra- 
iuSuci  »B£$t  tauiLo  Tyj.fttart  to*  *n  7t pas 

x,  TO*  vru  *cn  T&Mrg 

Oai  r ^ irt  £ mtiMnm  t<£*  7ck£*  r*f*o- 
miftfettfi  toSwS»  'Zg&*  to  ^ctb  ■?  tptvxiiiims 
TtTfatr^ior^Tto*  TD  '&ayct&poi  'Czn  r (a- 

m£v  r to pM  tj  "T  i^axlo^n*  iuSmoi 
70  xm » £ ^o»Act/*Cctio^i«  <o&t  rn  <*$* 
Ttr^xysw. 


conjungenti  parallela, quxfccct  utram- 
que fcdioncm  * ducatur  autem  alia 
reda  parallela  eidem,  fedioncfque  & 
contingentes  Iccans:  erit  uc  redan- 
gulum,  contentum  fitb  (egmentis  qu« 
inter  occurfum  contingentium  & (e- 
diones  interjiciuntur,  ad  quadratum 
ipfius  contingentis ; ita  rcdangulum, 
quod  continetur  fub  redis  inter  fe- 
diones  & contingentem  inccrjedis,  ad 
quadratum  ejus  qua:  ad  tadum  inter- 
cipitur. 


T O.  z A N amutfApai  a/  a b,  r a,  w»  w- 


SI  y t oppofirx  fediones  A B,  r A,  quarum  cen- 

Mr  0 : — • :— 


v.  ri  £.  r.  «;  A z,  rz.  i o ™»  *■  * *vr  Uocxcooungem»;  |un 


• Per  converlum  ejuo  quod  dcmonftrtt  Eatttitit  io  44-  *•  ^ul' 
unde  trUnguU  A « r, /»  N fun,  *iuun*ub  : r N «Hu«m  r N,’ « n>££ 

2tss?s%s?f: * - £ * ip°  >*■  «o ** 


gantur 
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pto  in  lectione  quovis  puncto  H ducatur  hain- 

p,NUch  ipfi  *r:  4»  « .u  ^ ^ Ar  ^ , HAZK2'  A,y»  in 

ad  cpuduam  « IA  ,a  cfli  re&ingulum  HA*  ,zi«,  ZA  »,«  ri 


ad  quadratum  cx  A A. 

Ducamur  enim  i ptmdis 
H,  B line*  Hn,  BP  paral- 
lela: ipfi  A L.  Se  quoniam  [per 
19.  Se  20.  6.  ] ut  quadratum 
cx  B Z ad  BZP  tria ogulum  ita 
quadratum  cx  H2  ad  triangu- 
lum H s rr , Se  quadratum  cx 
A 2 ad  triangulum  A 2 7. : erit 
Se  rdiqnum  rcdangulum  HAS 
ad  quadribterum  UAZn  ut 
quadratum  cx  B Zad  triangulam 
BZP.  quadratum  autem  cx  E Z 
«quale  clt  rcdangulo  BZft; 
triangulumque  BP7.  [per  n. 
j.  huj.  ] triangulo  a 7.  e , Se 
[per  j.  3.  huj.]  quadrilaterum 
H A z n triangulo  AAN  : ergo 
ut  rcdangulum  B Z A ad  trianc 
H AS  rcdangulum  ad  triangul 


inrwr  n vare  B z A re 
varr  HAS  «oie  re  aii  A A. 

, H em  TUV  H.  B 

V-  J/  xi»  A Z a)  H n,  B P.  trti 

v s >'/1  iv  tw  fi*  re  aw»  B Z ■»£»(•  ri 

j <\~j  /I  BZP  t c/ymt»  itrats  Te  <11 

I \f/  / HS  to  Hzn.  *«*  to 

/ / \ ' n «x»  A 2 «de  T»  A 2 Z‘  xa/ 

ii  /N  Vj?^7  ' /P  tc  V3B»  HA2  «£»<  re 

j E./‘.‘iVJ  / / H A Z n TlT£pxMvpcr  ffwtf  uf 

/ / / 1/  y'  re  >crs  B Z irpr  re  B Z F-  «w  ^ 

/ /V* //  / re  **»  B Z t£  vare  B Z A, 

/ / L/  I / to  ^ !PZ  rgjeyurev  tu  A Z 0, 

TO  3 H A Z II  TiT&orXdjp»  tu 

f B\  AAN  Tf/yutu'  tfK 

^ \ «u»BZA»OfxAZ0rft»- 

\ >«**  afr«f  n vas*  HAS  ntsc 

ri  AAN.  Uf  Ji  ro  A Z 0 
^ilum  AZ0  Iu  riau  AZ  «w  n AANuCfr  riiwi  AA‘ 

lum  A A N.  fed  /,*  r»  0»®  B Z A «cw  re  ani  Z A 


N/ 

jC\jZ 


Cpcr  }.lcm  J.  huj.]  ut  triangulum  A /.«ad  qua-  irut  ri  ^aui  H A I «Or  r'»  in  A A. 
d rarum  cx  A Z ita  triangulum  A A N ad  quadra- 
tum ex  AA  : cx  squali  igitur,  ut  redangulum  B ZA  ad  quadratum  ex  7.  A ita  rcdangulum  HAS 
ad  quadratum  ex  AA. 


P R o p.  XXI.  Tbeor. 


ri  POTA  2 12  x** 


] i filem  poficis,  (i  in  fe&ione  duo  pun&a 
fumantur,  & per  ipfa  ducantur  rediae 
linea:,  una  quidem  contingenti  paral- 
lela, altera  vero  linea  taous  conjun- 
genti, quas  Sc  fibi  ipfis  & legionibus 
occurrant:  erit  ut re&anguium,  con- 
tentum lineis  qua:  interjiciuntur  in- 
ter occurfum  contingentium  & re- 
ditiones, ad  quadratum  contingentis  i 
ita  rcdtangulum,  contentam  legmentis 
inter  legiones  & redarum  occurfum 
interjedis,  ad  rcdangulum  fub  redis 
inter  fedionem  & occurfum  inter- 
jedis. 


Ta*  tWTUi  tar  'Qn  7 sp*  fio 

(MfiucL  Si  au iw  <u$ucq,  1* 

$ «r^jt  V itpcLTffofApnt,  a «ftl  -dw  toj 
'^in^ynMsa.i,  Tifiifiictu  xM«Aa<  n 
ms  Ttfjutr  ipq  an  tt>  ^gj  r 

-5  omuwtoww  TOjS  rquifS  '®£*zci7rfe- 
ewr  «02^  7®  TfTPjtTOior, 

■ro  r n cm£u  V tb- 

ftm  *f  tiStm  <o^i  ro  ufeat- 

^ot^wa  djm  t (xtmgu  £ x,  ■?  <7Vfi- 
iSl&THtf. 


SInt  eadem  qu*  fapra;  & fumptis  in  fe- 
dione  punAis  H,K,pcr  ca  ducantur  N S H O P, 
KT,BT  ipfi  A Z parallela , Se  H A M,  KOtn 
paraUel*  ipfi  AT:  dico  ut  rcdangulum  BZA 
ad  quadratum  cx  ZA  ita  dic  2 0 ii  recbngu- 
lum  ad  rcdangulum  N o H. 

Quoniam  enim  cft  [per  3*  3-  ^uj']  ut 

quadratum  cx  a Z ad  triangulum  A Z 0 ita  qua- 
dratum ex  a A ad  A A M triangulum,  & quadra- 
tum cx  s o ad  triangulum  S O "P,  & quadra- 
tum ex  SH  ad  triangulum  SHM:  erit  ut  to- 
tum quadratum  cx  s o ad  totum  triangulum 
S o ♦ ita  quadratum  ex  s H ablatum  ad  abla- 


tum triangulum  SHM:  quare  [per  1 j>,  j .]  Se  reli- 
quum redangulum  N o H ad  reliquum  quadrilate- 


17  ~ T SI  78  7w  cunu  itis  TrZonpw,  ft 

-m  II,  K otfitvt,  6 di  twruv  r,xfruoav 
jbSfj  viv  AZoji  NSHOP.KT.BT' 

AT  « II  A.M,  K O + U'  Aiyu  OVI  K»  r^ 
\jzri  BZA  ~?c{  to  aro  Z A truf  ro  uzsre 
KOO  ‘stOS  ro  \jzji  N OH. 

Ej rti  pup  kw  oie  ro  oiw  A Z %pof  ro  A Z 0 
Tgjcywt  itrus  ro  «coi  A A «tPf  ro.  A A M , 
5 ro  euro  2 O nSOi1,  5 to  asi  2 H «Ov 

ro  2 H M • Uf  af^c  oAw  ro  etm  2 O «OV  otev  n 
20t  xratf  aQaiptJtr  to  «b  2 H Tfof  a^<w- 
ftiHr  ro  2 H M*  Aonror  i&t  ro  vav» 
N OH  »©<  Aaisov  ra  HO+M  ■m&xhj(jpi 
h»v 
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i7S) 


rum  HO^M  cft  ot  qua- 
dratum ex  AZ  ad  AZ© 
triangulum,  fcd  [ per 
i triangulum 

A Z © «quale  eft  trian- 
gulo BTZ,  3efpcr  12. 
3.  huj.]  quadriWrtrm 
HOtM  quadrilatero 
K O P T : ergo  ur  Qua- 
dratum ex  A Z ad  tri  an- 
gulam B T Z ita  reftarr- 
gulum  NOR  ad  qua- 
arilaterum  K 6 P T.  ot 


tf»  af  re  «oro  AZ 
■»&f  ri  AZ0.  «w 
t?i  ri  (Jty  A Z © ru 
BTZ,  to  fi  HOtM 
TU  ROFT'  tfi  XM 
TO  «TO  A Z JFfOf  TO 
BTZ  itTUf  TO  \jai 

N O H t fOf  ii  K O P T. 
«f  3 »BTZ r^ryaw 
ii  x vi  BZ.rtnw  ii 
uro  BZA,  itrate  ufti- 
to  KOFT  «fW 
to  uro  K.oa-  fi  Int 
a&t  uf  to  ari  AZ 
rfof  ro  0 tzo  BZA 
fiat  to  \jm  N o H 
rfoe  ro  vjzro  KOO, 


ad  quadratum  ex  BZ, 
hoc  eft  ad  rc&mgulam 
BZA,  ira  dcmonftra- 
tum  eft  [ in  prcrced.  J 
quadrilatcrum  K O P T 
ad  rcdangulum  KOA: 
ex  aquali  igitur.ut  qua- 
dratum  ex  A Z ad  re- 
ti langulam  B 7.  a ita  rc- 
R O H ad  rc&angulum  KOA;  & fpcr 


nPOTAS12  JtC. 

Ex»  t invtuf&^on  fio  oi3uoq  xa^uMxAm  "6ki- 
4.*MW7t» , X^uoi  fi  TPts  «u3£cq  7Vtrt#«q 
19  ms  7Vjua(,  » £ xapx  t‘  ip axio- 
H fi  mqct  ^ ms  cupas  'Gn^tr/r^dam- 
ojtu  uf  7tw  *o£ys  t?  t«u  ipos  '6h^ui- 
ywi<nf  thNs  r\a.yU  r\d^a.  tLu 

of$x#j  #tos  78  'vjob  «i»  p*> 

TK^u  to»  70#*5»  & -T*  aufiT^antot  <is^f  ro 

'nfear^^wr  'xjoo  to»  £ TBfwij  x*j 

ttk  murwnro. 


Prop.  XXII.  Thtor. 
oppoficas  legiones  contingant  dtue 
re&x  lineae  inter  fc  parallelae;  du- 
cantur autem  aliae  re&x,  quae  & (ibi 
ipfis  & (edionibus  occurrant,  una 
quidem  contingenti  parallela,  altera 
vero  parallela  ei  quae  tadus  conjun- 
git: erit  ut  tranfverfum  latos  ad  re- 
dam figurse,  qnae  ad  lineam  udus 
conjungentem  conftituitur ; itaredan- 
gulum,  contentum  lineis  inter  (edio- 
nes  & redarum  occurfum  interjedis, 
ad  redangulom  fub  redis  inter  fe- 
dionem  & occurfum  interjedis. 


Tj1  £ T a £ A N arrnUtvdpai  <q  A,  B,  ttyarl»-  C 1 
oWf  5 ainm  a)  A T,  BA  'sfoptbiXci  ireo-  O 
OUY,  K bnyfofr*  n 


nt  oppofitx  icaioncs  A,  B,  qtm  contin- 
gant redx  line*  AT,  B A inter  fc  parallelae; 

& jiirvfti  A B doca- 
Sx.  tur  BSHiufi  ABpa- 

rallela^ciCBAMpa. 
A.  \ rallcla  IpG  A r : dico 

f \ \ ut  AB  ad  redam  fi- 

Ai  \ \ gura:  latus,  ita'  efle 

V Hfiff  redangulum  ad 

\\  V A A redangulom  K e M. 


071  ITO  Uf  R A B Tfer  \ J \ 

•Ait  oftiao  nf  fifite  V/_^\ 

rhdj^»  iiruf  ro  ua»  T — — — ___ 

HE2  «CW- to  Oa«»  \A 

K EM. 

H^S-uourfitTH, 

S T A r aj  H Z, 

Z N.  tr«  ai  A r,  B A ifirxifi dycy  TUT  Tt- 
fovr  «um,  fcfat/  AtV  R 

AI,  irmy,idj!utf  fi  rr  «uniua  xamrffApai  ai 
KA,  ZN,  HZ*  tfw/  3»  «T  R AB  «tK  ti* 
(fSUi rhdhf** i ruf  7»7i vnBA  A *tw  ro  >on 


\ " xAi>  Ducantur  enim  per 

Vr  ^ H,  S redx  H Z,  Z N 
ipG  A r paraltelxu  & 
quoniam  A P,  B A parallelx  funt  inter  (e  & fcdio- 
nes  contingunt,  erit  [ner  converf.  31.  2.  boj.  ] 
& A B diameter,  & rcax  K A,  s N,  H t ad  Jpiim 
ordinarim  applicabuntur : ut  igitur  AB  adredatn 
latus  iu  [per  XU  K huj.  ] i A A redangdum  ad 
quadratam 
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APOLLONI I PERGAI 

A K,  yj?j  ts  ‘.jzT9  B N A 'Zt&i  ro  icn  N Z, 
tf»  Afjt  Uf  oA»  TO  \jzpi 
B A A ‘Oiif  «A ar  ro 
‘i&n  K A irrue  otpcu- 
ftftit  ro  \jzn  B N A, 
(r«7Kl  ro  wn  ZK  N, 
mj  $ ^ N A T?  iz) 
•u&e  ro 

ibi»  A E’  kjh  Asmm> 
*£$i  ri  \iaw  Z A N 
«?£*<•  Aemw’  ro  \*»o 
KEM  K»  vr  >i  AB 
•wCk  T&b  e^9k*r.  «w 


180 

quadratum  ex  A K,  & rcdangulum  B N A ad  qua- 
dratum  ex  N 3,  hoc  cft  ad  quadratum  cx  a E : 
quare  [per  ip.  j.l  ut 
totum  reda  n^olum 
B A A ad  cotum  qua- 
dratum cx  K A ita 
erit  redangulum  BNA 
ablatum  ( hoc  cft 
z A N,  quia  N A,  B Z 
aquales  fmt ) ad  ab- 
latum quadratum  ex 
A E : reliquum  igitur 
Z A N redangulum 
[pcr+.  Icm.  3-huj.] 
ad  reliquum  KEM  rc- 
dangulum [per  y.  a.] 
erit  ut  diameter  A B ad  redura  latus,  cft  au- 
tem redangulum  Z A N aequale  ipfi  H E m ; ergo 
ut  AB  tranlverfum  figura;  larus  ad  redum  ita 
H E 3 redangulum  ad  redangulum  KEM. 


di  to  vam  ZANra 
\jni  H E 3*  in  et&t  i AB  t«  nfxe 
•tsAdjtjji  “siOf  riw  irrue  to  vjzo»  II E 3 

“Htys  ri  \jzsi  KEM. 


Prop.  XX11I.  T heer. 

Si  in  oppofitis  fe&ionibus  conjugatis, 
du®  red®  lineae  oppofitas  ftdiones 
contingentes  conveniant  in  quavis 
fedionum  i ducantur  autem  aliqu® 
red®  contingentibus  parallel®,  qu®  & 
libi  ipfis  & alteris  fedionibus  oppofitis 
occurrant : ut  quadrata  contingen- 
tium inter  fele ; ita  erit  redangulum, 
contentum  redis  qu®  inter  fcdiones 
& occurfum  interjiciuntur,  ad  redan- 
gulum quod  redis  fimilitcr  fumptis 
continetur. 

SI  n t oppofitae  fcdiones  conjugata:  AB,  r A, 
EZ, He,  Gtque  earum  centrum  l;&fe- 
dioocsAB,  EZ  contingant  redx  line*  A *I"  A, 
E X A A convenientes  in  A,  & 
jundx  AI,  E K ad  B,  Z produ- 
cantur ; i pundo  autem  H du- 
catur M M ns  O ipfi  A A paral- 
lela, & i pundo  e ducatur 
t»  n P 3 £ parallela  ipfi  E A : di- 
co ut  quadratum  ex  E A ad  qua- 
dratum cx  A A ita  efle  est 
redangulum  ad  redangulum 
HSO. 

Ducatur  enim  per  2 reda 
2 T parallela  A A ; 6c  per  O du- 
catur O T ipfi  EA  parallela, 
quoniam  igitur  oppofitarum  Te- 
ctionum conjugatarum  A B,  r A, 

E Z,  H e diameter  cft  B E , & 

EA  fcdioncm  contingit,  ipfique  parallela  du- 
da  eft  0 2 : erit  [per  20.  2.  hui.]  ® n aequalis 
n 2 ; & eadem  ratione  H M xqualLs  M O.  & quo- 
niam ut  quadratum  ex  E A aa  E ♦ A triangulum 
ia  eft  [per  ip.  & 20.<S.]  quadratum  ex  n2  ad 
triangulum  n T 2;  & quadratum  ex  n 2 ad  tri- 
angulum n N s : erit  etiam  & reliquum  redan- 
gulum fub  ©3  2 [per  5.2.]  ad  quadrilatcram 
T N 3 2 ut  quadratum  cx  EA  ad  triangulum*  AB. 


FIPOTA2I2  xy. 

Ea»  i»  rajf  Q'  arJ\jyvu  diTUU^Joqf  JVa  cudaiieq 
t >ycr’  trarno»  -n/im  'Qn\euHa&\  avpi-mrfa- 
on’01  fuis  & r^urSyV^uaxfi 
^ raf  vparfof&pat  Ti^uvVaUJ  iivJi  Ack  t, 
irtf  iiifOf  intxnf^di'  tfttf  us  Tct  t £» 
ipoL^fdpcn  ‘itTftt>*»a  *MnAo.,Vn3* 

7o  •ofea^Vor  iwti  r furatu  r 7qud*  ^ 
ov^T&#rtai  rl 

imi  r ofuiue  \aLfiCcLKfS^6n  fuduar. 

T^S  T Q 2 A N Kct-m  m(vyla*  armuhfj&paf  tu 
^ A B,  T A,  E Z,  H 0,  xuTfor  fi  curru#  ro  K» 
TUi  AB,  EZ  nuw  bpanSof^af  04  A ♦ T A . 

£ X A A n>fi7rrmrueu*  tuvm  ro 

A,  K&  hntjvxfruGx*  ai  AK, 

EK  K 6*tGtZ}j<&u<nu/  cBn  W 

B , Z , xal  icv»  nZ  H «ftat 

7 iw  A A n H M N S O, 

fi  ri  & EA? 

©nPSE'  Atyu  ffnKiif  ri 
>ian  E A 7tp ce  ro  >br«  A A irrue 
ro  vn  02 2 Wfov  riwiHi O. 

5*  2 -tsAji  fMf 
tIuj  A A i|  ST,  r IA 

i O q OT.  ST  fi  V»  n- 

£uym  ar7uc«,t^4»  r A b,  r a, 

EZ,  H 0 aJflfMtpfr  «»  q B E, 
xai  lifr  -npjf  q E A,  ju*|  <tt)rAd 

qxay  q 0 2,  «q  i?»  q 0 n ri  III’  xa)  fia 

7»  <wni  q H M rq  M O.  kaj  *t«  W»  t» 

ibri  E A rrpee  ro  E ♦ A r(/yutet  irrue  ro  ibre 

II S ro  D T 2 , iuu  ro  >bri  H 2 rfv  ro 
n N 3’  Xj  Aoijto»  to  m6  2 2 (TfW  ro  T N 2 S 
WT^orA^fo'»  if»  «rriiai  EA  x-^or  ro  *A  E 
ufiyoowr. 
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tt/ymm.  EtATCsymxriAAX,  ftd  [pn  4.  }.  hi^.]  E»  A triangulum  iqnjle  cft 

ro  TNSI  Trrgynrhjijfa  tu  S P T <T  im  triangulo  AAX;  & [ cx  l f . $.huj.  ] quadrilarc- 
apji  os  rtf  >cr*  EA  irptf  Te  AAX  htos  to  112111  T N S X quadrilarero  SPTo  : utfgitufqua- 
inra  es  E *?«  f.  StTO  t nrvrUjm.  ro  .dra,anl  “ E A id  A * * triangulum  in  trilingu- 
iii*  mw-  xrwri  AA  i-  dtfudriJm™  SPTO  os  autem 

s v \ . v ..  ► ..  triangulum  AAX  id  quadraturo  ex  A A ira  crua- 

V*  7°  *7TO  ”*!*’*  HS®‘  ^ drilareratn  s P T o ad  redangolom  Hso  [quJ>d 

ut  t#  7>vcbE  jr^ff  to  anco  A A tfra*  re  uaw  fimilitcr  probatur  atque  pthis  illud]  : ergo  cx 
© Z £ xgos  re  \ss9  HSO.  aequali, ut  quadratum  cx  E A ad  quadratum  ex  A A 

ita  cft  rcdanguluro  © s s ad  revftangulum  Hso. 

EUTOCIUS. 

T»  ^«.ua  t»h  i^h  rwwt,  <*cnp  ksm  ni  lloc  theorema  plure»  habet  rtfm,  ficut  & alia,  ve- 

i/te’  i-Wki  S r T*m  inr-jlpaii  irri  $n*>*uj.-nrt  rri-  rom  quoniam  m aliqutbiu  exemptinboa  loco  rhrore- 
•ut  cieiturm  ^uuVa/,  19  Smmj  vrir  VWWA «■,  rottum  caUu  inveniuntur  d©fcripri,3c  divrrix  quardtm 

MujaUp»  m A «1  _?nftratio?e,>  P0**  viWft  ipfes  Mfcrre  ut  itf- 

M .V  &U4,.  h,  ■ t?n "•9“* 10 b*c  incidcnnr,  dc hac diffcreoti  dilpoti- 

S*J  Z'  ^ ™gf»  t««w  fententum  meam  perpendere  pofliot,  c#j  ii» 

***  " mt  S?Ajwf-  commentarii!  expoGjinvu*. 

niTtJn-aww  «q  T«f  Wprwf?e/aVe*<  <**  Itaque  per  centrum  K rranfeant  redr  H Ko, 
HKO.0KS  t5  K xivTfjr  Aty«  <m  ^ 0 K X contingentibus parailclx : dico (ic  quoq; ut 


Uros  «f*  os  to  cmc 9 HA  irps 

TO  ><*»  A A XTU  T»  VTO  © K £ 
jrfW  to  wto  H K.  O.  •f^otetuf 
Jiet  TUH  H,  0 TMfCt  Tstg 
7r?«,uW<  “i  0N,  II  M*  ytmttf 
J>l  tm  to  (M9  H K M rg/yum 
TU  A K T T g/yovu,  TO  Jt  0 N K 
rg/yovst  tu  E K n Tf/yutes.  uw 
TO  A“fK  TU  E K.  H'  tat 
+PJI  rjf  to  H K M tu  K 0 N. 

imi  i<m  as  to  curo  A E irfos 
to  vjc  o A E T TyryUKt  ttru  to 
ani  K 0 7*  0 K Jl  r{/yxrer, 

nat  *?i  to  fut  A E T Tfjyutot 


quadratum  cx  E A ad  quadratum 
cx  A A ita  etiam  cfTc  rcdangulum 
e K X ad  rciftangulum  H K o.  du- 
cantur enim  per  H,  O reda:  O -V, 
HM  contingentibus  paralie!* : erit 
igitur  [per  if.j.hu].]  triangulum 
H K M triangulo  A K T squale,  tri- 
angulumq;  © N K squale  triangu- 
lo E K n.  (e d [per 4.  j.huj.]  trian- 
gulo E K n squale  A T K triangu- 
lum : ergo  triangulum  H K M ijdi 
K e N squale  erit.  & quoniam 
ut  quadratum  cx  A E ad  triangu- 
lum a l T ha  [per  22.6.]  quadra- 
rum cx  K 0 ad  rri angulum  0 if  N ; 


*a,  *n  to  fut  A E T T^yutot  ' * ' atque  cft  triangulum  A BT  squa- 

tow  tu  A A n,  TJ  « 6KN  toKIIM*  ww  Je  triangulo  A A n,  triangulum  vero  0 K N trian- 
eifA  us  TO  «wo^  E A «far  TO  inro  A II A T c/t-  gul°  K H M : UI  igitur  truadratum  ex  E A ad  tri- 
yurs¥  Ut u to  *tto  © K to  H K M rg/yu-  angulum  A n A ita  quadrarum  cx  © K ad  trian- 


yonot  htu  to  euro  © K nfts  to  H K M rg/yu-  anguium  a 11  a ita  quadrarum  cx  © a ad  man- 
m.  w A *»i  « rl  AnA  gtilum  H K H.  cftvcre  ut  tn.ngulum  An  A.J 

_ v . * v . . ■>  v \ v'  ■ v quadratum  ex  A A ita  triangulum  H K M ad  qua- 

xroe-f  to  anco  A A ifrtf  ro  HKM  xoof  ro  «ro  bi-.  , t ‘ 

a « • v - » » « x . \ - dratum  cx  H K : ergo  cx  squali  ut  quadratum  cx 

H K-  m.  A « *f»  «.  « r.  «r.  lA.p<  F A ad  ^.dramm  cx  A A ita  tpadraran.  cx  K », 
to  Scr»  A A Htu  to  benx  K 0,  tipki  to  \jnro  hoc  eft  rcdangulum  0 if  X,ad  quadratum  ex  h K, 
© K X,  t*  "iari  H K,  tktki  to  \jzri  H K O.  boc  cft  ad  redtangulum  H K O. 

Twr  aarut  error , «r  n /*ti’  0 K n,  rjf7Kiv  Iifdcm  manentibus,  fi  reda  0 K n,  Koe  cft  ipfi 
1 i ta3^  ti*»  BA  kyot&pq , Ajji  rs  K xbrj«  BA  parallela,  tranlcat  per  E centrum,  H O vero 
^mTTrtjr,  i»  ii  H O ftij  2fot  & % \ r / per  centrum  non  rranfeat : di- 

nin tiyu  vn  £ itras  \ \e  ~ / / co  fimilitcr  ut  quadratum  cx  EA 

wn^EA  «oV  ro  W \ \V / ad  quadratam  cx  A a ita  efle 

, . v s . . . • \ \ \ /.  / re«angulum  Q * n ad  reiftan- 

AAvr«  to  utn  6Z1I  «Ch  o\  \ J 4»  / 1 b „ „ 1 

v.4  \ 7x/  gulum  H S O.  ducantur  cnun 

TO  V5S»  HSO.  tojookt  \p/  N.  / per  O,  n contingentibus  para!- 

*"•  o.  n \ \\/\^  leteop.ns.  quonijm  igituf 

^8UlS  ‘■V^AT-P-.  Of  o r . J K *■  \q\  f per  Ij.  3.  huj.J  ITiinjTulum 

Cx.  tiTH  cui  ri  MOP  n / i RiOPcxcciiitrrijrj*LiluinMNK 

MNK  Tejryucm  i «T.V  in  / triangulo  A K T;  trijngulum  au- 

T«  AKT,  ri  li  AKT  ws.  / / X /\"  tem  AKT  xqualc  cft  triangulo 
^ /^1  V'-  \ K S n : ent  M O P triangulum 

TfUin  «.«ffuBOf  //  \ xquale  triangulis  M N K,  I E n : 

»t  MSK,  Kin  rOT»«'  »/  /A  ETx  \ quare  fublato  communi,  vijcli- 
« 2'  -mfurfuC-  / / \ \ cct  triangulo  Hrt,  reliquum 

pet  ~u  S S wr^nr  tat.  quadrilatcrum  s P quadribtem 

m)  ir«  kw  «f  Ti  Jciii  E A «ck  to  E A T SScft  xquale.  ^ 6c  quoniam  [jht  ai.  <f.)  cft  ut 

Z z quadrarum 
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quadratum  cx  EA  ad  triangulum  EAT  ira  T(/ye*t/t  itrug  to  h n K «CW  KSII. 
quadratum  cx  n K ad  triangulum  KSn,  & ita  x*i  to  ^ct*  K 2 «CSf  to  K Z N rf/yuror' 
quadratum  cx  K3  ad  rriangti-  ^ to  ***  EA  «Cpr  to 


Ium  KXN:  erit  [per  19.  y.]  ut  \ \E 
quadratum  cx  E A ad  E A T \ 
triangulum  ita  reliquum, rc&an-  \ \ 

gulum  fcilicet  © 3 n,  per  y.2*‘,  e V \ 

ad  quadrilatcrum  SS.  eft  au-  \ N.  \ 

tem  triangulo  EAT  «quale  \ \ 

triangulum  A*  A, &quadruatc-  J - K 

rum  a P quadrilatcro  a 2 : er-  J / 

go  ut  quadratum  ex  E A ad  tri-  / M / 

angulum  A A ♦ ita  rc&angulum  / si 

©ari  ad  quadrilatcrum  s 2.  J / 
ac  pari  argumento,  ut  triangu- 
lum  A A ♦ ad  quadratum  ex  A A j / 
ita  quadrilatcrum  3 S ad  re&an-  ' 

gulum  HSO : cx  zquali  igitur  ut  quadratum  cx 
E A ad  quadratum  cx  A A ita  re&angulum  e 3 n 
ad  redangulum  H s O. 

Licet  fle  hoc  modo  idem  deroonftrare. 


kai  t a ocrt  K.  2 rzs£9f  to  K 2 N r^/ywwv* 
, j ut  o&t  re  'itari  EA  oodf  to 
7/  / EAT  Tf/yum  Orat  Konreo 

I J to  "issn  02 n wese  ti  sS 
i •nr&errhfjfW-  tuti  wi  r«  ^ 

/ >y/  EAT  rg/yuru  m»  to  A ♦ A, 

\.  |\.  to  /«  £ P TtTtyvfriCptT  tu 

\ ~/“,0  /A  2 2*  fttf  r®  E A 

V/  to  A A ♦ *fr»  7»  vjzw  0 2 II 

\ xl  «©f  Tfl  2 2.  Sia  7»  (LUTU, 

\s^\  Sij  K*i  Ug  71  AA*  TO 

"'S'V“  \ iiri  A A Srot  t#  2 £ •a©f  to 

B \ \ U23B  H 2 0*  xa.1  Siit r*  Z&c 

' «C  TO  ieri  EA  «CPC  to  &ra 

A A *ra>  to  UZW  0 2 n TO  uaw  H 20- 

En  /h  xj  !i»f 


Si  reda  ducatur  fedionem  EZ  contingens  in  E«t*  yetf  i E Z -npjv  d9tr^oM/m  **3r 
pundo  quo  eidem  occurrit  diameter  A Z ; reda  o ovpCaAAw  1J  A Z Tf«r  ni  E Z Te^n.  ?*• 
duda  ipfi  A T parallela  erit,  & eandem  ratio-  ,(7Bf  n a^Sw*  r*i  A T,  kou  to»  cu^ 

nem  habet  ad  abfeiflam  ab  ipfa  i reda  E#  pun-  T'w  ^ ^ ®^»«w  «©f  t&v 

f,-  rZi.ixH  , A. 

demque  erunt  reliqua  ac  in  prop.  xix.  . , v ,•  - * - % 

1 1 r -»©<  t*  At.  Xjiu  Aum t oftrnt  t gttf  tu  i d . 


Prop.  XXIV.  Theor. 

Si  in  oppofitis  fofiionibus  conjugatis  i 
centro  ad  ie&iones  ducamur  duae 
redas,  quarum  una  quidem  appelletur 
tranfverfa  diameter,  altera  vero  re- 
da ; & ducantur  alis  his  diame- 
tris para Ue Is , qua:  & (ibi  ipfis  & 
fedionibus  occurrant , ita  ut  oceur- 
fus  fit  in  loco  inter  quatuor  fe&io- 
nes  intermedio : redangulum  con- 
tentum portionibus  line2  diametro 
tranfverls  para  Ileis,  una  cum  eo  ad 
quod  redangulum  fub  portionibus  li- 
nes reds  diametro  parallels  ratio- 
nem habet  eandem  quam  diametri 
redis  quadratum  ad  quadratum  tranf- 
verfe,  squale  erit  duplo  quadrati 
quod  fit  e dimidia  tranfverfie  dia- 
metri. 

Sluf  oppofit*  IcAiones  conjugatx  A,B,  r,  A, 
quarum  centrum  B ; perque  E ducantur 
A E r tranfverfa  diameter  & a E B reda ; & 
ducantur  ZH0IKA,  MNSOnP  parallela:  ipfis 
AT,  AB,  qu»  in  pundto  s conveniant,  pri- 
mum quidem  intra  angulum  2 E*  vel  TET: 
dico  redangulum  Z 3 A,  una  cum  eo  ad  quod 
redangulum  M3P  rationem  habet  eandem  quam 
quadratum  cx  A B ad  quadratum  cx  A r,  xqualc 
cflc  duplo  quadrati  ex  AB. 

Ducantur  enim  afyrnptoci  fcdionum  2 ET, 
T E * ; & per  a ducatur  2 H A ♦ iedionem  con- 


nPOTASlS  x^'. 

Efiir  » req«  XstTct  audiar  imxa^oq*  ~&n  $ 
Tumfd  'is&t  r*s  nfULs  Sia 

tu3£cq,  xou  A/>irTctj  wmn  i Tfatya. 

i,  Si  o$a,  iy)wn  Si  ti  ns 

xBfa  nt{  Sia  oufimfao tt|  aA- 

A/iAcqr  xou  t eqs  , i Si  av/iartucns 

9 ir  n$  tvtcu  tui  'nasxfen  n/xut' 

to  W7IC  TO»  t fityi*.TOr  rfo  ira- 

(jf.Mu\Avj  T>j  TlM m , #OT*  IV  tjfof  $ 
\Syn  tyu  td  'Cjao  r*>S  Tpyxa-tw»  tts 
iq^MbAV  t*  a$a  ’i»  to  T7>(  cf- 
ts  ^3®  t>5 t TfAtt><ac  irr^ayo- 

»w,  mn  ’6?t  SU  »ti®  rUt  ifuc  **n  tts 
Tthityiat  i rt^tyluu. 

E 2 T n 2 A N XrtTJ*  wCtfU*  armtiiAMf  eu 
A.  B,  T,  A,  ui  KS¥T^u  ii  E,  ^ *?r»  ?E  Sit j- 
xfrum*  ij7J  A E T 'oAa-ym  % n A E B OfS&,  ^ 
yntfgc  r at  A T,  A B nx&uaou  m Z H © I K A, 
MN20I1P  ovfmr^nmf  a&j\Aeu<  Ketm  to  2, 
f<Ut  *tLTti  to  aror  't'  Oaro  2 E # yuusti  n 
$ xnr\  TET’  Aty«  iv  to  wro  Z 2 A,  fUra  rx 
wCK  o Aoytw  wt  to  \JUo  M 2 P or  ro  >in 
A B «G»f  to  A T,  «W  ivi  tu  Sif  A E. 

Hxfiwmr  y>  aurifiiflum  tuo  TtfM»  «*♦  2 E T, 
T £♦,  Ktu  Si*  ri  A t*  n 

2HA* 
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XHA4.  i»  r«  Ozri  £ A ♦ «#»  i«7  r»  icT» 
&E'  k»  a&t  ut  ra  varo  X A ♦ «f  to  icn 

EA  arrar  ra  iari  A E ro  ion  EA»  ra 
J*  Uari  X A ♦ njW  ra  ibii  A E Aoj»  f 
uti  f W 2A  AE  w)  re 
7jjr  4»  A *fW  A E.  (tff  ^ i|  ZA  «©r 
AE  arrae  i)  NS  «CK  2 0»  «f  <?t  i}  ♦A  tfof 
A E i/ro*  4 n 2 Tfaf  Z K* 

0 kejt  tx  ior»  A E rftt 
7»  ion  A E Ao^f  avyW) 
sic  7»  5*  lif  N 3 *fif  2 0 
«W  ri  rijc  II S «G>c  Z K. 
cxrpurnq  Si  CM  TU»  tWTCM 

1 tx  xjzn  IISN  re 
\jzri  K 20'  if  at^s  r# 
iori  A E «O if  ra  icn  A E 
£r«c  re  \jzri  II  2 N «CJf 
re  vssj  K 2 0*  «f 

a^c  ri>  ion  A E «CJf  re  iin  A E irrar  re  axi 
A E ^«7»  tx  \szn  n 2 N tt&t  re  axi  A E ^ 
VunKod.  liw  j re u.ty  a»»  A E tu  im  TJ M N, 
rroVi  tuvti  P N M,  re  3 axi  A E I w w ra  wi 
KZ6,  noni  ri  Oare  A0Z'  ut  *f?  re  «7» 
A E «Of  re  axi  A E xrut  re  Owt  P N M ^te- 
7»  r*  \jzri  n 2 N «C»f  re  Oan  A 0 Z & tx 
ijnv  K 20.  «m  di  re  Gasi  n2N  funt  tx 
Crwi  P N M tu \jzri  P IM'  ««■  «£*  Te  ari  A E 
«CPf  ro  «re  E A Xrut  re  \jzri  P 2 M «CPC 
re  \jzn  K 2 e /aro*  tx  i /ro  K Z 9.  JWnoy 
i?  en  re  ia»  ZZA  f*cm  tx  vro  K 2 0**/ 
t£  ure  K Z 0 ww  in  ra  dic  «re  E A. 
«£>n£ijia3-«  7»  ctre  A E , r*7Ki  re  G22»  K Z 0* 
AiiTw  «£«  daxnsv , en  ro  vre  K20  fttni 
tx  ure  A 2 Z «rifir^  ara  A E-  ki  dt*  ro 
uro  K 20  /aro»  tx  ure  A 2 Z un  en  tu 
\sai  A 0 Z.  rxiin  tu  vr»  K Z 0 , wnn  t« 
•re  A E. 

Eu/txnfliraflBi#  Sif  a/ 

ZA,  M P cJri  /uar  rwr 
unpriuTUv  xwm  re  0. 

Ltv  di  i-n  to  Gz?o  Z 0 A 
r«  «re  A E,  w ro  uro 
M 0 P ra  «re  A E'  m 
«£$»  ut  ro  «ro  A E «£jV 
to  «r  0 E A xrut  re  ina 
M © P «Q>V  tou-wp  Z0A' 
oft  7*  /if  ure  Z 0 A r<rer 
^rtf/ur  ra  d»f  «ro  A E.  in  d*. 

E*-a  d«  re  2 c/x»f  rifr  ure  £ E T yani*4  , 
*j  r^f  uro  ♦ET*  ifo/  dif  iueluf , 2jji  riu/ 
autatplu/  r Aoyur,  ut  ro  «r 0 A E *C 9t  re  aro 
EA  xrut  re  ure  IISN  «C 9t  re  vn  K20. 
ra  St  axi  A E i«*w  in  fo  vari  DUM , WW 


iB? 


tingens.  quoniam  igitur  [per  y<J.  1.  & i.2-huj.] 
rcdangulum  S A « xqujlc  cft  quadrato  ex  A E ; 
erit  ut  rc&angulum  X A ♦ ad  quadratum  ex  E A 
ita  quadratum  cx  A E ad  quadraram  cx  E A. 
rc&angulum  autem  X A • ad  quadratum  cx  A B 
[per  13.  6.]  rationem  habet  compotitam  ex  ra- 
tione X A ad  A E & ex  ratione  ♦ A ad  A E.  fed 
ut  2 A ad  A E ita  N 2 ad  s e ; & ut  «A  ad  AE 
ha  n » ad  r K : quare  ra- 
tio quadrati  ex  A E ad 
quadratum  cx  A E com- 
ponitur cx  ratione  Nz  ad 
a 0 Sc  ratione  n*  ad  s K. 
ratio  autem  rcdanguli 
n 2 N ad  reifbngulum 
K 2 0 [per  a a.  6.]  compo- 
tita cft  ex  iildem  rationi- 
bus: ut  igitur  quadraram  cx 
A E ad  quadratum  cx  A E 
ita  rodtangulum  II 2 N ad 
rc&angulutn  K 2 0 ; & 
propterea  [per  I2.y.]  ut  quadraram  cx  A E ad 
quadratum  cx  A E ita  quadraram  cx  A E una  cum 
re&angulo  n 2 N ad  quadratum  ex  A E una  cum 
re&angulo  K20.  atqui  cft  [per  ii.2.huj.]  qua- 
dratum cx  a E arquale  reftangulo  II M N,  hoc  cft 
rc&angulo  P N M ; Sc  quadratum  cx  A B arqualc 
rcifbngulo  K 1. 0,  hoc  cft  A 0 1 : quare  ut  qua- 
draram cX  A E ad  quadratum  cx  A 1 ita  redangu- 
lum  P N M una  cum  rc&mgulo  n 2 N ad  rc&in- 
gulum  A 0 Z una  cum  rcdangulo  K 2 e.  redan- 
gulum  autem  nsN  una  cuin  rcdangulo  P N M 
xqualc  cft  [ocr  -jJcm.j.huj.l  rctbngulo  P2M  : 
ergo  ut  quadratum  cx  a E ad  quadraram  cx  E A 
ita  P 2 M rc&angulum  ad  rc&angulum  K 20  una 
cum  rcdangulo  K Z 0.  itaque  dcmonftrarc  opor- 
tet rcdangulum  Zs  A una  cum  rcdangulo  K 2 0 
Sc  rcdangulo  K Z 0 axjualc  efle  duplo  quadrati 
cx  B A.  commune  auferatur  quadratum  cx  A E, 
hoc  cft  [per  1 i.z.huj.1  rcdangulum  K Z 0 : reli- 
quum igitur,  rcdangulum  nempe  K20  una  cum 
redangulo  A K Z dcmonftrandum  eft  xqualc  qua- 
drato ex  A E.  quod  auidem  ita  fc  habet : nam 
[per  4.  Icm.  3.  huj.]  rcdangulum  K 2 0 una  cum 
rcdangulo  A 2 Z xqualc  cft  rcdangulo  A 0 Z five 
K Z©,  hoc  cft  [per  I i.2.hu).]  quadrato  cx  A E. 

Conveniant  deinde  Z A, 
M P in  una  afymptoi&n  ad 
pundume.  xqualc  autem 
eft  rcdangulum  Z0A  qua- 
drato cx  A E ; & rcdangu- 
lum M0P  quadrato  cx 
A E : quare  ut  auadratum 
cx  A E ad  quadratum  ex 
E A ira  rcdangulum  M © P 
ad  rcdangulum  Z 0 A.  Sc 
propterea  quarimus  du- 
pium  rcdanguli  Z e A x- 
qualc  duolo  quadrati  cx  A B.quod  quidem  ita  eft. 

Sit  poftrcmo  2 intra  angulum  2 E T rcl  ♦ E T : 
erit  igitur  fimilitcr  [atque  in  caf.  1.]  per  com po- 
litionem rationum,  ut  quadratum  cx  a E ad  qua- 
dratum cx  E A ita  n 2 N rcdangulum  ad  redan- 
guium  K2  0.  fcd  [per  11. 2. huj.]  quadrato  ex 
A E rcdangulum  n M N,  hoc  eft  P N m,  cft  xqua- 

vj 
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lc ; 8c  quadrato  cx  A E aequale  eft  redangulum  t*  uro  P N M,  n>  fi  aw  AE m»  i$i  to  u 
A 0 L : ergo  ut  redangulum  P N M ad  rcdangu-  a 0Z'  ww  fat  ut  ro  vm  P NM  *?W  t* 


Osro 


1 "P® 

lum  A e l Ita  ablatum 
n*N  redangulum  ad  ab- 
latum redangulum  Ea©: 
reliquam  igitur  rcdangu- 
lutn  [per  4-  Icm.  3.  buj.J 
P2M  ad  reliquum,  videli- 
cet ad  exceflum  quo  qua- 
dratum ex  A E cx  cedit  re- 
ctangulum  K a 0 , eft  ut 
quadratum  cx  A B ad  qua- 
dratum ex  EA:  itaque 
demonftrarc  oportet  rc- 

dangulum  13  A una  cum  j ( 

cxcdlu  quo  quadratum  cx  A E excedit  K2«  tu  uso  K2' 


A 0 Z irruf  aJ&uft'fn  to 
uro  I1IN  atycupt- 
5»  T»  uro  K30*  t# 
A tam  a^je  ro  uro  P 2 M 
rfW  territi/  lin» 
jgt»  5 VKifXfit  ro  «ro  A E 

2wnKi8w  <ir  T» >Jni 

A E »fK  71  «m  EA. 

«£$r,  irn  ro  tiara  Z3A 
riw  us-ipo^ijr 
* impixfi  ro  ioro  A E 
urjy  Mt  t«  Jif  ior*  A E.  xj<- 


redangulum , squale  cfle  duplo  quadrati  ex  A E.  r'w  ra  **-o  a E,  rrne?  ro  \jxri  Z 0 A* 

commune  auferatur  quadratum  ex  A E,  hoc  cft  ^«jowi-.oti  rs  us» K.Z0  imto- 

t*haae»a.oft»^]^WuraZ9A:  ™ ^ , „„  AE  ti  W KIfi. 

rdiquum,  nempe  redangulum  per  4.lem.3.huj.j  , . a.  , ,r~  - . - - v . ^ 

**“  u’u  cum  excerni  quo  quadratura  cx  A E W««AJ,  wfr  n 

excedit  redangulum  K * ©,  demonftrandum  cft  K 2 0«CKA*«y  i/v>fO%£<r  »wtnrap- 

quadrato  ex  a E aequale  efle.  quod  quidem  ita  tjsu  tu  ari  AE. 

cft : nam  minus,  nempe  redangulum  K M ©,  una  cum  exceflii  cft  aequale  majori,  videlicet  qua- 
drato CX  AE. 


Prop.  XXV.  Theer. 
lifdem  politis,  fit  redarum  ipfis  A r,  b a 
parallelarum  occorfus  intra  unam  le** 
dtionum  b,  a,  atque,  ut  fuoponitur,  in 
pumfto  £ : dico  redangulum  conten- 
tum portionibus  ejus  quae  tranfver- 
fx  diametro  parallela  cft,  videlicet 
O s n,  majus  cfle  quam  illud  ad  quod 
redangulum  fub  portionibus  lineae  re- 
dae diametro  parallelae,  five  ad  f 2 m, 
eandem  rationem  habet  quam  reda: 
diametri  quadratum  ad  quadratum 
tranfverfie,  duplo  quadrati  e dimidia 
tranfvcrfx  diametri. 


npoTASis  «. 

Tat  cu/toi  ha  fl  ovfc^aats  ivt 

en  Toqj  AT,B  A mo$  f uiis  nat 

B,  A faS»,  as  oiaaBXiiToq,  xstm  to  2- 
A(>v  071  70  imo  mt  Tfufa- 

TU1  ii»  ip^tMnAV  t Tf  ntetfa,  TVitn 

ro  «xia»  OgN,  tv  saris  ‘i  Aojo* 

70  72&tt^|UVe*  *&09  7W»  TfifyULTW  'Tlis 

t?  offa  tVTvn  70 £770  PS M, 
of  ro  i-TTo  offas  'ari*  ^ W x"Aa- 
>ta<,  /a^oy  ‘&1  $\6  ^30  TW  Mfuoeiaj 

TW  llhxfa  TtTfl.fa»’ 

AlA  yap  ni  cumc  KW  «f  To  «x»  A E 71- 
7f ttyuvu  s^r  to  «wi  E A irwr  ra  tiro 
S2  A.  ico  ii  T0  fAp  "ter* 
to  Ji  iiaro  A E tu  uso 
A O £•  fa  us  tfat  71 
ivTl  A E tlCK  to  «av 
A E Sruf  ro  vio  D M 0 
«esc  tj  \jai  a os. 

fa  trtt  K77  C4(  itet 
ri  uso  IT  2 0 
oA«*  to  uso  A 2 S, 
invf  aQkupiJtt  n tm 
17  M 0 75CPT  «flfiuaf 
9»v  70  Wt  A O S.  TttTKt 
T0  USO  STA*'  tyi 
teirrr  apx  jiirnTZM 
«CPT  Aoew  to  us*  T 2 K idr  uf  Tt  «0»  A E 
«tvf  TO  «X-0  BA,  ^««710*  i&t  m T0  U3W 
OSN 


EST  enim  propter  eandem  rationem  [atque 
in  prxe.]  ut  quadratum  cx  A E ad  quadra- 
tum cx  EA  ita  re&angulum  n*©  ad  rccbngu- 
lurn  S £ A.  quadratum  autem  cx  AE  xqualc  eft 
[per  1 1.  2.huj.]  rcftan- 
gulo  n M h ; & qua- 
dratum cx  A E xqualc 
rcftangulo  A o S : er- 
go ut  quadratum  cx 
A E ad  quadratum  cx 
E A ita  n M e nc&an- 
gulum  ad  redangulum 
A o 2.  itaque  quoniam 
ut  totum  redangulum 
nsQ  aJ  totum  A £ S 
ita  ablatum  redangu- 
lum  n M 0 ad  ablatum 
A os,  hoc  cft  ad 

STA;  erit  & reliquum  [per 4. Icm. 3 .buj.]  P3M 
ad  reliquum  [per  4dcm.part.ult.)  T £K  ut  aua- 
dratum  ex  A E ad  quadratum  cx  E A.  oftcnucre 


II 2 0 -a&f  to  uso 
AE  ru  uso  n M 0 
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OiKr»  VJ3TB  TSR  ki  tu  Jis  an  A E. 

xsivai  afyifl&u  To  ‘Jzsv  T 2 K'  Atmr  aop.  itt- 
ktkt  en  19  Ow»  O T N uniti  ru  ais  an  A E. 
f?»  /«• 

n P O T A 2 I 2 Kt 

Ex»  * KjtTtt  td  B CTK/4iB»7iJ  t ©^tAAitAa»  er- 
7W  * fiixc  T A,r  TCjttO»,  di*  '^3B»)U0*  70 
u7io  r rn^fuim  •?  <©^jtM>iAV< 
t?  tVtki  70 v7»p  AS  Z,  ? roj^*  o 

?Jyr  'iyu  t®  vno  •?  nt&t s r thi/uLtim, 
iVTW  to irm PB H,'S» to^wJ •?  o$a<  is&s 

td  •£  ‘vAayias,  'tAetasvi  «$*q  teS  fu  «to 
■?  wfoaekf  •?  nXayUs  itr^yaru. 


I8y 

igitur  oportet  rrdhnjnilum  OIN  majm  cflc  quam 
rc&angulnm  T K K duplo  quadrati  cxAE.  com- 
mune auferatur  TJK:  reliquum  ergo,  nempe 
fper  +.  Icm.part.uk.]  rcftangulum  OT  N,  often- 
dendum  «quale  efle  duplo  quadrati  ex  A B.  quod 
quidem  [per  23.  2.  huj.J  iule  habet. 

Prop.  XXVI.  Tbeor. 

Quod  li  parallelarum  occurfus  ad  pun- 
dium  2 fit  intra  unam  fedbionum  a,  r,ut 
pofitum  eft : re&angulum  quod  con- 
tinetur iub  portionibus  line*  parallele 
tranfverfic  diametro,  hoc  eft  asz, 
minus  erit  quam  illud  ad  quod  redian- 
gulum  portionibus  alterius  linee  con- 
tentum^ive  ps  ii,  eandem  rationem  ha- 
bet quam  redi*  diametri  auadratum 
ad  quadratum  tranfvcrfe,  duplo  qua- 
drati ejus  quod  & dimidia  tranfverfe 
diametri  conftituitur. 


nPOTA2l2  x?. 

Eat  n kvi tAV  rJe^tfMbs  oufyyus  Six- 

fiurtfu  a^wcu,  £ A tyQ  «tuiti»  » fSp  q#*, 
n <Ts  & mf  munis  i^uai  Sto 

iu3£aq  eutnrinbtm)  «MmA oqs  x,  rS  ya+yar 
r«  ini  r '^crjAx/iCxio^ai  «r ’«/- 

$t*Xi  £ tUu  TtAayU*  iry^nt  M*- 

7it £u  •?  etvfxlaws  twt  iu^h»»  x,  $ yp-f*' 

yjJs  Trrciyam,  rtt  xtto  t 

iixsAcmSttfopAw»*  ui3w5»,  i*  to^wt  iris 
/&Qp  ^ o^MW/fAffas  (xmL^J  •?  av/xxiuaw 
T tuSuZll  Xf  •?  ‘^AflfjUs,  qtufct  $ OfWt»S  OKt- 

«IV 

ip^Mi  ha,uirp4t|  uras  itftu  7$  a^^-xAx- 
y**  tytivn&i  •mpa>cwy. 


Prop.  XXVII.  Theor. 

Si  in  cllipfi  vel  circuli  circumferentia  con- 
jugatae diametri  ducantur,  quarum  al- 
tera quidem  fit  rcda^ltera  vero  tran£ 
veria ; & ducantur  du*  redi  se  linee  dia- 
metris paraHele , que  & fibi  ipfis  & 
fe&ioni  occurrant : quadrata  t por- 
tionibus line*  tranfverfe  diametro 
parallele,  que  inter  fe&ionem  & li- 
nearum occurfum  interjiciuntur,  una 
cum  figuris  ex  portionibus  line*  re- 
di* diametro  parallele  inter  du&a* 
rum  occurfum  & fe&ionem  interje- 
diis,  fimilibus  & fimiliter  delcriptis 
ei  qu*  ad  redam  diametrum  confti- 
tuitur , quadrato  tranfveri*  diametri 
equalia  erunt. 

Aaa 


Sit 
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SI  T cllipf»  vel  circuli  circumferentia  A B r A, 
cujus  centrum  E;  ducantur  que  ipfius  dux 
conjugat*  diametri,  reda  quidem  A B r,  tranf- 
verfa  vero  BEA;  & ducantur  K ZAM,NZH0. 
qux  ipfis  A r,  B A xquidiftcnt : dico  quadrata 
ex  NZ,  ZO,  una  cum  figuris  ex  KZ,  ZM  fi- 
milibus  & fimiliter  deferiptis  ei  qu*  fit  ad  A r, 
quadrato  ex  BA  xqualia  efle. 

Ducatur  enim  i putido  N reda  N x parallela 
AE;  ergo  ad  B A ordinarim  applicata  erit.  & 
B ri  fit  redum  figurae  latus,  quoniam  igitur  ut 
Bn  ad  a r ita  cft  AT  ad  BA;  erit  [per  io.  & 
21. 6.  ] ut  B n ad  B A ita  quadratum  ex  A r ad 
quadratum  ex  B A.  quadratum  autem  ex  B A 
[per  i7.d.  8cif.  i.huj.J  cft  xqualc  figurx  qux 
ad  A r conftituitur : ergo  ut  B n ad  B A ita  qua- 
dratum ex  A r ad  figuram  qux  cft  ad  Ar.  fcd 
[ per  22.  6.~}  ut  quadratum  ex  A r ad  figuram 
qux  ad  A r ita  quadratum  cxNS  ad  figuram 
qux  fit  cx  NB  fimilcm  ci  qux  ad  AT:  ergo 
ut  n B ad  b a ita  quadratum  cx  N s ad  figu- 
ram qux  fit  cx  N S fimilcm  ei  qux  ad  A r.  cft 
autem  [per  2i.i.huj.j  & ut  flB  ad  B A ita  qua- 
drarum  ex  N B ad  rcdangulum  dea:  quare  [per 


■pzm  i)  «uxAtf  7stt<pipna  ij 

■L'  ABTA,  tjt  ninget  toE,  k nx^uecu cunis 
ivo etijjydt  ipBttt  {jop  «j  A ET,  rsXa- 

yuu  5 fj  B E A,  6 rdf  A r,  B A iy^unu  df 
K Z A M.N  Z H ©•  Aiy»  cn  iu  axi  r N Z,Z©  7i- 
TgdymA,  v&r?vx£irm  7»  dn  f K Z,  ZM  dii 
CfiCUt  £ cjMtto*  dtAytjgafj.jdvA  tu  >f  rij  AT 
Stitt, Icct  ifuf  tu  am  a5  BA  mgAyutu. 

HZ$u  dx o t S N t iui  A E i i N £'  7*7«- 

y,LOpuf  ofp  xaTrK-nq  dyn  ilu i BA. 
o/km  n Bn.  ixti  xi  tr»  ut  ij  b ii  xgot  at 
tfruf  i AT  xfot  B A'  tyt  Ut  ct£$c  q Bn  xgot 
BA  xruf  to  dxo  AT  xgot  to  curo  B A.  ra 
ii  dxo  BA  inw  tsi  ruxgot  rq  A T ititt‘  t^i* 
O&t  ut  q Bn  xfef  BA  XTUf  to  «a»  AT  71- 
Tgyyuu*  xgot  to  twro  A r diot.  ut  it  rs  aro 
A T 7*TfaystfvBV  «CPf  to  «sro  A r Hiet  xtu  n ara 
N 3 mgdyucet  xfOf  r*  ad  N 3 ttiet  optem  tu 
AT  diti-  Kj  ut  kfcL  q n B T$ct  B A itruf 
to  dxo  N 3 iiTgdyonor  xfet  to  dx o N S Hiet 
OfiMU  TU  xgot  rq  AT  ttift.  qn  Bxfof 

B A ifTUf  ro  dxo  N 3 xpif  T 0 V»  B * A*  in*  aejt 


p.f.]  figura  qux  fitexNs,  hoc  eftexZA,  fi- 
mi lis  ei  qux  ad  A r,  rcdbngulo  B s a cft  xqua- 
lis.  eodem  modo  demonftrabimus  figuram  qux 
fit  ex  K A fimilcm  illi  qux  ad  A r re&angulo 
B A a aequalem  efle.  & quoniam  reda  linea  N O 
fetatur  in  partes  xquales  in  H & in  partes  inx- 
qualesiaZ;  quadrata  ex  0Z,ZN  [per  p.  2. 1 
dupla  funt  quadratorum  cx  0 H,  H Z,  hoc  cft 
ex  N H,  H Z.  eadem  quoque  ratione  quadrata  cx 
MZ.ZK  quadratorum  ex  K A,  A Z lunt  dupla ; 
& [per  22.  <5.1  figurx  qux  fiunt  ex  M Z,  Z K umi- 
!cs  ci  qux  ad  AT  duplx  funt  figurarum  fimi- 
liurn  qux  ex  K A,  A Z.  figurx  autem  qux  fiunt 
cx  K A,  A Z re&angulis  B A A,  B 5 A [ut  modo 
oftenfuml  funt  xquales  ; & quadrata  ex  N H,  H Z 
aequalia  lunt  quadratis  cx  s B,  E A : ergo  qua- 
drata cx  N Z,  Z ©,  una  cum  figuris  ex  K Z,  Z M 
fimilibus  ei  qux  ad  A r,  dupla  funt  rcdangulo- 
rum  B s a,  B A A & quadratorum  cx  s E,  E A. 
itaque  quoniam  reda  B a fecacur  in  partes  *- 
quales  in  E & in  inxquales  iu  s,  rcaanguium 
B2A  [ per  f.  2.]  una  cum  quadrato  ex  s E 
aequale  cft  quadrato  ex  B E : fimiliter  & rcdbn- 
guium  B A A una  cum  quadrato  ex  AB  xqualc 
eft  quadrato  ex  B E : quare  re&angula  B s A 


(7*  ro  dxo  N 3 diot  (rXTift  to  dro  Z A ) 'ifteit*  ru 
xget  T*i  A T niti,  tuvxo  B Z A-  ifiolut  itdtUM 
an  to  dxe  K A itiefy  o fuiot  tu  xpot  r?  A r niti, 
mw  tu  vxo  B A A.  ixti  «/$■«*  ij  N0 
■nrfvjTK/  ei t fJbp  m»  xaid  to  H,  fif  it  cumk 
KcL-nt.  ro  Z,  Tei  dro  f 0 Z,  Z N TiTfdyaitt  Ji- 
xXdtnd  Ki  Tut  ctxo  ©H , HZ,  TvnV<  rur 
d x'o  N H,  H Z*  2}gt  ta  cum  ^ M(  ra  dxo 
M Z,  Z K UT^tyunA  dnrXdcid  it*  t «taro  K A, 
AZ  7 rrfAyutuv,  ta  dxo  MZ.ZK  aii)  (o- 

fiMA  TU  xfot  t?  AT  (idet)  drxXound  tfi  r» 
icnKA , AZ  ofxotw»  tiitm.  iow  3tW‘id  pV  a.xo 
K A,  A Z cti ij  T»7r  vxo  B A A,  B £ A,  w axo 
N H»  H Z TtTfdyufA  fiit  dxo  S E,  E A*  7»  kfijt 
axi  N Z,ZO  Ttr^dyutA  fUi»  r dxo  KZ.  ZM 
dive  (ofuivt  tu  xpt  r5  A T diti)  oizrXcund  'tft 
TU*  vxo  B £ A,  B A A 5 r dxo  £ E,  E A.  £ ixti 
tu$da  i B A TTTfVtTUf  eif  /Afi  Utt  KATU  TO  E,  «C 
ii  cunea  kata  to  £,  ro  vxo  B £ A und  a dxo  3 B 
umidi  ru  dxo  B E.  cpciut  i'r,  ^ to  vxo  B A A 
p47«  TX  dxo  A E un  id  ru  ibrj  b E-  * dft  m 
\jzn  B £ A rdf  \jni  B A A £ 7*  n £ E,  A E *w 


* Vi4c  Lennu  qaimum  P*fp  in  hunc  libfws. 
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ifl  TU  o s B E'  Ttt  <t£ft  Xttj  NZ,Z«t>- 
rfj iyuv*  fUru  ruv  axi  KZ,ZM  nJut  ( ifiuuv 
ju  «€?<■  r>)  A T tifti)  Jtx&xma  «i  t5  Jis  axi 
B E,  ffi  Si  Jj  ro  a.Ta  B A ^isfcww  ri  Jit  axi 
B E'  7»  «£p  axe  NZ,  Z0  Trtfayarct,  atsrAa- 
Csjrn»  r»a*iKZ,ZM  «A»  'cfuiaru  'a&t  ri?  AT 
hJh,  mb  i,tw  ra  «to  B A. 


P aa  & quadrata  cx  * E,  a e aequalia  fiint  «la- 
pio quadrati  ex  B E : quadrata  igitur  ex  NZ,Z©, 
una  cum  figuris  cx  K /.,  ZM  finulibus  ci  «qux  ad 
Ar,  dupli  quadrati  cx  BE  iunc  dupla,  atqui 
quadratum  cx  ba  duplum  cft  dupli  quadrati  cx 
B E : ergo  quadrata  ex  N Z,  Z © una  cum  Hguris 
cx  KZ,  ZM  fimilibus  ci  qux  ad  AT,  quadrato 
ex  B A xqualia  erunt. 


nPOTASl2  x*. 

Eai  « Tctjs  ovfyyUi  itrou^VW  nfyt **s 

2/,gtfU7faj  a^acn,  £ A ryfy  eunw  * $ Ofjia, 

» Si  7rA*'  t*»  ay^ucx  Si  xaf  ctCms  <Tbo 

u&uaq  otyUTnsfttaq  xVujAcqs  $ T«f$  75[^jvs- 

m t iu5i4«»,  ex’  tu- 

$tJa*  ■?  ^ o$*»  iryf&piif  /um£i  •?  avft,- 

'xl&ows  r e$«5»  Xf  r 'TvfuH,  •nr^ycna 

'S&t  to  axi  t3  Ssbr&Aa/a^aio/aWi  «u3e«3», 

it’  *u5s4X<  £ xa^jt  litu  tAo-tsh?  iryffiput 
(jJlx^u  t1  crL/x^fioTOs  r fv5uat  t)  t 'nyjjn, 

Tn^tyaicL  Aoyn  tyu  of  7t»  ixo  •?  e$a< 

T»7^a>aT5i  70  axo  *?  xAa>!ct5. 

t T T 11  2 A N xam  mfcyylae  amKtipSfJeq  04 
■*“'  A,  B,  T,  A,  S^ftnfA  1 auru»  if$ t»  ,uV  B 

A E r.wAayi*  /i  If  B C A, 

*W|»'  mV  «tti&ftKWi 
cLf  ZI10K,  AHMN  71- 
favettf  cub^hou;  si  m Is  t>- 
paf  Aiyot  «n  ra«3J? 

All.HN  7ir^ty«K*  «oV 
rai  aTi  ZH,HK  hiqw  lyf* 
er  71  aai  7^  AT  'SiOf 
ro  en i B A. 

H&9-AWBV  ykf  axi  rue 
A,  Z TTTUyufyjvs  C14  A 2, 

Z O'  cr^jsMJtAei  ct£$c  ttn  ■?  AT.B  4.  a a»  3 T» 
B i o^9»  7^  B A i)  B II*  (pandor  <hj  w»  *sw 
«c  1}  n B xf W B A trrav  ro  «tw  A r «fif  ro 
axi  B A,  <£  to  <*xo  A E 'B&f  ro  <tx»  £B,  ^ 
7i  agro  ZO  «oV  7»  \jzri  BOA,  icaf  ro  \szn 
rSA  «Of  TO  axi  AS’  kw  a^t  us  i»  rxr 
tiyvp&pvr  «CjV  u rae  ixi^wr  irro*-  axarrao 
t»  fiyifj^pa  <3r&s  aimrm  m ixicSpa'  us  apa 
to  axi  AT  «Coc  ro  <txo  BA  ifratt  to  Oaw 
r Z A funi  r»  an  A E xctf  tu  aVo  OZ,  TUXHt 
ri  auro  £0,  xttss  to  Oaxi  A O B /mtk  ri 
axo  B E Kaf  t£  0x0  A Z,  nmVi  ri  axi  M E. 
«Ma  to  /uV  uzra  T Z A /ai7»  tw  «exi  A E 
Jm  iri  tu  oxo  ZE,  ro  «Jt  tjsv  AOB  [ut a 
tS  oxo  B £ ««1  («i  ru  oxo  OE'  aif  O^e 
ro  oxo  A I*  «Coe  ro  oxo  B A Urus  m «ro  Z E, 
E0  XfOf  Tai  axi  O E, E M,  rX7KJ  7»  «»xo  A M,M  H 
«0»f  7X  oxo  Z0,  0 H.  X,  iri  T J«V  ori  A M, 


Prop.  XXVIII.  Tbtor. 

Si  in  bppofitis  fcdk ion  ibus  conjugatio 
diametri  conjugati*  ducantur,  qua- 
rum altera  rc&a  fit,  altera  tranfvcrfa ; 
& ducantur  dus  re&x  lineae  diamex 
tris  parallelae,  qUx  dt  fibi  ipfis  & le- 
gionibus occurrant  : quadrata  ex 
portionibus  lineae  re£tx  diametro  pa- 
rallelae, qux  inter  linearum  occur- 
fum  & fe&iones  interjiciuntur,  ad 
quadrata  cx  portionibus  alterius  li- 
nex,  qux  tranfvctix  diametro  aequi- 
diftat,  inter  febliones  & occurfum  li- 
nearum interjed^is,  eandem  rationem 
habent  quam  redx  diametri  qua* 
dratum  ad  quadratum  tranfverfx. 

SInt  oppofirx  (ediones  conjugatx  A B,  r A, 
quarum  diameter  quidem  recta  fit  A Er, 
tranfverfj  vero  BEA:  8c 
ipfis  parallela:  ducantur 
Z II O K,  AHMN,  qux 
Si  fibi  ipfis  & fe&ioni- 
bus  occurrant,  dico  qua- 
drata cx  A H,  H N ad  qua- 
drata cx  Z H,  H K eanucm 
rationem  habere  quam 
uadratum  ex  A r ad  qua- 
ratum  cx  BA. 

A p indis  enim  A,  t 
ordinatim  applicentur  A a, 
Zo,  qu.7;  parallels  erunt  diametris  A r,  BA.  & 
4 pundo  B ducatur  ipfius  BA  redum  latus 
B n : itaque  conftat  [per  20.  6.  ] ut  n B ad  B A 
ita  cfic  quadratum  ex  A r ad  quadratum  cx  B A, 
& [per  1 y c.]  quadratum  cx  A R ad  quadratum 
cx  E B;  & [per  2 1,  x.  huj.]  quadratum  cx  Z o ad 
ad  rcdangulum  BOA;  fic  nedangulum  rs  A ad 
quadratum  exAS:  eft  igitur  [per  12.  j.]  ficuc 
unum  antecedentium  ad  unum  confctpicntium 
ita  antecedentia  omnia  ad  omnia  confequenria  : 
quare  ut  quadratum  ex  A r ad  quadratum  cx  B A 
ita  rcdangulum  rs  A una  cum  quadrato  cx  A B 
& quadrato  ex  O l,  hoc  cft  quadrato  ex  E ©,  ad 
renangulum  A o B una  cum  quadrato  ex  b E & 
quadrato  cxAs,  hoc  eft  quadrato  cx  M B.  fed 
[per  d.2.1  rcdangulum  rs  A una  cum  qua«lrato  cx 
A E aequale  cft  quadrato  cx  2E,  & rcdangulum 
AOB  una  cum  quadrato  ex  B E zqualc  quadrato 
O E : ergo  ut  quadratum  cx  A r ad  quadratum  ex 
B a ita  mnt  quadrata  ex  S E,  E 0 aa  quadrata  cx 
o B,  E M , hoc  cft  quadrata  ex  A M,  M H ad  «qua- 
drata ex  Z e,  e H.  quadratorum  autem  cx  a m, 
MH 


t 
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M H dupla  funt  quadrata  ex  A H,  H N,  ut  [ad  J>.  M II  iizAM  ta  diro  A H,  H N,  U fitatj • T 
a.]  dcmonftratum  eft ; & quadratorum  cx  7. «,  avo  Z e,  0 H r*  «ro  Z H,  H K.'  K*i  uf 

6 H quadrata  ex  7.M,  H K funt  dupla : ut  igitur  ^ AT  «tSf  r'o  «x-o  BA  Uruf  ta 

quadratum  cx  A r ad  quadratum  ex  B A ita  qua-  ^ A h m N ta  diro  Z H,  H K. 
arata  ex  A H,  H N ad  quadrata  ex  Z H,  H K. 

P r o p.  XXIX.  The  er.  nPOTASIX  i3‘- 

lifdem  pofitis,  fi  linea  refla:  diametro  Tai  aimn  maii&m,  iu  «t^  w^W 
parallela  fecet  afymptotos:  quadrata  am 7v«it  r<u  AmycslaTVs*  TaivSrabi*- 


« portionibus  ipfiut  qu*  inter  Ii-  .a,*,  .?  rapi 

n earum  occurfum  & afymptotos  in-  rs  * 

tctjicluntur,  una  cum  dimidio  qua-  * * m&bm  t 

drati  fatfti  e rc&a  diametro,  ad  qua-  *u3k3»  xa\  r * mn^urrcn,  «o^ja AaCena  td 

drata  ex  portionibus  ejus  qu»  tranf-  ? <x-*o  rrr?a.yjiv,  itf&s  m 

verfe  diametro  a^uimftat  inter  oc-  - ¥ mW,  1 a*! 

curfum  linearum  & fe&iones  inter-  , , ~ • *,  T. 

jeftis,  eandem  rationem  habent  quam  * "M*""  *""*«*  * W r 

re&x  diametri  quadratum  ad  qua-  ruWt  x,  t roydn,  TtTf*>*T«.  A&yt  tyu  % 

dratum  tranfverfx.  ^ i-ro  t-  o$xt*  Trrf&yam  'Q&i  to  bltco  rHi 

irkoLyUi  Ttrfdytiot. 

SI  N r eadem  quae  funea , & reda  A N fccct  Fsto  yS  ta  aurei  ii*f  -BUTifOr,  n fi  Ati 
afymptotos  in  punais  M,  O;  demonftran-  X-e  upriru  rdf  dorftrAdmr  xar&  m S,  O* 
ftrandum  eft  quadrata  ex  v.  \ cm  iu  tum  2 H»H  O, 


s H,  K O,  una  cum  dimidio 

3uadrad  ex  A r ( hoc  cft 
uplo  quadrati  ex  E A * 


fmmm  <?n  7»  a»  2 H»H  o, 
«Os-AaG»™  to  ijfMtv  rQ 
dxo  AT  (nmVi  a»  fo 

boc  cft  (per  io.2.buj.1  du-  ,\  VL  / / «xo  BA.  nrno to  Jit  \zni 

pio  redunguli  Aiflj  ad  A)  f «»)«K»»ZH. 

quadrata  cx  Z H,  HK  can-  A j _ r HK  X‘V  T T*  ar* 

dem  rationem  habere  quam  / ~p>5t—  \ t \ \ Ar  ro  ien  BA. 

quadratum  cx  A r ad  qua-  l L~~~ — GL-.Q 

dratum  cx  Ba.  ^ • Eir«  yap  ia,  isw  p A S 

-Quoniam  cmm  A s per  . \ \\  - _ „ ,/'3* 

Id^ftoj.1  squalis  eft  O N,  . , , 7 O M.  ■ >«  T AH.HH 

quadrata  cx  AH^N  fupcrant[per  d.lcm.j.huj.]  xa*  dm  S H,HO  vTnpx**^ T"  ^ A2,N‘ 

quadrata  cx  s H,  H O duplo  rcdanguli  ASN:  ib^>ot»  2U,HO  fMTrt  t»  Jk  d*$  A E «w 
ergo  quadrata  ex  B H,  H o una  cum  duplo  qua-  „~tS  A H.H  w^icnAH.HN  «a*  7« 
drati  cx  A E zqualia  funt  quadratis  cx  A H,  H N.  Z H,  H K A syor  ixft  er  ri  ><b*  A r «C k r» 

fcd  [p«  28.  J.bixj-]  quadrata  ca;  A H.H  N ad  qua-  ^ , a.  ^ ^ z HO  ««t  «*«'  « JSr 

drata  ex  z H.  H K eandem  habent  rattottetn  quun  , . . h^TVZ_  2,- 

quadratum  « Ar  ad  quadratum  ex  B A : qua-  BA  «or  » »K  **>"  ■*"  " 

drata  igitur  ex  a H^lO  una  cum  duplo  quadranex  to  Asn  AT  to  «n  ba. 

E A ad  qaadrata  cx  Z H,  H K eandem  rationem  habent  quam  quadratum  cx  a r ad  quadraturo  ex  B a. 

EUTOCIUS. 

- Quoniam  enim  A S aequalis  cftoN;  qua-  * F.jrei  ^ «o»  isx»  n AS  ry  O N»  r»  JinAH, 
drataex  AH,H.V  fuperant  quadrau  ex  s H,  HO,  u jj  r 2 H,  H o utti^h  tu  <T#  irirtAZ  N- J 


* £ir«  yap  tOf  «w  it  A 3 
T?  o N,  mioirAHtHN 


drata  cx  A H,H  N’  fuperant  quadrata  ex  s H, 
duplo  redanguli  A s N.  * ] St 

redt» linea  A M,  auferanturque  ab  : 

ipitaBjunlo  AijNO,  flefigurade-  AI 
fer ib» cur  rnanitdtura  cft,  ob  fi- 
militudioem  & propterea  quod 

as  eft  *qu»Ii*  i pti  on,  quadrata 

ir.AN  AK,  M B inter  fis  ae- 
qualia effe.  quoniam  igitur  qna- 
drata  qux  fiunt  cx  A H,  H N funt 

quadrata  A Z,  Z M,  Ac  quae  ex  H X,  E 

H o dant  K Z,  z A j (equitur  quod  >; 

Sidxata  ex  a h,  ii  n fuperant  qua-  I — r? 

u n ih,  HO  gnomonibus  pX. 

IMjTST.  fic  quoniam  redan-  / 

gulum  H A eft  «quale  re£bmgu!o  a 'f- 

M n,  fle  redangulum  E i ipfi  «©; 


H,  H O i>7nf*xH  ™ o«<"  usw  A s.  A-J 
Ef»  <mS*M  i AN,  uti  ipfib*OTX 
I *V«ir«»i«  AI.Na  k,  y\~ 

riM  ii  *}»&*  M»  U 4 

IfOihrr*  tJU  t!  «w  mcu  ritu 
AS  q ON>  T»  A T,  NA, 
A K,  M B 1«  R" 

A m.  ini  «»  « iWAHiHN  W 
AZ,ZNfiir,  WAlialXH.HO 
© S£f  t«  K Z>  Z A’  «ifxSnAH, 
H N T iri  S H,  H O bufo*  »r 
ZPX,  T#T  ynlfMa.  mu  frri 
jiHari  MI1,  WJ1I 
8 rj  Me,  .1XPX,T#T  >fri^ 
ttt  «otj  riri  vf-n  A M % •nf  A B. 


SSb^SSSaMjAB.  WAMeft  aquale  AA,  ri  JV  AM  A A «r»  , ui  W A A,  AB  wa  & v/. 


Vide  iliun  bujui  rei  dcBKnftrauaacm  td  VL  Psffi  Lemau. 
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& redangult  d A.AI  timui  funt  dupli  contenti  fub 


Ut  xmi  AUNt  reris»  w AON*  7»  iw  W f AH 
H Ni  min  i»  A Z>  Z N,  r 3 H,  H O,  ww  f 
K 7,  7.  A,  nf  Jlf  vn  A 2 N,  <ni  nif  A AiA  B 

MmuMi 

npoTASis  V. 

Eat  uirifCoAw  <Tbo  tu^uai  tpa-xtiffaxi  ovfiv n- 
•xWi,  $ 2^  # r apa»  «xCAsSy, 

'ljg.fi  $ apgSy  1O&J01  71- 

M.  T OOt^lBliTO»,  TvaWoa  7(0/  7»  7r/x2ai  ^ 

tiu)  Ttti  cupas  'Gfafoytfoow  it  fumi^j  £ 
aufilAincts  */  $ ros  apis  ‘£h<^&yfw<m 
Tf**3wiroq  '\iaro  •?  -tb  fis. 


A»  N,  hocetl  fub  AON  ergo  qu-idma  ex  AH,I1N, 
hoc  eft  a z,  2 N,  Tuperarw  ouadrau  cx  S H,  H o,  hoc 
eft  K z,  z A,  duplo  redanguli  ain,  hoc  cft  rectio- 

guLiS  A A,  A B, 

P*or.  XXX.  Tbtor. 

Si  duae  re&x  linex  hyperbolam  contin- 
gentes fibi  ipfls  occurrant,  & per  ta- 
ctus reda  producatur ; per  occurfutn 
vero  ducatur  reda  uni  afymptoton  pa- 
rallela, & fcdioncm  & redam  conjun- 
gentem tadus  fecans:  qux  inteqici- 
tur  inter  occurfutn  & redam  tadus 
conjungentem  i fcdione  bifariam  di- 
videtur. 


EST  fl  uxipCoA»!  T ABT,  'upa^o,^ptti 
/xfy  a)  A A,  A T»  cvnpvlarm  fi  «f  E Z,  Z H, 
* vn£tvX&ai  i AT,  5 2^  t£  A ijw  ZE 
iftfrai  i)  A K A*  Aty  at  i»n  mij  «rw  ij  A K r*i  K A. 

Evt£tu%&tJ  yJ  tf  Z A B M,  <£  C*oloA»^&Ai 
ixo-Titfc,  KOJ  tuic&u  rrj  B Z wtj  ij  Z ©,  w 
TM  B,  K A T aj  B E, 

KN-  Timy/uW^*®!” 
tryf^ai  ««•  6 »*■« 
ifs  t>  Z E B TC/yvKT  r« 

AKN,  K»  «tf  rs  ari 
A N «or  ri  ctro  N K *- 

Ttff  TO  «TO  BZ  Wfiff  TO 

aro  BE.  o*  rajaro 
B Z «ttV  TO  i»  BE  isrus 
ij  0 B «OV  7&<i  eg&M'  x«t 
its  ttgyi  to  laro  A N ®C?r 
to  <MTO  NK.  Kro*  B ©B 
irfpf  tku  ef&tt’.  «r 

lj  0 B 'BOf  tiu)  op&W*TA«- 
TO  \jzri  0N  B «CM-  to  Iro 

NK*  ^ «r  «fi?1  T*  **} 

A N «C?f  to  «ro  NK.  k- 
TCOS  TO  O®*  0 N B 
TO  fili  NK’  «ot  «fi*  W 
to  \jzri  0 N B t»  **»  a N.  «1  f i *<h  to  yzn 
M Z A ion  tu  In  Z B,  fii H < pV  A A t$«- 
^l7Hf  . jj  A M Kcuppmti'  f®  ^ZSO 

0 N B ^tro  t5  Iro  z B «rar  w tu  c®5  M Z A 
/aTa  ri  curo  A N.  ^ TO  oi  U»o  © N B /ari  ri 
aro  ZS  iw  i(i  rti  ««"i  Z N*  ^ tny  to yan 
M Z A ot^»  f**T»  ri  «To  AN  iW  iri  t« 


SIT  hypcrbola  ABT,  quam  contingant  refb: 
linei  A A,  A r ; afjTnptou'  vero  Gnt  C Z,Z  ll ; 
& jun&l  A r,  ducatur  p«  A reda  a K A parallela 
Ipu  ZE:  dico  A K ipfi  K A atqualcm  effe. 

Jungatur  enim  ZABA!  & ex  utraque  parte 
producatur, ut  fit  Z 0 xqualis  ipfi  B Z;  & per  B,  K 
ducantur  B E,K  N paralleli  ipfi  A r,  qui  ordinarim 
applicatae  erum.  & quoniam  triangulum  Z E B fi- 
mile  cft  [per  4. 6 .]  triangu- 
lo a K N ; erit  [per  22.$.]] 
ut  auadratum  ex  AN  ad 
quadratum  ex  N K ira  qua- 
dratum cx  B Z ad  quadratum 
cx  B E.  ut  autem  quadra- 
tum cx  B Z ad  quadratum 
cx  B B ita  fex  1 2.  huj.]  cft 
© B ad  redum  latus : quare 
ut  ouadratum  ex  an  ad 
quadratum  cx  NK  ita  ©B 
ad  redum  Luus.  fcd  [per 
2i.i.huj.]  ut©Bad  redum 
latus  iu  redangulum  ©N  B 
ad  quadrarum  ex  NK;  ut 
igitur  quadratum  ex  a N ad 
quadrarum  ex  N K ita  © N B 
redangulum  ad  quadratum 
CX  N K ; ergo  [ per  p,  j.J 
redangulum  © N B quadra- 
to cx  A N eft  «quale,  cft  autem  [per  37.1. huj.) 
redangulum  M Z a «quale  quadrato  ex  Z B,  pro- 
pterca  quod  reda  A A fcdioncm  contingit,  & 
A M ordinarim  eft  applicata  : quare  redangulum 
© N B una  cum  quadrato  ex  Z B «quale  eft  rcdan- 
gulo  M Z A una  cum  quadrato  cx  A N.  fcd  [per 
rf.2.3  redangulum  O N B una  cum  quadrato  ex 
Z B cft  «quale  quadrato  ex  Z N ; ergo  & redan- 


I1POTA2I2  A»'. 

Cu  t irrau^V"  Jlla  luSua)  ftH- 

•jn-jiwi,  i H&U  t ijaiiuSwi a£\n9i, 


reda  igitar  a k (per  2.6.]  ipfi  K A cft  «qualis. 

Paop.  XXXL  The#. 

Si  dtiac  rct^x  oppofitas  fe&iones  contin- 
gentes fibi  ipfis  occurrant,  fit  per 

B b b tadus 


• Hic  locum  Ub«  Umm  frptinw.u  Fsffi. 
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tadus  reda  producatur;  per  occur- 
fum  vero  ducatur  reda  afymptoto 
parallela,  quse  fedionem  & redam 
tadus  conjungentem  fecet:  reda,  in- 
ter occurfum  & eam  quae  tadus  con- 
jungit interjeda,  k lectione  bifariam 
dividetur. 

SI  tf  T oppofitx  fediones  A,  B,  6c  tc&x  con- 
tingentes A r,  r B , jim&aque  A B produca- 
tur ; afymptotos  vero  m ZE,  & per  r ducatur 
rue  ipfi  Z E parallela  i dico  r H aequalem 
efle  ipuHO. 

Jungatur  enim  TE,  & ad  A producatur  : & 
ner  E,  H ducantur  N E K M, Hs  ipfi  A B parallela:, 

& per  K, H ducantur  K Z,H  A parallelae  r A.  quo- 
niam igitur  triangulum 
X Z & Umilc  cft  [ per  4. 

6.]  triangulo  M A H,  ut  v 

quadratum  cx  E K ad  /• 

quadratum  ex  KZ  ita 
|per  21.  d.]  quadratum 

cx  M A ad  quadratum  Ka— — 

ex  AH.  (cd  ut  quadra-  yr  ^ y 

tum  ex  EX  ad  quadra-  A/^l 

tum  cx  K Z,  ita  demon-  — 

(Iratum  eft  (in  antcc.1  0 
N A K rcAangulum  ad 
quadratum  ex  A H : er- 
go rc&angulum  N A K quadrato  ex  M A eft  x- 
qualc.  commune  apponatur  quadratum  cx  K E : 
rcdangulum  igitur  N A K una  cum  quadrato  ex 
KE,  hoc  eft  [per  6. 2.]  quadratum  cx  A E , hoc 
cft  quadratum  ex  H s,  aequale  cft  quadratis  cx 
M A,  K E.  ut  autem  quadratum  ex  H s ad  qua- 
drata cx  M A,  K E ita  quadratum  cx  s r ad  qua- 
drata ex  A H,K  Z,  [propter  frmilitudincm  triangu- 
lorum r 3 H,  H A M,  Z K E.  ] ex  quibus  fcquimr 
quadratum  ex  s r aequale  c(Tc  quadratis  ex  H A, 

K Z.  atqui  quadratum  cx  H A aquale  eft  qua- 
drato cx«  B ; & [per  i.2.huj.]  quadratum  cx  KZ 
xquale  quadrato  ex  dimidio  (ccundx  diametri, 
hoc  eft  [per  38. 1.  huj.J  re&angulo  r Ea  : qua- 
dratum igitur  cx  r s quadrato  cx  s E & re&an- 
gulo  r B a funul  ell  aequale  : * ac  prooterea  [per 
convcrf.j.z.]  rcAa  r a in  panes  quiacra  aequales 
(ccamr  ad  pun&um  s,  in  partes  vero  inxqaalcs  ad 
r H ipfi  H e aequalis  erit. 

E U T O 

Poteft  etiam  hoc  theorema  eodem  modo  demon- 
ftrari  quo  przcedcns,  cum  dux  redtx  linet  unam  fe- 
tonum  contingant,  led  quoniam  omnino  idem  eft 
atque  illud  quod  in  uoa  hyperbola  demonftramm  fuit, 
ipia  demooftratio  ut  fuperSua  omifU  eft. 

Pkof.  XXXII.  Theor. 

Si  dux  redx  hyperbolaxn  contingen- 


tes fibi  ipfis  occurrant , & reda  per 
tadus  jungatur,  & jungenti  tadus 
reda  parallela  ducatur  per  contin- 


gentium occurfum ; p 
quo  bifecatur  jungens 


[ue  pundum, 
ius,  ducatur 


I PER  GzEI 

<f»  £ ovfiTcioiow  iy&f  tudwt  ¥ 

a.cwfi^TW,  -n^jMirx  tIuo  Tt  to/Ju)  £ f'  toj 
a^'6kt&yifo£  * (m a£u  £ ovfidvowt 
i iupaf  'Cbfyuy wxm  TfuQ*n) 

•?  lapi*. 

ES  T fl  X A N amxM.uVo/  «f  A,  B, 

fj^pOLf  3 «f  a r,  r B,  £ 3fa£4sxfr*ietc  ij  A B 
OKvtZKq&u,  aavuTTiu-nt  $t  i-?u  ij  Z E,  K& 

5* r tiwZE  *bc&u  fl  I*H ©•  >ayu  em  mi » 

ivit  fl  TH  H0. 

Ejrfyvxfru  fl  TE,  t&j  6xGiZkt<&a  32n  ro 
A,  K&  2^  rut  E,  H <3 tL 0 A B 

04  N E K M,  H Z,  21& 

y^hT  mK|H  du) 

y/y  I \ I'  A aj  KZ,  HA.  «ro* 

' / \ ✓ iy  oftetar  ici  t6  KZE 

y / * \ / T£sy&rtf  TU  M A II  , 

J rH  N itn  «r  ri  icv»  £K 

y^  / E ^ ni  ieri  K Z Stu( 

' ' B\  ro  "iori  MA  «epr  ro 

iia»  A II.  uf  ri 

>bre  E K.  «C 9f  t«  >ct* 

KZ  S tlKTBf  ro  \soi 

N A K «CPf  re  ‘2*ri  A H*  Tm  o&t  to  vjz»  N A K 
tu  iert  M A.  K3J» et  «r ro  axi  K E*  ro 
Ofjt  \jzso  N A K fura  r£  «to  K E,  rx-rivi  ro 
avo  A E,  TtnKi  ro  icv?  H 2,  Zw  i-n  tiit  auro 
M A,  K E.  uf  Ji  ri  <tro  H 3 -xCW  ra  M A, 
K E £t OK  ro  >x»  2 r oesc  ri  avo  A II,  K Z' 
msv  afjt  ro  «taro  Z T 7»Tf  avo  HA,  KZ.  tat 
/i  ro  fior  avo  II A tu  avo  Z E,  ro  /i  atro  KZ 
rai  oioro  Tflf  p,(uretct4  r^f  S<£rnups  2^afurcn, 
nrrtci  tu  i/Tt  TEA-  7»  ata  avo  rs  tm  iri  tu 
7»  avo  2 E itj  TU  'Jaw  T F.  A*  * fl  a&i  r A /i- 
X*  «fy  itrpjfTsfl  xara  ro  Z,  *i(  ausu  nara 
ro  E.  x«f  fl  A © r*i  H 2‘  laj  apt 

fl  TH  rfl  H0. 

1 B.  & A©  parallela  cft  ipfi  H 3 ; ergo  [per  2.<J.j 

CIUS. 

Autxrrir  Ut  rtn  n Sta/fr «a  Ih-oi  tfiotart  -ni 
•wtJ,  TOJ«'TWf  T»r  Al*  /«Sr  isJfK^.  «M' 

W/r«  morir  Hi  rd  &n  pir  o^A- 

ftryt&W)  th r»  i and^Sii. 

n P O T A 2 I E aC. 

Exi  \j5£6aA»r  <Tbo  cv3ucq  cv/t- 

mTtiun,  X/  n 2l}&  t apw  tLBu 

S\ i $ <rv/ivlu<noK  r tp<t'dy&/or 
xopx  litu  raf  <ipas 

2^5  /l{  •?  '&£&• 
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y1W<mS  iJ9m*  Tfetfjt  iw*  ? kavfi- 
T&nw  i #am|u-£  h^nfium  5 

i-br&Aa^Ca/a/aV'*  r/*>0i*<7rreti  uni 

*?  ‘TO/X*. 


alia  alteri  afymptoton  parallela  : quas 
inter  didum  pandum  & redam  pa- 
rallelam interjicitur  & fcdione  bifa- 
riam dividetur. 


Tn*  £ T SI  v7tif>Ce?Ji  »J  A B r,  ?r  wi-Tf»  ro  A,  C I T hypcrbola  A B r,  cujus  centrum  a , & 
■*— ' anfjtT^UTK  Si  n A E,  xaf  ipcvrltcSawiei»  «j 


AZ,  zr,  5«jn^llu£^A>  I)  TA, 

xay  tj  ZA  oaGjoAijcSi1  c$r»  ri 
H,  0*  <p<Wfj!4r  on  m*  io* 

<i  A0  r?  er.  foS-»  ^ 24d 

fjfy  T)i  Z t&m  A r 1}  Z K, 
alat'  T¥  0 ®^ai  7&«  A E q 

0 A K'  Aiy»  'cti  if»  «j  k.  a 
t?  0A. 

rav  B,  A 1KM 
T&a  AT  a/  B E,  A M-  tfw/  Sij, 
ax  'BtyJtJmtnii , u<  ro  «ra 
A B «OV  ri  «iri»  B E itruf  ii 
71  doro  © M wfac  ra  *«-o  M A, 

XAi  ro  UZ9«  H M B ra  ctVa 
M A*  tm  Ta  vizffs  H M B 
tu  tiro  M ©.  ac»  /i  turi  ra 
Oasr»  6 A Z tnv  tu  aro  A B , 

Jiiv  i(p«A])  n *z  5 «-ii»)  ^ 

tj  A 9’  ro  ty<t  ut  a H M B f*trd  t5  tiro  A E, 

S ici  to  <tT0  A M,  un  id  tu  «Jxa  0 A Z fura 
TV  dro  M 0'  * (J|£*  apa  nrfiifl  1 Z © wtr* 
ro  M «Ointw.uW'  *£*«*  rio  a Z.  xoy  «0»  ra- 
^tMujAat  a)  K Z,  A M*  Zsj  aif*  ij  K A rij  A ©• 
dam  habens  a Z.  iunt  autem  redx  K Z,  A M parallelx ; «qualis  igitur  cft  [per  z.6 K A ipfi  A 0. 


afymptotos  a E ; contingant  autem  fcdio- 
nem  redx  A Z,Z  r,  jurvgaturque 
r A,  & Z A ad  H,  <->  produca- 
tur; erit  fper  30.  2.  huj.  ] A 0 
«qualis  ipfi  ©r.  itaque  per  Z 
ducatur  Z K ipfi  AT  parallela, 
& ['er  0 reda  © a K paralle- 
la ipfi  a E : dico  K A ipfi  0 A 
«qualem  dic. 

Ducantur  enim  per  B,  A redae 
B E,  A M qux  parallelx  funt  ipfi 
A r.  jam  ex  iis,  quae  [in  a"'1 
prxccd.  ] dcmondr.ua  (unt,  ut 
quadratum  ex  a B ad  quadratum 
ex  B E ita  erit  quadrarum  ex  0 M 
ad  quadratum  cx  MA,  & re- 
dangulum  H M B ad  quadratum 
cx  M A : rcdangulum  igitur 
H M B aequale  cft  [per  9.  y . ] 
quadrato  cx  M 0.  cft  autem  [per 
37. 1. huj.]  &0AZ  rcdangu- 
lum quadrato  cx  a B aequale  j 
probeerea  quod  A Z fcdionem  contingit  & A 0 
ordinarim  applicata  eft  : ergo  redangulum  H M B 
una  cum  quadrato  cx  A B,hoc  cft  [per  <S.a.]  qua- 
drarum cx  A M,  aequale  cft  rcdangulo  0 A Z una 
cum  quadrato  cx  M 0 : & ideo  [per  converfitf.a.] 
reda  /.  © bifariam  fecatur  in  pundo  M,  adjun- 


riPOTASlS  Ay. 

Ea»  t irrXKJU^cH  Si>o  su$«q  iptdofAvm 
nrrxlenn,  & $ t iupZt  «ftwt  «xCA>i9y, 

Si  -r*  arjftrluneK  r t<p*.'xloJL&>o«  dyS* 
*3ua.  toQ:  ^ tcU  dpxi  'ffofyvynHavLi , 

Si  StymuMi  $ rat  eupxs  ’&j£fUyiWOMf 
euStia  ma.  r iavftitlurm,  au/in^V- 
oa  17  TSfi^  *f  T*  2 ovpduaVH  nyfxVV 

•c^MnAV  sj©»  rins  7 vfm  Itajpt- 

9wt«|. 

E£  TO  S A N dmxtif^pat  «j  A BT,  A E Z,  ^ 
a/  AH,  HA.  xtrtif»  ro  0, 
aovprjfamf  jK0,  ij  ir£,tvx,$u  i»  0 H £ 6tt- 
CvZ\r,3u,  i Si  K,  *I  A A A*  $OHf>br 
St)  07»  TtfiMtq  XCtTA  I»  A.  Sia 

T H,  0 0^3«  liw  A £k  di  B0  E,  r H Z,  «r^jt 
7iw  0K  ajst  ry  Aq  AMS’  Aiy«  on  u>j  iw 
4 AM  rj  MN. 


Prop.  XXXIII.  Theor. 

Si  duc  rc&e  lines  oppofitas  fc<5tiones 
contingentes  (ibi  ipfis  occurrant,  & 
redta  jungens  tadius  producatur ; per* 
occurfum  vero  contingentium  duca- 
tur reda  tados  conjungenti  parallela, 

Xpundum  quod  conjungentem 
bifariam  fccat  ducatur  reda 
alteri  afymptot6n  parallela,  conve- 
niens & cum  (edione  & cum  reda 
parallela  per  occurfum  dudA : qux  in- 
ter bifedionem  jungentis  tadus  & di- 
dam parallelam  interjicitur  & iedione 
bifariam  dividetur. 

SI  n t oppofitx  fediones  A B r,  A fe  Z,  & redas 
contingentes  A H,  H A , centrum  autem  fit 
0.  & afymptotos  K © ; dudbquc  © H produca- 
tur,& jungatur  A A A : itaque  A A [per  3o.z.hui.] 
bifariam  beabitur  in  A.  ducantur  per  H,  0 redx 
B 0 E,  r H Z ipfi  A a pjrallelae ; & per  A du- 
catur A M N parallela  ipfi  0 K : dico  A M aequa^ 
lem  die  ipfi  M N. 


juta  ttffi  Lntuaa  Bonufti. 


Appliccntut 


i9i  APOLLONII  PERG/EI 

Ducantur  ordinarim  i pundis  E,  M rcdx  E K,  Karnofium»  >^n  r E,  M riw  H 0 

M2  parallelx  ipfi  H e ; & per  M ducatur  Mn  * *-  — - ‘J  —*■ *■'  * * - 

parallela  ipfi  A A.  quoniam  igitur,  ex  lik  qux 
ante  demonftrau  fimr,  ut  quadratum  ex  0 E ad 
quadratum  ex  B K ita  cft  rcdangulum  Bs  E ad 
quadratum  exSM;  erit  [per  12.  y.]  ut  quadra- 
tum ex  0 E ad  quadratum  ex  E K ita  rcdangulum 
B s B una  cum  quadrato  ex  0 E,  hoc  cft  [per  6.2.] 
quadratum  ex 
0»,  ad  quadrata 
ex  KE^M.  qua-  £ 
dratum  autem  ex 
K E o lienium  cft 

[ad  tS.  i.huj.] 
xqualc  rcdjngu- 
lo  II 0 A,  & qua- 
dratum ex  3 M 
xqualc  cft  qua- 
drato ex  « n : 
ut  igitur  quadra- 
tum ex  aE  ad 
quadratum  ex 
B K ita  quadra- 
tum ex  0 3 , hoc  cft  quadratum  ex  M n,  ad  rc- 
dangulum H 0 A una  cum  quadrato  ex  « n.  fcd 
tit  quadratum  ex  O E ad  quadratum  ex  E K ita  eft 
[per  4.  & zi.  tf.J  quadratum  ex  Mn  ad  quadra- 
tum ex  n A : quare  ut  quadratum  ex  M n ad 
quadratum  ex  ri  A ira  quadratum  ex  M n ad  rc- 
«angulum  H 0 a una  cum  quadraro  ex  0 n ; & 
proptcrca  quadratum  ex  A n rcdangulo  H 0 a 
una  cum  quadrato  ex  ©n  xquale  erit : ergo  [per 
conv.y.2.  j reda  A H in  partes  xquales  fetatur  ad 


oj  E K,  M H,  h ri  M 'Spty  t&o  A A >j 
MI1.  tx«  if,  2J&  n itSety/^cL,  ifw  us  ri 
ibra  0 E to  >otb  EK  ttru f 1»  tjwo  B2E 
«tjif  to  i 2 M*  «f  *eje  ro  0E  «Or 
to  iflri  E K irate  to  \SZ St  B 2 £ [ttTet,  ri  >bn 
© E , rjrnei  rs  0 2,  «Cff  rk  ion»  K E , 
2M.  riJt  diro 
r K E Jw  idiofy 
7j  tu  \ssi  H © A, 
M\  to  eat»  E M 
TU  Jwr»  @ n-inr 
if?  if  ri  «i 
0 E «CPt  7*  cero 
E K.  irrue  to  imi 
& 2 , TXTtfi  ri 
di s M n.-SQjf  7* 
\jzsi  HQ  Aperi 
r i >ctb  en.  dr 

J*  to  imo  0 E 
«©f  to  imi  EK  irue  7»  imi  MII  «CPf  t» 
imi  II  A*  uf  afji  to  imo  M H «Csr  to  imo 
II A ira»  to  imo  M n itQf  ri  Oaio  H 0 A 
ptrk  M dro  © n*  'icto  cifjt  to  «aro  A n ri 
usrc  110  A furit  ri  imo  0 n-  i*jt  >j 

AH  nrpnf  ie  p.V  ‘<*t  x*r k ro  n,  «r  it 
oLtiau  xata  to  ©•  «oi  o^l&ijAoi  ay  M n, 
II  N*  <09  ? AMriMN. 


n & in  partes  inxqualcs  ad  0.  & funt  quidem  redx  M fl,  H N parallelas ; eft  igitur  A M [per  2.6.] 
ipfi  M N xqualis. 


Prop.  XXXIV.  Thtor. 

Si  in  una  afymptotdn  hyperbolae  ali- 
uod  pan&um  fumatur,abeoque  re&a 
u&a  fe&ionem  contingat,  & per  ta- 
dtum  ducatur  afymptoto  parallela  : 
quae  per  di&um  puixttum  tranfit,  al- 
teri afymptotdn  parallela,  & fcclione 
bifariam  dividetur. 

SIT  hypcrbola  A B.  afymptoti  vero  r a,  a E ; 

&,  fumpto  in  reda  r A quovis  pundo  r,  per 
ipfum  ducatur  r B E ledkmetn 
contingens;  & per  B quidem 
ducatur  Z B H parallela  ipfi  r A, 
per  r autem  r A H qux  ipfi  A E 
xquidiftct  : dico  redam  r A 
aequalem  efle  ipfi  A H. 

Ducatur  enim  per  A reda 
A 0 parallela  ipfi  r a ; & per 
B reda  b K parallela  ipfi  a E. 
itaque  quoniam  [per  3,  2.  huj.] 
r B xqualis  eft  B E ; erit  [per  2. 

6.]  & r K ipfi  k a,  & a z ipfi 
7.  B xqualis.  & cum  redangu- 
lum  K BZ  xquale  fit  [per  12.  2. 
huj.]  redangulo  r A «,  & reda 
B Z xqualis  ipfi  A K five  r K,  & A 0 ipfi  A r ; re- 
dangulum  A r A xqualc  erit  redangulo  K r H ; 


nPOTASIS  A/‘. 

Eat  vmtfCoAms  ’6ti  piU  r wn/ffAumt  A r» 

orputn,  x,  im’  cturv  tu9«a  i<fi.7sbfy  •?  TSftrs, 
x,  eu kypy  srctpttM«A«  Ty  ifft/yu- 
•xiuree-  i $ Anfjlme 

-rapiMnAos  i-rifa  r iav/iTniiui 

*?  Tv/uif  is  tirci  faipSmQ. 

"C  2 T Cl  q AB,  in/imltoni  ^ r A, 

A E,  "AritpSu  cHnf  I’  A iv%w  mpets*  n 
T,  K.  Ji  cuiri^^u 
f nfUs  i)  r e E,  t fj&i>  ? B 
liu/  r A *X&u  *I  Z B H, 
/i  TX  r tj  A E If  r AH* 
A iyu  071  ictf  cdv  ijrArjAH. 

ykf  iik  $t>  ri  A ni 
T A -«S^UAijAse  ri  A 0,  /f 
ri  B rn  A E 17  B K.  er«  nv 
la*l  ttv  1}  r B T^!  B E’  imi  A& 
rjW  i rKrii  KA,  w 1 } AZ 
t?  Z E.  yjft  imi  to  \jsro  K B Z 
Inv  «i  tu  \kn v 2 A 0,  wj»  /i 
n BZ  rn  AK,  TV7iei  rii  TK,  xai  ij  A0  tj 
A r*  ro  kyt  uaw  A r A ion  iei  tu  uav  K I*H’ 
KW 
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K»  «U?JL  ue  i?  A r vro*  TK  iaue  »j  I' H -aiys  ui  igitur  AT  ad  r K ita  [per  i <$.<$.]  r H ad  A r.  cft 
Ar.  AtA*  «j  A r f TK-  *VrXq  w «i  -‘t,tcni  A r iPfiin  r * «M*  : ergo  Ac  r II  dupla 
TH^Ar  ^irAnAH.  A r j idcircoque  reda  r A ipfi  A H cft  «qualis. 


AMaif. 


Es*a>  tmpZotil  *I  A B,  £ ei- 
oifA. nUtm  04  T A.  A E,  £ ty*- 
^o,aV>)  n FBE,  *,  ai 

ai  r A H,  Z B H*  >iy«  orc  is*  ij 
T A ri|  A H. 

Ew£tJfc£a>  ^ A B,  5 «e-  r 

CtoAeje&a*  cJ^i  w O,  K.  *3"« 

TB  r»|  BE*  r<n,*^t 
**j  * K B rj  B A.  <i*u*  ^ if  © 

K B rij  AB  17*  i«y'  <£?*  ^ «J 
TA  T*  AH. 


Aliter. 

Sit  hypcrbol  j A B , cujus 
afymptoti  r a,  a E , 8c  coti* 
tingens  ME;  parallela:  autem 
r A H,  ZBU  ; dico  r A ipfi 
AH  «qualem  «fle. 

Jungatur  enim  A B ,&  ad  0, 
K producatur,  itaque  quoniam 
r B [per$.2.huj.]  .tqualis  cft  ipfi 
B E ; erit  & KB  ipfi  B A «qua- 
lis. fcd  & KB  [per  8.  z.  huj.J 
eft  «qualis  A e : ergo  & r A 
ipfi  AH  «qualis  erit. 


npoTASis 

Tmojvtui  crttw*  eoi  TV  A xpfyrne  atftS» 
t&ua.  7t s itfxivm  r -ntihu  xstm 

arfuvL’  tftxj  as  aA»  QgJ*  iLu  ox-ros  a-m>- 
Aa/tCtK^Vnt,  i 't-n*  ret  Tf^yxcn  'xya  «rrw 
aTn\amCxitydyvi$  *u5**et<  <o^f  au 


Prop.  XXXV.  Tbcor. 
lifdcm  politis,  fi  \ fumpto  pando  reda 
ducatur,  fe&ionem  in  duobus  pun- 
dis  fecans;  erit  ut  tota  ad  eam  qua: 
extra  fumitur,  ita  inter  fide  portio- 
nes illius  qu£  intra  ledionem  conti- 
netur. 


7u>|nfi  t-TnpJeA*,  Kfff  <*f  T A,  A E u. 
*-*  eifz&a nt,  Xj  T B E iipcwfici^wf,  ^6||m- 
gjtaojAof  7»f  r A,  £ fyi  ?r  etix&a  -ns 
r A A Z 11  lifumm  -ritu  Ttylw  nam  ret  A,  Z'  Ai- 

y«  wx  'kvU  •»  z r r Airo*  ij  z a «tor  a a. 

H%S-i*ruv  jcip  tyt  r r, 

A.  B,  Z -ritu  S E ai 

rN2,KA«M,OIIB?1IZ, 
r A,  z *sr£y  -diu  r a 
04  ADS.  TZPM2.  ii r« 
J»i«*«wiiArT£zH*  wi| 

6n  katSth.  n 
K A 7^1  A i.  icy  *j  T H ifet 
Tij  A X u»>'  «O  *,  I'  K.  T») 

AT.  »■«  »0J7  *<rir  i TK 
T>i  a t,  wi^ARtirr 
if  a&t  «t  A K vdf  kr  X- 
tok  >i  t r «cpf  r k.  itf  Si 
irr  tk  irrue  >jzr 
*Of  r a,  ir  ij  «i  z r «dr 
TA  irrtw  *i  MKstKtA. 
if  Si «»  M K «Of  K A xvue  t»  MU  Q&jrib )As- 
«CPT  7*  A A.  if  <Ts  «i  A K.  «CW  K T 
ifr«f  rofilt  7*0*  » KN  «^t^uAaxaft^cf* 
) ctf  Sfef,  TO  M A «CPf  70  A A ira#f  to  0 K 
fffCPf  to  K N.  Inv  St  7*  A A ri  A B 
A o^afifta,  txtIsi  riON'  ( Tjjj  ^ocp  «j  T B rj 
BE  ^ «i  AO  7j  Or)  if  to  M A «0>f  to 
ON  lirroof  70  0K  •wCPf  to  K.N,  iusi  Aoiw  to 


A B hypcrbola,  cujus  afymptoti  r A,  a E : 
sj  contingcnfquc  r B B , & O B parallela  ipfi 
r A ; ducatur  autem  per  r recti  linea  r a a Z h, 
quo;  fedioocm  in  pundis  a,  z leccc ; dico  ut  Z r 
adr  A ita  dic  Z A ad  A A. 

Ducantur  enim  per  pun- 
da  r.  A,  B,  Z reda:  TN*, 
KA-tM,onBP,rzipfi  AB 
aralldx,  & per  A,  Z ducan- 
tur A U S,  T Z P M S paral- 
Idx  ipfi  r a.  quoniam  igi- 
tur [ per  8.  2.  huj.  ] aequalis 
cft  a r ipfi  z H,  erit  & k a 
[per  26.1.]  ascaulis  TH.  fed 
KA  cft  asqualis  AS:  creo 
& TH  ipfi  a 2 cft  «qualis; 
& pari  modo  r K ipfi  a T. 
cumque  r K «quilis  cft  ipfi 
H A T,  & AK  ipG  r T «qualis 
erit:  ut  igitur  ak  ad  K r 
ita  T r ad  r K.  led  [per  2. 
d.]  utTradrKitaZTad 
r a , & ut  z r ad  r A ita 

M K ad  K A,  & ut  M K ad  K A ita  [per  1.  d.}M  a 
paralie! ogrammum  ad  parallelogummum  a A, 
& ut  A K ad  K r ita  paullclogrammum  QK  ad 
pArallcIogrotumum  K N : ergq  [per  1 i.j.)  ut  pa- 
rallelogrammutu  M A ad  A A ita  0 K ad  ipTum  K N. 
atqui  [pet  I2.2.huj.]  parallelogrammum  A a cft 

Piale  paraflelogrammo  A B,  hoc  cft  [per  jrf.i.j 
ON:  (eft  enim  [per  }.2.huj.)  redaTB «qua- 
us  B F,  & [per  2.  tS.J  A 6 ipfi  o r ) quare  ut  pa- 
rallelogrammum  M a ad  o N ita  & K ad  K N ; re- 
C c c liquum 
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M © «Of  Aww»  « BK  iw  uf  oAw  TO  A M 
•zt&f  obM  »ON.  5 iret  IwiiinKSriieo, 
Xfirby  «t^n^jaS-w  ro  A n*  Aoivw  apyt  ra  K n w» 
«ii  Ae rxu  tu  n 0.  xairor  ®£Pvxs«9-«  n AB’ 
oA ev  a^st  to  K B unv  i n tu  A 0'  ifn  a-px  uf 
to  M A TtOf  TO  A A tr tus  to  M © &&f  TO  © A. 
dbK  oif  ,aV  TO  M A wtff  TO  A A Hruf  ( MR 
«CW  tJw  K A,  Ttf7i<nn  f Zr  Trfef  r A,  uf  ii  to 
M 0 JT/ros  to  © A Hruf  i?  M ♦ Tpf  T ♦ A,  TVTtftv 

i)  z a «ds-T  a a*  Jt.  ut  itfit  ur  at?r  r a 

Hruf  r\Z  A TfOf  ■na  A A. 


liquum  igitur  M © ad  reliquum  BKcft  [per  i p. 
j?|  ut  totum  A M ad  rotum  o N.  & quoniam 
parallelogrammum  K 2 x quale  efl  60,  com- 
mune auferatur  Ari;  eritque  reliquum  K II  reli- 
quo n 9 squale,  commune  apponatur  AB:  to- 
tum igitur  K B squale  eft  ipfi  a © , idcoquc  ut 
M A ad  a A ita  *M0  ad  ©A.  led  ut  parallc- 
logrammum  M A ad  parallelogrammum  a A ita 
[per  i.tf .]  rc&a  M K ad  recbm  K A,  hoc  eft  Z r 
ad  r A ; ut  autem  parallelogrammum  M © ad  pa- 
rallclogrammum  « A ita  rcita  M ♦ ad  redam  ♦ A, 
hoc  eft  [ per  x6.  ] Z A ad  A A : ergo  ut  Z r ad 
TA  ita  ZA  ad  A A. 


E U T O C 1 U S. 

Aliter.  AMoof. 

Ei"  a vtflfCcA»;  q AH,  ccovfx-^cfni  is  cu  T A, 
A E,  am  ri  T ij  /j3p  T B E ipwxlu&u,  r ii 
r A H © 71 futTU  T TV/Jw  Kami  m A,  H 
2}$i  f B fjfap  tiu / r A «r  Z BK*  ituciiey 


Sit  hypcrbola  A B,  cujus  afymptoti  r a,a  E,  & 
^ pundo  r reda  quidem  r B E duda  Icdionem 
contingat,  r A H © vero  in  duobus  punitis  A,  H 
(ecet,&  per  B ducatur  Z B K ipG  r a parallela : de- 
monftrarc  oportet  ut  H r ad  r A ita  effe  H Z ad  Z A. 


Jungatur  enim  AB,  atque  ad  A,  M produca-  ensfw  Wf  HT  «CPf  T A vruf  ? HZ  'StSf  Z A. 
tur,  &c  i pundo  E ducatur  EN  parallela  ipfi  Em^tvx&u  n A B odo&Kr&u  Sm  tu  A, 
r ©.  quoniam  igitur  [per  3.  x.  huj.J  r B squalis  M,  £ teri  r£  E <sp£j.  rLuTO  £&9-*i  (EN.  «s« 
eft  ipfi  B E,  erit  TAipii  EN 
squalis,  & A B ipfi  B N ; unde 
NM  differentia  eft  ipfamtn 
A B,  B M.  fcd  B M [per  8.  2. 
huj.J  eft  squalis  ipfi  AA; 
erit  igitur  N M differentia 
ipfarum  A A,  A B.  & quo- 
niam in  triangulo  A M © duda 
eft  E N ipfi  A © parallela,  ut 
AM  ad  NMita  erit  A©  ad 
NE.  & eft  N B squalis  ipfi 
A r : ut  igitur  © A ad  A r ita 
A M ad  differentiam  ipfarum 
A B,  B M,  hoc  eft  A B ad  dif- 
ferendam ipfarum  a a,  A b. 

A r ita  H r ad  r A : (eft  enim  r A squalis  ipfi  0 H ) 
ergo  ut  HT  ad  TA  ita  AB  ad  differentiam  ipla- 
rum  A A,  A B , & ita  r Z ad  cxceffum  iplarum 
r A,  A Z.  quoniam  autem  quxftio  eft  an  fit  ut 
H r ad  r A ita  H Z ad  Z A,  dcmonftrare  oportet 
ut  tota  H r ad  totam  r a ita  effe  ablatam  H Z 
ad  ablatam  A Z,  & reliquam  r Z ad  reliquam, 
videlicet  ad  cxceffum  ipfarum  r A,  A Z.  demon- 
ftratum  aurem  eft  H r dTc  ad  r A ita  ut  r Z ad 
exccffum  ipfarum  r A,  A Z.  [ propter  fimilitudi- 
nem  triangulorum  r A A,  Z A B.] 


ut  autem  © A ad 


tftiaj  ifv  ij  T B t>i  B E,  ««»  ifw 
H<H  ij  T A rj  en,  ij  Js  A B 
rn  B N"  f)  afji  N M ompvx/i 
WT  AB,  BM.  iwf  Jt  « BM 
T?  A A*  ij  N M impexn 
«t  t A A,  A B.  £ or«  eRrs 
rfiyuvtf  t£  A M © T&ty  iiui 
A © t+»  ij  E N,  *cw  «f  f'  A M 
n M HTtte  $ a © •o&e 
NE.  msj  ij  N E TJ  A T*  uf 
ctcyt  I?  0 A TsfSi  A r ttruf 
1}  A M -aipf  7 lui  vm.pvx}w  r 
A B,  B M,  tktiVi»  K A B ao&f  7 lui  vmpcrxJwr  A A, 
AB.  n©A  WO*  ATarV^  ifHr-wtJPf  TA* 

(uaj  n T A T?  © H ) 3 ut  et^yt  ij  H I'  ®CsV  T A 
Hruf  15  A B ffiCJf  tLu  vmpvxJw  r A A,  A B,  vjp 
>j  T Z Tttif  tIw  f r A,  A Z vynpx/w.  K ss«  ^n- 

tu  tt  is*  «r  n h r «Of  r a Utut  ij  h z «tfV 

i A,  ifoniev  'erit  uf  oA>j  i H T WC>V  eAijt»  T A 
itruf  a.$cupS-Hm  ?HZ  esCW  kOoupi^Hmr  7 Itu 
A Z,  Xj  >M"x£  »?  r Z orpof  AorxKt  T»jr  r r A,  A Z 
yjzetp^(/u>.  itidXToi  ii  071  ifw  uf  if  H T fntss 
TA  firrftiy  ij  r Z xpcf  tIuj  t r A,  AZ  vTtipxJu,. 

nPOTASIS  Af. 

Twr  curiae  ornet , it i»  ? crpttAt  2^y>(j3fin 

toStl»  fum  ^ to/Au>  7 viw  jytTOiftlo  crpuU, 

pum  aunipiT^uTu,  aufetn- 

<7WTaq  /2  tn  armtuf&w  tofi?  A »5  oAfl 
-rfol  (asttxQj  $ 70 ut*  x)  ■?  ita.  -r1  aipns 
©^ytAA»AV,  VTB«  i ^#m^u  «7W^i/'« 


Prop.  XXXVI.  7^«r. 
lifdem  pofitis,  fi  reda  k pundo  duda 
neque  fedionem  in  duobus  pundis 
fccct,  neque  parallela  fit  afymptoto ; 
cum  oppofica  quidem  fedione  con- 
veniet : erit  autem  at  tota  ad  re- 
dam qua:  inter  fedionem  & paral- 
lelam per  tactum  dudam  interjici- 
tur, ita  ea  qux  eft  inter  oppofitam  fe- 

• Superius  enim  demonftravcxat  efle  M A ad  O K,hoc  eft  ad  0 A,boc  eft  ad  A A,fjni  t M e ad  R B,hoc  eft  ad  A ©. 

* JMtj 
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CONICORUM  LIB.  III.  i9S 

kc\>fiduTV  fta^^  &ionem  & afymptoton  ad  eam  qua: 

7 V *j  ”?  tTt£?.S  TCU46. 


T~1  STHSAN  av7auiflSf/af  a}  A,  B.  ut  KuTfct 

t»  r,  aavftxiui M fi  cd  A E,  Z H,  c&i 

r II  tflH,  <£  rtJr’  ij 

/ufy  h B E B ft  H 0 flfn 

iatt  ttJ  r E,  pjTi  'ti/J  TijUiio/  Tifintm  Kttm  fic  oi/- 
fid*'  otj  ,u,ty  «1011  cxGoAkeuVn  ovfnnJH  r»f 
7i  r A,  £ 24&  rrn  £ nf  A npf,  fifeatia^.  avp 4- 
9mAV«  nam  to  A,  *.  Aa  ra  B ni  T H jre- 

£$tAtafABf  q KBA*  Atya  «l  inr  «f  ^ AK  «©V 
K & Urus  fl  AH  irpis  II 9. 

ti%9-uaui  fi  >irj  r A,  0 
enpiHWv  'E^ji  tIuj  T ]!  eu  9 M, 

A N,  icTOQ  r**r  B*  H»  ® O^JI 
r4i/ A E etiB2,  HII,  P0IN. 

«•fi  »»  r«j  «<TT  ij  A A r?  H 0, 
id»  us  i)  A II  irpos  II 9 irra* 
j A9  xpesQH'  ^ if  ^ AH 
*?  «f  H © Urus  1»  N £ o£H 
£ ©,  us  fi  *)  A O TfOf  © H 
itTUf  I)  rs  *?W  2H“  xeti 
e*  afjc  ij  N £ 1 rf W £ 0 K- 
i r £ ir?or  £ II.  aX^us 
/Ap  i N £ x/wc  £0  ro 

n r *?Vf  ro  r 0 «s^^AifAo- 
X&pijMV,  as  fi  ij  r £ «CK 
£ H Urus  tqTT  ©^AAijAj- 
^CtflfACV  XfOS  78  PH'  i ei 
«p<t  ra  N r irfos  7t  r 0 ar«  ro  r P xgif  ra  P II. 
Xjus  o xfos  t»  Uros  Ajmyvx  ir+os  idimvnt'  os 
a fie/L  76  N r *?of  n re  Urus  oAoj  re  N A was- 
pet^JjAc^c^ipur  xpos  ra  r © V f H S^A- 

AijAep^ijU^tf.  Kj  ex«  Iasj  *?w  ij  E B rij  B H,  ia? 
«yi  £ ij  A B Ttj  B II  % 70  A S TU  B H.  n Ja2 
utr  tu  T ©'  ^ ra  B H ieet  u»  t»  T 0‘  Kiv  a-cx, 
ug  ra  NT  x^of  ro  r 0 ifraif  eA»  ro  A N r^or 
70  B H /it?  7*  H P,  Titiifi  xpcs  ro  P * 

Aa yrttftftov.  im  fi  n P S 7«  A 0,  ith  ^ ro  r 0 
ri  B r <L  70  M B TU  z © «m**  Ev  ctjkt  euf  TO  N r 

7B  r©  Uras  it  N A TpbfltA  0.  etM  us  fMt 

TO  N r xtos  ro  T 0 Uros  *j  N £ nfcs  £ ©,  rxiisw 


inter  afymptoton  & alteram  fe&io- 
nem. 

SInt  oppofii*  (cdiont-s  A,  B,  qu.inim  cen- 
mim  I , & afymptoti  A E,  Z H ; & in  reda 
Hr  fumatur  panaum  H,  i quo  ducatur  H B E 
quidem  ledionem  contingens,  H 0 vero  neque 
parallela  ipfi  TE,  neque  feftionem  in  duobus 
pundis  fecans.  jam  conftac  0 H produ&jm 
convenire  cum  reda  r A , & propterea  cum 
fedione  a,  ut  [ad  11.  2. huj.J  dcnaonltratum 
cft.  conveniat  igitur  in  pundo  A •,  & per  B 
ducatur  K B A parallela  ipfi  TH : dico  ut  A K ad 
adK©  iu  efle  AH  ad  ne. 

Ducantur  enim  3i  pundis 
A,0  redx  ©M,  A N,  qus  ipfi 
r H xquidiftcnt ; & i pundis 
B,  H,  e ducantur  B3,  HII, 
P e 2 N , qux  parallele  fine 
ipfi  A E.  itaque  quoniam  [per 
1 6.  2.  huj.J  AA  axjujlis  cit 
ipfi  H e , erit  ut  AH  ad  H e 
ita  A 0 ad  0 H ; atque  ut 
A H ad  H 0 ira  [per  2.  rf.l  N 2 
ad  2»,  ut  vero  A 9 ad  ©H 
ita  1*2  ad  2H  : igitur  ut 
N 2 ad  S 0 ita  r 2 ad  2 H. 
fed  [per  1. 6.]  ut  N 2 ad  2 0 
ira  parallclogrammtim  N r 
ad  parallelogrammum  T 0 : 
& ut  T2  ad  2H  ita  rP  ad 
P H : ergo  ut  N r ad  r O ita 
r P ad  ipfum  P H.  & [ per 
12.?.]  ut  unum  ad  unum  ita 
omnia  ad  omnia  ; quare  ut  N r ad  r O ita  to- 
tum N A ad  r 0 & P H fimul.  & quoniam  [per 
2.  huj.  J E B eft  aequalis  ipfi  B H ; erit  & A B 
ipfi  Bfl  aequalis,  & [per  *6.  t.]  parallelogram- 
mum  A 5 aequale  ipfi  BH.  {cd  [per  1 2.2.huj.  1 A at 
r 0 funt  xqtialia  ; ergo  & B H ipfi  r 0 parallclo- 
grammo  : ut  igirur  N r ad  r « ira  totum  A N ad 
parallelogramraa  B H & H P fimul,  hoc  eft  ad 
P a.  fed  P a cft  aequale  ipfi  A 0,  quoniam  & r 0 
ipfi  E r atque  M B ipfi  S 0 : ergo  ut  N r ad 
r 0 ita  N A ad  A 0 parallelogrammum.  ut  au- 
tem N r ad  r 0 parallelogrammum  ita  reda  N 2 
ad  2 0 redatn»  hoc  cft  a H ad  H © ; & uc  NA 
ad  A 0 ita  reda  N P ad  redam  P 0,  hoc  cft  A K 
ad  K 0 ; quare  ut  A K ad  K © ita  A II  ad  H e. 


jj  A H 7Tf«f  H ©,  us  fi  70  N A xpos  t'o  A © if- 
Ttts  1}  N P xfos  xhu  P0,  ttftKvn  AKxpo?  K0*  Xj  os  *i  A K xpes  K ® Urus  n A H xfV^H©- 


EUTOCIUS. 

AM*$> 


Aliter. 


t^osm  coTVuit^Jcq  a/  A,  A,  K aovfixiuni  ai 
B K,  A T,  X)  iQanloUfM  B B A A,  *t*4  /njy.uV*!  •» 
AKAHZ,  ^rJiTA  ‘Srfcp>ArlXos  B A Z‘  <?H*7ioii 
«I  It»  »P)  A Z xpos  Z H itrus  1 A A «fof  A H. 

Emgfvx&o  i AH  w OKo&Ay&o  cJm  m E, 
©•  <patKpav  wint  Enf  tsv  ^OAt?  EH  *£  >}  © H 
77  A£.  fjx^a  tIu1  0 T n A M,  Enf 

a^a  ij  BAt^  AA^  «f  0 Ar^  AM'  >j  ap*  M H 


Sint  oppofitx  fcdiones  A,  A,  quarum  afym- 
ptoti B K,  A r & contingens  B A A ; ducatur  autem 
AKAHZ,  & fit  A Z ipfi  r A parallela  : demon- 
ftrandum  cft  ut  A z ad  Z H ita  efle  A a ad  a h. 

Jungatur  A H & ad  E,  O protrahatur  : & erit 
[per  S.  2.  huj.J  AG  aqualis  1H,&  ©H  ipfi 
A E.  ducatur  per  a reda  A M parallela  ipfi  r 0 ; 
ergo  [per  3.  2.  huj.  J b a ipfi  A a erit  a:- 
giuliq  & ©A  ipfi  AM:  quare  M H eft  dif- 
ferentia 
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ferentia  ipfanun  e A,  AH,  fitre  ipfarum  AH, 
H E.  & quoniam  B K parallela  cft  ipfi  A M,  erit 
at  0H  ad  HM  ha  K II  ad 
H A.  atqai  cft  A E xqua- 
lisipfi  ©H  & [per  1 6.2. 
huj.j  A a ipfi  K 11 : ergo  ut 
A A ad  a H ita  A E ad  H M, 
hoc  cft  ad  differendam 
ipfarura  linearum  A H,  H E. 
fcd  ut  A B ad  differendam 
ipfarum  A H,  H B ita  A Z ad 
differendam  ipfarum  A H, 

H z [propter  fimilitudincm 
triangulorum  A H I,Z  HA:] 
ergo  ut  A a ad  A H ita  A Z 
ad  differentiam  ipfarum 

L Se  ut  unum  ad  unum  ita  omnia  ad 
omnia  : ut  igitur  A A ad  A H ita  tota  A Z ad 
Ali  una  cum  differenda  ipfarum  AH,  HZ,  boc 
cft  ad  H Z. 

Alittr. 

Sint  eadem  qux  fupra , Se 
per  A ducatur  A Rl  ipfi  n r paral- 
lela. auoniam  igitur  AB  cft  xqua- 
lis  ipfi  A A,  erit  & KM  xaua- 
lis  ipfi  M a.  & cum  parallele 
fint  0 K,  A M ; erit  ut  H M ad 
MK  ita  HA  ad  A©,  hoc  cft 
A H ad  H E.  ut  autem  A H ad 
HE  ita  ZH  ad  HA,  Se  ut  HM 
ad  M K ita  dupla  ipfius  H M 
ad  duplam  M K ; atque  cft  A H 
dupla  ipfius  HM,(eft  enim  [per 
1 6.  2.  huj.  ] A it  ipfi  A H aequa- 
lis & K M ipfi  M A ) & A K du- 
pla ipfius  K M : ut  igitur  A H 
ad  H Z ita  K a ad  a H ; quare 
componendo  ut  A Z ad  Z H ira 
K H ad  HA,  hoc  cft  A A ad  A H. 


I PERGiEI 

ojn fexfi «r  T 0 A,  A H,  t* 7K» T AH,  H E. 
GrfyjJknkss  knrii  B K rij  A M,  ktv  us  «]  © ji 
‘B&f  H M ifrotf  1}  KH  n&f 
HA*  KjKniaii  *f  A E rjfQH 
if  5 A A r»j  lt  H*  i*  aftcL  if 
A A «QV  A H itruf  » AE 
TKit  H M,  r«7isi  tiJ 
T A H,  H E ut npoxlu).  aXK' 
«f  <AE  tLo  t A H, 
H E innprjjw  Urus  »}  AZ 
'&ZSS  tLu  t A H,  H Z v-Trips- 
y}uf  ^ fe if 

ii&t  icf  ij  A A «oV  A H V- 
tus  jj  A / -arcye  Tijr  t A if, 
H Z vTnyxJw.  K&  «V  'ty  «CfV  tr  itrus  ctyrumt 
‘B&t  ATtum e ut  ij  A A •a(st  A H Srus  oAif 

1»  A Z 'sr&f  T A H $ f A 11,  H Z vmpotfic, 

nrnVi  >a&t  rlw  H Z, 


AMa«. 

E<r«  7»  cusru  n~f  te&npcr, 
tfW?  Afflui  T B T tfxflu  ij  A M. 
8T«  i*  ilrn  is»  1}  A B TJI  A A,  «ni 
£ 4 K M T»J  M A.  <c  «t«  imr 
{«nv  «i  OK.AM,  few 
i n M fltfW  MK  irr«f  n H A 
irpot  A 0,  tjhki  i AH  *?or 
HE.  dAA*  ut  fdp  ij  AH  xfof 
H E ira*  1}  Z H srfof  H A,  us  5 
i HM  •zfet  M K terat  ij  hnAar 
fiitrllM  «?of  t tuj  StxAcu axr 
'f  MK,  Xjfti  JhrA&nx  ^HM  y 
AH  (enj  $ i;AK  r*  A H 3 ij 
KM  T?  M A)  KM  <forA*- 
ffKHt  A K*  «f  >j  A H xfiff 


ik  n au  «i»,  uut  w , . , w 

H Z >t  K A *fW  AH.  n A Z a?W  ZH  *«*  q K H *?of  H A,t«tk»  »1 A A A H. 


Prop.  XXXVII.  Tbcor. 

Si  dux  re&x  coni  fc&ioncm  vel  circuli 
circumferentiam  vel  fettiones  oppo- 
fitas  contingentes  fibi  ipfi*  occurrant, 
& per  tadtus  reda  jungatur  ; ab 
occarfu  vero  contingentium  ducatur 
reda  fe&ionem  in  duobus  pun&is 
fecans : erit  ut  tota  ad  eam  qux  ex- 
tra fumitur,  ita  Tegmenta  qux  i re&a 
jungente  ta&us  abfeinduntur  inter 
fefe 

SIT  coni  fcdio  AB,  conti  ngcntcfquc  A r, 
r b ; &,  iundl  ab,  ducatur  TABZ:  dico 
ut  Z r ad  f A ita  cfle  Z fi  ad  E A. 

Ducantur  enim  per  r,  A fe&ionis  diametri 
r e,  a K,  & per  Z,  a ducantur  An,  t P;  A L M, 
N A o parallele  ipfis  AT,  AB,  quoniam  igitur 


riPOTASlS  Af. 

Ea»  ruiti  Ttfuns  w XUxAV  'ZBfuptft&i  >i  r iinxu- 
fj&pm  S\t 0 lu^usq  i<p aiff^Voq  cm#tTi7tW,  ^ 
'6ki  fi  cupit  oJtw»  'GhEflsxpy  tuBuit, 

"&n  Si  £ r ttpa.-xh/jfyjan  Skv^SSp 

7i5  TVtiiim  iLo  )gtfqiLo  SCo  arpH ia* 
tfOj  us  cAn  <a£j5  ^ Uros  iOB AoftCawf^ww, 

V7B*  TO  >OCfa.V«-  T/MfUXLTVL  UTTO  T1  7Bt5  O^XJ 

'GfoZjiryvAtars  ^VihAo- 

Cito  itd»«  n AB,  ^ iQeexIofJkjcq  ai 
■*“'  AT,  r B,  (S  «n&t&Sw  ?AB,  JJ  4 

r A E Z'  Aty«  071  t«i»  <«5  i ZT  wfW  rifl*  TA  H~ 
TUS  H Z E *?of  rid  E A. 

/ia  rwv  r,  A SiofUTut  rntf  i7fiy,t 
a/  T0,  AK  i/ii  Jg  raiv  Z,  A t»V  AT, 

AB,  «j  A n,  Z V A ZM,  N A O.  irti  i»  mt- 
CjrlAijAoV 
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jjiiilutAif  iiu  i AZM  rj  IAO,  it»  M »Zr  paralleli  efl  ipli  3 io,  cril  [ per  4.  6.1 

« W ri  «toii-  li  AZ««W  • A,  5 n zm  x»(  «ZJ  ad  ro  ira  a / ad  i a,  A:  iti2»i  ijao, 
AOi-itiMeil»  4±S&Ti3m  & A M ad  3 O : rtgo  ut  quadranm.  ex  A M ad 

7 , . . ’ •/  K «.  \ , quadratum  ex  ST  O tu  quadratum  cx  Z M ad  qua- 

A M rfK  kra  a O »r«  r.  *»  Z M „ 4 reJ  [(^  ll6j  m -JZZSj  „ 

to  ><n  AO,  «A  u<  fU»  to  **»  A M vftf  n a M ad  quadratum  cxiO  ita  A M r triangulum 
awi  SO  Hrotf  to  A M r irpof  rijZ  O r,  ad  triangulum  SOT,  & ut  quadrarum  cx  L M ad 

ut  J't  ra  >ir»  Z M Tfif  ro  Uri  O A xru  ro  quadratum  cx  O A ita  triangulum  Z I'  M ad  trian- 
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Pior.  XXXVIII.  'Duor. 
lifdem  politis,  fi  per  contingentium  oc- 
curfum  ducatur  reda  udus  conjun- 
genti parallela;  & per  pundum,  quo 
jungens  tadus  bifariam  dividitur,  du- 
catur reda  fecans  & ledionem  iplam 
in  duobus  pundis  & redam  paralle- 
lam per  occurfum  dodani : ut  tota 
ad  eam  quae  extra  lumitur  inter  fc- 
dionem  & redam  parallelam,  ita 
erunt  portiones,  qu*  i reda  tadus 
jungente  fiunt,  inter  fe. 


SIT  fedio  AB,  quam  contingant  redar  AT, 
r B ; fitque  A B connedens  tadus,&  diametri 
N A K,  r M : manifeftum  igitur  cft  [ cx  30.  & 
19.  2.  teii-J  redam  A B ad  pundum  H bifariam 
lecari.  ducatur  autem  i nundo  r recb  r O 
ipfi  A B parallela  ; & per  E ducatur  Z £ a o : di- 
co ut  Z O ad  O A ita  cfle  Z fi  ad  £ a. 


I P E R G M I 

npoTASix  M?- 

Tat  cturui  enor,  eat  %]$  -r  tn/fizlaoicH  r ttpx- 
kyS)  7«  tu5w«t  $ •nis  ajpis 
'fb(t'jyn/t«w,  x,  21$  iiiatts  -r  m'j  xpxs  'Gki- 
tj&jywars  a^Kwa  eudia  1 yu*  V ^nfiUu 
Sbo  arf4.ua.  tj  $ 2f$  $ ovfirxkicvts  xa- 
gpMlA*  t$  t«s  cvpkf  Vcttnj  • tfai 
os  oA»i  * hryfjfyj»  #2&s  r Iktcs 
n$sm  /irfg£u  £ TBfiis  g •?  «o^tM«AW,Vrta£ 
t*  yttofj^jcL  tas  a pxs 

Vhfyvynjfj&jw  *M*Aa. 

P i T Q 15  A B ttfuj,  Kf  eu  A I*.  T B t^aidei^f/cy, 
3 r A B »7  Vti  ctf  dfrZ/Oyt  Jk m , tuu  ai 
N A K,  r M 2j.stf*tTfu‘  tyemfov  J*  'on  »j  A B Si%* 
7fTfuiJ  *ctm  to  E.  wxfia  >cn  $ r tx  A B o^»A- 
AifAer  if  T O,  (£  2fat  ri  E *| : Z E A O*  Al- 

70  VTX  i.v  Uf  li  Z O TMf  O A tt TUS  r,z  E B A. 


'3 


« 


& ^Ttkwi  AM  TpU  nXon  ze  itTmf  TtXxt  «m  fpcr  4- & 21.  ] ut  qtudrttum  cz  A M ad 
A rwfk  T1  Xai  r Z,  4 ri  ion  z o Tfte  ri  ieri  ^miratum  n;u  it.,  qiudaram  0*  A r ad  qua- 
0 4,  «r  Si  ri  A A *(<*  „ isii  AZ  Sinte  ijram  cx  r ‘A  ‘ll  V»"». l0ii  <!"**•■- 

ri  «ri  E A’  teZf  ri*»  7" " 11  ?“lra!m”  AA  aJ  a"3' 

. . y . . ~ s v drarum  cx  A 2 ua  quadratum  ex  Z E ad  quadra- 

Z O r.  «».  O A »K  U-Zlqr  ri  wm  ra  , a . —,5  quadrajum  « 7. O ali  qua- 
ara  E A*  K,  uf  df*  i Z O rpi(  O A urox  f dfatura  cx  O A ita  quadratum  cx  Z fi  ad  quadra  - 
Z E rpW  np  fc  A.  tum  cx  E a : idcoquc  [ jier  zz.6.]  utrrda  ZOid 

* redam  O a ita  £ fi  ad  ti  A. 

Hanc  demoujirationem  ad  hunc  modum  fnpplet  Codex  Arabicus  Reverendi (f.  Trxjuhs  Armachani. 

* Erit  igitur  at  A A ad  A 2 ha  M E ad  E©,  & quadrilatcrum  JrrtlH,  five  ut  triangulum  A A K 
ita  Z M ad  « A fire  H © ; ac  proptcrca  triangu-  ad  triangulum  ANs.  triangulum  autem  A M r 
Ium  l M P ad  triangulam  H © n erit  ut  triangu-  eft  ad  triangulum  s e r ut  quadratum  cx  a M ad 
Ium  A K A ad  triangulum  AN  3.  fcd  triangulum  quadratum  cx  a e,  & triangulum  A A K dl  ad 
A A K (per  a. j.huj.  in  exterk,  ac  per  y.  cjuldem,  triangulam  AN  3 ficut  quadratum  cx  A A ad  qua- 
in  oppoiitis  fcdEooibos)  xqualc  erit  qtudrilatcro  draturn  «Ai;  fergo  quadratum  ex  A M eft  ad 
A r r r.,  ac  triangulum  AN  3 quadrilatero  smH  : quadratum  cx  s & ut  quadratum  cx  A A ad  qua- 
erit itaque  triangulum  Z M P ad  triangulam  H e n dratum  cx  a 3,  &c.  [ unde  erit  A M ad  2 © 
ut  quadrilatcmm  A r P Z ad  quadrilatcrum  s r n H ; ficut  A A ad  as.  fcd  ut  A M ad  3 Q ita  M r ad 
& componendo  iu  exteris,  rei  dividendo  in  op-  r O,  hoc  e(1 , eb  pataUelas^l  O ad  o a ; jy  ut  a A 
potitis  lectionibus  erit  triangulum  A Mr  ad  tri-  *d  A 3 iu  1 E ad  E a : quare  ZOefi  ad  O A fie - 
angulum  ter  ficu:  quadrilatcrum  A r P Z ad  ut  Z B ad  E A.  J 


nPOTA2l2 A 
arnuupbm  5U>  *u3«oq  «f/** 

'Xtiluoh  aspldt  iu$5*,  «CaaS*, 

«Di  ¥ oufcxTvovas  t ip*.Tm(Apwi  «vdfcftt 
d&u*  1 ifatf  agfn&u  r •nfiun  $ I5  rets  k$*s 
*Q^iirynH<nLr  tfiu,  rnsZX*  * Ibtypfyn» ^ 

¥ (t&a. £t>  $ TVfzif  x,$T<t- 

cupxi  'tfa£tuyivxcrs,&ms  m ^wapjaa.  TfiifM. 
to  ¥ tiAutti  \jqp  r TOfuN  1 1,  £ <n//47rra- 

ows  ? ifmntnpSfin  ©pe*  aMnA*. 

pITOSAN  <trn- 
Kttfdwai  eu  A.B,  ur 
UtrTfcv  ri  r,  'tfytnitiA/jai 
it  <tl  A A,  AB,  Kj  tRt 1- 
gdsx&Omi  o}  A B,  t 
6%CtS?dieB-aeau¥,  £. 

TU  A Jinx&u  Vf  i V^tte». 

■i  E A Z H*  ?Sy*  «i  isiv 
exi  Eli  tqHliu- 
TUf  i E A T&o  A Z. 

E*I  &UX&*  $ ■»  A r 
AieStu,  K 2ife  r 
E,  Z tfipdm  AB 
nZ&um  v ai  E 0 L K , 

ZANMEO,  if 

"Au  AA  af  En,  ZP 

twH  ur  ti-vr 

o)  Z E,  E S,  £ eurydUtHtj 
ime  ai  EZ,  ES, 

W v itf  ij  E © vtOi 
i ZM  «&C 
t,  ctctJiAed'  u( 

M unae 

w EM*  K 


r o p.  XXXIX.  7lw. 
redtx  oppofius  (ediiones  con- 
tingentes tibi  ipfis  occurrant,  & per 
taaus  reda  producatur ; ab  occurfii 
contingentium  duda  redla  & 
utramque  (e&ioncm  & redam  tadus 
conjungentem  Iccet : erit  ut  tota  ad 
eam  quae  extra  fumitur  inter  (cdio- 
nem  St  conjungentem  ta&us,  ita  por- 
tiones inter  (cfc,  quae  inter  utram- 
que fedionem  St  contingentium  occur- 


11«  I uj/j/um«v  ituiir 

1 nes  A.  B , quarum 
centrum  r,  & reixe  con- 
tingentes A A,  AB;  jun- 
Ctx  vero  A B,  r a produ- 
cantur ; & per  a daca- 
tur  E A Z H : dico  ut  E H 
HZiucflcEAadAZ. 

Jungatur  enim  AF, 
producirurquc ; Sc  per 
E,  Z ducantur  E 0 S K , 
Z A N M S O ipfi  A B p*- 
rallelx,  & E fi,  Z p pas 
rallclx  ipfi  A A.  quo- 
niam igitur  Z 2,  E S pa- 
rallele lunt,  6c  ad  ipi&s 
ducuntur  E z,  32,  e M ; 
erit  [per  4-5.J  ut  E 0 ad 
0 2 ita  ZM  ad  M3,  & 
permutando  ut  EO  ad 
Z M iu  erit  o 2 ad  2 m : 
ergo  ut  quadratum  ex 
o fi  ad  quadratum  cx 
Z M ita  quadratum  ex 
0 2 ad  quadratum  cx 
ra  "ibn  0 Z w? tf  r s 

2 M. 


s 


^ffecitjv  Ijf*’  y»  • c 


10O  A Y 

SM.  at  autem  quadratum 
e*  M Z itj  fpcr  2a.<5.]t  E e 
angulum  ZPM;  & fit 
quadratum  cx  0 2 ad 
quadratum  cx  3 M ira 
triangulum  a e ^ ad  * 
sMi  triangulum:  er- 
go ut  triangulum  E eri 
ad  triangulum  Z P M ita 
triangulum  A 0 2 ad  tri- 
angulum EM  A.  fcd  fpcr 
ii.  3.  hoj.]  trianguhim 
I e n triangulis  A 2 K , 
cfl  «quale ; Sc 


0 A 2 cfl  «quale  ; £c  - — 

triangulum  Z P M «quale  p\  Vjy  \ 

triangulis  A s N,  A M s : j /\  /,/ 

ut  igitur  triangulum  A<;>2  \ / J A 

ad  triangulam  s M A iu  /jy  \ 

triangula  A 2 K,  A 02 

fimul  ad  triangulum  | //  I \ 

ASN  una  cum  triangulo  / [ V\ 

SMA:  quare  reliquum  ' j \ 

triangulum  A 2 K ad  rc-  j ' 

liquum  A E N erit  ut  tri-  / 

angulum  A 0 2 ad  ipfura  j 

A M E.  ut  autem  trian-  / . 

gulum  A 2 K ad  A 2 V / 

ita  quadratum  cx  K A ad  H 

quadratum  cx  A N,  hoc  cfl  [ per  4.  & ?.a.  C.  3 

quadratum  ex  E H ad  quadratum  exZH;  & ut 

triangulum  A02  ad  triangulum  A ME  ita  qua- 


A,  8,  quarum  cen- 
geutes  A a,  A B,  & 


drarom  cx  0 A ad  quadratum  cx  A M,  hoc  cfl 
quadrarum  cx  E a ad  quadratum  ex  A Z ; ergo 
ut  E H ad  H Z iu  Ea  ad  A Z. 

Prop.  XL.  7 hcr. 

Iifdem  politis, fi  peroccurfum  contingen- 
tium ducatur  rc&a  linea  ta&us  jun- 
genti parallela  j & a pun&o,  quod 
jungentem  ta&us  bifariam  dividit,  du- 
catur re&a  utrique  le&ioni  atque  pa- 
rallela* ci  quae  ta&us  conjungit  oc- 
currens: ficut  tou  du&a  ad  eam  par- 
tem qux  extra  fumitur  inter  paralle- 
lam & fe&ioncm,  ita  erunt  portiones 
ejufdem,  inter  fedtiones  & iunm 
ta&us  interje&x,  inter  . 

£l  N-r  oppoficx  icOiooc 
O trum  r;  fintque  cooringcutes 
jungamur  A B,  r A t : erit  itaque  fpcr  39.  2.  huj.J 
A E ipfi  L D «qualb.  ducatur  per  A rc&a  /AU  A 
parallela  ipfi  A B,&  per  t fcfta  ad  lihitum  0 E K A 
dico  ut  0 A ad  A K iu  cfle 

Ducantur  enim  5»  pun&U  ©,  K rcCt*  N Me st 
K O r n ipfi  A B parallela?,  & 0 P,  K 2 parallela: 
ipfi  A A ; & ducatur  3 A r T.  itaque  quoniam  in 
rc&as  parallelas  E M,  K n cadunt  3 A T,  M A n ; 
erit  fpcr  4-tf-]  ut  s a ad  AT  ira  M A <ftl  A tl.  ut 
atitcm  E A ad  A v iu  [per  34.  i.]  0 E ad  t K ; 
B ad  E K ita  0 n ad  K o,  propter  fimi- 


S M.  «Pfc  tif  f£p  TO  £ © ITpsf  Tfl  >3» 
MZ  irrue  T#  E©n  rf/yutoy  trflf  r#  ZPM, 
16  * d*  rc  icr S 0 £ xfof 

ro  Xxi  Z M irrue  to 
A 0 2 T(/ywv»  rfze  ri 
SMA*  P&4  US  Afjt  t 0 
E © 11  Tf/yat:*  xw  t\ 
ZFM  irrue  TO  A ©2 
vfif  ro  Z M A.  tsty  di 
7'0/j^/Ean  rctf  ASK, 
© A 2,  to  di  ZPM  Tttf 
A 2 N , A M 2 rgay»- 
Kir  ue  to  A0  2 
to  2MA  iroifTO 
A 2 K JMM  Tii  A © 2 
jt^oc  to  A 2 N ptni  t£ 
2 M A*  Aeros» 
to  A 2 K T^or  Aoi«of 
nA-Nii»afr»  A0S 
Tftf  to  A M 2.  oAA  «f 
^4»  to  A 2 K Tflof  to 
AS  S irrue  70  Acri  K A 
Tfif  TO  emi  A N,  t*ik 1 
to  <hri  E H xfor  ri  an! 
7 H*  eltf  di  ro  A0S  rr/yu*a>  npe  ro  A M Z 
»r« r r}  a«9  e A x/of  ro  A M,  thtw  to 

<t»  E A XfOf  Tt  Jiw  4 7/  «^1  ■ E II  rper 

II  Z irrue  ij  E A xgsr  A Z. 

n p o t a 2 1 2;  /» . 

Ta»  ojLttah  orna,  ia.)  U}&  r avu^uaWi  t 

'daf&poa  luSiet  ’6h- 

^ewynJvfaa»,  ^ #*ocx  ms  arpaf  '(fafyu- 
yWUOHS  td3«a  T»/aw  bcaTl^jr.»  ? 

TD/twJf  ^ I'  41  to<  apxf  '^b^TiuVattr 

t«oq  <is  oA»  5 F *xt«  ^rA«/4- 

Ctiof^w  <o^jtMxAV  19  r Ttffuif, 

T«  >0^0414  T/4XfUt3«.  T1  Wf»  T 7D- 

iti*  «1  •?  Ttw  xAx«  uy<ms  «fos  a^AnAa- 

. cttrRKn  aV«|  A,  B,  fcir  «tivTfo» 
n r,  ^ A A,  A B, 

X A B X,  1}  I'  A E'  wx  “i?#1  X A E rn  E B-  x«f 
*■**  /Ap*  A tit»  A B q Z A II  A,  tf-oo 
i5?E,  met**1»  ij  © E K A*  Atyoo  en  «v»  wr  x 

0 A irp:f  A K Xtu ( X 0 E VfCf  E K.. 

11x3*'««  avi  r 0,  K.  G&a  t Iw  AB  «i 

N M 0 2,  KO  T n,  «3^'  dt  A A <*i  0 P,K  2, 
3 tnixfrt*  r - ATT.  «r«  k»  «V  ©^t^xA^f  **v 

2 M,  K fi  Jirry  u^ai  «ci»  ct/  2 A 1 . M A II,  W»  o»V 
X 2 A r A T itTt*7  x M A iruf  A II.  «M  «r 
X 2 A x^W  A T i/rue  v © E or/or  EK.  «f  di  »i  0 E 
T^ir  E K tfTWf  X © N TfH  K O,  2&T  iftMivrnt 


.~SL 


CONICORUM  LIB.  III.  101 

r0EN,KEO  r^r/ww  ut  'cu>cl  q e N *Os  litudinem  triangulorum  0BN,  K E o : quare  ut 
ICO  it TUS  q M A A n-  £ uf  itfjt  to  e N ad  K O ita  M A ad  A n ; & idcirco  ut  qua- 
asmn^iKO  irrn  r'.  M A «Of  r.  drimm  “ 9 " ad  Tu<,rJtura  eiK  O ita  quadra- 

*“  “ „ * “/  "■ . fcd  tP" 

_ ~ . _ „ „ » ■ x „ ..  _ <f.J  ut  quadratum  cx  0N  ad  quadratum  cx  ICO 

k ° tfraif  ro  0 P N Tf/yantv  &&f  to  K ..  O,  jla  triangulum  Q P N ad  triangulum  K S O ; & ut 
uf  di  to  Xon  M A «£W  to  icr»  A n ttrut  to  quadratum  ex  M A ad  quadratum  cx  A n ita  X M A 
SMA  rg^wcr  «bf  ri  AID'  £ <i*  «£?  to  triangulum  ad  triangulum  A TU : ut  igitur  trian- 
" — — - ' gulum  0PN  id  triangu- 

lum KSO  ita  triangulum 
SMA  ad  triangulum  AT  It. 
triangulum  aurem  ©PN 
[per  ii.  3-h tij.J  triangulis 
2 A M,  M N a eft  equale  ; 
& triangulum  K £ O aa- 
qujle  triangulis  A T n , 
A O n : ergo  ut  triangu- 
lum 3 M A una  cum  trian- 
gulo MNA  ad  triangu- 
lum A T n una  cum  trian- 
gulo a o ri  ita  3 M A tri- 
angulum ad  triangulum 
AT  n : quare  & relictuum 
triangulum  MNA  ad  re- 
liquum a o n eft  ut  totum 
ad  totum,  fcd  ut  trian- 
gulum sMA  ad  triangu- 
lum A T ri  ita  quadratam 
ex  s A ad  quadratum  cx 
AT;  8c  uc  triangulum 
MNA  ad  triangulum 
Aon  ita  quadratum  ex 
M N ad  quadratum  cx 
no:  ergo  [per  ii.  y.]  ut 
quadratum  ex  MM  ad  qua- 
dratum cx  no  ita  qua- 
dratum cx  2 A ad  quadra- 
tum cx  A T.  ut  autem 
quadratum  ex  M N ad 

auadratum  ex  n o ita  qua- 
ratum  cx  N A ad  quadra- 
tura cx  A O , & ut  qua- 
dratum cx  s A ad  quadra* 


© PN  u&t  t*  KSO  rpi- 
yum  itruf  r«  SMA  i rpot 
T*  A T II  Tf/yum.  latv  3 
TO  © P N TKf  2 A M,M  N A 
ifiycZntf,  ro  fi  KSO 
iftt  ATn,  Aon-  £ uf 

a&t  to  2 M A fM7»  t£ 
MNA  T£/yuim  xo&f  ro 
ATH  rp/ytmt  fMTti  ri 
* AOII  T(/yuott  Urut  r* 
SMA  T{/yu*ov  vdr  ro 
A T n Tg/yuw  rjH  >M“ 
m MNA  «CK  Au- 
■mv  to  A o n Tg/ymif 
uf  'cAer  xt&t  oAeo.  a?A 
ut  to  SMA  Tf/yum 
TS&f  TO  Am  Tf/yont/f 

itrotf  to  "ihn  2 A «oV 
ro  icm  AT.  uf  di  ro 
MNA  T£/yuw  'Z&f  TO 
Aon  K TO*  TO  tiori  M N 
■&&f  ro  ctro  n O*  Xj  uf 
Ofji  ro  axi  M N orfof  TO 
axt  n O i/ruf  to  «oro  2 A 
«CPf  to  in  AT.  uf  di 
ro  etxl  M N faOf  ro  doro 
n O xroif  ro  curo  N A 
*{of  ro  «oro  A O,  uc 
to  axi  2 A trfif  ro  d»> 
A T isruf  Toenro  0 E ir^of 
to  axi  E K,  eif  for 


Na  Wfk  r.  da.  a O irruf  ri  aa  Q A trftc  tum  ex  * T iu  quadratum  cx  e E ad  quadratum 
ri  iri  A K'  w « ifji  ri  iri  ©A  ri  « 6 «.  & “ quadraram  cx  Na  ad  quadratum 

« a« .*«  *»  r " “rtEK'  ^ir“" “ 

KTT  apjt,  Uf  q 0 A npof  A K XTUf  q 0 E *rpH  E K 


c A K ita  quadratum  cx  © B ad  quadratum  cx 
E K;  & propierea  ut©AadAKita©Ead  EK. 

Divifio  hax  reda  ad  conicas  fediones  dudx,  de  qua  in  fex  ultimis  proportionibus  agitur,  ca  eft 
quae  Harmonica  dicitur:  qua  fit  ut  redangultitn  fub  tota  & pane  media  «quale  fit  redangulo  fab 
partibus  extremis  : ac  daris  tribus  quibulvis  £ quatuoc  pundis,  facile  eft  quartum  invenire,  per  ea 
qu®  tradit  Pappus  in  Lemmatis  X.  Sc  XI.  in  hunc  Librum.  Poftulatur  autem  hacc  divifio  Har- 
monica ad  demon  (trariones  Libri  quarti. 

npOTASIS/t»’.  Pro?.  XLI.  T beor. 

Extiw^tCuAM  rftlt  rtdejcq  f^xrtlq^uxf  ct^cm-  Si  paiabolam  contingentes  tres  re&£  m- 
*nt w ? «dri  TfuairmJ  ,er  fe  conveniant;  in  eadem  rationo 


(ecabuntur. 


gsr  a «a^pCoAq  q A B r,  jpao&fifyatp  <4  QIT  parabola  A B r,  quam  i 
AAE.EZT,  ABZ*  ?*yu  on  triv  uf  q T Z J iBZ  contingant : dico  a 
w$f  Z E ifTUf  q E A XfOf  A A,  jq  ZBx/ot  B A.  efle  E Aad  AA,  & ZB  ad  B A. 


redae  A a e,  ezt, 

r z ad  z B iu 


Ecc 


Conjungatur 


APOLLONII  PERGyEI 


zoz 

Conjungatur  enim  AT,  & bifariam  in  H di- 
vidatur : pcrfpicoum  cft  fex  1 9-  i*buj.J  redam 
qux  ab  E ducitor  ad  H , icdio* 
nis  diametrum  cfic.  fi  igitur 
E H ner  B tranfit,  erit  [per  j.  2. 
huj.J  reda  A Z parallela  ipfi  AT, 

Ac  ab  E H bifariam  in  pundo  B 
fecabitur  : proptcrcaque  f per 

A a ipfi  A B,  Se  H 
ipfi  Z r squalis  erit : condat 
igirur  verum  cite  quod  propone- 
batur. 

Sed  non  tranfeat  per  B,  (Id  per  aliud  puti- 
dum, quod  fit  ©.  & per  0 ducatur  K 0 A pa- 


Bn&xfr*  li  A r,  £ -nTfii&u  ot/fit  VMLT» 
7t  U*  em  f*iv  i»  i #»  X E ottifo  H en 

^ n/uif  tyanfir.  « mV  *f 
}F B ZfXtfTBf  >f  E H, 

®5W  n A Z rii  A T,  K,  «\ x/t  Tfim- 
JictTttf  Kenei  ro  B ■izsrif  EH'  £ 
24&'  rxn  iat  (f*t/  1*  A A r?AE, 
* 1}  T Z T»i  Z E'  £ (patifot  r» 
tflTXlAfin. 

inQ&u  Si  X B,  afo.*  21&  tS  O,  y& 
JutSrei 


t iu/  AVf\  K © A* 

rallcla  ipfi  A r,  qua:  f per  $ 2. 1 .huj J in  0 fodio-  f -„fu$  Kctm  7»  ©•  £ Sia,  tu  tipj ,«V*  w* 

•M>n<  rnntinort  X'  t-flr  iv-r  M tlUX  flidj  (unt.  ' . ~ > ■ . n ' . r ’ 0' 


.KOI  continget  & cflt,  |Ktr  ea  qux  dida  fime,  ,AK-j  KE,  ^ , ,t  r n".tt  >tV 

AEiofilExouafo,  &*ript i ae.  .uq«per  J"  B ^ e h i.  m n B2, 2J&  o r A,  r «A» 
pundum  quidem  B ducatur  MNBS,  parallela  , , er  . «/%■»„  ■ 

Ipfi  eh;  per  a.  r vero  ducantur  AO.rnparal-  AAZflAO.rn.^..^»*™, 
’•  cjoonum  igitur  At»  ipfi  t B pa-  MB  Tj  E0,  <fiaftsrj.ee  K» ;1  M B.  x.  nJSa-a.ra) 

!\ 

l\ 


leis  ipfi  A Z. 
rallela  eft,  erit  [ex  4 6. 1. 
huj.  ] M B diameter  ; & 
A Z in  B (cdionem  con- 
tingit; quare  ao,  rn 
ordinarim  applicantur.  Ac 
quoniam  M B diameter 
eft , Ac  r M fcdionem 
contingit , ordinatimque 
applicatur  T fi : erit  [per 
jy.  1.  huj.l  mb  ipfi  Bn 
aequali s,  adeoque  (per  2. 
6.  j MZ  inG  ZT.  quod 
cum  MZ  (it  aequalis  ZT, 
Ac  E A ipfi  Ar;  erit  u; 
M T ad  rz  ita  Er  ad 
r A,  Ac  permutando  ut 
M r ad  r B ita  z r ad  r A. 
ut  autem  M r ad  r B ita 
[per  4.  <J.J  S r ad  r H : 
ergo  ut  Z r ad  T A ita  5 r 
ad  r H.  (cd  ut  a r ad  r e 
ita  H r ad  r A : ( quod 
utraque  utriufquc  dupla 
fit)  ex  squali  igitur  [per 
22. j.]  ut  B r ad  r Z ita 
AT  ad  r s ; Ac  per  con- 
verfionem  rationis  ut  r E 
ad  E Z ita  r A ad  A S ; 
dividendoque  ut  r Z ad 


xettu  T6  B *7  A Z‘  KUVf- 
y_uV«f  ^3-  «eiv  eu  A O, 
m.  yjH  JuifUTpif 
iv»  ij  M B,  itpemofj&f  St 
i r M , /i  ij 

rn’  wjj  ifzq  ^ m b tj 
b n,  3 i|  m z t?  z r. 
Xj  iiret  eoi  iiinj  MZ  ni 
zr  £ nEArj  at,  Uve 
(if  i M r xpW  r z irrue 
11  e r Tfi*  r a,  £ e 

& U'S  J)  M r TE 

x TUf  1}  z r x^fif  r a-  «A* 
h<  ii  M r X^if  r E irrair 
i e r TTfis  r h*  w wf 
<t«<t  n z r x*«-  r a irrite 
ij  s r iTftf  r h.  «V  q 
a r x^k  r e irrav  ^ h r 

xjfif  r A’  (Ji7T?*euna  peip 
itunifet ) Ji  irg  ctgjt  us  «J 
E r x^if  r Z XTU(  r,  AT 
x^ec  rz.  5 ar»^pt\payn 
us  «i  r E irfis  E Z urar  <i 
r a xfW  a s,  £ 

ij  r z x^f  z E ar«f  q 


ptque  A N,  Ac  ordinarim  applica-  m B,  x,  ij  A N,  £ Ket-nryu&n  i A O, 

t N B ipfi  B O,  Ac  N A ipfi  AA*.  ^^NBTlBOi  £^NAt?AA.  tfi  fi  £ 
tutem  & E K squalis  ipfi  K A : ergo  . £ R - K A * ■ ^ * • E A «W  A K irr«f 


Z B ita  r s ad  3 A.  rurfus  quoniam  diameter  eft  r E vpif  tJw  EA-  »«*«’  «"«  atouir^f  tsw  ij 
Bt  b,  continptquc  A st  n»  Imittm  innliu.  • . « « a kt  fr  ** h a n 

tur  a o ; erit  N b r 
qualis,  cft  autem  £ 

ut  E A ad  A K ira  NA  ad  A A,  Ac’  permutando 
ut  E a * * ^ " * * 

as  j 
KA; 

i rA«tf«- 

- tixetrif* 

&*  dividendo,  «rs  ad  s A iu  Baad  AA.  « » TA  «w'  A2*tak 

demonftrarum  cft  autem  utrsadAAitan  . . . , - 

ad  ZE:  ensofpcc  ll.y.l  utrZadZEita  EA  ad  *EAW'A4,  « J TETOf  - A « 

A A.  rurfus  quoniam  ut  r s cft  ad  3 A ita  [per  TU(  ? A A.  tony^K  5 x.  1 

4-tf.J  r n ad  A O,  & cft  quidem  r n dupla  iplius  S A iirut  i\  T Z Z E;  «r  * r Z 
2 E &TUS  «t  E A A A.  HKAo>  iwti  KV  Uf  i TE  -JJOf  2 A l?T«f  i T □ AO.jwM  A*lr  r„n 

T>!ff 


AK:  [ utraque  enim  utriufque  cft  dupla  ) ex  xruf  if  K A <utss  A A.  w 0 W ^ r 
squali  igitur  erit  ut  T A ad  AS  ita  E A ad  A A;  A H i\E  A «rCW  A K' 
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quoniam  igitur  rcdangulum  X Z A [per  3 7.«.huj.] 
quadrato  ex  A l cft  squale  ; ut  X L ad  Z A [ per 
17.6.]  ita  erit  A Z ad  Z A,  & ica  [per  12.  vel  19. 
j.]  ka  jJaa.  led  Z fl  ipfi  Z A squalis  ett : 
quifc 


imi  ttf  Inv  in  x»  Oari  *V.  A t«  «ni  A Z'  kwqk 
i|  K 2 «Cw  Z A Xruf  ij  A Z «df  Z A,  *om 
AA.  ZAtei  B ZB' 


*-—  .,  5}  xoxAtt  'Sj&np«ft4cc,  » 

Toqs  «umei/^otjs  a-Jr’  cotj^  •?  JtexterpV 
tv^wcq  xo<yc  7*ray/$vW  \jrm- 
y$tw,  «Mn  <Tt  -n>  is  rrv^y  farxh- 
pk/tr  ^nm/xti  kn'  avraw  tvSu&t  mi  'd&t- 
yyo as  Ttmf T<w  ? -Ofoj  ouJt^ 

a^tuTpw  «/V*. 

t-Tn  yeit  n(  r npir  d 

^ ^*Tf9f  1?  A B,  £ nw  r A.  B nX^Mat» 
rmy  u^joti  tutvryfj&itw  oj  A T,  B A,  <£tfuf  i%  ni 
i^*x?io9«  *<*t*  «i  E i r E A’  A tyat  o-n  to  Osm» 
AT,  BA  ien  ii i tu  rnofTOt  ftiptt  tZ  «oV  rj 
A B 

E^a  y$  Ktyrfcy  ri  Z,  K&l  fi  «in? 
wzBu  <s^tu(  at,  ba  1}  Hze. 
er«  wr  «f  A r,  B A r jj  JutTr/.t^'»)  *«- 
©tAnAli  r«w,  *o  5 i Z H 
ArfAflf*  ov£v}qi  «£*  2\g.pirps  in 
r?  AB’  «0  ro  «id  Z II  Utv  iri  rw 
711*^7«  rZ  «df  r!»  A B ridW. 

Ei  i>  >j  Z II  <&i 
5 T»  JWKAk  T»  E 1^'*). 

K1/9  «J  A r,  Z H,  B A'  5 ai- 
«*  *■«  uare  AT,  BA  aer  in 
ru  a. no  Z Hi  ramei  rw  nnjtu  tZ  «©Y  r?  AB 
nSxf. 

Mfl  ieXL&u  Jih  £ nft7rrAratmv  «a  A r,  B A 
cxca»t uVa/  X47»  rs  K,  % 2*gi  It  £ o^jt  ^ 
t&»  A r n%Bu  i £A,  & 7 io  A B If  EM. 


Tlteor. 

Si  in  hypcrbola,  vel  ellipfi,  vel  circuli 
circumferentia , vel  oppoficis  (edio- 
nibu?,  ab  extremitatibus  diametri  du- 
cantur redtx  parallela  ordinatim  ap- 
plicata ■,  & alia  quapiam  reda  quo- 
modocunque  contingens  ducatur : ab- 
scindet ex  ipfis  redas  continentes  re- 
dangulum  ajqualc  quarts  parti  figu- 
rx  ad  eandem  diametrum  fadx. 

SIT  aliqua  prxdi&mim  fcdionum,  cuius 
diameter  A B ; atque  i putidis  A,  B du- 
cantur rc&x  A r,  B A parall elx  ei  qux  ordina- 
rim applicata  eft ; Ce  alia  quxpiam  reda  r E a 
in  pundo  B lcdmnem  contingat  : dico  redan- 
gulutn  fub  ipGs  A r,  B A squale  efle  qturts  parti 
ngurs  qu*  ad  di.irocaruin  a B 6t. 

Sit  cniui  ledionb  ccntvum  Z ; & 
per  Z ducatur  ZHO  i piis  A r,  B A pa- 
rallela. itaque  quoniam  AT,  Ba  pa- 
rallclx  funt  applkais,  6c  ipfis  pa- 
rallela cft  Z H ; erit  Z M Jiameter  ipfi 
A B conjugata  : ergo  quadrarum  cx 
Z II  squale  erit  quarta  parti  figurx 
qux  fit  ad  A B. 

Si  igitur  in  ellipfi  Ce  circulo  reda 
Z H per  E tranfit ; aquales  funt  A r, 
Z H,  B a : & ideo  per  le  manifeftum 
cft  rcdangulum  quod  continetur  fub 
AT,  B A squale  efte  quadrato  cx  Z H,  hoc  dt 
quarts  patri  figurx  qur  ad  A B conftituitur. 

Sed  non  tranfeat  per  E ; & A r,  ba  p»rodudx 
conveniant  in  K,  ducaturque  per  E reda  qui- 
dem EA  ipfi  at  parallela,  EM  vero  ipfi  AB. 
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quare  invertendo»  ut  B Z ad  7-  K ita  A A ad  A K ; 
cotnpoocndoque  vel  dividendo,  ut  B K ad  KZ 


ita  A K ad  K A : ergo  nt  a B ad  Z © ita  E A ad 
r A;  & propterea  [per  1 6.6.')  redangulum  con- 
tentum lub  a B,  r A aequale  eft  ei  quod  fub  Z 0, 
E A continetur , hoc  eft  redangulo  0 Z M.  re- 
dangulum autem  ©ZM  [per  38.  i.buj]  eft  x- 
qtule  quadrato  ex  L H,  hoc  eft  quartae  parti  figu- 
rae quae  ad  A B : redangulum  igitur  fub  A B,  r A 
squale  eft  quam  parti  figurx  qus  ad  diametrum 
A B conftituitur. 


I PERGjEI 

m*jr  uf  *i  B Z Z K itruf  ij  A A w©V 

A K,  K 9tt%m  «j  iti  i B K «©f  K Z *- 


TiiS  * A K 'SVCPC  K A'  uf  og?  I)  A B «©V  Z 0 
Sruf  i EA  xpos  r A*  lici&t  ija 9 A B,  r A m* 
ivi  tu  ctm  Z 0,  E A,  TXiKi  tu  \jzzi  0 Z M.  ri 
XJZSV  0 ZMlDWKl  TUI  Ctm  Z H,  TJT7K»  TU  TnzipTU 
rixpos  r»f  AB  a2vf  £ rs  Oaxe  A B,  T A apjt 
i en  ii i tu  TvntfTu  ri  trpsf  rj  AB  h2h(. 


Prop.  XL1II.  Tktor. 

Si  hyperbolam  reda  quaevis  contingat  j 
ablcindct  cx  afymptotis,  ad  fedionis 
centrum,  redas  continentes  redangu- 
!um  sequale  ci  quod  continetur  iub 
redis  ab  altera  contingente  abfeiffis. 
ad  verticem  fedionis  qui  eft  ad 
axem. 

SI  T hypcrbola  A B,  cujus  alymptoti  r A,  A E, 
8c  axis  BA;  ducatur  autem  per  B reda 
Z B H fedionem  contingens,  & alia  quaepiam 
utcunque  contingens  ducatur  r A 0 : dico  redan- 
gulum  Z A H redangulo  r A 0 squale  efle. 

Ducantur  enim  i pundis 
A,  B reds  A K,  B A ipG  A H 
paralleli.  Ut  & reds  A M,B  N 
ipfi  r A.  quoniam  igitur  r A 0 
ledionem  contingit;  erit  [per 
3 .2-huj .]  T A squalis  ipG  A 0 • 
quare  r 0 dupla  eft  ipGus 
0 A , & TA  ipfius  AM,  & 

A0  ipfius  AK  dupla:  ergo 
redangulum  r A e quadru- 
plum eft  rc&anguli  RAM. 
eodem  modo  demonftrabitur 
redangulum  Z A H rcdanzuli 
ABN  quadruplum,  led  [per 
12. 2.huj.]  redangulum  x A M eft  squale  redan- 
gulo  ABN:  redangulum  igitur  r A 0 redan- 
gulo  z a H aequale  erit.  GmiUrer  demonftrabitur 
etiamli  A B Gt  alia  quipiam  diameter,  & non  axis. 


nPOTAS12#t>' 

Eat  usnf&Aw  iu9wx  TK'6b\cu,if  icran /m 
T OXTllflXurUI,  XiTTfU  $ 7 fU- 

3t!uu  im  'dcuyytrtts  t^S  •zfe.ayydpu  *'sjao 
r ^nmfaofSpm  tvStw»  'vLssi  ■?  ipcnthfj- 
nes  £ Jtstra  ^ <a£?i  a^ott  acpop Ico  i iis 

-rapis. 

"C  2 T il  tmpCoA*  «j  A B,  aovf#$uni  2 1 q r A, 
A E,  i%wt  2i  o B A,  Kj  VX&to  Jl*  ri  B iQ*- 
•SopSfnf  i Z B H,  aiAAi j 2i  Tig  uf  ervxfy  iipanhfunt 
•t  FA0‘  A tyu  vn  to  Ozro  Z A H wir  ifi  tu 
\ssn i r A©. 

Hyjtwnur  pip  eta»  r A,  B 
*&<p  7JSV  AHaj  AK.BA, 
21  liu>  T A a/  A M,B  N. 
rrti  St  t^A-xhmi  ij  r A Q,  uo 
XTAtIiA©-  aif»  ^ r 0 7KS 
© A 

£ ij  A©^  AR-  ro  a^jt vn 

r A O TiTfasAamai»  ivi  tS 
\SZ3V  RAM.  epulas  2s  2h- 
■$< vrnq  to \jai  Z A H Tttf*- 

nr>jxmv  tS  \zai  ABN.  Sw 
2s  to  ujsr*  K A M vjsav 
ABN*  im  fi  \J27D  r A 0 TU  \jwo 

Z A >(■  cficiuf  2 if  xAr  ij  A B frrta 

7«s  »i  JidpuTftf , w /*n  atur, 

npo- 
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EUTOCIUS. 


lui  A T irrnux/ti- 
Ttn,  iA,  l A B f»  Ip*3 
^ r A 1 Ur«f<.  *X^* 
AJ#  t A <r«fd>A»a«  t» 
EriAAK,  Jjfcf 
K,  A n»  '"• 

p»«MKN,2AO. 
«wr  $ A yuretTu-iit 
79  Kmi  B A O »»* 
tJ^MAN.  i»xi 
r»  fiV  \j*v  3AO«J 
v®t  EAII  is»  Jw, 


ln  oppofitij  vero  fc- 
ftionibur,  fi  redta  a b 
per  centrum  A non 
trtnfeit , ducator  per 
a ipfi  Er  parallela 
AAK  , & per  K,  A 
ducantur  mkn,sao 
quz  fc&ioner  contin- 
gant. fic  enim  fiet 
r «Singulum  IA0*. 
quale  rrfhngulo  man. 
r «Singulum  autem 
* A o [per  43.  j.  hujl 
re&angulo  EAK  eft 


AvsiHAN  nlun  r&Z'  7si  ««■  vri  E A H iw  aequale,  & redhnguium  MAN  xquale  r «Singulo 

r a z : proinde  redtangulum  EA  H rcdiar.gulo  r A z 
squale  erit. 

nrOT A2I2  nl'-  Prop.  XL1V.  7 Itor. 


ytf  vii  r A Z, 


EeLt  u-xtfiokns  3 r arrntu^an  Sbo  tu5*«|  «pz- 
•xlspfyraq  ou/iTn-xlotm  Teqs  aavfcAarms-  eq 
m w ovffflwrtts  iyydviq 

IwwTaq  T*  TOS  ctpcts  'Ori^iynAian. 

"E  X T £1  yJ  if  tm^CsAir.  cuTQUti&pai  <xy  A,  B, 
■*—'  St  at  r A,  A K,  £ i^TnWfyaj 

«i  T A 0 Z,  E B 0 H,  a£  oq  A B,  Z H, 

T E'  kiyu  en  ©^jtZAifAsi  «trv. 


Si  duas  redas  hyperbolam  vel  oppofitas 
fcdiones  contingentes  afymptotis  oc- 
currant; qua:  ad  occurfus  ducuntor 
redas  tadtus  conjungenti  parallelae 
erunt. 

SIT  Hyperboli,  vel  oppofits  fc&iorcs  A,B; 

afymptoti  vero  rA,  A E,  & contingentes 
r A 9 Z,  E B0  H ; junganturquu  AB.  Z H,  T B r 
dico  eas  inter  (e  parallelas  effe. 


E?r«  na  vj 370  r A Z uw  ruxjznH  A E,  tptf 

itS  j T A «Of  A E 2tu{  i HA  'G&f  A Z’  m- 
ojAflf  i TE  rij  ZU'  £ 2^rsn 

us  q OH  *»*  II  E «T**  «i  © Z «Of  Z T.  an  St 
i E H «Of  H B iratf  B T Z «©?  -diu  7.  k,  Si- 
*-Aif  yS  ^ 2n<  wf  i 

H B Urus  «j  © Z WtfV  Z A’  «£?  is» 

ij  Z H tb  A B. 


Quoniam  enim  [per  43.  j.huj.)  redhngulum 
r A Z aequale  cft  relhngulo  HAE;  ut  r a ad 
A E ita  erit  H A ad  A Z : parallela  cft  igitur  [per 
2.d.3  r E ipf»  ZH ; & ideo  [per  4.  6.]  ut  ©H  ad 
H E ira  0 z ad  Z r.  ut  autem  E H ad  H B ita 
T Z ad  Z A ; utraque  enim  utriufque  cft  dupla  : 
ergo  cx  aequali,  ut  ©HadHBita  ©Zad  ZA: 
reda  igitur  Z H ipfi  A B cft  parallela. 


E U T O C l U S. 


AmJiJiiytA*»  7 t E,  Z H ia»Zedx9w- 

cwi  tu  H A,  Z B.  iw  xv&>Ak h&f  o«»  5 Z H 7«  T E,  mr 
7»  r H Z itiyvH*  tJ  E H Z ifijAf.  £ '*&  ri  /*'  r H Z 
r A H Z ir*  *,  « rZiZAi  wAEZH 

t B H Z «m-  if*  ri  A H Z i*i  B H Z. 

AaKor  Sf*  S l H t»  A B. 

n POTAS  12  ha. 

E*»  n 07npCaA*,3  n xjuxM 

T«qs  armut^jcni  ivx  axfi  ? a^«ws 

'BOS  0f ^ WRtfrnp  /U4pt4  ? M- 


DanonGrato  redhc  r E,  z H inter  Ce  pnlletu , 
conjungantur  H A,  z B quoniam  parallclx  furit  Zll, 
TE,  ent  triangulum  THZ  triangulo  EHZ  aquile, 
atque  ctt  triangulum  quidem  r ii  z duplum  trianguli 
a HZ,  quia  redta  rz  jpfius  z a eft  dupla;  triangu- 
lum vero  E Z H duplum  criinguli  B H z : ergo  triangu- 
lum A H z triangulo  BHi  cft  zquale,  & propterea 
redta  Z H ipG  ab  parallela. 

Prop.  XLV.  'Thtwr. 

Si  in  hyperbola,  vel  ellipfi,  vel  circuli 
circumferentia , vel  oppofitis  fedio- 
nibus,  ab  extremo  axis  rode  ad  re- 
do3  angulos  ducantur ; & redangu- 
F f f lum 
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lum  squale  quarta:  parti  figura:  ap- 
plicetur ad  axem  ab  utraque  parte , 
in  hypcrbola  quidem  & legionibus 
oppomis  excedens  figura  quadrata, 
in  ellipfi  vero  deficiens;  & ducatur 
reda  fedionem  contingens,  occur- 
re nique  cis  qua:  funt  ad  redos  an- 
gulos : reda:  qua:  ab  occurfibus  du- 
cuntur ad  punda  ex  applicatione  fa- 
da  angulos  redos  ad  dida  punda 
efficient. 

SIT  aliqua  didarum  fedionum,  cujus  axis 
AB;  & redx  A r,  B a ad  redos  angulos 
ducantur;  tangat  autexn  TEA,  & rcdangulum 
quarta:  parti  hgurx  squale  applicetur  ab  utra- 
que  pane,  ficuti  didum  cft,  videlicet  rcdangu- 
lum AZB,  & A H B jungantur  rZ,rH,AZ, 
A H : dico  angulum  r z a,  & angulum  r H A re- 
dum  clTe. 


Quoniam  enim  fad  42.  3-huj.l  oftenfum  eft 
rcdangulum  fub  A r,  b a xquale  efle  quanas 
pani  figura:  quae  ad  AB  fit;  atque  cft  redan- 
gulum  AZB  aequale  quartae  parti  ejufdem  figu- 
rae; rcdangulum  fub  AT,  Ba  rcdangulo  AZB 
squale  erit : ergo  [per  irf.  6.]  ut  r A ad  A Z ita 
Z B ad  B A.  & lunt  anguli  qui  ad  A,  B redi : an- 
gulus igitur  ATZ  [per  6.  6.  ] angulo  BZA  cft 
squalis;  angululqoe  AZT  squalis  angulo  ZAB. 
& quoniam  angulus  r A Z eft  redus,  anguli  A r Z, 
A Z r [per  32-  1.]  uni  redo  squales  erunt,  de- 
monftratum  autem  eft  angulum  AT/,  squalem 
efle  angulo  AZB:  ergo  r Z A,  A Z B anguli  uni 
redo  funt  squales  : angulus  igitur  AZT  redus  cft. 
(i militer  & angulus  r H a redus  dcmunftrabitur. 

P r o P.  XLVI.  Tbeor. 
lifdcm  pofitis,  reda:  dido  modojunda: 
aequales  lacient  angulos  ad  contin- 
gentes. 

IIsdem  namque  pofitis ; dico  angulum  ATZ 
angulo  ATH,  & angulum  TAZ  angulo  B AH 
squalem  efle. 


I PER  GM  I 

SVf  um  'Q&-  tb»  «!£ om  af* 

inrtfio\*s  *,  t omtftfA"» 

uTtvpC aMcn  vJu  TiTpiyvT a,  tMel- 

^ ,tets  tMtt7ror,  Si  7is  euSSa  ipa-xlo- 

fdpn  t’  7 vfm,  ovuTtiiknt.  tcus  <z» &s  ofa$ 
*oSt«q<*  d'&ri  t aufi^aa tat  a.y>^pa\  ru- 
Ta  yn1) nrn  ex- 

hZcl,  ofia.i  wnwn  yiiutt  'Q&i  i£$ 

OlpMMS. 

1P  z T a fuet  t Hftnjj&m  nfud  nt  et^ut  e A B, 
mdr  Cffaif  Sidi  A r,  B A,  t$ad\o/Jfa  St  ij 
TEA,  (£  t»  irmfrtf  f**0H  t£  ttS*{  int 
6Ajjc9-«  Udnyt,  us  AZB,  5 

vi-Jasi  AH  B,  £ ay  r Z,  T H,  A z, 

A H'  teyc*  otj  tjn  \gm  T Z A,  *(py  4 VJ3B9*  T H A 
yutt*  ifa  KV. 


‘ Evii  7$  ri  Oaw  A T,  B A w»v  iStl) fa  Tuirmp- 
tu  fd{Xt  X os©*  t?  AB  hS*{,  *n  <F*  3 to  Oot 
AZhimru  nuifrf  [dpet  ? «Ak*v  71  y23^ 

A r,  B A wr  tfi  T«  AZB*  f tw  «f  X 

r a a z *rri*  4 z b «or  ba. 
oj  «©r  7»7c  a,  b flfMPtr  yw»*«r  < m •»  ^ 

ATZ  ywvut  rx  U2S«  BZA,  V Si  A Z T 

ri i ZAB.  wfTfli  -^237  r A Z 

di  a&i  Oxw  ATZ,  AZT  ««r»* 

W ATZ  WV  tSvWPA  ZB- 

d\  r Z A,  A Z B fJUO.  efdji  Towf  ««■  •» 

\szn  A Z T <Nf 

^ x U33»  r H A 

n POTA  SI  2 /t?. 

T«rt  ausnd  cnui,  a\  7r«(Wi 

yaucH  TXp  #pArSofAi*qt. 

Tn  N <yS  currtd  xjzrcHti/jft/jW  A tyn  vn  mjj 
is»  v dti  ATZ  ycMia  n "Usti  ATH, 
n Q U23T  r A Z TX  UZ3®  B A H. 

Es« 
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Ft«  y5 

ipfy  vutiipo.  r vn 
TZA.  IHA  yu- 
vtur  , i ®&  ajj»- 

r r A yyt- 
jcukAs< 
i’§fi  24&  7**  z • 

IIo;«;w  *«T<*^<* 
i»iv  n vi»»  ATH 
visro  A Z II  ys»- 
w«*  *v  j ap  tu  <xtf- 
tu  T[tii*an  t i xu- 
xA*  W».  »13  Oaw  E 
A Z H iSeijfo  *«f 
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Quoniam  enim 
©ftcndimus[inpnc- 
Ccd.]  utrumque  an- 
gulorum ria.rHA 
redum  cfle,  ii  cir- 
ca diametrum  ra 
circulus  deferiba- 
tur  fperconv.  3r. 
3.3  per  putida  Z, 
H tranfibit : quare 
ai.  3 ] angu- 
A r H squalis 
eft  angulo  A/.M. 
quia  fum  in  cadein 
circuli  portione. 

angulus  autem  AZH 

rif  V23TB  Arz  yaiwV  uf%  W «f  tjsra  ATH  angulo  A r Z eft  squalis , ut  [ in  prarecd.  1 (fe- 
rti cjz?»  A T Z ywi«  *,-*  i*.  $ *i  U®>  «>3onftratum  firic ; ergo  & A r H angulus  atqnalis 

r*A  7 ™ h a 11  :»  cm  an8uI°  A r z*  «K,eW  roodo  & angulus  r A Z 

rAZ  tji  imbAH  yun«t*,.  angulo  B A H squalis  oftendetur.  ^ 

Prop.  XLVII.  Theor. 

Iifdem  politis,  reda  ab  occurfu  junda- 
rum  ad  ta&um  cluda  perpendicularis 
erit  luper  contingentem. 

PO  n A n tu  r eadem  qux  prius ; & rcfts  li- 
nes r H,  Z A (ibi  ipus  occurrant  in  pundo 
©;  reda:  vero  r A,  B A produds  occurrant  in 
pundo  K ; jungaturque  £ © : dico  E B fu  per  r A 
perpendicularem  eflc. 

Si  enim  non  ita  (it ; ducatur  i pundo  B ad 
r A pcipcndiculaxis  B A.  quoniam  igitur  angu- 
lus r A Z squalis  elt 
[per  prxced.j  angulo 
11  a B, & angulus  A R H 
redus  squalis  redo 
A A © ; triangulum 
A H B triangulo  A 9 A 
fimile  erit  : 'quare 

[ ner  4..  6.  ] ut  H A 
ad  a B ita  B A ad  a A. 
fed  ut  H A ad  A B ita 
Z r ad  r 0,  propterca 
quod  [ex  prxe.  1 an- 
gui i ad  Z,  H redi,  & 
qui  ad  © squales 
luor,  eft  autem  ut  zr 
ad  reitaAradrA, 
ob  (imilitudinem  tri- 
angulorum A/.r,Ar«: 
ut  igitur  B A ad  A A 
ita  [per  Xl.f.]  AT  ad 
r A . & permutando 
ut  A B ad  r A ita  A A ad  A r.  ut  autem  A B ad 
T A ita  B K ad  K A : ergo  ut  A A ad  A r iu 
B K ad  K A.  i pundo  E ducatur  reda  B M ip(t 
A r parallela , qux  proinde  ad  A B.  ordinarim 
applicata  erit;  & ut  B K ad  KA  ita  erit  [ per 
36.  i.ltuj.]  B M ad  M A.  fed  [per  +.6.]  ut  bm 


n P O T A 2 I s 

Ttf»  eutTUt  ffUCfi,  i ■?  ovpLT&aawi  t5 

ySeuzai  tIm  cupit*  iyfAp*  'O&f  opV* 

■Jn  O K E I S0  a y$  « cum  Ttif  'X&npov,  w 
oofntr^iTuoao  cOA^Atuf  aj  L&p  F H,  Z A ka- 
jk  jj  6,  o/  r A,  B A OKZaJho/j&pcq  nam  ii  K, 
k iin£ivx&u  i E ©•  Asy»  on  Kajinf  kw  «i  E 0 
•m  tuo  r a. 

Ei  y$  jUrif,  nxfrv  "Xni  th  0 eRn  tIuj  T A JOtJi- 
T»f  1 j 0 A.  ttr«  XV  TfJj  i]  U25J5  I'  A Z Tr,  USV 

H a b,  w^iij  0 fin  i 
\jzsz  ABII  e^^tf  nj 
tise  A A © ii»i‘  o/Mtv 
ctfjt  r®  A H B rf/yu- 
nv  tu  A © A'  uf  ipet 
tj  H A ■&&<  A 0 Urus 
V B A «Of  A A. 
uf  n H A wfW  A 0 ir- 

ruf  ii  z r stjic  r©, 

2j£t  ts  cpjttf  ftfttl  wV 
uOf  Tuf  Z,  H yu- 
9104,  Xj  TOf  rw 
© ‘iatf.  uf  Si  • zr 
«CK  ro  irraic  i AT 
«Cpf  r a, Sia  ropuio- 
Tfrtt  tuo  Azr,  a r© 

tfiyavfur  jc,  uf  Zfjc  »j 
BA  TitOf  A A Uruf  rj 


na  ■azyf  a btu^  t/ 

Ar«?WrA,3  i}a  b «cW  r a *ruf  »j 

A A 7ri<if  A r.  a>A  uf  «r  A B raOf  T A Sruf  n 
B K aCJ>e  K A-  Kj  uf  kpo.  «i  A A '*&f  A T iiruf  n 
B K K A.  nz$u  K liw  AT  n 

EM1  Tnoyfj&puf  a^et *4i xxT^y.u^vn cl^rt  A B, 

Jt  «e  ij  BK  K A isruf  ilM  ■Ktif  M A.  rt  ^ . 

^ BM-aCPf  M AXr»r  ijAE  wCPf  Er*  5«c  adMA  ita  AE  ad  ET  : quare  [perii,  f.  j 
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a a ad  A r ita  erit  A E ad  E r ; qaod  eft  abfar- 
dum.  igitur  0 A non  eft  perpendicularis  ad  a r, 
neque  alia  ulla  pr*ter  iplam  0 E. 


<t£5*  >i  A A TfM  A r VT6K  «f  A E XfH  E I\ 
ftin»,  CT3C  ctpx  fi  & A Ka^JW  Kv  <&i  7i»  A T, 
irJt  ve  vxLu  $ 0 E. 


Prop.  XLVin.  T&wr. 
lifdem  politis,  oftendendum  eft  retftas, 
quae  i ta&u  ducuntur  ad  pun&a  ex 
applicatione  fa&a,  aequales  continere 
angulos  cum  contingente. 

PONANTUR  eadem  quae  prius ; & jungan- 
tur B Z,  E H : dico  angulum  r B l angulo 
HEA  aqualem  efle. 

Quoniam  enim  [ per  4 6.  & 47.3-huj.]  anguli 
A H e,  A E 0 refti  funt,  circulus  circa  diamc- 


nPOTAUK  fi*. 

T m auni  ormt,  <TcaiM  'em  eu  'Qn 

tu.  ix.  £ «^tCaAifs  OYiiwL  iVa« 

TnSm  ydiltu  fo&s  "ri/ 

YnoKEISea  -meum,  3 vnX?iux$u*iv  ai 
E Z,  EH'  Aiy*  «1  ii  u*i  r £ Z yawot 
TJ  vjsrB  H EA. 

Et«  afaq  h«v  «I  0®*  A H 0,  A E 0 yu~ 
ntH,  0 *r&  iia/aerfor  t&u  A©  Ru- 


trum A O deferiptus  per  pun&i  E,  H trinfvbu : jtAuf  ij£«  r»  E,  H tyifltw’  «ct  «nj  *?k/  i 

quare  [per  21.  3.]  angulus  a e H aqualis  erit  an-  a © H T?  \szsi  A E H , n • plp  tu  ojutu 

Sio  ABH;  in  eodem  enim  circuli  Tegmento  TfJutam%  aulete  /i|£  1 i uwt  r E Z rtj  vasre 
*•  fimilitcr  & r e z «neulos  anpjo  rez  ^ . , J,  rez  rii  vari 'aaH 

elt  squalis : angulus  autem  r e 7.  angulo  a 0 H , , _ , . . , , • - 

(per  i,.i.]  »qSis  eft;  quia  funt  a«f  verticem:  W **  v W-  5»u**rEZ*p* 

angulus  igitur  r £Z  angulo  A E H aequalis  erit.  *7  A E H *?■* 


Prop.  XL1X-  7W. 

Iifdem  politis,  fi  ab  aliquo  horum  pun- 
ctorum perpendicularis  ad  contin- 
gentem demittatur:  quae  i punCto  quo 
cadit  cathetus  ducuntur  ad  axis  u- 
tramque  extremitatem  re&os  angulos 
inter  (e  continebunt. 

POkantur  eadem,  & i pun&o  H ad 
r A ducatur  perpendicularis  H 0 ; & juo- 


nPOTASIS  /*$’• 

Tat  cwtoi  orna,  ia»^  7»oj  r atfftthn  ustfaot 
*2g9y  *Gkt  'dtu  ipctfScpfy/Nr  tu  ? ytro- 
f&V  OHfltM  '^7  T«  7T1&.VL  5a£oW  Cf9w 
tmVji  y*t\aj. 

ynoKEI2  0fl  yim  au/ne,  x,  et»»  TH  H 
iiw  r A KcLjtns  rxS-u  r,  H&,  <c  «n£<Yg&0- 
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F.ir«  7S  et >y»i  n 'Jot»  A BH  q 'jzri  A 0 H,  0 Quoniam  enim  angulus  4BH  & 40H  eft  re- 
®&  Jictfuiftv  tiui  A H xweAec  Aos ; fi  circa  diametrum  A H circulus  deferiba- 

aUr  e.B,  /wmiwtvei  H9l«m^  "j.  nmfiUt  per  puniti  9,  B,  & [per  11.  J.]  an- 
7^  _ ...  • »■  ■ . u_  ~ ' „ . Ir  ■'  gulus  H 0 B angulo  BaH  squalis  erit,  angu- 

na.  BAH.  , /.  y*,  A H r T,  BAH  .JV  nB  autem  A H r oftenfirt  cft  [ir  4f . l.hui.]*- 
z>,  5 , -jen  H <■>  B *»ja  r, iw  «IIP,  qilal[s  JnglJo  B a H : ergo  H e B angelus  iqua- 

wwrjws»  £ I uy»  r e H liseft  angulo  AHr,  hoc  eft  angulo  Aer  : Sc 

t» i tisrs  A 0 B.  »j  Caw  r 0 H*  c$»f  iyt  propterca  angulus  r » H angulo  A0B.  fed  re- 

x.  i va st  A O B.  &us  eft  [ex  hyp.]  angulus  r 0 H : ergo  & A 8 B 

reftus  crir. 

nPOTASIS/.  ' Prop.  L.  7 btor. 

Tui  tw tui  «nw>  it»  «.  •?  *rquw  'oe><r-  lifdcm  politis,  fi  i centro  (e&ionis  du- 

9XW?  Ttf  n Wfftt  T?  catur  reda  contingenti  occurrens,  ac 

A«*  » n uro  tftqr*  HfU£re*x  tV  ne  ducjtur:  erit  ea  dimidio  axis  ae- 

qualis. 

EX  T £1  yS  w cumi,  rnr  irpinicf,  x xtrrfftr  7»  C I n r eadem  qux  fupra,  & centnim  fit  0 ; 
0.  X r*iX*0&»  •»EZ.*«/Ar.BA(nV*-  P jnngatur  autem  E /?  & redx  A r,  B A inter 

g.  J „ ' «r;  7T q j-Jk J -A,’,  fe  conveniant  in  K ; & per  0 ducatur  0 A pa- 

W?ir««r  M»nk.  wWf  ™ ralkla  iPf»  B l : dico  0 A U 0 B xqualem  e&. 

F 7!  «v.q-M  r 0 A"  Aivai  «i  im  fcr»  n © A T*1  0 B-  r r 


^'«eh  Aii.AH,  AR  xa»  Jungantur  enim  E H,  A A,  A H,  A B ; & per  H 
. N ■r'y  . •.  - a ’ • M ■ * - ducatur  H M parallela  ipfi  £ 1~  quoniam  igitur  re- 

A Z Bjw  s«i  tu  wra  A H B*  A z - fi  H „ Xqna|js  erit.  cft  autem  & A 0 squalis 

rjHB.  k»  Kctj  i AQ  t»|  0 B W9‘  (£  H Z 0 © o : ergo  & Z 0 ipfi  0 H ; & propterca  E a ipfi 

t?  0 H wij,  «0  Xji  E A rp  A M 5 wr«  A M cft  «qualis,  itaque  auoniam  demonftramm 
UmjSl  H Casw  r E z" yeniet  ni  ijara  A E H »'*»,  »5  cft  [ ad  48.j.huj.  ] angulum  r E Z angulo  A BH 
«r.iirEZi^inTBOTiEMH-  wiffji  Iquulem  efle;  cftquc  «"plmrBBjper  jM.] 

HM.  EAn-AM  M»  ^ e A cft  squalis  ipfi  A M,  uti  dcmonftravimus  : 

ct*jt  n HA  (im  tmj  E M.  w Ji.  0'*  7®'an^«-  re^a  igicur  H a ad  E M perpendicularis  eft.  cft 
tfi»,  >j  Ow»  a A B yuwA*  JW£/  9 SC»  autem  Jpcr  +9.  Uaj.J  & angulus  A A B rcdus : 
U^fUTpv  tL*  a B p^*Kpo/^W^*  xoxAof  »j?«  quarc  fi  circa  diametrum  A B circulus  deferibatur, 
TU  A.  £ i?w  «nj  )}  0 A © B-  M0A  os?,  per  A tranfibit.  atque  cft  0 A «qualis  «P»  e B : 
6*  ri  «inp  im  tk  U 65»  tb  0B-  ergo  & © A,  qus  cll  « centro  circuli,  .pii  6 B 

squalis  erit. 

nPOTAXIS  I*.  P»OP.  LI.  7Jrw.' 

s ¥ ^ t ^ 

m„f  n»™,  -4  T*™-rT?  quartsc  part,  figuras  exceden!  figuri  qua- 

f«  TV  t!»Vi  «re***?,  6 n Ggg  dtadi 
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t yfnfdpm  it  ttu  OYfiuer  t 

x\axQiart  tuSweq  o-rcTipct»  t -n^Zr 
h pufcsi  r tAawcios  wTnpe^u  tj>>  a£sm 


XIO 

drata ; & i pundis  ex  applicatione 
fadis  ad  alterutram  fcdionum  redae 
lineae  inclinentur:  major  minorem 
quantitate  axis  fuperabit. 

SIT  hypcrbola,  vel  oppofite  fcdiones,  quarum 
axis  A H,  cenrrumquc  r ; 8c  quart»  parti  fi» 
gund  Aquale  fit  utnimqur  rcdangulorum  A a b, 
a E B ; & i pundis  fi,  A ad  fcdionem  incli- 
nentur EZ.ZA:  dico  EZ  ipfam  fuperarc 
quantitate  A B. 

Ducatur  enim  per  Z reda  ZCQ  fcdionem 
contingens,  & per  t ducatur  lir«  parallela  i pii 
t.  A : o tt  igitur  angulus  K 0 H 
angulo  K Z A «qualis ; alterni 
emm  funr.  angulus  vero  K Z a 
[per  48-3.huj.)  xqiBdiseft  angu- 
lo HZ0:  ergo  & HZe  ipfi 

H©Z,  redaque  HI  ipfi  HO.  [ A 

fcd  [per  a.d.J  reda  Z H ipfi  H B A. 

«qualis  cft  ; quia  AB  aequa- 
lis cft  a b,  & a r ipfi  r b,  & 

E r ipfi  r A : cft  igitur  reda  H n 
«qualis  ipfi  E H ; & ob  id  Z E 
iptius  H e dupla,  itaque  quoniam  dcmonftrata 
cft  [ad  jo.  3.  huj  ] r 0 ipfi  r B aequalis ; erit  E Z 
utriufquc  H i,  r B dupla,  fcd  Ipfius  quidem  H r 
dupla  eft  Z a ; ipfius  vero  r t;  dupla  A B : reda 
igitur  E Z utriqac  Z A,  A B cft  «qualis  ; & pro- 
pterca  E Z ipfam  Z A fiipcrat  quantitate  A B. 

Prop.  LI1.  Tlxor. 

Si  in  cllipfi  ad  majorem  axem  ab  atra- 
que  parte  applicetur  rcdangulnm  x- 
qualc  quarta;  parti  figura:  deficiens  fi- 
gura quadrata;  & a pundis  cx  ap- 
plicatione fadis  ad  fcdionem  reda: 
lineae  inclinentur:  ipfi  axi  squales 
erunt. 

SI  T clliplis , cujus  major  axis  AB;  & fit 
urrumque  recta ngulorum  A r B,  A a B «quale 
quartx  p.irti  figurae ; Bc  i pundis  r,  A ad  fcdio- 
nein inclinentur  redae  Ifnex  1'  E,  E a ; dico  T r, 
E A axi  a B «quales  cfle. 

Ducarur  enim  contingens 
Z E 0 ; & per  centrum,  quoj  (it 

H,  ducarur  h k h ipfi  r E pa- 
rallela. quoniam  igitur  angu- 
lus r E Z [ per  4.8.  3.  huj.  1 cft 
aequalis  angulo  « e K,  & [ per 
2j».t.  J angulus  ZEI  angulo 
E 0 K ; erit  angulus  BdK  ipfi 
0 E K «qualis*,  Bc  ( per  '6.  t . ) 
reda  01  «qualis  ipfi  K E.  bc 
quoniam  a ll  cft  «qualis  ipfi 
H B,  & T A ipfi  A B;  erit  & 
r if  ipfi  h A «qualis : ergo  [per  z.  d.)  Mk  *- 
qualis  ipfi  ka.  Acnhid  ea  quiJem  dupla  cft 
ipfius  0 X ; ut  Bc  E r [per  4.6.]  dupla  ipfius  K II : 
utraque  igitur  r E,  e a Ipfius  h 0 cft  dupla,  led 
^ B [per  fc . 3 huj.]  dupla  cft  i pfius  tl  0 : quare  A B 
ipfis  TE,  E A «qualis erit 


STQy)  wwspSaAfl,  rt  amxMpSp/etp,  tm arm  i 
■*-'  AB,  »MT7i tcr  Jire  r,  % ru-rrmpru fupctS 
tm  ixanpr  rwiAAB,  A E B,  3 iei* 
f E,  A flpufe*  xcxAtfftMMi)  tmj  wtptfVft 
«f  E Z.  Z A-  AlWki  9 EZ  *7.  a WT/Ufcjni  AB- 
Hz&a  Aa*Z  if* Attin  9 2K0,  01»  Ji  2t 
r T Iuj  l & r liT©*  irr  (tfjc  is»  4 vm 

KOU  tj  vwi  K / A . c jatha? 
f ydf.  n Ji  vm  K £ A fm»  t? 
trwHZe*  HjtlvmHZQif+ 
iint  i*  t*  inri  H © Z'  «nj  et*x  r, 
H Z ry  K ©.  9 Z li  rtj  H £ 


i - «Tf.  tTHyi  9 AEr?BA  K «i 
\ ArrtrBijiiErTitrA*?» 

\ far*  *W i HGafa  tjj  Bh  itv 

V |V  4 ZE  J,- 

tAjj.  ^ w-«  r r ©.«ni  M™*)  rj  r b,  r e z &&, 

JrwAij  wi  ouoxfitycnplt  f H T,  r B.  a>kat  f&p 
H r JixAn  1}  ZA,  4-  Ji  rBffnrAn  ij  AB-  n EZ 
aif*  Uni  ivi  otwufjpvnfai  ni  Z A,  A B,  «vtijEZ 
Z A vTttfixF  ni  AB. 

nPOTA2l2  »C. 

Eo»  fMe«440s  to  1 iiutjsn.  r a| aun  n- 

ToifTy  (Ztpl  $ tJMf  iffVI  Uf>  UiltfCL  /9^90- 

GmS?  tMenrot  uJ u g «m b r >i- 

» •?  GtQfCoAM  erjiucH  xJ\aud*<ni 
'O Zfi  T1  ’xmnAu>'  iffiq  tav/Tctj  r& 

S£ m, 

p ST n t Kjm^ac,  l<!  ut Zftv  r 0 AB, 

■Lw  r c*  -rrnlpTu  pipa  iT  ttfxf  ixdntcv  um  't^a 
T Cw  A T B,  AAB,  Hon  T 1‘,  A xu  Kou&umv 
V&{  zbii  y^ctuplw  cp  r E,  E A-  Xey»  cn  o/ r E, 
E A isttf  ttr.  7%  A K 

ii pd-Adfa  i 7.  e e, 

£ SpHtunt* 

VE  *t  HKtt.  trti  St  ini  k » 4 
vw  r E Z r?  in  0 E K,  •}  /i  cii» 
Z E T rrj  0-n  E©  K,-  xaj  «5  ikts 
B E0K  apa,  rip  Offo  ©EK 
WTf  «nj  «tjKfc  koi  i Q K t*i  $ E. 
<c  iwh  «I  A H rr  H B ir»;,  KO/  >i 
r A rii  AB*  5 «j  m «f*  75 
H A *nj,  UfrXcp  «i  EK  r»f  KA. 
K«f  tjJti  JtorAtf  iv»  «j  ^uV  E A 0K,  ij 
5 E T ^ KH*  ij  ntttp&inpf  ita,  n r E,  EA  fi- 
a-Ajf  kz  ^ H ©”  «JArt  £ tj  A B #«rAij  i*  H ©'  5nf 
acati  AB  7*ff  VE,  EA. 


npo- 
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n POTA  21  2 *y'. 

Ea»  ii  w?nfCoAy,  fl  i xwtAV  'd&upt- 

fua,  q Totjs  aV7iwi/xVeqs»  «r  ■?  Jta.- 

fU7&t  iy^uav  tu% af  Ttmyfj&pvs  xa- 

'nry^V'W,  $ ^crt  ¥ acmw  t^tov  '©£?*  ra 

cujtc  aityuiov  t ^a.apif  a^wxq  tu$«af  Tt~ 

footmvtts  jrafaM«AW  tu  v&uyixbci  i/td 
t ^Tm^rofxV®*  iow  ^ 'OO*  T?  <M'T? 
O^giUTtu  tifu. 

T^-Tn  [u*  tuv  ti^p^ur  T»^av  >»  A RT,  ijc 
JiapsT^of  >j  A T , x,  -mKyuVivr  xo- 
UT/uW  «f  Ai.Ff.  5 ai 

A B E,  r B A’  Asy«  on  r*  t/ro  A A,  E r bvt>  «i 
t«  (thi  tu  vites  ri,  A T. 


11^3-a  y$  >brs  r*  B <sr^cp.  7iwy/&«w  xauj- 
y,uV>!v  •?  B Z*  Hw  ctpct  us  t*  vxt  A Z T -JTCK  w 
Viri  Z B Ztus  >J  xAayia  vites  ibu  «$&«,  xa/ 
7»  &7i  A T tjt fttyuvcv  to  «J®*-  e 

u*»  A Z T XfW  Tf  am  B Z A«ys*  ny^uirn^  z*.  V 
T5  A Z T^W  Z B 5 5’  T Z TcW  Z B*  0 a£$t  T» 
«efac  irpis  -n  >ctb  A T 7tTj?ayav»  >Jr/& 
ciyxetTzq  CK  * f Z B w/»f  A Z 5 * i5  B Z 
Z T.  «»'  wf  /At;  if  Z B *•/««•  A Z ira*  ij  ETirpos 

r a.  us  St »?  b z *yW  z r H rus  *i  a a xfdf  a r* 

0 a»  r*  fK^Kf  TTJCS  T8  Ajtb  f A r ■nrppywcr 
Ai <n»yjcf£)  c*c  if  t*  T E -oCStf  r A £ B*  I5  Ai 
xfW  r A.  ciyx«3)<^«  5 0^  wa®  A A,  TExwfTO 
yire  A r nrgpyaiw  c*  f «m»'  «c  *j*  tu 
nt;  i?  >cr»  i5  A r TiTfayavci;  *rr«r  ra  txo  A A. 
r E irjwf  ib  icrs  A r TZT£p.yumm  int  ctp a ro  v** 
A A.  T t tu  ©^  vhu  A r ttfcu 

nPOTASlS  »/'• 

Ea»  xaiV  TOfus  5 xuxAV  dfeapifma*  «fbo  tu^Tucq 
i$x7&ydpa4  GVfj,-7n'£ceai}  2}&  <fj  r a^a»  xa- 
0iM>iAcj  rotis  icpcfxicfthacfs, 

r ay«i  tu  au  tu  rjYftMi  -?  ^ct/ifUns  J vx- 

flucti  71/aVcE^  «^jtAAiAVs*  tu 
t&a^cf^>sv  cffcyavtci  'vl^s  r iaurt^iaia- 
w T3  aTre  -r*  l^i^y»uvu>tf  m<  i?as 
Tt7^a>aio»  A»y»  iyu  rar  ovyx^uor,  ix  f 


Prop.  L1II.  7 T)t9r. 

Si  in  hyperbola,  vel  ellipfi,  vd  circuli 
circumferentia,  vel  fe&ionibus  oppo- 
iitis,  ab  extremis  diametri  ducantur 
rc&az  ordinatim  applicatis  parallela:  ■, 
6t  ab  iifdera  terminis  ad  idem  fc- 
dlionis  pundlum  re<3x  dudx  occur- 
rant parallelis:  redtangulum  fub  ab- 
fciffis  fadtum  xquaic  erit  figurae  qua: 
ad  eandem  diametrum  confhtuitur. 

SIT  quaevis  di&irum  fcdiunuin  a b r,  cujus 
diameter  A r ; ducancurque  A A,  r E ordina- 
tim applicatis  parallele,  & A e E,  r B A producan- 
tur : dico  reaangulum  contcruum  fub  A A,  E r 
figurx  qux  fit  ad  A r aequale  cfifc. 


A ptmfto  enim  B ordinatim  applicetur  rc&» 
B 7. : ergo  [per  21.  i.huj.J  ut  rcaangulum  Azr 
ad  quadratum  ex  Z B ita  tranfvcrfum  figurx  la- 
tus ad  rc«^um  ; & [per  1.  6.]  ita  quadratum  ex 
A r ad  ipfius  figuram,  fed  [per  23.fi.]  rcfbnguli 
A Z r ad  quadrarum  ex  B Z ratio  componitur  ex 
ratione  A Z ad  Z B & ratione  r Z ad  Z B : ergo 
ratio  figurx  ad  quadratum  ex  A r componitur  ex 
ratione  Z B ad  A Z & ratione  B Z ad  Zrr.  fed  ut 
Z B ad  A Z ita  E r [per  4-  fi.]  ad  r A,  & ut  B 7.  ad 
Z r ita  A A ad  A r : ratio  igitur  figurx  ad  qua- 
dratum ex  A r componitur  ex  ratione  r E ad  r A 
& ratione  A A ad  r A.  fed  [per  23.fi.]  ro&angn- 
lum  contentum  fub  A A,  r E ad  quadratum  ex  A T 
cxeifdem  rationibus  componitur  : ergo  ut  figura 
ad  quadratum  ex  Ar  ira  eft  rcilangulum  con- 
tentum fub  A A,r  E ad  quadratum  ex  A r : tc£bn- 
gulum  igitur  contentum  fub  A A,  r E xqualc  erit 
figurx  qux  fit  ad  a r. 

Prop.  LIV.  Tbew. 

Si  dux  redtx  linex  coni  fe&ionem  vel 
circuli  circumferentiam  contingentes 
fibi  i piis  occurrant,  & per  tactus  du- 
cantur contingentibus  parallelx  ; & 
ta&ibus  vero  ad  idem  Ic&ioms  pun- 
dtum  dudx  rectx  parallelis  occur- 
rant : rectangulum  fub  abfeiffis  ad 
quadratum  redx  tadfus  jungentis  ra- 
tionem habebit  compofitam,  ex  ratio* 
ne  quam  habet  quadratum  portionis 
re#* 
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ratione  r A ad  A 0,  hoc  en  [ner  4 .6.]  /.  A ad  A r, 
Se  ratione  A K ad  K 0,  hoc  elt  M r ad  r A,  atque 
haec  eadem  cft  ratio  quae  rcdanguli  liib  H r, 
Z A ad  quadratum  ex  r A : ut  igitur  redangulum 
fub  N r,  M A ad  redangulum  NHMiu  redangu- 
lum  fub  H r,  Z A ad  quadratum  ex  r A.  txdan- 
gulum  vero  fub  N r,  M A ad  redangulum  N 1M, 
(fumpto  medio  redangulo  N a m)  habet  rationem 
compofium,  ex  ratione  Tcdanguli  fub  N r,M  A 
ad  redangulum  NAM  & ratione  rcdanguli 
NAM  ad  redangulum  NBM:  ergo  & re&an- 
gulura  fub  HT,  Z A ad  quadratum  ex  r A habet 
rationem  compofitam  es  ratione  rcdanguli  fiib 
N r,  M A ad  redangulum  N a M & ratione  re- 


xir  APOLLONII 

reda:  ab  occarfu  contingentium  ad 
pun&um  medium  jungentia  ta&us  du- 
6fce  quae  eft  intra  fe&ionem  ad  re- 
liquae portionis  quadratum,  & ex  ra- 
tione quam  habet  redangulum  fub 
contingentibus  contentum  ad  quartam 
partem  quadrati  ejus  quae  tadus  con- 
jungit. 

SIT  coni  fcdio , vel  circuli  circumferentia 
A BT,  quam  contingant  redae  line*  A a, 
r A ; & junda  A r bifariam  in  pundo  E divida- 
tur , jungaturque  A B E ; 3 pundo  autem  A du- 
catur reda  A l ipfi  r a parallela.  Se  I pundo  T 
reda  r H parallela  ipfi  A A ; denique  fumpto  in 
fe&ione  quovis  pundo  ©,  jungantur  A ©,  r t», 

& ad  putvda  H,  L producantur : dico  redan- 


PERG/EI 

e»  l^u  ¥ avfi-K lawi»  r t<px 

7T hf&jJOt  Kf  T ityiTtfU&l  7"  TZtS  apxs'fjh£ui- 

yrA/mi  to  tnw  Tfuifut  <73 £?<  "ir>  Aorvvi  iwi- 
Htht)  o^uto  'Oo®  r ipx‘ •ofea» 
or  ifjr/t no»  to  Ttntfrot  /xtfof  k 

ia»  t1  ittf  cLpxt  'CfafoyiwaYf  Tm^Lytik. 

ES  T n KtiiX  7jp;  *>  xmxXX  •xzxpipeni.  r AB  r, 
£ ipariliiufycq  au  A A,F  A,  £ 'vx%/j z£«os* 
i}  A T otx/x  -nrur&u  katu  toE,  k tm £iv%S-*  ij 
A B E,  K tz&a  ><tb  ^ tS  A ih/J  t A 4 
A Z,  icri  <Ji  ? r O^c  7iw  A A r;  T H,  K «Aij$&* 
71  STjf*#iev  3xi  -t  x&fJLfA>[C  n&,  k 3hfax,$Hi9i 

r , a)  a©,  re  6*.GtG?uf&-t»cit¥  39n  7*  h,  z’  /47« 

gulum  contentum  fuL  A Z,  r H ad  quadratum  extern  ro  vare  A Z,  T H «Or  re  >bn  ATT  ovyxit- 
A r rationem  habere  compofttam,cx  ratione  qua-  hi)*,  6tc$  et  ez*1  r»  "Hari  E B «Oc 

drati  ex  E B ad  quadratum  ex  Ba  Se  ratione  re-  ^ ^ U rr  « A&r 

r*“  “ 

Ducatur  enim  i pun-  vZ 
do  quidem  & reda 
0K  ASO;  i pundo  au- 
tem B reda  B M N.  qu* 
ipfi  A r paralld*  fint  : 
pcrfpicuum  cft  [per  31. 
i.huj.J  redam  M N Ic- 
dioncrn  contingere.  Se 
cum  A E fit  aequalis  ipfi 
ET;  erit  & M B ipfi 
B N squalis,  & KO  ipfi 
oa,  & [per  4A.&47. 
i.huj.]f)°  ipfi  os,  & 

K (-♦  ipfi  S A.  itaque 
quoniam  M n,  MA  le- 
ctionem contingunt.  & 

ipfi  M B parallela  duda  eft  Ko  A ; erit  fper  16. 

3*  huj.]  ut  quadratum  ex  a M ad  quadratum  ex 
M n,  hoc  eft  ad  redangulum  N B M,  ita  quadra- 
rum ex  A K ad  redangulum  = K0,  hoc  eft  ad  re- 
da n gulum  A © K.  ut  autem  N r ad  A M ira  A r 
ad  K A : 'ut  igitur  redangulum  fub  N r,  M A ad 
quadratum  ex  AM  ita  redangulum  fub  A r,  K A 
ad  quadratum  ex  A K : ergo  ex  .xquali  ut  redan- 
gulum fub  N r,  M A ad  redangulum  N B M ita 
redangulum  fub  A r,  K A ad  redangulum  A 0 K. 
fcd  [per  13.  6.)  redangulum  fub  A T,  K A ad  re- 
dangulum A © K rationem  habet  compofitam  ex 


Xt»  r£ 
© <sr^9.  1 lw  AT 
0K  A 20.  3a«/iTSB 
ij  BM  N*  <pt 
oh  j M N. 

'txtt  *¥  iffij  «eu  ij  A E rj 
L r*  ITV  td  usti  f)  M B 
H 7»!  B N.J  1}  KOt?OA, 
k&  n © o tk  os,  <£ 
•t  K0  ni  2 A.  ixti 
it  i^a^cnaf  ai  MI, 
M A,  £ VS3^  tIm  M B 
tjJtJ  if  K &A'  if»  ut 
ro  >«>r»  AM  Tsfss  ri 
M B , rtriKi  ro  im  NBM,  xrut  to  ibri 
AK  -wOf  to  im  2K©,  rimka  ro  \m  A © K. 
m i n r a m iruf  n a r «e i*  tL» 

K A'  * oa  tipeL  to  LOT»  N T,  M A «Ccj-  7*  ic n 
A M i rus  to  vxo  A T,  K A ®Csc  TO  K A* 
Jl'  in  *&t  «f  7S  Cn»  N T , M A w&f  it  va» 
NBM  *r rus  to  VJ ro  AT,  KA  Xfts  ro  \na 
A 0 K.  TO  St  vaso  A r,  K A TtOf  ro  vwo  A©K 
7»v  ovyxuu^K*  r/ji  Atytt,  veri  rns  V A mos 
A©,  Ttrrisj  TifS  Z A «CK  AT,  juv  ro  i5  AK 
«CPf  K ©,  rwwi  ris  H r «CW  r A,  er  io»  i 
avTtf  ni  0»  ro  ini  H T,  Z A v&s  n >ct» 
r A*  Lk  Z&r  ro  vay«  N r,  m a to  \jzro 
NBM  Urus  to  vizso  HT,  Z A Tl  $*» 

r A.  TO  3\  varo  N r,  M A xtss  ro  wri  NBM 
( r»  irro  NAM  f*m  Aa^Ssoo.ttVs  ) 7»»  nyiui- 
fx^Mt  ‘txjh  Ao ym  , 6tc  rs  tr  tZH  Tt  N T,  M A 
«CK  w UTf  NAM  xai  ro  usa  NAM  «Or 
ro  vxo  NBM’  re  wro  HT.ZA  «CfC  ro 
Jwr»  TA  w ovyitK^ei»  *z«  Ao>or.  o*  rr  w» 
NT,  M A «Of  ro  ¥90  NAM  ri  v*i  NAM 
«?eK 


* Slfiiii  vto  M T,  M A t&  "Aon  AM  i* 
rivf  fswiAr.KA  XBOf  n iiwi  KA.]  Ctm  >oo 
Sb»  m ; AA  A M iw  s r A met  A N, 

Vn  miAA  «bc  A M iw  ■ A r «b<  TN1  mi). 

iwfxuAi»  Riurf  » K A «e«  A A «im  i A r 
•b'  r A*  //  in  aif«  w * M A «b»  A K »w  s n r «*w 
r A,  tr«*i£  /»  it  • MA  *&*  N r w»r  i K A «g;r 
r a*  m*  m it$+  t»  Csn  N r . M A acb  ii  M A M Sim 
•ri  <ai  A T.  K A odf  ri  in  II  A. 

* Att.’  /aV  TO  tm  N r.  M A Tpif  t«  u» 
NAM  irr»f  ro  >jr*  E B ®CJf  ra  ior*  B A.  ] h-xti 

ii  xai  A M*  T .M  «©f  7»  vvo  N A M f rv^nn^W 
iX»  for  4 AM  *io<  M A ^ t d r N «b»  N A. 
i*A'  W>AM  M A r»<  * E B «ei*  BA,  « A! 
T N N A S»?  i B B «t»»  B A*  7J  df«  \ir*  A M, 
T N 1»  vr  NAM  M}0'  I35*  t « 

S B 0 «t»  v B A.  ?Xr'  AiiiiEB  «fK  ri  *n  E A Jh 
iHOr.i*.  xijar  ? ^ E B »©f  B A’  •<  df«  rs  vao  A M, 
T N «b<  »i  va»  N A M inf  ni»  Bi  «b*  tS  S»  B A. 

e flf  3 r*  N A-M  xpf  WuwNBM  Srenf 
T»  tiro  r A A rpai  ra  vn  l'  E A.]  Etm  yaf  ri  xai 
NAM  «CK  ri  xm  N B M 4 tvyaifJim  »x«  « 

T •#  A N o&f  M B,  IvSit.Jfih 

a n «e*<  n b for  s a r r b,  it  5 ; a m *jfir  m b 

for  i A A *{?<•  A E'  »5«  <n  rw  nymifJtMf  U ? A T 
»fir  r U x*  'f  4 A A «fk  A E,  or  8»*  o «>»o»  »5  ‘k  i%n 
7*  usa  T A A **£?r  70  \a»e  TEA*  it  Zftt  ri  varo  N A M 
rg/t  t»  \ai  N 8 M «»71  w»  r A A -rflr  ti  Srn  T B A. 


4 L't  autem  rc&angulum  (ub  N r,  M A ad  qti  t- 
«Iratum  cx  A M ita  recta ngtilum  iub  A r,  K A ad 
quadratum  cx  KA.]  Qnomim  cmra  ut  a a ad  a m 
iu  r a ad  A N.  erit  }»er  tonverljooem  rationi»  ut  A A 
»d  A M ita  A r ad  r n ; eadem  tfjoque  rcrione  Jt  in- 
vertendo demonit  rabitur  ut  KA  id  A A'  ita  A r ad 
r a : ergo  ex  «qtuh  ut  M A ad  A < ia  «rid  r,i, 
& permutando  ut  m a ad  N r ita  k a «d  r A : * ut 
igitur  reftirtgulum  fub  K r,  M A ad  quadratum  cx 
A M ita  rcdtangulum  fub  A r,K  a ad  quadratum  cx  ka  . 

* Sed  ut  rc&angulum  (ub  Nr,MA  ad  rectan- 
gulum  nam  ita  quadratum  cx  t B ad  quadra- 
tam ex  B A.]  Nam  exim  rc&inguJum  fub  A w,  r N 
ad  redbngulum  nam  compo6um  rationem  habeat 
ex  ratione  a M ad  m a & ratione  r N ad  N A $ ut  au- 
tem A M ad  At  A ita  t » ad  b a , ut  vero  r N ad  N A 
ita  bb  ad  ba  : habebit  igitur  rcttafifjulum  fub  a m, 
r N ad  rcdhngulurr.  N A ai  rationem  duplicaram  eju* 
quam  lubet  BBadsA.  (cd  quadratum  cx  £ b ad  qua- 
dratum ex  B A duplicatam  habet  rationem  ipinn  E B ad 
BA  quare  ut  rcamgulum  fub  A M,  r N ad  redangu- 
lum  NAM  ica  quadratum  ex  KBad  quadratum  ex  BA. 

r Er  ur  rcSanpndum  N A M ad  rcftangnlum 
N D M ita  rcAangulum  r A A .id  reAuigulum  r E A.  J 
Qioniim  enim  rt^Ungulum  N A M a-J  triangulum 
N b M ratior  em  habet  compulitam  ex  ratione  a n ad 
K B & ratione  A ai  iJmb;  ut  autem  A n ad  NB  ira 

A r ad  r t,  & ut  A M ad  M B IU  A A a<i  A£  : habebit 

igitur  rationem  axnpoficam  cx  ratione  A r ad  r E jc 

ratione  A a ad  a E - qux  quidem  ratio  eadem  rrt  quam 
redtangulam  ra  a rubet  ad  re&angulum  TE  a : ut 
igitur  reoLnguJum  n a M ad  rcdhnpxlum  N B M ita 
re&uigulura  r A A ad  redbangulum  rt*. 


Prop-  LV.  Thecr. 

Si  dux  redx  line»  oppofitas  fet^iones 
contingentes  fibi  iplis  occurrant,  & per 
occurmm  ducatur  re&a  jungenti  ta- 
dtus  parallela  i per  tadus  vero  du- 
cantur contingentibus  paralie!»,  & i 


nPOTASIS  n. 

Ea»  t armu^ui  «Tbo  tu3uaq  c^ltU: pv/x- 
'jiixitm,  £ fi  £ ox/fxxi&TviH  »w- 
Smx  -duj  TO«  kpzs  ‘GkltjvynMMii , 
•&ri  /li  r cufUm  xttfxM>iAw  Ttqj 

ipeLTch/Ap^t,  'Z^JoGAYiJZo i <Ai  a-TTD  t kqw 
rs  cu/70  TffiZm  ■?  'cn£jf.$  unii*  tyiA/- 
cni  me  7o  f\j&i 

t izrmptK^jan  xm  •£  t* s aupxe 

’ffofyuyHV<n*  ,n7f«t>cewi  Aejp»  e^U,  'at  ro 
r\jzsn  t 'vpxHipdpui  m 'Ojys  ra 

xtto  •?  WflAtm  xTri  •?  ov^-xlfiioiarf  xapx  rLi 
ra  t *&L(  'CfafyvynHooLi  Icti  $ to/Hs, 

EsTOIAN  cimxaukcy  «i  A B T,  AEZ, 
•”  ffytiQaiAjjcq  5 eurrv»  af  A H,  H A,  £ tnti- 
Iftloft»  n a A,  KSH  teri  ;uV  ? H ®^Jt  A A 
?X$m  q THE,  fccri  i?  A -28^1  liti  A H q A M, 


ta&ibus  ad  idem  alterutrx  fcdionis 
pundum  ducantur  redx  <jux  paral- 
lelas fcccnt : rcdangulum  (ub  abidflis 
contentum  ad  quadratum  ejus  qux 
tadus  jungit  eandem  rationem  habe- 
bit, quam  rcdangulum  fub  contingen- 
tibus fadum  ad  quadratum  re&x  ab 
occurfu  ad  (edionem  dudx  jungen- 
tique  tadus  parallelx. 


SI  n t oppoEts  (ofliones  A B r,  a E Z,  quas 
contingant  recix  A H,  H a ; & juncti  A A 
ducatur  per  H reda  THE  ipG  A A parallela: 
& i pundo  A ducatur  A M parallela  ipfi  A H, 
H h b atque 


recuogu- 

lum  fub  AO.Ni  cflc  ad  quadratum  cx  A A ficui 
reftangulara  A II A ad  quadi  alum  cx  r H. 
rc&a 

Z A K B qua:  ipli  AAi- 
quidiftct.  quoniam  igi- 
tur dcmnnftratum  eft 
fad  zo.j.huj.]  ut  qua- 
dratum cx  B H ad  qua- 
dratum rx  ua  ita  rc- 
dtangulum  B A Z ad 
quadratum  cx  a a . & 
eft  rH  aqualis  t H,  fc 
K Z ip(i  B A : erit  ut 
quadrarum  ex  r H ad 
quadratum  cx  H A ita 
anfcngulum  kza  ed 
quadrarum  ex  A a.  eft 
autem  ut  quadratum 
cx  a H ad  rcetingu- 
Jnm  AHA  ita  quadra- 
tum cx  a A ad  rcftan- 
gulom  <iiS  A A , A K : 
ergo  cx  «quali  ur  qua- 
dratum cx  r h ad  re- 
Aangulum  AHA  ita 
redlangulum  K z A ad  re&mgulum  fub  a a,  A K. 
fcd  ratio  redbnguli  K Z A ad  rechngulum  fub  A R, 
A A componitur  cx  ratione  Z K ad  R A & ratio- 
ne Z A ad  A A ; ut  autem  z K ad  K A ita  [ per  4. 
6.]  A A ad  A N , Se  ut  Z A ad  A A ita  A A ad  A 6: 
rado  igitur  quadrari  cx  rH  ad  rcdbngulum 
AHA  compotita  eft  ex  ratione  A A ad  A N & 
radonc  A A ad  A 0.  fcd  quadrati  ex  A A ad  nr- 
dtingulum  fub  A0,  N A rado  cx  cifdem  rationi- 
bus componitnB  : ergo  ur  quadratum  cx  r H ad 
rcftangulum  A H a iu  eft  quadratum  ex  A A ad 
rc&ingukmi  ex  A e,  N a ; Se  invertendo  re&an- 
gulum  lub  A 0,  N a etit  ad  quadratum  ex  A a ut 
redbngulum  A H A ad  quadratum  cx  r H. 

Prop.  LVI.  Theor. 
duae  redfcc  line*  alteram  oppofita- 
rtim  fcdtionutn  contingentes  libi  ipfis 
occurrant,  & per  udius  ducantur  con- 
tingentibus parallela; ; i radlibus  ve- 
ro ad  idem  alterius  Icdiionis  pun- 
dlum  ducantur  redi*,  quae  parallelas 
fecent : redtangulum  fub  ablciffis  con- 
tentum ad  quadratum  redi*  tadlus 
jungentis  rationem  habebit,  compo- 
fiutn  ex  ratione  quam  habet  quadra- 
tum portionis  redtx  ab  occurlu  con- 
tingentium ad  pundtum  medium  jun- 
gentis udius  dudlx  inter  pundlutn  il- 
lud & alteram  ledlionein  interceptae  ad 


E\ 




tiz.K  indfafa- 
«“’«•*  a Z N,  Z A e-  Aiyao  mi  ira-  &k  r)  tiro 
A 0.  N A Xn  f A A ttrut  r«  ere  A H A 

Tfif  ro  X7*  vk  r H. 

•B^f  A A jZAKB. 

ixZiv  Mhkw,  MI 

ira  ut  7»  X*  E H reoc 
ro  Xro  HA  ittur  ro 
VW9  B A Z W&f  Tt  X»» 
A A,  iofJt  i , mV  r II 
rji  Elf.  i <Fi  KZ  rij 
BA  ur  ct£pt  re  Xn 
fH  «C5f  ro  Xn  if  A 
iW  t«  \jsra  K z A 
■TCJf  to  Xn'  A A.  «1 
Jt  £ u<  re  Xn  AH 
to  Casi  ah  A *- 
tuS  ro  Xv»  A A 
TO  1^5  A A,  AK*  Ji' 
* ur  ro  XnTH 
‘X&S  ro 'Jzsi  Ali  A £- 

TUS  73  Casi  KZA 

■=>0 r re  Casi  A A,  A K.  e ri  Casi  KZA 
«Off  TO  ura»  A K,  A A 0 cvyxm<Vf  K» 
6%  ri  £ Z K «or  K A 6 r*  ilis  Z A xfOf  A A* 
«f  A'’i»  fZK  r^W  K A tfraiy  ij  A A irtfsj- 
AN,  ut  it  iZ A xpot  A A irratt  i A A xfsr 
A 0*  0 r*  Xn  I H rfer  ro  tjaeo  AHA  A-- 
ytr  etytumq  ix  t*  v.s  A A r«r  A N *«f  ri 
7fC  A A r^W  A 0,  nyxtntq  it  uaj  0 t5  Xtb 
A A rfiff  ro  Casi  A 0,  NA  As>flf  oot  r au- 
rur'  ira  apjL  ur  ro  Xw  r 11  sr^of  ro  yzra 
AII  A irroor  ro  Xr»  A A xfor  ro  USBA9,NA' 
£.  MKtTmAj*  ra  sj»**  A e,  N A rpir  « Xn  A a 
*ra  us  rl  AHA  xfir  to  Xn  rH. 

nPOTASIK  IV. 

Eal  fuav  t imuttApvi  fh  u3tuq 
ot^o-^rrUMi,  /i  t 

-0^0  rotam)  crrpM*$  OTI^Ci 
M»  €!$Ncq  TifttVFli  nt  to 

• d&qifAiut  AJ9R  T 

iflw  A^jpi  -a^s.TO  ^ rXr  ms 

/b^vyn/VtfW  ri7fay«w,  ^ ovyxt^Vo* « t 

? ^ '^^TYVVOTS  ¥ <TO/t- 

'xliwm  x)  t b^e7^exiao)  -?  h-^rsfuar 

x,  $ ovjif  nvcf  tiw  lumfu  •?  cui-ros 

5* 


CONICORU 

QfK  TO  'TBffcfTCT  fti&(  ? •?  TO<  *pet( 

'GhQbynHm* 

£J*ST  n £ A N amxfft^wq aj  AB.ri.w  jnV- 

■*  T4«  i»  5 ®f  A E Z H,  B E 0 K, 

% tn%£tvz$»  i A»,  5 /%»  nrfutcfru  Mia  ro 
A,  5 hn/dOpS***  i A E oinx$w  c&i  r»  A, 
«f^A)  «*»  5"  A «rb*  t&o  B F.  ij  A M,  an  J*  iT  B 
«r^»  liui  A E i B K,  «Aif^Sva  Ji  7»  «ju-m»  ,&i 

^i'A  iyaw.v)  r,  5 i^nJ^«wr«J  r b m, 

r A N Xtyot  'ori  f»  Ozr?  (IN,  AM  •*&<  rii  am 


1 Llb.  111.  u f 

gcntibas  fa&nm  ad  quartam  partem 
quadrati  tadfcus  jungentis. 


Sint  oppofit*  (cdioncs  AB,  r A,  quorum  cUn- 
trum  o,  & contingentes  a t z h,  r B « K ; 
Sc  junfta  A B dividatur  bifariam  m A,  & jun- 
gitur A B & ad  A producatur  ; * puncto  au- 
tem A ducatur  am  ipfi  *B  pafcdlcia,  & Apun 
do  B reda  BN  parallela  ipii  A B ; denique  fura- 
pto  in  fe&ionc  r a quovis  pando  r,  jungan- 
tur r B M,  TAM:  dico  roftangiituni  fub  B N, 
A M ad  quadratum  ex  A B rationem  habere  com- 
pofitam,  ex  ratione  quadrati  ex  A A ad  quadf*- 
ntin  ex  A E & ratione  rodanguli  AlB  ad  quar- 
tam partem  quadrati  e*  AB,  (ire  ad  redan 
gulum  a a B. 

, Ducantur  enim  \ pun- 

£ T/  . 62»  r, a redae  11  r K.iAO 

— «1 1*  parallelje  Ipii  AB:  patet 

/ igitur/)b  a a aqualem  ipii 

f \ /"%■  AB,  quod  A 0 ipfi  A r. 

| . 1 / aqualis  (it  8t  K M Ipfi  M H. 

\ / lea  [per  47. 1.  Iiuj.j  jrr 

i q \/  cft  aqualis  ipii  a n : er- 

j A go  & rs  ipfi  Hn.  ac 

/ \ quoniam  A B,  A r oppo- 
ni i.-  1 fit*  fed:onc*  Aut , eoe- 

'N  \ tingcntefque  Bfie,  ©A, 

t \ & dnda  cft  K It  ipfi  © A 


H&f amar  j ato  <aa  ruf 
r,  A -sfyi  -riui  A B *f 
H T K , Z A ©■  Qar 
hmi  in,  br«  u«  iw  j 
A A T*  AB,  671  Wf  n 
A0  rx  A Z iut)  n KS 
fi  iH.  *n  t?*  njH  b - r 
TB3niar,  JftxofjrK 

m h n.  iuq  •*-*  imuf 
/jfa/a!i  eicn>  «j  AB,  A T» 
tyand i l3p  af  ii  oj  B E ©, 
©A,  lita  e» Q 

n KH‘  ku  ctfjt  i»s  re 
ari  B © «CfV  ro  am  3 A 
irruf  rO  an  BK  «CK 
r«  vro  n K r.  wr*  H ro 
uu  «eri  ©A  r&i  039  0 A Z, 
jit?.’ : ' 


B © ad  quadraoini  ex  ©A 
ita  quadratum  ex  B K ad 
re&angulutn  n K r.  qua- 
dratum autem  ex  © A cft 
aequale  re&angalo  © A Z , 
\ l & redangulum  n K r rc- 

\j  fiangulo  K r li ; ergo  tu 

M ' quadratum  ex  B © ad  te* 

ctangulum  © a Z ita  qua- 
drarum ex  BK  ad  redanguluro  K r H.  fcd  ut  rc- 
Aangulum  fub  Z A,  0 B ad  quadratum  ex  0 B ita 
redongulom  fub  H A,  K B ad  quadratum  ex  K B • : 
ex  zquali  igicur  ut  rc^ngulum  fub  a 7.,  © B ad 
redangulum  © A Z ita  rcdungulum  ex  A K,  K B 
ad  reoangulum  fub  K r H.  ratio  autrm  redan- 
guli  fub  A Z,  0 B ad  redangulum  0 a Z ( fumpto 
medio  reAineulo  0 E zj  componitur  ex  ratione 
reftanguli  fub  A Z,  © B ad  rcdangulum  © R Z & 
ratione  refbtnguii  © R Z ad  rc&angulum  0 A Z. 
ied  ut  rciltngulum  fub  A Z,  0 B ad  reibngulum 
© E Z ita  quadratum  ex  A A ad  gnadratum  ex 
a E f.  & ut  redangulum  © E Z ad  rvibngulum 
©AZ  iu  [per  12.  lem.  3.  buj-3  rcdangulum 

• Quoniam  enim  fimilfa  itant  triangula  aib,«iz,xbh,  .erit  z e ad  e a ut  Q k ad  BB;fic  ideo  compo- 
nendo. ut  x A ad  A B iu  0B  ad  BE.  Fari  medo  conilae  «flV  HAadAEutKBadBEi  & invertendo,  oc 
A E ad  ah  ita  a E ad  b X : quare,  ex  «quaii,  cft  2 a ad  ah  licut  ©i  ad  bk  ; adeoque  2 A ad  ea  ut  a H 
sd  bk.  fcd  ut  z A ad  ©B  ita  rcmngulum  fub  IA,  QB  id  quadratum  ex  o«;  Z:  u;  ah  ad  BK  ita  re- 
dbnguium  fub  H a,  K B ad  quadratum  ex  K B ; cit  igitur  u:  rcdangulum  fub  X A,  © B ad  quadratum  ex  © ■ itt 
re&angulsim  fub  H a,  kB  ad  quadratum  ex  K B. 

t Nam  ratio  rcifbnguli  fub  AZ,e  B ad  retiangulum  ©EX  componitur  ex  ratione  A z ad  z r.  gc  ratione 
*®  ad  ©E.  fcd  tam  ratio  AX  id  ZE  quam  ratio  k©  ad  ©E  eadem  eft  cum  ratiore  A A ad  A*  : ergo 
ratio  ex  illis  compofita  (hoc  eft  ratio  reoanguli  fub  a z,  e b ad  re^Unguluro  © E*)  eadem  eft  cum  ratione 
qiadrao  cx  aa  ad  quadratum  ex  a E. 

A 8 B 
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A E B ad  re£bngulutn  A A B ; efgo  ratio  rc&an- 
Ruli  fub  A H,  B K ad  reflangulum  Kf  M cotnpo- 
iira  cft  cx  ratiooc  qua-  k v , 

drari  ex  A A ad  qua-  \~" 

dratum  ex  a B & ra-  \ 

tiooe  rc&anguli  A E B " \.  ^ 

ad  reiiangulum  A A B.  \ 

habet  autem  retlangu-  \ 

Ium  fub  A H,  K B ad  re-  'V 

flangulutn  KTH  rado- 

ncoi  compofitam  ex  ra-  \ 

rionc  B K ad  K r & ra-  \ 

doocAHad  H r.  at-  ' 

qui  ut  * K ad  ,K  r ita  / 

cft  [ per  4-  6.  ] M A ad  // 

A B , & Ut  A H ad  H F A 

ita  NB  ad  BA:  ratio  /7  \ 

igitur  compoftta  cx  ra-  /J  \ 


i axi  A A xpt  ri  **» 
A E x«j  r»  vii  A EU 
xffc  rJ  \J®-o  A A B. 

VXft  Si  vxo  AH, 
K B xpc  ri  ww  K r H 
rir  cvyx.Mi$pcy  Asje» . 
O * ;i  T>jt  BK  Tfif 
KI’  rS  t\ f*  AH 
XftS  H T.  cM.'  i*  fSfi 
ij  BK  xftf  KT  irratt 
B M A TTf*f  AB.  iii 

Si  i AH  *fi<  HT  »- 

T«»N8  -/W  BA- 
e eift  cvyiutfj^Of  *&• 
ytf  cm  t5  tv  M A 
«?W  AB  xai  ri  Tijf 
N B ir^or  B A,  iar  isir 
o r»  or  i^a»  ri 

\j*T«  A M , B H r/#f 


habet  rr&inguloin  fub  / / 

A M,  B N ad  quadra-  / 

tum  cx  AB,  componi-  / 

tur  cx  ratione  quadrari 
ex  A A ad  quadratam 

ex  a B & ratione  rc&anguli  A B B id  refUngu- 
lum  A AB. 
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AITO  A AP2NIOT  ITEPrAIOT 

KftNIKftN 

TO  TETAPTON, 

META  TON  EYTOKIOT  A2KAAONITOT  TEIOMNHMATflN. 


APOLLONII  PERG^EI 

CONICORUM 

LIBER  QUARTUS, 

CUM  COMMENTARIIS  EUTOCII  ASC  ALONlTiB. 


A tIcLau  xeuga». 

nPOTEPON  i&tiiQnf., 

'B&t  Ewfytal  iw  rhfyx/jJMvl,  T ffw- 
■ma7//W*  xfa  Kmautt  «i  anu  &- 
C\i«<  m rfieu  iuoV, 

to  Ac**a  Xir/wxoTtf  <n  3/s?  w 

pAAv/*u£u}  at  fiiTaAa|uCx»«o  to  yiiit 
fQ^yiMTVMtsfatt,  Trmupxua  'Gkt  V xo^rrof 
at l 7»  TITapTDf.  A TV7B  TltOtt  Ot\- 

fiuct  irAwjn  JWtb*  to;  tw  xJkw  70/ro< 
oMxAatf  71  5 T>|  S^xuxAV  ffi^tCoA- 

Ai<»i  uuTnf  (jim  «Aeq*&J  2a en  tQaffioijtotr  rn 
xutV  'nfai  $ k*jx Av  Tctj< 

XStT»  7TOTO  0T!/*fc*4  'TdSufr  OllflGdJMoX,  *)  *7I 

irnx*4^a^  aJTDtfifltf«|r  & tXTW  tvttw  aAAx 
vx  o’a/>«  cftM*  ntvs.  tVtwi  /i  tb  # '&£?«- 
|tyd|p*  Ksmw  e Sctfujj  E^eSmu  •*[»*  ©^TuJkiai, 
Vx  offa  <»  tshs  "bonSi^unt  iicvpatptis'  Xls  £ 
fUTflen  euri  i»3»4a70  NoamA»f  o Kvftofa» 
■t&i  f JWrifV  fAorsv  rtrawQ  o Nim»- 


jtyollonius  j4ttalo  S.  P. 

ANTEA  quidem  cx  ollo  libris, 
quos  dc  Conicis  compofuimus, 
tres  priores  ad  Eudemum  Perga- 
menum fcriptos  edidimus.  Verum  eo  mor- 
tuo, cum  reliquos  ad  Te  mittere  decre- 
verimus , quartum  hunc,  quod  fcripto- 
rum  noftrorum  dcfiderio  tenearis,in  prx- 
fcntia  ad  Te  mittimus.  Oftendit  autem 
ad  quot  punlla , ut  plurimum  , Coni 
Pelliones  inter  Pc  fit  circuli  circumfe- 
rentis occurrant,  nifi  totx  totis  con- 
gruant: prxterea  ad  quot  punlla,  ut 
plurimum,  Coni  Icilio  fle  circuli  cir- 
cumferentia oppofitis  lellionibus  con- 
veniant i itemque  oppofitae  Pelliones 
oppofitis  Pellionibus : atque  ad  haec  alia 
non  pauca  his  Pimilia.  Horum  autem 
primum  Conon  Samius  ad  Tbrajydeutn 
Icribens  explicavit,  non  ritfl  confe&is 
demonftrationibus : quamobrem  Nicotelej 
Cyr enatis  eum  nonnihil  reprehendit.  Ve- 
rum Pccundi  mentionem  tantum  fecit  Ni- 
1 i i coUUt 
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cottlei  in  libro  contra  Cononem,  tanquam 
ejus  quod  facile  demonftrari  poffet : quod 
tamen  nos  neque  ab  illo  neque  ab  alio 
quopiam  demonftratum  invenimus.  At 
tertium  carteraquc  id  genus  plane  ite- 
mini in  mentem  veniUe  comperimus. 
Ex  di&is  autem  quotquot  ab  aliis  non 
dcmonftrata  deprehendimus  multa  at- 
que varia  poftulant  Theoremata  nova  •, 
quorum  plurima  in  tribus  prioribus  li- 
bris, reliqua  autem  in  hoc  ipfo  expo- 
fuimus.  Haec  veroprobe pcrfpe&a non 
parum  utilitatis  afferunt  tam  ad  pro- 
blematum compofniones  quam  ad  eo- 
rundem determinationes.  Verum  Nicotc- 
Us  quidem,  ob  diflenfionetn  quae  illi  cum 
Conone  erat,  nihil  ex  iis  qua:  i Conone  in- 
venta funt  ad  problematum  /tyiTpar  com- 
modi provenire  aderit : quod  plane  fal- 
fum.  Nam  ctiamfi  omnino  ablque  his 
determinationes  dare  liceret  j eorum 
tamen  ope  nonnulla  facilius  percipiun- 
tur: veluti  quod  problema  pluribus  mo- 
dis conftrui  poffit,  vel  quot  modis, 
vel  etiam  quod  nullo  modo  fiat.  Hu- 
jufmodi  autem  praecognitio  fatis  ido- 
neam folutiones quaerendi  praebet  anfam ; 
fit  ad  analyfes  Sut/Tfu»  Theoremata 
ha:c  admodum  utilia  funt.  Verum  fic 
ablque  hac  utilitate,  propter  ipfas  de- 
monftrationes  digna  erunt  qua:  recipian- 
tur: multa  enim  alia  in  Mathematicis 
difciplinis  ob  hoc  ipfum,  ncc  ob  aliquid 
aliua,  recipere  conluevimus. 

EUTC 


AwiiTy  -rei*  Kotc**  arrr^ajp^,  U Sltut- 
/Afa  fuxwnaa  Si  trx  au tv 

tVt»  iy  vk  aMV  mos  trmtrgtpcr.  m fvn  t» 
t&stw,  iuc{  m iMa,  m ofttyn ni  tVtwj,  «ttASs 
»\1 aw  wiYis* TtrowfitKt  miro  JiraAi* 

oow  wk  inrrtfl*,  irnM»  x)  mau^on 
Zntfjmn  ^mfo/uLiur  mi vi  ua 
'Z\u<?U  TV/^AM»  i»  TDif  *7©loi  Atf« 

ut*n3tcu* , Ta  Si  Aatxa  o rVTf>  &rm  Si  %v- 
YpwcM  nuo!»  naf «^«req  'X&s  rt  tus  t 
ovtjteus  *,  TVs  Svxjaf&i.  Now- 
•nAns  /w  >ap,  aves-  % %fapa- 

&S,  vSt/jua»  ix  r \jzn  v K armos  tuptfwca  e» 
7W5  StottoyXt  ?p£o&eq  yyt*x,>  **■ 

A vyw.  & el  oAets  ttrtu  tVtw  SuocQ  *T'  thus 

fucurpoot  shmSlSbi&tj,  a*Aix  *m>t  tf  aviut  ’&t 
KJLTCUM1  trtx-  alit  071  «Am- 

ta. yps  i racauTTt-^Zs  ctr  }*wrro,  ^ to Air  stt  fcx 
<tr  torro.  * $ roiaoDi  TrpayiasK  «xjtvla)  a^op- 
/rlaJ  axtfxCtMiJ)  itfos  Ta«  & Trpj  TcU 

iiaAwre#  r Supofim  vrflpqa.  r*  9«*p*q4.T<i  151 
5ui7a.  ^di«  /i  Ttis  Totcumts  elr^sicLS,  x)  Si 
cuneis  t is  ’&nhi%us  «s*  $ 3$ 

aMa  ttoM*  toi  tf  t»*  fut^rfutoi  tiro,  £ 
V JV  a?Ao  71, 

CIUS. 


Qaartu*  liber,  jlmtbemi  amicitTime,  iaquirit,  quot 
nvodit  conorum  fcditionci  iiuer  kfe  & circuli  cir- 
cumfcreruix  convcnitnt,  fivc  contingentes  fuerint 
five  fecantcs.  Eft  amem  fle  eJegan*  & legen- 
tibus pcrfpicuu»,  prselertim  e*  «ditione  nollra:  ac 
ne  commentariis  quidem  ullis  indiger,  quod  enim 
seccOarium  eft  capiet  ipfe  teatus-  In  co autem  omnia 
dcmooftranfurargumeorationcduccmc  sd  impofTtbile ; 
licut  & Eathdtswcil  in  iisqux  de  intcrfcdtiooibus  $e 
taftionibus  circuli  confaipfit.  qux  fanc  ratio  & ad 
ufum  accommodata  Sc  ncceflana  AriflottU  ac  Geo- 
metris, prxcipoe  vcro^erriuwr^i^vifa  cl\  Itaque  tibi 
quatuor  libro*  perlegenti  licebit , adhibitis  Coni- 
ds,  relblverc  oe  componere  quodeunque  propoli- 
tum  fuerit:  quocirca  & ipfc  AfcBma  1 in  principio 
libri  dixit  quatuor  libros  aa  hiqui  difciplinx  elementa 
fufficere,  reliquos  autem  quatoor  ad  abundantiorem 
Icientiam  peninere.  Perlege  igitur  eos  diligenter,  & 
fi  tibi  pbcucrit  reliquos  ad  eandem  formam  k nobis 
edi,  id  quoque  Deo  duce  fiet.  Vtl*. 


Ti  7i7«{T»r  jb?Ai»r,  5 fi»a  iiwfi  £«aor  f&i 

iyeit  usatt^r  au  T xeirm  J» (tai  i>*^cue  7S  t}  Tf  ¥ *wX» 

Jt«  IftujlfJtts*  \ ii(in<nu.  io  A 
71  )+eilr  tf  «nfir  tu<  i rur^in*  i.  lia»  4 l/uii- 

t<H  w/i ateif  i fi  Sii-m,  ii  >4  trAor  au  &&.- 

Xxtau  'aAjrfSo.  AAu^  A t»  it  aiunS  var-ni  hl  4 tit 
i/irutw  iuxct^eryie,  vtnf  *C,  Elo.*S»r  iSttg»  -m  mei  ¥ 
Tifusit  r kwiA¥  iu  T ciafir.  f iyj^ct  ti  t,  i 

«f KtW  «7W  Kj  1*J  AC'{tm>«  It)  Utr  (lA- 

AJOt  V Af^tuiJs*.  I»  ni  tj!  TtanifX  i It- 

C*i*t  dtmnr  a/#  ■#  r xef‘K+*  9f^yuaTi'iu  at  at  urit 
*)  t»  ®c?7i5»r'  Xii  k)  »Jnf  i» 

«fX?  " 7»  77«J«f * (SjCai*  «b»»Jr  'Tfir  Tiul « j«- 

yt,^  Titi  is  A Asini  w*  •»ea*a»«5nta5jifi«. 

itAjrvSi  I/  «.'tu  iiifwASr,  i.  ti  ari  «J1  auusr  ^ -n? 

>#»W  Uistim  -f  rJtnr  iir'  i/**  unjwiw,  Tara  Oi» 
>«•«!)  *<?*«• 


P r o p.  I.  Tbeor. 

Si  in  coni  faSione,  vel  circuli  circum- 
ferentia, aliquod  punitum  cx^tra  fu- 
matur ; atque  ab  eo  ad  (e&ionem  du- 
cantur dua:  reltae  lineae,  una  quidem 
contingens,  altera  vero  in  duobus 
punit  is  fecans ; fit  quam  rationem  habet 


npoTASis 

Ea»  xoiV  TOfJUK,  t klkW  'tfctpatw  Ai^SSti 
tn-ftio»  tx ros,  t,  in’  euhv  rw  rcfCn  'O^kzdt- 
Sia  tudueq,  vt  h $ TVtw 

jyt7B  /^<nvie*x,^'5i  Aojp»«An  n 'rvtrtf- 

m 
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toti  fecans  ad  partem  cjiifdein  qnx 
extra  fumitur , inter  punduin  & fe- 
dionem  interjeda,  ia  eandem  divi- 
datur ea  pars  qua:  eft  intra,  ita  ut 
reda:  eandem  rationem  habentes  ad 
idem  punitam  conveniant:  quae  a ta- 
du  ad  divitiorem  ducitur,  occurret 
fcdioni ; & qux  ab  occurlu  ducitur 
ad  punctum  extra  fuinptum , (edio- 
nem  continget. 


au  'TS&f  r tKTis  ^OTAa^CctyoftV/i!» 

r£  n <rrm*V  *,  •?  tlf  tvtoi  TfinSw 

* inrt  tuSui x,  <#&  ms  spo* 

A cr/tis  VjQua*  'SjS  i wnf  orLUiifi  tm *p 

i ~CT?  $ Wf>k  b*7  f jWpCTO  pfign  rjSuA 

cuvtmatsvq  t»  % * dm  r gv/htH»- 

oteos  tv  iuros  otfutoi  a.yd>/jn  toSwa. 
t- 

5TH  XiM  Ttfin  r;  xJxAx  sr&PipHX  h 
AB  I’,  k 7J  sr.fjum  ixn*  ro  A,  st 

«vri?  »1  A B X*7«  to  B,  sj  /* 

A E r 7iptr&>  V -ffuiw  xetm  tx  E,  T,  [•2&i%:yn 
‘SfQnK!  iiw  nant  » B a^pix,]  £ w i%&  >J)y.i  r, 
r A «rCJf  A F,  rsrsv  i^ra  ij  r Z •o&f  L E-  teytd 
C7i  fi  '±c:&  <f  B &7n  is  Z uVn  trvftm^b  rr,  is^n, 
W »f  a:*b  r etfv%Maus  cfhi  ra 
A iip*7rieT«j  r5  Tsu-r. 

Eirri  ur  >}  A I’  Bjsiw  liw  n~ 

fUtu  nctn  £’jo  cxjjui*,  dnc  tisu, 

SfefiiSTf®*  eunk  auuam 
i=r,  x A *yt- 

ysvr,  w'fS  a'  <££0« 

y)  Ajtb  if  A i^xwkt^wj  -f  7tf4jjs 
n A A,  i*  R A 

«|Urtr»  riv  ET,  d Xuuahv,  fi'r 
xa/nt  7J  Z.  x/Ax  x.*/se  ri  It,  er« 
fer  t^x-^siTE;  ai  B A, A A,  k,  a^n 
7Mf  tipUf  i -TU  n ]'.  A,  -T  virXtXf  X F A TTiOt/ro  .J-Vt' 

AtV  Jtax»  ra  r.  E,  t^s  Ji  A B rs  H 
tjae/  «W  T A A £ trV*if  n T H -sOi  H E. 

a7^i',  t>3S!t«7a/  yi'  *.?  q r A •®Cjf  A E Urus 
*l  r Z «CPr  Z E*  »Jt  >]  B A x»^’  {37«k  (^w«sk 
77I«H  tum  r £•  H&toi  n Z &?v. 

i fu/Tac  ,uV  T^i^wr  c^t  mitruiy  t djim*  feum* 
toj*  oi^:  ^ ^ t^TH^osA»?  ^«si»  , «im)  A B 
»J  /*  A F 7it«VJi  Kam  ^oa  crucia  Ttt  E, 
r,  7«  3 E,  r ^ ro  B au?5Tf,  ^ rs  A 

trrfti-iW  hw  5^il»  ra^/lSTKiTsw- 

yantat,  bfiuut  » XrMti^.r 

Aw-fitraK  y^  ia»  ^ A itptcnh^V 

ri«  A A,  Aci;.*«  r 

?fcjr  cuttvf  mtfty. 


SIT  coni  (eCtio,  vel  circuli  circuli  circumfe- 
renti-» A B r ; & oundo  extra  icCtioncm 
(umnto,  quod  Cr  A.  ab  co  ducatur  reCti  AB 
quidem  contingens  le&jonem  in  B ; a E r vero 
its  punCtis  E,  r IccanSi  [qosc  prrtnum  contineant 
pmuftum  tai^us  b ; j & quam  rationem  habet 
r a ad  a E,  earwlem  halx*ac  r Z ad  L E : dico  rc- 
ctjiu,  qux  i pondo  B ad  Z *lucitur  occurrere 
/eCiioni ; & qux  ab  occurTa 
ducitur  ad  a,  ieClioncm  con- 
tingere. 

Quoniam  enim  reCta  A r 
iefiionem  in  duobus  pandis  fe- 
cat , cana  non  i st  iplius  diame- 
ter, licebit  per  A diamecrutn 
& ideo  contingentem  ducere, 
ducatur  fper  4<j.2.huj.]  a pon- 
do A recta  A A (cilionem  con- 
tingens ; & junih  B A fccec 
apt.ini  E r non  in  Z,  fed  in  alio 
punfto  H,  fi  fieri  jxaffir.  itaque 
quoniam  reflx  £ a,  a a fcdio- 
nem  contingunt ; & talius  jungit  redla  B A ; 
rcdla  veto  r A lellionem  in  punilis  r,  E fecat, 
ipfamque  a b fecat  in  H : erit  fper  37.  i.huj.J  ut 
r a ad  a E ita  r h ad  H E , quod  eft  ahfurdum ; 
pttfuimus  enim,  ut  r A ad  A F-  ita  efle  r Z ad  Z E : 
igitur  B A non  fccac  r E in  alio  punito  ; quare  in 
ipfo  Z fetet  necefle  eft. 

Hxc  quidem  cixnnmnitcr  in  omnibus  fdlio- 
nibus  demonftrata  funt : at  in  hjpctbda  tantum, 
fi  recti  ABit-ilionem  contingit,  &c  at  in  pun- 
ilis  B,  r lecet»  punita  vero  i,  r contineant  ta- 
lium ad  B,  & punitum  A iit  intra  angulum 
afymptoris  comprchenfum , fitniliter  fiet  de* 
monifratio. 

Po {Turnus  enim  tunc  folum  i punito  a aliam 
ducere  contingentem  a A,  & que  reliqua  iunt  ad 
demonftrauoncro  perficere. 


nPOTASlS 

I 4 Cl  N aurea  ovrsxv,  tx  e, 

A r SKftHJ.  fd)  sStiX/iTia 
v V xuvi  rs  B apSu  ftin.ru 
muutuv'  t5 

rs  A os ftroi  ku  $ dri 
tuy  ivTUf*,%tku,  'ZsBtiXfl  m-Vw 
yu»t tf  oiuictn,  itpp  V;r»  f 
A tnfijtv  ayx-f  dty 

ri«AA,  yj^TTt  humtoftcizif 

Vxtfmr&etr. 

* -V»»  i,  tilipjros  doiirur  fufrir. 


Prop.  II.  Tbeor. 


11  s d t m exiftenribus,  pun- 
ita E,  r talium  ad  B non 
contineant ; at,  fi  fuerit  hyper- 
bola,  fit  punliuin  A intra  an- 
gulum afymptotis  comprebcn- 
lum  : poiluitnis  igitur  f per 
4P-  z.  huj.  j X punito  a al- 
teram confingentem  ducere , 
quae  fit  a A,  & reliqua  fimili- 
ter  detnonftrjrc. 


XIO 


APOLLONII  PERGifcl 


*Prop.  III.  Theor. 

SI  vero  fcdio  A B fuerit  Parabola,  quam  con-  i.huj.]  erit  E A diameter  feitionis.  & quoniam 
tingat  r A,  fccet  autem  r B in  uno  tantum  r E Z occurrit  diametro,  produda  etiam  occurret 
pun&o , ac  fiat  E Z xqualis 
ipfi  r B : dico  redam  i pun- 
cto A ad  Z ductam  ordinarim 
efle  applicatam,  & «^ux  ab 
occurfu  ejus  cum  fedjonc  ad 
punitum  r ducitur  fcdionem 
contingere. 

Quoniam  enim  Icilio  para- 
bola eft , ac  r E in  uno  tan- 
tum punito  occurrit  fedioni, 
erit  r E Z fedionis  diameter, 
nam  fi  non  Gt  diameter^tat  E A 
diametro  paralkla>&  [per  \6. 

* Tam  in  Codice  Armachano  quam  in  Epitome  ejus  per  Abdolmelec,  procedens  'Propofitto  pro 
fecunda  habetur , quo  in  Grarcis  quidem  MSS.  ne n repetitur.  Syontarn  vero  m Grxcis fecunda 
propofitto  primo  tantum  particula  fit , & propofttio  vix  dici  mereatur,  nes  eam  primo  fubjecmus, 
jy  hanc  Arabum  fecundam  ( quo  vix  aha  tjl  quam  converfa  n"*  primi)  tertiam  fecimus,  ne  Tro- 
p} fit  tonum  ordo  m citationibus  turbaretur. 

Prop.  IV.  Tbeor.  nPOTASlS/. 


lectioni  [per  27.1. nm.jjnauo 
punito  ; quod  eft  awurdum. 
potui  mus  enim  caro  in  uno  tan- 
tum punito  occurrere : adenq; 
r E Z eft  fedionis  diameter, 
cumque  r E xqualis  fit  ipfi 
IZ,  erit  [per  »3.  1.  huj.)  A Z 
ordinarim  applicata, ac  produ- 
ita  occurret  fc^ioni.  occurrat 
ad  B,  ac  [per  eandem  33"»  ] 
junita  TB  continget  ledionem, 
ob  r E ipfi  E Z squalendae  B Z 
ordinarim  applicatam. 


SI  in  Hyperbola  occurfus  E,  r contineant  ta- 
dum  ad  B,  & punitum  a fit  jn  angulo  qui 
deinceps  eft  angulo  afyroptoris  comprchcnfo  : 
reila,  qux  i tadu  ad  divifionem  ducitur,  oc- 
curret oppofitx  fedioni,  & qux  ab  occurfu  ejus 
ad  punctum  A ducitur  eandem  feitionem  con- 
tinget. 

Sint  oppofitx  fediones  B, 
e , quarum  afyroptori  K A , 

MSN  ; & punitum  A fir 
in  angulo  AS  N ; ab  eo  au- 
tem dufta  reda  ab  feitio- 
nem contingat,  & A r fccet. 

Ita  ut  occurfus  E,r  tadium  ad 
B contineant;  & quam  ra- 
tionem habet  r a ad  a B ean- 
dem habeat  r Z ad  Z E.  de- 
monftrandum  eft  redam,  qux 
i punito  B ad  Z ducitur,  oc- 
currere fedioni  0 ; 8c  qux  ab 
occurfu  ducitur  ad  A feitio- 
nem contingere. 

Ducatur  enim  £ pondo  A 
reda  A e feitionem  contin- 
gens; & i unda  0 B,  fi  fieri  pofiit,  non  tranfeat 
per  Z,  fcd  per  aliud  punitum  H : eft  igitur  [ per 
37.3.bnj.l  ut  r a aa  a E iu  r H ad  H E , quod 
eft  abfurdum  ; pofuimus  cnitn  ut  r A ad  A B ita 
dfc  r Z ad  Z E. 


"P AN  Ci  ri)  vtnpCe\k  04  E,  T rvpAtt- 
^ thc  rlw  K<tra,  to  B «wpid  yfitoi,  to 
A erftt «»  i?  co  t?  ttpt %kc  y ani  et  imo  r aovfa- 

jf  i)  t5  ctipns  ini  rlw  dicu- 
ftort  dyoL&w  tv&Het  et vpyne-erraf  rtj  sn««4«l 
■upn,  $ k 7*  erj/xnithstaK  ojvuVl  iiSiia  itya- 
yrmj  t5  amKtij^jr.s. 

Eq-uo «*>  armui^af  eu  B, 
0,  j cuJVfirMami  eu  KA,M2N, 
(C  re  A en tfutot  i»  t»J  vwi  A Z N 
ymia,  k.  an  amu  hpcvfii&co 
/iSp  i A B,  71 priru  fi  tj  A T, 
Xj  ai  E,  r ffvfunjuo-etf  zrSttXfi- 
Tueun  rlto  B dtplw,  £ ar 
hvyei  k r A «CK  A E v&ru  k 
rz  is&f  ZE.  derniu  «I  k 

hrwt  f B c&i  ra  Z cflrit^djyw- 
funj  oupntrfrnq  rj  0,  k 
ano  $ evprft uncae  c&i  tj  A 
^ ‘"H**- 

H X&»  T>  aa»  ? A ityank- 
ptftif  f -npnf  k A &,  Xj  cfxt- 
n © B ■xmtru,  « ixwaftv,  pk  2>l$f  it 
z titfu»  2^’  ? h*  trw  «cs»  U ir  a -a6c  a e 

irrute  k r H xfce  H E,  omp  Znm’  xjsroKtf)  ^ d* 
n r A Xpoc  A E itTUf  k r z erpos  Z E. 


Prop.  V.  Theor.  IIPOTASIZ  t. 

IIsdem  pofitis,  fi  punitum  A fit  in  una  afym-  HT  n N tunon  wrm,  w ri  A^atflMU  cfti  nvar 
ptotbn ; qux  i punito  B ad  Z ducitur  eidem  ij  f otTvpr&mui,  k ir  B ini  to  Z nyu- 

afymptoto  parallela  erit.  fjfa  ifttf  t?  eurrk  oovpnluTu. 
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TniLttc&U  yj  TO  tto- 
11«,  £ ri  A aifitier 
tfk i (Mae  t amjt&i- 
TU*  # M N*  ifuLitay 
011  i >c 7*  f B rj  M N 

<&i  w Z -nrfiTXf. 

Mi)  yS.i^A', « £uv«- 

7«,  i<?M  ij  B H’  ifttfJn 

U n r a «c#V  a e 

¥TAtf  ^ th  «cw  he, 
'tmf  aJvKXTtr. 


Eat  t/TnpboAw  AnpSy  -n  ornum  ©oro,  x,  aot  oju- 
rv  'sr^  r Ttfdto  hx-ffioi  tio  tv3ucq,  * 
rfi  «plibrrai,  it  <fi  .o^MnAos  rfuaiiui 
aoundviw , ^ r?  «t-TToAot^Cttio^  'Gjn  •? 

/Uam£u  ■?  rsn^S  x,  7 <nn*H  t™ 
w U^WK  I«7W  ZrofiK-nSr  n^onZZujw; 
’&?  re  >«4<V=r  <nvM,(^i£Lyw(dpy,  u&ua. 
ovnmuroti  t*  tw*j  aufiT^nen 

'vfo  io  veros  ayfMOf  i^x40  •£  T3/<«s. 

p “ J « “«/&*$  i A fi  B,  *,  * «pm, 

cijtiK  7*  A,  j£  cr«  v&ufn  mik  t5  \j*r»  r 
curup-nivTM  s&c^suVnr  y<»- 
rwK  ii  A.  J *sr'  cttfr»  ij  /c& 

B A * $ A E Z am-  > 

g^AifAv  ir«  i5  »1»^*  f atmfA-  / 

•ftvruv,  5 ri»  A E Im»  j j 

EZ'  Atya»  oii  ij  }<*»  5" B 3r)n  ii  / / 

Z c/^oCyi-jo-Vn  ovfjiTnrtrmf  / / y* 

r?  t»u>i,  j{j  ij  >b»i  7*  <rvfczl&-  / Ar 

m*  $k\  ro  A tya-^iTXf  fijr  / / 

"t**-  , // ' 

H>£«  yi  «i^ainijuVn ^ »-  //” 

pfc  •)  A A,  5 (m^o6%^f«a»  n ' 

1 A 7T fA.ftru  tLu  A E,  H iuiMTW,  f*V  7*  Z, 
ka£'  iin^v  ro  H*  ^ Jiujt  * A E rii  E H, 
vwutity  $ ij  A E t$  E Z «* 

n POTAS  12  . 

^ I "*  ii  N ouJrwi»  crroH-,  ro 
•*•  A «>/*.;«*  (<r*  co  rjj 

yaw*  \jzn  r a-  vs.  / 

«apMt?«rir/  N\  / 

A »y«  «i  'orroop  iw  «in*  \ 

jvfiir<\).  ■ I / /<’ 

HX$*  $ epairMw  i j / ^ 

A 0»  ^ cJ^ToC<j^«i»  ij  0 B O/ — -y^- 

flmflira,  « 4iw*m,  f*i\  Su.  ' 

7z>  at^uz  2l&  7 H’  ;*><*££  «a-ij  AErji  EU, 

tM  awm • ijziriwi^  y®  i A E 17  E Z W 


fumatur,  a quo  ad  fcdlionem  ducan- 
tur dux  rcdx  lineae,  altera  quidem 
contingens,  altera  vero  parallela  uni 
afymptotdn ; & portio  parallelae  inter 
fcdionem  & pundtam  interjeda  x- 
qualis  fit  ei  quae  intra  fe&ioncm  con- 
tinetur: rc&a,quae  4 taifhi  ad  inventum 
pun&uin  ducitur , occurret  fei^ioni ; 
& quae  ab  dccurfu  ducitur  ad  punAum 
extra  fumptum,  fedtionem  continget. 

SIT  hypcrhoU  A EB, & fumatur  aliquod  pan- 
dum extra,  quod  fit  A ; fit  autem  primo  A 
intra  angulum  fub  alyicpco- 
A u\  con.cntum,  & ab  ipio  A 

\ roda  quidem  A B duda  ledip- 

\ nem  contingat,  A E Z vero  pa- 

\ rallcla  fit  alteri  afyroptotfip , 

k \ ponaturque  infi  a e aequalis 

\ \ \ EZ:  dico  tedatn,  quasitpun- 

-J>- \ \ do  B ad  / ducitur,  occurrere 

*V\  \ feilioni ; & qux  ab  occurfu 

’ \ \e  \ ducitur  ad  a , fcdionem  con- 

— '2\\  \ tingere. 

^ \\  Ducatur  enim  a a,  qux  fe- 

N dioncin  contingar ; & junda 
BA  fecet  ipfam  A B , fi  fieri  poteft,  non  in  Z, 
led  in  aliopundo  H : erit  itatpc  [per  jo.j  huj.J 
A E xquali'  ipfi  E H,  quod  eft  ablurdum ; fuppo- 
nebatur  enim  a B ipfi  E Z xqualis. 

Paop.  VII.  Tbeor. 

II  $ O F.  m pofitis,  fit  pun-* 
dura  A 10  angulo  dein- 
y' Z'  ceps  ci  qui  fub  afympto- 

\ ti*>  continetur : dico  etiam 

Z\  fic  cadcn  evenire. 

\ / h Ducatur  enim  A e le- 

\ diouL-m  contingens  ; & 
Z junda  0B,  fi  fieri  potcll, 
\r\  non  cadat  in  Z,  fed  in 

alind  pundum  H : ergo 
(i>cr  3 1.  j-huj.]  A E eft  xqualis  ipfi  E H,  quod  eft 
ablurdum ; fupjioninir  tuitu  A E aequalis  ipfi  fi  Z. 

K k It  P B o r. 


nem  in  duobus  pundis  fe* 
eat,  poterimus  ab  ip(o  a 
ic^iemis  diametTum  ducere; 
atque  adeo  contingentes  ex 
ucraqur  parte,  ducantur  igi- 
tur A A,  AB,  quae  (e&io- 
nem  contingant ; & junda 
B A , fi  fieri  poflit  , non 
tranfeat  per  A,K,  fed  vel 
per  alterum  ipforum  tan- 


tum, vd  per  neutrum,  tranf- 
eat primo  per  A tantum,  & 
redam  ZH  in  pundo  M fecet : ergo  [per  37.?. 
luij.)  ut  Z A ad  a H ita  Z M ad  18 H,  quod  m ab- 
furdum  : fupponitur  enim  ut  Z A ad  A H ita  7.  K ad 
K H.  fi  vero  reda  B A per  neutrum  putidorum 
A,  K tranfeat,  in  utraque  ipfarum  A E,  A Z di- 
durn  abfurdurn  Icqoetur. 


Ttfinru  r ZH  xaw  ro  M*  tew  ctyt  «f  i z a 
«CK  AH  uruf  ijZM  vZff  MU»  ttwrn» 
yjzntut^)  uf  i Z A ■aOr  A H «raif  ij  Z K «CPf 
K H.  tat  <f  itj  BA  fufi  t »’  * A»  * 

r A E,  A Z 9y4<crsmti  rs 

nro- 


r' 


npoTASis: .. 

Teum  % xurvf  '£?n  Si  •?  vt^zXk  fjunat,  ea» 
m £ aMa.  uto(t^5  m aera,  <t<  Jis  *?•  fi*U 
tuSutti  av^iaus  r&Mycsn  raj  r rn£ji5 
otytfAatftif,  >9  7D  A atfiuat  Imt  y *?  •vjo®  r 
aci^C&nCrt  qKM%fiBfin S yurictf,  T*  euri 
«JtytCxvtJ  7D?f  /©g^JvAteW,  en  tO£)Uf* TX\ 
fl  7$  •Q£J>T6i  fatftyULTU 

n P O T A 2 I 2 m/. 

rir  curror  erro»,  ia»  t fucis  fot  'okA- 

txs  r i-n&f  cv/atH&ous,  roS^A  cryiiut 
0705  y •?  '£zri  r i*Vftr£&rt* 

-yenac  % * $ i * 

eu-TYi  7$  e nara. 

F1POTA2I2  C. 

T«f  ctOTWi  ornei,  tat  T&itjpup  au  •?  fua5  tuSwaj 

OVfl^OTUS  TXS  T * 75  AX$&  <7^4««» 

o ry  >o**<x  •?  'xIjoo  t iffv/cjflaT»»  7tt- 
A«%o**V  w i ^5.  t JlcqpwKiii  ay>fy/n  tu- 
Bua.  ifcCxMojtaro  t*  xmxuutw  70  jcy  ovftm- 
curoLf,  x,  04  i Tri  r ov/iTiictatui'^  to  A <nt- 
Uuci  i-ypfjfyjcu  vjittxi  r amxujittwr. 


P R o P.  X.  Theor. 

Haec  quidem  communiter  in  omnibus: 
at  in  hypcrbola  tantum,  fi  cetera  qui- 
dem eadem  fint , unius  autem  reda; 
linea:  occurfus  contineant  occurfus  al- 
terius, & pundum  A (it  intra  angu- 
lum fiib  afyinptotis  comprehenfum , 
evenient  illa  qua;  di&a  funt  ut  in 
primo  theoremate  tradidimus. 


T;2Tn  «mgCsAif  n E H,  cWFp-JfwTN  ^ <*f  N *• 
O n,  5 xstrfte  re  P,  K ro  A ce 

t5  2 r n ysttviet,  X,  ^5-jwbm  ai  A E,  A Z rifAvHmf 
TUM  irm  fa}lw,ix.cvnpp  1 atra»  ius  K «&t- 

jjki&ci  t»  E,  0 0»?  T Z,  H,  $ *vtu  «5  ,uy  X EA 
7305  A © ir«r  y F.  K «05  K0.  «5  7 «f  Z A irfsr 
A 11  *rr«5  X Z A «05  A H*  fuHiiiv  on  X T 
K,  A ovfi7i*Tftmi  r*f  7i 
E Z £ rji  etmwr- 

^svr.  *.  «j  >cr»  r <K[i-  ^ / 

•&’*Giw  <$*i  ri  A v.  jr 

, \\  / > 

F-ra  J*j  <mrx«aVn  \ 

i)M,  5 ato  r£  A xxflo#-  1 y/ 

«nw  *®a?n.-4$u«f  r t«- 
ju^'v  a/  A M,  A S,  >c» 

^uatrtv , ^ 

21&-  TU¥  K,  A,  ^IW 
2l>  t*  mps  eunis.  n 

/1'  it$stipx.  tpsCi&t*  ttiynpn  f K,  5 HfiUrai 
tIw  Zll  K«7*  70  X*  KW  a£j»  <B5  n Z A «05  A H 
irTA*  «i  Z X «05  X H. 'ojnf  anu»'  '^sctunaj  y$ 
m n Z A «05  A H *T«5  >}  Z A «05  A H.  ia»  ^ 
fufii  <A’  i-npx  r K,  A ifwO  iM£>  i**7ipcK 

T E A,  A Z 79  05  060 71?  TVfJoOOH. 
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nPOTA2!2  ry. 

Tat  curw  errat,  t a»  to  A exputat  ^ yuSa  ron 
%t<l  Xaom  ra  auree  oWp^ggr 
tw^attaayfjum  «©^jtMnAo*Xj«| 
Ty  imu^tna  iq>  « tn  tv  eryuiot,  £ exCaA- 
Xcfaw  au/tmai?)  tm  * ^bre  $ avfiiela- 

atas  '&n  -re  miftSw  ijpfani  t^a^d  ^ nyotf- 

/v  U 2 T ft  $ var^SoAv,  £ «- 

f ■ aif)rfi*m,  Kf  fiAtfjp&ti 

yp  t effn  f**<tt  r <tr^//*7r^wr«»,  ra 

\ A-  5 a)  l^«a/ . 

\ w ^Wg*|ofow*»  **  *yn««# 

\ *W  ***  r*  A ($4- 

\ ■$CfUV7l  T5  7tyt*f  i AB'  A«- 

' ^ y»  *n  { «w»  r*  B t&i) 

\ n O tiy*furri  ^fcl  rU 

'/jX  \ ftti,  ifwi  a|j»  & «*of 

KA  \ \ cu}rfc»  t>.«oa7i^,  JfA  i/irriat. 

L y\  l^gfOkV **  p^gi  /toni  5"  K • Kr» 

\\_  a&i  ut  i)  ICk  ‘n&t  AH  *- 
Vv  ra*  If  Z X X H,  «n/3 
Y airwr  «k  apa  i}  asm  n B 
' ®%ac  nhu  n O OQti&M  2J$» 

fut*  rS  K i/iiuvnuf'  *>  «fsQrripm  i&. 


Prop.  XIII.  7)*r. 
lifdem  politis,  (i  pundum  A (te  in  ana 
afymptoton,  & reliqua  eadem  exi- 
ftanc : quz  per  divi  fio  nes  tranfic  reda 
afymptoto  in  qua  eft  pundum  pa- 
rallela erit,  £t  produda  occurret  (c- 
dioni  i quae  vero  ab  occurfu  ad  pun- 
dum  ducitor,  fedionem  continget. 

SIT  hyperbob,  & afym-  q\ 

pcou  ; fumptoque  in  \ 

una  afymptotAn  pundo  A, 
ducantur  red*  line*,  & di- 
viduntur, ut  ditium  di;  & , 

ab  i pio  A reda  A B fectio-  / 

nem  contingat;  dico  eam,  / 

qu*  i punfto  b duciiur  ipfi  / 

O n parallela,  per  puflEh  K,  / 

A tranfirc.  / B 

Si  enim  non,  vel  per  u-  / /vt 

nura  ipforum  tranfibit , vel  / 

per  neutrum,  tranfeat  pri-  'v/''  / 

mo  per  K tantum  : quare  //  / 


fper  ?y*3*liuj.]  utZA  ad  AH  n / / 

ita  l x jd  x H , quod  eft  ab-  / /f 

funium  * : reda  igitur  i pun-  / £r 

do  B duda  parallela  ipfi  n o ' Z 

per  unum  tantum  eorum  non  tranfibir;  ergo  per 

utrumque  tranfeat  necefle  eft. 


npoTASis/ 

1 N cusrur  e rran,  i<tr  rb  A oqfutor  effi  (utif 
n f citnjfixlvTar,  b /*•>  A E nfivij  lia  -n- 
cermfvo  ptffuia,  rjoi  AH  JUtn»  ftcvev  ro  h, 
«c^jtWutAer  im  rn  mpt  r 
aerjpjhvTui,  Xj  tivtrmt  ut  i 
A E «esV  A 0 itrut  If  E K 
«*oV  K 0,  tx  ii  A H «Jf  f* 
7f^  i/  HA-  j 
r K,  A eoff^HUT  **- 

^ eptblKos  7»  6{«f  rn 

rrruru  k,  av^mr«r)  w- 
\ fui.  £ i civi  f i rvuirruaw 

\ (W  TO  A $ -npr.f. 

^ \ Opoicef  $ ru  '3rQfy*(U~ 


Prop.  XI V.  TW. 

e m pofiris,  fi  pundum  a fit  in  una  afym* 
t6n,  & reda  quidem  a e fedionem  in 
pundis  lecet,  AH  vero  alteri  afymptoto 


parallela  illam  fccct  in  uno  . ^ 

tantum,  quod  fit  H;  fiat-  q\ 

que  ut  A E ad  A 0 ita  E K \ 

ad  K 0,  & ipfi  A H pona-  \ . 

tur  squalis  Se  in  dtredo  Vj 

H A : qa*  per  punda  K,  A /\ 

tranfit  reda  Se  afymptoto  / 

parallela  erit^e  le*ftit>ni  oc-  / 

curret;  quae  vero  ab  oc-  / 

curfu  ducitur  ad  A,  fcdio-  / // 

nem  continget.  / /y  / 

Similiter  enim  ut  in  (u-  / ” 

penoribus,  duda  reda  ab  N / //'K/ 
contingente  : dico  eam,  / //  Va 
au*  i pundo  B ducitur  a-  / // 

(ymptoto  no  parallela,  per  / // 
punda  K,  A tranfirc.  ' 

Si  enim  per  K (olum  tranfeat , non  erit  AH 
ipfi  H A «qnalh,  quod  [per  34-  j.huj.]  eft  ab-  h 
Turdum,  fi  vero  per  a Iulum,  non  erit  ut  E a - 
ad  A e ita  B K ad  K 0 f.  quod  fi  neque  per  K 
tranfeat,  neque  per  A,  in  utrifque  ahfurdum  fc-  * 
quetur : ergo  per  utramque  pundum  tranfirc  ne-  9 
ccffc  eft.  t 

• Ponitur  enim  z A ad  ah  Geut  z a ad  ah.  f (^»od  ell  abferdum  per  fyi  b«5 


CONICORUM 

n POTA  212  Ii. 

Ea?  <y  otTSuyaVW  *n  e>fim  r 

Sii  7n/tcS»,  & i‘jr’  au/rv  n A'  (u*s  r 

ejTUuflpt*,  m <Ai  -Afin  HjMJgp»  t armuifu- 
icrr,  k,  is  t^u  n /um£y  •?  i-ng^s  td/u*,  « 

£«.  hpa.-&£)  a iu3ua,  & V cnyo<V,'32^  I3  /*a- 
-nt^t  ?<7?-/u«V  s •?  «t^-s  •replj,  vn*  r£» 

/iblt^y  Tif  exJ^la  •?  (i*r*§j  r Ttpwn  <o ^ 
vTtK~/p  ouutts  KUf^w  « udeio<  ti  £ 'O^s 

7$  *un$ mfam  Tw  oftfiATyar  « ^bre  fir  Trepo,- 
7K  •?  furnos  iif)%Us  'Qn  t'  ct^>i*  i oi >fi- 
•xwnvrq  ra  7c/*>»,  «q  n icn  tt»?  Mm*Sinm 
’6fri  7o  Awpjs»  or^uoi  o.y>fUir\  ip*4«rcq  it»* 

Tfl p«. 

ES  T fl  S A N <t»7ix«t$yaf  « A,B,  ^ N T fc^jon«  oi 

ii  mf*mf  fio* £t>  r t»/mw  7»  A,  c*tjV  r v*»  l3  tcr  31 

T eutffxlwTan  WrfZfctflw  7*“ 

»uif,  £ «*•’  cuj.-i  *jf  /ti*  A Z /iq- 
*t  5 A A B 7*- 
fxjdcu  Tt»f  7*pcK,  K ev  i#*  As>*» 

«|  AAo&f  AB«£»raM»  ATitfof 
r B*  JWtTN»  wj  f}  *sr»  V L efa 
ri  r cxCa^/m» j «r/*wfr«TOf  r»i 
71/4$,)$  j X-TP  T2  ffVffxixCIGf  t7H  7J 

A fc£*y«7lt(  T2  77fHf. 

Et«  7$  T3  A CTji*f«y  W7K  tfl 

^ V&l%x*Tf  Tiu)  TtftltO  ywilctt  , 

Ju/xtTTv  «i  £ it*!»»  i^wrxi^uyip’ 
a>t>w  Ajt»  ?A.  ^3-«  n A E, 

£c ZE 
ei  Juwtnr,  /HI  ri  T,  aMat 
iu*  & 8’  i<ac/  J4»?  d»F  if  A A sr?W 
A B Stvs  i)  A H «r£sc  II  B,  ‘o7ttp  inim,  'jsxxttf) 
yS  uf  «f  A A «©f  A B trr»f  if  A T ctjf  T B. 


LIB.  IV.  iif 

Prop.  XV.  Thm. 

Si  in  (e&ionibus  oppofitis  inter  duas 


fe&ioncs  fumatur  aliquod  pun&um, 
& ab  ipfo  dux  rcdx  ducantur,  al- 
tera quidem  contingens  unam  oppo- 
fitarum,  altera  vero  utramque  (ccans ; 
& quam  rationem  habet  ca  qux  inter 
fc&ionem  quam  non  contingit  reda  & 
pun&um  interjicitur  ad  redtam  quae 
eft  inter  pundtum  & alteram  fc&ionem, 
eandem  habeat  rcdfa  quaxiam  major 
ca  qux  inter  fedliones  interjicitur 
ad  cxcelTum  ipfiusin  eadem  redfa  & ad 
eundem  terminum  cum  ca  qux  in  ea- 
dem cft  ratione : qux  a termino  majo- 
ris redtx  ad  ta&uin  ducitur,  occurret 
fe&ioni ; & qux  ab  occurfu  ad  futn- 
ptum  pundlum,  (e&ionem  continget. 

ofit*  A,  B ; fumptoquc  in- 
ijuu  pundo  A intra  angu- 
lum (ul)  jlymptotis  coiiioitum, 
ab  ipfo  ducatur  reda  quidem  A Z 
conrinecns  Icdionem,  A AB  vo- 
ro fcdionn  fecans  ; & quain 
rationem  babet  A a ad  a b ean- 
dem habeat  AT  ad  r B : demon* 
lirandum  clt  redam  i pundo  7. 
ad  r produdam  occurrere  fcdio- 
ni ; & eam  qux  ab  occurfu  du- 
citur ad  A,  fcdionem  contin- 
gere. 

Quoniam  enim  pundum  A 
eft  intra  angulum  qai  ledionem 
continet,  poterimus  ( per  49.  2. 
huj  ] ab  ipfo  A aliam  contingen- 
tem ducere,  qux  (it  A E ; & jun- 
da  Z E , fi  neri  poteft , per  r 


non  tranfear,  fed  per  aliud  pun- 
dum H : erit  igitur  [per  37.  3. 
huj.]  ut  A A ad  A B ita  A H ad  H B,  quod  eft  ab- 
furdum  ; poiuimus  enim  ut  A A ad  a L ita  e fle 
at  ad  r B. 

Prop.  XVI.  Theor. 


TQ  N cwtuiv  eirrani,  tiy a i>  A tyuftct  c#  t?  i^t-  *|  I s u B u poGtis , fit  punihun  A in  angulo 
&jcyml* r un  ?irt^rrM-w  vinxi-  1 dd«cP' “3“  fub/jmfjoih  cootinctur.* 
inm,  5 m ~ >-iyu  h,  n h-,nt : d,co  "&** 1 1*1"  * ad 


%J„  -izSh  Tt  r Sbliiyrtyin  UC>*$m  r prodiiftam  occmtm  omoCix  fcajoni ; «c 
Swq  n irmnmim  vm,  «boeemfa  docitur  ad  a . aadem  opoO- 

-rrawr&tf  »;'.A  kfuW  f nS<.  Um  foii“Knl  c^s™- 


^ I 


xi6  APOLLONII  PERGiEI 

Sint  enim  eadem  qux  fupra,  Se  pundum  a Ec«  yi  m amxt  k&to  A etuM»  e#  rrf  i$$ie 
fit  in  angulo  deinceps  el  qui  Tub  afytnptocis  con-  yuiin  £ Oot  f outuuttmtw  cx&fxaucMc.  yaj 

«tque  i P“°?®£  ^ A 5 

nem  A cocungens;  juncti  autem  EZ  & pro-  T ^ ^ 


Prop.  XVII.  Tlteor. 

T 1 s d f m potitis  fit  pundum  A in  una  afynv 
^protfin:  dico  redam,  qu*i  z ad  r ducitur, 
afymptoto,  in  qua  cft 
etic  paralle- 


Sint  eadem  quz  fupra, 

& pundum  A m una  a- 
fymptotdn  ; dudaque 
per  Z eidem  afyraptoto 
parallela  non  tranleat 
per  r,  fi  fieri  poteft,  fed 
per  H ; erit  igitur  f per  3 d. 

J.huj.j  ut  A A ad  A 8 ita 
ah  ad  H B,  quod  dl  abfurdum  * : ergo  qus  h 
pundo  Z ducitur  afytnpcoto  parallela  per  pun- 
dum r tranfibit. 


«f  If  A A V&f  A B UTUi  f A r r B. 

nPOTASIS 

H N auir&f  orruUt  f?u  t » A ciqxHit  7iwr 

f aavftTTTUTW  As y«  «1  ij  iero  Z c&i  7* 
T cvytptvn  G^tMrA^- 
t-jwy  rif  etavfi-rrwrcti  ity 
*K  ici  70  Ot-^MCV. 

E^mjuv  7«  «aret  7il( 
tyiw?oeS-«v,  70  ^ A atffuier 
cfjn  fuetf  r ctTv^nrru- 
TWY,  K !)X&U  7»  Z 

•TS^tMljAof,  K «JW*- 
tW,  7JTT7»r«  cJisi  r* 
T,  aJA  cJjh  70  H*  tesq 
AA  w&r  A B ifTflW  >j  A H -Z3&!  H B,  o?np 
ctrew*  ij  a£yt  iero  r£  Z ri»  ampmrwiw 

dJri  7«  r 5»nr7H. 


P R o P.  XVIII.  Tbeor. 

Si  in  fe&ionibus  oppofitis  aliquod  pun- 
dum  fumatur  inter  duas  uniones, 
& ab  ipfo  dux  re&x  ducantur  atram- 
que  fcdionein  lecantes ; & quas  ra- 
tiones habent  interje&x  inter  unam 
fc&ionem  & pundum  ad  eas  qux  in- 
ter idem  pnndum  & alteram  fe&io- 
nem  interjiciuntur,  eafdem  habeant 
re<^x  majores  iis  qux  funt  inter  le- 
giones oppofitas  ad  excefius  ipfa- 
rum : qux  per  terminos  majorum  re- 
giarum tranfeunt,  occurrent  fedioni- 
bus ; & qux  ab  occurfibus  ad  fum- 
ptum  pundum  ducuntur,  fediones 
contingent. 


nPOTASIS  m. 

Em  ii  arnxAf^cH$  Ai*p5»  71  myww*  ft*ra£u  ? 
Sio  Tcfvjt,  X)  ior'  ou)t5  Sio  cu5uq  Sw^aai 
TlptVmi  tl&Tt&l  T nfuit,  x,  ai  e^Vcm  cq 
/ara^u  •£  umU  to p*  <Q£jn  m i pra£u  $ 
rn&ts  *,  ? aurV  iras  s^flwt»  cu  fiti- 
fyi  t ^nAa/tCcwsjAww  (*ira£u  ? 
i&pai  reti  vxf&%U  aw7«r  i t 
■xt^iren  t iuSeico* 

Tfiqs  ro(U4us  evjtiTrtfftTroq,^  «i  ^3T»  t avfi^ct- 
ewi  *&7  to  Ab^9**  «nyano»  twjuoq, 


SI  n t oppetit*  fcdiones  A,  B,  & pundum  C s T Q S A N armuifjlkeq  cq  A,  B.  £ t»  A <nr 
a inter  fcdiones,  quod  quidem  primum  MZ  «^n0P, c» 

ra"tcn'°  ■ * r?  utri  T yrnU,  £ M 

peri  redi  A4t,rae(Wmir;  «qor  .g.«r  f 4 ^ A 4 B,  r ?e- 

• Eft  enim,  f ex  hyp  ] ut  a a ad  a b ita  a r ad  r b n f*** 
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CONICORUM  LIB.  IV. 


tf  /j&p  A A A B,  *d,itin  tat)  iijuj  B N 

Tjf  A M,  x£  ov  Asj«  if  A A ®CK  A B «jgt- 

twijAK  «CW  K,  B,  e»  it  '%xH  Aa- 
yvt  r V A ®t?V  A © extra  ij  TH 
«C?f  H ©*  Aiy»  ‘wi  i)  r K,  H 
ovuirtrtrmj  k ctf  ten 

A cEri  -nif  cvfxnuffttf  njy  nfi$r 

Eret  pia  ii  A c*jk  iti  •£  UZS8 
rav  ampriwrm  ya- 

»*e«3  Jtu/an»  tere  tu  A «Tuo  i<pd- 
■xkfdptX  dpcyf*.  rxS-Mmv  aj 
A E,  A Z,  <je/  t?ri^iwx9'*i  «j  E Z* 
fAtumsq  iij  Jiet  r K*  H etjfutav. 

H y$  ftij,  IJ  is1  t«f  auri#  *A*U- 
pe7Bf  u'.jH  , t|  ii  i/ivrifu.  ei  /A/J 
yj  it  iicf  cturtav  ficti',  i)  iiigfi  twv 

Hi  T CUJltt  \£ycv  Tfuftwrmf  tUtB  iTItCV, 

amp  et iuuxtnr  ti  ■)  ii  Unitu,  ix  ctuQcnpuv  r» 
miuuant  WfaGqnj. 

n pota  sis  i$'. 

"C  IAH<t>0O<?flr»  A afficiet  it  rii  «p*£?r  y«- 
•*-'  vi*  I5  r aavfixTUTu»  z&twtdpns,  K& 
i\ir/$umv  df  euBnof  lipuxotf  nf  t tftdf,  ti  iiau- 
ptieBum*  ia  Hfdy  Aiyu  Imiitkr  K,H  o*C»A- 
Ao.itVn  <rvji7nrcirai  iturrifat  r dmxHfitrcur,  Kaj 
icTB  f rvfiXTuetw  3dn  tj  a r rcftat. 


. ll7 

cit  AA  (fum  AB,  & r A major  quam  A© 
quoniam  |per  16.  2.  huj.]  BN  cft  aequali*  A M; 

quam  vero  rjrioncm  habet  A A 
ad  A B eandem  habeat  A K ad  K B, 
Se  quam  r a habet  ad  a © ean- 
dem habeat  TH  ad  H 9 r dico 
redam  qu*  per  k,  H tranfit,  oc- 
currere  fedioni ; Se  qus  h pundo 
A ad  occnrfiis  ducuntur,  fcdio- 
nem  contingere. 

Quoniam  enim  pundum  A eft 
m angulo  fub  afymptotis  conten- 
to.poffumm  [perq.p.2.huj.J  abeo 
duas  redas  contingentes  ducere, 
ducantur  A E,  a Z;  Se  E i junga- 
tur,: quas  igitur  per  punda  K,  H 
tranhbit.  u enim  non,  vel  tranfi- 
bit  per  unum  iplorum  tantum  , 
vel  per  neutrum.  & fi  quidem 
per  unum  tantum,  altera  reda- 
rum (per  37.  3-buj.]  in  eadem  ratione  ad  aliud 
pundum  fecabitur ; quod  fieri  non  poteft : G vero 
per  neutrum,  in  utriTque  impoffibilc  eveniet. 

P*OP.  XIX.  Tbeor, 

SUmAtur  itaque  pundum  A in  angulo  dein- 
ceps ei  qui  lub  afymptous  continetur,ducan- 
rurque  redx  fcdiones  Iccantes,  & modo  dido 
dividantur  : dico  eam  qua:  per  K,  H producitur^ 
occurrere  utrique  ledionum  ; Se  qu*  ab  occiufi- 
bui  ducuntur  ad  A,  fcdiones  contingere. 


yS  ten  ei  A itycnrnfj&jjctf  ixtniya 
r TOfid»  dj  A E, A z-  i AfjL  iia  r E,Z  (friiar  K. 
H tMveS).  ti  fifit),  nm  iid  H iripu  ewru*  ‘Jret,  if 
ii  ttiingt'  KJH  5*wA»  cudea  rvM%Jwrraj  n 
•Toaar. 


Ducantur  enim  i pando  a reda»  A E,  A z, 
u*  utramque  icdionem  contingant : ergo  quad 
ucitur  per  B,Z  etiam  per  K.  H tranfibit.  fi  enim 
non ; vel  tranfibit  per  altcmm  ipfarum,  vel  per 
neutrum  : & rurfus  eodem  modo  abfurdum  con- 
cludetur. 


npoTAZis  *!. 

Ea#  7S  At*p9*r  m^keTni  'Qd  tihk  5 

ror,  3^  7tt  Aeeta'  y%n?)  m aura*  i md 
tn^Ten  t irx wpfAf» t iv%ut 
A«A«  'tf«j  Tf  iov/irfdra  hp  w <5§#  70  an- 
t*w>  ^ 7 ®7to  £ oY/nAf  *&n  $ mifi-facm  •? 


P R O p.  XX.  Tbeot. 
fumptum  pandura  fit  in  nna  afyra* 
ptoton,  & reliqua  eadem  fiant : re- 
«Jta,  quae  tranfit  per  terminos  excefi- 
luum.  afymptoto  in  qua  eft  pundum 
parallela  erit;  & quse  i pundo  duci- 
tur ad  occurfum  fedioms  & redas 


per 
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per  terminos  tranfeuntis,  fedtionem  rnwk  t,  $ r mg^-ren  wyfjim  iu3ua< 

continget. 


SI.vt  oppofiue  fediones  A, B;  & pundum  a 
fit  in  una  afymptoton . & reliqua  eadem 
fiam  : dico  redam  quae  per  K,  H tranfit,  oc- 
currere fcdiooi ; [& 
parallelam  cfie  a- 
lymptoto  in  qui 
pundum  A;]  5cqux 

ab  occurfu  ad  a do*  «r  i v 

citut.fcdioncro  con- 
tingere.  h/_ 


Z\  \ 

K/  Y\ 


Ducatur  enim  i 
pundo  a reda  con- 
tingens a Z,  & i Z ducatur  parallela  afymptoto 
in  qua  cft  pundum  A : tranfibit  igitur  ca  per 
punda  K,  H.  fi  enim  non,  vel  per  alterum  tan- 
tum trinfibit,  vel  per  neutrum;  & ita  eadem 
abfurda  lcqucntur  ac  in  przmifiu. 


t"  2T  J1SAN  etrnxH,uk>ai  a}  A,  B,  ^ ii  A «j- 
■*“ ' piiov  Wa  (fin  fuaf  r «WftTTUra»,  5 n 
A SITO  m'  «uro  ytvu&cd'  Myu  «n  ij  «f«*  r K,  H 
WfXTnr&iT ctf  r?  ra- 
[i  *Es^ji>AnAe< 
rjj  etruftrxia 
TU  fcp'  ttf  ri  A 03- 

cvy.Tnimm  7i 
A f<pdy^)  f itpjr. 
HC^tuibri  ? A 
t_.  ( t i<po.TTCfMr^  i A Z, 

£ Aot  b-  Z,  r arifivTurt v i$>'  i*  i?i  71  A, 

r-&uiv§«u t*  >i?m  ^»ct  r K,  II.  tiySfx*!,  »j  Ax 
tk  irfpb  <uir4d»  #;«  tj  Ji  uftrifH’  y&i  7»  ana 

«rem*  rvftGynf)  Toif  TaQmpx. 


Prop.  XXI.  7W. 

SI N t rurfus  oppofiae  fcdiones  A, B , fitque 
pundum  A in  una  afymptot&n ; & reda 
quidem  A B K,  alteri  afymptoto  parallela,  in  uno 
tantum  pundo  B oc- 
currat fcdioni ; reda 
vero  r A e H utrique 
fcdioni  occurrat ; & 
ut  r A ad  a e ita  fit 
r H ad  H «,  & ipfi  a B 
aequalis  fit  BK:  dico  H 
redam,  qua:  per  puti- 
da K,  H tranfit,  occur- 
rere fcdioni,  & afym- 
ptoto  in  qua  eft  pundum  A parallelam  efle; 
& qux  ab  occurfu  ad  pundutn  A ducitur,  (e- 
dionetn  contingere. 

Ducatur  enim  reda  contingens  A Z ; & i Z 
ducatur  parallela  ei  afymptoto  in  qua  cft  a : tranfi- 
bit  igitur  ca  per  punda  X,  H.  nam  fi  non  ita  fit, 
eadem  abfurda  fcquantur  ncccfle  cft. 

Prop.  XXII.  7W. 


■p  2 T n 2 A N’  *»Air  arnKttybat  «J  A,  B,  3 t» 
A cifA mcv  cJtt»  I*4cir  T dmifnrTUTur,  ^ 1}  /mi 
A B K tb  Ttfuj, ) ta&  ir  ciff. uter  tvu,£z)*at* 

7i  B , i>A9f  y« 

r?  triga,  r dcvpirju- 
t uy.ii  j r A 0 tKartget 
t TCftoov  rvfiGa?i*TU, 

X/  iru  us  ij  r a «©V 
A 0 Sretg  n r H «e jif 
H 0,  r*i ;)  A B loj  i<ru 
«T  B K’  Myu  '<m  ij  ita 

r K,  H mjfAHm  ovum- 
eiiTttf  rj  TCftn,  i.  -se^AeAif  rij  aovfnr%> ir» 

*!?'  iff  «e»  r'o  A oiftfio»,  6 ij  >otb  wprliiisBwe 
etin  7»  A ay<fiivri  tpaiptTUf  f 

H%$u  ytf  *l  A Z,  ? Z « 

tW  tM^iXTWrCk  rf  ffl  Tl  A 

/ijAif  K,H.  « /*T,  T<»  «CPn/wv  «^ijjUiwc 

arom 

nPOTA2IS  xC'. 
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CONICORUM  LIB.  IV.  ncj 

Hx^cmw  i<p*x]ot$tiai  df  A E,  A z,  5 «7n-  Ducantur  enim  a E,  a z,  qu®  fcdiones  con- 
i»  E Z,  £ « /uueerov  t^saS-^y  Jiet  r K,  Angant ; & junda  E 1,  fi  fieri  poffir,  non  tranf- 
H,  et?d  ifrsi  Ai  iF irt/ur,  * Ji  iSt npH  ifot.  « ejt  f*1-  H»  <cd  vel  per  alrerum  ipforum  tan- 
Sut  Sf  H jmnt,  **  hw  i A B r*  B K iin,.  i*'  ro®!.  Vcl  Pf  nc“trufn*  & enim  per  H tantum 

./  ■•  • -x  ' > t*  ■ - * ■ tranlear,  recta  A B non  erit  xnualis  inii  BK.  lea 

•"?  “ V-  V r 4 *K  «a»m ; [per  J ..  jXj.]  cLblmi,,,, 

18  m II  H «w  H©,  «a  «a,  w (,  vcro  tannm  ^ K>  „„„  cri/  i r4  aj  ae 

«OSia?».  «.i«  «iinfiMH,  K.aufpei^a  ira  r H ad  He,f«lfper  )7.  jhoj.l  alia  quidam 
■th  uAujxiitt  avfiC^mui.  ad  aliam,  quod  (i  per  neutrum  ipforiini  K,  H 

tranlear,  utraque  ablurda  Icquemur. 

npOTA2lS  Ky.  Prop.  XXIII.  Tbeor. 

"C  £ T O S A N stoAip  eum xtt/Jfaetf  d A,  p,  ygi  OI  v t itidem  oppofitx  fictiones  A,  B,  pun- 
-*■"*  t#  A c#  rif  ywttt  •fCsstiru»  dumque  A iit  in  angulo  deinceps  ei  qui 
uevfiir\dTvv  i.  >j  fdiv  B A liui  ^ ^lymptotis  continetur,  & reda  quidem  B A 

B t culto  Ket d’  er  (40W  Ti/xnum, 

T»|  St  iTiiOt  t m dovfvr\ut7w 
fi  ^ A A t iui  A 
Ttftlw  oftoius  Ttftvy,  £ i*ru  «inj 

i j jt^i/  a b rij  b h,  n5AAr? 

A K*  At yci  «I  »j  «Pfct  riiv  K,  H 
CVftCctfott  ¥ TCftCUf,  k ctj  A?r® 

rSr  wutr)tlm*  7s  A <x^c- 
/uVay  t4>d*l*rtaf  tsm  Ttfia iv. 

H^S-jww*»  «/ 

A E,  A Z*  5 Jf 

EZ,  « Swjxitr,  f*'i  ipxit&a 

Si  et  twv  K,  H.  «jrei  Stj  Jid  V 

tutu  atrruv  itojcmq,  tj  St  iStrtfH.  rjj  >jr«  >j  . 

AAC^^^T^AK,  iHdiUsn  7 1».  9wtf  «*  a,k  fcdalii  cu.p.am,  qu<xl  [per  ?i.  j.huj.] 

u ' „ • , ; k >'  . « , 4 ©A  iKltir-ltim  • A R tw^r»  f>fif  -vninliv  init  R H • 

etmnv'  »[  >l  A B r>[  B H sx  ijjj,  *[  wets^  XOirtptt. 

Jt  TtuXty  'tv  aft$sTtam  r'o  cujto  kxvau  ovp£ 

*£je  *i  E Z Jiet  tav  K,  H. 

nPOTASlS  hJ1'. 

KunH  to ft»  >ouiV  ti v*«  « *oxAV  V ou/<- 

CatMW  VTW$i  «55  /xi^5  /W  71  £?)  Teurnt,fU' 

&6  Si  fUlTt)  XCIfSf. 


fedioucm  B in  uno  pundo 
tantum  fccer,  Sc  iic  alteri  afvra- 
j»toto  parallela,  reda  vero  A A 
fimiliter  (ccct  ludionem  A, 
fitque  A B ipfi  B H xqualis  fc 
A A ipfi  A K : dico  redam 
qoa  tranfit  per  K,  H occurrere 
fcdionibus  ; & quae  ab  oc- 
curfibus  ad  A ducuntur  lu- 
diones contingere. 

Ducantur  enim  A E,  a z 
qux  contingant  ludiones  ; <Sc 
junda  £Z,  li  fieri  poteft,  non 
tranlear  per  K,  H ; vel  igitur 
per  alterum  ipforum,  vel  per 
neutrum  rratifibit.  unde  vel  a a non  erit  xqua- 


eft  abfurdum  : vel  a B non  erit  xqualis  ipli  B H ; 
vel  neutra  neutrx.  & rurftw  in  utrifque  idem 
continget  ablurdum : reda  igitur  E z per  pun- 
da  K,  H nccellario  tranfibit. 

Prop.  XXIV.  Tbeor. 

Coni  fe&io  coni  legioni  vel  circulicir* 
cumfercntise  non  ita  occurrit,  ut  pars 
quidem  eadem  iic , pars  vero  non  fit 
communis. 


EI  SwjetTt»,  Kunx  TOftb  if  A A BT  xukAk  nr&-  Q I enim  fieri  poteft,  coni  ledio  A A BT  coni 
(ptifiit  ij  xuvtf  tjEABT tn/ftoetJAsrsu,  k,  ^ fedioni  aut  circuli  circumferentis  EABr 


tf?Ui  currutv  K909V  ftlfOS  TO  eunt  to  A B T,  jwij  use 
wr  Si  ri  A A ri  A E,  ^ «t A>r 

<p$&  tT  cunS»  oijMxzv  ra  8,  Kj  

^ 63  A,  (c  jiet  TiifcSf- 
tct  tfij/xffif  ry  A© 

Atf  KZ&X  »5  A E r,  Kj  -KTur&a 

i A6  SiXfO  xefm  ro  H,  (£  Siet  if 
H StetfMTf^  KX&U  4 BHZ'  i} 
ttfijfi  Siet  & B 7 iuj  A 0 t(p£t- 

\ptrof  ttutnpytf  tu*  -tftwr,  K<Jf 
Ci^tA\»rA ct  i&tf  rif  A E 
C¥  ftif  ry  irifet  nfvj  n A Z Ty  Z r un/ 


\ 


1« 


occurrat,  atque  ipfarum  communis  pars  fit  ea- 
dem A »r,  non  communis  aa- 
3 tem  A A,  a E ; Sc  lumpto  in 

ipfis  puttdo  & jungatur  e A,  & 
per  qnodvis  pundum  E duca- 
tur A E r parallela  ipfi  A 0,lcda- 
que  A o bifariam  in  H,  duca- 
tur per  H diameter  BHZ  : ergo 
[per  32.  i.huj.J  qux  per  B ipfi 
a 0 parallela  ducitur,  urramque 
fcdionem  continget, & parallela 
\ z j erit  ipfi  a Br ; eritque  [per  4 6. 

M vel  47.  r.huj.j  in  altera  quidem 

c*  St  ry  ledionc  A Z xqualis  Zr,  in  altera  vero  E Z s 


irifet  ijEZTiizriCTj*  i AZ  ui  ZEiJ»  qualis  Z r : quare  & a Z ipfi  1 E xqualis  erit, 

;«y,  JtStWXT».  ‘ V0*  1,00  ?°KiL 

E U T O C I U S. 

A»uw.  ^ • Aliter . 

Eerutm»  ajEABT,  A ABr  ^ Sint  fediones  E A B r,  A A B r dacaturquc  ut- 

Stkc&v  W iTtCCi»  n A ET,  ijj  $1*  ris  A ry'  A E T cunque  reda  A E r,  & per  A ipfi  A E r parallela 

Mmm  ducatur 
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ducatur  A 0.  (i  igitur  A e 
intra  foilioocs  cadit,  congruet 
ea  demonftratio  qux  ab  spol- 
ianto affertur,  fi  rcro  Conti  n- 


APOLLONII  PERG/EI 


^A0.  uk* 

cvrK  r nuuv  i & rti 

farti  ^ondt^is  appotnt.  «i  ii 

i$kt\$syj  KO/IOt  TO  A,  ftttlpm- 
pm  JJtryoufri  'f  TSfttdV  aj  it* 
rttn  >j  >in  Td  A ttjeywwj  ^<s*- 

of  4 iripeti  t 7if*w/>  itor 

# ^ P4T?e*i  «*?■$  ^ As<»w* 

meter  erit;  & ptopterea  in  pun&o  Z bifariam  fe-  rtp«  >ca.TK  7-3  z t&u  •»  r A * -jit*  Er,  «•*?• 


git  in  pundo  A,  utrafque  fc- 
(ftiones  continget : atque  tum 
[per  4$.  vel  47.1  buj.]  diame- 
ter alterius  fc&ionis,  quae  ab  A 
ducitur,  rclkjtue  etiam  dia- 
meter erit;  & propterea  in  pu 

cabit  fc  reftam  r a & E r,  quod  fieri  non  poteih  */ut«trcv. 

Ah  ter. 

Sint  fc&iones  EA  B r,  A A B r,  ut  didam  eft,  ^ 

8t  in  communi  ipfarum  parte  A fi  r fumatur  diri  V A B T 1 ts*ti  rputputrof  twxm  ctj- 

quodvis  pun&uni  B,  & duaa  ytua>  71  to  B,  x r%&e»  <i 

A B bifariam  fccetur  in  Z,  ** 

perque  7.  ducatur  diameter 
H L 0,  & per  r reda  r E a 
ipfi  Afi  parallela,  quoniam 
itaque  7. 9 diameter  eu,  & bi- 


A»Mf. 

fsosam  ai  E A B T,  A A BT  TOtffa,  «f  >C 

*n;  X . «« . - • ~ ^ 


fariam  fccat  redam  A B ; erit 
igitur  A B ordinatim  appli-  ~/~~j 
cata , & illi  parallela  erit  / / 

TEA:  ergo  r E bifariam  fb- 
cabitur  i 

da  cft  E , # 

igitur  E © redx  0 A eft  sequalis,  quod  fieri  non 
poteft. 

1’  r o p.  XXV.  Itor. 


TiTpfaiTto  xana 
r»  7„  *,  Jiet  rS  Z iiofisr^sf 
iHze,  >ttf(  ita  ri  T 
tIw  a b irxfr*  15  r e a. 

irtt  & ilafirtfif  t-nv  r,  Z O. 
5 i*Xf*  Ttpurt  7 iri  A B*  tito- 
ypuvuf  xavfa?)  ij  A u,  £ 
tjay  Mttx&rAcf  currit  »j  T E A* 


n 0.  fed  in  fedione  quidem  E A B r du-  f,# t apa  rirfv^)  ij  T E xaiu  t*  ©.  «A’  ct  puv  r$ 
r,  & in  fcdione  AABr  ipfa  A r : reda  e A B r -yi  vainatj  >j  E r,  c*  3 r>j  A A B T n AF* 


- ^X**"7*»  *J  E r»  c*  3 rp  AABTij  AT* 

Jctj  «f  E 0 ni  © A,  S7t^  a/uuetror. 

nPOTAS!2  x»'. 


• Nim  E.\  id  a M maiorem  habet  rationem  quam  t A ad  a H.  cft  vero  [per  57.  3 huj  ] E A ad  A M ut  E N 
aJ  NM;  &EAad  AHutENidKH  ; ergo  t N ad  N M majorem  habet  rationem  quam  z n ad  X H : undcNM 
ntiuur  eft  quam  N H.  quod  fieri  oonpotcft.  r 

aiiwam. 


jy  Google 


,apw )f*  Ea»  it  af  \ B,A  r quare  neque  illud  quod  i principio  fuppone- 
) ai  rtftai  ti  batur.  Si  vero  ab,  at  parallelae  finr,  Icdio 

nes  eruor  clUpfes,  veJ  circuli 
circumferentia,  dividantur  A B, 
r A bifariam  in  O.n ; & jtin- 
da  n o ad  utrafque  partes 
producatur : fediombas  igitur 
occurret,  occurrat  in  ©,  P : 
erit  igitur  [per  28. 2.  huj.}  © P 
diameter  (edionum , & AB, 
r A ad  ipfam*  ordinarim  ap- 
plicata:. a putido  E ducatur 
I.  N M H ipfi,  a B,  r A paral- 
lela: iccabit  icitur  redam  0P 
& utramq;  fedionem,  propter- 


eem  a)  AB,  r A (r/jL  xani  m 

o,  n.  n no.  5 

d*CiCAijo9*»  «p'  ixan&c-  wf*- 

■jnwHimi  i*  V Ttfieut-  rvpxf 
■xHtu  ^ K*m  r*  0,  P’  t&tf  Si 
SfolfUTfCf  T TtflU*  *l  0 P,  7*- 
•my/BpaK  Si  i v'  cujtLjj  xetrif- 
yjUtfat  aj  A B,  r A.  >cr» 
ri  B <Grfc?  T*f  AB,  TA  If 
£KM H'  7i/«iii^^£MHT 
0P*aj  vcaneju  r 
Sin 1 infji  ovffftuiJK  irte  «1  *o- 

iuf  A,  B,  r,  A’  tfuf  Si/  dia  t _ 

■nu/m  o»  fj&p  r»i  itifa  xrp*  fNMwjjr>|EN,  ca>  dionc  erit  ipfi  B N «qualis  NM;  in  altera  vero 
St  7$  in*6  i NE  TU  NhW  J(tMf  n NMrif  EN  «qualis  NH;  quare  N M erit  «qualis  ipft 
N H K»  «W.  mprJtcttti*.  ‘ N H»  £lUod  ^ non  J*0®”* 

n P O T A 2 1 2 w'.  pROP.  XXVI.  Tbetr. 

E eu  r upn(A+>e*  yexnnM  trw  » <0*iSm£)  Si  dicarum  curvarum  aliqua  in  uno  pun- 
cyfiuit  i m&>Mn  i<o.««  £°  .*£  contingam ; non  occurrent 

. > t libi  iplis  ad  alia  punaa  plura  quam 

ytLJ  ar.uuA  irAttia  n dbo.  _i„  _ * * 


ipidpt*  Ontingant  enim  fefe  dux  quaepiam  didarum 
(U  "m  i ' curvarum  in  pundo  A : dico  eas  non  oc- 
currere  libi  ipfis  ad  alia  punda  plura  quam  duo. 

Nam,  fi  neri  poieit,  oc- 
AA  currant  ad  punda  B,  r,  A ; 

/f\\  fintque  occurfus  deinceps, 

//  \ \ nullum  intermedium  relin- 

///  \ \ ouentes ; Se  jurda  B r pro- 

\ ducatur ; a pundo  autem  A 

/J/y~  '-l\\  ducatur  contingens  A A,  qux 

r/f  V '\  quidem  continget  duas  le- 

r£L 1 \b  diones  & cum  reda  rs 

/n  \ Aa  conveniet,  conveniat  in  A, 

\ \ & fiat  ut  r A ad  A B ira  r n 

\ Vv  ad  n B ; jungaturqac  A n,  & 
l jHodacatur : occurret  igitur 

\ | ea  [per  p.  4 huj.]  fcdionibus ; 

\ j j & qux  ab  oceumbus  ad  pun- 

\ //  dum  A ducunntr,  fcdioncs 

\ /'  contingent,  iraque  occurrat 

e V in  pundre  0,  P,  & jungan- 

rur  © A,  A P ; contingent  igi- 
tur iediones  : ergo  qux  \ 
* pundo  a ad  A ducitur  utram- 

uve-t  vut~  que  Icdionom  fecabic ; Se  eadem  qux  dida 
tifttpSpa  l'n  pr«cd.]  abfurda  fequentur  : non  igitur 


i»»-  if  Tipnm  Mnt  9=  ^ qtiam  duo.  & vero 

- *.  in'  * • i s tjr  / in  cllipu  & circuli  circumferentia  TBinli  a A 

n duo.  z*>0c )bf  n **  *»-  ^ ^ modo  [a  .m  j dc_ 

RAlf  mytpiffi#  n r B ? rn  A A, m0nftr.irionem  faciemus  , redam  A 0 diamc- 

ts>  v&Hptjidf  a r 'tenSctw,  trum  efie  oftendentes. 


APOLLONII  PERGjEI 


Pkop.  XXVII.  Theor.  npOTAEIS  «f. 

Si  praedicaram  curvarum  aliqua:  in  duo-  Ea*  r to^yu^tian  ^Lfjpaai 

bus  punCis  fefc  contingant,  in  alio  ^ZAi<piM)M\ontv oyfiCi MVsroiA- 

punfto  fibi  ipGs  non  occurrent.  xUae  mf»r. 

F.*  dictarum  enim  curvarum  dux  fele  A TO  yS?  etpi/ififsar  ^ctptftuv  i^aaji^-iumr 
contingant  in  duobus  nundis  A,B  : dico  •“  «cAAjjAaiv  xartt  Suo  otipttta  to  A,  B'  toyo 
eas  ad  aliud  pundum  fibi  iplis  a a Sn  i»u?Aa<r  icar  iAAo  onmit 


Nam,  fi  fieri  poteft,  occur- 
rant etiam  ad  pundum  T ; fit- 
que  primum  r extra  a,  B ta- 
ctus ; & ab  ipGs  A,  B ducan- 
tur redx  contingentes,  quae  in 
pundum  A conveniant,  ut  in 
primi  figura  apparet : contin- 
gent igitur  hae  utramque  fedio- 
nem  ; & junda  r A utram- 
que  fccabit.  fecet  ea  in  pundis 
H,  M,  & jungatur  A N B : ergo 
in  altera  quidem  fe&tonc  erit 
Ut  r A ad  A H ita  r N ad  N H ; 
in  altera  vero  ut  r A ad  A M 


nx  duo  a*ififut  to  A>  B'  teytt 
en  oA^Aeur  icar  a?As  cxitH^v 

£i  70  Sttua  jtv , n/u£oXAi- 

TUtmt  KX7!t  W r,  5 l<ru  'SJ&T1- 
psf  T9  r CKTK  T A,  B,  £ nz&u- 
cwmtA.B  styvfli/jDpai'  i$b 
a\pt  vfj  a^a  OfiQrripay  r p^o^c- 

fltoV.  XM  OTJfXTn- 

•AtTumav  k arat  ri  A,  otg  c 

xam^atp *r,  <c  m£iv- 
xS-v  Jf  r A*  7i/ur4  Jir  1x477 f 09 
T Itfieo.  TCfjuiru  to  H# 

M,  ic  >r  A N b 

Ofji  C9  ,t^U  T»j  1710«  7*fl*  «f  ij 


ira  r N ad  N M ; quod  ell  abfurdum  [ut  ad  2 y . r A «SJf  A H >j  TN  *fW  N H,iv  3 ni  en^a 


oftcnfum  eft.]  (j  T A Tfif  AM  t*r«f  i|  I"N  «CSf  NM,mi^  arear. 

At  fi  r H parallela  fit  redis  ad  Eo»  9 r H >j  ? 

panda  A,  B confingentibus,  ut  7»  A ,B  n/pii*  iOtvfios&atf , 

tn  ellipfi  in  fccumk  figura  ; jun-  X H m 3fo  f iM«4n«c  is  n Ss 0- 

meter  erit ; crp,  utraque  reda-  f \ A B W?'  ™ ^WJC,  t 

nim  r H,  r M in  pundo  N bifa-  A ( fr  i 15  77***_  "«*  «*- 

riam  (ccabimr;  quod  cft  abfur-  V JJ  ?*p*  t T H,  TM  xaw  re  N,  eonp 

dum:  igitur  (cdiones  ad  aliud  . j ■ irmr  cix  ae?  x.oS'  mjev  ar 

pundum  fibi  ipfis  non  occur-  cvfxCd^it n ygfcpuaj  a)i^- 

runt,  fed  ad  A,  B tantum.  ^ Au(f,  «»«  ««t»  n A,  B. 

Sit  deinde  r ititer  taAus,  ut  in  tertia  figura : Eca»  ru  r ptmZv  r aQsv,  us  32n  f rgyrotf 

peripicuum  cft  igitur  fe&iones  non  contingere  xaar wytufa-  (pulter  Je  Sn  cix  «ipurj ,crmi  ai 


lefe  ad  pundum  r,  quia 
ad  duo  tantum  punda 
contingere  ponebantur» 
iecent  igitur  feipfas  in 
i pundis  A,  B ducantur 
A A , A B , quae  fcdioncs 
contingant  ; jungaturque 
A fi , qux  in  L bifariam 
dividatur  : ergo  f per  ap. 
a.  huj.  J a pundo  A ad 
Z duda  diameter  erit ; 
qux*  quidem  per  r non 
tranfibtt.  fi  enim  rranfear, 
qui  per  r ipfi  AB  paral- 
lela ducitur  | per  convcrf. 
j , & 6.  2.  huj.]  continget 
utramque  fedionem,  quod 


ottujAar  tutat  71 
T,  icar  a Suo  ySputtv  i>ori- 
xeimifctrmoLSt/ai.  7iun- 
Tum»  vv  tutat  ro  r,  t&j 
qxfrettn*  f A,  B iipar- 
71)0 fj&paj  eu  A A,  AB,  ^ 
ij  AB,  ^ Sixct 
7i7[tr<&w  tutae  TO  z-  ,j 
etfat  Tari  f A c&i  to  Z Sia.- 
fUTftf  tfttf’  tyi  xir 
5Y*x  * Aiwns^.  « 7S  tj\<{, 
1}  2}ffi  Y r 7&U  AB 

ayt/J^r\  i$a\f,f)  cyttpon- 
pct(T7tftur.  r»75  SiaJu- 


fieri  non  poteft.  itaque  ducatur  i pundo  r reda  r am.  Sii  ? r ■zfyi  t\uj  A B ^ r K H M* 

r K H M parallela  ipfi  A B : erit  igitur  in  altera  qui-  ^ Sii  ir  tdfi  t?  tripo,  nrf  ^ r K Ict/  rif  K H,  c» 
dem  fedione  r K «qualis  ipfi  K H tn  altera  vero  5 ^ K M tb  k r wj*  ^wfjKMrn 

ipli  k r xqu.uis  K M : quare  K M ipfi  K H ent  iqua-  ” ..  s'  ■*  t • . / '«  * 

lisquod firf non p«c\  codcmque  modo  (icon- 

tingentes  inter  fe  paralleli  fint,  cx  iis  qux  dixi-  ai ,utT<t T<* 9mtu 

mus  idem  concludetur  abfurdum.  71  <*Suuanv  Sttxffontq. 

n po- 
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npOTASIS  xa. 
rl«faCoA»  Wc  if»40  «i»  »Alw* 

OXfiUBL  i)  It. 

1!^  I itwarn  i<P*&o9tttfKr  «AHB.AMB 
* •s^Co/uv  tutra.  ra  A,  B.  * i^ct- 

vliAiai  aiAA.AB'  ip*\J/c*Q  ii,  eum}  f 
itfttporipav,  % rvftme-iv^)  taura.  Tt  A . 

* A B,  £ /i- 
jja  -nrpfa^A»  K»r«  t»  Z,  £ 

B A Z.  W-e»  *>■  «fwo  / 

^ape+ut)  ai  A H B,  A M B / 

ilpatri»^)  ciXji \*y  taura  ivi  / 

r<*  A,  B,  a ropCa&ttmr  <*A-  // 

A>?Aa<f  xa.^’  tnptt'  u&  r, 

A Z buLTipeu  t rcfiut  riut{.  / 

upu/tru  tutra.  ra  H,M'  tfwf 

it)  tiw  irtfja  rtfitjr  //  ~ 

f A H Tri  H Z tjoj.  tyi  JlTijv  t 
irt&ty  >}  A M ij)  M Z wor, 

J*V  aituMref  i»  ayt  rt^aCo 

y^tb^fTOf  nara  t Ancta  exputa  «}  ir. 


Prop.  XXVIII-  7&«r. 
Parabola  parabolam  non  continget  pra- 
terquam  in  uno  pundo. 

SI  enim  fieri  poteft,  parabolx  AHH.AMB  in 
pundis  A,  B fele  contingant,  & ducamur 
redx  contingentes  A A,  A B : contingent  igitur 
has  urralquc  fcdioncs,  & in  pundum  A con- 
venient. 

Jungatur  A B,  & bifariam 
\A  fecetur  in  Z,  & ducatur  a z. 

\ quoniam  igitur  dux  fedio- 

nes  AHB,  AMB  fefe  con- 
vJ  \ ungunt  in  pundis  A,  B (per 

Mn\  ptxced.l  ad  aliud  pundum 

libi  ipns  non  occurrent: 
\A  quare  A l utramque  fcdio- 

nem  fccabit.  fecctinH.M: 
A ergo  fper  37.  i.huj.]  inal- 

Z tcra  quidem  fedione  erit 

B AH  aqualis  ipfi  h if  fn  al- 
tera vero  A M ipfi  M Z ; quod 
fieri  non  poteft : igitur  parabola  parabolam  prx- 
terquam  in  uno  pundo  non  continget. 


nPOTAZlS  ^ PROP.  XXIX.  Tbm. 

risfaCoAx  vk  ipastf)  ju vni  Jbo  ex-  Parabola  hyperbolam  non  continget  in 

fuaij  etTo*  muris  'Trrxbiaxt.  duobns  pundis,  extra  iplatn  cadens. 


T^ZTft  AHB,  wn^CcAif  ^ 

■*“'  AMB,  5 « iuuaror  ipudt&otom*  tutra  ra 
A,B,  ij  ixhaxxu/  >ct»  f A,B  i/pet- 
7T?«uV«f  ixart&tf  r A,B r optor, 
o-vfiTrrxhimi  attojAduf  tutra  ra 
A,  £ i»  A B,  ^ 7ttuj»- 

t&cd  Ji x/*  K*r*  TC  z>  £ iai£«u-  / 

%3-u  »j  A Z.  err»  it  ai  AH  B,  / 

AMB  repta)  ttard  rm  A,  B tya-  / 

■$£y^,xar  aJAo  i 7V[tGd?iKiteni'  / /^ 

ij  a&t  A Z tutr  *)k s tat)  aJisa  / s 

tuum  rctf  roftmr.  itpttirte  tau-  // 

rara  '3&mQiZ>.i\<&a  t)  / 

A Z'  ntrrrm)  itj  £p  t»  turtfmr  /\  ~ 

•f  v7ttp'Zo\ nr.  ie«  Htnptt  ii  A’ 

Ueq  it),  fAp  T vmpGeKlw.uf  i}  Z A «CsV  A M 
Urus  ij  M A 'StSS  A A,  tt,  Aorxt)  t)  Z M rttSf  M A. 

^ i Z A ^ A M*  puZav  ayt  j ? ZMi5 
MA.  2f&  5 «^CeAui/MB»  ii  Z H rx  H A’ 
ima  (i/uMtTW. 


I T parabola  quidem  A li  n,  hyprrbola  vero 
AMB;  & fi  fieri  poteft,  fefe  contingant 
in  pundis  A,  B ; & ab  ipfis  du- 
cantur redx  utramque  fcdio 
nem  contingemcs,  que  in  A 
conveniant ; jundaque  A B bi- 
fariam fecetur  in  Z , & duca- 
tur A Z.  itaque  quoniam  fedic». 
^ nes  A H B,  A M B fefe 


, . conrin- 

H \ «mt  in  pundis  A,  B fper  17.  a. 

L\\  buj.]  ad  aliud  pundum  fibi  ipds 

ImVvV  non  occurrent : quare  A z in 

V , alio  atque  alio  pundo  fedio- 
\ nes  fecabir.  fecet  in  H,  M , & 
_ \ producatur  A Z : igitur  fper  ap. 

g a.huj.]  in  centrum  hyperbole 
cadet,  fit  quidem  centrum  a : 
creo,  propter  hyperbolam,  ut  ZA  ad  AM  ita 
em  ( per  37.1. huj.  & 17. 6.]  Ma  ad  AA;  & 
fper  ip.y .]  ita  reliqua  7.  M ad  M A.  cft  autem  Z A 
major  quam  a M : ergo  (per  14.7.]  fle  Z M major 
quam  M A.  fcd  & propter  parabolam  fper  jy.  1. 
huj.]  erit  ZH  xquaiis  ipfi  H A ; quod  abfurdimi. 


nPOTA2I2  V.  Prop.  XXX.  Theor. 


x xvxAV  ptpuas  £x 
bpa-^t)  <p'  iCo  arptita,  trros  auris  ti -faaa, 

Th  2 T fi  $ ri  KvttXa  vr&<pipna  i A H B, 

'Br^pCoh.t)  ^ t)  AMB,  £ h Suitarn  i^etTfti- 
&UOUV  tutntivo  rd  A,  B,  £ i^iW  >cr ir  A.  B 


Parabola  ellipfim  vel  circuli  circumfe- 
rentiam non  continget  in  duobus  pun- 
dis, intra  ipfam  cadens. 

SIT  ellipfis,  vel  circuli  circumferentia  AHB, 
parabola  vero  AMB;  &,  fi  fieri  poteft,  in 
duobus  pundis  A,  B fefe  contingant,  fle  ab  ipfi* 
N n n ducantur 
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ducantur  re&z  contingentes  fe&ioncs,  quz  con- 
veniant in  pundum  A ; jumftaquc  A B fccerar 
in  Z bifariam ,&  jungatur  A l : 
fccabit  igitur  A Z utramaue 
leiftioncm  in  alio  atouc  alio 
pun&o,  uti  diiftum  e(t  fecct 
in  H,  M ; £c  producatur  A L 
uique  ad  A centrum  cUiplcos 
vel  circuli : ergo  propter  el- 
liptici & circulum  erit  [per 
37.1.huj.]  Ut  A A ad  AH  ita 
H A ad  a z,  & ita  reliqua  A ll 
ad  H Z.  cft  autem  A A major 
quam  A H ; ergo  & A H ma- 


I PERGyEI 

i&vmcjjfyai  t Ttfu * xarnt  n A, 

? AB'  Xj  ifrxjt,  vrrfttje&flrf i tam  r»  Z,  £ 
mfyvz&v  A Z’  7 lfiZ 
txet riyw  t itfu*  xar'  a»jt  x, 
dM»,  uf  ■nfMT*  x*tx 
r ni  H,  M,  K Ck6c£a*$W  *l  A Z 
SJr.-n  A,  Xj  7»  A W»tf» 

$ ij  iFkuxAi r kt» 

2hJji  viti  i&trjAv  XjTKv- 
xAor  &T  n A A A H iT«c 
i A H «Of  A Z,£  Aaonj  n A H 
■WCPC  H Z.  5 «»  A A ^ 

A H'  ftfZjxi  apji  A H T*  H Z. 
quod  fieri  non  po-  aj*  j t «^mCoAA&v  i A M rj  M Z’  emfSJu- 


Prop.  XXXI.  77;w. 


n POTA  21  2 Aa. 


Hyperbola  hypcrbolim  idem  centrum  Tm^'»  linfitXi,  ni  a.™  thir»  "tyymn 
&h»tan  m duobus  pundis  non  con-  ipi^  jj, 


HY  p e r r o l At  enim  A H B, 
A M B idem  habentes 
centrum  A,  fi  fieri  poteft,  in 
punitis  A,  B fele  contingant ; 
& ducantur  ab  ipfis  rcibt  con- 
tingentes, qux  inter  (e  conve- 
niant, ut  A A,  A B ; jun&aque 
A A producatur  ad  Z,&  jungatur 
A b ; ergo  [per  jo.i.huj.)  a a / 
fecat  bifariam  redam  A B in  /. 
utrafquc  autem  feitiones  in  H, 
M fecabit ; ouare  [per  37. 1. 
huj.J  propter  hypcrlxujm  A H b, 
rcdangulum  Z A A cft  aquale 
quadrato  ex  AH;  & propter 
hypcrbulatn  A M B rcAangulum 


'V^nErBOAAI  a}  AH  B, 

■*  A M B 7»  eiori  Kirrfw 
n A,  m «Jut/rXTw,  i$kt- 
KdTM  TBt  A,  B,  KX&ce- 
attv  2 icTt  T A,  B 
aurea  £ iAifA aer 

04  A A,  A B,  XSH  t7 nfyuxfru  4 
A A,  <c  c*6*6Ai»o9-*i  G&J  t'o  Z, 
iintjvuxfru  j xai  V A B.  ij 
A A Z T&i/  A B aryjt  TtfXtH  k<xtx 
73  Z,  71  Uti  jiAAZ  T«r  Tlfictf 
xara  rct  H,  M'  i$uf  Stj 
f£p  7tw  A 11  B vi zrtfCsAlw,  mi 
7»\S&i  Z A A riXwaAH,  tfli 


Z A A xqualc  eft  quadrato  ex  A M : quadratum  ^ t&x/  A M B,  r*  vni  Z A A wir  rot  Aevi  A M* 
igirar  re  M n quadraro  re  a H aquale  erit ; quod  Ti  if.  r„,  ™ isti  O ll',  tm  irtd- 

neri  non  poteft.  M 


Prop. XXXII.  Tlxor. 


npoTAZis  \C. 


Si  elliptis  ellipfim  vel  cir- 
culi circumferentiam  i- 
dem  centrum  habentem 
in  duobus  pundis  con- 
tingat; re&a  conjungens 
taaus  per  centrum  tranfi- 
bit. 

COktingant  enim  fefe 
di&x  linex  in  pundis  A, 
B;  & jundU  ab,  per  A, B pun- 
iti ducantur  rc&x  leitioncs  con- 
tingentes, qux.  fi  fieri  poffit , 
conveniant  in  A;  & reda  A B in 
Z bifariam  dividatur,  & jungatur 
AZ:  ergo  [per  29.  2.  huj.]  AZ 
diameter  erit  (cdionum.  fit  cen- 
trum A,  fi  fiai  poteft  : roftangu- 


Eal  *M«4*r  tMw4««  S KUkXV 

1&ptpe*CLi  K5L7TL  Si  9 OYfJMt 
vpi-xb?),  70  aurm  xtrr?oi  'iyV- 
<nx*  « m$  ajpai  'CfafyuyivV- 
<m  ^3 1 f Kfrrpi  mouroH' 

P^AHTESetlSAN 

' df  Kebtm 

7»  A,  B cyati*.  Xj  tTa^tvx&u  i 
AB,  £ f A,  B tqkfxUfi&paf  T 
nuZr  xx^uatu’  5 « Suod.™  cvfl- 
wnftrjw ut  ruxm  tt  x,  ij  A B Ji~ 

X*  7ir/*l)C&»  MT*  T0  Z,  Xj 

x$t* >i  AZ'  Aopcipr  m» »f 

A Z r 71 ftur.  iret,  « Suuxm,  xir- 

Tfw 
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rpet  7»  A'  auoje  7»  U23»  A A Z Jki  fi» 
tn^i»  tiptliu  w tu i iit*  AH,  /k*  5 tZw  iTi^n 
<er»  r£  >**  A M*  w,*  rs  &r»  H A >m  tu  >cn  a M, 
tmtf  iSuu*m'  xK&pjiai  }on  f A,R  t^kt^epSfjaf 
OOfUmv):  a&c  tvrur  kSu*  tvt» 

/utfUTfk  n A B’  Uf\  oi»  $ ttiirrp v »ra?K.  «n<> 

«fu  JV^ay. 

nPOTASIS  *y'. 

K«lV  7^t*l,  X KUK AV  TCUtV  7S|UM  « Wy- 

>tAW  •nfea<ptpt4<£,  m*  '07  m auia  7« 
xoiXa  tyy<m,  i ovftirtouToq  vm  ^Altera 
ar/AUXfi  foo. 

"C1  I y5  JatxtTT»,  xavir  T»/xij  n *v*A* 

■*-'  «i  A B r huyh  -npx  i xukA*  ofiylptfmt  rj| 
A A B £ T »^Cc*MtT«  x<tri 
•nA«e»<t  Jvs,  c)& 

TCt  CWT»  pupn  Ttt  KUpTtt  tXfl- 

m ret  A B T nf  X&uux.  «- 
M^>3-iw  T£4«t  ri  A, 

B.r  £ «f  A B, 

BT‘  y«>>u*v  <t£*  «firt^ww 
c/jri  r<*«u/r* 7»<f  XfiAcif  lijf  A BT  ^etfipuif.  Ai 
t*  airo  <T«  ay  A E,  BT  i&»  euniwyonitu  s€rt»r- 
«»  cJrti  ri  ai/ri  mf  xt*Aoif  A A B E r y^aftpi^f’ 
a}  «pi.uVa/  <*£5*  vnyt/^  e&J  t*  «uiri  puputypn 
tol  i&iKct,  'i?np  aJutKtm'  vsnxmwj  cftj  r* 
rapt/apr» 


L I B.  IV.  tjj- 

lum  igitur  A a Z [per  J7.i.huj.}  propter  alteram 
quidem  fedioftctn  cft  «quale  quadrato  cx  a ii  , 
propter  aircrtm  vero  «quale  quadrato  cx  a M 
quare  quadratum  cx  II A quadrato  cx  A M «quale 
erit,  quod  fieri  pon  poteft  : igitur  reda:  con- 
tingentes i pundis  A,  B Judx-  non  convonlunt  J 
ergo  parallela»  funt  irtter  fefc  : & idcirco  reda 
A B diameter  cft ; adcuqtie  per  centrum  tranfibir. 
quod  erat  dcmonftrandmn. 

Prop.  XXXIII.  Tbeor. 

Coni  fedio  vel  circuli  circumferentia 
coni  fedioni  vel  circuli  circumferen- 
tis , ad  cafdem  partes  concava  non 
habens,  ad  plura  punda  quam  duo 
non  occurret. 

SI  enim  fieri  poteft , coni  fedio  vel  circuli 
circumferenda  ABI'  coni  fcdioni  vel  cir- 
culi circumferentis  A A b B r 
occurrat  ad  plura  punda 
quam  duo,  non  habens  con- 
vexa A B r ad  cafdem  par- 
tes ad  quas  altera,  fuman- 
I*  tur  tria  punda  A,  B,  r ; & 
AB,  BT  jungantur:  conri- 
nent  igitur  angulum  ad  eaf 
dem  partes,  ad  quas  funt  concava  Icdionis.A  B r. 
pari  modo  redx  A B,  B r eundem  angillum  con- 
tinent ad  cas  panes  ad  quas  funt  concava  ic- 
dionis  A AB  Er  : ergo  didar  curvx  ad  eafdem 
partes  habent  concava  fua  > quod  fieri  non  po- 
teft ; pofuimus  enim  ca  ad  contrarias  partes 
fita. 


nPOTASlS  A J\ 

Eai  Tjufi  TDfin  i JOttAv  tnztpit**  av/iirntin 
fu£  r irmUifApon  xj.to.  iSo  or/tStt,  ^ cq  #a- 

TO^U  T OTJIAtRuOVII  ^tflfi0U\  ’07  Ttt  oJltt 

/uie>i  r<x  xaA*  t^f7i*  »oIy<nxCctMof«V,»i  i 

XJtT*  TXf  OVflT^OOttf  V CTVfiTtffNTOy 

rx  irnf*.  t irmoyApcot. 


Prop.  XXXIV.  Tbeor. 

Si  coni  fedio  vel  circuli  circumferen- 
tia occurrat  uni  oppofitarum  fedio- 
num  in  duobus  pundis ; & curva: , 
quae  inter  occurms  interjiciuntur,  ad 
eafdem  partes  concava  habeant : pro- 
duda  curva  ultra  occurfus  alteri  op- 
pofitarum fedionum  non  occurret. 


EZTOSAN  amxeifApai  «y  A,  ATZ,  ^ 
uru  kuoh  B xoxAtf  V^jpi  «i  A B Z, 
nfATti-^Hou  tx  «7»«*  r con- 
XH,aV&v  xxroi  Jus  otifjLHO.  rei 
A,  Z,  KM  't&raMtv  wABZ, 

A T Z Ttputj  c/ii  r*  ojlrrci  fiepn 
rei  f&iAtt'  teyu  o 7J  >}  A B Z 
y>eLfifii)  6t&eiJhjtf/}i»i  i i ruf*- 
7n ir«Tny  t?  A. 

E y cip  i A Z , 
xay  'nrtt  itmKfi, i&ijai  ncn  eu 
A,  A r Z,  «}  A Z «v£i« 

Aenei  Sio  tiputt  liw  innfGo- 
aZu),  i npiTTiTentij  cx£eiMo,dfatf  r?  A eurmui - 
A<Vn*  iSi  oyt  i A B Z ovjxittTn)  rx  A« 


Int  oppofitac  fediones  A,  ATZ;  & coni 
1 icdio  vel  circuli  circumferentia  A B Z oc- 
currat alteri  oppofitarum  fe- 
^ dionum  in  duobus  pundis 

^ A,  Z ; habeantque  A B Z,  A T Z 

concava  ad  cafdem  panes : 
dico  curvam  A B Z proaudam 
fcdioni  A non  occurrere- 

Jungatur  enim  AZ  ; Sc , 
quoniam  A,A  r Z oppofitx  ie- 
diones  funt,  & reda  A Z iri 
duobus  pundis  hvpcrbolatn 
fecat,produda  [per  3z.a.haj.] 
non  occurret  oppotitx  fcdio- 
ni A : quare  neque  curva  A B Z eidem  oc- 
curret. 


Prop< 
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Prop.  XXXV.  Theor . 

Si  coni  fe&io  vel  circuli  circumferen- 
tia uni  oppofitarum  (e&ionum  oc- 
currat j alteri  ipfarum  non  occurret 
ad  plura  pun&a  quam  duo. 

SI w t oppofitae  fcdiones 

A,  B ; & ipfi  A occur-  'V. 
nt  coni  fcdio  vel  circuli 
circumferentia  Air,  fccet-  f 

que  B in  pundis  B,  r : dico  / 

ad  aliud  pundum  ipfi  B r 
non  occurrere.  \ 

Si  enim  fieri  noflir,  oc-  R 

currat  in  A : ergo  ledio  B r A ^ 

fedioni  B r occurrit  ad  plu- 
ra  pun&a  quam  duo,  non 
habens  concava  ad  ea  fidem 
panes;  quod  f per  3 3. 4.  hin.  J 
fieri  non  potcfL  fimi  liter  de- 
mon lirabitur  fi  reda  ABT  oppofitam  fedionem 


Paof.  XXXVI.  Tbeor. 

Coni  fe&io  vel  circuli  circumferentia 
oppofuii  legionibus  ad  plura  pun&a 
quam  quatuor  non  occurret. 

HOC  autem  peripicuc  conflat  e*  co,  quod 
fcdio  occurrens  uni  oppofitarum  iedio- 
num  reliquae  non  occurrit  ad  plura  punda  quam 


npoTASix  a/. 

Etsi  xutv  n fj*  $ w/xAtf  TnotptfM.  pua  r im- 
KUfAptn  TTf  cunzn  £ ai/fi- 

‘TtawTsq  K&ra.  -7ThuaiA  cxfiZa. » tio. 

jCiTflIAN  armuif. tf~ 
■L~t  neti  ai  A,  B,k  «VftC&A- 
— " /'  Airai  r»f  A «f  ri  kuvu  *i/*q  q 

/ KVKJt*  G&ptpeta  ij  A B F,  3 

/ Ttfmr*  r B dmKtt/j&pry  na- 

ri* r*  B.T*  Xiym  S71  just’  oA- 
V /JtmpimimfiisnciQiii  BT. 

\ Ei  fuoam,  ffvpirrmm 

^2^— xard  to  A'  «f  dfjt  BT  A rq 
BT  TB^tii  0VfiCaM{  K&TA 
*r  A**en*  q $ vo>f*K  tcL  ad- 

to,  v/raca  ra.  xjUXa*  i vmp  a- 
Juoarcv.  iptotuf  Jj 

erntf  k ia*  »j  A B T tfetu fvi  t*  dnvuip$M{  Kpa*<- 

n POTA  21  S Ar. 

K Jrtf  7C)tM  i Jtwt AV  Tcqj  (tniKa^uoqc 

av,u.TWKT£tj  xctTct  srAwora  or^aitt  $ T»cr- 
cw^u 

r|\AN  E ?0N  3 rirt,6x f rilui pa  r aa-TOM*- 
^ <*ip7rr$is<mi  rjj  Awa^  jatri* 

JtuSv  ^ w^jrraif». 

nPOTA2l2  Af. 

Eo»  xc»fV  u***  5 ju/xAV  fmsr  orn- 

xufA/Jcrt  t£pi'xh[)  TOf  xftXfltf  aimk’  T* 
tripa,  r irnxAf^w  V ox./a7rtimTflq. 

17  Z T n S A N 

»«/  <tt  A,  B,  ij  11  A r*- 
^ : - Z q T A A*  >i- 

y«  oirqrAArriBtf  ro/aws- 
r«n*y. 

? A vpct7r]o- 
fjbwiiEAZ'  itutirycs  ^r 

y>o.upiw  cjJrrd/aiKi  naret  ri 
i A’  «<s  a trvfvmrivnn  rq  B, 

''V  tfp  q T A A. 


Prop.  XXXVII.  Thur.  nPOTA2l2  A^. 

Si  coni  fetftio  vel  circuli  circumferen-  Eoi  xenv  75^  5 juJxAv  vrii^:f«tfmjTarn- 
tia  unam  oppofitarum  fe&ionum  con-  xu$>*  «pxitf)  ms  xcfas  wtk' 
cava  fin  parte  contingat;  alteri  op- 

po  fi  tarum  non  occurret.  v ^ 

SI  n t oppofitae  fe&iones  v TJ  2TQ2AN  armfifU- 

A,  B , & fedionem  * ^ >^  * *.  B.  j^A» 

contingat  abi  ra*:  dico  ' ' A — ^ ilW»<&»  s [ At'  >i- 

fcaioncra  TAU  feaioni  B E v««  irAnvSgin^n- 

non  occurrere.  - 1 ‘ 

Ducatur  enim  ner  pundura  Ttrm,\  v ' x*  . /1 

A reda  continecns  & A l : u-  a A, 

tramq;  igitur  fedionem  con-  «i  B A Z’  iKa-najts  «Tq  r 

tinget  in  A : quare  * non  oc*  *<tr* 

curret  fediorn  B;  & pro-  A’  «esi  trvft7nrHmj  rr  B, 

pccrea  neque  curva  r A a ei-  'vsVv^  u^t  xfi  ij  r A A. 

dem  occurret.  N 

Prop.  XXXV11I.  Tteor.  n P O T A 2 I 2 A i. 

Si  coni  fedio  vel  circnli  circumferen-  Ea»  roM  vo fa  $ xcaAV  efeipcpu*  otuii^r 
tia  utramque  oppofitarum  feflionum  ^ ^ j,  ipl-3^  ^Zer 

contingat  in  uno  punfto;  oppofitis  y WTOSr«t  t*  ixmx- 

fedtionibus  m alio  pundo  non  oc-  * , m ™ 

curret.  tw*#- 

* Non  eniia  potefl  traidirc  pri  lora  quz  funi  «-r»  angulo  Tab  aTymptotii  feAioali. 
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CONICORUM  LIB.  IV. 


2 T II  7.  A N'  aiTxrr^fyay  aj  A,  B.  xurx  w- 
-L'  1 XMAM  snupiatta.  «HMJt&f 

7 A,  B *aiM  tx  A,  B'  Atya  au  ij  A B T p^auflt/ 
jwt^-  tTi/ci»  i nfvjnreinf  ? A,  B -nf^cuf. 

E »*»  i»  ii  A B T pqctftfuf  liff  A 
Ttyiqf  iQd-zff)  JUt3-  t»,  nfirrrrlit- 
m Hju  rn  B-  i*  A Ti^nf  or* 

JMrac  7k  qgiA*.  iptetmf  $ 
icr/ferrq  oit  xii  f B.  q%9aM«» 
r A,B  V»/U*  a/AAK, 

BE,  £ aXro/  i*  ABT 

jMflftqf.  ti  yS  iuuxm,  TtfivtToi 
q m£<s  aJrwr,  Jt.  tffti  9 AZ'  /M- 
v»£v  ^ 6AZ  \$*-$ou. Vqf  ^ 

*?  A q 

AK,  'omp  ciJuozt?,-  i$x\pormf 
t5  A B T.  i,  T*n  $M/i~ 

{w  *n  q A B r Krtd'  iitpv  i 7xf<  A,  B 

«nuutfApaif.  XTtK  Kj  Qavtpv  tm  ixr  i r A B 
wfxTTnln  TTp  b eurmt * %Vn,  #*  *p*'P0 
tv  A THf  XfiAeif  uwmt-  Jmrfwrmi  j etmepi- 
<p‘Xf  r?  A*'. 

nPOTASU  A$'. 

Ea»  CTifCoAjf  uta.  ? «rnxa^M»  jytm  <uj. 
fwia  ov/<7nir?w,  imspa^qxV*  m xtfTO  irpgf- 
ea-  » arroifi^-A  etvr*  V ffi^TwSriq  t5 
rnpa  r ajTouif^o/r, 

TfZTClZAX  dnuuiuSpai  «fAB  A,Z,£  im^- 
■*“*  6sA*f  i ABTr?ABA  wpiCaPAtrat  xetni  rei 
A,B  n^ueix,  amfjaf*. 
fjdpu  i/jisa.  -ni  kvotu 
tjTk  JoiAejf,  ^ABT 
iret  ayvxH/.S/L>i  q E’ 

Aiy*  ani  E*  rvfxm- 

ctrmj  rr,  Z. 

ETTt^tifxfia  i AB, 

£ oxSr«Aqo9w  ri 
H.  tr«  xr  t/ng&A qv 
riw  A B A rtpoi 

qABH,  d*oet>Au<tyq 
ii  i$>  Ud-rtjek  mw 

Tmrlttf  wpjt'  a'si  a-  _ _ 

0MrtF*cmf  rji  Z repp.  afiuus  ii,  24&  tiuii  ABT  non  occurret  fedioni  Z.  (imi liter,  propter  nj- 
vjruZiAlw,  xii  tx  E ovtucm.mV?  MfMnV  tftft  F^^^m  A B r , neque  occurref  oppofiue  (c- 
q E Ogp  rq  Z cr>jtmvrttra\.  ^oni  E : crg°  fe,aio  E faSiani  L non  occurret. 

nPOTASl2#i'.  Prop.  XL.  Thtor. 

Ea»  uflref^DAq  txa-nfw  t atmutfipeft  aufirnity'  Si  hyperboia  occurrat  utrique  oppofr- 
i oir?  ¥ inw^  Mf?  arum  fcaionuni : qu*  ipfi  opponi- 

^ ’ tur  Icaio  nulli  oppolitarum  in  duo- 

euemrora,  «.r*  Ao  r^na.  bus  punflis  occurret. 

CrraSAN  dnvuiiAfjai  ai  A,  B,  incifC #Aq  3 CInt  crapoftt*  fcdiones  A,  B;  8c  ATB  hy- 
*-<  A r B r^TVii  r O Pcrb<"  «riq'":  occunn:  itico  fraionem, 

O o o qtnr 


■■I I teff 

SInt  oppolit*  (ediones  A,  B;  coni  aucan 
(edio  vel  circuli  circumferentia  A B r u- 
tramque  i[>( arum  in  pundit  A,  B contingat : dico 
lineam  A B r oppofim  (edionibus  A,  B in  alio 
pundo  non  occurrere. 

Qnoniam  igitur  a B r fcdio- 
nem  A in  ano  pundo  cuncin- 
gtt,  (edioni  B occurrens;  non 
continget  fcdioncm  A concava 
(id  parte,  (imiliter  Jcmoilrabi- 
tar,  najue  ita  contingere  ledio- 
nem  B.  ducantur  reda;  A A K,  B E 
cnnringemes  (cdiones  A,  B;  qux 
& curvam  A B r contingent,  fi 
enim  fieri  potdl,  altera  ipfarum 
lecct ; fittpic  ca  A Z : ergo  inter 
redam  A A Z contingentem  Sc  fc- 
dionem  A cadit  reda  interme- 
dia A K ; quod  [per  ja.l.huj.]  cft 
abfurdum  : rede  igitur  A a,  B B 
ipfim  quoque  ABr  contingent,  cx  quo  appa- 
ret curvam  A B r ad  aliud  putidum  oppofitis  fe* 
dionihus  non  occurrere,  fic  etiam  mauifcftum  cft 
quod,  fi  curva  r A B occurrat  oppofite  fedtoni  B, 
non  continget  fedioneni  A panibus  ejus  conca- 
vis : tconverfb  autem  35“  demon ftrabi tur. 

Prop.  XXXIX.  The*. 

Si  hyperboia  uni  oppofitarum  fcdio- 
num  in  duobus  pun&is  occurrat,  con- 
vexa habens  e regione  fica  , qua:  ipfi 
opponitur  fc&io  alteri  oppofitarum 
non  occurret. 

SI  n T oppofitx  fediones  A B a,  z ; & hyper- 
boia ABT  fedioni  AB  A occurrat  in  pun- 
di-.  A,  B,  habens  con- 
vexa i regione  fita  ; 
fitque  (e^tioni  ABT 
Oppofita  (odio  E:  di- 
co ip(am  B fedioni  Z 
non  occurrere. 

Jungatur  enim  AB 
8c  ad  H producatur, 
quoniam  igitur  A B H 
reda  fic.it  hyperbo- 
Iam  A B A , produda 
vero  ex  utraque  parte 
extra  fedionem  cadit ; 
ideo  [pcfjj.i.  Uni.] 


w 
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qux  ipfi  A r B opponitur,  nofll  fc&ionum  A,  8 Aiyvon  ij  t?  A T B dmscftp&pl  ts  trufxZd>hn  Tt^r 
occnrrcrc  io  duobus  pun&is.  ji>  jj  TCftdjf  xam  $vt>  at;  ut. a. 

E*  jS  Suua.tr!, 


Si  enim  fieri 
poteft,occurrar  in 
pun&is  A,  E ; & 
junrtj  a e prodii' 
carar;  ergo  qui- 
dem [ per  33.  2. 
huj.]  propter  le- 
gionem a B H re- 
fb  A B ligoni 
A r B non  occur- 
ret ; & propter 
(c&ioncm  A B A 
non  occurret  ipfi 
B;  (per  tres  enim 

locos  [per  j j-a.hui.]  tranfihit)  quod  fieri  non  po-  iAiutfrmf)  «re/  dSuuctrtv.  ofteius  Si 

reft  *.  fimiliter  ncmocftrabitur  neque  fc&ioni  * ■'  *'  * - " ' *'■ 

B in  duobus  pun&is  occurrere. 

Eadem  etiam  ratione  ne  unam  ipiarura  con- 


»0f*£aJktTi 
■m  A,F.,  <t  JJti- 

£do£<*au.  n a e 
cacCiCAip&a’  alci 
fj&p  Si/  7 iw  AEH 
TCfdu/  £t  TVftjn- 
Tfrnq  ij  A E to0H* 
tk  Ab  TtjAy,  24^6 
3 r A E A it  <rvft~ 
7nri T)  rif  B t«/*S* 
(^W  $ T Tf  j£l>  19- 


tinget.  ducatur  enim  rcfta  contingens  © E,  qux 
quidem  continget  utramque  legionem  : ergo  pro- 
pter Jc&ionem  H t,  © E ipfi  a r non  occurret; 
& propter  (ettionem  A E,  G E non  occurret  fc- 
fiioni  B : quare  neque  A r fe&io  jtedioni  B oc- 
curret, contra  hypothefin. 


ffPWf  071  itSi  r>j  B re/*» t Jtane  Sue  mutut  jru/tTt- 

TttTOtf. 

Aid  rd  aura.  Si  iSi  j inaript;  eunt ea. 

dyotyame  yi  cSSn^/avxatw  rluj  © E,  tlpa.cn /<V 
curvi  ixAiifttt;  r Ttftw  ^ H E r«- 

yluo  it  ev/*xET«r«/  4 © E r>j  A T,  e ut  3 iltu  A E» 
trvfiZd&et  r>t  B*  iJi  »j  A T rjf  B 

artfitx^^r^)- 


P*op.  XLI.  7foer.  nPOTASJS 

Si  hyperbola  utramque  oppofitarum  fe-  E»*  wnfSoA'»i  bu ragyt»  ? inuu^tn  Tvery  3^1 
dlionum  in  duobus  pun&is  fccet,  con-  <fJo  cn^uua,  r^wca  «a- 

ve»,  habens  e reg.one  utriq«  fita;  ijy^ 

Sua:  ipfi  opponitur  feaio  nulli  oppo-  v r 
ta 


marum  occurret. 


r antJcMfiV^  ro/zTfcwraf. 


CInt  oppofirs  (efliones  A,  B ; & hyperbola  FsTlUAN  cvmui.i&Jcti  «t  A,  B, 

O r aba  iitramque  fccct  in  duobus  pumilis,  J-»  £eA}  1)  r A B A t A,  B rtfnirta 

/ xa.ru  Sua  a*tf*£tet,  avn- 

, fpetfifuva.  tx^tm  m KUf- 

v / / T*”  A iyu  vn  n eurmut- 

v ■ * ' 


convexa  liaberis  i:  te 
gionc  utrifquc  lita : di- 
co fcdionem  BZ  huic 
oppolitam  nulli  ipfa- 
nim  A,  B occurrere. 


- p fjfrfrr,  aunj  »j  E Z iStftuc 

s v t A,  B tmuTnriinuj. 

Si  cmmfoijpotcri,  ,\\  /V  F.  -S  ^ 

ncciutat  leaiom  A in  \ <v  ~ «. 

p,,nft<>  t;  fe  junftx  . \ >a"  a * 

r A,  AB  producantur.  Z \/(  fc . t *xt^u^a«w  «f 

convenient  igitur  hx  r A,  A B,  c><ffiCAit- 

inrcr  Ide.  conveniant  > c&fturw  (rv/ixww|)  Stj 

autem  in©;  erit  igitur  /S  X . d»uiAeits.  tntftTrrirfsTCd- 

[per  a y.  2. huj.]  0 m-  / arnonue'  t$w^ 

r*«i  cui  nm-cmiHT  / AA  >"■'«  r^xr»- 

fcdio  E 7.  • ergo  quae  i , r«.- r A B A € 

pondo  E ad  © ducitur,  cadet  intra  angulum  con-  t*n»  au^rf  K>75»t»|i«:rij  i E Z*  4 ^ i E ^ 
ternum  fub  ipfis  A »,  © B.  ruriiis  quoniam  TAI,  ~o  © pz»p*e5A»j^]  c#«t-  ^fr«- 

A R i>j»pofitje  lectiones  funt,  reda  AB©  pro*  ruf  r1  \isro  f ABB  yu7i&.  «vAj» 

diuila  [per  33.  2.huj.]  non  conveniet  fcdioni  brwtwJlw  E&B,  A 4-A B© ck- 

r A E ; quare  fi  jungatur  fc  «»  cadet  ea  extra  an-  GAi;^ri.rw  a Tvp—.Vrn  ta  T A E 7^*  4 etf»  E© 
gulum  A ©8,  quod  quidem  abfunlum  ; cadebat  3SnZdjyJ^ittu  ekrj strire?)  $v*i  A®  B yvttm, 
eniin  ea  ipfa  E & intra  angulum  A © B : quocirca  oztp  at.tiu'  ixrrn  ®*  auri  4 E0  cvtof  fp\ssn 
ledio  E Z neutri  fcdionmn  A,  E conveniet.  A e ^ r A.B  nyianmi^. 

* Scii,  fieri  non  pocdl  ut  re&i  AES,  tranfiem  per  no  locoi  [aii  dcfimlof,  Itcrt  ai*b  vei  b. 

Sed  fic  fieri  non  potdl  ut  A r s fccct  B,  & tamen  A E © b.irum  neutri  oocurr«..  . ,T*  F.  U- 
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AMa*. 

Ixuatu  arnxjtfj&pat  ai  A,  B,  vrtfC&Ji  «j 
TABA  ixavpcu  aiiruv  r tfivira  nara  rd  T,  A,  B, 
A,  K iftt  dymtMiU- 

m auri i n t Z'  Ai-  x K , * 

7 EZ  r / " 

t drmutpiw  / 

wx^uviTirraf.  aRrt-  _ y/ 

Z4x£mui  w ai 

A B,  r A OxatoAir  9 .VVv  \ 

c&  a«w  x yv^irrrrlt  - \ - / 


Aliter. 

Sint  oppoGuc  fedionc*  A,  B , & hyperbob 
taba  utramque  iplarwn  in  pundis  r,  a,  n,  a 
feeet,  & Iit  fedio 
ipfi  oppofiu  E Z : 
dito  EZ  nulli  op* 
politarum  fedio* 
* . raim  occurrere,  jun- 
cti >4  <9as  enim  ab,  i*a 

/ producantur, &con- 

/ f £■  veniant  inter  (c  in 

'n.  jS  i pando »:  critigi- 


" '•v  V f €>  inter  afymptotos 
^X.  V\  X 7 (cdionis  taba.  fint 
Ic&ionis  TABA  a- 
\ A\  fymptad  K II  A,  M- 

\ O H N : pcrfptcuum 

\ eftigimr  redas  NH, 

HA  Irdionem  l B 
continere,  r A 9 au- 
tem (edunem  r a s in  Jnobus  pundb  r,  a fc- 
cat : ergo  [per  33.  2.  huj.J  produda  rx  utraque 
parte  non  occurret  oppofitx  ledi  ori  A B O.lcd  erit 
inter  B o & rodam  H A.  fimilitcr  & A B o prtv 
duda  fcdioni  r As  non  occurret,  foderit  inter 
A 3 Sc  H N.  quoniam  igitur  n 0,  B P,  non  oc- 
currentes ledionibus  A,  B,  continent  afympto- 
tos N H,  II  A,  & multo  magis  fcdiunem  B Z ; fc- 
E/.  nulli  op  politarum  ledi  unum  occur- 


rABAnpr.if&i'  f 'f' 

cau>  «f  T5  T A B A a-  aL^S" 

evfArnlami  <4  K H A,  , M 

MUN-  ii  i 

Jn  NH.  U A viw 

Z E Ttidu: 'srcA)Qt<r.-  v 3 TA®  rtfun  f rASua- 
7*  loo  vi  r,  A • dKGto&fvu  apjt  t$’ uuirn&t  i 
npmrenm  r^ABO  artiKttytin,  d&i  ifctffum- 
II A ti&nx-  ifMiOrt  ii  5«}  AB» 
o«CXr.9-«ii  r? r A Z 7 tfm  ts  evpmriintaX.'  ifty 

fuiuty  r a z,‘n  N»  !«■«  w«}ne,  0P,^i«ya- 
CaXAxva  1 ? A,  B Tifuuf  , 's&Ayjia  me  N Jl,  H A 
dmuxftiniK,  'Xj  fu tA»  t!uj  EZ  vftlur  i 

E Z f 7 arrwMfj&pm  wfimfffrmf. 

npoTA2is  i*C. 

Ecu  r zrmcH+dfiai  xgtrvi 

lytry  coftua*  x armuifAuii  <uory  V 
crfcrrcq  tj  iTipot  r anotuf^ow. 

PZTUSAN  attWMfM-  \ 

■L'  »«#«4 abt a.e.^ti-  * \A 
fxmaiiTttfUoAxrlu/  A B P A 'v\r 

> aera  Ttorayi  oifiiia  n i A, 

B,  r.  A,  x ira  ourff  irruut-  \ 

fAfil  i H'  bxyu  tu  i K v 

npMitr&j  nj  E. 

Ei  y*  ^vuiam,nfimit\tT«0 
KCtTtt  t'pK,  Xj  'imfyuxfr 'MM 
a}  A 8,  f A,  X,  CttC bCAj^O- 


quitur 

rrre. 


Prop.  XLII.  7W. 

Si  hyperboU  anam  oppofitarom  fedio- 
nom  in  quatuor  pundia  Iccct ; qux 
ipfi  opponitur  fe&io  non  occurret 
alteri  oppofitarom. 

ri»t  oppofu*  fediones 
/ a B r A,  B;  6c  hyper- 

bolaipfam  ABTA  fecot  in 
quatuor  pandis  A,  B,r,  A; 
litque  ei  oppofiu  fcdio  IC  : 
dicu  K fcdioni  E non  oc- 


Si  enim  fieri  potclV,  oc- 
currat io  K : & junde  A 8, 
A A r producamur  : 'conve- 

\ nient  igitur  [per  2J.2.  huj.J 

inter  fe.  conveniant  in  A; 

H&  quam  rationem  habet  A A 
ari  A B habeat  A n ad  riB ; 
quam  vero  halxt  A A ad  A r 
habear  a P ad  P r : ergo  [per 
9.4-huj.]  reda,  qu»  per  n, 
P producitur,  utrique  ledh>- 
\ ni  occunet ; & qux  ab  A 
ad  occurfos  ducuntur  fedionem  conti  ugenc.  jun- 
gatur itaque  K A,  Si  producatur,  fccabir  igimr 
angulum 
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angulum  B A r & fedioncs  in  alio  atque  alio 
pundo.  fccet  eas  in  Z M : ergo  [per  39,3.  huj.Sc 
16.  j.J  propter  oppofuas  fcCbones  A0ZH, 
K,  erit  ut  N K ad  K A ita  N 7.  a<l  t A ; & propter 
fedioncs  a B r a,  E ut  N k ad  k a ita  enc  n m 
ad  M A,  quod  fieri  non  poteft : igitur  fedio- 
nes  E,  K fit»  ipfis  non  occurrunt. 


\jStx  B A T ywtiax,  x,  rttf  -npia?  xx r eMj)  K,  d?Aa 
TtftHTU  HCtm  TK  Z,  M*  tfzef  <bj  2J& 
/jfy  WA0ZH.K  iurtiMii^cU,  uf  * N K 
K.A  H TGK  19  NZ  •»©*  Z A,  24^  3 7»f  ABT  A,  E, 
Uf  n N K cv©y  K A Ztu if  i N M *©y  M A.  otii/ 
aiiw&nr’  ix  a.yt  ctf  E,  K <rvfi-m$ism  a?A*;Aiuc- 


Prop.  XLI1I.  Tbeor. 

Si  hypcrbola  alteri  oppoficarum  tectio- 
num in  duobus  pun&is  occurrat,  con- 
cava habens  ad  ealdem  partes  * alteri 
vero  occurrat  in  uno  pun&o:  qua: 
ipfi  opponitur  fe&io  nulli  opponta- 
rum  occurret. 


nPOTA2I2  ny. 

Eoi  UTrtpCoAq  t*  fi  irmtMfdpon  kcLtx 

iin  avpMOr,  r*  cuna.  tyym.  cut*  tx 
xoiAx,  r>)  S\  xjlS'  b an/ular  n 1 

out»  vAt if*  t cv/*TOwnq. 


SI  n t oppoGtx  (ediones  A B,  r ; & hypcrbola 
A r B fedioni  quidem  A B in  pundis  A,B  occur- 
rat, fedioni  vero  r oc- 
currat in  uno  pundo  T;  \. 

fitque  ipfi  A r B oppofita  ^ 

fedio  a : dico  A muli  fc- 
dionum  A B,  r occurrere. 

Jungantur  enim  A r,B  r, 

Ac  producantur  : rede 
igitur  a r,  B r [per  3 3. 1. 
huj-3  fedioni  A non  oc- 
current; fed  neque  oc- 
current fedioni  r prner- 
quam  in  uno  pundo  T. 
u enim  in  alio  pundo ; 
oppolitx  fedioni  A B [per 
33.  i.  hui.  ] non  occur- 
rent. pofitum  autem  cft 
A r,  B r occurrere  (odioni 
A P. : quare  (equitur,  A r, 

B r fedioni  r in  folo  pun- 
do r occurrere ; (cdioni 
vero  a nullo  modo  : ergo 
A erit  intra  angulum  B r 1;  & proptcrca  fcdio- 
nibus  oppofitis  A B,  r minime  occurret. 


Tp  XTQIAN  xrnxnuV«f  «(AB,  r,  xj  imp- 
CcAij  q A r B r»i  f&fj  A B rt/pm^iru  katx 
m A,  B,  r?  3 T xx&’  t»  ii 
T,  % tru  rS  A r h arrtxM- 
q A*  A tyu  on  1}  A 
iivrip*  Twr  A B,  r ovjiTtt- 
CMTBj  . 

F.mfyCzSuvu»  ccf 
A r,  B r,  kj  gxGiGa ifo&irf- 
eu4>’  ai  afyt  A T,  B T r?  A 
7w*Jf  i rvpunrZrf)’  a?A 
i ot  rq  r xxr  a)Aa 
otfftfisv  i nuTTwdf)  rAf» 
xa7a  7i  T.  « y6  mpSoA- 
Kum  Xj  xx d’  vnpsr,  n|  AB 
armut/j^-n  i Tv/xTnrivf). 

. \ xjmxttf)  ^ 

""  x ' xj>  AT,  BT  ctfjt  « u§itaj 

\\\  T?  ftip  r 7 tfvr,  XO&'  U TJfJL- 
QctJAnm  to  r,  rif  5 A 7*- 
fir,  iit»  oA uf  mpCaJAx- 
W i A oftt  vpq  \j2 37  liw  yuna»  -tL/j  -Jot*  E r Z* 
«5 1 B A 7 1(V1  i n/ATitTH^  r A B,r  <trnx4i«VW. 


Prop.  XLIV.  Thnr. 

Si  hypcrbola  uni  oppofitarum  (etfiio- 
num  occurrat  in  tribus  pun&is;  quae 
ipfi  opponitur,  alteri  oppofitarum, 
prsterquam  in  uno  pun&o,  non  oc- 
curret. 

SI  M T oppofita;  fediones  AABT,aEZ;  & hy- 
pcrbola  A M B r occunat  fedioni  A A B r m 
tribus  pundis  A,  B,  r ; fit  autem  ledioni  A M B r 
oppofita  (edio  A E K : dico  fcdionem  A E K non 
occurrere  fedioni  AEZ  pratterquam  in  uno 
pundo. 

Si  enim  fieri  poteft,  in  pundis  a,  e occurrat : 
& jungantur  A E,  a E ; qux  vel  parallelx  erunt 
inter  fe,  vel  non. 

Sint  primum  parallelx  ; fecenturque  A B,  A E 
bifariam  in  pundis  H,  e,  & jungatur  H 0 : cft 
igitur  [per  36. 2.  buj.j  H o diameter  omnium  fe- 


nPOTA2l2  ni*. 

Ex»  uirqCoA»!  fux  t irroutp^tn  h&t x Tgja. 
ciyiM  c u/tCxMx*  i irroui+Hp*  auiTy  t» 
tTtpx  ¥ «riwifdw»  a ci>(xmcuT<n  orAltt) 
cr. 

l_l  -T1J2AN  cuvxeifAtiaf  «f  A A B T,  A E Z,  ^ 
vvriflCcA^  ij  A M BT  «jt*CxA\tra  rif  A A BT 
Ketni  7g/ct  eupHct  t»  A,  B,  I\  t^u  ii  ri  A M B T 
cUTVtMfAtru  ij  A E K'  Atyai  071  if  A E K tx  AEZ 
i TvfjtZa}A{  xa.iu  TfAtierct  q tr. 

Ei  iuvxnr,  rvfi&OA iru  xam  tx  A,  E*  (2 
of  AB,  A E qrw  -ZS^iMijAci  tttr-f, 

q kx. 

E^am*  'ZJ&upcr  TTrfuy&ustu 

ai  AB,  A E atxfl.  xatcl  rx  H,  0,  5 iin£tux&* 
t He*  «Tf^-  ctfyt  eri  mru»  tw*  nfauiv, 

W 
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Trmyt&pais  ijr’  atrrlA  Kdnvyfj^ap  aj  A B,  A E. 
ttxS-u  f$Vm&r  tLo  AB  ijrNOS*  t$w f 
fi}  £ «u/r»f  7nw yfjbjjus  cJ^ri  t^u/  «tauj' 

y£<W  <C  avfxmtref)  f itputjs  Ketr'  u?Ac  £ aXw- 
m yJ  jmm»  7»  cuin,  M47t  kuv»  rg/a  mpt&aXjtct, 
oXm itarafjt’  tjw/  fi)  cs puv ri  AMB  -npf\ unj ij 

rNrji  r5  AAB  «jrNrjNO-  w n 

O N a^t  TTtN*  i?»  wjj,  wnp  oJitoany, 


dionum , atque  ad  eum  applicantur  ordinarim 
A B,  A E.  ducatur  £ pun&o  r reda  TNOs  pa- 
rallela a B ; erit  igitur  fle  ipfa  ad  diametrum 
ordinatlm  applicata  ; & fcdwotbus  ia  alio  at- 
que alio  pundo  occurret,  fi  enim  io  eodem 
puntfo,  non  occurrerent  lediones  fiht  Iniis  it» 
tribus  pundis,  led  in  quatitor  : ergo  In  fedionc 
A M B erit  r N ipfi  N 3 «qualis,,  & in  A A B fe- 
dione  r N «qualis  ipfi  no;  quate  o N tft  & 
qualis  ipfi  N X , quod  fien  noti  poeeft. 


Mij  es-awnr  fi  ‘S&yJ&nXai  o)  A B,  A E,  etJ\’  ito- 
GaXu/A/Jeq  m-fixrxHTaesir  Xevm  7»  fi,  i^i)ro 
nfyt  m»  AIT,  £ ovfumtjtTU  Tif  AH  6x- 
GAij0«T|1  nam  ti  Pf  £ 7i7yufe&ww  ap  A B,A  E /i~ 
X*  YULTzt  tcl  H.Q,  j£  2i}#  T H,@  aj&patfet 
oar  «f  HS,2I,0A,  M Z,  $ T N,  I,  A,  M 
i^^B/^wtfT7JfiM-aJri,NT,Mr,  AT*  tmj 
fr,  ct}  fttv  T I,  N T lito  A n,  ap  fi  A T,  M T 
wr  An.OP.  KOj  BT« kiv  a*  n >ire  MT 

*?W  Tfl  Siri  TI  «TA*  T6  \JZ3t  AT1B  W&f  T9 
\jzn  A n E,  x&i  us  r»  £*b  AT  «CPf  to  iit» 
T N £r«ff  to  usto  A n 8 «£K  71  0aff9  A n E* 
fi*  &&C  71  >iv*  M T stff  ii  "Uffrin  Htsk  n 
iin  A T -sr&f  7i  >bre  T N.  tyg s 1»  atrm  tfetf, 
•*  /««»  7i  iit 9 M T «£#<•  to  >iri  T J urat  ri 
V2W  3 P r ro  usi  APE,  fi*  /i  77  iin 

A T «O*  to  iit»  T N ire*  t»  \jsi  O P T 
ro  Osi  APE'  «w  t»  ijari  OPrra  Osi 
S P r,  emp  afuiKtnv- 


Sed  non  fint  parallelae  AB,  A E ; producantur- 
que  8c  conveniant  in  n,  fle  ducatur  r o ipfi  a n 
parallela,  qux  cum  A n procludi  conveniat  in  P. 
letentur  autem  A C,  a E bifariam  in  H,  9;  & per 
H,$  ducantur  diametri  HN,SI;  0aJmS;  fle  tn 
pundis  N,  I,  A,  M redz  T i,  n T,  M T,  A T fedto 
nes  contingant : erunt  igitur  fper  f . i.  buj.]  T I, 
NTparallcbeipfi  An;  & A T,  MT  ipfis  Art,OP 
parallela*.  & quoniam  ut  quadratum  ex  M T ad 
quadrarum  exT  i ita  fper  ip.j.huj.]  redangulum 
A n B ad  redangulum  A n E,  ac  (per  eandem)  ut 
quadratum  cx  A T ad  quadratum  cx  TN  ita  re- 
aangulam  A n B ad  redangulum  A n E : ut  igitur 

Suadratura  ex  M T ad  quadratum  ex  T i ita  qua- 
dratum cx  A T ad  quadratum  ex  T N.  eadem  ra- 
tione ut  quadratum  ex  M T ad  quadratum  ex  T i 
ita  erit  redangulum  x P r ad  redangulum  APE, 
& ut  quadratum  cx  A T ad  quadratum  ex  T N 
ita  O Pr  redangulum  ad  redangulum  A PB  : er- 
go redangulum  o P r rcdangulo  X P r cft  «quale, 
quod  impoffibile  eft*. 


Hant  ?r epo fu, enem  fade  dtfravattm  intt£rit*ti  fu*  TtfiHumtt. 


nPOTAZI2  fU. 

Ea»  oortpCoAji  •?  pl  ept-xif)  ? a noutpuwh  t2m) 
^ vr«  <ftJo  orp uit  ripin"  i inixuptin  afry 
V itTiKupiheti  vhfux  sxi^TTiffurcq. 

*CSTftX  A H dinauif^piap  o)  ABT,A, 

CcAi  7Jf  i A B A ri/3  put  A BT  -nfuiru  i (*- 


• P R o p.  XLV.  Theor. 

Si  hyperbola  unam  oppofitarum  iedio- 
num  contingat,  alteram  vero  lecet  in 
duobus  pundis;  quas  ipfi  opponitur 
fedio  nulli  oppobtarum  occurret. 

SI » t oppofitx  fediones  A B r,  A ; fle  HypCrJ 
bola  A B a ledionem  quidem  A BT  in  pun- 

Ppp  dir 
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&i$  A,  8 fccet,  fcAionctn  vero  A contingat  in  A ; m'  ra  A,  8,  $ A i$*xk &u  x*to  t*  A,  *;  «V* 

1?  A B A -nurs  atmutfjhfn  q T E’  Asyu  «n  q T t 


& fit  hvpcTbol»  A B a oppofita  fc&io  r E : dico 
r fi  nulli  iplarura  A B r,  A occurrere. 

Si  enim  fieri  poteft,  oc- 
currat ipfi  A B r in  r pun- 
do , jungamrque  AB;  & 
per  A ducatur  contingens, 
qu£  cum  reCta  A B conve- 
niat in  Z : pun&um  igitur 
L [per  25  U 3.2.huj.j  erit 
intra  afymptotos  (cftionis 
A B A.  cft  autem  ipfi  op- 
pofita (e&io  r E : creo 
qux  i pun&o  r ad  Z du- 
citur cadet  intra  angulum 
ipfis  B Z,  Z A contentum, 
rarfus  quoniam  oppofita: 
fe&iones  funt  A B r , A , 
contingens  a Z, fi  produca- 
tur, non  occurret  [per  33. 

2-huj.]fcftioni  A B r : qux 
igitur  it  punito  r ad  Z du- 
citur extra  angulum  b z a cadet , quod  eft  ab- 
furdum ; cadebat  enim  ipfa  r Z intra  eundem  an- 
gulum BZA:  quare  TE  nulli  oppofitarum  ic- 
dtfonum  A B r,  a occurret. 

Pkop.  XLVI.  Tbcor. 

Si  hyperbola  unam  oppofitarum  (edo- 
num in  uno  pun&o  contingat,  ean- 
demque  (ecet  m duobus  pungis ; qua: 
ipfi  opponitur  fe&io  alteri  oppofita- 
rum  non  occurret. 

SInt  oppofitx  fe&iones  A B r,  a,  & hyper- 
bola. AHT  feftionem  ABr  contingat  ejui- 
dem  in  pun&o  A,  (ecct  vero  in  B,r ; & ipfi 
AHr  oppofita  fit  fe&io  E : dico  B (cAionf  a 
non  occurrere. 

Si  enim  fieri  poteft, 
occurrat  in  A;  jun- 
Aaque  B r producatur 
ad  Z;  &i  punAoA 
ducatur  reAa  A Z con- 
tingens. fimiliter  de- 
monftrabitur  punftum 
Z cfle  intra  angulum 
fub  afymptotis  con- 
tentum; &rcAam  AZ 
urrafq;  feAiones  con- 
tingere ; & AZ  pro- 
duAam  fecare  fisftio- 
nes  inter  A,  B,  videli- 
cet in  punAis  H,K : & 
quam  rationem  habet 
r Z ad  Z B habeat  r A ad  A B , & junAa  A A 
producatur ; frAiones  igitur  in  alio  atque  alio 
punAo  iccabir.  (ccet  in  M,  N : ergo  [per  1.  4. 
hnj.}  qux  per  Z ad  punAa  M,  N ducuntur  icAio- 
nes  contingent.  & fimiliter  iis  qux  fuperius 
diAa  funt,  propter  alteram  quidem  fcAionem 
[per  3 j».  3.  buj.}  erit  ut  S A ad  a z ita  s K ad 
K Z , propter  alteram  vero  ut  S A ad  A Z ita 


iftfuaL  r ABT,  A rtfttnmnq. 

Ei  ftwam,  ovftm- 
ttKtu  rq  A B tuvm  rt  r, 
tTntyz&u  ij  A B,  k 
if  A i$t$r£ofuvinxfic>t9Vf*- 
orrAfou  r?  A B katm  Tt  Z* 
TO  Z CL&L  tVUHC*  C nOf 

tfVtj  TU»  WTVfJ.-fiuTUV  vqr 
A B A Itfttf.  Xj  ffV  ajsrr,i 
ttrnxttfUHi  q T E'  q kty 
icri  'tt  r cRn  to  Z errot  7n- 
cii-TOf  ■fimi  t BZA  TTfjKS- 
Xyuynf  ymiaf.  xoAjv  tvrtt 
amxet/ApeLf  f*ca  ai  ABT, 
A,  (tpaxjefu»r,  q A Z,  ia.» 
caoto&Kji  rvf4.mniTixi  rq 
ABT  itfty-  q a&c  5"  r 
&7tt  i»  Z OKTCf  t*  (j2S5  BZA  yuvie t(,  'imo 

airnr  txrxjt  y$  £ cvrer  f tuni}( ■ vk  ayt  q r E 
fua  r A BT,  A ovfvnri?). 

n P O T A 2 I 2 /tr. 

Ea»  uOTfCoAq  fuas  to»  imxaiuii m jyt5'  tt  fi 
i^d-xbrraj,  xjf.nl  tio  fi  ct^jrr&r  qiy- 
mnfun  eujTtf  V ffVftTiKiireq  eiifa.  r ani 
xu+uwi. 

T^ZTftXAN  MHKfl.i&iai  cq  A B T,  A,  ^ 

■*—'  CoAq  TJf  q AH  T tSu /Ap  xa-nt  ri  A, 
Ttfittru  fi  xam  t*  B,  F,  J i5  A H T 
‘v?u  1}  E'  teyuon  q E t?  A jr  nfAmTmttj. 

ni  yS  fuuam,  ovft- 

TtVJ&TU  KATX  Tt  A,  xj 
t7nfyv%$u  q B T,  xaj 
CxC* CAqcS-»  cRr  7V  Z, 
i Xx*  ? A q 

A Z itytrsRefjSftf.  i- 
fieiuf  dqiiif  'a&ttfw 
fnxfycrmi,  rn  71  Z 

inii  •fxjoir 

OBVfvxilrTu»  TsrtiXfi- 

t&fns  yu»it»A  ifuf, 

az  f TTfJMV 

OfiQanfU»,  ^ q AZ 

fx£a?b.0/Lvf>1  TIUH  T«f 

71 ifiof  r A,  B xara  ra  II,  K'  Xj  0»  ft  *x<* 

Aeyov  q T Z «oV  Z 1 v&tu  q r A «Or  B,  xo/ 
q A A d«CiCAqc&Ai'  cTij  rxff 
itfutf  kut‘  aMo  jiftc,  7i fuiru  xara  ra.  M,  N* 
«i  « ijri  5*  Z 5^7  ri  M,  N f 7rpa.v. 

ofiMui  Twr  «cvnso»,  2^  ^ 

Ttfilw,  ut  q Z A Ct&f  A Z ifV<w  q £ K 9&f  K Z. 
fi  1 iui  trif^cv.  uf  q Z A vt9f  A Z arui  ij 
SII 
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S H ©Cff  H Z,  vuif  aftukzm'  #c  ii&t  i amxM-  zh  ad  HZ,  quod  fieri  non  poteft* : oppofira 
fj&M  rvftxirmxf  rij  irmtajjSp*-  igitur  lcdio  alteri  oppofitarutn  non  occurret. 


nPOTA2I2 

Ea»  urrtfCoAjf  fuas  T arwcUfAp&t  tpcfjrk/rfV1* 
XStS’  Vti^»  ai/Yy  ffrfiMt  i amxu- 

f^u/i  eun  ri  rnpcc  r irnxJu^V<»i  i ffi/^xe- 
ewreq  <*;'  Ttfvuwt  ovfii ia  * in. 
CiTHlAN  a eu  A BT,  EZ  H,  ^ 
uTn^ooAij  Tif  ij  A A T p5//  xara 

ro  A,  TifMtru  3 xara  to  r,  ^ t-ra»  ry  A A T avn- 
Xrt.c^wj  «j  E Z ©•  Aiy«  otj  & f.  ftTnTirmj  ry  mp* 
«rrouyuyy  xar*  o^&aa  if  i». 

Ei  y>  Jiuttrer,  svfL^aji^ru  xa.ro.  Svo,  7t*  E, 
Z,  «i  E Z,  (c  2}ji  » A ipa^fyiinj 

r ifjgBai  n A K*  fn<  ^i)  «j^^MAci  «r:», 
H V-  t^uewr 'n&npcii -G^ciL>iS.7ihoi,  XjixflaiTi  Ji%9- 
n/tim  Zl&fiitfof  -riui  E Z.  7?«  «£<x  2l&  ? A , 
X,  tytq  itfof  r /oe  axfyyvr.  *•)$&>  aut  X r 
rac  AK,  EZ  ij  r A A B’  u/M»  rt^e  raf 
Ttfietsxar  «2Ao  coraYs»-  iy«/  c#^ti»  r? 

m>T  9 r A ry  A A,  & tli  ry  Awxy  «i  TA  ry 
A B.  rvra  3 «muumw. 


Pkop.  XLVII.  Thetr. 

Si  hyperbola  unam  oppofitarum  fcdkio- 
num  contingens  in  alio  pun&o  fecet; 
qu*  ipfi  opponitur  fectio  alteri  op- 
pofitarum  non  occurret  praeterquam 
m uno  pun&o. 

SI  N T oppofita!  fediones  A B r,  E Z H ; «r  hy- 
pcrhola  quaedam  A AT  contingat  AB  r in 
A,  & in  r fecet;  oppooarurquc  ipfi  a a r fe- 
Aio  EZ© : dico  eam  alteri  oppofitarum  non  oc- 
currere prsterquam  in  uno  pundo. 

Si  enim  fieri  pou-ft , occuiTJt  in  duobus  pun- 
dis  E,  1 : jungaturque  E Z , & per  A ducatur 
fediones  contingens  AK:  vel  igitur  AK,  EZ 
paralleli  funt  inter  fe,  vel  non.  iint  primum 
paralleli,  & ducatur  diameter  lufjriam  ficans 
iplam  E Z : qui  f per  34.  a.  huj.  ] per  A igitur 
tranfibir ; aeque  ent  diameter  duarum  conjun- 
darum.  ducatur  etiam  per  r reda  r A a B paral- 
lela ipfis  A K,  E Z : fecabit  igitur  ea  fediones  in 
alio  atque  alio  pundo : & in  altera  quidem  erit 
r A aequalis  ipfi  A A,  in  altera  vero  r A aqualis 
ipfi  A B.  hoc  vero  fieri  oon  poteft. 


Mq  t*?oact»  5 u ai  A K,  E Z,  kXtui 

nfiTrrxiiTCtcm  *ara  t$  K,  r A ^ AK 
Wftu* 1 avf oTrnkra  ry  E Z «ara  to  N,  0*3  fui- 
fUTfoi  e)xpTifiieaj  t EZ  xctra  ro  M TtftnTUcw/ 
T*f  Ttftaf  KUT»  ret  Z,  o,  £ i^a^jaVa/fl^a»- 
m*7TCfu!»'2vnr  2,0  ai  IU,  O F*  a£$t  a? 
to  ^.tb  A IT  '3r£9f  to  >s>re  n Z irots  ro  >ct?  A P 
«TCff  T9  ><T8  P O,  5 ava.  tuto  of  ro  Ozw  A NT 


At  non  fint  paralleli  A K,  E Z , fcd  conve- 
niant in  K ; reda  vero  r A ipfi  AK  parallela 
duda  conveniat  cum  E z in  N ; & diametri  bi- 
fariam dividentes  E Z in  pundo  M fediones  in 
pundis  S,  o fecent ; atque  13,0  ducantur  z rf, 
OP  fediones  contingentes : erit  igitur  [ ut  in 
44-4.hu].}  quadratum  ex  A n ad  quadratum  ex  n s 
ficut  quadratum  ex  A P ad  quadratum  « PO; 
& propterca  [per  ij>.  3. huj.  ] ut  rodangulum 


• Eft  enim,  [per  n.f.]3H  ad  hz  ut  s K*d  K z,  &ideo,[pa 
H Z major  quam  KZ.  quod  6crisooo  poteft. 


144.]  quando  XH  major  cft  quam  s *■,  erit 
a n r 
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144  APOLLONII  PERG^EI 

a N r ad rcdingnlum  enz ita  rcdangulum BNr  <a&s  re  \jsri  £NZ  Uro*  to  tjar*  B N r ®oV 
ad  rcdangulum  E N 7, : ergo  ( per  p.  y .]  redan-  To \jsjt  e N Z'  Jw  a£$c to  \jzvb  ANr™  lsso 
gulum  a N r rcftangulo  B N r eft  *qualc,  quod  B N.  r ■>  ^uUto,. 
fieri  non  porelt.  r 

P R o p.  XLV11I.  Tbeor.  flPOTASIS  /tu'. 

Si  hyperbola  unam  oppofitarum  fe&io-  Ea»  u-xifCoA»  fua*  r armeif^ww  jytd’  a <nt» 
num  id  uno  punfto  continet i qux  J lrnw^  " - ■ ' 

ipfi  opponitur  lectio  alteri  oppofi-  „ , „ , , , , 

tarum  non  occurret  ad  plura  punfta  T *^“  * wm  bjXm»* 

quam  duo.  cyjiux  * 

Slnx  oppolio:  fraiones  A B,  E a H ; & by-  TJsrn  I A N am««u.V<u  **  a B,  E a H.  >&j 
H»»  * r (eaionem  » B io  puofto  Ac™-  A r # A B «ari  ri  A , 

tinga. ; fitqoc  .pf.  A r oppofia  fcAo  ABI:  . - ' - . . - . - ...  . • 


tuu  vpu  iwAF  amKHfJA»)  r,  a £2‘  A*y«  071 »j 
AEZnAEH  ts  trjfiincrfiTKj  kata  x\hc v*  aj- 
/tiflt  *l  Jvo. 

Ei  >*/>  ^tuntrer, 

ffVflZ-AttlTU  KATA 
*rfi«  r«  A,  E,  0, 
r*#»  T»A8,Ar 
fipct^o^WTj  i AK.JJ 
i A £ 

«*»  w&Bpo»  «D^qtA- 
AifAw  ai  A K,  A E, 
at  7jrt«ja9-£u  >j  AE 
«n#*  «ari  to  A,  (£ 
i AA* 

f«W/  (hdfUTpCf  i 
AAr  Jw  rv£vytjv, 
X,  71 jU«  W Tc/iae 
furxPy  r A,  E,  nari  m M,  N,  «■«  4 A A E JS#* 
Tiryuty  xara  to  A.  ytfluZtxi  X 0 7&«  A E 

1}  ©ZZH'  fcfw/  ^ eo  pto  rji rn^a  tc^  toy  ij  0 2 
r?  S Z, «»  fi  (71  p a i©2rj  E H*  aif%  ‘<£  >j  z z rii 
S H tf»  io»?,  o*»p  aJuiMTo*, 

Mi j «9««tp  <u 

A K,  A E 

Acj,  «Met  wurrrx\i- 
tmw  lutri  tc  K, 
ra  Aji-,tk  ra  ou/ra 
^tytoiTu,  £ cx&Ajj- 
deiett  i A K tnptm- 
r$tTU  n Z©  >a*r<* 
to  p.  opeiuf 
topuv  rwf  ‘sr&Ttpov, 
071  SfJV  wf  to  \jz*o 
A K E «Qv  TO  ioTB 
AK^co/arrn  Z AE 
Tcpj,  ir«f  to  Oaw 
ZP0  ©oV  to  Xri 

quadratum  ex  P A : rcdangulum  igitur  H P © a-  P A,  co  Jt  r^t  H A E,  *W  ro  iwi  h P © «oif  to 
quale  cft  rcaongul,  z P ©.  quod  fieri  non  po-  icr*  P A'  to  *&  i»  H P © M»  rS  t«  z P ©,  «no 
EA  H ad  plura  pu^quam  uEAZraEAH  AArA  tAmva 

rvfi£d?tet  1)  /vc. 


dico  a E Z non  occurrere  (cdioni  A E H ad  pii 
pun&a  quam  duo. 

Si  enim  fieri  po- 
tt-ft , occurrat  ad 
punAa  tria  A,  E,©; 

& ducatur  rc&a  A K 
tediones  AB,  AT 
contingens : juntta 
vero  A E produca- 
tur, & fine  primum 
A K,  A E inter  (e  pa- 
rallelx;  fcccturquc 
A E bifariam  in  A, 

& jungatur  A A : c- 
rir  igitur  [per  34. 2. 
buj.J  A A diameter 
duarum  conjugata- 
rum, qu*  fediones 
inter  puncta  a,  E fe- 
cabit  111  M,  N ; prt>- 
pter  A A E in  punfto  A bifariam  fcftam.  du- 
catur per  0 reda  0 s Z H parallela  A E : erit  igi- 
tur in  altera  ledione  OS  axjualis  ipfi  £ l,  in 
altera  vero  © S ipfi  S H squalis  ; quare  S l ipfi 
E H eft  xqualis , quod  fieri  non  poteft* 

Sed  non  fint  A K, 

A E parallelae,  con- 
veniamque  in  K,  & 
reliqua  eadem  fiant: 
produ&a  vero  A K 
occurrat  ipfi  /■©  in 
P.  fimiliter  ac  in  iis 
quae  jam  dida  funr, 
aemonftrabimus,  ut 
redangulum  A K E 
ad  quadratum  ex 
A K ita  ede  redan- 
gulum  ZPe  ad  qua- 
dratum ex  P A in  Ic- 
dionc  ZAE;  &,  in 
fcdioncH  a Ejta  re- 
dangulum IIP©  ad 


duo  non  occurret. 


n PO- 
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M-r 


npoTASis  /ii'. 

Ear  orrq&A*  ixAiigps  t krracUfjbwi&T&ty 
* avTy  r armufdptn  vJfytagc 

ov^TwrtiTct). 


Prop.  XLIX.  7 leor. 

Si  hyperbola  contingat  utramque  oppo- 
fi tarum  fed  tonum  j qu#  ipii  opponi- 
tur fedio^ieutri  oppohurum  occurret. 


"C  STOS  AN  turmn^JOi ai  A A,B  H,<c  vm C I n t oppofir*  fcdioncs  A A,  p h,  & hypcrbola 
if  AB  tutngpr  currtor  i<pwxlteB-t*  tutrrx  m »3  A B uiramquc  iplarutn  in  pundis  A,  e con- 
A,  B.  avmuudM  •)  aar*  K&  n V • Aiyca  <m  n “0Bat ; .°^!uCurcluc  c*  E : ' dico  quocj 

H ncum  rettomim  A a.  BH  occurret. 

£t  yo  Suuclizh, 


ovfnnx&Ti*  rif  A A 
xi-m  rfl  A|^»j^«- 
euv  >CT8  r A,  B 

a.'.r,iyjpcii  T n/WV 

w^jnrnJ  ctA- 
K-r.hcui  CUTVf  T *“ 
evfz^^Tan  i5  AB 
Tapff.  ovpnrrxU- 

ramtv  Kttm  iir,ij 

«i  TA* 

B «qw*  T A C*eoA*r 
• W i»  rWjHETwru 
TWa  f «v  A T, 

r B.  aJiu*  BT,  rz.wip  &nmr  xx. 

Zegt  ij  E rj/x?rfTtnvj  ?AA,  B H. 


Si  enim  fieri  po- 
rcft,  occurrat  fc. 
dioni  A A in  A ; & 
i pundis  A,  B du- 
cantur rc&x  con- 
tingentes fedio- 
ries,  qq*  quidem 
U*F  in- 

tra afymptotos  fe- 
dfcuds  A B conve- 
nient. conveniant 
1,1  r,  & jungatur 
r A ; ergo  fob  fe- 
dionem  a fcj  reda 
r a produd*  cadet 
in  loco  intermedio 
inter  A r,r  B.  fcd  [propter  fcdiortcm  A aJ  cadt-t  ea- 
dem inter  B r,r  Z,  quod  fieri  non  potef  t : igicur  (e- 
dio  B fictionibus  oppofiris  A a,b  u non  occurret. 


EUTO 

* Atyt*  vn  4 E ifaijM  r A A,B  H av 
HxSaw»»  iw  ? A,  B iprri/Anu  t nfi*t,  tj  nu-^r rflii». 
«y  i&sXiuf  &vi  ii  r,  biie  i Tkj\yvr*<  y»n&f  £ A B 
W fur  Qmtfr  J*  «n  ai  A F,  T K t«£*»4uV<u  i r^uvn- 
e5»3  ?wr  amprtmmt  -f  E Ttpit,  i»A  rftn%>*n  aAWf, 
£f  wa.5  fiitMt  ? E rwW.  i-  ^ 4 AA  mfiit 
a A T.  ■ A f if*  ■ Fui/T/wu-ru  if  B H.  ifiumt  J£  JUt>- 
fjAt  «71  i B r « JL  u;r»rr7-nu  t?  A A'  r if*  B nfti 
T A A,  B H n/xir  mi/Aiuit tu. 


CIUS. 

« Dico  e neutri  fcdionum  A a,  B H occurrere.] 
Ducantur  enim  k puoftt*  a,  b redse  contingentes  fe- 
diorief,  atque  convcojjnc  inter  fc  in  pgodio  r,  intf» 
angulum  [periy.».huj.]  fcdionem  a i contioenicm; 
itaque  conila:  redas  4 r,  r b produdis  aiymptotis  (c- 
ftioniiE  non  occurrcrc,  td  iplw  c*jnttnerc&  multo 
magis  fcdionctn  E.  & quonum  AT  fcdioijenj  A 4 
contingit,  [perjj.thuj.]non  occurret  ipfi  bh  fimj- 
litcr  oltendemus  redam  B r fedioni  a 4 non  occur- 
rere : ergo  fcdioE  neutiiiptamm  le diorum  AA.  BH 
occurret. 


n POTA  21  2 

Ea»  r armMf^an  iXStrl&s  t3  oPnWr- 

HfWi  *»  m aoT»  to  xaT- 

Aa  c^oa*  K tftywwe?)  'ihifc»  oyaSc?. 


Prop.  L.  Tbtor. 

Si  utraque  oppoficarum  fe&ionum  op- 
pofitarum  utramque  in  uno  pundo 
contingat,  ad  eafdem  partes  concava 
habens } in  alio  pundo  non  occurret. 


P*AnT£S©ns;AN 

aftjkuv  aymuifj^fjaf 
ko.j»  m A,  A otijjuia,'  Xtyu 
er,  ta&vnfm  mfuuv  i rvp- 
&L*xev.. 

Ei  $ iutxfw/, 

Tumr  tuum  -a  E.  inr«  it  u- 
mfiaKyiifuct*  f a»TtKM$i>tM 
Ketns  id  A,  m/jtt- 

WW 6fltt  7B»rj  H^TI  E*  If  AjKt 

A B r*i  A T *r  ovu.ZaJt,e<  kx~ 
tu  ziXtvxa  a^aaiju. 


COntingakt  enfm  icfe 
oppofite  fediones  in 
pandis  A,  A : dico  eas  in 
alio  pondo  fibi  ipfis  oon  oc- 
currere. 

Si  enim  fieri  poteft,  oo 
currant  in  £.  &c  quoniam 
hyperbola  unam  oppofi ta- 
rum fedionum  in  A concie- 
gens  eandem  lecar  in  6; 
ledio  A B [per  4 7-  4.  buj.  J 
ipfi  A r prarterquam  in  uno 
pundo  non  occurret,  du- 
CLq  q camur 


nfi 


APOLLONII  PERG^EI 


.canturi  pun&is  a,  A rcdic 
A e,  0 A,  <ju.r  fc&iones 
contingam  ; junddquc  A A, 
per  c ducatur  L P.  r ipfi  A A 
parallela  ; Sc  per  e duca- 
tur oppofitarum  fc&ionum 
fecunda  diameter  0KA, 
qux  [per  39. 2.huj.)  fccabit 
A A bifariam  in  K : ergo  fex 
natura  2d*  diam.]  utraque 
EB,  ET  in  pun&o  a bifa- 
riam fetabitur ; & propterea 
r>  A xqualis  erit  ipfi  A r.quod 
fieri  non  poteft : igitur  m a- 
lio  pondo  fibi  ipfis  non  oc- 
currenr. 


Prop.  LI.  Theor. 

Si  hyperbola  unam  oppofitarum  letftio- 
nnm  contingat  in  duobus  pun&is; 
qux  ipfi  opponitur  fe&io,  alteri  op- 
pofitarum  non  occurret. 

SI  v t oppofitx  fediones  A A B,  E ; & hyper- 
bola Ar  fcdioncm  A ab  in  duobus  pundis 
A,  B contingat ; opponaturque 
ipfi  A r fcdio  Z : dico  Z ipfi  E 
non  occurrere. 

Si  enim  fieri  poteft,  occur- 
rat in  B ; & i pundis  A,  B du- 
camur confingente»  fcdiones 
A H,  H B ; junganturq;  A B,  E U 
& producatur  E H : fccabit  igi- 
tur fediones  in  alio  atque  alio 
pundo.  fit  autem  ea  E H r A 0. 
itaque  quoniam  A H,  H B (e- 
Aioncs  contingunt,  & A B con- 
jungit udus ; erit  [per  37.  3. 
huj.]  in  altera  quidem  conju- 
gatione ut  0 fi  ad  B H ita  0 A 
ad  A H ; in  altera  rcro  [ut  0 E 
ad  r 11]  ita  e r ad  r u ; quod 
fieri  non  poteft  : igitur  fedio  Z iedioni  E non 
occurret. 

Prop.  LII.  Theor. 

Si  hyperbola  unam  oppofitarum  fe&io* 
num  contingat,  convexa  habens  t re- 
gione fita;  quae  ipfi  opponitur  fe&io 
alteri  oppofitarum  non  occurret. 

SI  .v  T oppofitae  (c- 
Aiones  aa,B;  & 
hyperbola  quxdam  A H 
(edionem  A a in  punAo 
A contingat ; ipfi  autem 
A H opponatur  Z : dico 
Z Iedioni  B non  occur- 
rere. 

Ducatur  enim  H pun- 
Ao A rcAa  AT  fcdio- 
nes contingens  : ergo 
[t*r  33.  2.  hoj.  ] Ar, 
ob  feAionem  AH,  ic- 


nu>  awi  r A,  A r » pan  ipt- 
«y  A0,  e A,  Kftm- 
tyxfru  j A A,  jw  SJ?  ?E 
tiw  A A nyfiu  E B r, 

t- 

'rftt  ^9-ai  t amiwfuVaw  *j 
0K  A'  Tiptt  <f»j  iziu  A A /1- 
X**JL7X  78  K-  Kixajjtaafa 

T E B.  E T fr&t  rrr/uij  Kctm 
to  A'  t*i  ct&i  ij  B A ry,Ar. 
'impaiutM-nv'  intatfjtavp- 
kat  cito*  Offuiey. 


IIPOT A 212  r a. 

Eat  Irn^oX*  (JMt  t amxMfxiiat  QYpZa. 

itpx-xtf)'  w imutifitn  cusr»  t»  «7ifct  to»  oj- 
TttMfuun  V ovfnrtiTUTtq. 

P ETflSAN  eiirnxHifyjcq  ay  A A B,  E,  £ wnp 
CeAy  y AT  # A ABt^kt^uB-uxa-m  SU  *r 
[IHZ,  7K  A,B,  k cLrmuiufpyi  . 

T«i  A r ij  Z*  teyu  STI  ||  /.  ry  K 

ts  mpimm-mj . 

ti  y)  Juixtm,  cipmirjtru 
ww  T8  E,  k ijy&uatt  ibra  r 
A,  B i^cL-^oL^pat  r t»(uat  cty 
Ali.  HB,  Kj  t7n/(i%Saauv  ay 
AB.  EH,  Hcp  ij 

EH*  Ttfift  S ^ *ar'  x?\o  £ aA- 
As  asfAHcv  tos  Ttftxf.  t<ru  a g 
ut  ij  E H r A 0.  a»  tipo- 
wjsr^)  ay  A H,  H B ij  A B 

trn^&rtv,  i;wy  c»  yuV 
rif  *7if*  tntyyut  us  ij  (•)  E wf of 
E II  iirut  ij  0 A ®C?r  A H,  w 5 
rif  tri/Me  Strot  i ©T  «Q>f  rn;  omp  (Juwtm* 

BX  ^ Z rp  E «Wftort 

nPOTA2l2  »C'. 

Ea»  vsrff^oAii  (uat  twi  irrix^oav^j-^atoi,  ar- 
TVftomniix  to  xupTO  » Lrm.up.eiA 

cuJtm  tS  tripa  to»  amxe^CT»»  * 

■pzTHSAN  dnuwt- 
ju-V«f  «y  A A,  B,  £ 

A A 7J/iAf  i^A7I?to9,« 
UTItpCoAjj  W i AII  KO- 
7»  7»  A,  ttmififjSspA  fi 
ry  AH  E^cd  ij  Z*  Acyst 
en  1}  Z r>j  B a nuKXTfT)- 
^ptb  f A e^Ja- 
sflyaV*»  f Tfpur  >j  A r* 

^ «cj*  Ar.afci 

A H nydw,  i ovpimrti- 
•«y 
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tbi/  t?  Z,  Jki t A A TtfJw,  tt  ovpmTfimi  rif  B*  fedioni  7.  non  occurret;  &,  ob  A A fcdioneni, 
os*  «j  AI'  ftvntZv  jm THTtxj  f B,Z  rtpiU'  £ ^teuttcr  non  occurret  fcdioni  B : quire  A r inter  B, Z fc- 
im  ij  B rif  2 « marntrit-n^.  dlioncs  cadat  ncccflc  cft  : & idcirco  fcdioncm 

B ledioni  Z non  occurrere  trunifcllo  conii  au 


nPOTASIS  ty*  Prop.  LI1I.  Tbtor. 

ArTPtwVoq  i rmu/A/jat;  v Tifxivai  xjti»  ttAmmci  Oppofita»  legiones  oppofitas  non  fccant 
<nrp*Kt  u Tioia^t.  iu  pluribus  pun&is  quam  quatuor. 


"C  STQSAN  y$  ettroutfj^ien  «/  A B,  T A,  r&f 
■*“ * twp*#  ornxrtuVo/  cq  A B T A,  E Z, 

Tu  'S&npy  jj  AB  1' A ixttWfy»  r A B,  T A 

xatk’  aijpHa  tw  A,  B.T,  A,  <U>7V{pdpfMW* 

7»  k vpm  ‘tyysat,  os  c&i  -f  xfonjs  namypatys' 
i A B r A itfty  ij  EZ  iitfui 

T «irrowaifyay  r A B,  r A tt  MpTtTenOf. 


SI  * t oppofttx  fcdiones  AB,  r A,  & alis  op- 
pofitae  A n r a,  B /. ; & iccct  primo  A B r a 
fcdio  i pias  ab,  r a in  quatuor  pandis  A,  B, 
r.  A,  convexa  habens  £ regione  lita  , ut  in 
prima  figura  apparet : ago  [ per  41.  4.  huj.  ] 
qnx  fcdioni  A B r A opponitur,  boc  cft  ledio 
E Z,  neutri  ipfarutn  A B,  r a occurret. 


AMi  Jij  r\  A B T 7 iui  tS/j  A B E rtfmro  Ketru 

7a  a,  f,  7 lu>  3 r a jk*3-‘  iiv  7»  r,  os  tw*  w 
J&riyts  xam^eupijs'  15  E Z a&t  r?  r A i <np~ 
xiTmaf.  « /irjiAB  ot>ftGd)i>.fi  ij  E Z,  »c<t5-  a 
petet  avpGetXh.»'  « yS  jutrzs  <2uo  evpGeiXhf  nf 
A B,  i\  armet  ain-ji  n A B T r?  iripat  arwut- 

ftif» I tb  T A i evpxurimij.  \jzrcKttriq  ^ tr 
7»  r npGaftjutt. 

Ei  j.  ees  i%«  $n  f rfinss  aarayea^St  ij 
A B T tmj  pit  A B E rtfMd  itaret  9uo  ra  A,  B,  r»j 
A B E cvpGaXKet  ij  E Z*  ri)  A is  evpxtrii- 
1*1,  tb  «Ji  A BE  ervpxnlhtou  i npTtritrctj  itaret 
xhttu/a  cypeta  i\  9uo  *■ 


Sed  A B r fedionem  quidem  a B E fecet  in 
pundis  A,  B,  ipfam  vero  r a in  uno  pundo  r,  ut 
in  fecunda  figura:  quare  [per  39.  4.  huj.]  E Z 
non  occurret  fixioni  r a.  fi  autem  faSaotii 
A B occurrit  E 7.,  in  uno  rantum  pundo  occur- 
rit : nam  fi  occurrat  In  duobus  p undis,  iedio 
A B r quae  [per  41.  i.4.huj.]  ipfi  opponitur,  non 
occurret  alteri  r a.  atqui  In  uno  pundo  r oc* 
«currere  fupponirur. 

Quod  fi  iedio  A B r fedionem  A B e in  duo- 
bus pundis  A,  b fecet,  ut  in  tertia  figura ; oc- 
currat autem  B Z fcdioni  A B B : fcdioni  quidem 
A [pet  39-4-huj.]non  occurret;  atque  ipfi  ABE 
occurrens  [per  3 ;.4.huj.]  non  occurret  ad  plura 
punda  quam  duo  \ 


* In  figura  tertia  fupponitur  parallciilmai  aijrmptotdn  fcdionum  ABE&EZ,  quo  in  «fu,  eoque  folo,  op- 
pofitx  fcdionc*  oppolicts  icdionibus  ad  eri»  cantum  pundi  a,  B,B  occurrere  pofTunc  nam  fi  non  paralld* 
fint,  fed  vel  tantillum  inclinent  verfus  partes  E,  z,  habebitur  «fu*  primus,  occurrente  fcdionc  E z fcdioni  a B R 
in  alio  pundo  ultra  E.  Si  vero  in  alterat  parte*  (ive  verius  r,A  indinene  afjrmpcoti  , cunvcnicc  fcdio  Air 
cum  fcdkxie  A,  critque  cafu*  fecundus.  Neque  alius  modus  quo  (ibi  conveniant  ad  quatuor  punda  oppofux 
byperbola:,  convexa  ua  fibi  invicem  obvertentes , excogitari  poteft.  Idem  coocipc  de  figuris  propofitiomA 
proxime  Jequcnti*. 

Si 
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X4& 

S vero  A B r A utramque  fecct  in  uno  pun- 
cto, ut  in  quarta  figura ; ftfl»  E Z [ per  40.  4. 
huj.]  nulli  ipfarum  in  duobus  punctis  occurret : 
ergo,  propter  ea  qux  dida  Tum  Se  ipfbnim 
convcrfa,  lediones  oppofitx  A B r A,  E z legio- 
nibus b ii,  r L non  occurrent  ad  ptura  puncta 
quam  qua  tuor. 

At  h fediones  ad  cafdcm  parres  concava  ha- 
beant, atque  alrcra  alteram  in  quatuor  pundis 
fecer,  ut  in  quinta  figura  ; EZueutii  oppoiltarum 
occurret : neque  enim  £ l occurret  ipli  a k hy- 
perbole ; fie  enim  hyperbola  A K oppofitis  lectio- 
nibus a b r A,  E Z occurret  [contra  3 6 . 4,1111  j.  } 
ad  plura  punda  quam  quatuor.  fed  [per  424. 
huj.J  neque  H 0 occurret  ipfi  E Z. 


Ei  ft,  ufiXftt&tlf  irrdfVlf  n 

A B r A ixarifpu  -nptm  **&•  ifr  osputa,  j E Z 
tsdtripa.  nfiTuretrai  Kara  $ ve  otfuta'  aiV»,  2^ 
to.  dpruiva  Kj  rddrnspcpa  tuiruv,  et/  A B r A,  E £ 
drnnftpuiai  ¥ B E,  r Z npicqf  a Kt t- 

ra  v Ascra  eripieta  n Ttarapa. 

Eav  ft  7tfiai  eRn  rd  aura  rd  xJlAa  txflsn,  ^ 
infjt  rlu/  triga  dpuy  tiara  ruaafigt  ra  A,  B,  r, 
A,  uf  JJri  T*  nifvfims  nara^ap^f,  •}  EZ  tua  ri- 
pa is  ffvpiTfrtmq'  iift  pur  n EZ  b rufitrwttm/ 
r?  A K-  Urus  yS  ffetf  q AK  ¥ ABTA,  EZ  cirn- 
tuAUivcui  avpiTn^aou  tiara  rrAetiva  otjuna  «j  ritr- 
cofijs.  dxd  i fi  i)  H 0 rj  E Z evpnnrt?). 


Si  autem,  ut  in  fexta  figura,  fcetio  A B r op- 

rjfitarum  alteri  occurrat  in  tribus  pundis,  E z 
per  44-  4.  huj.)  alteri  in  uno  tantum  pundo 
occurret.  & coaem  modo  in  reliquis  dicemus. 
Quoniam  igitur  in  omni  divctfiiate  cafuum  con- 
fiat piopouttini  , oppofitx  fictiones  oppofitis 
(edionious  aJ  plura  pundj  quam  quatuor  non 
occurrent. 


Ei  5»  «f  t&i  f v tw  tumexafprs , i,  a b r 

tS  tripa  Ttpiy  TvpdoalAsi  tiara  r(/a  omttut,  i,  e Z 
■ni  'tripa  tca$  <»  pdrin  TviurtrUrap.  £ ofti  r Act- 
or uv  ra  tura  nis  v&rtpets  ipbfj.tr.  ixei  nr  nara 
•Jtxuuf  rdf  aJtxofUvatf  ha&Adf  fAsy  tn  ra 
-sr&nyiv.  avmuifjf/Jaj  amnapuvcus  b ovitCaA- 
Ai m nara  rAtiova  oypida  if  rioraaci. 


Prof.  L1V.  Theor. 

Si  oppofita:  fc&ioneg  oppofitas  in  uno 
pun&o  continuanti  non  occurrent» 
fibi  ipfis  ad  alia  punfia  plura  quam 
duo. 

SIn  t oppofitx  fcdioncs  A B,  r A ; aliae  vero 
B r,E  Z ; & fcdio  B T contingat  A B in  pundo 
B,  & convexa  habeam  e regione  fita  ; occurratquc 
primum  b r A ledio  ipfi  r a in  duobus  pundis 
r.  A,  ut  in  prima  figura,  quoniam  igitur  B r a 
in  duobus  pundis  lecat,  convexa  habens  £ re- 
gione fita ; ledio  E Z [ per  35*.  4.huj.  J ipfi  A B 
non  occurrcu  rurfus  quoniam  Br  A contingit 
AB  in  B,  convexa  habens  6 regione  lit»;  uon 
occurret  [per  ya.4.huj.)  E Z fedioni  r A ; quare 
E Z ncuu  i ledionum  A n,r  A occurret : occurrunt 
igitur  fibi  ipfis  ad  duo  tantum  punda  r,  a. 


iipotaxis 1^. 

Eai  irnxuptttai  dnomp^tn  koS'  ft  aypjZat  'dki- 
, i uLjttnwviQ  *J*r  aMx  or+ittA 
tAmsix  4 dVo. 

C ITQIAN  amnA/jbpaf  df  A B, T A,  <c  tn- 
pai  df  Br,£  Z&  n B r f A B iipa-xiitSu nara 
■”  B,  <c  i-^rumr  ajrnqtafjfUra  ra  ttvpd,  tj?  cv+i- 
ommru  orpomr  ij  BT  A r*j  r A nara  Svo  aifiiia 
ra  r.  A,  uf  tfri  v obsint  wr.uan.  «t et  £y  i\ 
B r A naradve  cupida  nptr{,  atrt^papiuita  i%it- 
aa  ra  nuprd,  i)  h Z rr,  A B *•  rvpmrtirap.  tat- 
An  ‘urti  q B r A A B ipdTrfy  ttard  rr  B,  dm- 
speuipvita  tzxoa  rd  nuprd,  ij  E Z rp  T A tf  rvpuTt- 
citj’  * 1 apa  E z itS tripa  f A B,r  A nptur  trvim- 
mrai'  ptov»  apa  tiara  fw  Tdr,ArvjaGxXA)tm. 

A) An 
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A Sr,  tIuj  r A i BF  ti ipmnt  ttc&’  tr  eyuctcv  Sed  Br  fcoct  T A in  uno  pundo  r,  ut  in  fc- 

7}  r,  efkt  $ idJrttx  n *aa  E Z n %ora : ergo  [per  yz.  4.  huj-J  E Z frdioot 

u4v  IA»  avumm^,  t*  3'  A B tlai^cm  r * n0"  occarm  i 1^  vero  A B «*>*- 


H mumcimq,  ni  ] AR  ovptTrtoiiTey  x 

iv  ujm.  ia*^«utm/u0<rw*£*M>if  EZ  rn  AB,  *•  * r , . 

. r . „ rT^  • • »,  ,*  > , pundis  occurrat  E Z ipu  AB,  I per  20.  4.  hu  . I 

*f  B r rvj  r A x cvunwTOi.  xjszkhJ  3 «ytCaAr  occarrcr  B r ipfi  r a.  atqui  in  uno  pundo 
Aif«  0. 


ret  in  uno  pundo  tantum,  (i  enim  in  duobus 
pandis  occurrat  E Z ipfi 
non  occurret  B r ipfi  r a. 
occurrere  fupponebatur. 


Ei  <Ji  i|  B T r>i  A TtpjS  fui  cvfiwrxln,  uf  c&i  r$ 
Tg/TX  itfftATOf,  24*  fdp  TU  'B&etp/A+ict  i EZ 
rij  A * MpTnrmcq,  «j  ^ EZrjl  AB*  n/xTitTHrc^ 
KO.TU  tcXhovcl  tntfJMa.  rj  «Toe. 

Em  3 ai  Ttu.cn  trki  m ama,  ni  <3^  Aa  t&m/, 
ffttc  tPn  ? rtrctfTX  5 mfjh-Mx  %jt futns']  ai  eumtj 


Quod  fi  B r non  occurrat  fedioni  a,  ut  in 
tertia  figura,  propter  ea,  qua:  [ad  ya.  4.huj.]  di- 
da  funt,  E Z ipfi  A non  occurret : & [per  3 x. 
4,.huj.J  non  occurret  E/,  ipfi  A b ad  plura  putida 
quam  duo. 

At  vero  fi  fcdioncs  ad  cafdcm  partes  concava 
habeant,  [ut  ia  figuris  quarti  & quinti]  demon. 


cLppZ-fixffi.  xarai  mms  xt  rcif  iv/l- 
Xppuvttf  SifXer  k»  6k  t ro 

■wC 9njif‘ 


Arationes  eadem  accommodabantur,  quare,  justa 
omnes  poflibilcs  divcrficates,  ex  jam  demonlbra* 
tis  mani  fello  conflabit  propoGtum. 


nPOTASlS  n.  Prop.  LV.  Tbeor. 


Ea<  irr<xtt^/oq  amwuftV*» 

?tSt5’  'ertyi  tn^tiov  * cn-^^wv»3* 

ES  T EI  S A N arMe^useq  «ti  A B,  T A,  *.  en- 
atu ai  AT,  EZ,  iipa-^i<S-««»v  «?5rev,  <if 


Si  fediones  oppofita:  oppofitas  contin- 
gant in  duobus  pundis ; in  alio  pun- 
do fibi  ipfis  non  occurrent. 

SI  n t oppofita:  fediones  A b,  r a,  & ali*  A r, 
EZ ; & primum  in  pundis  A,  r fele  contin* 
R r r ganr. 


\ 


1JO  APOLLONII 

gant,  uc  in  prima  figura,  quoniam  enim  Ar 
otratnque  ab,  r a contingit  in  pun&is  A,  r : le- 
£kio  igitur  E Z [per  494.hu>]  neutri  i piarum  A B, 
r a occurret. 

Contingant  autem  fcfc,  ut  in  fecunda  figura, 
pari  modo  dcroonftrabitur  [ per  y 1 . 4.  buj.]  r A 
ipfi  E l non  occurrere. 

* [ Sed  contingant , ut  in figura,  fcdio 

quidem  r A fe&ionem  A B in  A : fettio  vero  a 
ipfam  E Z in  Z.  quoniam  igitur  A r contingit 
A B,  convexa  habens  i regione  fita  ; E Z fc&ioni 
A B non  occurret,  rurfus  quoniam  Za  contingit 
E Z,  non  occurret  fc&io  r A (edtioni  a Z.  ] 


PERG^I,  &c. 

cJ£l  5F 9Tffi 'urv  WfULTCi,  KtXTcl  TU  A,  I'.  i *•«  VMf 
A r (KUTtfjtf  T A B,r  A iipeLTik^)  XUra  tu  A,T  ctj- 
fJU iu'  4 E Z U^cf.  iitiieu  r A B,  T A ovfvxtTeQ, 
EQaxli&cMut  ii,  uf  ckfri  v iH/Tif*.  euoleoe 
Hl  en  4 r A r»?  E Z i 

* [Etyfxlt&tivuv  o*f  a&j  iS atffULTX. 

4 utr  I’  A f A B ku  tu  79  A,  4 ;)  A f E Z xa.ru 
71  Z.  tTH  it  4 A r i*  A B i$ifrr]t7tt{,  amspufe- 
ftiru  tu  xupru  *%Kca,  4 E Z t4  A B i ovftmri?). 
sroAis  ijr«  4 Z A -i5  E Z £$<*T7iTa>  4 T A r4  A Z 

i 7Uf*Ttsrttraf.~\ 


Denique  fi  AT  contingat  AB  in  A,  & EZ 
contingat  EA  in  E,  habentes  concava  ad  cafdcm 
partes , ut  in  tertia  figura  ; in  alio  punAti  fibi 
ipfis  [per  f04.hu>]  non  occurrent : neque  qui- 
dem B l-  occurret  ipfi  A B.  juxta  omnes  igitur 
diverGtates,  ex  jam  demonftratis  conftabit  illud 
quod  proponebatur. 


Ei  Jt  4 fUV  A r ‘f  A E t£et' xutvl  79  A,  4 

$tEZ$  EA  Mt»  ri  E,  iij  vxfimt  cfoi  7»  almi 

TU  X&AU,  is"  ci^l  5*  Tfir»  ^4fMt79$‘  »71- 

por  i cvpimritfj’  Ut  fJu>  4 E Z t4  A B mp7rf- 
ctmtj.  kutu  muus  iv  tus  ivit%p/Dp*f 
Aur  ii  Aer  in  v eae  r itatryt&pe*  to  •a&njtr. 


* Neleio  cujus  inter  politoris  vitio  fiftum  e fi,  ut  in  omnibus  Codicibus  tam  Gratis  Ac  Latinis  qi»m  Aroli- 
<ist  rcpcriacur  calui  ille  tertius, quem  uncis  mclufum  ut  fpurium  Se  Apollonio  noilro  indignum  abolendum  ccnfc- 
muf,  nec  fchcmatc  dignamur.  Propofitionc  enim  L.!Id4  hujus  liquido  paret,  unpoflibilc  rffc  . fi  hyper- 
bolx  dux  fcfc  extrinfccus  contingant,  ut  feftiones  iifdcm  oppofitx  vel  conveniant  vei  fcfc  contingant 


A 1’  O L- 
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LECTORI  S. 

TTJ  RpfianiiJJimus  ille  Codex  Amiachanus,  ex  quo  fequcnttm  Verfimem  adornavimus , 
in  ori  libri  charaHerc  majufculo  hunc  titulum  prx  J'e  fert. 

u Liber  Comtorum  juxta  Nafir-cddin  Tufamm.  ‘ Et  tam  in  principi»  quam  fine  libb. 
V Vl°.  (i  VI 1“'.  occurrunt  hac  verba. 


u Liber  Apollonii  de  Conicis?  Traduxit  Thcbit  ben  Corah,  emendavit  vero  Beni 
“ Mofcs.  In  calce  autem  legitur  Eptloge , qua  quaji  Hijloriola  e fi,  quA  manu,  quo 
loco  Cf  tempore  deftriptus  fuit  ille  Codex  : atque  hoc  modo  fe  habet.  Interprete  DUm  Stke 
1-L.  D.  viro  orr.Hmnn  /iteratura  perpolito.  Unciarum  Orientalium  perttijfimo,  d He- 
braica: apud  Cantabrigienlcs  Proieffore  digm/Jimo. 

‘ Hac  e fi  narratio,  quam  in  fine  hujus  libri  ferippt  Mulcy  maximus  Nalir-cddin’ 
(hic  dtUm  )•  **  Alfolvit  Jcriptor  harum  Irnearum  Mohammed 

uEbn  Mohammed  Ebn  Al-Hafan  Tu  ficus  complere  hunc  librum  d corrigere  hoc 
u exemplar,  auxilio  Dei  d optimo  adjutorio  ejus,  du  xi.  menfis  Dhilhajjc  anni  6qj, 
u(  amo  Chr.  1 24I.  Mart.  9. ) Inceperat  eo  defer ibendo  occupari  die  ix"*  menfis  Rabiae 
‘c priori  ejujdem  anni,  ( Chr . 124 l.Aug  1 6.)  nec  tamen  ei  vacavit  amplius  quam  duas 
u tertias  parte/  ejus  intervalli.  Abfohnt  autem  fcnbere  Scholia  in  hoc  exemplar,  as  difio- 
u nere  & corrigere  figuras  ejus,  Achmed  Ebn  Aly  Abulfaraj  Mohammed,  qui  cogno- 
“ minatur  Ebno*  lbawwib  Bagdadenfis  (Deus fortunet  Ratum  ejus)  menfe  Moharrtm 
u anni  662.  (Chr.  1263.  OSob. ) laudans  Deum  pro  beuefictts  ejtu,  d orans  pro prabheta 
Uejus  eleHo  Mohammede  d familia  ejus.  Laus  Deo,  d pax  fuper  fervit  ejus  cU&it  : 
M fiducia  nefira  efi  Deus  d oblimas  proteSor. 

a Abfolutum  efi  exemplar  boc,in  urbe  Mardga , fer  ia  fecunda . dio  decimo  menfis  Shaa- 
wbin  anno  702,  (Chr.  1303.  Mart.  30.)  menfis  PcrGci  Chordad  die  Afmdn. 

Ad  marginem  autem  pagina  ultima  ajerthuntur  hac  verba, 

{jdliLM  Wj  »0*  U»  c.VrwX  ^a.1 

lioc  efi,  <y  ^ J oUeJl  ip 

41  Scriptum  legitur  in  calce  exemplarii  unde  deferifitum  efi  hoc  exemplar.  Partem  oBa- 
44  vam  hujus  libri  in  Arabicum  non  traduSam  fuijfc,  quia  etiam  tu  Cneco  non  reperta 
44  efi.  Adeo  ut  de  oSavo  libro  recuperanda  btx  uua  files  fit. 

Porro  urbs  Mariga,  in  qua  ante  quadrtsatutos  annos  nobile  hoc  Conicorum  exemplar 
feriptum  dicitur,  efi  in  conftmu  Mediae  & AlTyrix,  fuh  Long.  Sa«f.  d Lat.  37P'.  'Urbs 
autem  Tiis,  unde  ortus  Nafir-eddin,  tn  eadem  fere  Latitudine  ac  Manfga  fila.  Longi- 
tudinem habet  92]«'.  civitate  Bagdid  habente  lo»'.  juxta  Tabulas  Perficas  Geographicas 
a Gravio  nofiro  editas. 

Benigne  igitur  velim  accipias  hoc  quicquid  efi  operis,  ab  oriente  ad  nos  adve&uni 
& hoc  unico  (quod  fcunus)  exemplari  feliciter  confervatom;  St  noflris  quxfo 
in  eo  interpretando  & luce  donando  conatibus  faveas.  Errata  quae  operarum 
incuril  irrepferunt,  aut  nobis  forfan  quandoque  minus  perfpicacibus  exciderunt. 
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AHMMA  <t. 

Tfly&ra  w A BT,  tiufrne  vfa  i A A-  Atyu 
cn  « \m  ki  ii  uan  B A r tu  ti  A A 

p«£cf,  ijtZAntr  m $ iAaorCf,  «?  h*. 


Sit  ABr  triangulum,  ac  ducatur  cathetos  A A. 
Dico  quod  Ii  rc&inguluin  BAT  i quale  fit 
quadrato  at  A A,  crir  angulus  ad  A rc&us  ; 
ii  majui  fuerit  eo,  ohtufiu ; fin  minus,  acutus. 


XT  A m&neff  W,  «f«  x,  mei  Mtf 

V.  «f*  K»  i A y*r  'lM  T?  OcV  ri  A' 


h R IMO  fit  aquale,  ac  ■ A erit  ad  a a ficut 
' aj  ad  a r,  oc  iudc 


tuot  circa  aquale*  ingukw, 

*'  **  ’ » ad  A: 

Sed  fit 


quare  angulti*  ad  a arauaJu  eft  angulo  ad  A 
ac  proptrret  angulo*  ad  a reduaeft. 


i*S  ««*  1 «d»  ri  A >*»«.  W»  pri-  ^ 

5»,  *j  tirtv  !w  «IA'  ri  Eri  A E*  *j  « maju»,  eique  aquale  fiat  quadratum  et  A B,ficjungan- 

BE,tr.  i BBT  >•»«,  wi  awrir  tuf  I B,  I r | ent  igitur  B B f redu»,  tdeoque 


T B 


3 


e.  ^ JP 

fui/W  * A >•*•«.  »s»  «i*»  oaaor*  ij  airri  'un 

uiAmyii ri  ri  BZ,Zr  I$*  /i  • 

^i>B/r  i^i—iicOiriA  >*• 

rW  ifaUk  • A y*i*. 


_Xr 


angulu*  ad  a otrtufm  five  redo  major  rrt  Si  vero 
minui  fuerit,  ipfi  aquale  paCaturquadiaturo  ex  AB, 
Sc  jungantur  iz,  ZT;  ac  angulu*  B*r  redu*  crir, 
eoque  mino»  eft  angulu*  *d  A : ac  proinde  angutol  ad 
a acutu*  Q^E-  D. 


AHMMA  0. 


Gidiru*  [«eka^kj  ^vo  r A B,  B r» 
£ mpiv  ffams  i A*  X*^ & 
CntfC  lAlw  «fi  dapn&rryf  vis  A B,  B r. 


LEMMA  IL 

Dualius  rc&is  A B,  B r invicem  nonnalibos  po 
fitionc  datis,  ac  dato  puofto  A,  dcfcrihctc  per 
a hvpcibolarn  circa  alymptoms  AB,  B r. 


xirtf»  m unit  Ri  ri  B. 

I jabiu» ns 


ini  BE-  ASvm  if  SJi»  in  AS»  ri  B *j  ri?«r 
■#  Aj##u*r>.  V£m  Eri  f A riJ  BT  «Sim  * A 1‘ 
AS»  liS  ri  X.  i uiA»  rf  B Z V*  • It'  AS» 

iq«  Ri  «}  ri  r.  X)  i t A «C4ai2»  SH  ri 

A-  S-wSpiJH».  So*3iJ  J AB,  AS»  *f&ri  A 
Io  $ a}  ri  T AS»,  A Ar«  k»*  I A r -nJ  flri 

U«*  Vr»»AArfAf,ahiri^rit  Biriir  V*»  J?). 
Eca  A IfSa  <v  «ef»  tj  EA  AA*»  i AH,  «V7ifu  if* 
? AA*  A T Qi  ri  linfiuri  <m  EAHt 


|Uta  fa£lum  : ac  ceotruto  eju*  «ri:  B Jungatur 
iginir  reti*  • A produciturqoc , qua  proinde 

- n ■ r*  .„n  b « " 


erit.  Potuttir  BB  ipfi  »A  aquali*,  quare 

data  eft;  unde  Sedatum  nuntium  t dumeti  i termi- 
nus eft.  De  a fuper  rrdim  BT  demittitur  catheto* 
A2,  ac  fittxr  ipH  BZ  aquali*,  ac  d*tum  erit  puo- 
dhan  r.  jundki  autem  Sc  pruduiil  redi  r A ad  pan- 
dum A,  reda  r A dita  erit  pofukxv: ; ac  redb  a b 
datur  pofirione,  quire  pundium  a darur.  Dirur  etiam 
punflum  r,  ideiwuc  reda  AT  datur  mignitudinc 
«it  quoque  A A ipfi  ATaquali*,  ob  i*ip&  z r aequi - 
lem  Sir  jam  A H litui  rtdum  ligant  uumcin  il; 
poterit  igitur  urmque  a a,  at  quamm  partem  red* 
anguli 


m 


M 
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anguli  ea  ii.  led  ge  caedem  poliunt  quartam  par* 
tem  quadrati  ex  at,  quare  redangulum  fub  E A H 
«quale  di  quadrato  ex  a r.  Datum  autem  eft  quadra- 
tum ex  A r,  ditum  igitur  redangulum  E a H • unde 
dati  redi  E a data  quoque  di  H a,  ic  pundum  H da- 
tum. * datis  autem  politione  duabus  redii  E a,  A H in 
eodem  plano  ad  angulos  redt»  inter  fe  conititur.*,  per 
datum  pandum  A & fub  angulo  A AB  fit  hyper- 
boia,  cujus  diameter  di  E A.  vertex  vero  A,  ordirutim 
autem  applicant  ducuntur  fub  attulo  dato  A A s,  ac 
poliunt  (poti*  ipli  a H adjacentia,  latitudincfque  ha- 
bentia eas  quai  pundoA  conterminas  ipfie  ordinatim 
applicate  c diametro  produdi  abfcindunt,  exceden- 
tia voo  liguris  fimilibu*  figur*  E A H.  data  di  igitur 
politione  Tedio  hyperbolica. 

b Componetur  «ytem  proble- 
ma hoc  modo.  Sint  dux  redx 
politione  datx  a b,  b r j pun- 
dum  autem  datum  A , ic  lun- 
da  B A producatur  ad  f - ipUque 
bA  xqualta  fiat  BE;  fic  demit- 
tatur normalis  A z,  ac  fiat  r z 
ipli  bz  aqualis,  fingatur  r A 
& producatur  ad  A,infiqucAE 
aptetur  AW,ita  ut  quadratum  cx 
A r rquaJe  fit  redsngulu  BAH; 
flediametro  A E defer  Ibatur  hy- 
perbata, modo  in  analyfi  dido. 

Dico  hanc  fedionem  problema 
efficere.  Quoniam  enim  BZ 
ipfi  z r xquatii  di , erunt  etiam  A a,a  r xquales : utra- 
que igitur  A A,  A r,  potens  quartam  partem  quadrati 
cx  AT,  potent  quartam  partem  redanguli  E AH, 
nempe  figurx  fu  per  diametrum  a E fadtr.  Hoc  au- 
tem in  fc  habente,  dcmonlinrum,  di  in  fecundo 
libro  Conicorum,  hyperbolx  afymptotoa  dic  redaa 
ai,  sr. 

LEMMA  III. 

Sit  rc&a  A B politione  data,  ac  pundum  r da- 
tum ; ac,  dudi  rcdla  B r,  fit  reda  B a data  : 
& erigatur  - normalis  A E.  Dico  pundum  G 
contingere  hyperboLun  per  pundum  r tranf- 
cuncem. 

Ql  T r z normalis,  ipfique  B A aequalis  ponatur  Z Ay 
O datur  itaque  pundum  A : & credi  normali  a h, 
dabitur  politione  reda  ah,  occurreni  ipfi  ir  pro- 
dudx  ad  pundum  H : datis  igitur  politione  redis 
a b,  A H,  hypcrbola,  per  datum  pundum  r afymptoti* 
ab,  ah  deferipta,  tranfibit  per  pundum  e ; quia  E H 
ipfi  sr  aequalis  dt,  ob totam  be  toti  «r  xqualcm. 
Hoc  autem  ex  prxccdemc  mamfdlum  eft. 

Componetur  autem  hoc 
modo.  Sit  A B reda  po- 
litione data  , & pundum 
datum  r -y  fuquc  B r reda 
' duda,  data  autem  reda  fit 
©•  demifla  normali  r z,  ipfi 
« xaualia  fiat  z a -t  & ad 
angulo*  redo*  erigatur  ah 
occurrens  redz-  B r pro- 
dudx  in  H : dcin  alyra- 
ptotis  ha,  ai.  per  pun- 
dum r intra  datum  , de- 
fcrihatur  hypcrbola.  Dico 
eam  problemati  fstisfacerc, 
hoc  eft.  fi  demittatur  cathetus  aliqui  ea,  fem  per  fiet 
B A ipfi  e aequali*.  Hoc  autem  manifeftum  eft  pro- 
pter dymptotos ; aequales  enimfunt  ZH,  rs,  adeo- 
que  A A ipfi  z B «qualis  : tota  igitur  A z boc  eft 
reda  e,  aequalia  eft  toti  BA. 


«jrin  AT»  '*»*,  'a**  Ri  t!  \ai  EAHni  ita  AT 

TITf Ahi  Ati  A*  AT  Ttni-jUt  »i,  Adt,  i tp 
n E A H.  Xjljr  ASiim  * E A,  A3»«s«  «f*  tj  » 
H A,  in  A5ir  ri  H.  'Wi  «»  5w  AAiiW  Al»  «*i- 
SttZ?  1 r t EA,  AH  iiSi»  «*Aii uut  im, Oen, 

X)  ir»  Aditw  T A v0»  t»»  A A B ynitt  yerrm  imf- 
Ctti,  Ir  Zlifurcff  (3t>  i E A,  we.nl  Ji  n A,  al  A 
V7*>4p*rw  t^rtyernu  h t*  A>aV»  jmtif  7«  vn 
A A n,  Jituiuttu i tu  «J^ji  lU  AH  mgpuou».  ufU- 
a»  ijprm  * tm/jw  io  r it'  <65h«  <f  uj? 

ofjt  t*  A,  i-r^CltAtnu  AAi  lutu?  txS  \ai  EA  fi. 

«ftf  Ri»  i itf». 

b Su*7»Sv»7»i  A liocfChtfiM 
«»•».  t&mr  tu  T*  Sw  lit  tC- 
5r«*i  eu  A B,  B T,  i»  A Ador  ri 
A,  tf  i B A XfU- 

CtCtS&e  th  t»  E,  w tinf  ’m 
Ml^siiPE.  lj  'r-jjh  r.tSint  i 

A Z,  ibj  t j blm  uiJbtt  « Z r, 
* r a £ uStC/te* 

't%i  7»  A'  t)  7»  A E 
l A H,  tj  <ni  lin  AT  Kh  £%> 

7»  im  B A H*  *j  yexitd*,  it 
Ir  tt  uie>*3H  hijtfar,  tnei 
fOTfor  A E Sn 

■nt*  ti  moCtjfut.  Et»}  j3  'au  Ri»  i B Z Tf  Z r , ‘m 
upWr  tf  SAA  Tf  Ar  Smrif-  ifd  TUfii  AA,  AT 
AtJluu  70  7<7«fTW  T io  V A r tf  tfl  T 

va»  E A II.  «7151  r oe.it  Tf  E A zJtfMTtv  iJW.  Eiy 
A * *v»,  * AAixtw  h ntS  Avrify  In  itCirStnu  tirtr 
tu  A B,  B T f infCair. 

A H M M A y . 

0*ffV  Si>9*wt  •)  A B,  K94  icfa  n T'  ij  BT, 

Kf  xmiQcj  iojilm  ij  B A,  5 »5  A E. 

an  t*  E inJiroj  %<ri  kuvv  -nfvff  uwi^SoAn* 

atf  ? r. 

HXSiv  * T Z,  C|  7»  B A ttl&m  1 7.  A'  A- 

dw  <tf*  Ri  tj  A.  ij£«  «AH-  3»rw  qi  Rrr 

» AH  tvumltoi  7f  B T,  t??r  'uCtCtid»  *£  7I  H ^ ^1- 
ew  A5 Niii,  r B A,  A H,  l,  stftut  AUvrm  ? T , 

«i  ituf/xUnt  H A,  A B qs  ^ lj»  ? E, 

T»  «rar  *5)  ? B r th  E H,  It, i iq  oAj»  B E 7»  H T. 
ui  «sal  t»  maytyfuftfiitor. 

2i»bT*3»<rs7a*  Al  «7T»r. 
E«a»  » ji"  Tf  5»«t*  AA,uV« 
cidia  » A B,  r»  JWHr  t3  T, 
■ A Ar>|ui,«  » B r,  i A A- 

3h»«  i 0'  19  oj/th  ir»  Jja», 
ts3in  T5  T Z,*  Z A- 

^ IjSi  ii«X^“  » A II'  Mft- 
mUm  A t?  B T ix»A»3«r!i 
X?  70  H-  *)  «ei  itvftTpJnt 
■rui  H A,  A B >Jj  A^ww  r 

r >4>p4N,  J-T»fCft*i.  >iyw 

Sn  «ori  ri  oeiC^tuu,  7 uriftr 

•n,»Ia  S/  wbnr  djAf  i E A,»»  >n«y  i B A t?  ®.  t»tv 
Ai  7«'f  inyrxhivit,  "m-fii  E H t»  T B,  «cs 

«b  » AA  t?ZB-  ^ (Aa  iij<t  1 AZ,  7»7tS7r  i &,  “tn 
Rit?BA. 


« Vide  Prop.  LUI.  Lib.  primi  4 VtATrop.  IV.  Ufc.  fecundi. 

b 


r Vidr  Pr*p.  L Ub.  fecundi. 

AEMMA  f. 
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AHMMA  ¥. 

E su  its  ij  BA  *©V rho  A T inaf  r«  >cv»  B A 
■atff  to  2o»  A T.  vn  r BA,  AT  fMsnanaXc- 
yit  K»  * A A- 

KEjAu  Tf  r A <m  i A E.  t#7»  Au'p*W  «f«  jlnw 

•ritr  «fjf  ♦ r a»  tSt’  w»  •<  -ri  v»  r b e 

«C>r  ni  \m  A f,  E B,  It»  t»  vs*  r B E &Of  ri  ira 
E A'  w*r  if*  tfi»  t»  \*ri  A T»  E B «J  ini  A E,  T*7«7 

•tJ  %i»7  r A £.  iriAsyw  t,  ew*. 

5»i»  am  Rw  it  i BA  «C^f  ¥ A T [ 1- 

i-rmt  iAAocif  Ar  s*jtSf<*  ®eif  a r 

<*»  Rir  w i BA  liu)  A A 

»7T»r  i A A «fjV  i6i>  AT  »fl  ii  EA,  AT  «ri- 

xtyir  SJi  i A A. 

AHMMA  «'. 

E$-«  rd  AB  T Tff»  ri  dV  icv*  AT.  wi  iwi 
«iri  ATrj  TB. 

|^EiAi  ti  A T im  * A A*  | | 


"'War  a i».  0 A 

iw  \i vi  ABr.  Kf  7&J 
«i/t£u/.  I?»  *f*  EJ>  J A A,  misn  «AT,  t?  F B . 

AHMMA  f\ 

n«^A  7nV  eurv^ariSf  tus  A B,  B r Wlf 
CaAo}  a/  A E,  A Z’  Asy»  en  * 

i Tv/xZctft.iscv  oASjfA<wf. 

C*  I y4  i/Utf«T»»  rvuwr^«7tw«r 

i>A.f>  cuf  a*1  7»  A-  x}  ire  ¥ 

A H(  TtfUAf  C&Htf  > 

AAEir-i^A.ay  £'¥a 7 

■numr,  in  < AA  t5  ZT'  a£j*  ^ 

4*  A E nuuir,  w»  » AAt*  ET. 
is*  1 r Z t?  r E «m  SJir,  »*t? 
iS n«tm*  ■<  «La  mf££>ktfn  ai  r». 
pci  i/KtfajC . 

Ar, «ASd^w  Iw^r  «i£!/4ptu  tyjn r mu 

iauTWf,  b «f  IjurJor  «sixnrras 

.**/ ■f'"rUL.  >*P  W CP  I7^4C 

i 0 N K,  *j  ts»  i aJA*tQ‘ 

M N,  »r  Tkt«f  t»  M £ tg»  v) 

Anz 

i**  »f  (Jfi  ii  \sai  MAN 
t»  £n  AZ  iw  i «xajia 
7Jui  c*S»«Ti  ■(  Ari -vs*  HOT1 
vt‘<  7»  ifi  O P >7M  i IKOr 

ytt  e&c  7 tui  Sf-Sar.  «7  £H 

•r  7»  -ubi  M A N «e/f  t»  in 
AZ  iw  T»  vsrt  HOn  «fc« 

T»  in  O P,  tf  ira»iS. 

/i  Ri  7»  va«  MAN  nJ  vsa 
H O n,  • jM*fa  «4*  S?»r  iZZ 

•f  0 £•  »j  a{#  7«f  7i>uif , "uif 

Ri  7i  -wwi  ISA  <iJ  vwi 
5 0P,  [*4Kvr  ni  So  n T 
iw]  0£«  Rl  > HA 

7if  0 P*  »n  «i  #u  i- 


LEMMA IV. 

Sit  ut  B A ad  AT  ita  qiutlnmm  ex  Ba  ad  qu«- 
dratutn  ex  A F.  Dico  A a mediam  cflc  pro- 
portionalem inter  BA  & A r. 

Flat  a E ipft  r a xquaJi»;  ac  dividendo  erit  ut 
ar  ad  ta,  hoc  ctt , ut  icttangulum  riE  ad 
reftangulum  fuh  at,  E 8 ita  (per  fcxram II. Eletn.) 
red  angulum  r B E ad  quadratum  ct  EA:  quare  re&- 
angulum  lub  Ai',  eb  «quale  elt  quadrato  ex  A E, 
hoc  elt  re&angulo  FAB.  ob 

i i . i proportionales  igi t ur  Bc  compo- 

, i nendo,  erit  ut  B A ad  a E live 
a A r,  ita  A A ad  a r -.  quapropter 

tota  B a ad  rotam  a a erit  ia 
eadem  ratione  aa  ad  a r j ita  ut  a A media  propor- 
tionalia (it  incer  BA,  AT. 

LEMMA  V. 

Sit  rc&angulum  ABT  duplum  quadrati  ex  AT. 
Dico  at  ipfi  r B «qualem  efle. 

Flat  A A ipfi  a r «qualis : erit 
itaque  ic&angulum  r aa  «quale 
T B rettangulo  ABr.  & applicato  u- 

troque  ad  eandem  redam  A r,  erit 
A A ipfi  A r «qualis  etiam  redx  r b «qualis. 

LEMMA  VI. 

Crea  eafdcm  afymptotos  A B,  B r deferibantur 
hvpcrboLz  a E>  A Z.  Dico  eas  non  occurrere 
invicem. 

Nam  fi  fieri  poflir,  conve- 
niant in  pundo  A,  Sc  per 
A ducatur  ad  icdiones  rem 
A A E z T $ erit  igitur  , propter 
fe&ionctn  az,  reda  a A ipfi 
z,r  «quali*,  verum,  propter  ie- 
dlionem  A B,  cadent  A A ipfi 
E r «qualis  erit,adcoque  r z ipfi 
TE  «qualis : quod  impotTibileeft. 
1*  (ciliones  igitur  non  concur- 
runt inter  fe. 

Dico  quoque  quod  c«dcm  in  infinitum  produ&as 
femper  invicem  propiore»  fi- 
unt, & ad  minorem  procedunt 
didant iam  Ducatur  enim  aliA 
h/petbola  e N x , fitque  dia- 
meter ejus  m N,  cupis  termi- 
nus ac  fit  Hn  diameter 
hjppetbolz  A D Z : erit  igitur 
remnguluro  m A N ad  quadra- 
tum cx  a i,  ut  diameter  tranf- 
vrria  ad  latis  redum ; Se  ut 
redangulum  fl  O (I  ad  quadra- 
tum exor  ita  diameter  trsnf- 
verfa  ad  latu*  redum : quare 
redangulum  MAN  cft  ad  qua- 
dratum ex  A x ut  reOanguIum 
H o n ad  quadratum  cx  O r,  ac 
permutando.  Ini  rediangufum 
man  majus  eft  refiangolo 
HOIl,  “quare  Z*  maior  eft 
quam  «2  ac  propter  feaiones, 
remngulum  ZEA  rcdiangulo 
xe  p «quale  eft  [utrumque  c- 
rrim  q<adrato  ex  n T «quale] 
quapropter  * A minor  eft  quam 


u^yKAiTT^aj,  «1  jS4  ir>7if«  tima 
tbm  IsvpxMtuf  tyyv  mo*h*h  f*hn* v ^ J«s soir, 


accedunt  invicrm  ad  minora 
intervalla,  fibique  adjacent,  nam  fi  utraque  earum 
afympcotis  femper  propius  accedit,  manueftum  cft 
Se  fibi  ipfis  femper  appropinquare. 

“ Mane* 
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* Manca  eB  hac  Jemonftratio  : placuit  tuitur  aliam  bk  fubjkere , ab  antiqui  & integri  Pappi, 
ut  ex  vejhgtis  ejus  conjicere  /icet,  ncn  multum  drvcrftm. 

(Xwmim  enim  fcflioon  funi  circa  ea  felem  afym-  reflangulum  ZX  A ; fic  ita  differentia  re«it»n£uIorum 
ptoco»  erit  ut  reflangulum  man  id  quadratum  e*  mon,hoh  ad  differentiam  quadratorum  exoe,oP, 
Ai  «» reflaneulum  HAnad  quadratum  ex  A A.  pa-  fi vc  reflangulum  19  r.  Sed  differentia  rcflangulo- 
riterque  ut  reflangulum  MON  ad  quadratum  ex  09  rum  man,  HA»  iqualis  eft  differenti*  refla  ngulo- 
iu  reflangulum  uon  ad  quadratum  ex  Of,  funt  rum  MON,Hon;femper«mtm  [pcrP,»fl>;Lcm.  f-in 
enim  omnia  in  ratione  lateris  iranfverfi  ad  larus  Lib.III.^  aequalis  eftrcfltngulo  MIW:  eft  icitur  refl- 
reflum:  reliquum  igitur  ad  reliquum  ent  in  eadem  angulum  ZIA  xqualc  rcflangulo  I9f.  Verum  za 
ratione.  q.iare  ut  latui  tranfmfum  ad  reflum  ita  dif-  major  cfl  quam  I ©,  adeoque  X A minor  eft  quam  « r. 
ferentia  reftingulorum  man,  HAn  ad  differentiam  Quapropter  hae  iefltone*  lemper  accedunt  invicem 
quadratorum  ex  A s,  A a,  hoc  eft  [per  6.  II  EI  ] ad  ad  minori  intervalla. 

Aliter  brrjms 

Propter  Hypcrbolai,  A P aequalis  eft  ipft  xrfpcr  SAP,  XA0  arqualis  eff  reflangulo  X 9f,  8c  diffe- 


8 II.  Cuil  ac  A©  ipli  K.T;  ac  proinde  reliqua  ©P  rcnti-i  rcflangulorum  zrn.KTs  «qualiicft  reitan- 
rcliqurc  sit  xqualis  eft,  quocunque  modo  duxeris  gulo  ZSA.adcouuc  reflangula  S9P,  2IA  funt  ubi- 
reflam  AT.  Eft  aoiem  [per  io.  II.  huj  ] reflangu-  quc*qt*lta:  unde  paret  ia  minorem cOc quam  0P. 
Ium  IA  P «emper  xqualc  reflangulo  ZTA,  ac  refl-  Ac  imnifeftum  eft  hyperbolam  Anz  ubique  intra 
anguli  i-  a ©,  ETI  funt  ubique  xqualia.qoare&eo-  hyperbobm  INE  conditui,  quia  rcflangjlum  A© i' 
rundem  differenti*  iemper  xqualc*  furit,  bed  [per  ubique  minui  eft  reflangulo  A P r. 

Pappi  Lem  4.  in  111.  hu>]  diiRiencii  teflangulorum 

LEMMA  VII.  A H M M A f. 

Sit  ut  A B ad  B r ita  4 E ad  EZ.icut  B A ad  A H tr*tK  M 'j  AB  «Of  r BrifrA»  i A EaOr  ? 
ita  E 4 ad  a e.  Dico  ut  Uidum  bailtt  habens  E Z. a*  h i B A ®»r  A H atra*  s£i«Otr 


quadraturo  ca  A r^ii.itudiucm  tero  A B,  ad  fo-  A®  •"  ?»rmi  m n n Au»  ,t&  t z=’ " 

lidumbafin  habens  quadratum  ex  at  alti-  AT  ■mfaya»t.  i/q/sr  Ii  rit  A B,  »&*  » 

tudinemque  A E,  ita  cubus  ex  AH  una  cum  <tafW  r»  (ittmr  /$|/  ixfi*  r»  ^c-ni  A 7.  Trrfayvrt* 
eo  quod  eft  ad  cubum  ex  H B in  ratione  qua-  tAw  A E,  druc  0 >ow  i*  A H mjCef 

drati  cx  AT  ad  quadratum  cx  TS,  ad  ca-  5* hiyn  Zx?*™  ^ ^ H 8 

bum  ex £0  una  cum  eo  quod  eft  ad  cubnrn  riXni  AT  «df  7t  'Xon  TB,  «CM-*- 

ex  e E in  ratione  quadrati  ex  A L ad  quadra-  f e A xuSav  /cf  5"  heyor  i%:rw  «eje  f >«*» 
tum  ex  Z E.  71  0 E xuCe»  'er  n Uni  A Z n icri  Z E. 

QUoniam  enim  ut  r A eftid  AB  ita  Z A id  AE,  TjTlri  w & **  ■ T A c©r  tiu  A B .‘wr*  Z A «©V 
. erit  etiam  ut  quadratum  ei  r A ad  quadratum  tlui  A E,  *,  on  m t»  in  TA  oei*  ri  iri  tib 
ex  A B ita  quadratum  cx  Z A ad  quadratum  cx  A E.  't7a  7»  iri  t.  o «t«  n(n4F.  abx‘  ir  ri  Sd 
fcd  ut  quadratum  cx  ta  eft  ad  quadratum  ex  AB,  rA  7*  Sw  AEt  unif  S^r  i AB,  »7»  ri  n^sv 

timpti  communi  altitudine  AB,  ita  foltdum  balin  ^ fij&rr  pt  J^sr  ri  *rs  A F mt&yntt  S4*r  Jll  riti 
hibens  quadratum  cx  A r fit  altitudinem  a b ad  cu-  A 4 iri  4 A B ki£*.  ii  fi  riiri  Za  «c ft 

bum  ex  A B.  ut  autem  quadratum  ex  Z A ad  qua-  ^ A E>  C^-ar  * A E»  «7»  7»  nirir  ri  ft 
dratum  ex  A E,  ob  communem  altitudinem  A fc ; ita  . ^lek  54«  A rtri  A E,  f M 

ent  Ibiidum  bolin  htbera  qnMnun,  «I  z n St  f M ^ ^ ^ ^ a ■„ 

tudronn  4 B ni  enbnm  ei  4 E.  Itec  .(»<»  ptopot-  . « » « ?4  E»X». 

tionaha  funt;  ac  perroutaodo.  Sed  ut  cubus  cx  ab  , * ^ i ^ J 

cfl  .d  enbnm’  e.  H i«  cnbn.  c«  A H ,d  cubnro  ei  S"  - * H ^ * *.  * 4 S'  ^ J 

4 s>,  & it,  cutMI  ei  II B ad  cubum  tt  et  .«u.n  HB  uU  *i>  * m toi  ut*,  to  * I M J HB 
ut  cubsn  ex  M B ad  cubum  , „C.<  ^ ®E  ^C«. 

ex  ©E  ita  Widum  quod  | 1 1 1 «•  t>  kym  a*"  moti  W 

eft  ad  cubum  ciHBinra-A  H B r # H B iuXw  «r  r»5a»  A 1 «e#r 

tione  qoadrati  ex  A r ad  rilinTB,  md*  ri  dyi  Sx®r 

quadratum  ex  ri,  ad  foli-  i i 1 ( *d*  f ^0E  «JCirani 

dum  quod  eft  ad  cubum  I ' E z ire  A Z «etr  vi  id  Z E $ ir 

»SI  ■»  r,'«r  V « r b*»*  .«*"  " v 

“i  A«  vao  unurinmieSnliiiro  cfttdumim  con-  U.uhu»,  n».  l~m*eh  «■»«•  «»«,* -Tintur 
ienuen.iuro  it,  unroes  «d  otr.no  i qtnre  erit,  ut  fo-  |SAro  Jf  ix»  » « i*  4"  * si. 

lidum  bifttl  habent  qtadnturo  ej  A r Jt  alntudinem  JJ,  0311.  npi.  tu  Mro  ? *X"  " * * 1 "■ 

A B,  ad  (olidum  baGn  habens  quadtatum  ex  A z alti-  ^l^sp  114.«  vti)  a E,  Siw  i i»  7«  A H wtir 

tudmemque  a e , ita  cubus  ex  A H una  cum  eo  quod  T*  *X,rm  ^ ^ r»f  H B *iC»  * ri  id 

ad  cubum  ex  HB  rationem  habet  quadrati  ex  A r ad  A r ^ p B,  t iri  Ae  **C*r  /uj  vi 
quadratum  ex  TB,  ad  cubum  cx  A © una  euro  eo  quod  . wBl»X«  tr  ri  iat  A 4 

ad  cubum  ex  ©E  rationem  habet  quadrati  cx  AZ  ad  ' *• 

«<  zb.  Q.  E.  D-  ZE 

LEMMA  VIIL  AHMMA  n’. 

Si  fint  A & B fitnul  aequalia  ipfis  T & A fimuL  T'9  a fi'  £ B Imr  tu  T & V A.  wi  «i* 
Dico  A cxccdcrc  r eodem  cxccflu  quo  A ma-  irtptxri  r«  A 5*  r,  r^r«  5 ri  A 1?  B. 

jio  eft  quam  B. 

Et» 
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PAPPA  LEMMATA  IN  V.  LIB-  CONIC. 


p TL  T A >&  £ v*sf*x*  Tt  A n T tJ  E,  tb  ira  A 
Irvt  tci  me  T»  E-  ««»  «e**x#lAw  to  B-  7»  Ai  B 
Sif<  m (Ji  wr  T<  Ei  B.  Attii  t»  A,  B w'f  ISA  'm 
\mtuj)  «JW  r,  ASfw  me 
r,  E,  B um.  W»rir  t» 

r.  if*  t4  A Irir  7»?f 

B.  E «i«nA  n B 

Jt.  iifK  u-wifix*  a t r, 

WTV  ump«x"  Kj  ti  A t B.  iut i- 
«x  <rt  'in  ii»  w vsnfi- 

X**  Ti  A 7*  T T»r*  \irictprH  a)  70  A rJ  B,  ;nn  A,  B 

<»  t5i  thi  r 1 A. 

A H M M A &. 

£$■«  ive  7*  A B,  r B.  «n  ia»  t,  mpyje  ro 

AB  t£  A T,  WBfqQN  5 ro  Aojer  i-pr  orfof 
to  AB  ri  Ao?«r  ijjilW  wfW  7?  A r f axrzor, 
Ttf  >iiyW  tXPrt»  WfOf  TO  T B f OUK 'tt. 

P S T a )if  ri  «d*  71  A B t.iytr  mi  T) 
A E,  riJi  i(je  7i  A T tw  «ii- 
■nr  titf w «X**  to  A Z’  Anw  «(i  A 
t3BZ  7^(  ti  B f thyo  iy»  * | 

«init,  ij  ia  T»  E Z \dfY/i  f i - 
-rf^X"  7*  AB  7*  AX,  717^7  Tt  As- 
5«r  *XW  Tyf  ii  AB  ri  aJ)« 

♦X0TJ1»  7»  A T TW  «m». 


SI  T B cxcedus  quo  A majus  cft  quam  r j A igi- 
tur ecquale  ell  utrifquc  r,  E.  commune  adjicia- 
tur B,  & a,  B fimul  xqualia  erunt  ipfis,  r, b fimul 
fcd  ex  hypotheh  A,  B ftmul  aequalia  funt  ipfu  r,  a 
fimul , quare  r,A  ipfis  r}E, 
B aequamur-  commune  au- 
feratur r,  ac  reliquum  A 
reliquis  B,  b zquafe  erit ; 
ac  A majus  ait  quam  b cx- 
ccflu  ipfius  B : quo  igitur 
cxcdTu  a fuperat  r eodem 
& A fuperabit  B.  Pari  mo- 
do demonftrari  poteft,  quod  fi  a fuperat  r eodem 
cxcdTu  quo  A fuperat  B,  utroque  A,  B ftmul  utrifquc 
r,  A ftmul  xqualia  die. 

LEMMA  IX. 

Sim  duae  magnitudine'.  AB,  TB.  Dico  quod  fi 
majus  fuerit  A B quam  A r.  illud  quod  ad  A B 
rationem  aliquam  habet  fuperabit  quod  ad  A r 
eandem  habet  rationem,  cxcdTu  qui  eandem 
ipfam  rationem  ad  r B habebit. 

I Ia  beat  auro  A E rationem  aliquam  ad  ab,  & 
fit  a z ad  at  in  eadem  rati- 
B one; reliquum  itaque  Ez  ean- 
1 dem  ipfiun  rationem  habebit 
■ ad  b r.  etl  autem  r.  z excedi» 
quo  A E fuperat  A Z,  ftvc  quo 
id  quod  ad  A B rationem  tubet 
excedit  illud  quod  ad  a r ean- 
dem habet  rationem. 


A 


£ 

* (l — I r 


r 


A H M M A /. 

T»  A ? T tActaxew  tmji t&TU  rmp  ra  A ri  B. 
071  to  A,  B fiAfltorsret  mi  t ur  T,  A. 

p S T A # ji  v#ix«  7«  A ti  T ri  B,  7»  A.B  if* 
wa  me  Ti  E,  B.  lini  /i  71  A t»  T bJumtt 
vdP*Xw  ***f  ti  A t5  B-  7 iJi  A t»  T bnt*XH  V E.  ti 
B «f«  htejtr  «1  -f  r A,  B hn, Ar«  7»  E,  B i. 

A[ 1 


LEMMA  X. 

Excedat  A ipfum  r minore  differentia  quam  qua 
a fuperat  b.  Dico  A,  B fimul  minora  efle 
quam  r*  a fimul  fumpu. 

SIT  enim  E exceflus  ipfius  a fupra  r,  unde  A» 
•fimul  ipfi»  f,  B,  B fimul  furopt»  aqualia  erunt 
fupent  autem  a ipfum  r minore  quam  quo  A fuperat 
B:  eft  autem  B exceflua  quo  A fupent  r : igitur  E 
minor  eft  differentia  iplarum  a,  B ; adeoque  B,  b 

»1 — 1 


1-1 1 1— 1 

lianrJ  ?A.  unit  ri  T,  ri  r,  E,  B i^a. 

Ri  me  r,  A.  ittA  Tt  r,  E,B  in  JAi'x5» 
tu#  A,  B-  -ri  A,  B if»  UJvrrA  Ri  iWV  F\A.  ijoi*  r «,  ri 
irKfipt»r  Lf  -ri  ■?  bt^yftete  ifmm. 


minora  funt  quam  A.  commune  addatur  r,ac  r,ti 
fimul  minora  erunt  quam  r,  A.  Sed  demonflratum 
TjSjB  arqualia  eue  ipfia  a,b  ftmul : quare  A.  B 
minora  funt  quam  r,A  firod.  Pari  modo  confta- 
bit  hujus  converfi,  & quid  accidat  ubi  a minus  fu- 
erit quam  r. 


APOL- 
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APOLLONII  PERGAiI 

CONICORUM 

LIBER  QUINTUS. 


Apollonius  Attalo  S.  P. 

Confcripta  'a  nolis  Junt  boc  Libro  quinto  propofit iones  de  Ma- 
ximis & Minimis.  Sciendum  autem  eos  qui  vel  ante  nos  vel  no- 
Liro  tempore  vixerunt.  Minimarum  doUrinam  leviter  tantum  at- 
tigiffe : ideoque  demonflrarunt  tantum  quanam  Relite  contingant 
Seat  tones,  & viciffim,  nempe  quidnam  iis  accidat  propter  ea  quod 
SeBionum  Tangentes  fint.  Ac  quidem  de  hifce  egimus  Lilro  primo, 
nift  quod  in  eorum  expofitione  pratermifmus  Minimarum  doBri- 
nam.  Con/litueramus  autem  eum  in  his  quoque  demonjlrandis 
fervare  ordinem,  quem  in  pramiffis  trium  SeBionum  Elementis fe- 
quuti  fumus,  relatione  habita  ad  quamlibet  SeBionum  diametrum : 
quoniam  vero  innumera  funt  qua  hifce  accidunt,  id  folum  in  pra- 
fentia  conati  fumus,  ut  oflenderemus  quomodo  fe  res  habeat  re - 
fpelitt  Axium  ftve  diametrorum  principalium.  Has  autem  Tro- 
pofitiones  de  Minimis  accurate  admodum  divifimus  & diUinximus 
in  fuas  Clajles : iifque  adjunximus  illas  qua  ad  profatam  Maxi- 
marum doBrinam  fpeBant.  Id  namque  [cientia  hujus  Budiqfis 
in  prinus  nece  [fanum  eli,  tum  ad  Divi/iones  & Skxva 'u  Troblema- 
tum,  tum  ad  eorundem  Compofttioney.  pr ater quam  quod  hac  ipfa 
res  de  earum  numero  fit,  qua  per  fe  contemplatione  non  indigna 
videantur.  Vale. 


A 


PROPO- 


X 


APOLLONII  PERG-ALI 


PROPOSITIO  I. 

SI  in  Hyperbola  vel  EJlipfi  ad  Verticem  principalem  Sedionis 
erigatur  Axi  normalis,  qua  fit  dimidio  Lateris  redi  aqualis-, 
& ab  ejus  extremitate  ducatur  reda  ad  centrum  fedionis,  ut 
& 'a  quovis  infedione  pundo  Axi  ordinat im  applicata : poterit  ea 
duplum  quadrilateri  jub  redis  hoc  modo  dudis  & lateris  redi 
dimidio  contenti. 

Sit  a»  Hyperbola  vel  EllipGs,  cnjiis  Aiis  Br  ac  centrum  A:  & litlati»  re&um 
Seaioms  be,  jpfiufque  b e dimidium  fit  bh.  Jungatur  ah,  & ducatur  ordmatim 
applicata  quaevis  az,  quae  para  le  a erit  ipfi  BEs  & producatur  ad  e.  Dico  qua- 
dratum  ex  az  duplum  dTc  quadrilateri  BZiie.  n 

Ducatur  h punflo  e rcflaEr,  qux  paraUelaerit  ipfi  ah  •,  ac  producatur  ze 
ad  K : erit  igitur  0 K parallela  & r 

xqualis  ipfi  h e,  hoc  eft  ipfi  b h.  Ad-  J j\.  b h e 

jiciatur  communis  z 0,  ac  ZKxqua-  J /^1  / / 

lis  eritutrifque  b h,  ze  fimul  mm-  X.  \ V z 7o  /K 

ptis;  adeoque  quod  fit  fub  zk  & B , xh  N e j II 

b z xquale  erit  ei  quod  fit  fub  b h,  ‘'n\  \ I * / 

z 0 fimul  fumptis  & b z.  Sed  redt-  n.  V / 

angulum  fub  zk,  bz  xqualc  eft  z \ve  \K  \ / 

quadrato  ipfius  az:  (peria’“&  • ^ 

, J.m imi  ) Igitur  redlangulum  fub  bh,  ze  fimul  fumptis  & bz  aequale  eft  qua- 
drato ex  az.  Verum  rc&angulum  fubutrilque  z©,bh  & bz  duplum  eft  quadrila- 
teri b z h 0.  Quocirca  quadratum  ex  a z duplum  eft  quadrilateri  b z h 0.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  II.  B Z E 

CAdat  autem  ordinatim  applicata  fuper  centrum  EI-  yT  7 

lipfcosA;  fiat  bz  dimidium  ipfius  be:  ac  jungatur  f /\f 
A z.  Dico  quadratum  ex  a a duplum  efle  trianguli  b z a.  f /A 

Connedfcatur  redfca  r e.  Quoniam  enim  b z ipfi  z e aequa-  / / / 1 

lis  eft,  atque  etiam  z e ipfi  a h aequalis,  qux  parallela  eft  A ^ — -j h 

ipfi  b e,  ideo  rediangulum  fub  A H,  A B duplum  eft  trianguli  \ j 

az  b.  Sed  redtangulum  fub  ah,  b a aequale  eft  quadrato  y j / 

ex  a a (per  Igitur  quadratum  ex  a a duplum  \ / 

eft  trianguli  a zb.  Q^E.  D. 

r 

PROPOSITIO  m. 

CAdat  jam  ordinatim  applicata  ab  altera  parte  pundfci  A,  five  ultra  centrum 
Ellipleos,  ut  A z i ac  nat  b h dimidium  lateris  recti  b e, 
ac  jungatur  H a quas  producatur  in  diredtum.  Per  pundtum  B H E 

z ipfi  b e parallela,  ad  occurfum  ipfius  h a,  ducatur  ze.  yr  ~yT j 
Dico  quadratum  ex  az  duplum  die  differentias  triangulo-  / / \/ 

mm  B AH,  Z A0.  / / A 

Per  pundhim  r ducatur  tk  ipfi  be  parallela,  qux  j / /V 
occurrat  ipfi  h a in  pundfco  k : ac  compleu  Sedfcione  ab,  a \ 

producatur  a z ad  a.  erit  igitur  ( per  primam  hujus ) 1 0 / 7 / / 

quadratum  ex  z a duplum  plani  r k ©z.  Eft  autem  z a ipfi  AV — y—  / ~/A 
z a asqualis,  adeoque  quadratum  ex  a z xquale  eft  quadri-  \/  J J 
latero  r k « z.  Planum  autem  hoc  ricez  xquale  eft  dif-  /-  , 1 

ferent  ix  triangulorum  r a K,  z A 0 ; quorum  triangulum  K r 
r a k xquale  eft  triangulo  bah,  ob  ba  ipfi  Arxqualem. 

Quadratum  igitur  ex  az  duplum  eft  differentix  triangulorum  bah,  z A0, 
Quod  erat  dcmonftrandum. 

* PROPO- 
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CONICORUM  L1B.  V 


PROPOSITIO  IV. 

SI  capiatur  in  Axe  Tairabolce  punitum  cttjus  diUantia  a Vertice 
Seftionis  aequetur  dimidio  Lateris  relti , & ab  eo  ducantur 
retice  quaelibet  ad  Setiionem ; earundem  Minima  erit  ea  quee  ad 
Verticem  Seftionis  ducitur , atque  huic  propiores  minores  erunt  re- 
motioribus : cujnfcnnque  vero  alterius  dutlce  quadratum  fuperabit 
quadratum  hujus , excejju  quadrato  interceptae  inter  verticem  & 
normalem  ad  axem  ab  extremitate  ejus  demi [jam  aequali. 

Sic  Axis  Parabolx  te,  in  quo  fit  rz  aequalis  dimidio  lateris  re&i ; & c pun&o 
z educantur  ad  Se&ioncm  abt  re&x  az,bz,o  z,  hz,  quarum  iz  fit  Axi  normalis. 
Dico  auod  r z,  qux  ad  verticem  Se&ionis  de  pundlo  z ducitur,  minor  eft  quavis 
alia  ad  Senionem  abt  du£tt;  eidemque  propiores  minores  funt  remotioribus: 
quodque  unaquaeque  earum  poteft  fimul  qua-  r M 

cjratum  ipfius  r z,  una  cum  quadrato  intercepta:  w x — 17^  T * 

inter  Verticem  r & normalem  ad  axem  demiflam.  q / V \ 

Demittantur  normales  hk,  ©a,  ae;  ac  fit  E/  ' z \ 
r m dimidium  Lateris  redii,  adeoque  rz  x-  \ 

qualis  eft  ipfi  tm:  & (per  nm,,B  primi)  du-  A E \ 

pium  redlangulum  fub  r m,  r k aquale  eft  qua-  / \ 

draco  cx  h k.  Sed  duplum  redlangulum  fub  r m,  j \ 

tk  sequale  eft  duplo  redlangulo  fub  rz,  rK; 

igitur  quadratum  ex  hk  aequale  eft  duplo  redlangulo  fub  rz,  TK:  ac  duplunf 
redlangulum  fubrz,rK  una  cum  quadrato  cx  kz  squale  erit  quadratis  ex  hk 
& kz  iiraul,  hoc  eft,  quadrato  ex  hz.  Quoniam  vero  duplum  redlangulum  fub  zr, 
r K una  cum  quadrato  ex  zk  [per  7.  lld'  EUm.)  aequale  eft  quadratis  ex  rz,rK  fimul; 
e quali  a erunt  quadrata  ex  rz,rn  quadrato  cx  zii.  Quadratum  igitur  ex  zh  ex- 
cedit quadratum  cx  z r quadrato  ipfius  r K.  Ac  pari  argumento  probabitur  quadratum 
ex  Z 0,  (3  ex  AZ  excedere  quadratum  ex  rz  quadratis  interceptarum  r A,  r F,  refptciivi. 
Si  vero  BZ  fuerit  ordinatim  applicata  ad  Axem  r Z,  erit  duplum  reU  angulum  r m in  rz, 
hoc  ejl , duplum  quadratum  ex  r z,  aquale  quadrato  ex  B Z ; adeoque  quadratum  ex  B z 
excedit  quadratum  ex  rz  ipfo  quadrato  ex  rz.  Hinc  manifolium  eft  A Z majorem  ejfe 
quam  b z,  (3  b z quam  ©z,  & ©z  quam  11  z,  ac  h z majorem  efle  quamrz;  omni- 
umque  Minimam  efle  r z : re&alque  eidem  propiores  minores  efle  remotioribus. 
Patet  etiam  exceflum  quadrati  cujufcunque  alterius  dudlx  fupra  quadratum  Mi- 
nima, aequalem  e (Te  quadrato  interceptae  inter  normalem  ab  extremitate  ejus  ad 
Axem  demiflam  & Sedlioms  Verticem.  E.  D. 


PROPOSITIO  V. 

SI  vero  detur  in  v4xe  Hyperbole  pundum,  quod  'a  Vertice  Sedi- 
onis  diflet  dimidio  Laterii  redi ; eadem  evenient  in  hac  qtue 
in  Tarabola : pneterquam  quod  exceJCus  quadratorum  dudarum 
fupra  quadratumMinmx  tequales  erunt  redangulis  fadu  fuper in- 
terceptas inter  ordinatim  applicatas  & Sedionis  Verticem , fimili- 
hufque  contento  fub  slxe  tranfverfo  & eodem  xfxe  tina  cum  latere 
ejus  redo  fimul , ita  ut  in  fmgulis  slxi  tranfverfo  refpondeat  inter- 
cepta inter  ordinatim  applicatam  & Sedionis  Verticem. 

Sit  Air  Hypcrbola,  cujus  Axis  ArE;  ac  (Ut  rz  squalis  dimidio  lateris  recti : 
& c puncto  z educamur  ad  (cdtionem  redta:  quotcunque  z A,  z B,  z H,  z ©.  Dico 
quod  redta  r z minor  eft  quavis  alit  de  z ad  ledtionem  ducendi , eidemque  propior 
imnor  eft  remotiore : quodque  dudts  cujuflibet  z A,  z s,  z b,  z o quadratum  exce- 
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dic  quadratum  ex  r z redangulo  fado  fuper  interceptam  inter  Verticem  r fic  nor- 
malem in  Axem,  fimili  vero  rc<2tanguIo  contento  fub  Axe  tranfverfo  Scdionis  ar 
& redi  utrifque  Axi  & lateri  ejus  redo  funul  fumptis  aequali. 

Fiat  rz  aequalis  lateri  redo,  cujus  dimidium  iit  rK;  ac  (it  centrum  Sedionis  t : 
duHiffjue  (3  prodnSis  rtUis  r K,  Kz,  occurrant  iis  ordinatim  ad  Axem  te  applicatae, 
ut  0 m i N,  h a s,  A x e n : & producatur  normalis  b z ad  o.  Ducantur  etiam  ipfi  r m 
parallelae  pn,k£,ti.  Jam  quadratum  ex  © m duplum  eft  quadrilateri  r k m n (per 
primam  hujus)  & quadratum  exzM  duplum  eft  trianguli  zmi;  quia  z m xqualis 
eft  ipfi  mi,  obrzipfirK  aequalem.  Eft  igitur  quadratum  ex  ez  duplam  trian- 
gulorum rxz,  IKK;  quia  xquale  eft  quadratis  ex  0M  & Mzfimul.  Quadratum 
vero  ex  r z ®quale  eft  duplo  trianguli  r k z,  ob  a:qualcs  r z,  r k ; ut  & redangu- 
lum  r n it  duplum  eft  trianguli  i k n.  Quocirca  quadratum  ex  rz  minus  eft  qua- 
drato ex  ©z  redangulo  pnit.  Eft  autem  Aradrz  utrr  adrx;  ficutrradrK 
ita  k£  ad  £s.  Sed  k£  ®qualis  eft  ipG  £f,  ob  im,mz  arquales.  Ut  igitur  at  ad 
r z,  hoc  eft  ut  Axis  tranfverfus  ad  Latus  redum,  ita  £ i ad  £n:  & invertendo  ut  r z 
ad  at  ita  £ n ad  i£:  dein  componendo,  erunt  at,  rz  fimul  fumpta:  ad  a r ut  in 
ad  £ t.  Verum  £ i,  t i xquales  funt ; 
quareTi  eft  ad  ni  ut  Arad  Ar,rz 
fimul.  Producatur  itaque  rz  ady, 
ita  ut  ry  squalis  fit  Axi  at,  & erit 
t i ad  i n ficut  r a ad  y z.  Hxc  i- 
gitur  latera,  cum  proportionalia 
fint  & fub  «equalibus  angulis,  con- 
tinebunt fpatia  (imilia,nempe  red- 
angula  fubTi,iNfic  fub  r A,y  z : ac 
redaTi,  qux  ipfi  i m squalis  eft, 
rdpondet  lateri  r A.  Quocirca  red- 
angulum  fimer  tm  fadum,  quod  fimile  fit  redangulo  fub  ta&ta  una  cum  la- 
tere redo  fimul,  erit redangulum  pnit.  Quadratum  igitur  ex  ©z  excedit  qua- 
dratum ex  rz  redangulo  fado  fuper  r m,  fimili  redangulo  contento  fub  Axe  ta 
fic  utrifque  ta  & latere  ejus  redo  fimul  fumptis.  Pari  modo  demonftrabitur  qua- 
dratum ex  iiz  excedere  quadratum  exrz  redangulo  fado  fuper  r a,  fimi  lique 
deferipto. 

Dico  quoque  quadratum  cxbz  excedere  quadratum  ex  rz  redangulo  etiam  fi- 
mili prxdidis.  Quoniam  enim  quadratum  cx  b z ecquale  eft  duplo  quadrilatcro 
r k oz  (per  primam  hujus)  ac  quadratum  ex  rz  duplum  eft  trianguli  tkz:  ideo 
quadratum  ex  b z excedit  quadratum  cx  r z duplo  trianguli  z k o.  Manifcftum  au- 
tem eft  redangulum,  trianguli  zko  duplum,  fieri  fuper  redam  r z,  ac  fimile  efle 
redangulo  modo  deferipto.  Quadratum  itaque  exBZ  excedit  quadratum  ex  rz 
redangulo  fuper  rz  fado  & redangulo  dido  fimili.  Dico  quoque  quadratum 
ex  a z eodem  modo  (e  habere.  Quoniam  enim  quadratum  ex  a e duplum  eft  qua- 
drilateri rien  e (per  primam  hujus)  fic  quadratum  ex  ze  duplum  eft  trianguli 
xze ; igitur  quadratum  ex  az  duplum  eft  triangulorum  xkd,  tkz,  ob  quadra- 
tum cx  az  quadratis  ex  a e,  ez  squale.  Duplum  autem  trianguli  tkz  eft  qua- 
dratum ex  rz;  differentia  igitur  quadratorum  ex  az  & rz  duplum  eft  trianguli 
xkd:  unde  pari  modo  demonftrabitur,  redangulum,  trianguli  xkd  duplum, bcri 
fuper  redam  r e,  ac  fimile  cfie  deferipto. 

Quoniam  vero  exceffus  quadratorum  harum  redarum,  ouibus  fuperant  quadra- 
tum cx  r z,  funt  redangula  fuper  redas  r e,  r z,  r a,  r m faaa,  quae  proinde  perpe- 
tuo variantur;  fic quod  fit  fuper  rt  majus  eft  fado  (uper  rz,  & quod  fit  fuper 
rz  majus  eo  fuper  ta,  & quod  fuper  r a majus  fado  fuper  tm:  erit  igitur  rz 
omnium  dudarutn  Minima  : reliquarum  vero  quae  propiores  funt  eidem  minores 
erunt  remotioribus.  Poteft  autem  omnis  reda  fic  duda  quadratum  Minima,  una 
cum  redangulo  fuper  interceptam  inter  ordinatim  applicatam  fic  Verticem  r fado, 
quod  fimile  fic  redangulo  contento  fub  Axe  r a fit  utrifque  r a & latere  ejus  redo 
fimul  fumptis.  Q^E.  D. 


PROPO- 
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PROPOSITIO  VI. 

Ilfdempofitis  qua  prius,  ni  fi  quod  jam  Settio  fit  EUipfis,  & Axis 
fit  Axis  major  ejus • erit  Minima  omnium  de puntlo  dato  dutla- 
rum,ea  qua  eequalis  eft  femilateri redo ; Maxima  vero  reftdtia pars 
Axis  \ e reliquis  vero , qua  propiores  Minima;  [unt  minores  erunt 
remotioribus  ab  ea : Quadratum  autem  cujufcunque  alterius  dubia 
excedet  quadratum  Minima  redangulo  fatto  fuper  interceptam  in- 
ter ordinat im  applicatam  & Sethoms  Verticem,  quod  [mile  fit 
contento  fub  Axe  tranfuerfo  & exceffu  ejufdem  Axis  fupra  Latus 
ejus  retium,  ita  ut  Axis  tranfverfus  refpondeat  intercepta  inter 
ordinatim  applicatam  & Setlionis  Verticem. 


Sit  ABr  IJlipfis,  & Axisejus  major  Ars  fitquc  r a squalis femilateri rcilo:  St* 
pundo  a educantur  ad  Sedioncm  re&x  a z,  a e,  a r,  a h.  Dico  quod  at  Minima 
eft  c redis  per  a ducendis ; quodque  AAcarundem  Maxima  eil;  quodque  eae  qua: 
minus  didant  4 at  minores  fune  remotioribus  ab  eidem:  quodque  quadratum 
ex  az  majus  eft  quadrato  ex  Ar,  fpatio  aquali  redangulo  fado  fuper  interceptam 
inter  ordinatim  applicatam  St  verticem  r,  fimili  contento  fub  Axe  r A & exceflii 
ejufdem  fupra  Latus  redum  ejus. 

Fiat  re  dimidium  Lateris  redi,  fitquc  centrum  i,  & ducantur  normales  ad  Axem 
ZKN,  EA,BAX:  St  per  pundum  a iifdcm  parallela  fit  reda  a z,  Axique  r a paral- 
lele diue  £ T,  n r.  Jam  quadratum  ex  z k (per  primam  huius)  duplum  eft  quadrila- 
teri  reNKj  quadratum  vero  ex  ak  duplum  eft  trianguli  ka?,  quia  ka  ipfiKg 
aqualis  eft,  ob  aqualitatem  ipfarum  at,  re.  Quadratum  igitur  cx  A z duplum  eft 
triangulorum  at w,  g£n.  Sed  quadratum 
ex  at  duplum  eft  trianguli  Ar  e,  & rectian- 
gulum f X t r duplum  eft  trianguli  £gn: 
quadratum  itaque  ex  A z excedit  quadratum 
ex  a r redangulo  ^ntt.  Eft  autem  i r ad 
r a five  r e ficut  a r ad  Latus  redum,  St  nt 
eft  ad  re  in  eadem  rationei quare  n r eft  ad 
t 0 ficut  Ar  ad  Latus  redum.  Sed  n r ipfi 
© T aqualis  eft,  unde  a r eft  ad  Latus  redum 
ficut  ©t  ad  r ©;  ac  per  converfionem  ratio- 
nis r a erit  ad  cxcefliim  ejus  fupra  Latus 
redum  ut  ©T  eft  ad  tt.  Sed  ©t  ipfi  Pt 
squalis  eft,  ob  squales  r a,  r © ; adeoque 
t r eft  ad  t r five  ficut  a r ad  exccftum  • 
ejufdem  fupra  Latus  redum : Axi  vero 
Ar  refpondet  ipfax£,  qua:  aqualis  eft  interceptae  tk:  redangulum  igitur  ?NTr 
aquale  clt  fado  fuper  xr,  quod  fimile  fit  contento  fub  a r & excefTu  ejufdem  fu- 
pra Latus  redum.  Quadratum  igitur  ex  az  excedit  quadratum  ex  Ar  fpatio  x- 
quali  redangulo  fado  fuper  r k fimilique  redangulo  dido.  Eodem  modo  conflabit 
quadratum  ex  es  excedere  quadratum  ex  s r reiiamulo  famli  fuper  interceptam  r a fa8o. 

Dico  quoque  quadratum  cx  a b eodem  modo  (e  habere.  Quadratum  enim  ex  a * 
duplum  eft  quadrilateri  r a X e i quadratum  vero  cx  r a duplum  eft  trianguli  r a g : 
igitur  differentia  inter  quadratum  ex  ab  & ex  a r squale  eft  duplo  trianguli  a ex. 
Sed  redangulum  fadum  fuper  a r jam  deferipto  fimile,  duplum  eft  trianguli  a © x j 
quare  differentia  inter  quadrata  ex  b A & a r aqualis  eft  redangulo  fado  fuper  A r, 
quod  deferipto  fimile  fit.  Dico  etiam  quadratum  ex  a h majus  efle  quam  quadratum 
ex  r a redangulo  fado  fuper  mt  fumiique  prxmonftrato.  Eft  enim  quadratum  cx 
hm  (perprimam  hujus)  duplum  quadrilateri  m a o n : quadratum  vero  ex  m a du- 
plum eft  trianguli  ampj  quia  a m ipfi  m p aqualis  eft,  ob  squales  a r,  re.  Ob- 
iratum igitur  ex  au  duplum  elt  utnufque,  trianguli  AioSt  trapezu  ia  in  fimul. 

B Tri- 
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Triangulam  autem  aio  aquale  eft  triangulo  ier,  quare  quadratum  cx  aii  du- 
plum eft  trianguli  rei  & fp atii  i a r n ; hoc  eft,  duplum  triangulorum  a r e & p e n. 
Sed  quadratum  ex  r a duplum  eft  trianguli  at©:  igitur  differentia  quadratorum 
cx  at  fit  ah  duplum  eft  trianguli  p 0 n.  Sed  re&angulum  fa&um  fuper  tm  de- 
fer ipto  ffmile  duplum  eft  trianguli  p 0 n : 
quare  exceflus  quadrati  ex  ah  fupra 
quadratum  ex  Ar  aequalis  eft  re&angulo 
prxmonftratis  firaili  fuper  tm  fadto. 

Similiter  quadratum  ex  a a duplum 
eft  trianguli  z a Ai  triangulum  autem  oia 
«quale  eft  triangulo  e 1 r : igitur  qua- 
dratum ex  a a duplum  eft  triangulorum 
zeo,  Are.  Sed  quadratum  cx  ta  du- 
plum eft  trianguli  a r 0 i differentia  igi- 
tur quadratorum  ex  a a fit  at  duplum 
eft  trianguli  zeo.  Rc&angulum  autem 
fuper  Ar  fatftum  delcriptoque  fimile  cit 
etiam  duplum  trianguli  zeo.  Quocirca 
quadratum  ex  A a excedit  quadratum  ex 
Ar  re&angulo  contento  fub  at  fit  exceflu  ejufdem  fupra  latus  rctftum  figura*. 
Eft  autem  rc&angulum  fatftum  fuper  r a majus  fa&o  fuper  r m,  fit  quod  fuper  r m 
majus  fa&o  fuper  r a,  (3  quod  fuper  r a faBo  fuper  ta,  fi  quod  fuper  r a majus  faQu 
fuper  r k.  Reifta  igitur  r a Mimma  eft  c rctftis  per  pundhim  a ad  Senionem  dutft  is, 
fit  a a eft  eanindem  Maxima.  Quoad  exteras  vero,  qux  propior  eft  Minimx  minor 
eft  remotiore  ab  eadem.  Exceflus  vero  quadrati  cujufcunque  earum  fupra  quadra- 
tum Minimx  rctftangulum  eft  re&angulo  prxmonftrato  funile.  Q^  E.  D. 


PROPOSITIO  VII. 

SI  fumatur  pun6lum  in  Minimi  jam  deferipta , in  quavis  e tri- 
bu* Senionibus,  a quo  ducantur  recta  qualibet  ad  Senionem : 
Eanindem  Minima  erit  rena  jungens  ptinhum  illud  & Senionis 
Verticem.  Caterarum  vero  ad  idem  jfxis  latus  dicarum,  qua 
propior  eft  Minimae  minor  erit  remotiore. 

Sit  ab  r a ie&io  Conica,  cujus  Axis  ah,  ac  ineo  re&a  Minima  ae:  inter  a 
& e capiatur  pun&um  aliquod  ut  z,  k quo  ducantur  ad  Se&ionera  rettx  quxlibet 
z r,  z b,  z a.  Dico  quod  a z earundem  Minima  eft,  quodque  huic  propior  minor 
eft  remotiore. 

Jungatur  enim  te,  quae  proinde  major  erit  quam  a e; 
unde  angulus  tae  major  erit  angulo  ate;  ac  angulus 
z a r multo  major  erit  angulo  a rz*  adeoque  rz  major 
erit  quam  za.  Pariter  quoniam  be  major  eft  quam  te, 
angulus  b te  major  erit  angulo  i be,  unde  fit  multo  ma- 
jor eft  angulus  b r z angulo  z b r : quare  b z major  eft  quam  . ^ 

zr.  Eoacmquc  modo  demonftrabitur  a z majorem  efle  h e 2 
quam  b z.  Ipfa  igitur  a z Minima  eft  rc&arum  de  punfto 
z ad  Se&ionem  dutftarum : c exteris  vero  qux  eidem  a z propior  eft  minor  erit 
remotiore.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  VIII. 

SI  capiatur  in  Axe  'Parabola  punctum,  quod  a vertice  Sectioni; 

plus  diftet  dimidio  Lateris  reti  i ; » putillo  iUo  ver/us  Selh- 

otiis  Verticem  ponatur  cAxis  fegmentum  aquale  dimidio  lateris 
redi-,  a cujus  extremitate  erigatur  Axi  normalis  ad  occur/iim  Selh- 
* onis 
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dms  producenda : & ducatur  re3a  jungens  pundum  htgns  occurjus 
& punctum  prius  datum.  Hcec  retia  Minima  erit  omnium  de 
puncto  illo  in  ylre  dato  ad  fedionem  ducendarum.  E reliquis  vero 
quce  ab  utraque  parte  eidem  propior  eft  minor  erit  remotiore.  Ex- 
cejjtis  autem  quadrati  cujufcunqne  duci  ce  fupra  quadratum  Mini- 
mae ecqualis  erit  quadrato  partis  intercepta:  inter  ordinat im  appli- 
catas, ab  eorundem  extremitatibus  ad  jt.vem  demijjas. 


Sit  Atr  Parabola,  cujus  Axis  rai  in  quo  capiatur  te  major  dimidio  Lateris 
redi ; ac  fiat  z e dimidio  lateris  redi  aoqualis,  i p licjuc  r e normalis  ducatur  zh,  fic 
jungatur  e h.  Dico  e h Minimam  die  c redis  per  pundum  e ad  Scdioncm  dudis : 
e aeteris  vero  ad  punda  quasvis  ut  a,b,t  dudis,  qua:  eidem  e h propior  eft  mi- 
nor erit  remotiore,  ab  utroque  ejus  latere.  Edudis  etiam  6 pundo  e ad  Scdio- 
nem  redis  ek,  ea,  ea,  dico  quadratum  cujufcunque  carum  excedere  quadratum 
ex  eh,  fpatio  aequali  quadrato  interceptas  inter  ordinatim  applicatam  fic  pundum  z. 

Ducantur  ordinatim  applicatae,  fitque  b e Axi  normalis,  ac  fiat  rx  dimidium  La- 
teris redi.  Erit  igitur  ( per  1 1"1"  primi ) duplum  red an- 
gulum fub  r N,  r z aequale  quadrato  ex  k s,  eidemque  x- 
quale  eft  duplum  redangulum  fub  E z,  r s.  Duplum  au- 
tem redangulum  fubEZ,  zz,  una  cum  quadratis  cx  ez 
fit  z 2 fimul , aequale  eft  quadrato  ex  £S;  quare  du- 
plum redangulum  fub  ez  fit  utrique  r z,z  s fimul  funi- 
pti,  una  cum  quadratis  ex  ez,  zh  fimul,  aequale  eft 
quadratis  ex  k 2 fit  2 E ; hoc  eft  quadrato  cx  k e.  Sed 
duplum  redangulum  fub  ez  fit  utraque  r z,  z 2 fimul  du- 
plum eft  redanguli  fub  Ez,zr:  Quadratum  igitur  ex 
k e iequale  eft  duplo  redangulo  fub  e z,  z r una  cum 
quadratis  ex  zs,  ez.  Quod  autem  fit  fub  ez, zr  bis, 
squale  eft  quadrato  ex  zh,  ob  ZE  ipfi  i n squalem: 
quare  quadrata  cx  zh,  ZEfit  zs  fimul  fumpta  aequalia 
lunt  quadrato  ex  e k.  .Sed  quadrata  ex  z h,  z e aequan- 
tur quadrato  ex  EHi  unde  quadratum  ex  r. k squale  eft  quadratis  cx  EH,  zs; 
adeoque  cxccfliis  quadrati  cx  e k.  fupra  quadratum  ex  eh  aequalis  eft  quadrato  cx 
z 2.  Eodem  motio  dcmonftrabitnr  quadratum  cxea  excedere  quadratum  ex  eh 
quadrato  ipfius  z m.  Quoniam  vero  duplum  redanguli  fub  r z,ze  aequale  eft  quadrato 
cx  zh,  ob  ze  ipfi  r n aequalem : erit  etiam  cxccflus  quadrati  ex  re  fupra  quadra- 
tum cx  e h aequalis  quadrato  ex  rz.  Eft  autem  z 2 minor  quam  z m,  & z m quam 
zr:  reda  igitur  eh  minor  eft  quavis  reda  per  e ad  Sedionem  dudi  inter  pun- 
dum h fic  Verticem  r. 

Pariter  quadratum  ex  be  aequale  eft  duplo  redangulo  fub  ru,  te;  hoc  eft  fub 
e z,  te  bis : quod  autem  fit  fub  r z,  z e bis  aequale  eft  quadrato  ex  z h : quadratum 
igitur  ex  be  aequale  eft  quadratis  ex  eu  fit  ez  fimul  fumptis.  Unde  quadratum 
ex  b e excedit  quadratum  ex  eh  quadrato  ipfius  e z.  Quinctiam  quadratum  ex  y« 
aequale  eft  redangulo  fub  ry,  ze  bis,  ob  z e ipfi  tn  aequalem.  Quadratum  autem 
ex  yE  exceflus  eft  quadratorum  ex  utraque  yz,  ze  fupra  duplum  redangulum 
fub  yz,  ze;  quapropter  redangulum  rz  in  zt  bis,  una  cum  quadratis  exyz, 
z £ fimul  aequantur  quadrato  ex  e e.  Sed  rz  in  ze  bis  una  cum  quadrato  cx  ze, 
aequale  eft  quadrato  ex  eh:  cxccfliis  igitur  quadrati  ex  e e fupra  quadratum  ex  eh 
aequale  eft  quadrato  exyz.  Simili  argumento  differentia  quadratorum  cx  ae  fit 
eh  aequalis  erit  quadrato  ex  az.  Eft  autem  a z major  quam  y z,  fit  yz  quam  ze. 
Reda  igitur  e h minor  eft  quavis  reda  per  pundum  e ad  Sedionem  duda;  fic 
qua:  illi  propior  eft  minor  eft  remotiore:  St  exceflus  quadrati  alterius  cujufvis 
fupra  quadratum  ejus  aequalis  eft  quadrato  interceptae  inter  ordinatim  applicatam 
& puattum  z.  E.  D. 
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PROPOSITIO  IX. 

SI  capiatur  in  xlxe  Hjperbolte  punctum  quod  diflet  a Vertice 
Sedtonis  plus  quam  dimidio  Lateris  redi\  ac  dividatur  ea,  qute 
inter  punitum  dat  um& Centrum  Sedionis  intercipitur,  in  fermenta 
rationem  diametri  tranfoerfe  ad  latus  retium  inter  fe  habentia, 
ita  ut  pars  illa  qua;  centro  adjacet  refpondeat  diametro  tranjverfie ; 

ad  pundum  dtviftonis  erigatur  xtxi  normalis  occurrens  Sedioni: 
Duda  reda  jungente  pundum  occurjus  & pundum  in  xlxe  fum- 
ptum,erit  htec  redarum  omnium  a pundo  illo  ad  Sed  tonem  duda- 
rum  Minima.  Eceeteris  vero  ab  utroque  latere  eidem  adjacenti- 
bus, qute  propior  efl  minor  erit  remotiore.  Excefus  etiam  qua- 
drati cuju/cunque  dudte  fupra  quadratum  Minimae  tequalis  erit 
redangulo fodo  fuper  interceptam  inter  ordinat im  applicatas  ab  ii f- 
dem  demi/fas,  j muli  vero  contento  Jub  diametro  tranfverfa  & u- 
trifque  diametro  tranfverfa  & Latere  redo  jimulfumptis-,  ita  ut 
diameter  tranfverja  rejpondeat  interceptte. 

Sit  abt  Hyperbola,  cujas  Axis  a r centrumque  ii  j fitque  r e major  dimidio  La- 
teris redi : ac  fiat  nz  ad  z e ut  diameter  tranfverfa  ad  Latus  redam,  cadente 
pundo  z inter  punda  r,E.  Ad  z erigatur  normalis  fuper  Axem  ut  ze,  ac  jun- 
gatur 0 e.  Dico  e e Minimam  cfle  t redis  de  pundo  e ad  fedionem  dudis; 
dlique  ab  utroque  Utere  propiorem  minorem  die  remotiore : ExcdTum  etiam  qua. 
drati  cujufomque  earum  fupra  quadratum  Minimae  aequari  redangulo  fado  fujxrr 
interceptam  inter  ordinatim  applicatas,  quod  fimile  fit  redangulo  contento  fub 
diametro  tranfversS  & utrifque  diametro  tranfversi  & Latere  redo  fimul  fumptis  i 
ita  ut  diameter  tranfverfa  refpondeat  intercepta:  inter  ordinatim  applicatas. 

Fiat  r i dimidium  Lateris  redi,  ac  jun- 
da  h i producatur  ad  3 j ipfique  h 3 oc- 
currat ordinatim  applicata  z 0 produda 
in  x:  ac  jungatur  & utrinque  producatur 
E x.  Ducantur  etiam  normales  an,  k z, 
extera^ue  ad  occurfum  ipfarum  h/,ex 
continuanda:.  Jam  quoniam  h r eft  ad  r i 
ut  diameter  tranfverfa  ad  Latus  redum, 
five  [per  conftrufttorum ) ut  H z ad  z E } ac 
»i  r eft  ad  r i ut  h z ad  z x t z x itaque  ipfi 
z F,  tequalis  erit.  Quadratum  autem  ex 
z © duplum  eft  quadrilateri  r i z x (per 
primam  hujus)  & quadratum  cx  ze  du- 
plum eft  trianguli  e z x : auadratum  igi- 
tur cx0E  duplum  eft  quadrilateri  tiex.  , 

Pariter  quadratum  ex  kz  duplum  eft  plani  r i z o ( per  eandem  primam ) & quadra- 
tum ex  ez  duplum  eft  trianguli  ez0,  adeoque  quadratum  cx  EK  duplum  eft  u- 
triufque,  quadrilateri  riF.x  & trianguli  ox&  fimul  fumpti.  Dcmonftravimus  au- 
tem quadratum  cx  ©e  duplum  cfle  Trapezii  r i e x ; cxcefliis  igitur  quadrati  ex  lk 
fupra  quadratum  ex  e e duplum  eft  trianguli  oxfi.  Ducamur  redae  op,  xn,6ir 
Axi  r a parallelae:  & erit  ut  ht  ad  n ita  6u  ad  no,  ob  6n  ipfi  xn  «qualem, 
adeoque  8 n eft  ad  no  ut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum  i componendo 
autem  8n  erit  ad  0o  ut  diameter  tranfverfa  ad  redam  compofitamex  diametro 
tranfverfa  & Latere  redo.  Sed  8n  axjualiseft  ipfi  6 a-:  igitur  redangulum  rothr 
fimile  erit  contento  fub  diametro  tranfvcrft  & compohw  ex  utraque,  diametro 
tranfverfi  & latere  redo.  Redangulum  autem  Pofitr  duplum  eft  trianguli  ox  8, 
quo  exceflu  quadratum  ex  ek  fuperat  quadratum  ex  e©:  & po «qualis eft  inter- 
cepta: 
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cepis  zz.  Quapropter  differentia  inter  quadrata  ex  eo  & ek  squalis  eft  redan- 
gulo  tacto  fu  per  z s,  fimilique  rectangulo  deferipto,  ita  ut  zz  refponde.it  dia- 
metro tranfvcrfs.  Pari  modo  dcmonftrabitur  quadratum  ex  ea  excedere  qua- 
dratum cx  e©  redangulo  fado  fuper  zn,  fimilique  prsdi&o  i ita  ut  diameter 
tranfverfa  intercepta:  zn  refpondeat.  Quinctiam  quadratum  cx  te  duplum  eft 
trianguli  tet,  & quadratum  ex  e 0 duplum  eft  quadrilaceii  teixj  adeoque  excef- 
fus  quadrati  ex  te  fupra  quadratum  ex  e 0 duplum  eft  trianguli  1 x t : quod  squale 
eft  redangulo  fuper  rz  fado  & prsdefcripto  limili.  ExcclTus  igitur  quadrati  ex 
te  fupra  quadratum  ex  e e squalis  eft  rectangulo  fado  fuper  1 z fimilique  prs- 
didto.  Sea  z z minor  eft  quam  zn,  & zn  quam  zr;  adeoque  reda  eo  ininor  eft 
quam  e k,  &ek  minor  eft  quam  ea,&  ea  quam  et.  Reda  igitur  r.o  minor  eft 
quavis  reda  per  pundum  e inter  0 & Verticem  r ad  Sedionem  duda. 

Verum  etiam  quadratum  ex  bf.  squale  eft  duplo  quadrilateri  rtir,  unde  cx- 
ccfTus  quadrati  ex  eb  fiipra  quadratum  ex  eo  erit  duplum  trianguli  ex  r:  duplum 
autem  hujus  trianguli  redangulum  eft  fuper  ze  fadum,  fimileque  redangulo 
jam  dido.  Eft  quoque  quadratum  ex  M£  (per  primam  hujus)  duplum  quadri- 
lateri n£y,  & quadratum  ex  e£  duplum  trianguli  e£t:  quadratum  igitur  ex 
m e duplum  eft  trianguli  rxy  & quadrilateri  r ei  x fimul  fumpti.  Sed  demonftra- 
tum  eft  quadratum  cx  0E  duplum  cfle  quadrilateri  teiX:  quocirca  redangulum 
fuper  fadum  & prsdido  fimile,  cum  fcilicet  duplum  fit  trianguli  TXy,  ex- 
ceftus  eftquo  quadratum  ex  em  fu perat  quadratum  ex  E0.  Pari  modo  conflabit 
quadratum  cx  ea  excedere  quadratum  cx  eE  redangulo  fuper  za  fado  prsdi- 
difque  limili.  Jam  ez  minor  eft  quam  z £, & z £ quam  za:  quare  0 e minor  eft 
quam  eb,  & e b quam  em,  & em  quam  ea.  Eft  igitur  reda  eo  Minima  omnium 
per  pundum  e aa  Sedionem  dudarum;  & qusab  utraque  parte  ipfi  oe  propior 
eft  minor  eft  remotiore : & exccffus  quadrati  cujufcunque  carum  fupra  quadratum 
ipfius  0 e squalis  eft  redanguto  fado  fuper  interceptam  inter  ordinatim  applicatas 
fic  prsmonftrato  redangulo  fimili.  E.  D. 

PROPOSITIO  X. 

SI  fumatur  in  Axe  majore  Ellipfeos  punitum  quod  di  fiet  a Ver- 
tice Sellionis  plufquam  dimidio  lateris  rellr,  ac  dividatur  in- 
tercepta inter  Verticem  Sellionis  & punitum  illud,  ita  ut  fermen- 
tum, quod  interjacet  Sellionis  centrum  & punitum  divi/ionis,  ftt  ad 
dillantiam  ejufdem  puniti  ab  ilio  in  Axe  prius  jumpto  in  ratione 
diametri  tranfver/a  ad  latus  retium ; ejy  'a  punito  divifionis  eriga- 
tur Axi  normalis  Sellioni  occurrens ; & ab  occurfu  ducatur  relta 
ad  punitum  in  Axe  f 'umptum : erit  hac  Minima  e rellis  qua  per 
punitum  illud  ad  Sellionem  duci  poterunt ; & e caleris  qua  eidem 
propior  eSl  minor  erit  remotiore : ex xefSus  autem  quadrati  cnjitf 
libet  earum  fupra  quadratum  Minima:  aqualis  erit  reUangulo 
fallo  fuper  interceptam  inter  ordinatim  applicatas  ab  iifdem  demif- 
fas,  fimili  vero  contento  fub  diametro  tranfverfa  & exceffu  dia- 
metri tranfverfa  fupra  latus  retium. 

Sit  ABr  l.llipfis  cujus  Axis  major  a r,  St  centrum  A i ac  fit  Er  major  dimidio  la- 
teris rcSti,  St  fiat  A z ad  E E ut  a r ad  Latus  recium.  Ad  punitum  z erigatur  nor- 
maiis  z tt  que  producatur,  ac  jungatur  eh.  Dico  £H  Minimam  efie  e retiis  ad 
Seliionem  per  punitum  e ducendis;  eideinquc  propiorem  minorem  efie  remo- 
tiore ab  eadem:  excefiiim  etiam, quo  quadratum  alterius  cujulcunque  dulte  ru- 
perat quadratum  ejus,  equalein  efle  reltangulo  fallo  fuper  interceptam  inter 
pun&um  7.  St  ordinatim  applicatam,  quod  fimile  fit  contento  fub  Axe  *r  St  cx- 
ccfiu quo  Axis  ille  fuperat  latus  reltam,  iu  ut  Axi  Arrefpondeat  iutercepu  inter 
ordinatam  St  punitum  z. 

C Ducantur 


IO  APOLLONII  PERG/EI 

Ducantur  normales  uc  in  Schemate  i fitque  be  ad  angulos  redos  ipfi  at ; ac  fiat 
rw  dimidium  Lateris  redi : jungaturque  N a,  qua;  occurrat  ipfi  h z produda;  in  £ ; 
dudaqucreda  e£  producatur  utrinquc.  Quoniam  vero  at  elt  ad  tn  ut  diame- 
ter tranfverla  ad  Latus  redum : ac  a z dfc  ad  z e in  eadem  ratione  diametri  tranfver- 
fae  ad  Latus  redum : erit  ij»itur  a z ad  ze  ut  at  ad  tn,  hoc  cft,  ut  A z ad  z £: 
quare  eadem  eft  ratio  a z adz  e ac  ad  z £,  adeoque  ipfie  ZE,  z £ funt  «equales.  Du- 
cantur etiam  Axi  at  parallela;  £&,  yr,  t^.  Jam  quadratum  cx  ze  duplum  eft 
trianguli  ze£,  ac  quadratum  cx  zii  (per  primam  hujus)  duplum  eft  quadrilateri 
tnz£;  quadratum  itaque  ex  eh  duplum  eft  Trapezii  tne£.  Quadratum  quoque  ex 
©X  (per  eandem)  duplum  eft  quadrilateri  tnx  y;  & quadratum  ex  ex  duplum  cft 
trianguli  xJe;  unae  quadratum  ex  ©e  duplum  eft  Trapezii  tne£  & trianguli 
y £sf  fimul  fumpti.  Sed  quadratum  ex  eh  duplum  eft  Trapezii  tne£:  excedit 
igitur  quadratum  ex  e©  illud  cx  eh  duplo  trian- 
guli y £ S.  Duplum  autem  hujus  trianguli  xqua- 
le  eft  redangulo  fub  t^,  Sy.  Cum  vero  az 
eft  ad  z£  ut  £9  ad  0y;  ac  ez  squalis  eft  ipfi 
z£  unde*  reda  0£  aequalis  eft  ipfi  6J:  £6  erit 
ad  fly  ut  at  ad  r n , id  cft,  erit  ad  Gy  uc 
a r ad  r n.  Sed  at  eft  ad  r n ut  axis  tranfver- 
liis  ad  latus  redum:  igitur  bS  cft  ad  6y  ut 
axis  tranfverfus  ad  latus  redum,  ac  per  conver- 
lionem  rationis  6^  erit  ad  / y ut  axis  tranfver- 
fus ad  exceflum  ejufdctn  fupra  latus  redum.  Eft 
autem  0<f  ipfi  squalis;  quare  redangulum 
fub  t ii  i y fimile  erit  redangulo  fub  axetranf- 


dratoriim  ex  e e & eh  squalis  eft  redangulo  fuper  zx  fado,  quod  fimile  fit 
redangulo  jam  deferipto,  ita  ut  z x Axi  tranfverfo  refpondeat.  Pari  modo  de- 
monftrabitur,  differentiam  inter  quadrata  cx  ek  & eh  xqualem  efle  redangulo 
fado  fuper  zp  funilique  prsdido:  fimiliterque  quadratum  ex  et  excedere  qua- 
dratum ex  eh  redangulo  fuper  zr  fado,  cifdcmque  fimili.  Reda  autem  zx 
minor  eft  quam  zp,  & z P quam  z r ; quare  reda  e h minor  eft  quam  e ©,  & e © 
quam  ek,  & ek  quam  e r. 

Porro  quadratum  ex  b e (per  primam  hujus)  dupluin  eft  Trapezii  r N e x.  Often- 
dimus  autem  quadratum  cx  eh  duplum  cft  I rapezii  r n e £ ; quare  cxcdlus,  nuo  qua- 
dratum ex  bf.  fuperat  quadratum  ex  eh,  duplum  eft  trianguli  e£z,  quou  squale 
eft  redangulo  fadofuper  ez  fimiliaue  deferipto,  ut  cx  nuper  allatis conltabic. 

Quadratum  quoque  ex  a a (per  fecundam  nujus)  duplum  eft  trianguli  tax,  & 
quadratum  cx  ae  duplum  eft  trianguli  aet;  quadratum  igitur  cx  ah  duplum 
cit  trianguli  at£  & Trapezii tne£  fimul  fumpti:  excedit  igitur  quadratum  ex 
A i:  quadratum  cx  £ h duplo  trianguli  at£:  luijus  autem  trianguli  duplum  redan- 
gulumeftfadura  fuper  az  delcripto  fimile.  Quinctiam  quadratum  ex  Mn(per 
tertiam  hujus)  duplum  eft  quadrilateri  zoriA,  & quadratum  ex  de  duplum  cft 
trianguli  n Er ; quapropter  quadratum  cx  m e duplum  cft  trianguli  z a a & quadri- 
lateri e a oa-  fimul  fumpti.  Sed  triangulum  s a a a:quale  eft  triangulo  r an:  quare 
quadratum  ex  m e duplum  cft  Trapezii  tne£  Sc  trianguli  o Pr  fimul  fumpti.  Hujus 
igitur  trianguli  duplum  exccflus  eft  quo  quadratum  cx  M t excedit  quadratum  ex 
eh.  Duplum  autem  trianguli  o£v  redangulum  eft  fuper  zn  factum,  fimileque 
redangulo  deferipto.  Denique  quadratum  cx  ae  duplum  cft  trianguli  e£z  & 
Trapezii  tne£  fimul  fumpti;  cxcdlus  itaque  quadrati  ex  a e fupra  quadratum 
ex  eh  duplum  eft  trianguli  o£s;  cujus  trianguli  duplum  arqualc  cft  redangulo 
fuper  z a formato  fimilique  dderipto.  Jam  vero  ez  minor  eft  quam  az,  ac  az 
minor  quam  n z,  ac  nz  quam  az:  quocirca  be  minor  cft  quam  ea,  ac  ea  quam 
e m,  & e m quam  f.  a.  Reda  igitur  e h minima  eft  e redis  per  pundum  i:  ad  Sedio- 
nem  A b r ducendis.  Reliquarum  vero  qua:  eidem  ab  utroque  latere  propior  eft 
minor  cft  remotiore,  & cxcdlus  quadratorum  carundcin  fupra  quadratum  cx  eh 
* xqualc3 


Digitized  by  Google 


CONICORUM  LIB.  V.  ii 

xqualcs  funt  rc&angulis  fuper  interceptas  inter  ordinatim  applicatas  fa&is,  de- 
feriptoque  fimilibus.  E.  D. 

PROPOSITIO  XI. 

Minima  rectarum  de  centro  EUipfeos  ad  Scelionem  duftarum 
dimidium  efl  j4xk  minoris ; Maxima  vero  dimidium  cf? 
axis  majoris ; Maximjeque  propior  major  efl  remotiore.  ExceJJus 
autem  quadrati  cujufcunque  dutt <e  fttpra  quadratum  Minimae  ec- 
qualis eft  re&angulo  fa&o  fuper  interceptam  inter  ordinatim  ap- 
plicatam & Se  & tonis  centrum , /muli  vero  contento  fub  diametro 
tranfversd  & excejftt  ejufdem  fupra  latus  re&um. 

Sit  a b r Ellipfis,  cujus  axis  major  at,  & minor  baj  centrumque  e.  Dico  quod 
Maxima  e re&is  per  centrum  e ad  Sedi ionem  du&is  cft  ipfa  et.  Minima  vero  efl: 
e b i quodque  reda  quaecunque  ipfi  e r propior  major  eft  remotiore  ab  eadem : 
quodque  excefliis  quadrati  cujufcunque  carum  fupra  quadratum  ex  be  aequalis 
eft  rc&angulo  fa&o  fuper  interceptam  inter  ordinatim  applicatam  & centrum  e 
in  axe  a r (umendam,  quod  vero  fimiie  fit  re&angulo  contento  fub  A r & exceOu 
ejufdem  fupra  latus  re&um  ejus. 

Ducantur  enim  e z,  eu,  & demittantur  normales  zi,  Hn;  ac  fiat  re  dimidium 
lateris  re&i;  erit  igitur  re  minor  quam  rE.  Sit  ritipfi  te  aqualis,  & jungan- 
tur 0 e,  e k,  ac  producantur  h n,  zi  ad  o,  s:  ducantur  etiam  m a,  ne  axi  at  pa- 
rallela:. Erit  igitur  et  ad  rKut  ei  ad  is.  ScdErxqualis  eft  ipfi  tk,  quare  et 
& si  xquantur.  Quadratum  autem  ex  i z (per  primam  hujus)  duplum  eftquadrila- 
teri  r e i a : quadratum  vero  ex  i e duplum  eft  trian- 
guli eis:  quadratum  igitur  ex  z e duplum  eft  trian- 
gulorum Ere,  eas  fimul  fumptorum.  Sed  qua- 
dratum ex  e b (per  fecundam  hujus)  duplum  eft  trian- 
guli Ere;  ac  duplum  trianguli  eas  re&angulum 
cft  a s m n j quadratum  igitur  ex  Ez  excedit  quadra- 
tum cx  e b rc&angulo  a n.  Verum  ratio  k r ad  r © 
eadem  cft  ac  tranfverfi  axis  ad  Latus  rc&um,  ea- 
demque  cft  ratio  s i ad  i a ; unde  per  converfionem 
rationis,  sicritadsA  ut  diameter  tranfvcrfa  ad  ex - 
ceffum  ejufdem  fupra  latus  re&um.  aequales  autem 
funt  si,  s Ni  re&angulum  itaque  fub  a s,sx  fimiie 
cft  re&angulo  contento  fub  diametro  tranfversii 
& exccflii  ejufdem  fupra  latus  re&um.  Sed  ei  ipfi  am  squalis  eft,  quare 
differentia  inter  quadrata  ex  ez  & eb  xqualis  eft  re&angulo  fa&o  fuper  ei  quod 
prxdi&o  fimiie  eft.  Eodem  modo  demonftrabitur  cxcefTum  quadrati  ex  b h 
fupra  quadratum  ex  e b xquari  re&angulo  f uper  e n formato  ac  jam  deferipto 
fimili. 

Pari  argumento  quadratum  ex  et  duplum  eft  trianguli  tek,  & quadratum  cx 
bk  duplum  eft  trianguli  te©;  differentia  igitur  quadratorum  ex  te  & eb  duplum 
eft  trianguli  © e k.  Hujus  vero  trianguli  duplum  aequale  eft  re&angulo  fa&o  fuper 
te  fimilique  deferipto.  Jam  te  major  eft  quam  e n,  & e n major  quam  n i,  adeo- 
que  et  major  cft  quam  eh,  & e ii  major  quam  ez,&  e z quam  eb.  Maxima  igi- 
tur c rc&is  per  pun&um  e du&iseft  et,  Attmma  vero  ebj  e exteris  vero,  inter 
ipfas  e r,  e b du&is,  quae  propius  diftat  ab  e r major  cft  remotiore : & excelTus  qua- 
drati cujufcunque  du&x  fupra  quadratum  ex  e b xqualis  eft  re&angulo  fa&o  fuper 
interceptam  inter  ordinatim  aa  axem  at  applicatam  fit  centrum  Se&ionis,  fimili 
vero  rc&angulo  prxdi&o.  E.  D. 


PROPO- 


II 


APOLLONII  PERGzEI 


PROPOSITIO  XII. 


SI  fumatur  functum  quodlibet  in  reCla  aliqua  Minimi  ab  ylxe 
Seblionis  ad  Curvam  dubia,  juxta  jam  demon/irata ; a quo  du- 
cantur rebite  ad  Sectionem  ab  uno  ejus  latere : e ar undem  Minima 
erit  pars  illa  hujus  Minini®  qua  adjacet  Sebtioni,  eidemque  pro- 
pior minor  erit  remotiore. 


Sit  A b Senio  cjtuevis  Conica,  cujos  Axis  b rj  fitque  r a Minima  aliqua  ad  Senio- 
nem duda : ac  fumatur  in  ea  pundtum  a inter  ipla  r,  a fitum.  Dico  re£am  a A 
Minimam  cfle  b renis  ad  hanc  Senionis  partem  de  punno  a ducendis. 

Ducantur  enim  a e,  az,  ab,  ac  jungantur  zr,  te,  ut  & rena:  a e,  e z,  z b.  Jam 
et  major  eft  quam  i a,  quare  angulus  tae  major  eft  an- 
gulo tea.  Angulus  vero  r e a major  eft  angulo  a e A,  adeo- 
que  angulus  eaa  multo  major  erit  angulo  A e a,  ac  pro- 
inde ea  major  erit  quam  a a.  Pariter  cum  zr  major  dt 
quam  r e,  erit  angulus  z e r major  angulo  r z e ; unde  angu- 
lus A e z multo  major  erit  quam  e z a : z a igitur  major  erit 
quam  a e.  Ac  eodem  nuxlo  demonftrabitur  a b majorem 
cire  quam  az.  Eft  itaque  a a Minima  renarum  ad  4 
hanc  partem  Senionis  dunarum,  eidemque  propior  minor  eft  remotiore.  Idem 
quoque  conflabit  de  renis  ad  alteram  Senionis  partem  dunis.  E.  D. 


PROPOSITIO  XIII. 


SI  a quovis  fundo  in  Axe  Tarabola  ducatur  ad  Settionem  retta 
Minima  qua  contineat  cum  Axe  angulum \ erit  angulus  ille 
acutus : Demifsaque  ab  extremitate  ejus  normali  ad  Axem , abfein - 
det  illa  Segmentum  ejus  aquale  dimidio  Lateris  redi. 


Sit  ab  Parabola,  cujus  Axis  bt;  fitque  Minima  ad  Parabolam  duna  AT;  Dico 
quod  angulus  ad  r eft  acutus»  quodque  normalis  ab  A ad  b r denuda  abfcindit  ab 
ea  renam  aqualem  dimidio  lateris  reni. 

Quoniam  rena  Ar  Minima  eft,  bt  major  erit  dimi- 
dio lateris  reni.  Nam  fi  non  major  fuerit  ei,  vel  aqualis 
erit  ei  vel  minor  ei.  quod  fi  squalis  fuerit  dimidio  la- 
teris reni,  erit  ipfa  b r (per  4*™  hujus)  Minima ; vel  etiam 
fi  b r minor  fuerit  dimidio  Uteris  reni,  erit  quoque 
( per  7in*  hujus ) Minima  : adeoque  b r minor  eflet  quam 
r a,  quod  eft  contra  Hypothefin.  quare  b r non  eft  mi- 
nor dimidio  lateris  reni,  neque  etiam  aequalis  ei,  er- 
go major  eft  eA.  Sit  itaque  ta  aqualis  dimidio  lateris 
reni.  Dico  Axi  normalem  b punno  a erenam  tranfire  per  A.  Nam  fi  ali- 
ter fuerit,  fit  normalis  illa  redta  a e ■,  & te  (per  onavam  hnjus)  Mmtma  erit 
b renis  dc  punno  r ad  Senionem  ducendis:  hoc  autem  abfurdum  eft,  nam  Ar 
minor  eft  el.  Igitur  perpendicularis  ad  punnum  a erena  tranGbic  per  a,  ac  a r 
dimidium  erit  lateris  reni:  erit  quoque  angulus  atb  acutus,  ob  angulum  baa 
renum  Q_E.  D. 

PROPOSITIO  XIV. 


Sl  ducatur  a putillo  in  xlxe  fjyperbohe  reda  Minima,  qute  conti- 
neat cum  Jtxe  angulos  deinceps:  erit  angulus  ille,  quirefpicit 
Verticem  Sectionis,  acutus,  -dc  fi  ab  extremitate  Minimas  ducatur 
normalis  ad  -dxem,  dividet  illa  interceptam  inter  centrum  SeQionis 

& 


Digitized  by  Google 


CONICORUM  LIB.  V.  13 

(£* pundum  unde  educitur  Minima  in  Segmenta,  quorum  quod  ad- 
jacet centro  erit  ad  alterum  in  ratione  diametri  tranfverfte  ad 
Latus  redum. 

Sit  ab  Hyperbola,  cujas  Axis  bi";  fitque  at  Minima  de  pundo  r eduda,  ac 
fit  centrum  A.  Dico  angulum  Ari  acutum  efle,  ac  normalem  de  pundo  a ad 
axem  bt  demittam  dividere  ipfam  r a in  ratione  axis  tranfverfi  ad  Latus  redum 
Eft  enim  reda  b r (ut  conftat  ex  quinto  hujus) 
major  dimidio  lateris  redi,  & reda  ba  dimi- 
dium eft  lateris  tranfverfi ; ratio  itaque  a b ad 
b r,  minor  eft  ratione  lateris  tranfverfi  ad  latus 
redum.  Dividatur  at  in  pundo  e,  ita  ut 
fcgmenta  fint  in  ratione  lateris  tranfverfi  ad 
latus  redum  : Dico  normalem  fupcr  ipfam  at 
ad  pundum  e eredam  tranfire  per  pundum  a.  Nam  fi  hoc  non  ita  fit,  illi  normalis 
fit  e z,  ac  jungatur  rz.  Erit  itaque  r z (per  nonam  hujus)  Minima  redarum  quae 
duci  pottinc  per  pundum  r.  Hoc  autem  abfurdumeft:  pofuimus  enim  at  Mini- 
mam efle.  Tranfit  igitur  normalis  b pundo  e excitata  per  pundum  Sedionis  a i 
& angulus  a r b acutus  eft : ac  normalis  de  pundo  a demifla  dividit  redam  r a,  ita 
u;  fegmcncum  a e fit  ad  £ r in  ratione  lateris  tranfverfi  ad  latus  redum  E.  D. 

PROPOSITIO  XV. 

E Duda  de  pundo  dato  in  Axe  majore  EUipfeos  reda  aliqua  Mi- 
nima,///^ Minima  tranfeatper  Centrum  Sedionis  jiormalis 
erit  fupcr  Axem  majorem.  Si  vero  tr an/eat  per  aliud  pundum 9 
continebit  cum  cAxe  majore  angulum  obtufum  verfus  centrum : 
normalis  ab  extremitate  Minima;  cadet  inter  pundum  unde  eduda 
ed  & Sedionis  Verticem : ita  ut  intercepta  inter  normalem  & cen- 
trum fit  ad  interceptam  inter  eandem  normalem  & pundum  illud , 
in  ratione  diametri  tranfverfte  ad  latus  redum. 

Sit  Air  Ellipfis,  cujus  Axis  major  at  & centrum  i:  educatur  primum  6 pundo 
i ad  Sedioncm  reda  Minima  ib.  Dico  redam  n normalem  efle  fupcr  ipfam  at. 
Nam  fi  non  ita  fit,  fit  ia  normalis  fupcr  at;  adeoque  (per  ii"'"  hujus)  ia  foret 
minima  reda  de  pundo  i ducenda,  contra  Hypothcfin;  pofuimus  enim  ib  Mini- 
mam efle.  Reda  igitur  i b normalis  eft  fuper  a r. 

Porro  fi  capiatur  pundum  aliud  in  Axe  ut  h,  ac  fit  h z Minima  ab  eodem  h duda  : 
Dico  angulum  zhi  obtufum  efle;  ac  fi  normalis  de  pundo  z ad  at  demit- 
tatur, interceptam  inter  ordinatim  applicatam  & pundum  i efle  ad  interceptam 
inter  eandem  ordinatam  & pundum  h,  in  ra- 
tione lateris  tranfverfi  ad  latus  redum. 

Quoniam  enim  z h Minima  eft  de  pundo  h 
duda,  erit  h r (per  feptimam  hujus)  major  di- 
midio lateris  redi; ac  reda  n dimidium  eft  la-  p 
teris  tranfverfi:  quare  ratio  ir  ad  nr  minor 
erit  ratione  lateris  tranfverfi  ad  larus  redum.  Dividatur  itaque  ht  in  pundo 
k,  ita  ut  ik  fit  ad  kh  ut  latus  tranfverfum  ad  latus  redum:  Dico  normalem 
e pundo  K occurrere  Scdioni  in  pundo  z.  Nam  fi  hoc  non  ita  (it,  fit  ea  reda 
ka,  ac  proinde  ha  (per  decimam  hujus)  minima  erit  b redis  per  pundum  h 
ducendis.  Eft  autem  hz  reda  illa  Minima:  quod  abfurdum.  Occurrit  igitur 
normalis  b pundo  k.  Sedioni  ad  pundum  z,  angulus  i h z obtufus  eft ; ac  de- 
mifsa  de  pundo  z fupcr  Axem  a r normali  z k,  i k erit  ad  K H ficut  latus  tranfver- 
fum ad  latus  redum.  E.  D. 
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PROPOSITIO  XVI. 

S/  capiatur  in  Axe  minore  EUipfeos  putidum,  quod  a Vertice 
ejufdem  Axis  di  flet  intervallo  dimidio  Lateris  redi  ejus  ie  qua- 
li ; erit  omnium  redarum  ab  eodem  pundo  ad  Sed  tonem  dudarum 
Maxima , figmentum  Axis  minoris  lequale  dimidio  lateris  redi : 
Minima  vero  refiduum  erit  ejufdem  Axis.  E cie  ter  is  vero,  qua 

propior  ed  Maxima:  major  erit  remotiore ; <&  excefius  quadrati 
ejus  fupra  quadrata  quarumcunque  aliarum  dudarum,  aquales  e- 
t uni  redangulis  fadis  fuper  interceptas  inter  ordinatim  applicatas 
& Verticem  Axis  minoris,  frmilibiis  vero  contentis  fub  Axe  minore 
& excejju  laterts  redi  ejus  fupra  Axem  illum. 

Sit  A b r Ellipfis,  cujus  Axis  minor  A r,centmmquc  n : & in  Axe  capiatur  pundum 
A,  ita  ut  r ^ squalis  ut  dimidio  lateris  redi.  Dico  quod  at  major  eft  quivis  alii 
redi  ad  Sedionem  de  pundo  a dudi;  quodque  a a Minima  eft  carundcm:  quod- 
que propiores  ipfi  at  majores  funt  remotioribus:  quodque  quadratum  ex  r a ex- 
cedit quadratum  ex  alia  quacunque,  redangulo  quod  fit  fuper  interceptam  inter  or- 
dinatim applicatam  ejus  Sc  pundum  r,  fimili  vero  rcdangulo  nuper  deferipto. 

Ducantur  enim  az,  ah,  ab,  ah  : fitque  ab  normalis  ad  at>  ac  fiat  rz  dimi- 
dium lateris  redi:  & jungantur  & producantur  ipfie  z n,  za:  demittantur  etiam 
normales  z ©,  ek,  ha,  quibus  parallela  fit  reda  a x.  Occurrat  trodtiSa  z 0 iffit zn, 
zam  fmnSu  t,  m,  ac  Axi  AT  parallela  ducantur  m?,tt.  Quoniam  autem  ta 
aquale  eft  ipfi  r z,  quadratum  cx  r a duplum  eft  trianguli  r az:  & quadratum  ex 
e a duplum  eft  trianguli  0 a mj  ac  quadratum  ex  ez  (per  primam  hujus)  duplum 
eft  Trapezii  rz©T:  quadratum  igitur  ex  ta  excedit  quadratum  ex  az  duplo 
trianguli  tms:  duplum  vero  hujus  tri- 
anguli redangulum  eft  tmt£.  Jam  rn 
eft  ad  n a ut  diameter  tranfverla  ad  cxcefi- 
fum  lateris  redi  fupra  eandem  (dimidium 
enim  diametri  tranfverfa  eft  ad  dimidium 
lateris  redi  ficut  diameter  tranfverla  ad 
latus  redum)  ac  in  eadem  eft  ratione  T r 
ad  r £ five  t t ad  t m : quare  r t eft  ad  t m 
ut  diameter  tranfverfa  ad  exccflum  lateris 
redi  fupra  tranfvcdam.  Sed  t r aqualis 
eft  ipfi  re  j differunt  igitur  quadrata  ex  r a, 
za  Ipatio  squali  rcdangulo  fado  fuper  re, 

& fimili  rcdangulo  dderipto.  Pari  argumento  probabitur  exceflum  quadrati  ex 
r a fupra  quadratum  ex  ah  aquari  rcdangulo  fado  fuper  rn,  quod  fimile  fit 
deferipto.  Quinctiam  quadratum  ex  b A (per  tertiam  hujus)  duplum  eft  quadrila- 
teri  aaix,  & quadratum  ex  Ar  duplum  eft  trianguli  Ars;  cumque  triangulum 
Anx  scquale  eft  triangulo  rnz,  erit  differentia  quadratorum  cxta,  ba,  dupla 
trianguli  asz.  duplum  autem  huius  trianguli  squale  eft  redangulo  fado  fuper 
r a,  fimiliquc  redangulo  jam  delcripto.  Eft  igitur  r a major  quam  a z,  & a z 
quam  af,  & a e quam  a b. 

Infuper  quadraturo  ex  a h (per  eandem  tertiam)  duplum  crt  quadrilateri  a a r x, 
& quadratum  ex  a a duplum  eft  trianguli  a y a j quare  quadratam  ex  ah  aequale 
eft  duplo  fpatio  aatx,  una  cum  duplo  triangulo  a y a : Quadratum  autem  ex 
r a duplum  eft  trianguli  tza,  & triangulum  rxn  aquale  eft  triangulo  a xn.  Dif- 
ferunt igitur  quadrata  cx,  ta,  ah  duplo  trianguli  ziy,  cujus  trianguli  duplum 
squale  eft  rcdangulo  fado  fuper  r a fimiliquc  praedido.  Denique  quadratum 
ex  a a duplum  eft  trianguli  aaf,  triangulum  rnz  aquale  eft  triangulo  dxas 
differunt  igitur  quadrata  cx  A r,  a a,  duplo  trianguli  zxrj  hujus  autem  trianguli 

duplum 
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duplum  squale  eft  redangulo  fupcr  Ar  fado,  fimilique  dcfcripto.  Quapropter 
at  Maxima  eft  t redis  ad  Sedionem  de  pundo  a ducendis;  a a vero  carundem 
Minima  eft.  E reliquis  autem  quae  propior  eft  ipfi  r a major  eft  remotiore,  & cx- 
ceflus  quadrati  ipfius  ta  fupra  quadratum  alterius  cujufvis  duds,  squalis  eft 
redangulo  fado  fuper  interceptam  inter  ordinatim  applicatam  & Verticem  r, 
quod  fimile  fit  deferipto.  E.  D. 


PROPOSITIO  XVII. 

SI  T jam  a r Axis  minor  EUipfcos,  eique  squale  fit  dimidium  laceris  redi, 
ac  fit  centrum  o.  Dico  quoque  quod  a r Maxima  eft  e redis  de  pundo  a 
ad  Sedionem  dudis;  quodque  eidem  propior  major  eft  remotiore : quodque  excefi- 
Tus  quadrati  ejus  fupra  quadratum  cujufvis  alterius  dudae,  squalis  eft  redangulo 
fado  fuper  interceptam  inter  ordinatim  applicatam  fit  Verticem  r,  quod  fimile 
fit  redangulo  in  prscedente  Propoficione  delcripto 
Ordinetur  hax  propofitio  ad  modum  procedentis ; eodemque  omnino  modo  pro- 
babitur quadratum  ex  Ar  majus  efle  quadrato  cx  A e redangulo  fado  fuper  re 
deferiptoque  fimili  : pariterque  quadratum  ex  a r majus  elfe  quadrato  ex  a a redan- 
gulo fado  fuper  r h,  fimilique  redangulo  prodido.  Quinetiam  quadratum  ex  b z 
(per  tertiam  hujus)  duplum  eft  plani  azxk,  fit  quadratum  cx  z a duplum  eft  trian- 
guli a z e,  ut  quadratum  ex  at  du- 
plum eft  trianguli  a r a,  obAr  ip- 
fi r a squalem.  Triangulum  vero 
roA  squale  eft  triangulo  KOA: 
differentia  igitur  quadratorum  ex 
A r fit  a b aequalis  eft  duplo  trian- 
gulo a x 2 ; duplum  autem  hujus  tri- 
anguli axpiale  eft  redangulo  fado 
fuper  r z fimilique  deferipto : quod 
quidem  eodem  omnino  modo  de- 
monftratur  ac  procedentia.  Reda 
igitur  at  major  eft  quam  a e,  & a e quam  A a,  & A A quam  ab.  Proinde  at 
maxima  eft  inter  cdudas  de  pundo  A:  qusque  eidem  propior  eft  major  eft  remo- 
tiore: & cxccffus  quadrati  ipfius  A r fupra  quadratum  alicujus  alterius  duds,  s- 
qualis  eft  redangulo  fado  fuper  interceptam  inter  ordinatim  applicatam  fit  Verti- 
cem r,  quod  fimile  fit  redangulo  contento  fub  Axe  minori  exceJJu  quo  latui  reSum 
fuper  at  eundem  Axem.  Q^E.  D. 


PROPOSITIO  XVIII. 

SI  vero  fuerit  a r Axis  minor  EUipfcos,  cujus  centrum  n : ac  fiat  r a squalis 
dimidio  lateris  redi.  Dico  r a Maximam  efle  e redis  de  pundo  a ad  Sedio- 
nem ducendis,  a a vero  earundem  Minimam:  propiorem  autem  ipfi  ta,  e redis 
Sedionem  fecantibus,  majorem  elle  remotiore : ex  iis  vero  qus  cxtrinfecus  Se- 
dioni  occurrunt,  propiorem  ip- 
fi a a minorem  effe  remotiore : & 
exceflum  quadrati  ipfius  rA  fu- 
pra quadratum  cujufvis  alterius 
duds,  squalem  efle  redangulo 
fado  fuper  interceptam  inter  pun- 
dum  rfit  ordinatim  applicatam, 
quod  fimile  fit  prodido,  nempe 
redangulo  fub  Axe  minore  fit  ex- 
ceflu  lateris  ejus  redi  fupra  eun- 
dem Axem. 

Ducantur  reds  az,  a e,  ab,  csteraque  ut  in  figura  procedente:  ac  pari  argu- 
mento patebit  quadratum  ex  r A,  majus  efle  quadrato  ex  za  redangulo  fado  fu- 
per r A fimilique  prodido;  fit  quadratum  cx  ta  majus  efle  quadrato  ex  ea, 
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re&angulo  priori  fimili,  fado  fupcr  interceptam  rei  quadratumque  ex  ta  ma- 
jus efle  quadrato  ex  ba  rcdangulo  ejufdem  fpeciei  fuper  ipfam  rx  formato. 

Quadratum  autem  ex  a a,  duplum  cft  trianguli  aap,  ob  rM,  ta  aquales  i qua- 
dratum etiam  ex  r a duplum  eft  trianguli  a rM:  cumque  triangulum  MrN  squale 
eft  triangulo  a n s,  erit  igitur  exceflus  quadrati  ex  r a fupra  quadratum  ex  a a s- 
qualis  duplo  triangulo  smp,  cujus  trianguli  duplum  squale  eft  redangulo  fa&o 
fuper  at  ejufdem  fpeciei  cum  prsdido.  Quare  at  major  eft  quam  az,  & az 
quam  a e,  & a e quam  ab,  Ce  a b quam  a a. 

Quineciam  quadratum  ex  n£  (per  tertiam  hujus)  duplum  cft  quadrilateri  sonA, 
& quadratum  ex  Ati  duplum  eft  trianguli  ahk;  quare  quadratum  ex  £a  duplum 
eft  ucriufque,  Trapezii  zon a Ce  trianguli  oak  fimul  fumpti.  Quadratum  autem 
ex  ta  duplum  eft  trianguli  tma,  & triangulum  tmn  triangulo  an  z squale  eft. 
quadratum  igitur  ex  £a  aquale  eft  duplo  triangulo  omk,  hoc  eft,  rcdangulo 
fado  fupcr  rn,  ejufdem  fpeciei 
cum  jam  defcriptis  in  prsccdcn- 
tibus  duabus  propofitionibus.  Pa- 
ri argumento  demonftratur  qua- 
dratum ex  r a,  excedere  quadra- 
tum ex  a r,  rcdangulo  funili  fu- 
pcr rr  fado.  Nec  aliter  confta- 
bit  quadratum  ex  ta  maius  efle 

Suadrato  ex  az, redangulo ejuf- 
cm  fpeciei  fuper  Ty  formato. 

Eft  autem  exceflus  quadrati  ex  Ar 
fupra  quadratum  cx  a a aequalis  redangulo  deferipto fimili,  fuper  rA  fado;  quare  a a 
minor  eft  quam  A £,  Ce  A £ quam  a t,  & a r quam  a r.  Eft  igitur  a r Maxima  6 dudis 
per  pundum  A,earundem  vero  minima  eft  A A i & inter  eas  qus  Scdionem  interfccant, 
qus  propior  eft  ipfi  at  major  cft  remotiore:  ex  iis  vero  qus  Sedioni  extrinfecus 
occurrunt, qus  ipfi  a a propiores  funt  minores  funt  remotioribus.  Quadratum  etiam 
ex  r a excedit  quadratum  cujufv is  alterius  duds,  redangulo  fado  fuper  intercep- 
tam inter  pundum  r Ce  ordinarim  applicatam,  quod  fimile  fit  deferipto.  Q^E.  D. 


PROPOSITIO  XIX. 


SI  capiatur  in  jlxe  minare  Ellipfeos  punctum,  quod  a Vertice 
SeCtionis  majori  intervallo  dtftet  quam  dimidio  Lateris  redi : 
erit  illa  Maxima  redarum  depundo  illo  adSedionem  ducendarum , 
qua  ad  Verticem  Sedionis  ducitur.  Reliquarum  vero  qua  huk 
propior  eft  major  erit  remotiore. 


Sit  Air  Ellipiis,  cujus  Axis  minor  fit  A r : & in  co  capiatur  punftum 
maior  fit  femilatere  redo.  Dico  ta  maximam  efle  e redis  per  — 
Sectionem  dudis,  eidemque  propiorem  maiorem  efle  remotiore. 

Sit  autem  r n dimidium  lateris  redi,  & ducamur  t pundo  a 
reds  a z,  a e,  a b,  ac  jungantur  hz,he,he,  atque  etiam  reds 
r z,  ze,  e b.  Reda  igitur  r h (per  tres  proximas  propofitiones)  ma- 
jor cft  quam  z h s adeoque  angulus  r z h major  erit  angulo  z r h : 
unde  angulus  tza  multo  major  erit  angulo  zta.  Reda  itaque 
r a major  eft  quam  z a.  Similiter  cum  h z major  eft  quam  h e, 
angulus  z eu  major  erit  angulo  ezh,  ac  angulus  zea  multo 
major  erit  angulo  e z a : quocirca  a z major  eft  quam  a e.  Eo- 
demque  argumento  probabitur  redam  a e majorem  efle  quam 
A b.  a r itaque  maxima  cft  redarum  per  pundum  a ad  Scdio- 
nem  dudarum,  eidemque  propior  major  cft  remotiore.  Q^E.  D. 


PROPO- 
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PROPOSITIO  XX. 

SI  fumatur  ptinftum  in  j4xe  minore  EUipfeos , cujus  diftantta  a 
Vertice  Seftionis  minor  fuerit  dimidio  lateris  refti , major  vero 
Semiaxe  minore  \ ac  dividatur  intercepta  inter  Verticem  & cen- 
trum Seftionis,  ita  ut  pars  illa  qua  efttnter  punfttim  divif tonis  & 
centrum  Jit  ad  diftantiam  ejufdem  punfti  a punfto prius  fumpto, 
in  ratione  diametri  tranfver/te  ad  latus  reftum\  es*  i punfto  ftc 
invento  erigatur  normalis  ad  zVfxem  occurrens  Seftioni,  ac  junga- 
tur punfttim  prius  fumptum  cum  punfto  hujus  occiirjus : erit  junfta 
hac  reftartim  omnium  de  punfto  illo  ducendarum  Maxima ; t re- 
liquis vero  qua  eidem  propior  e [i  major  erit  remotiore  \ & quadra- 
tum ejus  [uperahit  quadratum  cujufcumque  alterius  duft<et  re ft an- 
gulo fafto  fuper  interceptam  inter  punftum  inventum  & ordina - 
tim  applicatam  ab  extremitate  du&idcmiflam,  quodfimile  fit  con- 
tento fub  diametro  tranfversa  differentia  ejujdem  & Inte- 
ris ejus  refti. 

Sit  abt  Ellipfjs,  cjufgnc  Axis  minor  Ar,  & in  co capiatur  pundum  a,  ita  ut 
r A major  fit  dimidio  lpuus  a r five  diametri  tranfverlo,  minor  autem  dimidio  late- 
ris redi  i & (it  centrum  e,  & dividatur  s r in  pundo  m,  ita  ut  e m fit  ad  M a ut  dia- 
meter tranfverfa  at  ad  latus  ejus  redum;  (hoc  autem  fieri  poteft,  quia  dimi- 
dium lateris  redi  majus  eft  quam  at)  & erigatur  e pundo  m normalis  ad  at 
ut  z M,  & jungatur  i a.  Dico  quod  reda  za  Maxima  eft  redarum  per  pundum 
A ad  Sedionem  dudarum»  quodque  eidem  ab  utr&que  parte  propior  major  eft 
remotiore  i quodque  exccfTus  quadrati  ipfius  z a fupra  quadratum  alterius  cujufvis 
dudo  «qualis  eft  redangulo  fado  fuper  interceptam  inter  pundum  m & ordi- 
natam applicatam,  quod  umile  fit  redangulo  in  procedentibus  deferipto. 


ni 


Ducantur  redo  quolibet  alio  A e,  ah,  az,  a a,  ac  fit  ab  axi  perpendicularis ; 
& fiat  r t «qualis  dimidio  lateris  redi,  & demittantur  normales  © n,  h k,  a z : jun- 
gatur etiam  et  producaturque,  & agantur  i pfi  at  parallelo,  ut  fecimus  in  praece- 
dentibus. Quoniam  vero  me  eft  ad  a m ut  latus  tranfvcrfum  ad  latus  redum, 
& in  eadem  eft  ratione  et  ad  tts  ut  autem  et  ad  tt  ita  me  ad  mt*  reda 
igitur  m a oqualis  eft  ipfi  m r,  & quadratum  ex  m a duplum  eft  trianguli  m a r ; 
quadratum  autem  ex  mz  (per  primam  hujus)  aequale  eft  duplo  Trapezio  r T r M : 
quadratum  igitur  ex  az  «quale  eft  duplo  trianguli  MAr  una  cum  duplo  plani 

E TTrM 
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TTrM.  Jam  vero  quadratum  ex  hk  duplum  cft  plani  ktt  x,  & quadratum  ex  ak 
duplam  eft  trianguli  kaii  quadratum  igitur  ex  Aii  duplum  eft  trianguli  kai 
una  cum  duplo  quadrilateri  kttx:  adeoque  differentia  quadratorum  cx  az  fic 
ah  xqualis  eft  duplo  trianguli  Xir.  Duplum  autem  hujus  trianguli  aequale  eft 
redangulo  fado  fuper  km,  quod  (imile  fit  delcripto.  Hoc  autem  conftabit  eo- 
dem modo  quo  demonftravimus  decimam  Textam  hujus.  Pariter  probabitur  quadra- 
tum ex  z a excedere  quadratum  ex  a » redangulo  fado  fuper  m n,  ejuTdcm  fpe- 
ciei  cum  praedido-  Eodcmquc  argumento,  quadratum  ex  r a duplum  eft  trian- 

rili  at P i unde  differentia  inter  quadrata  cx  az  & ai  duplum  erit  trianguli 
,Tr:  quod  quidem  cqualc  eft  redangulo  fado  fuper  r m,  fpeciei  praedidae.  Reda 
igitur  az  major  eft  quam  ah,  & ah  quam  a 0,  & a»  quam  at. 

Praeterea  quadratum  ex  a b (per  tertiam  hujus)  duplum  eft  quadrilateri  n a a F » 
quadratum  autem  ex  za  duplum  eft  triangulorum  ett,  a Er;  & triangulum  Er  r 


aquale  eft  triangulo  nEA:  igitur  differentia  inter  quadrata  ex  AZ  & ab  duplum 
eft  trianguli  p a r,  quod  quidem  tequale  cft  redangulo  fado  fuper  am  fpecici  jam 
deferiptae.  Haec  autem  eooemmodo  demonftrantur  ac  propofitio  i<m*.  Parique  ar- 
mento differentia  quadratorum  ex  az  & a a aequalis  eft  redangulo  fimili  fuper 
mz  fado. 

A z igitur  Maxima  cft  redarum  per  pundum  a ad  Sedionem  ducendarum ; 6 
quibus  etiam  quz  eidem  propior  cft  major  erit  remotiore,  & exccfius  quadrati 
ipfius  az  lupra  quadratum  alterius  cujufvis  dudae  aequalis  eft  redangulo  fpcciei 
deferiptae,  fado  fuper  interceptam  inter  pundum  m & ordinatim  applicatam. 
Hacc  autem  omnia  ita  fe  habent,  five  Axis  minor  aequalis  fuerit  dimidio  lateris 
redi,  five  major,  five  mine»'  eo.  Nam  five  major  fuerit  eo,  ac  ducantur  redae  A 
pundo  a ad  modum  figurae  primae ; vel  & pundo  a,  ut  in  figura  fecunda ; vel 
etiam  k pundo  exteriore,  ut  a in  figura  tertia  i Maxima  erit  ea  quam  deferip- 
fimus:  coincidcntc  dcmonftrationis  modo,  in  figuris  fecunda  ac  tertia,  cum  ea 
quam  ia  prima  jam  expofuimus.  E.  D. 

PROPOSITIO  XXI. 

SI  capiatur  in  aliqua  Maximi,  in  Elhpft  juxta  propoftttonem 
priecedentem  ducti  ac  ultra  csAxem  minorem  produSta,  pun- 
itum aliquod-,  erit  quoque  Maxima  omnium  de  pundo  illo  ad 
eandem  Sedionis  partem  ducendarum , reda  ea  cuius  Maxima 
eSl  pars\  & ab  utroque  ejus  latere  qute  eidem  propior  ed  major 
erit  remotiore. 

Sic  abi'  Elliplis,  cujus  Axis  a r , fitque  s a redta  Maxima  de  pun&o  A ad  Sedtio- 
nem  dudta,  modo  in  Prop.  praecedente  deferipto.  In  B A capiatur  p Linctum  ali- 
quod 
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quod  e,  ita  ut  eb  major  lit  quam  ba.  Dico  eb  Maximam  efle  e redis  per  pun- 
dum e ad  Senionem  dudis,  eidcmquc  utrinquc  propio- 
rem majorem  efle  remotiore. 

Ducantur  reda:  ez,  eh,  et,  ac  jungamur  a z,  ah,  at, 
ut  & iplac  r h,  h z,  z b.  Quoniam  vero  a b major  eft  quam 
a z,  angulus  b z a major  erit  angulo  z b a,  fit  multo  major 
erit  angulus  b z e angulo  z b E:  quocirca  b e major  eft  quam 
e z.  Pariter  cum  a z major  eft  quam  a h,  angulus  a h z 
major  erit  angulo  azh,  adeoque  angulus  zh e multo  ma- 
jor erit  quam  e z fi  ; ac  proinde  reda  z e major  erit  quam 
eh.  Eodem  modo  patebit  eh  majorem  efle  quam  Er. 

Reda  igitur  eb  maxima  eft  omnium  de  pundo  f.  ad  ean- 
dem Sedionis  partem  dudarum,  quxquc  eidem  £ b propior  eft  major  erit  remo- 
tiore. Idem  autem  eodem  modo  demonftrabitur  li  Maxima  duda  fuerit  per  pun- 
dum a,  vel  per  aliud  quodvis  pundum  in  Axe  a r produdo  capiendum. 


PROPOSITIO  XXII. 

SI  ducatur  a pttndo  in  Axe  minore  Ellip/eos  fumptoi  reda  qtue 
contineat  cum  eodem  c Axe  angulum  \ ac  fuerit  reda  hac 
Maxima  qua  de  pundo  illo  ad  Sedionem  duci  pofjit : erit  Maxima 
illa  fuper  Axem  minorem  normaliter  erecla,  /i  fuerit  pundnm  il- 
lud Sedionis  Centrum.  Si  vero  non  fuerit  centrum , erit  angu- 
lus quem  cum  Axe  continet  acutus  verfus  centrum : ac  fi  ab  ex- 
tremitate ejus  demittatur  normalis  ad  Axem , erit  intercepta  inter 
normalem  illam  & centrum  Sedionis  ad  interceptam  inter  norma- 
lem & pundtim  in  Axe  Jumptum,  in  ratione  diametri  tranfverfa 
ad  latus  re  dum. 


Sit  abt  Ellipfis  cujus  Axis  minor  Al*;  tranfeat  autem  imprimis  reda  Maximi 
per  centrum  ut  b a.  Dico  b a efle  ad  angulos  redos  fuper  at.  Nam  fi  non  ita 
fit,  fit  normalis  illa  a e.  erit  igitur  a e (per  1 1""“  hujus)  Maxima  dudarum  de  pun- 
do a : quod  eft  contra  hypothefin ; potuimus  enim  a b maximam  efle.  Quare  reda 
ab  eft  ad  angulos  redos  fuper  at. 

Educatur  jam  reda  quaevis  maxima  zh  dc  pundo  alio  z.  Dico  angulum  tzh 
acutum  efle;  dcmifsiqiic  normali  de  pundo  h ad  Axem  at,  erit  intercepta  inter 
ordinatim  applicatam  & centrum  a,  ad  interceptam 
inter  eandem  crdinatim  applicatam  & pundum  z,  in 
ratione  diametri  tranfverfae  ad  latus  redum. 

Erit  enim  reda  z r vel  major  dimidio  lateris  redi, 
vel  minor  eo,  vel  eidem  arqualis.  Non  autem  asqualis 
eft  ei, tunc  enim  (per  1 6im.i  7,m.i  $ “".hujus)  foret  maxima: 
neque  major  eft  eo,  quia  fic  etiam  (per  i?*10  hujus)  fo- 
ret Maxima:  Eft  igitur  zr  minor  dimidio  lateris  redi. 

Quare  fi  fiat  intercepta  ad  redam  compofitam  ex  in- 
tercepta & z a fimul  fumptis,  ficuc  diameter  tranfverfa  ad  Latus  redum,  erit  inter- 
cepta illa  minor  quam  r a,  quia  az  minor  eft  exccflii  dimidii  lateris  redi  fupra 
dimidium  lateris  tranfverfi;  adeoque  ratio  ejus  ad  r a minor  erit  ratione  excelsfis 
lateris  redi  fupra  diametrum  tranfverfam  ad  diametrum  tranfverfam : eft  igitur 
in  ea  ratione  ad  minorem  quam  rA.  Sit  ea  ak,  ut  fit  K a ad  zk.  in  ratione  dia- 
metri tranfverfae  ad  latus  redum.  Dico  normalem  fuper  Axem  at  ad  pundum  k 
credam  tranfire  per  pundum  H.  Nam  fi  non  eo  tranfeat,  cadat  ad  modum  reda: 
K0:  & erit  © z (per  aemonftrata  in  aomi  hujus)  Maxima.  Hoc  autem  fieri  nequit, 
quia  ix  Hypotbc/i  zh  ejl  illa  Maxima.  Tranfit  igitur  normalis  dc  pundo  h de- 
mifla  per  pundum  k,  ita  ut  a k fit  adKZ  ut  diameter  tranfverfa  aa  latus  redum. 
bLtmftJium autem  eft  rzH  amulum  ejfc  acutum,  ab  z k h rt8um.  Q^  E.  D. 

PROPO- 
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PROPOSITIO  XXIII. 


SJ  educatur  de  fundo  quovis  in  Axe  minore  Ellip/eos  Maxima: 
erit  pars  ejus  intercepta  inter  Sefiionem  & sixem  majorem. 
Minima  redarum  qua;  duci  pojfint  i punllo  illo  quo  interfecat  Axem 
majorem. 


Sit  abta  Ellipfii,  cojiu  Axis  major  a r,  minor  vero  BA;  fitque  KEMaximade 
pundo  K duda,  occurrens  Axi  majori  in  punHo  Z.  g 

Dico  z e Minimam  dic  redarum  per  pundum  z ad 
Sedionem  durarum. 

Ducatur  enim  per  e reda  eh  ipfi  ab  normalis, 
ipfi  vero  Ar  reda  eo.  Jam  Axis  ab  eft  ad  latus 
redum  ejufdem,  ut  latus  redum  Axis  at  eft  (per 
if"1  primi)  ad  ipfam  at?  & ba  eft  ad  latus  ejus 
redum  (per  i2im  hujus)  ut  ah  ad  hk:  latus  igitur 
redum  Axis  majoris  A r eft  ad  Axem  a r ut  a h ad  ^ 

hk.  Sed  ah  eft  ad  hk  ut  ez  ad  ea,  adeoque  ©a  eft  ad  ez  ut  at  ad  latuscjus 
redum : ac  0 f.  normalis  eft  fuper  axem  A r.  Junda  igitur  e z (per  1 y"*  hujus)  mi- 
nima eft  quai  duci  pollit  ad  Sedionem  de  pundo  z.  E.  D. 


PROPOSITIO  XXIV. 


IN  omni  Sefltone  Conica,  duci  non  poteU  ab  Axe  ad  idem  in 
Seflione  punClum,  nifi  una  /ola  Minima. 


Sit  imprimis  ab  Parabola,  cujus  Axis  «r ; ac  capiatur  in  Scdione  pundum 
quodlibet  a.  Dico  quod  non  duci  poteft  ab  Axe  ad  pun- 
dum a nili  una  reda  Minima. 

Nam  fi  fieri  poteft  ducantur  Ar,  A Ai  ac  demittatur  ab 
a ad  Axem  bt  normalis,  ut  a e:  erit  igitur  ea  (per  13““ 
huius)  dimidium  lateris  redii  atque  etiam  et  sequalis  erit 
eidem  femilateri  redo.  Quod  abfurdum.  Igitur  non 
duci  poliunt  ab  Axe  ad  pundum  a plurcs  quam  una  Mi- 
nima. E.  D. 


PROPOSITIO  XXV. 

SI  vero  Sedio  A b fuerit  Hyperbola  vel  Ellipfis  Axe  r b ac  centro  h dclcripta ; 

ac  capiatur  in  ea  pundum  aliquod  ut  A.  Dico  quod  non  duci  polline  ab  Axe 
ad  pundum  a plurcs  quam  una  (ola  Minima. 

Nam  fi  fieri  poteft  ducantur  plurcs  quam  una,  ut  a e,  a Ai  & ab  a demittatur 


a z normalis  in  Axem  bt.  Erit  igitur  zh  ad  z e (per  demonftrata  in  14"*’  & 1 f" 
hujus)  ut  Axis  tranfverfus  ad  latus  redum.  Oporteret  autem  hz  eflfe  ad  2 a 
in  eadem. ratione  diametri  tranfverfae  ad  latus  redum.  Hoc  autem  imnoflibile 
eft  i ac  proinde  non  duci  pofliint  dux  r ed«  Minima!  ab  Axe  ad  idera  pundum  a. 
Quod  erat  demonftrandum. 

* PROPO- 
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PROPOSITIO  XXVI. 

SI  capiatur  putidum  quodvis  in  EUipfi  quod  non  fuerit  in  Ver- 
tice Axis  minoris : non  duci  poterunt  ab  eodem  ad  Axem  mino- 
rem plures  quam  una  reda  Maxima. 

Sit  a bt  Ellipfis  cujus  Axis  minor  a r,fitque  pundum  in  Scdione  b.  Dico  quod  dc 
pundo  b non  duci  polllc  ad  Axem  A r nili  una  lola  Maxima. 

Nam  fi  fieri  poteft,  ducamur  ad  cam  ba,  be,  & demitta- 
tur normalis  b z,  ac  fit  centrum  Sedionis  h.  Jam  fi  b e aliqua 
fuerit  & maximis  ad  Axem  ducendis,  erit  (per  21*™  hujus.) 
z h ad  z e ut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum.  Sed  etiam 
oporteret  zh  efle  ad  z a in  eadem  ratione  diametri  tranf- 
verfa: ad  latus  redum : quod  abfurdum.  Non  igitur  duci 
po fiunt  plures  quam  una  reda  Maxima  de  pundo  b ad  Axem 
minorem.  E.  D. 

PROPOSITIO  XXVII. 

SI  ducla  ab  extremitate  Minima;  alicujus , in  procedentibus 
deferipto,  Sedionis  Tangens  fuerit  \ /uper  eandem  Minimam 
ad  angulos  reflos  infiUet. 


Sit  imprimis  Scci io  a b Parabola,  cujus  Axis  Br.  Dico  rdiam  ab  extremitate 
cujufvis  Minima:  dudam,  Sedionemque  tangentem,  normalem  efle  fuper  Minimam 
illam.  Si  fuerit  minima  illa  pars  Axis  bt,  res  manifefta  eft.  Si  vero  fuerit  Mi- 
nima alia  ut  at,  ducatur  i pundo  A reda  a a qux  tangat  Sedionem  ab.  Dico 
angulum  a at  redum  efle. 

Demittatur  normalis  ah,  ac  (per  ij,m hujus)  erit  nr  aequalis  dimidio  lateris 
redi  i ac  fi  a a tangat  Parabolam,  normali  a h 
de  pundo  a demilsi,  erit  ( per  3 y*™  primi ) b a 
ipfi  bh  xqualis,  adeoque  i*h  erit  ad  latus  redum 
ut  b h ad  ha:  quare  redangulum  fub  r h,  h a ae- 
quale erit  fado  fub  bh  & latere  redo.  Sed 
fadum  fub  bh  & latere  redo  (per  nm"n  primi) 
aequale  eft  quadrato  cx  ah:  quadratum  itaque 
ex  ah  xquale  eft  redangulo  lubni,  ha.  An- 
gulus autem  aha  redus  eft : redus  eft  igitur  (per  Lemma  Pappi  I. ) angulus  A A r. 


PROPOSITIO  XXVIII. 

JAM  fi  fuerit  Scdio  a b Hyperbola  vel  Ellipfis  cujus  Axis  bt.  Dico  redam  ab 
extremitate  Minimae  alicujus  dudam,  ita  ut  tangat  Sedionem,  eidem  Minimae 
normaliter  infiftere.  Etenim  fi  Minima  illa  fuerit  pars  Axis  Br,  manifeftum  eft  redam 
Sedionem  tangentem  in  pando  b eidem  Minima:  ad  angulos  redos  efie.  Sit  au- 
tem a E Minima  alia,  & fit  Tangens  az.  Dico  angulum  z a e redum  efle. 


Demittatur  normalis  A h & fit  centrum  a : ac  fi  fuerit  a e minima  & a Hordinatim 
applicata,  erit  ah  ad  he  (per  iy*m  hujus)  ut  diameter  tranfverfa  ad  lacus 

redum.  Eft  autem  ah  ad  he  ut  redangulum  fub  ah,  iiz  ad  rcdangulum  fub 
hz,  he;  adeoque  erit  redangulum  fub  ah,  hz  ad  redangulum  fub  h z,  he  ut 
diameter  tranfverfa  ad  latus  redum.  Sed  diameter  tranfverfa  eft  ad  latus  redum 
(per  37 ln* primi ) ficut  rcdangulum  fub  ah,  hz  ad  quadratum  ex  ah:  igitur 

F redan- 
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redangulum  fubtiz,  he  aequale  eft  quadrato  ex  ah.  Angulus  autem  ah z redus 
eft ; quocirca  (per  Pappi  Lemma  I. ) redus  cft  angulus  z a e.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XXIX. 

X Dem  autem  aliter  demon flrari  poteft  hoc  modo. 

Sit  at  aliqua  e Scdionibus  Conicis,  cujus  axis  ba; 
ac  lit  Minima  reda  a b,  ungens  vero  a a.  Dico  angulum 
a ab  rcdumefle. 

Nam  fi  non  ita  fit,  normalis  fit  ipfi  a a reda  8 e,  adeo- 
que  a b major  erit  quam  b e ; ac  propterea  a b multo  ma- 
jor erit  quam  bz:  quod  abfurdum  cft.  Pofuiinus  enim 
at:  Minimam  efle.  Quocirca  fi  ab  Minima  fit,  erit  an- 
gulus a a b redus. 

PROPOSITIO  XXX. 

SI  ab  extremitate  Maximae  alicujus  ad  EUipfin  duci /e  refla 
ducatur  qua  Sedionem  tangat.  Dico  Tangentem  illam  fuper 
Maximam  normaliter  infiftere. 

Sit  a * r Iillipfe  aijus  Axis  minor  a r,  & ab  Axe  ad  Sedtionem  ducatur  Maxima 
quaedam  ut  ob;  tangat  autem  fedionem  reda  ba  ad 
punctum  b.  Dico  angulum  abo  redum  efle. 

Ducatur  e centro  ad  Sedionem  Axi  normalis  ek,  quit 
occurrat  Maxima  ob  in  Ai  q usque  dimidium  erit  Axis 
majoris.  Quoniam  vero  Ar  Axis  minor  cft,  & Axis  ek 
occurrit  Maximse,  erit  (per  a 3 1/11  hujus)  pars  ejus  intercepta 
inter  Sedionem  & Axem  majorem  reda  Minima»  quare 
ba  Minima  cft.  Tangit  autem  Sedionem  reda  ba:  ba 
igitur  (per  tres  proximas Prop.)  normaliter  infiftit  fuper 
ipfiun  B a i hoc  ejl  fuper  Maximam  B o.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XXXI. 

SI  in  qualibet  trium  Coni  [cilionum , ab  ea  Minimas  alicujus 
extremitate  qua  ad  Sedionem  eft , erigatur  reda  eidem  Mi- 
nimac  ad  angulos  rectos  : erit  reda  illa  SedionisTangens. 

Sit  enim  Scdio  Conica  a r.,  £<  in  ei  reda  Mi- 
nima i b.  Dico  redam  epundo  b dudam,  ipfi- 
que  r b normalem,  Sedionem  tangere. 

Nam  fi  fieri  poilic  ut  non  tangat,  interfccet 
eam,  ut  reda  r.c«:  ac  ducatur  epundo  quo- 
dam z,  extra  Sedionem  quidem  fumpto  fcd  in- 
ter eam  & ipfam  K«r>,  reda  alia  ut  bz  : & demit- 
tatur in  bz  dc  pundo  r normalis  thz.  Erit 
igitur  angueus  r r- z acutus,  ob  angulum  rzB  re- 
dimii adeoqtierz  minor  erit  quam  tb,  aeni  multo  minor  quam  m : quod  ab- 
furdumeft.  Pofuimus  enim  r»  Minimam  efle.  Reda  igitur  per  pundum  b ipfi 
Br  normalis  tanget  Sedionem.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XXXII. 

SI  reda  targat  aliquam  e Scdionibus  Conicis , & erigatur  e 
puni  io  contadus  1 augenti  normalis,  quit  occurrat  vix  i : erit  hac 
icda  Minima  qua  per  pundum  illud  ad  xixem  ducitur. 

Sit 


( 
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Sic  enim  abt  Sedtio  Conica,  Tangens  vero  a e,  & ‘ Ji 

dc  puncto  contadtus  b erigatur  ungenti  normalis  bz,  X,  r 

qux  producatur  ad  occurfum  Axis.  Dico  bz  Minimam 
cfle.  _ /j  \ 

Nam  fi  non  ita  fit,  tranfeat  Minima  b h per  pundtum 
Bi  ac  angulus  abii  (per  27,,nfit  aS>m  hujus)  re&us  erit: 
quod  quidcni  abfurdum  cft.  Pofuimus  enim  angulum 

redtum  efle.  Quocirca  redta  b z Minima  elt.  Quod  erat  demonftrandum. 


) N 

Z H 

/A  A 

PROPOSITIO  XXXIII. 

SI  <i  Maxim*  alicujus  extremitate  iUa  qiucad  Sectionem  e fi  eri- 
gatur perpendicularis ; erit  eaSeflionis  Tangens. 

Sit  enim  a b Sed  io  Conica,  fuque  b r Maxima  aliqua.  Dico  redtam  per  pun- 
dtum  b dudtam,  ipfique  bt  normalem,  fedtionem  ungere. 

Nam  li  non  ita  lu,  intcrfccct  cam  ad  modum  redtx 
B A E;  & ducatur  6 pundto  r redta  taa,  occurrens  ipfi 
B e in  a,  Scchoni  autem  m a.  Cum  autem  r a fubtendit 
angulum  redtum,  i b vero  angulum  acutum,  erit  r a ma- 
jor quam  r b.  Sed  a r major  eft  quam  a r ; adeoque  a r 
multo  major  erit  quamrB.  Hoc  autem  abfurdum  eft: 
pofuimus  enim  tb  Maximam  ellc.  Quapropter  redta 
per  pundfcum  b dudta,  ipfique  rs  normalis,  tanget  fc- 
dtionem.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

SI  fumatur  pundum  in  aliqua  vel  i Maximis  vel  Minimis,  ex- 
tra Sed  ion  em  Conicam  produdis : erit  portio  ejus,  qua  inter- 
jacet putidum  illud  & Sectionem , Minima  redarum  de  pttndo 
illo  ad  utrumvis  latus  Sedionis  egredientium , modo  non  produci  fed 
in  uno  tantum  pttndo  Sedioni  occurrere  concipiantur : e cateris 
vero  qua  eidem  propinquior  minor  erit  remotiore. 

Sit  ab  Sedtio  Conica,  & bt  aliqua  c Maximis  vel  Minimis,  qua:  producatur  i 
& in  produdta  capiatur  pundtum  quod  vis  A,  a quo 
ducantur  ad  fedtionem  redtx  a a,  a h,  a r,  qux  fin- 
gulx  occurrant  fedtioni  in  uno  tantum  pundto. 

Dico  b a Minimam  efle  redarum  de  pun&o  a ad 
fedtionem  ducendarum,  cidemque  propiorem  mi- 
norem efle  remotiore. 

Nam  fi  ducatur  bz  fedtionem  tangens  in  b, erit 
(per  27™'  & a8ilu  ac  jo1”  hujus)  angulus  z b a redtus; 
adeoque  AZ  major  erit  quam  ab,  ac  dudta  A E 
multo  major  quam  ab.  Jungantur  rectx  hb,  iiej  atque  angulus  aeh  obtufus  erit, 
angulus  vero  a h z acutus : quapropter  a h major  erit  quam  a e.  Ac  pari  argumento 
probabitur  a a majorem  cfle  quam  a h.  Poflumus  etiam  idem  demonltrarc  dc  redtis 
ab  alteri  pane  iplius  b a ducendis.  Conftat  ergo  Propofitio. 


PROPOSITIO  XXXV. 

IN  omni  Sectione  Conica,  fi  ducantur  plures  Minim*;  erunt  an- 
guli compreherji fub  A\e  & Minimis  a Vertice  Scttionis  remo- 
tioribus majores  comprehenfts  [ub  Nxe  ejf  eidem  Vertici  propin- 
quioribus. 

F i Sic 
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Sit  autem  imprimis  Scdiio  Parabola  ut  Air,  cujusAxis  r A:  fintquc  reda:  aa, 
b e Minima:.  Dico  angulum  aat  majorem  efle  an* 
gulo  nr.  . 

Demittantur  normales  az,bh:  cumque  BZ  Mini- 
ma cft,  erit  (per  1 3™  hujus)  E H dimidium  lateris  redii ; 
ac  (per  eandem)  erit  etiam  A z squalis  dimidia  lateris 
redii,  ita  ut  eh  squalis  fit  ipfi  az.  Cathetus  vero 
A/,  major  eft  Catheto  sh:  quare  angulua  aaz  ma- 
jor eft  angulo  beh.  E.  D 

PROPOSITIO  XXXVI. 


SIT  jam  Sedlio  Hyperbola  vel  Ellipfis,  cujus  Axii  a i:  5:  centrum  A;  Jtfint  ae, 
bz  Mininis.  Dico  angulum  aea  majorem  efle  angulo  bza. 

Demittantur  normales  se.AHi  & jungatur  akb.  Erit  igitur  AH  ad  iie  (per 
hujus)  ficut  diameter  tranfvcrfa  ad  latus redhim  ; ac  (per eafdem) erit 
a e ad  e z in  eadem  ratione:  proinde  ah  erit  ad  he  ut  a»  ad  ©z;  ac  permu- 


tando erit  AH  ad  ao  ficut  he  ad  ez.  Sed  ah  eft  ad  4«  ut  kh  ad  se:  qua- 
propter he  eft  ad  ez  ficut  KH  ad  se.  Anguli  autem  ah  E,  iez  redit  (unt, 
adeoque  triangula  keh,  bzg  fimilia  (unt,  U angili  keh,  bzg  tjualtti  angulus 
igitur  A E H major  eft  angulo  Bze.  Q^E.  D. 


PROPOSITIO  XXXVII. 

SI  in  Hyperbola  ducatur  reda  aliqua  Minima  qua  contineat 
cum  Axe  angulum : erit  angulus  ille  minor  angulo  comprehenfo 
Jub  alterutro  Ajymptotorum  & reda  qua  per  Verticem  Sedionis 
duda  Axi  normalis  eft. 

Sit  Hyperbola:  ab  Axis  ra,  Afymptoti  autem  zr,  rn  j fitque  re&a  quaedam 
Minima  a a : & t pundo  b erigatur  Axi  normalis 
zbh.  Dico  angulum  a ai*  minorem  efle  angulo  r z h. 

Fiat  b 0 dimidium  lateris  rcdi,fivc cadat  pundum 
0 fupcrHjvel  inter  b,  11,  vel  extra  ea;  ac  jungatur 
at.  Jam  r b cft  ad  b©,  ficut  axis  tranfver/us  ad  la- 
tus redum;  eft  autem  te  ad  ea  (per  i**"1  hujus)  — 
ficut  axis  tranfverrus  ad  latus  re£tum  : quare  rs  eft 
ad  b 0 ut  r e ad  e a.  Sed  k b eft  ad  b r ut  a e ad 
e r,  adeoque  ex  arquo  erit  k b ad  b 0 ficut  a e ad  e a. 

Ratio  autem  kb  ad  b©  minor  eft  ratione  zb  adB0;  & zi  cft  ad  b®  (per  j“"  II*11) 
ut  tb  ad  bz.  Quapropter  ratio  a e ad  ea  minor  eft  ratione  tb  aa  bz.  Hasc 
vero  latera  continent  angulos  re&os : unde  manifeftum  eft  angulum  aai*  minorem 
efle  angulo  rzn.  Q_E.  D. 


V 


PROPOSITIO  XXXVIII. 

SI  ducantur  'a  Sedione  aliqttaConica  reda  dua  Minimas  ad  idem 
zyfxis  latus-,  occurrent  illa  produda  ad oppofttam  Sedionis 
partem,  [me  ultra  Axem. 

Sit 
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Sit  fedio  Conica  a b fuper  Axe  t a fintquc  a a,  b e duae  Minime  i fedionc  ad 
Axem  duda:.  Dico  redas  a a,  b e produdas,  ad  alterum 
fedionis  latus  invicem  occurfuras. 

Quoniam  enim  (per  33*"  & 3 6,m  hujus)  angulus  A at 
major  eft  angulo  b e r,  erunt  anguli  a a e,  a £ b majores 
duobus  redis : erunt  igitur  anguli  iifdcni  deinceps  mi- 
nores duobus  redis:  (unt  autem  a a,  be  dua:  Minimae  1 
occurrunt  igitur  produdae,  ad  alteram  fedionis  partem.  ~ 

Q^E.  D. 


7 


PROPOSITIO  XXXIX. 


REdte  Maximae  a Sedione  ad  Axem  EUip/eos  minorem  ducite 
occurrunt  invicem  ad  eandem  Sedionis  partem. 


Sit  Air  Elliplu,  cujas  Axis  minor  A ±.  Dico  Maximas  i Se&ionCAtr  duitas 
occurrere  inter  lead  partes  Semi-Ellipleos  ab  a. 

Nam  fi  poflibile  fit,  ut  non  fcfc  interfecent  \ fint  eae 
du£  redae  Maximae  b e,  r z , Ct  ducantur  normales  b h, 
re,  ac  fit  centrum  k.  Erit  igitur  ko  ad  ©z  ut  diame- 
ter tranfverfa  ad  latus  redum  (per  aa'm hujus)  fimili- 
terque  K h erit  ad  1 1 e in  eadem  ratione : quare  per 
converfionem  rationis  kii  erit  ad  ke  ut  k©  ad  k z\ 
ac  permutando  kh  erit  ad  k©  ut  ke  ad  kz.  Sed  kz 
minor  eft  quam  ke:  igitur  k©  minor  erit  quam  kh, 
quod  eft  contra  Hypothcfin.  Minimae  igitur  bi,  rz 
occurrunt  invicem:  cumque  Ki  minor  ejl  quam  kz,  ac- 
current ad  eafdem  portet  Axit  ad  quot  puncla  r,  B.  Quod 
erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XL. 


COncurfus  redarum  Minimarum  in  EUipf  fiunt  intra  angu- 
lum comprehenfum  fub  Semiaxe  ad  quem  ducuntur  Minimas 
& Jiib  Axe  minore. 


Sit  a et  Ellipfis,  cujus  Axis  minor  A bo;  fintque  Minima: 
duae  e©,  zh.  Dico  redas  e©,  zii  produdas  concurrere  in- 
tra angulum  TBO. 

Producantur  enim  h se  reda:  ab  h & e ad  occurfum  i piius 
abo,  in  pundis  k,a.  Quoniam  vero  e©  Minima  eft,  erit 
quoque  ea  (per  converfam  Prop.  XX11I.  hujus)  Maxima. 
Pariter  cum  zh  prododa  occurrit  ipfi  bo  in  pundo  K,  erit 
etiam  z k Maxima.  Occurrunt  autem  inter  fe  e ©,  z h pro- 
dudae  (per  38"“  hujus)  ad  alteram  partem  Axis.  Sed  reda: 
e a,  z k,  cum  Maximae  fine,  occurrunt  invicem  (per  39*"  hujus ) 
ad  eandem  Axis  minoris  partem.  Situm  eft  igitur  pundura  oc- 
curfus  intra  angulum  redis  r b,  b o comprehcnTum.  Q^  E.  D. 


PROPOSITIO  XLI. 

TJ  Edte  Minima:  in  Tarabola  vel  EMpfi  de  Sedione  ad  Axem 
JX.  dudte  & produdte  occurrent  etiam  Sedioni  ad  alterum 
gustatus. 


Ru 
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Rei  quidem  in  Ellipfi  per  fe  fati*  manifeft*eft. 

Sin  autem  fedio  Aar  Parabola  fuerit  axe  * a,  fit  reda 
aliqua  Minima  a a.  Dico  a a produdam  occurrere  al- 
teri fedionis  parti  bt. 

Quoniam  enim  fedio  Parabola  eft,  ac  ducitur  ad  dia- 
metrum ejus  reda  a a i produda  ea  (per  »7**°  primi)  con- 
veniet cum  fedione  b r.  E.  D. 


PROPOSITIO  XL1I. 


IN  Hyperlola , fi  diameter  tranfverfa  non  major fuerit  latere 
ejus  retto,  nulla  Minima  de  Settione  ad  ylxem  duci  potett , 
qua  occurrat  alieri  Settionis  lateri.  Si  vero  diameter  tranfverfa 
major  fuerit  latere  ejus  rettot  pars  Minimarum  produtta  occurret 
alteri  Settionis  lateri : altera  vero  pars  non  item. 

Sit  Hyperboix  abt  Axis  A e,  ac  centrum  Aj  fitque  reda  aliqua  Minima  ab: 
nec  fit  diameter  tranfverfa  major  Utere  redo.  Dico  quod  a £ produda  non  oc- 
curret fedioni. 

Sint  Afymptotidux  az,  AUi  ac  fit  zbh  ipfi  ab  ad 
angulos  redos : ac  fiat  b e dimidium  lateris  redi.  Quo- 
niam vero  diameter  tranfverfa  non  major  eft  latere 
redo,  ab  non  maior  erit  quam  b©j  ac  ab  eft  ad  bq 
( per  tertiam  Ildl)  ficut  quadratum  ex  b a ad  quadratum 
ex  BZi  quadratum  igitur  ex  ba  non  majus  erit  qua- 
drato ex  b z,  adeoque  b a non  major  quam  b z : unde 
fit  angulus  b z A non  major  erit  angulo  z a b.  Sed  (per 
37*m  hujus)  angulus  bz  a major  eft  angulo  a eb  ; quare 
angulus  z ab  major  eft  angulo  aeb.  Angulus  autem 
z a b aequalis  eft  angulo  b a h : quare  angulus  b a h ma- 
jor eft  angulo  aes.  Jam  angulus  qui  ipfi  aeb  dein- 
ceps eft  una  cum  angulo  aeb  squalis  eft  duobus  redis»  adeoque  angulus  E AH 
una  cum  angulo  ipfi  aeb  deinceps  major  eft  duobos  redis;  redae  igitur  a e, 
ah  produda:  ad  parces  e & H non  occurrent  inter  fe.  Sed  fit  reda  A E non 
occurret  fedionis  parti  ar  ( per  odavam  lld‘ ) quia  non  occurrit  Afymptoto  ah. 
Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XLIH. 

QUod  fi  fuerit  diameter  tranfverfa  major  latere  redo.  Dico  Minimarum  ali- 
quas * Sedione  ABr  dudasfit  produdas  occurrere  Sedioni  ab  alter*  ejus 
parte ; aliquas  vero  eidem  non  occurrere. 

Sint  dux  Sedionis  Afymptoti  za,  ah: 
cumque  diameter  tranfverfa  major  eft  latere 
redo,  erit  a b maior  dimidio  lateris  redi  b 0 i 
adeoque  ratio  ipuus  z b ad  bq  major  erit  ra- 
tione zb  ad  ba.  Fiat  k b ad  B e ficut  z b ad 
b a ; & jungatur  a k,  qux  produda  (per  a4** 

II4')  occurret  fedioni.  Occurrat  autem  in 
pundo  a j & ab  a demittatur  Axi  a e nor- 
malis aa  i ac  fiat  a a ad  a e ficut  ab  adBe, 
five  ut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum. 

Quoniam  vero  normalis  eft  a A,  erit  intercepta 
a e (per  nonam  hujus)  aliqua  & Minimis. 

Cum  autem  bk  eft  ad  ba  ficut  a a ad  a a,  atque  etiam  ab  eft  ad  10  ficut  A A 
ad  a e ; erit  ex  xquoAA  ad  a e ficutBitad  no.  Sed  bk  eft  ad  B0  ut  zb  ad  bai 
quare  AA«eft  ad  a e ficut  zb  ad  ba.  Anguli  autem  z b a,  a a e funt  aequales,  quia 
redii  atque  adeo  triangula  zba,  aae  fimilia,  fit  angulus  z ai  attulo  a e a ae- 
qualis: 


Digitized  by  Google 


CONICORUM  LIB,  V.  z7 

qualis:  unde  A angulus  bah  eidem  angulo  aea  xqualiselL  Quocirca  rcdtn  ah 
At  non  occurrent  inter  le,  atque  ab  produ&x  non  occurret  fe&ioni  nifi  in  puncto 
At  quia  (per  oCiavam  11“)  non  occurrit  utrique  Afympioto  ah,  az:  eft  enim 
A E ipfi  ah  parallela.  Reda  igitur  A E non  occurrit  fe&ioni  nifi  in  lolo  puncta  a. 

At  vero  Minim*  illae,  qux  occurrunt  aii  inter  panda  b,  e,  (per  ;«■”  hujus) 
minores  angulos  cum  Axe  comprehendunt  quam  bah:  (etenim  angulus  aes  at* 
qualis  eft  angulo  bah,  & anguli  Minimarum  iftarum  inter  e it  e tranfeuntium 
mtnorcs  funt  angulo  aeb , btc  tfi  unguit  bah)  adeoque  produdat  non  occurrent 
ipfi  a H i ac  proinde  non  intcrfecabunt  fcdionem  B r,  ob  caufam  jam  didam,  nempe 
Prop.  I”“  11“.  Ceteras  vero  Minimas  comprehendentes  cum  Axe  angulos  ma- 
jores angulo  aeb,  quia  ipfi  ah  occurruDt,  etiam  interpofit*  ludioni  rr  occur- 
rere nccefle  eft.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XL1V. 

SI  ad  Axem  alicujus  Sedionis  Conica  ducantur  duce  Minimae,  qua 
ad  occurfum  producantur  de pundo  occurfus  eorundem du. 
catur  alia  quavis  reda,  qua  Axem  /ecans  Sedioni  conveniat:  por- 
tio ejus  inter  Sedionem  & Axem  intercepta  non  erit  Minima.  Ac 
fi  hac  duda  non  fuerit  intermedia  inter  duas  Minimas,  & agatur 
ab  ea  extremitate  ejus  qua  e fi  ad  Sedionem  Minima;  abjeindet 
hac  Minima  portionem  Axis  Vertici  Sedionis  adjacentem,  qua 
major  erit  portione  ejufdem  ab  ipfa  duda  abfeiffa.  Si  vero  duda 
intermedia  fuerit  inter  duas  Minimas,  ea  Minima,  qua  ab  extre- 
mitate ejus  ad  Axem  ducitur,  auferet  portionem  Axis  Vertici  Se- 
dionis adjacentem  minorem  portione  ab  ipfa  duda  abfeifia.  Quod 
fi  Sedio  fuerit  EJJipfis,  oportebit  & duas  Minimas  & tertiam  du- 
dam  occurrere  eidem  majori  Semiaxi  Sedionis. 

Imprimis  autem  fit  Sedio  Parabola  ut  A Br,  cujus  Axis  A H ; ac  fint  dux  Minime 
ab  eadem  duda:  bz,  r e,  qua:  occurrant  inter  fe  in  pundo  o : & educatur  t pundo 
o reda  ka,  primum  extra  ipfas  or,  ob.  Dico  ka  non  ede  aliquam  6 Minimis, 
Minimamque  per  pundum  k du&am  abfeindere  ab  Axe  majorem  portionem,  Ver- 
tici fedionis  a conterminam,  quam  eft  A a. 

Demittantur  normales  OH, 
m,  r n,  kmj  ac  fit  ©h  dimi- 
dium lateris  redi.  Quoniam 
vero  b z Minima  eft,  & b n nor- 
malis, erit  (per  13""  hujus)  nz 
squalis  dimidio  lateris  redi; 
adeoque  n z sequalis  eft  ipfi  0 H : 
unde  & n 0 ipfi  z h squalis  erit, 
ac  h 0 erit  ad  ©n  ficut  nz  ad 
zh.  Sed  nz  eft  ad  zn  ut  hb 
ad  oh  i unde rcdangulum  fub 
OH,ne  aequale  erit  redangnlo 
fub  Bn,  no.  Eodemque  modo 
demonftratur  redangulum  fub 
TN,  N©  jequalc  cfle  redangnlo 
fub  oH,H©:  xouale  eft  igitur 
redangulum  fub  na, en  red:- 
angulo  r n,  no  i ac  proinde  n b 
eft  ad  r n ut  n©  ad  0 n.  Jun- 
gatur b r ac  producatur  ad  oc- 
curfum  Axis  ah  in  pundo  yj  producatur  etiam  normalis  km  ad  z. Ent  igitur 
nB  adrN  ficut  n y ad  yN,  adeoque  ny  eft  ad  ysrficutuo  adon,  ac  (tendendo  n n 
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efi  ad  y N fient  n N ad  ©n : aequalis  eft  igitur  reda  y N ipfi  n e.  Eft  igitur  y M mi- 
nor quam  ne,  unde  ratio  n M ad  My  major  eft  ratione  nw  ad  n©;  & compo- 
nendo ratio  n y ad  y M,  hoc  eft  nB  adMx,  major  erit  ratione  m e ad  en:  adeoque 
redlangulum  fub  nn,  n©  majus  erit  redlangulo  fub  sm,  Me,  ac  proinde  multo 
majus  redlangulo  fubKM,  Me.  Demonftravimus  autem  redlangulum  fub  sn,  no 
aequale  efle  redlangulo  fub  oh, h e:  adeoque  redlangulum  oh©  majus  eft  redtan- 
gulo  k M e i ac  ratio  o h ad  km,  live  h a ad  a m,  major  eft  ratione  m e ad  e h : quo- 
circa H e major  eft  quam  m a.  Sed  h e squalis  eft  dimidio  lateris  redii,  ergo  m a 
minor  eft  dimidio  lateris  redii : Minima  igitur  & pundlo  k ducenda  auferet  ab  Axe 
Tegmentum  majus  quam  aa:  unde  patet  (per  a4*m  hujus)  k a non  efle  Minimam. 

Jam  fi  ducatur  ad  alterum 
latus  ipfarum  b o,  o r,  etiam  ex- 
tra eas,  alia  qusvis  redi  a ut  o A. 

Dico  partem  ejus  a t non  efle 
Minimam:  Minimam  vero  fc 
pundlo  A dudta  auferre  ab  Axe 
portionem  majorem  quam  At. 

Sit  a x normalis  ipfi  ah,&  (per 
jam  demonftrata)  redla  n©  ae- 
qualis eft  ipfi  y Ni  unde  y x ma- 
jor erit  quam  n e ; ac  ratio  n x 
ad  x y minor  erit  ratione  x n 
ad  n©.  Dividendo  autem  ratio 
xn  ad  ny  minor  erit  ratione 
ejufdem  ad  x©i  ac  componendo 
ratio  xy  ad  yn,  bcc  tfi  xt  ad 
n r,  minor  erit  ratione  n©  ad 
ex : quare  ratio  x p ad  n b mi- 
nor eft  ratione  ne  ad  ex;  ac 
redlangulum  ©xp  minus  erit 
redlangulo  bd©;  adeoque  redlangulum  ax©  multo  minus  erit  redlangulo  Bne. 
Sed  sn©  a:  quale  eft  redlangulo  oh©,  quocirca  ax  e minus  eft  redlangulo  oh  e» 
ad  proinde  ratio  a x ad  o h,  hoc  eft  x t ad  r h,  minor  erit  ratione  h © ad  e x : erit 
igitur  n©  major  quam  x t.  Sed  ©h  dimidium  eft  lateris  redii,  quare  x t minor  eft 
dimidio  latens  redii.  Minima  itaque  dc  pundlo  a ducenda  auferet  redlam  majorem 
quam  x r ; adeoque  majus  erit  fegmentum  Axis,  i fedlionis  Vertice  a fumptum, 
quam  fegmentum  at  redii  at  ablcifiiun:  acpropterca  (per  2+'m hujus)  redla  Ar 
non  eft  aliqua  d Minimis. 

Quinetiamfi  capiatur  redla  aliqua  ut  or  inter  ipfas  OB,or  intermedia:  Dico 
quod  tt  non  eft  Minima,  quodque  Minima  de  pundlo  Tdudla  abfeindet  fegmen- 
tum Axis,  vertici  a adjacens,  minus  portione  ejus  a t.  Demittatur  enim  normalis 
t£.  Cumque  jam  probatum  fit  ne  aequalem  efe  ipfiyN,  erit£y  major  quam  n©; 
adeoque  ratio  n f ad  fj  y minor  ratione  eiufdem  ad  ne:  & componendo  ratio  n y 
ady?  minor  erit  ratione  £e  ad©n.  Scdny  eft  ady£  ut  Bnad  s£;  unde  ratio 
Bn  ad  minor  eft  ratione  i;©  ad  ©n:  ac  redlangulum  sne  minus  redlangulo 
z£e,  multoque  minus  redlangulo  rg©.  Redlangulum  autem  oh  e squale  eft  redt- 
anguloanei  quare  redlangulum  oh©  minus  eft  fadlofubTf;,$e:  unde  & ratio  o»t 
ad  t£  minor  erit  ratione  re>  ad  ©h.  Sed  oh  eft  ad  r \ ficut  ht  ad  t £ ; quare  H t 
eft  ad t£  ia  minore  ratione  quam  £©  ad  ©h:  redla  igitur  ne  minor  eft  quam 
t £.  Verum  h © dimidium  eft  lateris  redii ; quapropter  redla  Minima  de  pundlo  r du- 
cenda auferet  portionem  minorem  quam  £T : ac  fegmentum  Axis  Vertici  Se&ionis 
adjacens  minus  erit  quam  at  : unde  tt  non  eft  Minima,  fed  Minima  de  pundlo  r 
ducenda  auferet  Axis  portionem  minorem  quam  at.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XLV. 

SI  verofedlio  fuerit  Hypeibola  velEllipfisut  abta,  Axe  ma  centro  rero  N » 
2c  ducantur  in  fedlionc  duae  Minima,  ut  be,  r z i 2t  quarum  concorfu  in  pundlo 
* © agatur 
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©agatur  reda  ©ak.  Dico  portionem  ejus  inter  ledionem  & Axem  interceptam 
non  efle  aliquam  e Minimis : led  Minimam  de  pundo  k.  dudam  abfcindere  feg- 
mentum  Axis  maiusquam  aa. 

De  pundo  ©demittatur  ad  Axem  normalis  reda  ©m,  ac  per  centrum  n ipfi  m© 
parallela  ducatur  reda  n s,  ac  per  pundum  © ipfi  m n parallela  fit  © s,  & produ- 
catur N2  ad  occurium  ipfarum  er,©B:  iis  autem  occurrat  in  pundis  /3,6.  Fiat 
etiam  utraque  £(i  adnN  8c  no  ad  om  in  ratione 
diametri  tranfverfje  ad  latus  redum,  ac  ducantur 
\ Axi  normales  o P,  B £,  r h,  k t ■,  jundaq;  r b produca- 

\ tur  ad  t,  ubi  occurrat  redae  n x axi  a n parallela:  per 

( \ pundum  n duda:.  Quoniam  vero  b e,  r z fitnt  Mi- 

\ nimx,  ac  b £ Axi  normalis  cft,  erit  N £ ad  xe  (per 

\ 9‘“  & 10“"  hujus)  ficut  diameter  tranfverla  ad  latus 

redum;  quare  no  erit  ad  om  ficut  NZad  ze:  ac 
\ componendo  in  Hypcrbola  vel  dividendo  in  Ellipfi 

$ \ m n erit  ad  n o ficut  E n ad  N z.  Dein  auferendo 

\ \ duas  minores  4 duabus  majoribus  erit  m e ad  o £ 

\ \ ficut  mn  ad  no.  Eft  autem  oz  ipfi  aequalis, 

N.  \ adeoque  e m cft  ad  j;  t ficut  m n ad  N o.  Quoniam 

'v  \ vero  sn  eft  ad  n n ficut  di- 

\ ameter  tranfverla  ad  latus 

\ /y  redum,  erit  sn  ad  nNut 

n.  'iy  n £ ad  x e i quare  compo- 

O ^ nendo  in  Hypcrbola  vel  di- 

N.  / \ videndo  in  Ellipfi  erit  z N 

x.  ''k  \ ad  n n fiv*  £ t,  ficut  n e ad 

\ \ E£i  hoc  eft,  ut  N&ad  bx, 

\ //  \ \ ob  fimilia  triangula : &ad- 

\ dendo  terminos  in  Hyper- 
\ \ bola,  vel  auferendo  minores 

* jx.  | X \ \ e majoribus  in  Ellipfi,  erit 


z6  ad  bt  ficut  ne  ad  es,  vc!  ficut  2N  ad  Nn.  Jam  ratio  redanguli  ssm  adred- 
angulum  nNo  componitur  ex  ratione  sn  ad  Nn  & mn  ad  no:  demonftrayimus 
autem  sn  efle  ad  n n ficut  z6  ad  bt,  fit  mn  efle  ad  n o ut  em  ad  £r,  ratio  igitur 
redanguli  nm©  adredangulum  Nn^  componitur  ex  ratione  s9  ad  bt  & ratione 
em  adgT.  Sed  redangulum  nm©  aquale  eft  fado  fub  z0  & em,  quia  z 6 eft  ad 
es  ficut  ©m  ad  me:  redangulum  igitur  NnJ;  aequale  eft  contento  fiib  bt, T5. 
Eodem  modo  demonftrabitur  redangulum  n n \ aequale  efle  rcdangulo  r ^5 » atque 
adeo  redangulum  fubBT,  t£  arquale  efle  redangulo  fub  r J,  unde  bt  eft  ad 
ri  utii  eft  ad  £t.  Sed  BTeftadr^  ficut  tt  adT^j  quare  rreft  ad  x3  ficut 
ad?T;  ac  dividendo  xS  cft  ad  ficut  x3  ad  £t:  unde  patet  £t  ipfi  x!  aquari. 

Hinc  conftabit  t£  majorem  efle  quam  Ty;  ratio  itaque  yT  ad  Ty  major  ent 
ratione  eiufdcm  ad  T ac  componendo  erit  ratio  t t ad  t y major  ratione  y r ad 
H St. 
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jjjr.  Sed  TT  eft  ad  Ty  ficut  bt  ad » y i ratio  igitur  b t ad  *y  major  eft  ratione y £ 
ad  Pt : atque  adeo  redangulum  fub  bt,  t?  majus  erit  redangulo  fub  »y,y£,  ac 
tnufto  majus  redangulo  KyP.  Redangulum  autem  fub  bt,  t£  aequale  eft  red- 
angulo nii£,  quare  redangulum  ndP  majus  eft  redangulo  Ky£.  Redangulum 
vero  Nn^  aequale  eft  redangulo  x©p,  quia  no  eft  ad  om  ficut  ex  ad  xm;  ergo 
redangulum  x ep  majus  eft  redangulo  k y £.  Continetur  autem  redangulum  x e p 
fub  ipfis  e x,  x P i quapropter  redangulum  fub  e x. 
x P majus  erit  contento  fub  k y,  y £ i ac  ratio  ex  ad 
Ky  major  ratione  y£  ad  £x.  Sed  ex  eft  ad  Ky 
ficut  x £ ad  £ y,  unde  ratio  x £ ad  £ y major  erit  ra- 
tione y £ ad  £ x ; fit  componendo  xy  erit  ad /y  in 
majore  ratione  quam  xy  ad  £x:  unde  reda  £x 
major  erit  quam  £ y , ac  ratio  z © ad  £ x minor  erit 
ratione  se  ad  £y.  Verum  s e (ob  fimilia  triangula) 
eft  ad  £y  ut  Zif  ad  Ky : ratio  itaque  se  ad  x£ 
minor  di  ratione  Zn  ad  Ky.  es  autem  aequalis 
eft  ipfi  mn,  fic  x £ ipfi  M Oi  quare  ratio  m n ad  M o 
minor  eft  ratione  s*  ad  k y : ac  m n cft  ad  m o ficut 
en  ad  Nn,  quia  fecimus  utramque  no  ad  om  fic 
s n ad  n n in  ratione  dia- 
metri tranfverfa:  ad  latus 
redum.  Ratio  igitur  sn  ad 
Nn  minor  eft  ratione  2* 
ad  Ky;  fit  auferendo  duas 
minores  a majoribus  in  Hy- 
perbola,  vel  componendo 
eas  in  KllipG,  fiet  ratio  n« 
ad  k t major  ratione  s n ad 
n n,  ob  n n ipfi  y r aequa- 
lem. Atqui  Nif  eft  ad  Kr 
(ob  fimilia  triangula)  ficut 


na  ad  Ar{  adeoque  ratio  na  ad  Ar  major  eft  ratione  en  ad  Nn:  *c  dividendo  in 
Hyperbola  vel  componendo  tn  EBipfi  ratio  N r ad  r a major  erit  ratione  S n ad  n N,  hoc 
cft  ratione  diametri  tranfverlae  ad  latus  redum.  Jam  fi  faciamus  N r ad  redam 
aliam  ficut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum ; erit  hasc  alia  major  quam  a t, 
adeoque  reda  Minima  de  pundo  k ducenda  (per  9"",  io*“  fit  af*'"  hujus)  abfeindet 
fegmentum  Axis  Vertici  A adjacens,  quod  majus  erit  quam  A a. 

Porro  fi  ducatur  reda  alia  ad  modum  ipfius  ©A  a a:  dico  redam  A A non  efle 
Minimam,  Minimamque  per  pundum  a dudam  abfeindere  ab  Axe  fegmentum  ma- 
jus quam  a A.  Demittatur  enim  ad  Axem  normalis  Ar,  qua:  producatur  ad  u fit  1. 
Jam  quoniam  T i «equalis  eft  ipfi  t £,  erit  t/1  major  auam  £ 1,  ac  ratio  ipfius  J 1 ad 
l£  major  ratione  ejufdcm  ad  W * ac  componendo  vel  dtvtdendo  ratio  /£  ad  £1  major 
tritratume  it  ad  t/.  Sed  it  eft  ad  t/  ficut  lu  ad  r/;  adeoque  ratio  ^£  ad  £1 

major 
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major  cft  ratione  1 v ad  r «J,  ac  multo  major  ratione  ia  ad  r i i & re&angulum 
fubr<J,  majus  erit  contento  fub  ai,i?.  Redtangulum  vero  fub  r/,J?  annale 
cft  re&angulo  nxo;  quare  redtangulum  nNo  majus  eft  re<ftangulo  ai£.  Re&- 
angulum  autem  nxo  squale  eftrc&angulo  x©P,  quia  no  eft  ad  om,  hoc  eft  n£ 
ad$x,  ficut  2 n ad  nN  five  p?  ad£o:  rc&angulum  igitur  x©r  majus  cftrc&an- 
gulo  ai£.  Sed  re&angulum  x©  p fit  fub  xe,  x?,  quare  ©x?  majus  eft  redtaneulo 
a 1 ?,  ac  ratio  ©x  ad  ai  major  erit  ratione  i ? ad  ?x.  Sed  ©x  eft  ad  a i ficut  x*  adxi} 
ratio  igitur  xk  ad*  i major  cft  ratione  i£  ad  ?x;  ac  componendo  ratio  ix  adx* 
minor  erit  ratione  i x ad  i ? : re£ta  igitur  x * major  cft  quam  i ?,  & applicati 
utrinque  communi  ?x,  erit  x?  major  quam  m;  unde  ratio  20  adx?  minor  erit 
ratione  20  ad  1*.  Sed  20  eft  ad  1 * ficut  2 a ad  ai  ; quare  ratio  2*  ad  a i major 
cft  ratione  2 0 ad  x ?.  Verum  2©  squalis  eft  ipfi  x M,  ac  x £ ipfi  M o > quare  ratio  s a 

ad  a 1 major  eft  ra-  w/  ^ , 

tione  x M ad  M o : ^ " 

& nm  cft  ad  Mo  fic- 

ut  2 N ad  Nn; quare  \ 

auferendo  duas  mi-  y'/  \ \ 

nores  i duabus  ma-  ^ //  \ \ 

ioribus  in  Hypcr-  /Pv  \ \ 

Dola,  vel  compo-  /”^i\  \ \ 

nendo  eafdem  in  /y  I \ \ \ 

Ellipfi,  erit  ratio  Ep  j \ ' . \ 

as  ad  A r major  t/j\  \ \ \ \ 

ratione :» ad  Nn.  ^ x/\!  J'  ''-L  vl\  t!l\  \*  X 

Sed  Ck  N cft  ad  Afl-  vt^sv  j £\"  1 1 V y 1 'n 

ficut  NA  ad  Air;  / Kp-.^  \ N!  \ \ 

quare  ratio  na  ad  , Ij\  « \ \ » 

*«■  maior,cft  r«>-  A H k z? ‘Lo  \'erp? N 

one  2 x ad  n n : ac  \\ 

dividendo  in  Hy-  \\\ 

perbola  vel  com-  I a’ 

ponendo  inEllipfi,  p ^V.  p; 

erit  ratio  n <t  ad  o-  a major  ratione  2 n ad  n x.  Sed  2 n eft  ad  n N \\  j M 

ut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redhim;  adeoque  fi  fiat  Nr  ad  a-  \\  \ 
liam  quandam  in  ratione  diametri  tranfverfs  ad  latus  re&um,  \ \ \.  1 
erit  hsc  alia  major  quam  9 a : ac  proinde  Minima  de  pun&o  A du-  \ \ <° 

cenda  abfeindet  ab  Axe  fegmentum  majus  quam  a A,  per  demon-  \ \ 
ftrata  in  nona  & decima  hujus.  ' \ 

Quod  fi  ducatur  alia  redla  ut  0 u ♦ 0 inter  Minimas  f e,  r z in-  \ \ 

termedia : dico  redtam  u ♦ non  efle  aliquam  6 Minimis,  ac  Minimam  \ \ 9 

de  pundto  * dudtam  abfeindere  ab  Axe  fegmentum  minus  quam  \ 

Au.  Demittatur  ad  Axem  normalis  ♦ji».  Cumque  t<?,  uti  dc-  \ 

monftravimus,  squalis  fit  ipfi  r£,  eritT^  minor  quam  »?,  aera-'  \ 

tio  f ^ ad^T  major  erit  ratione  » J ad  »$  ; & componendo  ratio  \ 

»TadT<?  major  erit  ratione  i £ ad?».  Sed»T  eft  ad  tJ  ficut  sr»  \ 

adr/j  quare  ratio  x»  adr«?  major  erit  ratione  ad?»;  adeo-  \ct, 

que  re&angulum  fub  x»,  »?  majus  erit  re&angulo  fub  r/,  ^?. 

At  «»  major  eft  quam  x»,  ac  proinde  re&angulum  «»£  multo  maius  erit  quam 
rc&angulum  r^?.  Eft  autem  rcdlangulum  rJg  (per  jam  demonftrata)  squale 
redfangulo  Nn?,  quod  quidem  aequale  eft  reclangulo  Xop:  quare  reiftangulum 
fub  * r, »?  majus  eft  redangulo  xep.  Sed  redangutum  xer  fit  fub  ©x,  x?:  quare 
rcdfangulum  «»?  majus  eft  redf angulo  © x ?i  ac  ratio  ♦ » ad  0 x major  eft  ratione 
ad  5».  Eft  autem  ♦»  ad  ©x  ficut  »f  ad  ( x,  quare  ratio  »^  ad  ^ x major  cft  ra- 
tione x?  ad?»}  ac  componendo  ratio » X ad  X ? major  eft  ratione  »x  ad  r^rnnde 
conftat  x?  minorem  cfle  quam  »?,  ac  rationem  20  ad  x £ majorem  efle  ratione 20 
ad  »(.  Sed  (ob  fimilia  triangula)  20  eft  ad  »{  ficut  2*  ad  ♦»:  ratio  igitur  20  ad 
major  eft  ratione  2s  ad  ♦».  Cum  autem  20  ipfi  mn,  ac  ipfi  mo  squalis 

Ha  eft, 


Digitized  by  Google 


3i  APOLLONII  PERG^EI 

eft,  ratio  mn  adMO  major  erit  ratione  2*  ad*r:  cumque mn  eftadMO  ficut  en 
ad  n n,  erit  ratio  2 n ad  n n major  ratione  2 c ad  ♦ r.  Auferendo  igitur  duas  mi- 
nores^ duabus  majoribus  inHyperbola,  vel  componendo  eafdcm  in  Ellipfi,  erit 
ratio  2N  ad  un  major  ratione  *n  ad  Sed  (ob  fimilia  triangula)  on  eft  ad  */* 
ficut  n u ad  upi  quare  ratio  2N  ad  sn  major  eft  ratione  N«ad  ac  divi- 
dendo in  Hyperbola  vel  componendo  in  Ellipfi,  erit  ratio  211  ad  dn  major  rati- 
one Np  ad  p.u.  Verum  h n eft  adnN  ficut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum, 
adeoque  ratio  illa  major  erit  ratione  Np  ad  /*».  Propterea  fi  faciamus  Npad 
redam  aliam  in  ratione  diametri  tranfverfic  ad  latus  redum,  minor  erit  illa  quam 
f»  «i  atque  adeo  Minima  de  pundo  educenda  (per  9""  & 10™  hujus)  auferet  ab 
Axefcgmentum  minus  quam  a«:  unde  (per  af™  hujus)  manifeftum  eft  non 
efle  aliquam  c Minimis.  E.  D. 


PROPOSITIO  XLVI. 


SI  dua  Minima:  in  alterutro  Ellipfios  quadrante  ducantur  ad 
Axem  majorem  , quarum  altera  tranfiat  per  centrum ; ac  produ- 
cantur ad  occurfum  : non  duci  poterit  a pundo  occurfus  ad  eundem 
Se 61  tonis  quadrantem  alia  reda,  e qua  abfeindat  Axi r Minimam. 
Ac  fi  retis  qualibet  egrediantur  ex  illo  pundo  ad  Sectionem  inter 
Minimam  & Verticem  Axis  majoris : Minima;  ab  earundem  extre- 
mitatibus ad  Axem  duda  abfcindent  Axis  figmenta  Vertici  conter- 
mina, majora  quidem  quam  figmenta  ejujdtm  ab  ipfis  egreffis  ab- 
fcijjja ; minora  vero  fi  ducta:  luerint  ad  alteras  partes  five  verfus 
Axem  minorem. 


Sit  Ellipfeos  abt  Axis  major  a e centrumque  z j & e centro  erigatur  normalis  ad 
Axem  z a,  qua:  producatur  ad  occurfum  Minimae  alicujus  r 11  etiam  produdas  in 
pundo  K:  ac  ducatur  alia  reda  ut  Ker.  Dico  quod  ©r  non  eft  Minima,  quodque 
Minima  t pundo  r ad  a e ducenda  abfeindet  ab  Axe  por- 
tionem majorem  quam  a e. 

Si  enim  reda  re  foret  Minima,  produda  occurreret  Mi- 
nimae bh  intra  angulum  azk,  juxta  4om*m  hujus:  fcd  oc- 
currit ei  reda  re  non  nifi  in  pundo  k;  adeoque  er  non 
eft  Minima.  Quod  vero  Minima  d pundo  r ad  Axem  a e 
eduda  abfeindat  ex  eodem  fegmentum  majus  quam  se, 
hinc  patet ; quia  (per  40*"**  hujus)  reda  Minima  per  pun- 
dum  r duda  occurrit  ipfi  bh,  qua:  etiam  Minima  eft,  intra  angulum  hzk: 
unde  manifeftum  eft  illam  abfeindere  majorem  Axis  portionem  quam  ao. 

At  fi  ducatur  alia  ut  a M K ad  alteram  partem  Minima  b h ; confimili  argumento  patebit 
AM  non  tffe  Minimam , Mtnimamque  de  ptmth  a ad  Axem  ducendam  [per  eandem 
40'"*"')  abjeindere  minorem  Axii  portionem  quam  a m : quia  occurret  Minima  B H intra 
angulum  HZK.  Q^  E.  D. 


PROPOSITIO  XLVH. 

QUatuor  reda  Minimse  in  eadem  SemieUipft  duda , £&»  ab 
Axe  majore  abjctjla , non  conveniunt  in  eodem  pundo. 

Sit  abta  Ellipfis  cujus  Axis  major  a a.  Dico  quod  fi  ducantur  ab  Axe 
a a ad  Scdionem  abta  quatuor  Minima:,  non  convenient  inter  fc  in  eodem 
pundo.  Nam,  fi  fieri  poffit,  ducantur  reda:  k r,  a e,m  z,  0 b quae  conveniant  inter 
fe  in  pundo  h.  Jam  vel  aliqua  ex  his  redis  normalis  erit  luper  Axem  a a,  vel 
nulla  earum  normalis  erit.  Sit  autem  imprimis  una  earum  Be  Axi  normalis. 

Quoniam  vero  reda  Be  Minima  eft,  atque  etiam  Axi  a a normalis,  erit  (per 
if1"  hujus)  pundum  © centrum  Scdionis:  occurrat  autem  eidem  reda  Minima 
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Krin  pun&o  H,  & ducatur  rc&a  alia  ehj  ac  (per  46"”  hujus)  pars  ejus  E a non 
erit  Minima.  Pofuimus  autem  Minimam  elfe » quod  abfurdum. 


Quod  fi  nulla  ipfarum  Be,  rr,  a e,  mz  normalis  fuerit  fuper  Axem  a a,  fit  cen- 
trum n inter  redas  10,  tk  pofitum  ■,  ac  oportebit  ducere  tres  Minimas  ad  eundem 
Se&ionis  Senii  axem,  quae  concurrant  in  eodem  pun&o.  Hoc  autem  fieri  nequit, 
ut  (ex  47"  hujus)  manifeftum  eft.  Si  vero  Centrum  n intermedium  fuerit  inter 
xr,  a E;  axi  a a normaliter  erigatur  rc&a  n x,  & (per  40”"  hujus)  concurfus  ipfa- 
rum  ea,  zm  erit  intra  angulum  an  x.  Pariterque  conflabit  Minimas  Be,rKcon- 
curfuras  intra  angulum  A n x.  Debent  autem  omnes  concurrere  in  pun&o  h : hoc 
autem  abfurdum.  Quatuor  igitur  Minimae  ad  Se&ionem  du&as  non  conveniunt 
in  eodem  pun&o.  Q^  E.  D. 


PROPOSITIO  XLV11I. 

TRes  Maximae  ad  eundem  Ellipfeos  quadrantem  du&te  non 
concurrunt  in  eodem  pun&o. 

Sit  Ellipfeos  a b r Axis  major  a r,  minor  b a.  Dico  tres 
Maximas,  ad  eundem  EUipfeos  quadrantem  abt  du&as,  non 
occurrere  inter  fe  in  eodem  pun&o.  Nam  fi  fieri  poffit  du- 
cantur re&ae  ea,  zk,  ne  concurrentes  in  eodem  pun&o  m. 

Quoniam  vero  ea,  zk,  ho  Maximae  fune,  erunt  etiam  en, 
ze,  oh  ( per  »)*“  hujus)  tres  Minimae.  Tres  igitur  Minima: 
ad  eundem  Se&ionis  quadrantem  du&ae  concurrere  debent  in 
eodem  pun&o:  id  quod  (per  4j“"  & 44*'°  hujus)  abfurdum 
eft  Quapropter  tres  Maximae  ad  eundem  quadrantem  Se&ionis 
abt  du&ae  non  concurrere  poliunt  in  eodem  pun&o  m. 

Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XLIX. 

IN  omni  Se  Bione  Conica  : fi  erigatur  fuper  <iAxem  normalis , ad 
punttum  ejus  quodlibet , modo  non  longius  diflet  a Vertice  Senio- 
nis quam  dimidio  Lateris  retti\  ac  capiatur  punttum  aliquod  in  ea- 
dem normali,  unde  egrediatur  retta  quavis  ad  alterum  Settionis  la- 
tus , inter  normalem  & Verticem  Settionis:  Retta  Minima  ab  ex- 
tremitate ejufdem  dutta  non  erit  pars  ejus ; fed  abjeindet  ex  sixe 
portionem  Vertici  Settionis  adjacentem , majorem  ea  qua  a retta  de 
Jumpto  puntto  edutta  abfeinditur. 

Imprimis  Parabolae  a b fit  Axis  sr;  normalis  vero  fic 
e A ; ita  ut  e b,  fegmentum  Axis  3t  normali  illi  abteif- 
fum,  non  majus  fit  dimidio  lateris  re&i;  & in  ipfa  a e ca- 
piatur pun&um  quoddam  a extra  Axem ; & agatur  re&a 
a 0 a.  Dico  rc&am  a 0 non  efle  Minimam. 

Demittatur  enim  normalis  ah.  Cumque  eb  non  eft 
major  femilatere  re&o,  erit  e h minor  femilatere  re&o. 

Fiat  h r squalis  fcmilateri  re&o,  ac  ducatur  Ar:  erit 
itaque  a r ( per  V‘m  hujus ) Minima,  adeoque  a 0 ( per 
24»”  hujus)  non  erit  Minima.  Abteindit  enim  re&a  Minima  £ pun&o  a du&a  teg- 
mentum  Axis  majus  quam  b e : cadit  igitur  remotius  i Se&ionis  Vertice  quam  a e. 

I PROPO- 
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PROPOSITIO  L. 

SI T jam  A b Hyperbola  vel  Ellipfis,  cujus  axis  b r centrumque r ; & Axi  nor- 
malis erigatur  a e,  ita  ut  b e non  tnajor  fit  femilatere  redo : & c capto  in  re- 
da a e pundo  quovis  a educatur  reda  aliqua,  ut  aza.  Dico  redam  az  non 
efle  Minimam,  Mmimamque  de  pundo  A egreflam  abfcindere  portionem  Axis  ma- 
jorem quam  b z.  O- 

portet  autem  in  El-  \ A 

lipfi  normalem  ca-  / ' ' \ 

dere  in  Axem  ma-  / /l\ 

jorem  ; edudamque 
occurrere  eidem  di- 
midio Axis  in  quem 
cadit  normalis. 

Demittatur  enim 
normalis  a ii.  Cum- 
que b e non  eft  major  femilatere  redo,  ac  r b fanidiameter  eft  tranfvcrfa,  erit 
ratio  diametri  tranfverfse  ad  latus  redum  non  major  ratione  tb  ad  be.  Sed  ratio 
th  ad  he  major  eft  ratione  tb  ad  be:  ratio  igitur  th  ad  he  major  eft  ratione 
diametri  tranlverfae  ad  latus  redum.  Fiat  ideo  11  r ad  110  ut  diameter  tran£ 
verfa  ad  latus  redum  i ac  reda  Ae  ( per  9""  & io™""  hujus)  erit  Minima.  Reda 
itaque  az  (per  hujus)  non  eft  Minima,  fed  Minima  de  putiRo  a duQa  abjeindit 
portionem  axis  majorem  quam  iz.  Q^E.  D. 


PROPOSITIO  LI. 

QUod  fi  normatis  ditia  abfeindat  stxis fermentum  majus  femi- 
latere redo : Dico  redam  affignari  po/Je,  cum  qua  compara- 
tione fada , fi  pundi  fumpti  ab  slxe  diftantia,  ftve  longitudo  nor- 
malis, major  fuerit  affignata,  nulla  omnino  reda  ab  extremitate 
normalis  ad  Sedionem  duci poteft,  e qua  abfeindat  -dxu  Minimam  .• 
Minima,  ab  extremitate  cujufcunque  reda  ad  Sedionem  ex  eo 
pundo  egreffa,  abfeindet  ex  yfxe  Segmentum  Vertici  [edionis  con- 
terminum, majus  quam  ipfa  egreffa.  Quod  ft  normalis  ecqualis 
fuerit  ajftgnaia,  duci  poteft  ab  extremitate  ejtts  una  fola  reda  c 
qua  abfeindatur  Minima  : Minima:  vero,  ab  extremitatibus  ca- 
t er  arum  omnium  ab  eodem  pundo  egrediendum  diidie,  abfeindent 
fegmenta  ylxis  vertici  adjacentia,  majora  quam  ab  ipfts  egref&s  ab- 
fciffa.  Si  vero  normalis  minor  f uerit  aftignata,  duie  tantum  reda 
duci  poftunt  e quibus  abfeindat  <sAxis  Minimas:  Minimaeque  ab 
extremitatibus  egrediendum  duda,  didafque  duas  Minimas  in- 
terjacentes, abfeindent  ab  ylxe  portiones  Vertici  Sedionis  conter- 
minas, minores  quam  qua  ab  ipfts  egreftis  abfeinduntur : Qua 
vero  ducuntur  ab  extremitatibus  caterarum  egrediendum,  inter 
duas  illas  Minimas  non  intermediarum,  abfeindent  portiones  ytxis 
majores  quam  ab  ipfts  egreftis  abfciftd.  Oportet  autem  in  Ellipft 
normalem  in  cVSxem  majorem  demitti. 

Imprimis  autem  fit  A»r  Parabola,  cujus  Axisrzj  fuper  quem  erigatur  £ z nor- 
maliter: & fit  Tegmentum  Axis  r z majus  dimidio  lateris  recti.  Dico  quod  fi  ca- 
piantur punda  in  ipfa  E z,  i quibus  egrediantur  ad  Sedionem  rcdse,  ea  omnia 
neceflarib  eventura,  prout  declaravimus  in  hac  Propofitione. 

Quoniam 
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Quoniam  r z major  eft  dimidio  lateris  redii)  iit  zh  dimidium  lateris  redi,  ac 
dividatur  th  in  pundo  ©,  ita  ut  Tegmentum  ©n  duplum  lit  ipfiuser;  & erigatur 
normalis  «b,  ac  fiat  reda  quaedam  k ad  @b  licut  en  ad  nz:  (umptoque  in  reda 
a z pondo  e,  fit  primum  z e major  quatn  K.  Dico  quod  non  duci  poflit  e pundo 
e reda  aliqua  e qua  abfeindat  Axis  Minimam : exempli  gratia,  duda  redi  eas,  dico 
ba  non  cuc  Minimam,  tcenim  k.  eft  ad  © b ut  ©h  ad  hz  , & k minor  eft  quam 
ZEi  quare  ratio  ze  ad  B0,  hoc  eft:  z a ad  a©  major  eft  ratione  011  ad  hz,  ac 
componendo  ratio  z © ad  © a major  erit  ratione  ez  ad  z h : adeoque  z h,  quae  aequa- 
lis eft  dimidio  lateris  redi,  major  eft  quam  ©a,&  ©a  minor  eft  dimidio  lateris  redi. 
Igitur  Minima  de  pundo  b duda  ( per  *w*  hujus ) cadet  propius  pundo  z,  ac 
proinde  reda  ba  (per  24,m  hujus)  non  erit  Minima.  Ac  fi  ducatur  alia  reda  ut 
e i m : Dico  quoque  i m non  efle  aliquam  e Minimis.  Ducatur  enim  per  pundum  b 
Tangens  Sedioms  b o ; demiflaque  normalis  m n producatur  ad  z.  Ob  Parabolam 
vero  erit  (per  3 f4"  primi)  ro  ipfi  re  aequalis;  adeoque  00  dupla  erit  ipfius  © r. 
©h  autem  dupla  eft  ipfius  ©r,  quare  00  squalis  eft  ipfi  e 11.  Hinc  confequitur 
©h  majorem  efle  quam  on,  ac  rationem  ©n  ad  no  majorem  efle  ratione  Nd  ad 
oh:  ac  componendo  ratio  00  ad  on,  hoc  eft  b©  ad  ns  major  erit  ratione  nh 
ad  ne,  adeoque  redangulum  fub  b©,©h  majus  erit  contento  fub  sn,  nh,  ac 
multo  majus  contento  Tub  mn, 
n h.  Redangulum  vero  Tub  e z,  j: 

zh  majus  eft  contento  fub  b©, 

0 Hi  quoniam  (per  nuper  demon- 
ftrata ) ratio  ez  ad  bq  major 
eft  ratione  © n ad  z h ; adeoque 
redangulum  fub  t: z,  zh  majus 
eft  contento  fub  m n,  n h ; unde 
ratio  ze  ad  m n,  five  z 1 ad  1 n, 
major  eft  ratione  n h ad  h z : ac 
componendo  ratio  ZN  ad  Nt 
major  ratione  nz  ad  z h.  Quo- 
circa hz  major  erit  quam  ni. 

Sed  h z squalis  eft  dimidio  la- 
teris redi ; quare  n 1 minor  eft 
dimidio  lateris  redi,  ac  proinde 
M 1 non  eft  aliqua  e Minimis;  fed 
Minima  de  pundo  m ad  Axem 
duda  ( per  3Tjm  & aVm  hujus)  e 
propior  erit  pundo  z. 

Jam  fi  ducatur  alia  ut  a x E;  dico  quod  AX  non  eft  Minima.  Demittatur  cnint 
normalis  ap  quae  producatur  ad  ii.  Quoniam  vero  ©o  aqualis  eft  ipfi  011,  ut  nu- 
per diximus,  conlequitur  redam  00  majorem  efle  quam  phj  adeoque  ratio  P© 
ad  00  minor  erit  ratione  p©  ad  ph;  ac  componendo  ratio  po  ad  00  minor  erit 
ratione  ©h  ad  ph.  Sed  po  eft  ad  00  ut  pn  ad  Bd;  quare  ratio  pn  adB©  minor 
eft  ratione  ©n  ad  pii:  unde  redangulum  fub  pn,  ph  minus  erit  redangulo  fub 
b©,  ©h,  ac  redangulum  Tub  A?,  ph  multo  minus  erit  contento  fub  b©,  ©h. 
Demonftravimus  autem  redangulum  lubEZ,  zh  majus  efle  contento  fiib  b©,0Hj 
quapropter  redangulum  fub  ap,  ph  minus  erit  redangulo  fub  ez,  zh.  Ratio 
igitur  ap  ad  ez  minor  eft  ratione  zh  ad  hp.  Sed  a p eft  ad  ez  uc  px  ad  XZ, 
adeoque  ratio  px  ad  xz  minor  eft  ratione  zh  ad  hp;  ac  invertendo  rado  zx 
ad  xp  major  erit  ratione  ph  ad  nz:  dein  componendo  ratio  zp  ad  px  major  erit 
ratione  Pzad  zh.  Hinc  liquet  zh  maiorem  efle  quam  px.  Sed  zh  squalis  eft 
dimidio  lateris  redi,  ergo  px  minor  eft  dimidio  lateris  redi.  Reda  igitur  ax 
non  eft  aliqua  £ Minimis,  fed  Minima  de  pundo  a duda  (per  tT,m&  24*™  hujus) 
propius  pundo  z cadet.  Igitur  fi  normalis  e z major  fuerit  quam  reda  k,  nulla 
duci  poteft  ad  Sedionem  reda  per  pundum  e t qua  abfeindat  Axis  Minimam. 

Quod  fi  z e aequalis  fuerit  ipfi  k.  Dico  quod  non  nifi  una  fola  reda,  £ qua  ab- 
fcindatur  Minima,  de  pundo  e ad  fcdioncm  duci  poterit : quodque  Minima:  ab 

1 x extre- 
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extremitatibus  reliquarum  ex  eodem  e egrediendum  duds  remotiores  funt  a 
Vertice  r. 

Quoniam  enim  0 11  cft  ad  h z ficut  k , vel  eidem  squalis  e z,  ad  b e,  & z a eft  ad 
a 6 in  eadem  ratione,  erit  oh  ad  hz  utZA  ad  a©;  ac  componendo  ©z  erit  ad  hz 
ut  qz  ad  a © : quare  z h squalis  eft  ipfi  a e.  Sed  z h squalis  eft  dimidio  lateris 
redi , adeoque  & a e dimidium  eft  lateris  redii  ac  proinde  ab  (per  r,ro  hujus) 
Minima  eft.  Dico  quoque  quod  non  duci  poterit  per  pundum  e alia  reda  t qua 
abfeindat  Axis  Minimam.  Ducatur  enim  reda  aliqua  alia  ut  me,&  normalis  fit  mn 
ad  £ producenda  i fitque  b o Tangens  Scdionis : & juxta  modum  prsmonftratum 
conftabit,  redangulum  fubB@,  oh  quod  squale  eft  redangulo  lub  ez,zh  ma- 
jus ede  redangulo  lub  mn,  nh.  Hinc  iifdem  argumentis,  quibus  prscedcntia,  pro- 
babitur z h squalem  dimidio  lateris  redi  majorem  ede  quam  1 k : adeoque  1 m non 
efle  Minimam,  fed  Minimam  de  pundo  m dudam  cadere  verfus  z.  Pariter  fi  du- 
catur alia  ut  axe,  ax  non  erit  Minima;  fcd  Minima  dc  pundo  a duda  cadet 
quoque  verfus  z.  DemifD  enim  normali  ap  & ad  n produdd,  eodem  modo  de- 
monftrabitur redangulum  fub  ap,  fh  minus  clTc  redangulo  fub  b©, ©h;  quod 
squale  eft  redangulo  fub  ez,  zh  : unde  conftabit,  juxta  nuper  oflenfa,  redam 
xp  minorem  efTc  quam  hz,  hoc  eft  dimidio  lateris  redi.  Proinde  ax  non  erit 
aliquae  Minimis,  fed  Minima 
per  a duda  cadet  verfus  z. 

Sit  jam  ez  minor  quam  K. 

Dico  duci  pofTe  de  pundo  e ad 
fedionem  abt  duas  redas  t 
quibus  abfeindat  Axis  Minimas : 
ac,  fi  ab  extremitatibus  redarum 
inter  has  duas  intermediarum 
ducantur  Minims,  abfeindere 
illas  fegmenta  Axis  minora  quam 
qus  abfeindunt  ipfs  reds  ex  E 
cduds.  Cstcrs  vero  reds  ex- 
teriores auferent  fegmenta  Axis 
majora  fegmentis  qus  4 Mini- 
mis ab  earundem  extremitatibus 
ad  axem  edudis  abfeinduntur. 

Nam  cum  z e minor  eft  quam 
K,  erit  ratio  ez  ad  © b minor  ra- 
tione ipfius  k ad  © b,  hoc  cft  ra- 
tione © h ad  11  z ; adeoque  red- 
angulum fub  ez,  hz  minus  erit  redangulo  fub  bo,©h.  Fiat  igitur  redangulum 
fiib  tb,0h  squale  redangulo  fub  ez,  zh  j & fit  £11  normalis  ipfi  z h : & per  da- 
tum pundum  t,  Afymptotis  £h,  ht  (per  quartam  fecundi)  dcfcrihatur  Hypcrbola, 
qus  quidem  fedio  occurrat  Parabols  in  pundis  a,m.  Jungantur  reds  ea,  em, 
ac  demittantur  normales  ap,  mn.  Quoniam  vero  fedio  atm  Hypcrbola  eft,  cu- 
jus Afymptoti  \ h,  h r ; ac  ducuntur  4 fedione  illa  ad  angulos  redos  a p,  m n,t  ©: 
propterea  (per  redangulum  fub  mn,nh  squale  erit  contento  fub  t©, 

©ii,  quod  quidem  squale  eft  redangulo  fub  ez,zh.  Hinc  mn  erit  ad  ez  ficut 
zh  ad  hn.  Sed  m n cft  ad  ez  ficut  ni  ad  iz,  quare  zh  eft  ad  hn  ficut  ni  ad 
1 z ; ac  componendo  z n eft  ad  h z ficut  n z ad  n 1 : unde  n i ipfi  z h five  dimidio 
lateris  redi  squalis  eft.  Reda  igitur  mi  (per  8TU“  hujus)  Minima  cft.  Pari  modo 
conftabit  ipfam  a x Minimam  efle.  Sunt  itaque  m i,  ax  dus  Minims  concurrentes 
inter  fe  in  pundo  e.  Ac  fi  educatur  ex  e ad  Sedionem  reda  qusvis  alia  inter 
a e & em,  & ab  ejufdem  extremitate  ducatur  Minima,  cadet  ea  propius  Vertici 
Scdionis.  Quod  (1  educatur  reda  aliqua  extra  ipfas  a e,  em,  cadet  Minima  ejus 
verfus  partes  4 Vertice  Sedionis  remotiores.  Hsec  autem  omnia  demonftrantur 
ex  44“  hujus  libri.  Q^  £.  D. 


PROPO 


Digitized  by  Google 


CONICORUM  LIB.  V. 


tl 


PROPOSITIO  LII. 

Ql  vero  Sedio  propofita  a b r fuerit  Hyperbola  vel  EllipUs,  Axe  et  a centro- 
O que  a deferipu ; ac  fit  z e Axi  normalis,  ita  uc  et  major  fit  dimidio  lateris 
redi.  Dico  eadem  omnia  in  his  confequi,  qux  in  Parabola. 

Quoniam  a r femidiameter  tranfverfa  eft,  ae  r e major  eft  femifle  lateris  redi,  erit 
ratio  at  ad  te  minor  ratione  diametri  tranfverfa:  ad  latus  redum : atque  adeo, 
fi  faciamus  A h ad  he  ficut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum,  cadet  pundum  it 
inter  r & e.  Inter  ipfas  a h,  a r inveniantur  dux  medix  proportionales  ut  a 0,  a k i 
& Axi  normalis  fit  K.  b : ac  fiat  reda  quapiam  a ad  i piam  kb  in  ratione  coropofita 
ex  ratione  a e ad  eh  & ratione  hk  ad  ka. 

Primum  autem  fit  e z major  quam  a.  Dico  impqffibile  efle  ducere,  de  pundo 
z ad  Sedionem,  redam  aliquam  £ qua  abfeindat  Axis  Minimam  ■,  fed  Minimas,  ab 
extremitatibus  quarumcunque  redarum  de  z ad  fedionem  egrediendum,  abfein- 
dere  Axis  Tegmenta,  fedionis  Vertici  contermina,  majora  abfciflts  ab  ipfis  redis  da 
z edud is.  Jungatur  enim 
z m b : Dico  B m non  efle 
Minimam.  Fiat  zn  ad 
n £ ficut  diameter  tranfc 
veriaad  latus  redum,  ac 
ducantur  dux  z r o,n  z 2 
Axi  e r a parallelx,  alix- 

qUC  duX  H E V,  A O ipfi  E Z 

parallelx.  Quoniam  vero 
ez  major  eft  quam  a, 
erit  ratio  Ezad  kb  ma- 
jor ratione  ipfius  a ad  k b: 
componitur  autem  ratio 
e z ad  k b ex  ratione  z e 
ad  en  & ratione  Ky  ad 
K B,  ob  K y ipfi  E n xqua- 
lem.  Ratio  vero  ipfius 
a ad  bk,  ex  hypothcfi,  componitur  ex  ratione  ae  ad  eh  & ratione  hk  ad  KA: 
adeoque  ratio  compofita  ex  rationibus  z e ad  e n &KyadKB  major  eft  compofita  ex 
rationibus  a e ad  e h & h k ad  k a.  Sed  z e eft  ad  e n ficut  a e ad  e ii,  quia  utraque 
z n ad  ne  & a 1 1 ad  h e eft  in  ratione  diametri  tranfvcrfie  ad  latus  redum.  Re- 
liqua igitur  ratio  k y ad  k b major  eft  ratione  11  k ad  k a : unde  redangulum  fub 
k y,  k a majus  erit  contento  fub  k b,  H k.  Redangulum  autem  fub  k y,  k a eft  red- 
angulum  a Ky,  adeoque  redangulum  fub  k b,  h k minus  eft  rcdangulo  a Ky.  Fiat 
redangulum  y k h,  nempe  quod  continetur  fub  k y,  y z,  commune : ac  redangulum 
fub  By,  y z minus  erit  rcdaneulo  ahz.  Eft  vero  redangulum  az  xquale  reda  n- 
gulo  r N’,  quia  z n eft  ad  n e ficut  a h ad  h e ; quare  redangulum  fub  b y,  y z minus 
elt  rcdangulo  <tn.  Probavimus  autem,  in  demonftrandi  47"  hujus,  quod  eidem 
xquale  efle  debuit,  adeoque  bm  non  eft  aliqua  e Minimis ; fed  Minima  de  pundo 
b eduda  abfeindet  portionem  Axis  Vertici  fedionis  adjacentem  majorem  quam 
TM. 

Jam  vero  fi  ducatur  reda  alia  ut  zr  x,  extra  pundum  b : dico  ipfiun  quoque  x x 
non  efle  Minimam,  fed  Minimam  de  pundo  x cludam  abfeindere  Axis  legtnentum 
Vertici  fedionis  conterminum,  majus  quam  tt.  Ducatur  fedionis  Tangens  ad 
pundum  b ut  b & Axi  normalis  xn,  qux  producatur  ad  p.  Quoniam  vero  ra- 
tio Ky  ad  kb  major  eft  ratione  hk  adKA,  fiat  tk  ad  kb  ficut  h k ad  k a,  ac  per 
Taxi  et  a parallela  ducatur  $Tr.  Cum  autem  reda  bv£s  ungit  fedionem,  ac 
bk  Axi  a i>k  normalis  eft;  erit  redangulum  fub  ka,  Av  (per  3 y*"' primi)  xquale 
quadrato  ex  at.  Lft  igitur  ka  ad  at  ficut  at  ad  Av,  ac  tertia  proportionalis 
ipfis  k a,  at  eft  av,  uti  tertia  proportionalis  ipfis  ha,  a 6 eft  reda  k a:  ac  k a eft 
ad  a r ficut  A h ad  a 0,  quta  a k,  a 0 funt  dwt  media  proportionales  tnter  tpfas  a h,  a r ; 
quapropter  u a eft  ad  a K ficut  A K ad  a v : & auferendo  duas  minores  a duabus  ma- 
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joribus,  reliqua  h k ad  reliquam  k u erit  ut  h a ad  a k.  Sed  h a eft  ad  ak  licut  t b 
adBK,  quia  fecimus  tk  adKB  licut  hk  ad  KA;  adeoque  hk  erit  ad  Ku  licut  tb 
adBK.  Verum  t b eft  ad  b k licut  t £ ad  K w ; quare  hk  eft  ad  ku  utT?  adKu  j unde 
h k ipfi  inaequalis  eft.  Sed  h k aequalis  eft  ipli  T r ; adccjquc  t r xqualis  eft  ipli  t£. 
Hinc  fiet  reda  £ 0 minor  quam  T t,  ac  ratio  T 0 ad  0 £ major  erit  ratione  ipfius  T0  ad 
ttj  & componendo  ratio  t?  ad  \ 0 major  erit  ratiouc  0r  adTr.  Sed  eft  ad 
£0ut  BTad  P0,  ac  pro- 
inde ratio tb  ad  P0 ma- 
jor eft  ratione  0 t ad  t t. 

Rcdtangulum  igitur  fub 
bt,  tt  majus  eft  redfc- 
angulo  fub  p 0, 0 r ade- 
oque multo  majus  redfc- 
angulo  fubx0r.  Quin- 
etiam  cum  h k eft  ad  k a 
licut  t k ad  k b,  erit  con- 
tentum fub  hk,  kb  x- 
quale  re<ftangu!o  fub 
K A,  t k i & I adto  redk- 
angulo  fub  t k,  K H com- 
muni, erit  redtangulum 
lub  b t,  T t aequale  redt- 
angulo  a h t.  Eft  autem 
redtangulum  fub  b t,  t r 
majus  contento  fub  x 0, 

0 r ; adeoque  rc&angulum  a ii  t majus  eft  redbmgulo  fub  x 0, 0 r : ac  fiufto  redt an- 
gulo lub  0 k,  v - communi,  erit  in  Hyperbola  redtangulum  fub  x «i  x minus  utro- 
que redfc angulo  aht,  0nX  fimul  fumpto:  vel  in  Ellipli,  fublato  re&angulo  Bnz» 
erit  differentia  re&angulorum  a h r,  0 n s major  contento  fub  x * £,  unde  rediangu- 
lum  X i)  x multo  minus  erit  re&angulo  ah  x.  Sed  rc&angulum  A H £ xquale  eft 
lediangulo  ?:nz,  quia  zn  eft  ad  ne  ficut  ah  ad  he;  re&angulum  itaque  fubxq, 
r;  i minus  eft  re&angulo  £N  z.  Offendimus  autem  in  deinonftrationc  propofitionis 
4f*  hujus,  quod  eidem  aquale  efle  debuit ; adeoque  redta  x r non  eft  Minima : ac 
Minima  de  pundto  x dudta  ablcindct  ab  Axe  portionem  Vertici  conterminam,  ma- 
jorem quam  r r. 

Prxterea  fi  ducatur  alia  redfca  ut  zt  A:  Dico  quod  Ai  non  eft  Minima,  quodque 
Minima  de  pundto  a dudta  ablcindit  Axis  portionem  majorem  quam  r t.  Demitta- 
tur enim  normalis  A 6,  qux  producatur  ad  Demonftravimus  autem  redtam  Tr 
aiquaiem  efle  ipli  t?,  adeoque  t£  minorem  efle  quam  T^i  unde  ratio  ad  £r 
major  erit  ratione  ad  t£  ; ac  componendo  ratio  t r ad  r £ major  ratione  ££  ad 
t?.  Sed  £ \ eft  ad  t?  ficut  i £ ad  btj  adeoque  ratio  Tr  ad  major  eft  ratione 
^adBT:  ac  redtangulum  fub  bt,tt  majus  erit  redtangulo  fub  £r.  Unde 
argumento  nuper  ulurpato  fimili,  dcmonftrabitur  redtangulum  fub  a fr,  minus 
cite  redtangulo  z n z ; ac  propterea  (per  4*,m  hujus)  conftabic  A t non  efle  Minimam» 
led  Minimam  de  pundto  a edudtam  abfeindere  portionem  Axis  majorem  quam  r*. 

Ponamus  jam  normalem  ze  arqualcm  efle  ipli  a.  Dico  quod  una  lola  redtaduci 
olfit  de  pundto  z,  t qui  abfeindatur  Minima:  quodque  Minimx  ab  extremitati- 
us  reliquarum  omnium  ab  eodem  pundto  edudtarum  abfeindunt  cx  Axe  portiones 
majores  quam  qux  auferuntur  ab  i piis  edudtis. 

Ad  modum  iuperius  didtum  ducatur  redta  b k,  fle  jungatur  zb:  & erit  z £ ad  bk 
ficut  a adBK.  Ratio  autem  z e ad  bk  componitur  ex  ratione  z e ad  en  & ra- 
tione k y,  ipli  en  xqualis,  ad  bk:  ratio  vero  iplius  a ad  bk  componitur  ex  ra- 
tione a e ad  e h fle  ratione  hk  ad  ka,  pcrconftru&ionem  fuperius  traditam.  Ratio 
igitur  compofita  ex  rationibus  ZEad  en  fle  Ky  ad  kb  xqualis  eft  compofitx  cx 
rationibus  a e ad  e h fle  h k ad  K A.  Sed  ratio  z £ sd  en  xqualis  eft  rationi  a e ad 
eh;  adeoque  ratio  Ky  ad  kb  eadem  eft  ac  ratio  hk  ad  ka  ; ac  proinde  redtangu- 
lum  fub  Ky,  k a aquale  erit  contento  fub  k b,  hk  : fle  redtangulo  fub  k y,  k h com- 
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muni  Tado,  erit  in  Hyperbola  fuinma  vel  in  ElUpfi  differentia,  hoc  eft  redangu- 
lum  fub  b y,  y s,  «qualis  redangulo  ahz,  quod  rcdaDgulo  zns  etiam  «quale  eft  i 
quare  redangulum  z n s 

aequale  eft  redangulo  A £ 

fuDBy,  ys.  Probavimus  > “ 1 

autem  (in  demonftrati-  /V 

one  Prop-4f*  hujus)  hoc  B y'  \ 

ita  (e  habere  in  Minimis : \ 

reda  igitur  bm  Minima  T*/  \.  \ 

eft.  Dico  quoque  quod  / * x \ 

non  duci  polfit  de  pun-  A / / \ \ 

do  z reda  alia  e qua  ab-  -y — E 

fcindat  Axis  Minimam.  / i Sv  Jk 

Dudl  enim  alii  ut  g , — y x V N 

z rx,  ac  demifla  normali  **  \ 

x n,  modo  fuperius  mon-  \\\ 

ftrato  patebit  redam  yz  j 

«qualem  efle  ipfi  yZ.  [o £ Jz 

Sed  sn  minor  eft  quam 

yzj  adeoque  ratio  ny  ad  Si»  major  eft  ratione  ejufdem  ad  yzj  ac  componendo 
ys  ad  s*  major  erit  ratione  ijs  ad  sy.  Verum  ys  eft  ad  Sij  ficut  By  ad  Pn » 
quare  ratio  By  ad  p*  p 

major  eft  ratione  n £ ad  

xy : proinde  redangu-  a 

lum  liib  By,  yx  majus  \ A s 

erit  redangulo  fub  p»j,  \ 

«x,  ac  multo  majus  red-  \ \ 

angulo  fub  Xn,^.  De-  S/  * \ \ 

monftratum  autem  eft  s r \ e s\  w 

redangulum  fub  b y,  y x J/  j \r  \~T~~ ; : 

«quale  efle  redangulo  / N.  y \ I 

znzj  proptcrca redtan-  / \ ] j \ \ 

gulum fub  Xij,«ix  minus  1 jv ..  _ A 

erit  redangulo  s n z.  Ac  ^ r rc  * ®Ty  \ \ i 

(per  4f'w  hujus)  eidem  j\\  \ | 

xquale  efle  debuit, adeo-  j xm| 

que  reda  XT  non  eft  c\ — fo 

Minima.  Minima  vero 

de  pundo  x eduda  abfeindet  ex  Axe  Tegmentum  Sedionis  Vertici  adjacens  ipsi 
r r maius.  Ac  pari  argumento  demonftrabitur  a i non  efle  Minimam  ; fed  Mini- 
mam de  pundo  a dudam  ablcindere  Axis  portionem  majorem  quam  r u 
Denique  fit  z e ipsi  a / 

minor:  Dico  duci  pofle  ts/v 

de  pundo  z duas  tan- 

tum  redas  e quibus  ab-  ( a 

Tcindat  Axis  Minimas;  1 

Minimas  autem  de  pun-  /yyC  \ 

dis  in  Scdione,  inter  il-  * \ \ 

las  duas  edudas  inter-  \ \ 

medias,  ablcindere  por-  ^ 

tiones  Axis  minores  ab-  Hff — £ .* — — V ie 

(ciflis  I redis c pundo  z E/  *| y : \. 

egredientibus : Minimas  j £ ~ ~ V^^  N~\ i 

vero,  ab  extremitatibus  * **  * ^\\\ 

exterarum  extra  iftas  I „ 

duas  e pundo  z egref-  ^ -3J7 

Tarum,  ablcindere  Tegmenta  Axis  Vertici  adjacentia,  majora  quam  qu«  ex  eodem  ab- 
fcinduntipfie  egrefls,  Ka  Quoniam 


Digitized  by  Google 


4-0  APOLLONII  PERG^EI 

Quoniam  enim  ratio  z e ad  b k minor  eft  ratione  a ad  bk  ; per  fuperius  demon- 
ftrata,  conflabit  rationem  Kyad  kb  minorem  efle  ratione  hk  ad  Ki,  ac  redan- 
gulum  snz  minus  efle  redangulo  fub  b y, y z.  Fiat  igitur  redangulum  fub  y i,  y r 
xquale  redangulo  xnz,  & perpundum  i deferibatur  Hyperbola  Afymptotis  zx, 
zh  fi  quod  quidem  fiet  juxta  4>,n  fecundi.  Sit  Hyperbola  illa  Aix,  demiflifque 
normalibus  A 6,  x *,  erit  utrumque  redangulum  fub  a fi,  h ac  fubxij,  «jx  aequale 
redangulo  ZN  z j ac  proinde  (juxta  prxmifla  in  hac  propofitione)  conflabit  redas 
a*,xt  efle  duas  Minimas,  qua  produdx  occurrent  in  pundo  z»  Demon  Aravi- 
mus autem  ( in  Af*  hujus) 
quod,  fi  hoc  ita  fe  habeat, 
ac  fi  ducatur  reda  aliqua 
alia  b pundo  z,  non  ab- 
fcindi  poflit  ex  eadem  Mi- 
nima. Nam  fi  e pundo  z 
egrediatur  reda  inter  ip- 
fas  a *,  xr,  & ab  extremi- 
tate ejus  ducatur  ad  Axem 
Minima ; abfeindet  illa 
Axis  portionem  Vertici 
conterminam , minorem 
legmento  a redi  per  z 
dudl  abfeiflo.  Contrari- 
um autem  fiet  in  Minimis 
ab  extremitatibus  reliqua- 
rum cdudarum,  qua:  abfeindent  Axis  portiones  majores.  Quae  vero  dida  (unt  de 
Axe  Eliipfeos  intoligi  debent  de  Axe  majori.  Qj_  E.  D. 

Interpretis  Arabis  Scholion. 


»1  \ 

V 

y (L 

^Hi\  V 

In  fequentibus  hujus  libri  requiritur  inventio  duarum  mediarum  proportionalium  inter 
duas  renas  datas.,  idemque  pojlulat  Apollonius  in  hac  propofitione.  Modus  autem  ef- 
fediotns  hic  eft.  Sint  dua  reda  AB,  B r ; ac  fi  aquales  fuerint , mamfeftum  eft  ter- 
minos inter pofitos  etiam  ufdem  aquales  effe.  Quod  fi  tnaqualts  fuerint , fit  A B major ; 
(3  conveniant  ad  angulos  redas  in  b,  ac  producantur  indefiniti.  Completo  autem  parallc- 
logrammo  abta,  jungatur  AT  qua  bijecetur  tn  pundo  E i ac  centro  e deferiba- 
tur Circulus  ABT  A parallelogrammo  circum - 
feriptus  (i  per  A agatur  reda  Z A H ipfi  A r 
parallela,  qua  divifa  erit  bifariam  in  pundo 
a,  ob  aquales  A F,  E r : inter fetabit  vero  ar- 
cum A r,  quia  r A major  eft  quam  A A : oc- 
currat autem  et  tn  pundo  N.  Defcnbatur 
{juxta  quartam  Ild')  per  pundum  A Afym- 
ptotts  b z,  b H Hyperbola  e A M ; & erit  z ii 
{per  nonam  lld')  Tangens  ejufdem , ob  aquales 
Z A,  A H.  Ac  mamfeftum  eft  Sed  tonem  illam 
Circulo  occurrere  inter  punda  a,n  ; aliter  enim 
caderet  figmentum  arcus  AN  ti  fubtenfa  ejufdem  inter  fiBionem  Tangentemque  ejus,  quod 
{per  ja*»"1  primi ) fieri  non  poteft.  Neque  erunt  mterfediones  cum  circulo  A B r A {per 
33""  H»*' ) plures  quam  dua.  Occurrat  igitur  tn  pundts  A,  ©i  ac  junda  a«  producatur 
utrinque  ad  k,  A i tpfaque  a K,  0 A {per  8 run  ll41 ) aquales  erunt.  Duo  quod  inter  redas 
A B,  B r dua  media  proportionales  funt  a r,  K A. 

Qtumam  ak  ipfi  oa  aqualis  eft , erit  red  angulum  fub  A A,A0,  boc  eft  (ob  Circulum)  red- 
angulum fub  b a,  a r,  aquale  redangulo  fub  & K,  K A,  five  fub  B K,  K A ; adeoque  A r erit 
adKA  ficut  b K ad  ba.  Sed  BK  eft  ad  ba  ficut  at,  boc  eft  A % ad  ATj  atque  ettam  tn 
t&dem  eft  ratione  k a ad  a A,  hoc  eft  B r.  Hoc  autem  fit  ob  fimihtudmem  triangulorum 
A B k,  ata,  a A K.  Proinde  a*  erit  ad  W ficta  ai*  ad  ka  ac  ka  ad  B r » quare  AT, 
ka  lunt  dux  medix  proportionales  inter  ab,bt.  Q,  E.  D. 


PROPO- 
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PROPOSITIO  LUI. 


4-i 


SI  capiatur,  extra  dimidium  Ellip/is  ai  ytxe  majore  divifa,  puti- 
dum quoddam,  a quo  normalis  ad  xlxem  demifia  cadat Juper 
centrum  Sedtonis ; ac  fuerit  ratio  hujus  normalis  Jemiaxe  minore 
ancla-  ad  femiaxem  minorem,  non  minor  ratione  diametri  tranf 
verfee  ad  latus  r ellum : Ex  hoc  pundo  egredi  nequit  reda  aliqua 
ad  Sectionem,  cujus  portio  intercepta  inter  udxem  & Sectionem  fit 
Minima;  fed  Minima  ab  extremitate altcttjus  dulhe  cadet  adeas 
partes  ejus  qute  'a  Vertice  xixis  majoris  remotiores  /unt. 

Sic  bat  femi-ellipfis,  Axe  majore  BT;  & detur  extra  illam  pundum  quodvis  a, 
unde  demifia  normalis  cadat  fuper  Sedionis  centrum ; hoc  eft,  duda  a £ ad  an- 
gulos redo*  i pii  r s,  lit  pundum  t,  fuper  quod  cadit,  centrum  Sedionis : & fit  ra- 
tio a a ad  ad  a £ non  minor  ratione  diametri  tranfverfa:  ad  latus  redupi.  Dico 
non  duci  polle  de  pundo  a redam  aliquam,  cujus  portio 
intercepta  inter  Scdionem  & Axem  bt  Minima  fit>  ac  ii 
educatur  ex  eo  reda  quaelibet  a k,  Minima  k pundo  K 
duda  cadet  verfus  e,  rejpt&u  ipfim  a k. 

Ducantur  normales  k ii,  k z,  ac  lit  ratio  a a ad  a e non 
minor  ratione  diametri  tranfverfe  ad  latus  redum  > erit 
autem  ratio  a a ad  a e minor  ratione  A z ad  z e j adcoqne 
ratio  a z adzE  Uve  eu  ad  h o major  erit  ratione  diame- 
tri tranfverfa:  ad  latus  redum.  Fiat  itaque  e ii  ad  ha 
licut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum  i ac  reda  ka 
(per  decimam  hujus)  Minima  erit,  adeoque  reda  K0  (per  2 j**  hujus)  non  eft  Mi- 
nima: fed  reda  Minima  per  k duda  cadet  propius  centro  e quam  reda  ka. 
Qi.E.  D. 

PROPOSITIO  L1V. 

SI  capiatur  punitum  quodvis  extra  dimidium  EUipfeos  ab  s4xe 
majore  divifa,  a quo  demijja  normalis  [itper  centrum  cadat ; 
ac  fit  ratio  hujus  normalts  una  cum  femiaxe  minore  ftmul  Jumptie 
ad  femiaxem  minorem , minor  ratione  diametri  tranfverfe  ad  latus 
redum  : non  potefl  exire  ab  hoc  punito,  ad  alterutrum  Quadran- 
tem Elhp/eos,  ntft  una  fota  reda,  cujus  portio  intercepta  inter 
Slxem  majorem  fy  fedionem  [it  Minima  : e nulla  vero  reliquarum 
ad  idem  latus  edullaritm  abfeindi  poteU  Minima.  Sed  ft  propior 
fuerit  Vertici  fedionis  quam  Minima  illa.  Minima  ab  ejujdem  ex- 
tremit  at  e duda  remotior  erit  a Vertice-,  e contra  vero,  fi  remo- 
tior'a  Vertice  fuerit , Minima  ab  extremitate  ejus  edulta  cadet 
Vertici  propius. 

Sit  b a r femi-ellipfis,  Axe  majore  b r ; & detur 
extra  illam  pundum  aliquod  a,  a quo  normalis 
cadat  fuper  centruin;  ut  a e cadens  liiper  cen- 
trum Sedionis  £,ad  angulos  r edos  Axi  r b : lit- 
que  rado  A a ad  a e minor  ratione  diametri 
tranfverfe  ad  latus  redum.  Dico  quod  ad  eun- 
dem (c&ioois  quadrantem  non  nili  noa  reda 
duci  polSc  de  pundo  a,  cujus  portio  inter  Cur- 
vam bat  flcAxemBr  intercepta  fit  aliqua  e Minimis.  In  reliquis  vero  de  pundo 
Acdudisi  li  ab  extremitatibus  earum  qua:  Vertici  b propiores  funt,  agantur  Mi- 
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nimac,  cadent  eae  remotiores  a pundo  b : Minimae  vero,  ab  extremitatibus  reda- 
rum  ex  a exeuntium  pundoque  b remotiorum,  propiores  erunt  Vertici  quam 
ipfsc  edudar. 

Quoniam  enim  ratio  A A ad  a e minor  eft  ra- 
tione diametri  tranfverGe  ad  latus  redum ; fiat 
n H ad  h E ut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum, 

& ducantur  h©,  ex  ipfis  bt,  a e parallelae  i fic 
jungatur  ©a  a.  Dico  ©a,  partem  interceptam 
ipfius  ©a,  efic  Minimam.  Nam  ah  eft  ad  h e ficut 
e k ad  k a,  quare  e k eft  ad  ka  ut  diameter  tranf- 
verfa ad  latus  redum ; pundum  autem  e eft  cen- 
trum fedionis:  quare  (per  n""  hujus)  ©a  Minima  eft.  Occurrit  autem  Axi 
minori  in  pundo  Ai  adeoque  fi  exeat  de  pundo  a rafta  alia  praeter  ab,  quae 
remotior  fuerit  ei  k Vertice  b,  Minima  ab  extremitate  ejus  ducenda  propior  erit 
pundo  b quam  reda  ipfa.  Quod  fi  minus  diftet  k Vertice  b quam  a e,  Minima  ab 
ejus  extremitate  duda  (per  4 6tm  hujus)  occurret  Axi  majori  in  pundo  k Vertice 
b remotiori. 


PROPOSITIO  LV. 

5 /ore  bifeda , 0 quo  demijfa  normalis  non  cadat  ftiper  centrum : 
Duci  poterit  ah  eodem  reda  occurrens  alteri  femiffi  jfxis  majoris 
in  quem  non  cadit  normalis , cujus  portio  intercepta  inter  fedionem 

6 j4xem  majorem  jit  Minima ; nec  ab  eodem  pundo  duci  poteft 
alia  reda  occurrens  eidem  reliquo  femiaxi , e qua  abfeindatur 
Minima. 


Sit  abt  Ellipfis,  Axe  majore  Ar  ac  centro  A;  fic  fit  datum  pundum  e,  b quo 
demittatur  Axi  at  normalis  ez  ; nec  fit  centrum  in  pundo  z.  Dico  quod  duci 
poffit  ex  e reda  occurrens  ipfi  at,  ita  ut  inter  fedionem  ab r fic  femiaxem  at 
intercipiatur  Minima.  Fiat  eh  ad  h z ficut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum; 
atque  etiam  in  eadem  ratione  fiat  a ©ad  ©z:  ac  per  h ipfi  at  parallela  ducatur 
ka,  uti  per©  ipfi  ez  parallela  reda  m©  a : dein  per  datum  pundum  e,  Afymptotis 
ma,ak  (per  4,ra  fecundi)  deferibatur  Hyperbola.  Sit  Hyptrbola  illa  en, occurrens 
Ellipfi  in  pundo  n,  iungaturque  nze.  Dico  nz  Minimam  cfle. 

Producatur  en  ad  occurfum  utri- 
ufque  Afymptoti  m a,  a k;  conveniat  — 
autem  iis  in  pundis  m,  k,  ac  demit- 
tantur ad  at  normales  no,  kd:  fic 
erit  (per8’r,,B  fecundi)  me  ipfi  kn 
aqualis  { adeoque  z e ipfi  no  squalis 
eft.  Eft  autem  eh  ad  hz  ficut  dia- 
meter tranfverfa  ad  latus  redum,  fit 
ut  eh  eft  ad  hz  itaznadnz;  adeo- 
que z n eft  ad  n z ut  diameter  tranf- 
verfa ad  latus  redum.  Sed  a © eft  ad 
©z  in  eadem  ratione  diametri  tranf- 
verfie  ad  latus  redum ; quare  z n eft 
adnz  ut  a©  ad  ©z.  Reda  vero  ©z 
ipfi  no  squalis  eft,  uti  a©  utrifque  no,  az  fimul  fumptis.  Auferendo  igitur  ab 
ipfa  zn  utrafquez  a,  no,  fit  ab  ipfa  ns  redam  no,  eritrefiduum  Aoad  refiduum 
os  ut  totum  nz  ad  totum  nsj  hoc  eft  ut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum. 
Verum  no  normalis  eft,  fit  a eft  fedionis  centrum;  ergo  (per  10“ hujus)  reda 
n s Minima  eft.  Q L E.  D. 


PROPO- 
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PROPOSITIO  LVI. 

Diximus  autem  in  praecedente  propofitione  Hyperbolam  Ellipfi concurfuram  : 
quod  hoc  modo  dcmonftratur.  Ducatur  r 2.  tangens  Ellipfin  in  Vertice  r. 
Quoniam  vero  a © eft  ad  © z iicut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum,  ac  ratio  a © 
ad  ©z  minor  eft  ratione  re  ad  ezj  erit  ratio  re  ad  oz  major  ratione  diametri 
tranfvcrlae  ad  latus  redum,  nempe  ratione  h e ad  hz.  Cum  autem  ratio  r e ad 
e 7,  major  ejl  ratione  H E ad  H Z,  reaangulum  igitur  fub  re,  H z majus  erit  redangulo 
lub  ©z,  he.  Sed  hz  squalis  eft  ipfi  rx,  uti  ze  ipfi  ha:  quapropter  redangu- 
lum  lub  ©r,rx  majus  erit  contento  fubEH,  ha.  Scdio  igitur  Hyperbolica  per 

Endum  e tranfiens,  ac  Afymptotis  ma,as  delcripta  (per  converfam  duodecimi 
undi)  occurret  reda:  rx.  Eft  autem  rx  Tangens  Sedionis  abt,  ac  proinde 
Hyperbola  illa  occurret  fcmi-ellipfi  abt.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  LVII. 

HO  C demon  [Irato , jam  reflat  probandum  nullam  aliam  r ellam 
eidem  Seflionis  quadranti  occurrentem , ab  eodem  punito 
duci  pofje , equa  abfcmdat slxis  Minimam. 

Sit  abt  Ellipfis,  Axe  majore  ta  & centro  £;  & i dato  infra  Axem  pundo  a 
demittatur  normalis  a z,  ad  ex  eodem  a ducatur  reda  ahb,  k qua  ablcifla  fu 
Minima  hb.  Ducantur  etiam  ak,  ab,  occur- 
rente t Axi  in  punctu  n,  £.  Dico  neque  e z,  nec  K C 
Minima*  tfie. 

E centro  Sedionis  e ducatur  en  ipli  az 
parallela,  occurrens  reda:  bha  in  pundo  nj 
ac  jungatur  no.  Quoniam  vero  bh  Minima 
eft,  occurrens  Minima:  per  centrum  Sedionis 
dudx  in  pundo  n, intra  angulum  hzaj  por- 
tio redae  n e inter  Axem  & Scdionem  inter- 
cepta non  erit  Minima : fcd  Minima  de  pundo 
e duda  ( per  46*“  hujus ) propior  erit  Vertici  r ; 
ac  proinde  reda  es  a Vertice  adJtuc  remotior 
(per  if**  hujus)  non  erit  Minima.  Pari  modo 

demon  ftr  abi  tu  r redam  k n non  ede  Minimam,  Minimamque  per  pundum  k du- 
dam  longius  i Vertice  r cum  Axe  concurrere  quam  ku.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  LVUI. 

Dj4to  quovis  punito  extra  ambitum  Se  Itionis  pofito,quod  nec fit 
in  yixe  ejus,  neque  in  eodem  produlto  : pofumus  educere  ex 
eo  reltam,  citjus  intercepta  inter  Seltionem  & jlxem  fit  Minima. 

Sit  autem  fedio  imprimis  Tarabola,  ut  abj  & iit  Axis  produdus  rz:  detur 
vero  extra  fedionem  & ad  latus  Axis  pundum  a.  Dico 
quod  e pundo  a egredi  poteft  reda,  cujus  portio  in- 
tercepta inter  fedionem  & Axem  ejus  Minima  fit. 

Demittatur  normalis  a e ad  Axemrz,  & fiat  ez 
dimidium  lateris  redi  i fitque  zh  normalis  in  ipfam 
z r.  Dein  per  pundum  a,  Afymptotis  h z,  z r delcri- 
batur  Hyperbola  a a©,  qua:  occurrat  Parabolae  in 
pundo  a.  Jungatur  a A,  ac  producatur  adu,r:  Dico 
AT  Minimam  ejfe . 

Ex  A demittatur  ad  rz  cathetus  a k;  cumque  ah 
(per  8Tun  fecundi)  ipfi  at  xqualis  eft  i erit  quoque  re<f 

z e dimidium  eft  lateris  redi  i adeoque  & kt  aequalis  eft  dimidio  lateris  redi.  Eft 
autem  k a normabs,  ac  proinde  (per  1'"'"  hujus)  reda  at  Minima  eft.  Q,  E.  D. 

L*  PROPO- 
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PROPOSITIO  LIX. 

SI  vero  fedio  fuerit  Hyperboli  vel  Ellipfis  ut  ab,  Axe  ba&  centro  r;  ac  de- 
tur pundum  quoddam  e extra  fedionem,  nec  in  Axe,  neque  in  Axe  produdo  i 
i quo  demittatur  ad  Axem  ba  normalis  e z. -Imprimis  autem  non  cadat  fuper 
Centrum.  Dico  quod  poflumus  ducere  per  pundum  e redam,  e quS  portio  ab- 
fcifla  inter  Curvam  a b & Axem  b a fit  Minima. 

Fiat  th  ad  h z ficut  diameter  tranfverfaad  latus  redam,  & ducatur  ad  angulos 
redos  normalis  hm.  Fiat  etiam  e©  ad  ©z  in  eadem  ratione  diametri  tranfverfe 
ad  latus  redum,  pagatur  reda  ka  per  pundum  © ipfi  za  parallela;  & per 
pundum  datum  e defer ibatur  (per  4*®  fecundi)  Hyperbola  Afymptotis  mk,  ka  j 
quae  quidem  occurret  fedioni  A b.  Sit  autem  Hyperbola  illa  e a h conveniens 
ledioni  ab  in  pundo  a ; & jungatur  ea  producaturque  utrinque  ad  m,a;  «r. 
currat  autem  Axi  ad  a.  Duo  reUam  a a Minimam  ejfe.  Demittatur  normalis  A N. 


Quoniam  vero  reda  m e (per  fecundi)  aqualis  eft  ipfi  a a ; erit  quoque  k© 
ipfi  o a,  ac  proinde  oK  ipfi  ©a  sequalis,  cui  etiam  «qualis  eft  NH.  Fit  autem  z a 
ad  © a five  NH,  ut  z e ad  E0 ; hoc  eft  ut  Z r ad  r a : quare  alternando  /,  a ejl  ad  z r 
Jfcut  n h ad  h r.  Ac  componendo  in  Hyperbola,  vel  dividendo  in  ELlipfi  erit  at 
adrN  ficut  zr  adrn;  quare  per  converfionem  rationis  in  Ellipfi,  vel  dividendo 
in  Hyperbola,  tn  ericaei  na,  ficut  rn  ad  hz,  hoc  eft,  ut  diameter  tranfverfaad 
latus  redum.  Verum  an  normalis  eft  in  Axem  b a,  adeoque  (per  9*”  & 10*“  hu- 
jus ) a a Minima  eft.  Pari  modo  demonftrabitur,  fi  cadat  normalis  z e ad  alteram 
partem  verticis  b. 


PROPOSITIO  LX. 

QUod  fi  in  Hyperbola  normalis,  b pundo  r extra  fedionem  dato  demifla,  ca- 
dat fuper  centrum,  ut  r a.  Fiat  r e ad  ea  ficut 
diameter  tranfverfa  ad  latus  redam,  & ducatur  a e 
Axi  a z parallela,  & producatur  ad  occurfum  fcdio- 
nis  in  a.  Jungatur  ta  conveniens  Axi  in  z.  Dico 
A z Minimam  efle. 

De  pundo  a ducatur  ad  Axem  normalis  A h.  Quo- 
niam vero  te  eft  ad  ea  ficut  diameter  tranfverfa  ad 
latus  redum  ; r a ad  a z erit  in  eadem  ratione.  Sed 
ut  TAad  Az  ita  ah  adHZ:  quare  ah  eft  ad  hz  ut 
diameter  tranfverfa  ad  latus  redum.  Eft  autem  a h 
normalis  in  Axem  ; adeoque  ( per  nonam  hujus)  a z Minima  eft.  Q^  E.  D. 


PROPOSITIO  LX1. 

AT  vero  fi  normalis  de  pundo  dato  demifla  cadat  ab  altera  parte,  five  ultra 
centrum  Hyperbolae  ad  modum  redae  r a.  Sit  e centrum  Hyperbola:,  ac  fiat 
ez  ad  z a ficut  diameter  tranfverfa  ad  latus  redum,  ac  in  eadem  ratione  fiat  TH 
ad  ha;  & ducatur  11 0 Axi  a e parallela,  ut  & z k,  e m ipfi  r a parallelae  Per  pun- 
dum E Afymptotis  ok,  kz  deferibatur  Hyperbola  quae  occurret  fedioni  ab. 

Occurrat 
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Occurrat  autem  in  pun&o  a,  ac  fit  Hyperbola  illa  af.  Jungatur  r A qua:  produ- 
catur ad  a.  Dico  a a Minimam  cfle. 

Demittatur  redta  oao  normalis  faper  Axem  Ao.  Jam  fecimus  th  ad  ha  ficut 
£Z  ad  za;  adcoque  rc&angulum  fub  th  fitHK  (hoc  eft  za)  sequaleeft  rc<ftan- 
gulo  fub  km  (live  ez)  & me,  hoc  eft  HA.  Sed  redangulum  fub  km,  me  (per 
1 2*”  fecundi ) squale  eft  re&angulo  fub  k©,  ©a,  quia  funt  inter  Afymptotos; 
quare  retftangulum  fub  rw,  h k squale  eft  rc&- 
angulo  fub  k©,©A}  unde  ao  eft  ad  m ficut 
h k ad  k ©.  Verum  A e eft  ad  r h ficut  0 n ad 
n h i ac  propterea  h k eft  ad  k 0 ficut  © n ad  n h, 
ac  componendo  u e eft  ad  Q K ficut  ©H  ad  ii  N,  adto- 
que  © K squalis  eft  ipfi  il  N.  Eft  autem  0 K ipfi 
zo  aquali?,  ac  proinde  zo,  nh  squales  funt. 

Hinc  a a eft  ad  n h ficut  eadem  a a ad  z o,  quare 
a a eft  ad  z o ficut  a r ad  r n»  ac  a r eft  ad  r n ficut 
at  ad  nii  quapropter  a a eft  ad  zo  ficut  at 
adru.  Sed  AieftadrHficut  AEad  EZ;  adtoque 
permutando  a A eft  ad  At  ficut  oz  ad  z e.  Refiduum  itaque  a e ad  refiduum  eo 
eft  ut  a e ad  ez:  ac  dividendo,  eo  ad  oa  erit  ut  f.z  ad  za,  hoc  eft  ut  dia- 
meter tranfvcrla  ad  latus  re&um.  Cum  autem  eo  eft  ad  o a ut  diameter  tranf- 
verfaad  latus  redum,  erit  (per  nonam  hujus)  a a Minima.  Q^E.  D. 
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PROPOSITIO  LXII. 


PROPOSITIO  LXI1I. 

SI  vero  Se&io  a b fuerit  Hyperbola  vel  Ellipfis,  Axe  b a ac  centro  r : ac  de- 
tur pun&um  aliquod  a,  in  fitu  fuperius  deferipto.  Dico  quod  poflumus 
ducere  per  pun£tum  a Minimam. 


Demittatur  enim  normalis  ae;  ac  fiat  ro  ad  0E,  ut  & az  ad  ze,  ficut  dia- 
meter tranfverfa  ad  latus  re&um ; & per  pun&um  z ducatur  h k Axi  b r parallela^ 
M ipfi 
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ipfi  vero  4 E parallela  fic  refla  ne»:  Dcfcribatur  per  punflom  fi  Afymptotis 
H2.HK,  Hypcrbola  fi  fi,  qux  quidem  occurret  dat*  Hyperbol*  vel  Ellipfi.  Sit 
autem  punflum  occurfuj  fi,  ac  junfla  A fi  producatur  ad  a,s.  Dico  redam  a a 
Minimam  efle. 


Quoniam  enim  r A,  a k (per  8'“"  fecundi)  squales  funt,  erunt  etiam  Hnlive  eM 
&Kz*quales:  dlautem  zk  ad  Kodifierentiam  interz  K & ea,  licutfizadZEt  ac 
fiz  eft  ad  z e lient  re  ad  eF.i  quare  BM  eft  ad  differentiam  inter  eu  & ea  ut 
re  ad  e E ; adeoqueper  comtr forum  rationi*  ac  permutando  uetjl  ad  er  fitut  At.  ad 
Er  i unde  dividendo  in  EUipfi  vel  componendo  in  Hyperbola  erit  r.M  ad  M a ficut 
r e ad  ez.  Sed  re  cftadeE  ut  diameter  tranfverlaad  latus  reflum,  ac  M A Axi 
er  normalis  eft.  Quapropter  refla  aa  (per  & io"1  hujus)  Minima  eft. 
Q.E.  D. 

PROPOSITIO  LXIV. 


SI  detur  fundum  'tnfra  ^ IxemVarabolte  vel Hyperbole,  a quo 
reda  ad  Sedionis  Verticem  duda  contineat  cumsfxe  anguium 
acutum ; impoj&bile  autem  ftt  ut  ducatur  e fundo  illo  reda  aliqua 
cujus  portio  inter  slxem  & Seliionem  intercepta  ftt  Minima ; vel  in 
Ellipfi,  //  una  tantum  fuerit  reda,  ex  dato  pundo  ex^uns  ad  partes 
Sedionis  contrarias  illis  ad  quas  jacet  datum  fundum,  e qua  ab- 
fcindat  slxts  Minimam  : erit  reda,qute  de  pundo  illo  ad  Verticem 
Sectionis  ducitur.  Minima  omnium  ad  illam  Sedionis  partem  ab 
eodem  ducendarum,  atque  huic  propior  minor  erit  remotiore. 

Sit  autem  imprimis  fedio  Parabola  utABr,  Axe  A E;  fitque  datam  pundum  z 
infra  Axciti,  ita  ut  angulus  zae,  qui  continetur  k redi  per  pundum  illud  ad 
Verticem  fedionisdudA  fit  Axe  a e,  acutus  fuerit.  Primum  autem  non  fit  poffi- 
bilc,  ut  ducatur  ad  fcdionem  reda  aliqua  cujus  portio  inter  Curvam  fic  Axem 
intercepta  fit  Minima.  Dico  quod  Minima  omnium,  qua:  duci  poffint  ad  fedionem 
Ar  de  pundo  z,cft  ipfaAZ;  quodque  eidem  propiores  duda:  minores  funt  remo- 
tioribus. Hoc  autem  manifeftum  erit  cx  co  quod,  redis  quibuflibet  c pundo  z 
edudis  & ad  fedionem  continuatis,  ab  earundem  extremitatibus  non  duci  podinc 
redae  Minima:,  quae  non  occurrant  Axi  remotius  k Vertice  A quam  ipfs  redae  d 
pundo  z edudx. 

Dcmonftrabitur  autem  hoc  modo.  Demittatur  normalis  z e ; ac  reda  A e vel 
erit  aequalis  (emilateri  redo,  vel  major  eo  vel  minor.  Sit  autem  imprimis  aqua- 
lis ei  vel  minor  cos  ac  e eundis  redis  per  z ad  fcdioncm  dudis,  non  erit  ulla 
cujus  portio  inter  Sedionem  fic  Axem  intercepta  Minima  eft;  fed  Minima,  abea- 
rundem  in  Sedione  extremitatibus  ad  Axem  duda,  cadent  verfus  panes  ab  a re- 
motiores quam  reda  qua  ex  z prodeunt,  juxta  49*m  hujus. 

Si  vero  a e major  fuerit  femilatere  redo,  fit  e©  dimidium  lateris  redi;  ac  fit 
© ic  duplum  ipfius  ah;  fic  ad  pundum  h ipfi  a e normalis  fit  h b : ac  fiat  e a ad  h b 
ficut  ©h  ad  ©e.  Erit  autem  ze  vel  aqualis  ipfi  ea,  vel  minor  esi,  vel  maior. 
At  non  erit  aqualis  ipfi  ea,  quia  (per  fi*m  hujus)  fi  ze  fuerit  ipfi  e a aqualis,  duci 
polii t una  reda  de  pundo  z 6 qua  abfeinderetur  Minima : z e igitur  non  erit  ipfi 
ea  «qualis.  Pari  modi  conftabit  ez  minorem  elie  non  pofle  quam  reda  e a.  Nam 
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(per  eandem  ji*"  hujus)  fi  ez  minor  fuerit  quam  ea,  duci  poffint  duae  redae, qua- 
rum utriufque  portio  inter  Se&ionem  & Axem  intercepta  fit  Minima  i contra 
Hypothefin.  Pofuimus  enim  non  duci  pofle  de  punito  z aliquam  redam  6 qui 
interciperetur  Minima:  adeoque  ze  non  eft  minor  quam  ea,  neque  etiam  eidem 
aqualis  eft,  ac  propterea  major  erit  d.  Per  eandem  autem  jim  conftat,  quod  fi 
ze  major  fuerit  quam  e a,  non  duci  poffit  de  pundo  z reda  ulla  cujus  portio  in- 
tercepta inter  fedionem  & Axem  fuerit 


Minima:  quodque  redis  quibufvis  de 
pundo  z ad  fedionem  cdudis,  fi  ab 
extremitatibus  earum  agantur  Mininis 
ad  Axem,  convenirent  illas  Axi  ultra 
occursus  redarum  e z egredientium, 
five  remotius  1 Vertice  a.  Quapropter, 
five  a e aequalis  fuerit  dimidio  lateris 
redi,  five  minor  eo ; vel  etiam  fi  a e 
major  fuerit  dimidio  lateris  redi,  fi- 
mulq;  ze  major  quam  e a ; redae  omnes 
de  pundo  z ad  fedionem  prodeuntes 
occurrent  Axi  propius  pundo  Verticis 
a quam  Minima:  ab  extremitatibus  ea- 
rundem  dudae.  Hocpofito:  Dico  re- 
dam za  Minimam  efie  redarum  de 
pundo  z ad  fedionem  prodeuntium, 
e idemque  propiorem  minorem  efle  re- 
motiore. 

Ducantur  rcdczB,  zrj  ac  primum 
fi  fieri  poffit,  fit  A z ipfi  b z aequalis,  & 
ad  A tangat  fedionem  reda  ak  ; & erit 
(per  1 7“"  primi)  a k Axi  a e normalis,  quia  ordinatim  ad  Axem  applicatis  parallela 
eft  ; unde  angulus  z a k obeufus  eft.  Dudl  autem  ipfi  a z normali  ut  A n,  cadet 
ca  intra  fedionem,  quia  (per  sa“m  primi)  impoffibile  eft  ducere  inter  Tangentem 
ftSedionem  redam  aliquam.  Ducatur  etiam  per  pundum  b Tangens  Scdionis 
b z,  ac  Minima  de  pundo  b ad  Axem  duda  remotior  erit  1 pundo  a quam  bz, 
per  nuper  demonftrata ; comprehendit  autem  Minima  (per  27n,*“  hujus)  cum  Tarv 
gente  bz  angulum  redum,  adeoque  angulus  zbs  acutus  erit.  Ac  fi  centro  z radio 
b z deferibatur  arcus  circuli,  occurret  ille  Tangenti  b z i reda  vero  n a erit  tota  ex- 
tra illum,  quia  angulus  zbs  acutus  eft,  angulus  vero  zan  redus.  Quare  fi  fit  cir- 
culus ille  curva  beo  A,  necefic  eft  ut  occurrat  fedioni»  fitque  pundum  occurfus 
o.  Jungatur  oz,  ac  tangat  fedionem  reda  on  cadens  necclTarib  extra  circulum. 
Cum  autem  Minima  de  pundo  o ad  Axem  duda  remotior  eft  1 Vertice  a quam 
reda  o z,  ac  Minima  illa  cum  Tangente  on  (per  z7tn  hujus)  comprehendit  angulum 
redum:  angulus  igitur  zon  acutus  erit  i ac  proinde  reda  on  circulo  occurrere 
debet.  Eadem  autem  cadit  extra  illum.  Hoc  autem  abfurdnm  eft,  adeoque  AZ 
non  eft  ipfi  b z aequalis. 

Si  vero  fieri  poffit,  fit  A z major  quam  z b j ac  centro  z radio  z b deferibatur 
circulus,  qui  quidem  occurret  ipfi  a z : portio  ailtem  aliqua  Tangentis  b z erit  intra 
circulum,  per  nuper  demonftrata : occurret  igitur  circulus  fedioni  ncceflarib,  quia 
redx  az  occurrit.  Sit  circulus  ille  Byr,  ac  jungatur  zy;  ducaturque  per  pun- 
dum yfedion is  Tangens  yP,  quae  quidem  cadet  intra  circulum ; quia  Minima  in- 
ter pundum  y fit  Axem  intercepta  cadit  verfus  partes  remotiores  i pando  a quam 
reda  y z : unde  angulus  z y r acutus  eft.  Reda  itaque  y r occurrere  debet  circulo. 
Manifeftum  autem  eft  debere  eandem  totam  extra  reperiri : quod  abfurdum.  Reda 
igitur  a z non  eft  major  quamB/,  neque  eidem  aequalis ; eft  ergo  minor  cH. 

Dico  quoque  redas  ipn  a z propiores  remotioribus  minores  efTc.  Producatur 
enim  Tangens  z b ad  z ; cumque  reda  b Z tangit  fedionem  in  pundo  b,  & angulus 
zbz  acutus  eft,  erit  angulus  deinceps,  nempe  ZBZ,obtufus;  & per  b ipfi  bz  nor- 
malis fit  b m i quae  proinde  cadet  intra  fedionem.  Dc  pundo  r ducatur  fed  ion  is 
M a Tangens 
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Tangens  rs;  & ponatur  imprimis,  fi  fieri  poflit,  redta  b e ipfi  rz  aqualis.  Cen- 
tro z radio  zr  defcribatur  circulus,  qui  quidem  cadet  extra  redam  r s ; quia  an- 
gulus z r s acutus  eft  i idem  vero  cadet  intra  reddam  bm,  quia  em  ipfi  b z normalis 
eft,  atque  adeo  occurret  circulus  ille  Sc&ioni.  Jam  fi  ducatur  redta  per  pundtum 
hujus  interfedtionis  ad  pundtum  z,  patebit  abfurditas  eodem  modo  quo  demonftra- 
vimus  abfurdam  efle  squalitatem  ipfarum  AZ,  zb. 

Pari  argumento,  fi  ponamus  zb  majorem  efle  quam  zr,  demonftrabitur  abfur- 
ditas,  acin  redtisAZ,  zb;  ubi  fuppofuimus  az  majorem  efle  quam  bz.  Eft  igitur 
a z redta  Minima  que  duci  poffic  de  pundto  z ad  fedtionem  Asr,  cidcmquc  pro- 
pior minor  eft  remotiore. 

Manifcftum  eft  igitur,  quod  fi  talis  fuerit  fitus  pundti  z,  ut  non  duci  poflit  ab 
eo  ad  fedtionem  redta  aliqua  e qux  abfeindat  Axis  Minimam,  & fit  angulus  zae 
acutus : foret  redta  az  Minima  omnium  ad  fedtionem  de  pundto  z dudtarum,  ipfi- 

3uc  a z propior  minor  eflet  remotiore.  Quinetiam  fi  non  luerit  nifi  una  lola  redta 
e pundto  z edudta,  c qua  abfeindatur  Minima,  ac  fuerit  angulus  zae  acutus  i 
in  lequente  67™  huius  demonftrabitur  az  minorem  efle  quivis  alii  dc  pundto 
z ad  fedtionem  dudta,  cidcmque  propiorem  minorem  efle  remotiore. 


r ROPOS1TIO  LXV. 

QUod  fifedtio  fuerit  Hyperbola,  ut  abt,  Axe  a e & centro  a deferipta;  & 
fumatur  infra  Axem  pundtum  z,  ita  ut  jundta  redta  a z contineat  cum 
Axe  angulum  ZAE  acutqm  i ac  nulla  reSa  ab  eodem  z duci  poflit  cujut  intercepta 
fit  Mimma.  Dico  redtam  az  minorem  efle  quivis  alii  ad  fcttioneni  de  pundto  z 
ducendi;  dudtifque  redtis  quibulvis  ex  eodem  z ad  fedtionem,  propiorem  ipfi 
az  minorem  efle  remotiore  ab  eadem. 


Hoc  autem  manifcftum  erit,  fi  redta  quaslibet  Minima,  i quovis  in  (edtionc  Air 
pundto  ad  Axem  a e dudta,  cadat  verfus  partes  remotiores  i Vertice  a quam  quae 
jungit  pundtum  illud  & z.  Demittatur  ad  Axem  dc  pundto  z normalis  z e,  & 
a e vel  aequalis  erit  dimidio  lateris  redi,  vel  erit  major  eo,  vel  minor.  Si  vero 
eidem  vel  xqualis  fuerit  vel  minor  eo,  ac  redtx  dc  pundto  z ad  fedtionem  abt 
egrediantur;  quae  abearundem  extremitatibus  ducuntur  ad  Axem  Minima:  (per 
4r"  hujus)  remotiores  erunt  ipfis  i Vertice  a.  Si  vero  a e major  fuerit  dimidio 
lateris  redti,  fiat  a 0 ad  e e ficut  diameter  tranf- 
ver  (a  ad  latus  redtum:  ac  inter  ipfas  «a,  a a 
capiantur  dux  medix  proportionales  a h,  a k ; 

& de  pundto  k ipfi  a e normalis  erigatur  k b ; 

& fiat  e a ad  k b in  ratione  redtanguli  fub  a e, 

©k  ad  redtangulum  fub  ak,oe.  Dico  quod 
ze  major  efle  debet  quam  redta  e a.  Nam  fi  pofc 
fibile  fit  ut  non  fit  major  el,  ponamus  impri- 
mis eas  xquales  efle:  ac  (per  hujus)  de- 
mon liratum  eft  redtam  unam  duci  pofle  de 
pundto  z e qua  abfeindat  Axis  Minimam.  Cum 
autem  hoc  non  ita  fe  habeat,  redta  ez  non  x- 
qualiserit  ipfi  ea.  Per  eandem  etiam  probatur 
redtam  ze  non  minorem  cflie  quam  e a,  quia  fi  minor  fuerit  cl,  non  impoflibile 
eflet  ducere  de  pundto  z duas  redtat,  quarum  portiones  inter  Sedtionem  & Axem 
interceptx  forent  Minimx:  redta  igitur  ze  major  erit  quam  ea.  Verum  (per  f*d*" 
hujus)  aemonftratum  eft  quod,  fi  z e major  fuerit  quam  ea,  non  duci  poflit  e pundto 
z redta  aliqua  d qua  abfeindat  Axis  Minimam ; auodque  Minima^  a terminis  redta- 
rum  de  pundto  z prodeuntium  dudtx,  longius  diftcntl  Vertice  a quam  ipfx  pro- 
deuntes. Quapropter  redtis  quibufainque  de  pundto  z ad  fedtionem  dudtis,  Mi- 
nimx ab  earundem  extremitatibus  ad  Axem  cmiflx  remotiores  erunt  ipfis  1 
pundto  a : adeoque  iifdem  argumentis,  quibus  in  prxcedcnte  propofitione  rem 
demonftravimus  in  Paraboli,  manifeftum  erit  redtam  az  minorem  efle  quavis 
alii  per  pundtum  z ad  fedtionem  abt  dudta,  cidcmquc  propiorem  minorem  efle 
remotiore. 


PROPO- 
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PROPOSITIO  LXVI. 

QUinetiam  fi  fedio  fuerit  Ellipfis,  ut  a b r,  cujus  Axis  major  a r & centrum  a ; ac 
fumatur  infra  Axem  majorem  pundum  z,  ita  ut  angulus  ZArfit  acutus:  & 
t centro  a erigatur  Axi  normalis  as:  fit  autem  pundum  z tale,  ut  ab  eo  non 
duci  poterit  ad  quadrantem  fedionis  a e reda  aliqua,  cujus  portio  inter  Senio- 
nem & Axem  intercepta  fit  Minima.  Dico  a z minorem  efie  reda  quavis  alii  de  z 
ad  fedionis  partem  as  ducendi,  eidemque  viciniorem  minorem  efie  remotiore. 

Oportet  autem  normalem  dc  z ad  axem  demifiam  cadere  inter  punda  a,  a : 
non  poteft  enim  cadere  inter  A,r,  quin  poffibile  eflet  ducere  ad  fedionem  de  z 
( per  rfraun  hujus ) redam,  cujus  pars  intercepta  inter  Axem  & Sedionem  foret  ali- 
qua e Minimis.  Pofuimus  vero  hoc  non  fieri  pofie,  adeoque  normalis  non  cadet 
inter  punda  a,  r.  Neque  cadet  fuper  centrum  a ; quia  fi  cadat  fuper  a,  ac  pro- 
ducatur ad  fedionem,  portio  ejus  inter  Sedionem  & Axem  intercepta  (per  nm*n' 
hujus)  foret  Minima.  Occurret  igitur  ipfi  a a ad  modum  normalis  ze:  ac  ab 
vel  aequalis  erit  dimidio  lateris  redi,  vel  minor  erit  eo,  vel  major. 

Jam  fi  minor  fuerit  co  vel  eidem  «qualis,  patet  quod  i redis  quibufvis  de  z ad 
fedionem  a s prodeuntibus  non  fieri  pofiit  ut 
abfeindantur  Minimae:  fed  Minimae  a prode- 
untium extremitatibus  ad  Axem  dudae  (per 
hujus)  longius  aberunt  k Vertice  a quam 
ipfx  prodeuntes.  Quod  fi  ae  major  fuerit  di- 
midio lateris  redi  fiat  a 0 ad  0 e ficut  dia-  * 
meter  tranfvcrfa  ad  latas  redum,  ac  capiantur 
inter  ipfas  a a,  Aeduae  medix  proportionales 
h a,  a k i & per  n ducatur  Axi  ad  angulos  redos 
ordinatim  applicata  h b : dcin  fiat  e a ad  h b in 
ratione  redanguli  fub  a e,  en  ad  redangulum 
fub  a h,  0 e ; ac  ze  vel  aqualis  erit  ipfi  ea,  vel  major  erit  el,  vel  minor.  Sivero 
ez  ipfi  e a aequalis  fuerit,  una  quidem  reda  duci  poteft  (per  hujus)  de  z ad 
fedionem  a 2,  e qua  abfeindat  Axis  Minimam.  Sed  aliter  heri  oportet  ■,  adeoque  e z 
non  ejl reUte  ea  aqualis.  Neque  e z minor  efie  poteft  quam  ea,  tum  enim  duci  po- 
terunt dux  redx  e quibus  (per  eandem)  abfeinderentur  Minimx.  Quapropter  ez 
major  efie  debet  quam  ea  ; quo  incafu  nulla  reda  duci  poteft  de  pundo  z ad  fe- 
dionem a z,  cujus  portio  intercepta  fit  Minima:  ac  fi  ducatur  a tali  pundo  z ad 
fedionem  reda  quxlibct,  Minima  inter  ejufdem  extremitatem  & Axem  inter- 
jeda  (per  yzdim  hujus)  longius  aberit  h Vertice  a quam  ipfa  reda  de  z eduda. 

Jam  fi  quovis  modo  Minimx,  k quolibet  fedionis  a e pundo  ad  Axem  edudx, 
remotiores  fuerint  k Vertice  a quam  redx  de  fumpto  pundo  z prodeuntes  • 
pari  quo  in  Parabola  argumento,  probabitur  az  minorem  efie  quavis  alti  de  z 
ad  fedionem  a s ducenda,  eidemque  propiorem  minorem  efie  remotiore.  Dcmon- 
ftratio  enim  una  eademque  eft  in  omnibus  tribus  fedionibus,  quoties  in  data 
fcdione  redx  Minimx,  de  pundis  ejus  ad  Axem  dudx,  occurrunt  eidem  Axi 
remotius  k Vertice  quam  redx  jungentes  hxc  punda  & fumptum  z. 


PROPOSITIO  LXV1I. 

SI  T jam  fedio  a bt  Parabola  vel  Hyperbola,  cujus  Axis  a e ; & detur  pundum 
infra  Axem  ut  z;  ficque  angulus  zae  acutus:  poffibile  autem  fit  ut  pro- 
deat de  pundo  z una  fola  reda  cujus  portio  intercepta  fit  Minima.  Dico  quod, 
etiam  hoc  in  cafu,  az  minor  eft  quavis  alia  reda  de  pundo  z ad  fedionem 
abt  cdudi,  quodque  eidem  propior  minor  eft  remotiore. 

De  z ad  Axem  demittatur  normalis  z e ; ac  dico  quod,  reda  quavis  de  pundo  z 
ad  fedionem  a b r egrediente,  Minima  ab  ejufdem  extremitate  ad  Axem  duda 
longius  aberit  k Vertice  a quam  ipfa  egrefia,  fi  unam  folam  excipias : adeoque 
a e in  Parabola  vel  Hyperbola  major  erit  dimidio  lateris  redi.  Nam  fi  non  major 
fuerit  eo,  impoffibiic  efiet  ducere  dc  pundo  z redam  aliquam  e qua  intercipe- 
retur Minima,  uticonftat  ex  45)*"  & hujus.  Eft  itaque  a e major  femilaterc 
N redo. 


Digitized  by  Google 


5o  APOLLONII  PERGiEI 

redo.  Jam  fi  Parabola  fuerit,  auferatur  ab  a e,  a parte  pundi  e,  reda  dimidio 
lateris  redi  aqualis:  ac  fiat,  modo  (in  Prop.  hujus)  monftrato,  ufque  dum  in- 
veniatur reda  ea,  cum  qua  comparanda  efl  reda  ezi  & ez  eidem  aqualis  erit. 
Non  enim  poteft  effe  minor  ei,  quia  tum  duci  poterint  de  pundo  z ad  fedionem 
duae  redx  e quibus  abfcindat  Axis  Minimas  (per  f «“*  hujus)  contra  Hypothefin ; 
neque  erit  z e major  illa»  quia  hac  conditione  (per  eandem  fimMn)  non  duci  poterit 
ulla  reda  de  pundo  z cujus  portio  intercepta  fit  aliqua  e Minimis.  Hoc  autem 
aliter  fe  habet : quare  reda  ez  ipfi  aqualis  erit.  Quo  pofito,  cx  eadem  $ i*1,  ma- 
nifeftum  eft  unam  fingularem  redam  duci  pofle  de  pundo  z,  cujus  portio  inter 
Scdionem  & Axem  intercepta  Minima  fit  i cactcrafque  omnes  Minimas  k terminis 
redarum  de  pundo  z prodeuntium  dudas  remotiores  effe  i Vertice  A quam  ipfie 
prodeuntes- 

Idem  etiam  demonftrabitur  fi  fedio  fuerit  Hyperbola,  cujus  centrum  a. 
Dividitur  a e ita  ut  (tomenta  fine  inter  fe  in  ratione  diametri  tranfvcrfx  ad 
latus  redum  ; ac  fiant  reliqua  ad  modum  Prop.  hujus,  ufque  dum  inveniatur 
reda  e a cum  normali  z e comparanda.  Et,  fi  reda  z E xqualis  fuerit  inventas  ea, 
pari  ac  in  Parabola  argumento  conflabit  pandum  z tile  efic,  ut  una  tantum  reda 
ab  eodem  duci  poffit  e qua  abfeindatur  Minima : dudifque  ad  fedionem  de  z 
redis  quibufeunque.  Minimas  ab  earundem  extremitatibus  ad  Axem  emiffas  lon- 
gius abeffe  k Vertice  a quam  ipfie  du&x,  per  j»4*"*  hujus  manifellum  cit.  Hinc 
confequuntur  eadem  omnia  qua:  in  Parabola. 

Sit  jam  zb  unica  illa  "Y. 

reda  per  z ad  fedionem  r 

a b r auda,  c qua  abfein-  H,  <r 

dit  Axis  Minimam;  ac  du- 

cantur  ad  fedionem  inter  / \ jZ/ft  \ \ 1 

A & b dux  aliae,  utzo,  / J^^)\  \ \\  1 

zn;8t,eodem  modo  quo  l k -\ sY  \ \ \ \ \ 

demonftravimus  Propofi-  i j/\j  \ \ \ \ \ \ i 

tionem  LXlVum  hujus,  rr^Tv  \\\\\  \\  1 

conflabit  az  Minimam  \ \\\\  \ \\  \ 

effe  e redis  de  pundo  / tV  \\\\\  \ \\  1 

z ad  fedionem  dudis.  °/X  \ \ \\ V-  \ \\  \ 

Prodeuntibufq;  ad  fedio-  / \ \\^\Y\\  \\  \ 

nem  redis  quibufvis  zo,  (_ _ . _ Xv  v\  u.  \ A 

zn,  inter  punda  a $cb;  a 'V  \\V^\\\  1 

qux  eidem  az  vicinior  eft  \ 

minor  erit  remotiore. 

Dico  quoque  quod  z n M i 

minor  eft  quam  z b.  Nam 

fi  non  fit  minor  c&,  pri-  z 

mura  fit  aqualis  ei,  ac  a 

ducatur  inter  cas  reda  zk»  erit  igitur  zk  major  quam  zn,  per  nuper  demon- 
ftrata:  quare  in  zk  capiatur  reda  major  quam  zb,  minor  vero  quam  zk,  ut  Zrj 
& centro  z, radio  z t deferibatur  circulus  occurrens  redx  zk  in  t,  fedioni  autem 
ad  n inter  k & b,  ad  modum  circuli  Nrs  & jungatur  zn-  Eft  autem  reda  kz 
ipfi  az  propior  quam  zn  ; reda  igitur  z k minor  eft  quam  zn,  bcc  ejl  quam  z r, 
quod  abfurdum  eft:  quare  abfurda  eft  pofitio  zk  majorem  effe  quam  zb* 
adeoque  zn,  zb  non  funt  xquales. 

Ponamus  jam,  fi  fieri  poffit,  zn  majorem  eflejquam  zb;  ac  capiatur  reda  aliqua 
in  zn  qux  major  fit  quam  zb,  minor  vero  quam  zn,ut  ZT;  & centro  z,  radio 
z t deferibatur  circulus  occurrens  redx  z n,  fedioni  vero  neccffarib  inter  n & b. 
Occurrat  autem  iis  ad  modum  arcus  t i a,  & jungatur  z i;  ideoque  reda  zn  minor  erit 
quam  z i,  quia  propior  eft  ipfi  az  quam  z i.  Sed  z i ipfi  zt  aqualis  efl,  adeoque 
z n minor  eft  quam  zt,  quod  abfurdum.  Reda  igitur  z n non  eft  major  quam  z b j 
neque  eidem  «qualis,  per  nuper  dcmonftrata : ac  proinde  minor  eft  ea.  Conflat 
itaque  redas  omnes  dc  pundo  z ad  fedionem  inter  a,  b dudas  mino-es  effe 
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bucantur  jam  ad  reliquam  fe^ionera  sr,  ab  altera  parte  ipfiua  zu,  red«  z*, 
Z<r.  Dico  zb  minorem  eflfe  quam  Ze,  ac  zo  quam  2r.  Agamur  fcdionis  Tan- 
gente* •/,  «ry:  & erunt  anguli  2 1 i,  za-y  obtufi,  quia  redar  Mimm<e  depundis 
«,  9 ad  Axem  dudac  remotiores  funt  a Vertice  a quam  redae  ad  utrumque  pundum 
ab  ipfo  z edudae.  Ipfi  z a ad  pundum  e normalis  fit « r,  quae  quidem  cadet  in- 
tra iedionem,  unde  patebit,  eodem  quo  Prop.  $4'“  dcmonftravimus  modo,  redant 
ze  minorem  efle  quam  zc-j  adeoque  etiam  ab  altera  parte  ipfiua  bz,  redas  per 
z dudae,  quae  propiores  funt  Vertici  A,  minores  erunt  remotioribus.  Dico  quoque 
quod  zb  minor eft  illis  omnibus.  Quoniam  enim  Axis  abfeindit  c reda  zb  Mi- 
nimam i erit  angulus  comprehenfus  a Tangente  per  pundum  b duda  fit  ipla  zb 
redus.  Jam  fi  neri  poffit,  fiat  imprimit  zb  ipfi  z»  squali»,  & ducatur  inter  eas 
redazxi  fiezx  minor  erit  quam  z«,  quia  propior  eft  ipfi  a z,  hoc  eft  quam  z b. 
Capiatur  igitur  reda  zz  minor  quam  z b,  fcd  major  quam  z x ; ac  centro  z,  radio 
zz  circinetur  circulus,  qu«  propterea  occurret  fedioni  inter  punda  v,  x.  Sic 
autem  circulus  ille  Mgr  occurrens  fedioni  in  g,  & jungatur  zf  i ideo  z \ minor 
erit  quam  zx,  ouia  propior  eft  ipfi  az:  adeoque  zm  ipfi  zg  «quatis  minor  erit 
quam  z x.  abfurdum  eft  igitur  z z majorem  efle  quain  z x : quare  reda  z 0 non  eft  ipfi 
zb  «qualis.  Si  vero  fieri  poffit,  fit  minor  ea  ; ac  fiat  zi  major  quam  z e,  minor 
vero  quam  z B ; & centro  z,  radio  z £ deferibatur  circulus  occurrens  fedioni  inter 
punda  s, «.  Occurrat  autem  in  t, & fit  circulus  ille  iir  © ; & jungatur  t z adeoque 
erit  rz  minor  quam  ze,  quia  propior  eft  ipfi  A/.  Sed  tz  «qualis  eft  ipfi  ze, 
idcoque  Z0  minor  eft  quam  z «.  Eadem  vero  ex  hypothefi  major  eft  ea  ; quod  ab- 
furdum : reda  igitur  zo  non  minor  eft  quam  zb.  Probavimus  autem  eas  non 
efle  aequales:  adeoque  zb  minor  eft  quam  z#.  Quapropter  reda  bz  minor  eft 
quavis  reda  de  pundo  z ad  fedionis  partem  ir  discibilem.  Unde  & ex  prxmifljs 
patet,  a z minorem  efie  omnibus  redis  ad  (edionem  abt  ducendis,  cidcmque 
propiorem  minorem  efle  remotiore.  E.  D. 


PROPOSITIO  LXVIII. 

SI  duae  reltje  Seltionem  Conicam  contingant;  erit  intercepta 
inter  punitum  concurffis  earundem,  & punitum  conta&fls  in 
Tangente  Vertici  Seltionis  propiore,  minor  intercepta  in  Tangente 
a Vertice  remotiore. 


Sic  Sedio  ab  imprimis  Parabola,  cujus  Axis  B r : & Sedionem  tangant  du«  reda» 
aa.af.  Dico  AB  minorem  cfte  quam  A A. 

Junge  redam  a E;  & per  A,  ipfi  bt  parallela,  ducatur 
A h:  idcoque  (per3omu"  fecundi)  a h «qualis  erit  ipfi  e h.  De 
pundo  a demittatur  normalis  ad  Axem  ut  at,  & erit 
angulus  a©a  redus  i ac  proinde  angulus  aha  obtufus. 

Eft  vcr6  aii  utrique  triangulo  A ah,  ea  h communis;  ac 
duo  latera  a h,  h a «qualia  funt  duobus  lateribus  e h,  h a : 
angulus  autem  eha  minor  eft  angulo  aha:  Bafis  igitur 
ae  minor  eft  bafi  aa.  Q_E.  L). 

PROPOSITIO  LX1X. 

SlT  jam  Sedio  Hyperbola  ut  ab,  cujus  Axis  a e,  centrum  e:  fintquedu®  Tan- 
gentes z h,  u A.  Dico  quod  z h minor  eft  quam  11  A. 

Junge  H e,  qu«  producatur  in  diredum;  jungatur 
etiam  a rz,  occurrens  ipfi  h e in  r : idcoque  a r (per 
3 om,,° fecundi ) «qualis  erit  ipfi  rz.  Demittatur 
normalis  a a,  & producatur  Er  ad  0;  fic,  ob  angu- 
lum a ae  redum,  angulus  A0E  major  eo  obtufus 
erit  i unde  fit  angulus  ath  obtufus:  ac  propterea 
«rz  eidem  deinceps  minor  erit  eo,  utpote  acutus. 

Sed  reda  A r ipfi  r z «qualis  eft,  & Hr  ucrique  trian- 


gulo at  h,  htz  communis:  Bafis  igitur  z h minor  eft  Bafi  ha. 

Na 


Q^E.  D. 

PROPO* 


Sz  APOLLONII  PERGiEI 

PROPOSITIO  LXX. 

SIT  autemSedio  ABrAEllipfis,  cujus  Axis  major  Ar,minorBA,0  csnfruta  z ; & 
ducantur  inter  punda  b,  r,  five  ad  eundem  fedionis  quadrantem  Tangentes 
dua:  xh,  H0.  Dico  Axi  propiorem  minorem 
efle  remotiore. 

Jungantur  redae  e X,  H E z t & erit  x e ( per 
3 om,M  fecundi)  ipft  e 0 aequalis.  Cumque  reda 
zx  propior  eft  Semi-axi  minori  zb  quam  z©,  ® 

& reda  ze  propior  eft  Semi-axi  majori  quam  r 
zxj  erit  (pcrn*m  hujus)  ze  major  quam 
zx.  Latera  autem  z e,  e©  aequalia  funt  lateri- 
bus ze,  ex»  angulus  igitur  ©ez  major  eft 
angulo  x e z,  ac  propterea  angulus  xeh  ma- 
jor angulo  HE©.  Sed  latera  xe,  eh  aequalia  funt  lateribus  ©E,  eh:  adeoque 
Bafis  x h major  eft  Bafi  ©h.  E.  D. 

PROPOSITIO  LXXI. 

§1 T a b r Ellipfis,  cujus  Axis  major  a r,  minor  b y,ac  centrum  a ; fintque  h E,  © r 
normales  fiiper  Axem  majorem,  ita  ut  h e major  lit  quam  © r : tangant  autem 
:ionem  redae  duae  ht,  t©,  qua:  proinde  (per  17”*“  fecundi)  convenient  inter 
fe  ad  cafdcm  partes  centri.  Dico  ht  majorem  efle  quam  ©T. 

Jungantur  h k e,  a kt,&  producatur  h e ad 
a, ac  junda  a a producatur  ad  o:  ideoque  erit 
A a (per  3omlm  primi)  ipfi  a o aqualis.  Cum- 
que a e ipfi  e 11  aqualis  eft,  ac  a e fuper  a h 
normalis,  erit  a a ipfi  a h aqualis.  Sed  a a 
ipfi  ao  eft  aequalis:  quare  etiam  11  A,  ao 
funt  aequales»  jundaque  h o ipfi  Er  parallela 
erit.  Demittatur  normalis  on,  quae  proinde 
ipfi  h e parallela  & aequalis  erit.  Sed  h e ma- 
jor eft  quam  ©r;  unde  6c  on  major  eft  quam 
©r,  ac  reda  a©  propior  eft  Axi  majori  at  quam  ao:  quocirca  a©  (per  ii"*" 
huius)  major  eft  quam  ao,  hoc  eft  quam  ah.  Eft  autem  ©k  (per  3 om‘“  fecundi) 
ipfi  k h xqualis.  U nde,  ob  a k communem,  angulus  a k e major  eft  angulo  hka; 
ac  proinde  angulus  tkh  major  erit  angulo  tk©.  Latera  vero  duo  hk,kt  ae- 
qualia funt  duobus  tk. K©:  Bafis  igitur  ht  major  erit  Bafi  t©.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  LXX1I. 

SI  fumatur  punduminfra  Axem  'Parabola;  vel  Hyperbola,  a quo 
pofiibile  fit  educere  duai  redas,  ita  ut  in  utraque  portio  inter- 
cepta inter  Sedionem  & Axem  fit  Minima : erit  ea,  qua  ex  his 
duabus  Vertici  Sedionis  propius  adjacet,  omnium  redarum,  de 
fumpto  pundo  ad  eam  Sedionis  partem  qua  interjacet  Verticem 
& redam  alteram  dudarum.  Maxima : i cateris  vero  ad  ean- 
dem partem  dudis,  qua  Maximae  utrinque  propior  ed  major  erit 
remotiore : altera  vero  reda  minor  erit  cateris  omnibus  ab  eodem 
pundo  ad  reliquam  iftius  partis  Sedionem,  live  ad  ejufdem  lateris 
complementum : quaque  eidem  propior  eft,  i redis  ad  reliquam 
Sedionem  dudis,  minor  erit  remotiore. 

Sit  Sedio  a b r,  cujus  Axis  r e ; fub  quo  fumptom  eft  pundum  a : ac  fint  a A,  a b, 
redae  dux  ad  fedionem  dudae,  c quibus  abfemdit  Axis  Minimas.  Dico  quod  a b 
major  eft  omnibus  redis  e pundo  a ad  fedionis  partem  ab  r ducendis;  quodque 
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redae  utrinque  eidem  b a propiores  majores  funt  remotioribus:  quodque  a a mi- 
nor e It  quavis  reda  de  pundo  a ad  reliquam  fedionem  A x ducibili : quodque 
eidem  propior  minor  eft  remotiore. 

De  pundo  a Axi  te  demittatur  normalis  aej  & inquiratur,  modo  in  64"  & 
hujus  ufurpato,  reda  e a cum  reda  a e comparanda,  qua  minor  efle  debet  a e. 
Non  enim  poteft  efle  major  ei,  quia  fic  impombile  eflet  aliquam  redam  ducere 
per  pundum  a,  e qua  abfeinderetur  Minima.  Neque  eidem  aequalis  eft,  quia  hic 
conditione  (per  ;ira*mat  hujus)  non  nifi  una  fola  Minima  daretur.  Erit 
igitur  a e minor  redi  quxfiti  ea.  quo  in  cafu  duci  poterunt  dua:  redae,  quarum 
portiones  interceptae  Minimae  fint;  ac  Mi- 
nimae i terminis  redarum  inter  ipfas 
a a,  ab  intermediarum  propiores  erunt 
Vertici  r quam  ipfae  intermediae:  Mi- 
nimae vero  de  camerarum  dudarum  ex- 
tremitatibus cmiflae  (per  caftlcm  jt‘m  & 
f»4""*  hujus)  remotiores  erunt  ab  eodem. 

Unde,  eodem  modo  quo  demonftravimus 
hujUS)  patebit,  redam  ab  majorem 
efle  quivis  redi  per  a ad  fedionis  par- 
tem bt  dudi  ■,  eidemque  a b propiores  i 
parte  Verticis  r majores  efle  remotiori- 
bus: flmulq;  redam  ab  majorem  efle  qua- 
cunque alia  ad  fedionis  partem  a b dudi; 
eidemque  propius  adjacentem  majorem  efle  remotiore-.  Demonft rabitur  autem  hoc 
modo.  Ducantur  redae  a m,  an,  & ad  punda  b,m  tangant  fedionem  reda  B2, 
SM©i  & ob  b n Minimam,  & b*  fedionis  Tangentem,  erit  (per  27”*"  & 28”“ 
hujus)  angulus  2Bn  redas:  angulus  autem  em  a obtufus  eft,  quia  Minima  de 
pundo  M ad  Axem  te  duda  (per  fi*"  hujus)  propinquior  eft  Vertici  r 

quam  reda  m a.  Cum  autem  angulus  2 b a redus  eft,  ac  angulus  2 m a obtufus, 
erunt  quadrata  ex  2B  &ba  fimul  fumpta  majora  quadratis  ex  im,ma.  Sed  (per 
<S8’*ro  & tfj"'"*  hujus)  b 2 minor  eft  quam  2M,  quare  b a major  eft  quam  A m.  Pari 
modo  demonftrabitur  redam  ma  majorem  efle  quam  an,  quia  angulus  ©ma 
acutus  eft  i ac  dudi  n 0 fedionis  Tangente,  erit  angulus  e n a obtufus.  Similiter 
probabitur  redain  na  majorem  efle  quam  a a.  Reda  igitur  ba  Maxima  eft  * 
redis  de  pundo  a ad  partem  fedionis  a r dudis,  eidemque  propior  major  eft  re- 
motiore. Quod  vero  a a minor  eft  quavis  redi  de  pundo  a ad  reliquam  fedio- 
nem ax  dudi,  eodem  argumento  conftabit  quo  ufi  fumus  in  demonftrandi  £4“ 
hujus.  Pariterquc  patebit  redam  ipfi  a a propiorem,  inter  eas  qua:  prodeunt  e 
pundo  a ad  fedionem  a x,  majorem  efle  remotiore  ab  eadem. 


PROPOSITIO  LXXIII. 

SI  capiatur  punBum  infra  majorem  EUipfeos  Axem,  quod  non 
Jit  m Axe  minore  produBo ; ac  inter  reBas  e punBo  illo  ad 
Se  Bionem  ducendas  non  fit  nifi  una fota  i qua  abfeindat  Axii  Mi- 
nimam : erit  hac  reBa  major  quavis  alia ; eidemque  propior  major 
erit  remotiore:  Minima  vero  qua  ductpojjit  de  punBo  illo  ad  ean- 
dem femi-ellipfin,  ad  quam  ducitur  Maxima,  erit  reBa  jungens 
punBum  datum  & SeBionis  Verticem  punBo  illi  viciniorem. 

Sit  Air  Ellipfis,  cujus  Axis  Ar  & centrum  Ai  & ad  i erigatur  Aii  normalis  baei 
fumatur  etiam  fub  Axe  pundum  z,  4 quo  non  nifi  una  fola  reda  ad  fedionera 
a B r duci  poteft,  cuius  portio  intercepta  fit  Minima.  Haec  igitur  reda,  4 qua  ab- 
fcinditur  Minima,  talis  eue  debet,  ut  praeter  eam  non  alia  duci  polfit  ad  fedionem 
de  pundo  fumpto.  Semper  autem  poffibile  eft  unam  redam  ducere  de  pundo 
z,  cujus  intercepta  fic  Minima,  quaeque  occurrat  alteri  femi-axi,  five  femiffi  ilii 
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Axis  in  quara  non  cadit  normalis  dc  pundo  z , per  dcmonftrata  in  f /“  hujus. 
Reda  igitur  illa  de  z ad  fedionem  a bt  duda,  equa  abfeinditur  Minima)  occur- 
ret reliquo  femi-axi  ra.  Sit  autem  ea  reda  zh©,  & jungatur  za.  Dico  ze 
Maximam  efle  6 redis  de  pundo  z ad  fedionem  abt  ducendis,  cidemquc  ab 
utraque  parte  propiorem  majorem  efle  remotiores  az  vero  Minimam  efle 
omnium. 

Quoniam  enim  fedio  a b r Ellipfis  cft  ; ac  fumitur  fub  Axe  majore  pundum,  k 
quo  non  duci  poteft  ad  fedionem  nifi  una  fola  reda,  cujus  portio  intercepta  fit 
Minima:  demonftratum  eft  ( per  f ad*B1  hujus)  caeteras Minimas, k quibuflibet fedi- 
onis  pundis  ad  Axem  dudas,  longius  abefle  k Verticibus  a vel  r,  quam  redae  jun- 
gentes punda  illa  & z.  Educantur  de  pundo  z ad  fedionem  redae  zk,  z a,zm; 
ungat  autem  a z fedionem  in  pundo  a : erit  igitur  angulus  zas  obtufus.  Ipfi 
veroAZ  ad  pundum  a perpendicularis  fit  ao,  qua:  ( per  3 a4*"  primi ) cadet  intra 
fedionem.  Ducatur  etiam  per  k fedionis  Tangens  nicx.  Quoniam  vero  Mi- 
nima de  pundo  k ad  Axem  duda  remotior  eft  ab  a quam  reda  kz,  erit  (per 
J7im  hujus)  angulus  n k z acutus.  Sed  angulus  o a z redus  cft  ; adeoque  demifsi 
de  pundo  z normali,  eodem  argumento,  quo  in  dcmonllranda  6 4«  hujus  ufi  fu- 


mus, conftabit  redam  az  non  majorem  efle  quam  zk,  neque  eidem  squalem : 
adeoque  az  minor  eft  quam  zk.  Similiter  cum  ukx  ungit  fedionem,  angulus 
xkz  obtufus  erit ; ac  kt.  ipfi  kz  ad  angulos  redos,  cadet  intra  fedionem; 
quia  (per  ja*"  primi)  nulla  reda  duci  poteft  qu®  cadat  inter  fedionem  & Tan- 
gentem. Agatur  jam  per  pundum  a fedionis  Tangens  ?at,  «c  Minima  per  a 
duda  remotior  erit  k Vertice  a quam  a z ; unde,  juxu  dcmonftrata  in  44’*  hujus, 
r^a  zk  minor  erit  quam  za.  Ac  fi  jungatur  zb  & per  b ducatur  Tangens 
fedionis  y b/,  ob  angulum  y b a redum  erit  angulus  yBZ  acutus;  adeoque  \ Z 
(juxta  eandem  «4'*")  minor  erit  quam  zb. 

Dico  quoque  zb  minorem  efle  quam  zm.  Sedionem  tangat  reda  /Mr  ad 
pundum  m.  Quoniam  vero  a bt  Ellipfis  eft,  atque  tranfit  normalis  b a f.  per  centrum 
fedionis  a,  ac  b/,  jm  fnnt  da®  Tangentes;  erit  bJ  major  quam  <Tm  (per  70"““ 
hujus).  Quadrata  autem  ex  /*,  bz  fimul  minora  erunt  quadratis  cx  mz 
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fimul,  quia  angulus  <Tbz  obtufus  cft,  angulus  vero  <?mz  acutus  i adeoque  r eda 
zb  minor  erit  quam  zm.  Similiter  demonftrabitur  zm  minorem  efle  quam  zn, 
dudi  fcilicet  Tangente  vni.  Hinc  manifcftum  cft  redas  ipfi  e z propiores  ma- 
jores efle  remotioribus. 

Dico  quoque  ez  majorem  efle  quam  zn.  Ducatur  per  e fedionis  Tangens  ei, 
& erit  angulus  1 0 z redus  ( per  28vwn  hujus)  & angulus  inz  obtufus  eft,  Tangens 
autem  ni  (per  70“"  hujus)  major  eft  quam  10*  Quapropter  »z  major  erit  quam 
zn»  ac  proinde  major  quavis  reda  dc  pundo  z ad  fedionis  partem  A educenda, 
eidemque  propior  major  erit  remotiore. 

Porro  redarz  Minima  cft  6 redis  ad  fedionis  partem  ©r  ducendis;  putaz^1 
Zc,  z<f.  Tangat  fedionem  reda  rz  in  pundo  r,  ipfique  rz  normalis  fle  r0,  quae 
(per  iiitm primi)  cadet  intra  fedionem  ; & ad  pundum  ^ fedionem  tangat  ('r. 
Minima  autem  de  pundo  £ ad  Axem  duda  remotior  erit  i Vertice  r quam  ipfa 
z/,  adeoque  angulus  t£z  acutus  erit;  proptereaque  reda  zr  minor  erit  quam 
zc,  Juxta  demonftrata  in  64,J  hujus.  Eodemque  modo  probabitur  quod  c redis 
ad  fedionis  partem  er  de  pundo  z ducendis,  quz  propior  cft  ipfl  zr  minor 
erit  remotiore.  Reda  igitur  z£  minor  eft  quam  z 0.  Dico  quoque  quod  z » mi- 
nor cft  quam  ze.  Vel  enim  minor  erit  ei,  vel  aequalis  ei,  vel  major.  Ac  fi  fieri 
polfit,  fit  niajor  ei,  & capiatur  zp  major  quam  ze,  minor  vero  quam  Ze;  ac 
centro  z,  radio  z r deferibatur  circulus  p <*  /?,  qui  proinde  occurret  fcdioni  inter 
e & 0,  puta  ad  *.  Jungatur  z*:  cumque  z«  remotior  cft  i zr  quam  Z0,  major 
erit  2 a quamzd.  Verum  z<*  xqualis  eft  ipfi  zr  ex  Hypvthefi : reda  igitur  zp  ma- 
jor erit  quam  zo.  Sed  manifefto  minor  eft  ei  > quod  abfurdum  : quare  z 0 non  ma- 
jor cft  quam  z 0.  Si  vero  fieri  poflit,  fit  aequalis  ei,  & ducatur  inter  eas  inter- 
media aLiqua  ut  z*:  reda  igitur  z*  major  erit  quam  zc,  ac  proinde  major 
quam  ze.  Fiat  igitur  z«  major  quam  ze,  minor  vero  quam  zm  ac  centro  z,  ra- 
dio z 1 deferibatur  circulus  1 *v  occurrens  fedioni  inter  0 & ».  Occurrat  autem  ad  x: 
adeoque  junda  z»  major  erit  quam  Zn,utpote  remotior  i zr.  Eadem  autem  squa- 
lis cft  ipfi  zi:  quare  z* major  eft  quam  Zn.  Pofuimus  autem  eam  minorem  efle: 
quod  abfurdum.  Reda  igitur  z«  ininor  eft  quam  ze.  Quapropter  ze  major  cft 
quavis  alia  de  pundo  z ad  fedionem  A b r ducendi,  eidemque  propior  major  eft 
remotiore.  Reda  vero  zr  Minima  eft  redarum  de  pundo  z ad  fedionis  par- 
tem re  dudarum,  uti  7.  A Minima  ejl  duRarum  ad  alteram  ejus  partem  A0;  atque 
zr  major  eft  quam  z A : igitur  z a minor  eft  quavis  reda  qua:  dc  pundo  z ad 
totam  fedionem  abt  duci  poteft,  quemadmodum  ze  earundem  Maxima  cft. 
Q^E.  D. 

PROPOSITIO  LXXIV. 

SI  detur  putidum  fub  slxe  majore  Ellipfeos , de  quo  pof&bile  [it 
duas  tantum  redas,  e quibus  abjeindat  Jtxk  Minimas,  ad  op- 
pojitam  fedionem  ducere : erit  Maxima  redarum , de  pundo  illo 
ad  latus  iUud  Sedionjs  ducendarum , altera  ex  duabus  iUis  qua 
occurrit  j4xi  minori ; eidemque  ab  utroque  latere  propior  major 
erit  remotiore : earundem  vero  Minima  erit  ea  qua  a dato  pundo 
ad  Verticem  Sedionis  propiorem  ducitur. 

Sit  a b r Ellipfis,  cujus  Axis  major  A r,  & fit  pundum  datum  z fub  Axe  majore » 
de  centro  vero  fedionis  a erigatur  Axi  normalis  bae:  ac  poffibile  fit  dc  pundo 
z duas  tantum  redas  ducere,  quarum  portiones  inter  fedionem  abt  & Axem 
intercepta:  fint  Minimae  Ponamus  autem  has  redas  de  z dudas  efle  zh,Z0} 
neque  duci  pofle  aliam  praeter  lias  duas  i qua  abfeindatur  Minima.  Dico  redam 
ze,  quz  occurrit  Axi  minori,  majorem  efle  qualibet  alii  de  z ad  fedionem  a bt 
ducendi  i eidemque  ze  ab  utroque  latere  propiorem  majorem  efle  remotiore: 
redam  vero  za  minorem  efle  quavis  alii. 

Dc  pundo  z demittatur  normalis  z n,  ac  manifcftum  cft  z n non  cadere  pofle 
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fupcr  centrum  Sedionis.  Nam  fi  caderet  fuper  centrum  ; vel  impoffibile  eflet 
ducere  de  z redam  aliam  t qua  abfeinderetur  Minima,  praeter  ipfam  z n ad  fedi- 
onero  produdam»  vel  poffibile  eflet  ducere  duas  alias  redas  aequales  (per  fj,m 
& hujus)  e quarum  utroque  abfeinderetur  Minima.  Hoc  autem  eft  contra  hy- 
pothefin.  Cadat  igitur  normalis  z n inter  punda  a,  a j ac  reda  a n major  erit 
femilaterc  redo;  quia  fi  non  major  fuerit  eo,  impoffibile  foret  (per  hujus) 
ducere  de  z inter  a fit  b redam  aliquam  cujus  portio  intercepta  fit  Minima. 
Itaque  an,  uti  diximus,  maior  efle  debet  dimidio  lateris  redi.  Fiat  ak  ad  K.v 
ficut  diameter  tranfvcrfa  ad  latus  redum,  fit  inveniamur  inter  a a,  a k duae  me- 
dia: proportionales  > & erigatur  normalis,  quemadmodum  fecimus  in  Prop.  64" 
hujus  i catteraque  peragantur,  ufque  dum  inveniatur  reda  illa  qua:  cum  reda  zk 
conferenda  eft.  Huic  autem  fic  inventa:  aequalis  efle  debet  reda  z n : nam  fi  ma- 
jor fuerit  ei,  nulla  duci  poteft  reda  de  z ad  fedionis  partem  ab,  e qua  abfcin- 
datur  Minima.  Neque  minor  erit  ea : tunc  enim  poterimus  ducere  duas  redas  ad 
fedionem  a b,  t quarum  utraque  ( per  huius ) intercipiatur  Minima  ; poflii- 
mus  etiam  (per  ff*“  hujus)  redam  tertiam  educere  de  z ad  fedionis  partem  bt« 
Reda  igitur  z N awjualis  erit  reda;  inventa:. 


Jam  fi  duci  poflit,  de  zad  fedionem  ab,  una  tantam  reda  £ qua  abfcindatnr 
Minima  ; erunt  Minimae,  i terminis  ceterarum  ad  fedionem  a b dudarum  cmi£ 
fie,  remotiores  i Vertice  a quam  ipfae  reda:  de  z dudx.  Ducantur  igitur  per  z 
rede  za, zo,  zn;  ac,modo  in  demonftrandis  Propofitionibus  71"  fic  7 3**  nutato, 
manifeftum  erit  redam  z A minorem  efle  quam  zo,ac  zo  quam  zn.  Dico  quo- 
que auod  zn  minor  eft  quam  zh.  Nam  fi  non  fit  minor  ea,  fic  major  ea,  vel 
aqualis  ei.  Imprimis  autem  fit  aequalis  ci,  fit  ducatur  inter  eas  alia  reda  zt  quae 
major  erit  quam  z n,  utpote  remottor  ab  a z : cumque  z n ipfi  z 11  aequalis  eft,  erit 
zt  major  quam  zh.  Capiatur  in  zt  reda  aliqua  minor  quamzT,  major  vero 
quam  zh,  utzi;  ac  centro  z,  radio  zi  deferibatur  circulus  iam;  qui  neceflario 
occurret  fedioni  th.  Occurrat  autem  in  a,  & jungatur  z a,  qaa^  cum  remotior 
fit  ab  a z,  major  erit  quam  zt.  Verum  z a ipfi  z 1 aqualis  eft,  quare  z 1 major  erit 
quam  zt.  fed  eadem  minor  eft,  quod  abfurdum : adeeque  zn  ipfi  zh  non  eft 
aquali*.  Parique  argumento  conftabit  zh  non  efle  minorem  quam  zn;  ac  pro- 
inde major  erit  ea.  Quapropter  zh  major  eft  quavis  reda  de  z ad  fedionis  par- 
tem ah  docibili ; eidemque  propior  maior  eft  remotiore  : earundem  vero  Mini- 
ma eft  z a. 

Simili  autxm  methodo,  qua  rem  dcmonftravimus  in  redis  inter  a fit  h dudis, 
probabitur  ipfam  z b majorem  effe  quavis  reda  inter  h fit  b ab  eodem  pundo  z 
ducendi ; eidemque  propiorem  majorem  efle  remotiore.  Dico  quoque  quod  z 11 
minor  eft  quavis  reda  inter  h,  b dada.  Ducatur  enim  alia  ut  zp;  ac,  fi  fieri 
poffit  ut  non  fit  major  quam  z 11,  fit  awjualis  ei,  vel  minor  ci.  Sit  autem  primo 
aqualis  ei,  fit  inter  ipfas  z h,  z r ducatur  intermedia  ut  zz;  quae  proinde  minor  erit 
quam  z p : adeoque  minor  quam  z h.  Fiat  z z major  quam  z z,  minor  vero  quam  z h * 

ac 
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ac  centro  z radio  zs  circinetur  circulus  x x f , occurrens  fcdioni  inter  z&h,  puta 
adx:  & junda  reda  z x minor  erit  quam  z z,  quia  longius  abeft  ab  ipfa  zb.  H«ec 
autem  aqualis  cft  ipfi  zf  : adeoquez?  minor  erit  ipfa  zz:  eandem  autem  fiippo- 
fuimus  majorem  cl : quod  abfurdum.  Quare  reda  z r non  eft  aequalis  ipfi  z h. 
Pariterque  demonftrari  potcftzp  non  efle  minorem  ei.  Reda  igitur  zb  Maxima 
eft  redarum  de  pundo  z ad  fedionis  partem  a b dudarum,  eidemque  propior  ma- 
jor eft  remotiore,  Z H vero  minor  efi  quavis  rtctn  ad  JeSionu  partem  H b aucid. 

Quoniam  vero  abt  Etlipfis  eft, Cujus  Axis  major  Ar, ac  minor  iae;  pundum 
autem  z fitum  eft  intra  angulum  aae,  fi  ab  eodem  ad  fedionis  partem  sr  duca- 
tur reda  altera  zo,  cujus  tntercepta  ©a  fit  Minima:  conftabit,  modo  in  proximi 
Propoficione  u Turpato,  redam  z e Maximam  efle  omnium  de  pundo  zad  fcdio- 
nis  partem  b r ductarum,  eidemque  propiorem  majorem  efle  remotiore.  Demon- 
ftratum  autem  clt  z b majorem  effe  quavis  reda  ad  fedionis  partem  A b duda, 
eidemque  propiorem  majorem  efle  remotiore.  Quocirca  z©  major  eft  quavis 
dudi  de  pundo  z ad  totam  fedionem  abt,  eidemque  utrinque  propiores  ma- 
jores funt  remotioribus : Omnium  vero  Minima  eft  reda  za.  Q^E.  D. 


PROPOSITIO  LXXV. 

SI  detur  putrium  infra  Slxem  majorem  Ellipfeos,  tale  ut  ab  eo- 
dem duci  poffint  ad  Sedionem  tres  redte,  e quibus  ab  findat 
slxts  Minimas ; quarum  dute  quidem  ad  eafdem  partes  -rfxis  mi- 
noris ad  quas  fitum  e fi  punitum,  tertia  vero  ad  contrarias : erit 
tertia  ilia , qute  ad  partes  contrarias  ducitur , major  quavis  alia 
duda  qute  mediam  trium  & Se  itionis  Verticem  a punito  dato  re- 
motiorem interjacet , eidemque  propior  major  erit  remotiore ; e cie- 
teris  vero,  inter  mediam  trium  & Seilioms  Verticem  pundo  dato 
viciniorem  interjedis,  Maxima  erit  illa  qute  Vertici  pundo  dato 
adjacenti  adjacet, eidemque  utrinque  propior  major  erit  remotiore; 
ex  his  autem  duabus  Maximis,  maior  erit  ea,  qute  ducitur  ad  par- 
tes contrarias  iis  ad  quas  fitum  eft  pundttm  datum. 


Sit  a b r Ellipfis,  cujus  Axis  major  Ar  & centrum  Zi  & fit  bz  normalis  fuper 
Axem  ad  centrum  fedionis,  fub  qno  fit  pundum  datum  e : ducantur  autem  ex  eo- 
dem tres  redae  e quibus  abfeindat  Axis  Minimas,  ut  e h,  ez,  e a j quarum  duae,  ut  ez, 
e a,  erunt  ad  eafdem  partes  ad  quas  fitum  eft  e i tertia  vero  eh  ad  contrarias.  Dico 
eh  Maximam  efle  redarum  dc  pundo  e ad  totam  fc&ionem  abt  dudarum;  ei- 
demque utrinque  propiorem,  e redis  ad  fedionis  partem  inter  a & a dudis,  majo- 
rem efle  remotiore. 

Quoniam  enim  redae  a a,  z d 
funt  Minima^  conftabit, eo  quo 
in  Parabola  dcmonftravimus 
modo  (Prop.  71 hujus)  quod 
reda  £ z Maxima  cft  ex  iis  quae 
de  pundo  e ad  fedionis  par- 
tem r a duci  poflint ; quodque 
eidem  propior  major  cft  remo- 
tiore. Pariter  cum  aa  & HK 
funt  Minimae,  eodem  modo  ac 
in  Propoficione  praecedente,  probabitur  redam  e h majorem  efle  quavis  redS  de 
pundo  e ad  partem  a a dudl. 

Dico  quoque  quod  e h major  eft  quam  e z.  Depundis  z,h,e  demittantur  nor- 
males z m,  ti  n,  e o ; 8c  MzericadM©  (per  1 f*"*  hujus)  ficut  diameter  tranfverfa  ad 
lacus  redum  : ac  (per  eandem)  nz  erit  ad  sk  ficut  diameter  tranfverfa  ad  latus 
redum : quare  zm  erit  ad  m©  ficut  sn  ad  nk.  Ratio  autem  om  ad  m©  minor 
cft  ratione  zm  ad  m©,  ac  proinde  ratio  om  ad  m©  minor  cft  ratione  sn  ad  nkj 

p ac 
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ac  mulco  minor  ratione  on  adNK:  dividendo  autem  ratio  00  ad  ©m  minor  erit 
ratione  ok  ad  kn.  Sed  00  cft  ad  ©m  ficut  eo  ad  zm  : & ok  eft  ad  kn  ficut 
eo  ad  hn:  ratio  igitur  eo  ad  zm  minor  eft  ratione  ejufdem  adiiN.  unde  patet 
zm  majorem  efle  quam  HNj  adeoque  redta  per  pundtum  z Axi  A r parallela  re- 
motior erit  a pundto  a quam  pundtum  H.  Sit  hxc  parallela  redta  zm,  & pro- 
ducatur normalis  e o ad  x ■,  & ob  z p ipfi  r n aequalem,  recta  n x major  erit  quam  x z. 
Redta  vero  e x,  utrique  triangulo  e x z,  e x n communis,  normalis  eft  fuper  z n : 
quapropter  i:n  major  eft  quam  ez,  & eh  major  eft  quam  Eli;  atque  adeo  major 
cft  quam  e/.  Igitur  E H Maxima  eft  c redtis  ad  fedtionem  abt  de  pundto  e du- 
cendis, ac  quae  propiores  vel  remotiores  funt  ab  eadein  ita  fc  habebunt  quem- 
admodum in  Fropofuione  dderiptam  eft.  Q^  H.  D. 


PROPOSITIO  LXXVI. 

S/  normalis  de  puncto  dato  ad  Ellipjeos  ^4xem  majorem  demifia 
cadat  /itper  centrum  Sed  tonis ; acfi  nulla  alta  redta , equaab- 
fcindat  Axis  Minimam,  duci  poffit  de  pundto  illo  ad  oppofitos  Et- 
lipfeos  quadrantes : erit  Maxima  r eft  arum  de  pundto  dato  ad  Se- 
dtionem  ducendarum  ipfa  normalis  prodtidla  \ eidemque  propior 
major  erit  remotiore. 


Sic  ABrElliplis,  cujus  Axis  major  Ar  & centrum  A;  & fit  datum  pundtum  E; 
normalis  autem  ab  e ad  centrum  demifla  fit  ea,  qua:  producatur  ad  b:  nec  poffi- 
bilc  fit  de  pundto  e ad  fedtionem  nr  redtam  aliquam  du- 
cere, cujus  portio  intercepta  fit  Minima, prxter  ipfam  b a. 

Dico  e b Maximam  riTe  redtarum  qux  de  pundto  e ad 
fedtionem  duci  pofliint. 

Nam  fi  non  duci  poflic  de  pundto  e ad  fedtionem  b r 
redta  aliqua  d qua  abfeindatur  Minima ; redtx  Minimx, 
ab  extremitatibus  redtarum  de  pundto  e edudtarum  (per 
hujus)  remotiores  erunt  it  Vcrticc  r quam  ipfx  e- 
dudtx.  Dudtis  autem  Tangentibus,  eo  quo  demonftrata 
eft  Prop.  72dt  modo,  conflabit  e b majorem  efle  quavis 
alit  redtt  de  pundto  e ad  fedtionem  dudtt;  eidemque  propiorem  majorem  efle 
remotiore.  E.  D. 


PROPOSITIO  LXXVI1. 

SI  normalis  ad  slxem  majorem  Elltpfeos  demiffa  cadat  fuper 
centrum  Sectionis ; poffibile  autem  fit  ad  quadrantem  alter- 
utrum Seflionis  ducere  reblam  aliquam  i quaabfcindat  ylxis  Mini- 
mam : erit  rebta  hac  Maxima  omnium  de  punito  dato  ad  eundem 
quadrantem  dubiarum,  eidemque  propior  major  erit  remotiore. 


Sit  a nr  iillipfis,  cujus  Axis  major  a r,  ac  centrum  a ; fit  autem  e pundtum  infra 
Axem  at  datuin,  unde  demifla  normalis  ea:  ac  poffibile  fit  ab  e ad  fedtionis 
quadrantem  rs  educere  redtam  aliam  6 qua  abfeindatur 
Minima, puta  ehz.  Dico  ez  majorem  efle  quavis  alia  de 
pundto  e ad  r b ducenda,  eidemque  ab  utraque  parte  pro- 
piorem majorem  efle  remotiore. 

Quoniam  enim  b a,  z h funt  dux  Minimx,  qux  produdtx  r 
conveniunt  in  e ; redtx  Minimx  prodeuntes  c pundtis 
quibufvis  fedtionis  inter  r & z (per  46,m  hujus)  occurrent 
Axi  remotius  i Vertice  r quam  redtx  conncdtcntes  eadem 
pundta  & e,  Minimx  vero  de  pundtis  fedtionis  inter  b & zdudtx  (per  eandem 
4 6um)  propiores  erunt  Vertici  r quam  redtx  de  pundto  dato  e ad  eadem  in  fe- 
dtione  pundta  prodeuntes.  Quibus  politis,  ad  modum  dcmonftrationis  Prop.  7»d', 
ope  Tangentium,  probabitur  redtam  ez  majorem  efle  quivis  alia  de  pundto  e ad 
fedtionem  or  dudta,  eidemque  propiorem  majorem  efle  remotiore.  E.  D. 
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A H M M A <*'•  • 

E9AI  rftyatr*  ofiZXvywritt  m ABT,  A E Z, 
afiSx. Hat;  ixfin*  r,  Z yaivictt,  Xj  Zntf  rttf 

A,  A c£rctf.  cpjxi  Tttjf  B T,  EZ  yrx&aau  o/ 
r H,  Z 0-  t*ru  fi  uf  ri  ijzn  r B A H wo>r  re 
T5  A T 7r?f <tyv»fln,  irrai  to  Gari  r«v  E A 0 
«Of  7?  icn  -j1  A Z.  Aiyo»  iro  o^oior  kinABF 
tf  lyum  ru  A E Z Tftyuvui. 

rlirPA^GftyisfiT  HBi  E 0 «pru/Mi*,  itev- 

«3  *>  ^ r r,  z.  *,  «s»  7»  h r b, 

B Z 0*  «7 «A  j^dt^arnu  «I  A T.  A Z T I^uku- 

x*i*r,  » y ».  h 5»  I^si*»7W,  patii w «7»  X* 

«*)  cjum«  W ABLaEZ  miyttt.  ii»  >6  *J£m  ni 
•m  M,  N,  iWf  M T»  N Z,  i**»*)  i;2«u  tu 


LEMMA  I. 

Sint  duo  triangula  obtufangula  A B r,A  E Z,  angu- 
los habcnua  obtuli»  r,  Z ; acutos  vero  & 
aequales  angulos  A,  A.  ipfis  B r,  E Z ad  an- 
gulos nedos  fint  r H,  Z 0 : rcftangulum  au- 
tem B A H fit  ad  ouadratum  ex  A r in  eadem 
ratione  quam  haoct  re&jngulum  EAw  ad 
quadratum  ex  a z.  Dico  triangulum  ABr 
«mile  efle  triangulo  A E 7. 

DIametris  h b,  EO  defcribintur  femidr- 
culi,  que  proinde  tranfibunt  per  pundta 
r, z;  atque  fint  femicirculi  bth,  ezo, 
quos  vel  tangunt  redx  A r,  A Z,  vel  non. 
Si  vero  ungant , tnamfdhim  cft  fimilii  efle  trian- 
gula ab  r,  a E z.  Nam  fi  capiantur  ccmra  M,  N 
ac  jungantur  Mr,NZ,  erunt  anguli  M r a,nz  a redi. 


■Coi  M T A,  N Z A yuti<u  x,  wir  tu  A*  A yatlax  W if 
■ veri  A M T ifot  7?  -uav  A N Z jari*,  ^ im  Iftlar  i B 
&p*  yxri*  r?  E SJtr  ‘m.  «Mi  *j  h A t*  A"  luxa  tua 
SJi  t»  rdyant. 

A Mi  5 P*  «Mi  T»foi7i«tu  -ni  S^juiKAr« 

Wi«  ttt«  tkfMta  m K.  A.  «i  M *> 

N O in  ii«  Ser»  i /i'  K 3 rii  S fui  5 A O t»  O Z.  oftutr 
/ini  AMEiJaNO  'TfiyvK»’  i fir  ita  it  i S A **Z>‘ 
A M «w  i O A «efr  A N.  ixti/i  Sci»  i.'  7»  uve  B A II 
«a^r  t»  im  A T arat  »i  vae  B A 8 ■a n )ai  A /.•  Kj 
it  if*  7*  vnr»  HAT  «Of  n «i  A r,  «W»  «It  i K A 


& anguli  a,  a funt  xquales  : angului  igitur  a m r 
angulo  a n z sequalis  cft,  unde  & eorundem  lemiflb, 
nempe  anguli  A B r,  A E z funt  xquales.  Sed  an- 
guli ad  A St  a funt  xqualei : quocirca  triangula  funt 

Sed  non  tangant,  ied  occurrant  femicirculia  in  pun- 
dii  K,  A,  ac  ducantur  normales  m z , s o : cft  igi- 
tur K Z ipfi  zr  arquiiu,  ut  St  A O jpfi  OZ.  Si- 
mile autem  cft  triangulum  amz  triangulo  ano, 
adeoque  z A cft  ad  A M ficut  OA  ad  an,  Cum  ve- 
ro ro<3  angulum  B a H eft  ad  quadratum  e*  a r Gc- 
ut  rc&angulum  E A e ad  quadratum  ex  a z , cne 
etiam  re&angulum  k a r ad  quadratum  cx  Ar,five  k a 
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sd  at,  fitut  re&angulum  a A 2 ad  quadratum  ex 
A 2,  hoc  eft  A A ad  A 2 ; unde  fit  a A ad  AT  ficut 
OAadAZ.  Sed  s a cft  id  a m ficut  o A ad  an, 
ob  fimilia  triangula : cx  xquo  igitur  r a ell  ad  AM 
l»ait  z A ad  AN:  ac  circa  xquaks  angule»  latera 
fuiu  proportionalia  , quare  anguli  a m r,  A NZ,  to~ 
rumque  (emiflcs , nempe  anguli  B,  E funt  xqiu- 
les.  Sed  & anguli  A,  A ex  hjrpoihefi  fune  squa- 
les: qui  propter  triangulum  abT  triangulo  AEZfi- 
mile  cft. 

Hujus  autem  converfi  manifefta  ert : nempe  quod, 
fi  fuenn»  triangula  A B r,A  E z fimilia^anguli  vero  B r H, 
EZS  refli,  fiet  redtangulum  IAU  ad  quadratum 
cx  A r ficut  re&angulum  E A 0ad  quadratum  ex  A 2. 
Etenim  ob  fimilia  trianguli , i a clV  ad  A r ficut 
EA  ad  A Z;  ac  H A eft  ad  AT  ficut  ©A  ad  A 2: 
componendo  igitur  rationes  temflst  frefoftum. 

LEMMA  IL 

Super  chordas  ab,  r A,  fint  duo  fimilia  fegmenta 
majora  femicircolo,  ac  ducantur  catheti  E Z H, 
OEA:  fit  autem  ut  E M ad  H z ita  o A ad 
AK.  oportet  dcmonftrare  circumferentiam 
B Z fimilem  efle  circumferentia:  A K. 


CApiantur  centra  M,  n , ac  ducantur  nor- 
males MI,  M o ; N n,  NP:  ac  jungantur  M B, 
na.  Anguli  autem  omb,  ?na  aquales  funt,  quia 
angulis  in  utroque  fegmento  fiint  squales;  ac  an- 
guli o,  r re&i  funt : quare  fic  anguli  m B o,  N A P 
lunt  aequales.  Ipfis 
ab,  r A parallela; 
ducantur  ZI,  it  z' 

•c  jungamur  mz,  / \ E 

NE:  angulus  igitur  / 

M 22  angulo  MTE  / \ 

«quatur.  Quoniam  ' E \ 

vero  EHeft  ad  hz  I M ) 

ficut  «a  id  At,  \ i \ n.  I 

esitiH  ad  hz  fic-  \ ^ ^ 

ut  n A ad  At;  erit  \ > \ A 

quoque  Hi  ad  sz,  \ \ S I 

hoc  cft  M b Gvc  z M N * 

ld  MI,  Gcut  An  A o B H 


ad  n k,  hoc  efl  a n five  N K ad  nt,  Anguli  au- 
tem Mlz.NTK  fiint  aequales,  anguli  vero  mzi, 
nkt  acuti:  proinde  angulus  im z angulo  tne 
aequalia  eil ; adeoqoe  circumfigentia  BZ  circumfe- 
rentis A E limitis.  £>_.  B.  D. 


«cfr  A T *T»  r»  \tai  AAZ  tj  imi  A 7,  rrripr  i 
A A «C*V  A /•  mviari  2A  cyf  AT  in»  i OA 
mS*  A Z.  «uiwr  Is  A «ek  A M St*k  RiroOA 
«C#r  A N',  af»  siui  lpninrm  r Tf/jwmr' 
it  i T A «t*f  A M »7*f  i 1.  A ofjf  AN,  ^ i.ac 
ytrtMt  ril  A.A  ticn'  «n»  if*  R ir  A -M  r A M T 

t!  \ai  r A N Z w ™ fin.  « B i*a  ^4,,'«  ia» 

Ect  79  E.  (j  i A 7f  A vsvStrr'  opoo*  Ri 
7»  A B r ral  A E /.  vfipirp. 

T*f^tuu  A t»  iagyifci  « A B T »mr  o^ri* 
7*1  A E Z,  t,  SfSir  ? va»  B T H»  B 7. 0,  Stt^cu  S* 
mf  7»  w»  B A H «t>r  ti  la*  A T im  7*  itti  E A O ®c»r 
7»  isrs  A Z'  *S7  i}d  riU  of^dirr»  r Tf/ywra*»,  «j 
B A «pk  A T ime  i E A «pk  A /-,  «(Ai  H A «pk 
A T «rsK  » 0 A «pir  A Z’  «j  • 

A H M M A 0. 

Juo  it^rua  t futfMVM  p^«a  tifuxMOuvm 
3Jn  r A B,  r A,  (£  Rd^iTW  E z H, 

© K A'  *<r«3  «f  n E H H Z itruf  ij  0 A 
*fW  A K.  JWrw  en  yoia  i?»  ij  B Z n&pi- 
ptta  rj  AK  Arfc-lptjiH*. 

EI  A H ♦ O £i  -m  UK«fd  7*  M*  N,  x,  <*5i7»i 

fiw  «i  M 2,  M O,  N [1,  N P’  i)  ai 

M B.N  A.  io*  if«  ■ ij»i  OMB  j*r/a  7?  -u*t  P N A 
yjjia, 'mu  )mf  1*1  7w>  <r(mr  7 tj'  /m*j,  »1«*»  i{- 

ai  O,  P’  in 
W w<  lio*  M B O 
yiriA  r J w*  N A P 
>»">■  ? AB, 

TA  »«{a>A»l,ii  ai  Z S, 
K T,aj 

«i  M Z.  N K’  isa  ctf* 
Rir  t,  l wi  MXZ 
yarria  7?  N T K 
y*ri<S-  l»aAi  SJt»  *r 
■ B H «fir  H Z,  im 
■ O A «pk  A K-  xj*k 
api  S 2 H k H Z *rm  Ri»  » II  A «pk  A K'  «n  ^ i 
H * *pir  2 Z,  7*7isr  ImbJtkZM  *fk  M Z,  im  i 
A n »{k  ri  K.Trrkr  1 A N im  N E »^r  NT.  «m» 
ai  pt'  <ai  M 2 Z.  N T K inu,  «i  /i  <tn  M Z X,  N E T 
0 'tau'  k»  ifa  Rt»  ■ s3o*  2 M Z jmia  7»  iim  T N K‘ 
S^iaM  if«  Rtr  » B Z wei?ip»«a  r»  A K afe*?*p#«'f. 


LEMMA  in. 

Sint  duo  triangula  rc&angula  A B r,  A EZ  rc£los 
angulos  habentia  r,  Z ; ac  ducantur  fub  aequa- 
libus angulis  B A H,  E A 6 reibe  A H,  A o : fit 
autem  ut  rcdbngulum  fub  B r H ad  quadratum 
cx  A r , ita  rcflangulum  E Z 0 ad  quadratura 
ex  7.  A.  Dico  triangulum  A B r fimile  efle 
triangulo  A B Z. 

CIrca  triangula  ABH,  A EO  deferibantur  fe- 
gn^nti  circulorum  b H A,  A ©E,  qux  ptoinde 
fimilia  funt.  Tan- 
gent autem  fegrncn- 
ta  reflae  at?  az, 
vel  non : primum 
vero  tangant  ; ac 

Iiroinde  redtangu- 
um  B r H xqualc 
erit  quadrato  ex  A t‘j 
hoc  ctl , G ipfi  a h 
ducatur  normalis 
A K , rc&angulo  H r E : redhngulum  autem  E z e 
xqualc  erit  quadrato  ex  A z,  buc  dt  rcUangulu  © z A, 


A H M M A y. 

£<ru  ivt  o/fyryt*ia.  ni  A B T,  A E Z,  cp}x<  qjirw 

7«f  r,  z ymictf'  iwj  oj  a h,  a q 

ca  ‘untjf  ycrticuf  TWjf  un  B A H,  E A 0*  T» 
uf  to  iras  tu*  B T H r«  >bra  A T irruf 
71  wi  rw  E Z H -Kftf  re  icri  Z A.  hiyet  'vn 
c/ici»  sti  (o  A B f tf  j ywny  ru  A E Z rftywnu. 


rE  r P A «t  0 A >dif  «fei  7*i  ABH,  A E 0 «ri- 
-Jtttt  7(uiy>tfT»  KV*fMI  7*  B H A,  A 0 E‘  «fiM 
if*  ‘ Seir.  *m  ifd- 


?riir7u  ai  A T,  A Z 

li*  TU*(JJn»l,  1 ». 

«ralrifor. 
k*»Sf«Ri7i^’  vv* 
B T H ni  Sri  AT, 
mw,  Ur  «k  if- 
A*r  !)*}•  t?  AH 


7fi*  AK,  nl  \m  r H r K'  t»  A xoi  1 ir  &1&  nf 
U BZ,  win,  Uf  kji Uu  «>*>«  A A 7^1  A 0,  iJ 

%j*o 
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Ori  e 1.  A-  rit  m tbr  i & BT  T*  T K,  i A E 7.  t» 
IA.  t}  l{3ri  ai  T %L'  JiatK»  Ifa  SH*  * pt  Citi  B A K 
tia  ite  -Ori  B A t*  ymrlat,  4 A Ori  t A A ymm  i \3ri 
B A Z.  *oi  m«f  i«  u vsr»  B A K,  E A A.  im  yi  Rri  i 
j£  \si  BAHT.'vJiEa«,  if^i  A J vm  H A K,  i(S 
71  i Ori  © A A*  au  ri  J*d  B A T,E  A 7.  'mi  #*Vr. 
ri  ri  T>  I'  fyarif  4(0  Ri  ri  ABf  W 

A B Z afryJr^f,  "*W  Uw  fti-aj. 

Ari  A n»  (9»ff?<£a»or  o»  A T.  A 2,  <L>A.i  tiutitsi- 
attt  «ri  7«  M»  N npii*.  tor  Sr  in  7*  iri  t*/  M T A 
OC‘f  n 4*3  r A,T»TKI  ri  i M T T£/f  r A.«7Bi  7S  iri  7&f 
A Z V ri  £»  A Z.  7*7117 1 N Z T&t  7.  A.  a,  (srr 
Iftats  iu.’:n  Tfxjf^arn  70  B A H»  E A 0 5u#i«  «ftf.  Rir 
8 AH  t ? A © «feiJtpHS'  *51  in*  Ri*  i B yania 

Tf  E.  ttmif  ou*  Ri*  ri  ABI'  tfiymu  tiAEZ  ifi  yZi/u. 

Ah\Ctf  19  CC070. 


CONICORUM.  61 

dudW  fcilicet  ipfi  A • normali  A a : quire  reda  b r 
ipfi  r K xqualis  ell , ut  Jc  t z jpfi  z A.  & an- 
guli ad  r,  Z funt  redi;  duplus  eft  igitur  ungulus 
bak  anguli  HAT,  anguli  etiam  EAZ  duplui  eft 
angelus  ea  a angulus  aurem  Bak  xqutiis  ell  an- 
gulo E A A.  quia  anguli  B A H,  E A 9 limi  icquale»,  uri 
& ang  ili  H A K,9A  A,  quia  recti ; quare  Atijguli  B A f 
E A 1 x-qualcs  limr.  ted  anguli  ad  T,Z  funt  redii : tri- 
angulum igitur  Air  triingulo  A r.  z fimlle  cft.  D. 

Jam  fi  non  tangam  circulos  red*  A r,  A z,  con- 
veniant lifdcm  in  pjndis  M,  N em  igitur  ut  redjn- 
gulum  M T A ad  quadratum  ex  r A,  hoc  eft  Mr  tj 
r A,  ita  redan^utum  A z N ad  quadratum  cx  A Z,  fixe 
ut  N Z ad  z a funt  autem  figmenta  B \ H,  E a 0 fi- 
rrilia  fie  majora  feraicirculo : quare  ( f*r  frmtdtat 
Lemma  ) circumferentia  A H circumferenti*  A © fi- 
mili*  cft ; adeoque  anguli  B^Exqualcj.  Simile  cft  igi- 
tur triangulum  Air  triangulo  AEZ.  E.  D. 

Idem  Aliter . 


ir*  tvo  tfiym*  0 itis  r,  z ywugi 
JiffX&atour  cu  A H,  A © ta  riq ( yurlaft  :f  uri 
B A H,  E A 0*  Jr«  7i  ut  ri  vn  B t H «f  it  ri 
«iri  A r Sru  rs  uri  E Z 0 rairi  A Z.  en 
'ifieur  k»  re  A B r rflyuvtr  tu  A L z Tf  iyutu. 


Sint  duo  triangula  redas  habentia  angulos  T,  Z; 
ac  ducantur  ah.  a.©  fub  squalibus  angulis 
B A ll,  B A © : fit  autem  rcclangulum  B r H ad 
quadratum  cx  A r ficut  rcftangulum  E Z 0 ad 
quadratum  ex  A Z.  dico  triangulum  A B r fi- 
milc  ede  triangulo  AEZ. 


A H M M A i. 


L E M M A IV. 


Er*»  tTvs  Tfi ym»  iffair  txfrrn  nif  stfW  ri*f  B,  E 
atifuuK  yutint,  5 «/  B M,  E © ce 

yuaieuf  T uaa  A H B,  A 0 £'  Ifu  7»  ut 
ri  ri*  f A H T fffW  r*  tun  H Mr«  re  uri  r 
A 0 Z irpot  n <m  0 E.  ftiXTisr  ev  ‘iftuev  ri 
ri  A B r Tf  lyutn  ru  AEZ  Tf tymu. 

NAMi  Ij 

oriar  ri  iu»if«  ri  K* 

A.  aoet^r  A In  iri 
ri  (UJ7M  rH.en- 
(ui«  tiatr.  ri  A- 
tori, ifa*  71/i'K  n»> 

1«^  T T,  H nurif» 
n j A (tn*ljv  r A» 

0,  ui  iifiCuiiW 
ri  R H>  B © ri 
M,  N avum,  *j  liri  f 
ri  K mi  160  M B S^9*  i I *.  oriliTw  o^o  #«- 

tw  H,  B,  71  ytYW  i A H B yeii «.  ri 

«r*  w»  75  ori  A © E'  ifiChUi  ifa  52n  x,  ■ uri  A © E 
ynU  i'«*a  0(0  55ir  * Jri  A © P3  ri»  1 iri  r A ¥ 
E N »hiir  m fijp*  tt£h  /mito^v  7 ©,  N.  ow^to  ri 
ri»  i A O I*»  0(0  &r  > N O 7f  o E,  rii  f»^«f  5^r 
i N O i © E,  mUAi  <if«*N9iri©EQi  ri 

ri  rin  N © E*  Turri  ri  A © Z * SJi  ri  iri 


Sint  duo  triangula  rc&os  angulos  habentia  ad 
puncia  B,  E,  ac  ducantur  B H,  E © fub  aequa- 
libus angulis  A H B,  A © E : fit  autem  re&an- 
gulum  A H r ad  quadratum  cx  H B ficut  rc- 
Ctangulum  A © Z ad  quadrarum  cx  © E.  de- 
monllrandum  cft  triangulum  A B r triangulo 
AEZ  ftmile  cfle. 


mitutur  cathetus  13  fu  per  ipfam  m b cadat  autem 
inter  punda  h,b  , & ent  angulus  a H B obtufus,cui 
zqualis  cft  angulus  A9E:  unde  angulus  A0E  cft 
etiam  obtufus,  adeoque  angulus  A©N  acutu*,  hinc 
normalis  ^ pundo  A in  E N demifta  cadet  iorer  pnn- 
da  ©,  N.  cadat,  fitque  ea  reda  A O : eft  igitur  N o 
ipfi  OE  rqualii,  ac  proinde  NO  major  erit  qium 
'©B,  ac  N9  multo  major  quam  •*;  unde  red an- 
gulum N01  five  A ©z  majus  erit  quadrato  cx 
Q_  z». 


PAPPI  LEMMATA 


6t 

fed  rc&angulum  A©z  eft  ad  quadratum  ex  ©e  ficut 
rc&inrulum  A H r ad  quadratum  ex  « B abTurduro 
eft  icitur  Tta*n*l*m  ‘iOZ  ms)*’  ,x 

t*  E cum  «lim  M M minor  eft  quam  H B crtc  rcCtan- 
gulum  m H B,  rit  eR  A ll  r,  minui  guadnto  ex  H B : 
centro  igitur  K exiftente  inter  pun&a  H,r,  non  ait 
centrum  A inter  pun&a  A,© 

Cadat  igitur  inter  puncta  ©.  Z,  ac  demiratur  nor- 
malia AO.  quoniam  vero  re&angulum  AHI* , hoc 
eft  rcdhngidum 
MHB.cll  ad  qua- 
drttum  ex  H r,  live 
M ii  ad  H B , ficut 
rcdtangulum  A OZ 
five  N0E  ad  qua- 
drarum ex  ©E,  hoc 
eft  m N 0 ad  « l ; 
ac  rectx  B M,  N E 
btfecantur  in  z 6c 
O ; erit  igitur  ut 
es  ad  2H  ita  EO 
ad  09  fed  ut  H 2 
ad  z K ita  © o ad 
o A ; quia  anguli  ad  z,o  funt  re&i,  anguli  vero  ad  H. 
© squalet : ex  xquo  igitur  ut  bz  ad  Ut  ita  EO  ad 
O A j comprehendunt  autem  squaleo  angulos : ac  p«o- 
inde  angulus  B K i angulo  E A O squalis  di.  verum 
•ngulu*  s K H angulo  o A 0 squali?  eft : totus  igitur 
B K H toti  e a©  squalis,  eonmdemque  dimidia  five 
anguli  a r b,  a ze  zqualia  funi : adeoqur,  ob  reQo* 
angulos  ad  B & E,  erit  triangulum  abt  triangulo 
aez  fimile. 

Ac  manifrft»  eft  huju*  converfa : nempe,  fi  trian- 
gulum a bt  triangulo  A Ez  firerit  limite,  atque  ciiam 
triangulum  Hir  triangulo  © E Z;  fieri  rrftangulum 
Atir  ad  quadratum  cx  H b licut  rc&angulum  A0Z 
ad  quadratum  cx  ©E,ob  fimilitudmcm  u ungulorum. 


E © wy*”»,  (ju  tir  «Jr  ri  iri  A O 7.  rpic  t*  if» 
W E Jt»  t»  A H T «fif  nlin  HR‘  omf  S&r  ati»- 
«».  lp  W ***xn»,  iru/rint  trium»  Rtt  » M H -t  H B 
uitimMHB  ninHE’  »«  « K nup  *»7tr 

furati  vir  H4"  ri  A ojay  jurari  r A,  G. 

Esi*  5r  fur*£i  T ©.  Z,  % oni  r»  tini  S A O 

^)iW.  I»h  5?v  « n in  A H T , r»7Bi  ri  M 
M H B . «t»f  r»  ab» 
H P,7«risi  »r»MH 
H B , Jr»  ri 
Jrri  A 0 Z , ttki 
r*  \eri  N 0 E,  afic 
t*  i-n  0 E,  7«7K( 

S n 0 tat  e b.  £ 

7tfa»o»5  “ r'  M,N  B 
ruf  B,  O ipr 
ift  it  i B B m eft 
S H »r»r  i i O *()t 

O O.  «Mi  uivri 

H a *fj<  m K rr  mt  '•  0O  sf«r  ¥ O A’  «fW  fi  y>  mj  5, 
O,  Inu  j <u  *o*  7*‘‘  nudut  yn>OM  J)”m1yir 
» B 3 *&<  B R «t  tu  i E O nc,  OI\,  i*  "tm  >»»««' 
\n  ifm  £ei  » irir  E K S ymi*  ri  inori»  E A O ymi*. 

y«U  r iri  O A 0 *nr 

iri  B R H *>ji  t»  iri  E A © ir*.  tj  ri  J iri  ? 

A T B ift  yut i*  in  tfci  t*  im  r A Z E.  xri  ***  »f5«u  «i 
B,  F.  ymin'  !/W»  S?<  Ri  7«  A B T tJ  A F.  I rfiyJiu. 

Unyt  Ji  aj  rlrf  irnsr#>t,  t»,  ii»  f OfUtm  ri  fJi 
A B r vJ  A E Z «rfiywr*  ri  A’  H B T V 0 E Z. 

•n  yirw  it  ri  iri  AH  T vi  Sw  H B Ira*  ri  iri 
A 0 Z *fif  vi  -iri  © E,  * C Uttinra  ? 


LEMMA  V. 

Sint  duo  triangub  ABT,  AEZ  squalem  haben- 
tia angulos  ad  A,  A,  non  autetn  reftos ; ac 
ducantur  catheti  AH,  A e ; habeat  autem 
rc&angulum  B H r ad  quadratum  cx  AH  ean- 
dem rationem  quam  habet  rc&angulum  E 0 Z 
ad  quadratum  cx  A 0 : ac  fint  B H,£  0 iegmenta 
majora  re&amm  nr,  EZ.  dico  triangulum 
A B ll  fimile  efle  triangulo  A E©,  rcliquumque 
reliquo. 

Circum  fer  ibantur  circuli , ac  producantur  norma- 
le* ah  a © ad  pun&a  K,  A;  iintquc  circulo- 
rum centra  M,  N : 
i quibus  ad  iplaa 
A X,  B T • A A,  EZ 
demittamur  catheti 
M!,MOj  Nfl  KF 
& eodem  qoo  prx- 
ccdentia  conflabit 
modo , quod  R II 
eft  ad  H A ficut  A © 
ad  ©A,  quodque 
A z eft  ad  z h fic- 
ut ah  «d  n©.  junge 

A M,  A H,  Ae  erit 
ut  a s ad  x h ita 
am  ad  MX.utqueAltadneitaAKad  NT;  adro- 
qoe  am  eft  ad  Ni  ficut  AN  ad  NT.  Connc&an- 
tur  etiam  B M,  E N.  quoniam  vero  fegraenwm  ■ A r 
fimile  eft  fegmemo  E A z,  reliquum  fegmentum  B R r 
reliquo  fcgmcnto  E az  fimile  eft-  qux  igitur  in  il- 
lis infunc  anguli  funt  inter  k zquales , ac  proinde 
anguli  B M O,  E N r fuot  xquales , in  primo  cafu. 
In  fecundo  vero  minifeftutn  eft  angulum  B M o an- 
gulo E N r xqualetn  cfTe,  quia  funt  in  fegroentis  x- 


AIIMMA  «. 

E<ru  ivo  Tg/ya/r»  m A B T,  A E Z «wc  *XP&  «V 
A,  A ‘yuvutf,  frii  ofimt  Ii'  ^ nz&t*- 

atv  di  AH.A0*  u^tro  \jzri  tw  BHTsfef 
to  aro  T5  AH,  arrwTO  vri  t EQZtjst  to  ari 
•?&&'£  W*  r B r,  E Z u$haw  friatu a Tfri~ 
futim  BH,  E 0.  Mytt  tm  ‘oficttr  di  to  fur 
A B H TC/y**w  tu  A E 0,  to  d1*  Aoinv  ru 
Aeisa. 

I-!  Ef tyQfJriafrittoi  ^ ixCtfoi&rfcai  AH.A0  #*»  ri  K> A 
^ ^ niudyX)  ritlfar  XMAawli  M,N.^  iri rirtia 

rif  AK>B  f- AA» 


SH  Jt»t  i AM  9&<  MX,«r  3 » ATI  -rfir  H0  orat  i AM 
Tpor  NT'  ^ it  *e*  AM  irpW  M2  «r«r  • AN  * NT.  i*i- 
A>  «i  B M,  E N.  f»»  »»  o^offr  Ri  tv  B A T 
r/riua  ri  E A Z ryifuiv'  t,  *otri»  *fa  « B K T rfa/M 
>.urZ  -ni  E A Z T/rifAav  ofwi»  «r  «i  *f*  b ririf  >»- 
rlat/nu  *««r,  **i  *i*tv  atnir  xj*  frin  Inu*  «i  -via»  f B M O, 
E N P *f«  yutiai  riuriri.tb  4 9&htf  AiAr  rri-rri- 
ntn.  Sh  J V Jivrifot,  It  nQV-Ki&ri  AMrfsr  "m  R«*  ■ 
mrwBMO  >«vm  v»  iri  rir  E N P»  ^ gfc  «I  Ir  mtr 
BAf, 
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BAT.BiZ.  Tfxi.iau»  yanmr  jlrtm  »r  it  i B M «Cyr 
M OiTrnp»  tit  i A M M O. *rmf  i ES  N P, 
nrifir  J A N irCU  N P.  In  3 •»  S A M ®C*f  M X, 

trtK  i A N T,*><  NT'  A"  "tnitm  52»r  ifiMO  *(# 
MS  Stik  » P N N T.  wtinr  ii  5«i  £'*?  O.Pyv 
M«u.  l£«*  t'  i «*7V<  ii»  2,  T'  v»  <f«  ™ 

O M X ymi*  7»  PNT  >«»<*-  i>*i  ^ i W 7hr 

B M O t*  «b  B N T i»»  R*r*  ^ ■ **»  »•»  B M 2 Sf«  t* 

k«i  w E N T SJi»  *w  ia  W » f >•«»  7»  Z R»r  i», 
o fttnt  i**  R»  rxara  m*. 

Aum^)  ^ fjjZi  • r ijjCtAmt  » afVwF,  »(»- 

•}  -i»  Ktmit  £•»!»»«  «r m.  vwoiui^M 

U»r  r yttvt  ii  T,»ki ftr, 

&t*  * tf  i?»  t *r,i%nir  S <mr  i «vr 

in  B A r,  EAZ,  /«£«*,  int/M*  W no»»“-  *«*" 
m*  yjJaAai,  £ L<JiCajwj#*w  tAHiABmi 

•m  K,A,  ^tvXSv-  

tmj  ai  BK.Kf.fi  A» 

A Z’  Inu  *?»  nnf  »j  /j  i \V  \ 

ai  \m  B K T.  E A Z / / Vv  \ 

jniiiu  iu£*fi<u.  m j j \\  i 

i-TH  R»  i»  XV»  I / 2 \ X 

B H T,  7*7W»  vv»  I / “ M J 

AH  K oe^  vi  W \ j 

AH,  T»7KI  i K H — ^,-Vg 

«Cyr  H A,  «rv  7»  Jti5  V i / 

E O Z,  T»TK/  n im 
A 0 A,  veJf  t»  ii» 

AO,  T«-m«  iASv^VOA-  $*if«7iiri  AHvpW 
n^iHK,»*ni«i^0  «C^  **  *»  0 A.  •djii' 
iivbi  BHT  vpof  lil»  AH,  «b»*  t»  vv»  E0  X vfif  tJ 
£n  A 9'  Ji  in  if*  Rw  u*  t»  \*s  B H T »(07  t*  Jv» 
HK^wtiisi  B©  ZvfkTiJSr»  0 A.  uunntiim  '*¥■- 
Cajou  ai  i/t»  7«*  B K T , E A Z yniai,  ai  K H, 

A ©"  Ji  7*  •C04X*M*A^r*  V*^r  »»  B X H «ff- 
yttn  tJ  E A 0 it  1»  jTIHiJZAG.  Ssxtfit 
p:'  A B H A E 0 Tf/>d*ry  R»r  5^nr,  7»  /i 

A H T t4  A 0 L-  v«»<*  «Aw  TiABr#^*™!  AEZ 
Ha  IfUnt. 

A H M M A y'. 

©tV«  St$ 0U&UV  r A B,  A r n&ttuv,  ayaryia  *ttp* 
Sint  iiw  A E,  >tsn  **<«  ^ AE- 

rBrONETXl,  vJ  >y  7w  A t?  A B 

;X5«.  i A Z*  *t*  W.  wf  R»  i* 

A-  »in.  «p*  Rr»  i AZ.  AI  ii  B T?  A B «(iA. 
MM  J^s»  » E Z-  5n  if< 

•Jir  i A Z T»  A B.  «i  AS»i- 

<x>  R»  > A E-  Jteurt t if€  t&r  | H , > 

vi,  AL  i»*i  wi  Sw»i  **}  A,- 

AS»  I?»  t»  A*  AS»  k»  / 

«ti  7i  Z.  ay  /'i  7»s  / 

Z imfi  J?  AB  »*7W  ■ 

Z E'  Sw*  Sf«  «»  » Z E,  J»-  g 

«m  ^ i A T-  JWir  if«  t»  E. 

axi  ti  tini  imi  Sion  mtw  * A £•  Bim*  W» 

i A E. 

Xui»7»S«5  J 7»  vuCxfiM  irnt.  iqw«  ^ 

JVJifJfitu  tit  c«Smu  ai  A B,  A T,  S j ASi«  nj  #v}^* 
SfbiH,  «Bf’  »*  j t"  k»  » AZ,  ^t»  H v» 
SAZ,%  Ai  p?  Zt»  AB  Ix3*1  * 

? B t$  A Z W5*  " E A'  “3*  •*  * A E «*iw  t»  «(•>- 
Cfjua,  Jth  )«  'm  Isi  » A E ri»  A Z,  i***  » A Z 7?  H 
Isi»  »»,  mkt  7»  ^ * A E if*  <»»  M 7»  H t» 

JtUtin-  i A E i**  mtH  t»  tc#Ca*.ua  k,  •»  fin, 

«ut  >6  ■'  l/x1»  A •#  ixwnflt  »tv  iAiUw».; 


qialibui  bat,  saz  : cft  igitur  fi<nt  bm  *d  mo 
fivc  a M id  m o ira  e n live  AN  ad  n p.  fied  am 
eft  ad  M z ficut  A N ad  N T : ex  aequo  igitur  M o 
cft  ad  mx  ficut  rM  ad  NT.  anguli  autem  ad  o, r 
funt  redi , quare  uterque  angulus  ad  X,  T acutu* 
cft;  adeoque  angulut  omx  angulo  fNT  arqualis  cft- 
fed  angulus  imo  angulo  t N I'  aequatu  cft:  angu* 
Iui  itaque  bm  £ angulo  t NT  xquacur  ;ac  proinde  an* 
gutu»  r angulo  r.  aequalis  cft.  unde  patet  trianguli 
efte  quoad  omnia  fimilia. 

Abfoluta  autem  denwnftritione  in  altero  anguto- 
rum , fivc  obtufo  fivc  acuto , in  rdiquo  etiam  h c 
modo  abtolvi  poteft-  ponatur  enim  demon (hatum 
dTe  modo  jam  deferipto , rem  ita  fc  habere , exi- 
ftcntsbus  angulia  obtulis,  ac  probandum  cft  quod, 

(i  fuerint  anguli  B A r,  K A Z acati,  triangula  quooue 
fimilia  cflcnr.  circumfcriptis  ciroilia  tft  produdn 
AH,  AB  ad  K,  A, 
jungintur  B K,  X.  r ; 

^ ^ EA,  A z : aequales 

^N.  igitur  funt  anguli 

/ . N\  \ Obtuli  Bur,  EAZ. 

/ I \\  \ cum  autem  re&an- 

I I V\  \ gulum  b H r live 

i m I A H K cft  ad  quadra - 

\ / K1  V^\  / tum  ex  ah  , hoc 

v j \ ^/_  cft  AH  ad  HA,  fic- 

2V  0 " / E-  ut  redangulum  E®Z 

N\_-- — ^ y five  A0A  ad  mja- 

diarum  cx  A ©,  hoc 
cft  ut  A0  ad  ©A; 
erit  igitur  quadratum  ex  A H ad  quadratum  ex  H k 
licut  quadratum  ex  A©  ad  quadratum  ex  ©A.  fed 
rrdhnguium  Biir  cft  ad  quadratum  ex  ah  ficut 
rcilangulum  e©z  ad  qoadratum  ex  A©:  ex  sequo 
igitur  rcdtangulum  fub  Bifv  erit  ad  quadratum  cx 
II K ficut  reiftargulum  E © z a«|  quadratum  ex  © A. 
xquaics  autem  funt  anguli  obtuli  1.  it  r.  EA  Z,ac  noi- 
malc*  fitiu  K H , A ® ; unde  per  fim  di^U  fimile  erit 
triangulum  B K H triangulo  E A & , trianpilumqoe 
r K H triangulo  z A a Quapropter  triangulum  A MI 
triangulo  AES  fimile  «t,  uti  triangulum  A H P tri- 
angulo a©Z;  adeoque  totum  abt  toa  aez  fi. 
mile  eft- 

lemma  VI. 

Datis  duabus  redis  A B,  AT , ducere  rcfhtn  A B 
politione  datae  parallelam,  qux  magnitudine 
data?  zqualis  Gt. 

PU  T a fadurr. , fle  per  A ipfi  A E piralldi  ducatur 
a t. ; a z ignor  pofittone  dat*  parallela  eft : datum 
autem  pundum  a,  adeoque  A z pofitiene  datur,  per  E 
ipfi  AB  parallela  ducatur  EZ: 

A, ^ aqualia  eft  igitur  A z ipfi  A E. 

'1  ac  data  eft  A E, quare  A z etiam 

j/  l / data  eft.  fed  Sc  pofitione  datur, 
\ 6c  datum  cft  puniftum  a ;unde 

■ p punQumZ  quoque  datur,  per 

V ” datum  autem  pun&um  z pofi- 

\ tiooc  dat*  A B parallela  dmfta 

\ eft  reda  z E;  datur  igitur  pofi- 

— — T tionc  z E.  ac  datur  pofitione 

reda  a r : datum  eft  igitur 
pundum  E ac  per  ipfum  duda  eft  a E pofitione  dat* 
parallcia  : datur  itaque  pofitione  reda  A E. 

Componetur  autem  problema  hoc  modo,  fint  fc* 
d*  du*  pofitione  dat*  AB,  AT,  magnitudine  au- 
rem data  fit  feda  H;  ac  fit  A z ea  cui  parallela  du- 
ceoda  eft.  ipfi  H aqualis  fiat  A z,  & j*r  z ipfi  a b 
parallela  ducatur  ZE;  per  E autem  ipfi  a z parallela 
ducatur  EA  dico  rodam  EA  (atislacere  probkman. 
quoniam  enim  A E aquali*  cft  ipfi  a z , ac  A z 
redx  dat*  H fada  eft  xquaht;  reda  igitur  AB 
folvic  problema,  ac  manifeftura  eft  quod  ea  fola  rem 
1 pneftac , toper  enim  pundo  A propior  minor  eft 

mnouoie.  ^ LEMMA 
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LEMMA  Vn. 

Sint  duo  plana  A»r,  E az,  fecundum  eandem 
rc&un  B r fuper  idem  pbnum  fubjc&um  nor- 
maliter crccla.  dico  reflas  A B,  8 E,  B r efle  in 
eodem  plano. 

DUcatur  enim  i 
pundo  b in  fubjcdo 
plano  reda  B H ipfi  B r ad 
angulos  recto» : qux  proin- 
de plano  £ B z nor  malit  erit  r 
ad  coque  & reti*  be  pari 
argumento  ipfi  etiam  A ii 
nurmali»  eft.  fed  fle  redi* 

Br  normalia  eft  eadem  bm  : 
tribus  igitur  redis  AB,  BE, 

Br  ad  angulo»  redos  infi- 
ftit  icdta  BH ad  i piarum  con- 
curium  in  b : quare  [ per 
quinum  undecimi  EI.]  redx 
A b,  B E,  b r fuot  in  eodem 
plana  Q^E.  D 

LEMMA  VIO. 

Sint  duo  triangula  A B r,  AEZ  redos  habentia 
angulos  A & A,  ac  ducantur  redx  A H,  A e 
fub  aqualibus  angulis  AHB,  A ©E;  Gt  au- 
tem ut  B II  ad  H r ita  B«  ad  0 L dico  trian- 
gulum A B H triangulo  A E © limite  rfle  , 6* 
tr ungulam  A H r triangulo  A © /- , telum- 
que  toti. 

PRoducatur  aH,  ac  fiat  ut  a © ad  ©E  ira 
r H »d  HK,  ac  jungamur  BK,  KT;  eft  igi- 
tur angulus  A E © angulo  r K H aqualis.  quoniam 
vero  b H eft  ad  H r 6cut  £ © id  © z,  &da  autem  eft 
rH  ad  IIK  ficut  A©  ad  ©E;  erit  ex  *quo  pertur- 
bate ut  B H ad  H K ita  A © ad  © z ; & lunt  circa  angu- 
lo» squales : angulus 
igitur  b K H angu- 
lo ad  z aqualis  eft. 
demonft  ratum  autem 
eft  angulum  rtH 
angulo  ad  E aqua- 
lem cfle , ac  anguli 
duo  ad  z & E *. 
quales  lunt  redo  ad- 
eoque  angulus  B e r 
rc&us  eft.  fed  ex  hypotbcfi  angulus  B A r redos 
eft : unde  punda  a,  b,  r,  r lunt  in  circulo  i tsc 
proinde  angulos  a K r,  hoc  eft  A E Z,  angulo  A B r 
aequalis  eft.  ex  bjrpothcfi  autem  angulus  a h b an- 
gulo A © t aqualis  eft : fimilc  igitur  eft  triangulum 
ABII  triangulo  AI©,  pariterque  triangulum  aht 
triangulo  A © z Gmtle  eft,  totum^ut  toti. 

jfhter  <3  melius. 

RItECBNTUR  in  pundia  K,  A red*  Br, 
EZ,  ac  jungantur  A K,  A A.  jam  quoniam  »H 
eft  ad  nr  Iso*  E©  ad  ©z,  componendo  ac  di- 
midiando antecedentes, 
deinde  per  convcrGo- 
r.cm  rationis , fiet  r K 
five  AK  ad  tu  ficut 
AZ  five  A A ad  A©, 
anguli  autem  ad  pun- 
da  h,©  funt  aquales, 

& uterque  angulus*  ah,  ^ 

A A © acutu»  eft  : ardu- 
ius igitur  AK.H  angulo  A a©  eft  aqualis;  eorun- 
dem que  fcmiflb,  nempe  anguli  ad  » & E,  funt  aqua- 
les. led  angulus  ad  H angulo  ad  © aqualis  eft  : fi- 
mile eft  igitur  triangulum  a B H triangulo  A E © pari 
argumento  triangulum  a K r triangulo  A © z fimik 
eft,  ac  totum  toti.  Q.  E.  D. 


LEMMATA. 

A H M M A f . 

£$■*>  <Tvfl  Simni*  «s  A B T,  E B Z,  cJ9n  aisnjf 
t*  B T i^K-orx»,  tu  eunu  SJrrxiiu  tu 
'Jzmutft&jju  op&a L Aiyu  <m  criri 
«cw  A B,  B E,  B T iv$iiai. 

HX  © fl  # ? B t?  B I4 

i»  ti i uewuri^V  feri. 
J>  IfSil  i H B-  tj  tJ  t R r. 
SirnS'a  5f5*  » H B , *pa 
WTiBE  Rrr  ipS.  tynl  •nl 
tujti  «ju  »«  A B,  Di  A^r} 
II  r e&Wp  1 B H ifS-  1 B H 
•tpc  iftrt  cvBaiarr  rut  AB* 
B E,  B T l{3»  fot  r*r  it*  -t 
B ijk-.xzir'  ipa  n Aij- 
7U  swj£**at>  it  iri  t rn 

ftstfy  tu  A B,  B E»  B T td- 

iiiai. 

A H M M A f . 

ffu  2 C:  rgjtyuva  m AB  T,  A E Z if%f  amarae  raf 
A,  A yuvietf.fc  /bf %$uattf  a/  A H,  A 0 C*  mtff 
yonleuf  ¥ in  A H B,  A & E*  t^u  it  ut  rj  B H 
'83*  T H r irruf  q E © -Oiit  T © Z.  ?uyu  m 
'cpaior  w 7»  ua  A B H ifiyum  tu  a E © rfi- 
yuru,  [ra  di  A H T ru  A 0 Z,  £ eAsr 

EK  B E B A h X h XI 1 AH,  »}  mtntt^u  at  i ah 

© B «7»t  i r H ue*f  H K,  L)  uBKt 

K P »<n>  iea  Sci  1 i»  A E 0 -ry  \su*  T K H yn ia.  sthA 
Rir  m S B H ed*  H r irarr  i E © •£><  0 1,  «A 
a T H ©cif  H X timf  i A 0 0 B'  I/  in  «f<  EJsr  It 

Tf  7n*f*Fuif.*  <Lr« Ao- 

yfi*  iBH«e>V  HK 
iiuc  i A 0 o cir  « Z. 
«el  j#u/  ynUf  re» 

>*ri«  7»  Z ymig.  I- 
rt  »>i  • ivi 
T Kll  ymU  m ti  E, 
Heu  ai  E,  7,  «fi» 

■ ift  iao  B K T yntia  Sen  « {3«.  i&Ji  h*9  iiriJsnr  ^ 
i vo»  B A T ymia  ifji'  «r  ija  SJi  AtB.FtK  e». 
f««a'  *a»  <q«  i£  • uni  A K T,  t»7kj  i im  A E Z t» 
'\tai  A B T.  i)  i \ai  AHB  )<uri*  u tn  >«nr  in  ra 
ivi  A © E yaria-  Spuar  •{«  e»  A B H i» jarar  r*f 
A E Q ixtyuiu,  xj1  t«  uli»  «j  ri  A II  T TOjaow  tV  A 0 Z 
e<if  e/auar,  foar  **a».] 

AMm  ^ Ssunvi. 

TETMH2©ftXAN  li^a  7Uf  K,  A «uuerc  «i  B T» 
E Z'  t/  Isn^ulydutmr  au  A Kt  A A.  iv«<  ar  £2>r 
w»sH  oc»(  HT  i E0  «gjr  0 Z.  HwOirn, 

•J*  rjaini  ii  tali 

mrdijHifxtv  yinj mei  T K 
r»7 ferr  1 A K od  f K H 
•nw  1 A Z»  T»77S7r  ■ A A 
‘Tpar  A 0.  yi  awtr  anu 
au  »fif  lir  H,«  nueipe 
yutiiu,  ai  AiilAHt 
A A © 1 iua  s-M’ 
'mafaBi^i^  AKH  >»ri«  7*  vsr  A A © >«rrd« 
% td  »,l  Bif*  ymuln&l  rf  K.  mMJ  eoi  » H 
ymrtta  7»  © in  irir  S^Mr  i;a  iti  A B H aerpawa»  t5 
AB©  fteyietf.  m’  aair*  «AHT  Taymtr  « t 

A 0 Z rfryafi?  KJ?  ifauv,  aj  «Asr  aX^i. 

APOL- 
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APOLLONII  PERGAT 

CONICORUM 

LIBER  SEXTUS. 


Apollonius  Attalo  S.  P. 

MITTO  tibi  Sextum  Conicorum  librum-,  qui  compleditur 
Tropofitiones  de  Sedionibus  Conicis  & Sedionum  Segmen, 
tis  te  qualibus  & inaquabbus , fimilibus  & diffimilibus ; 
ut  & alia  nonnulla  pratermiffa  ab  iit  qui  nos  prace/Jerunt. 
Nam  fpeciabter  in  hoc  libro  invenies  quomodo  Sedio  Sed  toni  dat  te 
aqualis  in  dato  Cono  redo  fit  fecanda  : & quomodo  deftgnandus 
fit  Conus  redus  Cono  dato  ftmibs  qui  contineat  datam  Sedionem 
Conicam.  Sute  quidem  uberius  aliquanto  ac  dilucidius  tradavimus 
quam  qui  ante  nos  his  de  rebus  fcripferunt.  Vale. 

DEFINITIONES. 

I.  Sedliones  Conicae  dicantur  aquales , (i  applicari  podi t altera 
fupcr  alteram ; ita  ut  ubique  conveniant,  nec  occurrant  inter  fe. 
Inaquales  autem  funto  quae  non  ita  fe  habent. 

II.  Similes  vero  dicantur  Sedtiones,  in  quibus,  ductis  ad  utriuf 
que  Axem  ordinatim  applicatis,  ipfae  ordinatim  applicat*  ad  por- 
tiones Axis  ab  iifdem  abfciflas  Verticique  conterminas  fuerint  re- 
fpedtive  proportionales:  divifo  fcilicet  utroque  Axe  in  partes  nu- 
mero squales,  vel  eandem  inter  fe  rationem  fervantcs.  Difiimiles 
vero  fint  Sedtiones,  quibus  modo  didta  non  competunt. 

III.  Retia  fubtendens  Tegmentum  aliquod  circumferenti*  Cir- 
culi vel  Sedtionis  Coniae,  Bafts  Segmenti  vocetur. 

IV.  Redta  autem  qu*  occurrens  redtis  Bali  Tegmenti  parallelis  ea9 
omnes  bifariam  dividit, dicatur  fegmenti 'Diameter. 

V.  Dicatur  etiam  pundtum  in  Sedtione  per  quod  ducitur  Dia- 
meter, fegmenti  Vertex. 

VI.  Segmenta  vocentur  aqualia,  fi,  Bafibus  *qualibus  exiftenti- 
bus,  fieri  polii  t ut  unum  fuper  alterum  ita  applicetur  ut  nulquam  oc- 
currant inter  fe,  fed  utrobique  congruant.  Inaqualia  vero  fint, 
qu*  aliter  fe  habent.  R VII.  Seg- 
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VII.  Segmenta  vero  Jimilia  dicantur,  quorum  bales  cum  diame- 
tris squales  continent  angulos,  & in  quorum  lingulis,  dudtis  reftis 
Bafi  parallelis  numeroque  squalibus,  ipfs  parallels,  ut  & Bafes  ad 
abfciflas  diametrorum  portiones  verticibus  conterminas,  funt  in 
iifdem  rationibus  refpedtiv^.  Dividi  fcilicet  ab  ipfis  parallelis  utri- 
ufque  diametro  in  partes  invicem  proportionales. 

VIII.  Dicitur  Sedio  Conica  in  Cono  poni,  vel  Conus  a Sedione 
Conica  contineri,  fi  vel  tota  fe&io  comprehenfa  fuerit  in  fuperficie 
Conica  inter  Verticem  & Bafim  Coni  intercepta : Vel  fi,  eadem  fu- 
perficie infra  Bafim  Coni  producU,  tota  Seftio  fuerit  in  ea  fuper- 
ficiei  parte  qus  eft  infra  Bafim : Vel  etiam  fi  fuerit  partim  in  hac 
partim  in  altera  fuperficie. 

IX.  Coni  vero  redti  dicantur  ftmiles,  fi  eorundem  Axes  ad  dia- 
metros Bafium  fint  in  eadem  ratione. 

X.  Dicatur  etiam  Figura  Sedionis  fuper  Slxem  vel  diametrum 
aliquam  fada,  rectangulum  contentum  fub  Axe  vel  diametro  illA 
& Latere  ejufdem  refto. 

PROPOSITIO  I. 

SI  i n duabus  Parabolis  latera  reda  fuerint  aqualia,  erunt  ipfa 
Sediones  aquales,  sk  fi  fuerint  SeBiones  aquales,  erunt  quo- 
que eorundem  latera  reda  aqualia. 

Sint  dua  Paraboli:  quarum  Axes  a a,  ze:  fintque  carundcm  Utera  redta  a E, 
z M aqualia.  Dico  ipfas  fedtiones  eflc  aquales. 

Nam  fi  applicetur  Axis  A A fuper  Axein  ze,  (eflio  coincidet  cum  fcAione  H. 
cum  eadem  ubique  congruet.  Si  enim  fieri  pofiit  ut  non  congruant,  iit  pars 
aliqua  fedtionis  ab  qua  non  congruat  cum  zh,  St  capiatur  punctum  quoddam  B, 
in  parte  cum  ipsi  zh  non  congruente,  X quo  demittatur  normalis  ad  Axem  bk, 
ac  compleatur  parallelogrammum  icdtan- 
gulum  ke:  fr, faCU  zi  ipfi  A k squali, 
erigatur  normalis  ad  Axem  redla  h a,  ac 
compleatur  parallelogrammum  rcdbngu- 
lum  a M.  Cfiomam  vero  latera  KA,  A E 
aqualia  funt  lateribus  az,  zh,  utraque 
Ulter’  fc  congruent,  ac  proinde  redtangu- 
lum  ke  aquale  erit  rcaanguloAM.  Sed 
redta  m poteft  redlangulum  ke  (per  i primi)  ac  (per eandem)  ah  poterit 
redlangulum  am;  adeoque  ipfae  kb,  ah  funt  aquales.  Polito  igitur  Axe  foper 
Axem,  ita  ut  coincidat  rcdla  as  cumxz,  recta  sk  cadet  fuper  a h,  ptindumque 
r fuper  pundtum  h.  Pofuimus  autem  non  debere  coincidere  punctum  b cum  lc- 
fiione  z h : quod  abfurdnm.  Unde  patet  fieri  non  polle  ut  fedbio  ledtioni  non 
fit  aqualis. 

Porro  fi  fectio  luerit  aqualis  fedtioni,  capiatur  A K ipfi  z a aqualis,  H c pundlis 
K,  a erigantur  normales  b K,  ii  a i ac  compleantur  rc&angula  parallelogramma  ke, 
a M.  Congruente  autem  fedlione  A s cum  fcdtione  z h,  Axis  quoque  A K cum  Axe 
z A congruet ; aliter  enim  Parabola  z h duos  haberet  Axes,  quod  neri  non  poteft : 
coincidet  igitur  pundlum  k cum  pundto  a,  ob  ak,  za  aquales.  Cadente  autem 
pundto  n iuper  k,  erit  redta  bk  ipfi  ah  aquilis  i ac  proinde  (per  u““  primi) 
rcdlangula  K r,  am  aqualia  erunt.  Sed  A k ipli  za  taCta  eft  aqualis.  Latusigitur 
rcdlum  A E Lateri  redto  zm  aquale  eft.  E.  D. 

PROPO- 
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PROPOSITIO  II. 


aquaies-  csic  jt  jnenni  sectiones  aquales,  erunt  quoque  figura, 
facla  fuper  z^Axes  e ar undem  tranjverjos , aquales  ac  jimiles  /imi- 
/iterque  fita. 

Sint  A e,  r ii  du*  Hyperbole  vel  Ellipfea,  quaram  Axe»  A K,  r e ; lintque  figare  fu- 
per Axe»  tranfverfo»  ti&x  equalcs  ac  funiles,  ut  AC,  na.  Dico  ledtione»  A »,  rH 
«quales  ciTc. 

Applicetur  Axis  a k fuper  Axem  re,  ac  coincidct  fedio  cum  fcdione.  Nam  fi 
aliter  fuerit,  fit  pars  aliqua  fedionis  a b extra  fedionem  r h » & in  hac  parte  capi- 
atur pandum  aliquod  b,  i quo  demittatur  ad  Axem  normalis  b k,  ac  compleatur 
redangulum  az.  Capiatur  etiam  in  Axe  re  reda  reipfi  ak  «qualis,  ac  eredi 
normali  fuper  Axem  re  ad  pundum  e,  ut  hbm,  compleatur  redangulum  nm. 
Quoniam  vero  redae  ae,ak  xquales  funt  ipfis  at,  re;  redangula  bk,ao  erunt 
aqualia.  Redangula  au-  . 

tem  a M,  e z fimilia  funt 

fimiliterque  fita, quia  fi-  / / i 

milia  funt  redangulis  / / I 

fim ihbus  a e,  na.  Sed  a _a! K s N r'  Q n 

redae  ak,  re  quales  . “ 

funt,  adeoque  redan-  \. 

gula  e z,  a m funt  etiam  — [e 

aequalia.  Verum  redan-  v\y  j \ 

gula  ke,  ©a  «qualia  / — 1 ' n ' — 

lunt,  ac  proinde  red-  „ Y 

angulum  a z redangulo 

r.M  «quale  erit.  Poflunt  autem  h«c  redangula  (per  ia,m  & 1 j*"  primi)  ordinatim 
applicat®  bk,  «0:  applicato  igitur  Axe  fuper  Axem,  cadet  reda  bk  fuper  ©h, 
ac  pundum  b fuper  pundum  u.  Abfurdc  igitur  pofuimus  pundum  b cauerc  ex- 
tra fedionem  r h : ac  propterea  tota  fedio  ab  comcidet  cum  fesdione  r h. 
Quinetiarn  ii  fuerint 

fcdiones  «quales i fiant  B J} 

A K,  r © aequales,  ac  eri-  j r-v.  ^ ~ f 

gantur  normales  ke,©h,  / \ | \ 

complcanturqoc  paral-  A k_S_AAt1/  n o 

lelogramma  redangula  ^ | A ftm  7 J' 

A F,  AZ}  N A,NM,& ap-  "V.  L ' /• 

phcctur  fedio  a b fuper  4f— — ? ;>* f ^ . 

fedionem  m:  cadet  

igitur  Axis  ak  fuper  * r \ A 

Axem  r©  necefiano.  


Nam  fi  non  cadat  fuper 

eum,  in  Hyperbola  forent  duo  Axes, & in  Ellipfi  tres : quod  quidem  impoffibile  eft 
Cadente  autem  ak  fuper  re  qu«  eidem  «qualis  eft,  cadet  pundum  k fuper  ©s 
coincidentibufque  redis  kb, ©h  pundum  b cadet  fuper  h;  ac  proinde  kb,  eu 
aequales  funt.  Hinc  coofequitur  (per  ia*™  & 1 3“"  primi)  redangula  az,  tm  «qua- 
lia cfle.  Sed  a k ipfi  r 0 aequalis  eft,  adeoque  kz  ipfieM.  Simili  modo,  fi  pona- 
tur az  ipfi  rn  «qualis,  demonftrabitur  s f ipfi  ny  «qualem  efie;  quare  & r z ipfi 
MT  & p?  ipfi  Ty  xquales  erunt:  unde  & redangula  z£,  My  «qualia  & fimilia, 
ac  (/wr»4J*  VI.  Elcm.)  redangula  AZ,  NM  erunt  quoque  fimilia.  Sed  KZ,  ©m 
funt  xquales  i quare  etiam  ak,©n  funt  xquales:  & ob  aequales  a k»  r©,  ipfx  quo- 
que a a,  r n erunt  «quales.  Redangula  autem  ae,  na  fimilia  funt,  adeoque 
red«  ae,  ta  «quales.  Quapropter  redangula  a e,  na  fimilia  & «qualia  funt* 
qux  quidem  funt  Figur«  «qualium  ledionum  fuper  Axes  fadx.  Q,  E.  D. 

R a Similiter 
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Similiter  fi  k&mna  fuerint  Parabolae,  & occurrant  ordinarim  applicat*  dia- 
metris quibufcunque  in  utriquc  feftione  fub  aequalibus  angulis  i ac  6m  hiram  dia- 
metrorum Latera  reda  aqualia  i erunt  quoque  Sedionea  aequales. 

Ac  fi  fuerint  (cdiones  Hyperbolae  vel  EUipfes,  & ordinatim  applicat*  occur- 
rant diametris  fub  angulis  squalibus  i fcerintque  Figur*  fad*  fuper  has  diametros 
*quales  «t  fimiles  iuter  fe  i erunt  etiam  fediones  «quales.  Hoc  autem  eodem 
modo  conflabit,  quo  rem  ita  fc  habere  quoad  Axes  jam  demonftratum  eft. 


PROPOSITIO  III. 

Msfnifeflum  eft  EUipfm  non  pojfe  aqualem  efe  duabus  reliquis 
I cilionibus , quia  terminata  eft\  ha  •vero  in  infinitum  pro- 
deunt. Vico  quoque nullamTarabolam  aqualem  efte  Eyperbola. 

Sit  A s r Parabola,  Hyperbola  vero  H i K N i ac  fi  fieri  poflit,  fint  inter  fc  aquales. 
Sint  autem  ludionum  Axes  sz,  K M,  acre  diameter  tranfverfa  Hyperbol*:  &, 
fadis  b e,  u z ipfis  k a,  k m aqualibus,  ducantur  ad  Axes  normales  a e,  a l i i A,  h m. 

Jam  fi  fuerint  aquales,fedio 
applicari  poteft  fuper  fedio- 
nemj  & cadent  punda  e,  z,  a, 
a fuper  punda  a,  m,  i,  h.  Ve- 
rum zb  eft  ad  be  (per  ao*m 
primi)  uc  quadratum  ex  az 
ad  quadratum  cx  e a : erit  igi- 
tur MK  ad  ka  ut  quadratum 
cx  mh,  ad  quadratum  ex  ai. 

Hoc  autem  fieri  nequit,  quia 
quadratum  ex  M H eft  ad  qua- 
dratum ex  ia  ficut  redangulum  fub  ©m,mk  ad  redangulum  iub  e a,  ak,  per 
primi.  Parabola  igitur  Hyperbolae  non  eft  aequalis. 


PROPOSITIO  IV. 

SI  in  EUtpfi  de  centro  ducatur  re  Ha  qualibet  utrinque  ad  Se- 
Bionem  terminata : dividet  hac  feaionem  in  duas  partes  a- 
quales  \ itemque  <rfrea  ejus  dtvifa  erit  bifariam. 

Sit  ABrEllipfis,cuju$  centrum  0;  fit  per  centrum  ducatur  reda  AB,quaprim6  fit 
alter  Axium  fedionis.  Dico  applicari  poffe  Curvam  atb  fuper  Curvam  aeb,  ita 
ut  tota  Arca  atb  fuper  totam  Aream  aeb  fuperpofita 
ubique  coincidat  cum  eadem. 

Nam,  fi  fieri  polfit  ut  non  coincidat  Curva  atb  cum 
Curva  aeb,  capiatur  in  parte  non  coincidente  pundum 
r * &,  demifla  aa  Axem  a b,  normalis  r a producatur  ad  e. 

Reda  igitur  ta  cadet  fuper  redam  ae,  ob  angulos  ad 
pundum  a redos:  r a autem  ipfi  a e aqualis  eft,  atque 
adeo  pundum  r cadet  fuper  pundum  e.  Abfurda  eft 
igitur  pofitio  pundum  illud  non  cadere  in  fcdione  aeb.  Curva  igitur  ArB  ca- 
det fuper  Curvam  aeb,  ubique  coincidens  cum  ei,  uti  fupcrficies  atb  coincidet 
cum  fuperficie  aeb.  Quocirca  Curva  aqualis  eft  Curva,  & Arca  Area.  E.  D. 


PROPOSITIO  V. 

SI  vero  ab  non  fuerit  alter  Axium,  fint  Axes  r a,  ka;  & demittantur  nor- 
males a e,  b h : fle  applicati  Curvi  taa  fuper  Curvam  rzA,  coquo  fadum 
eft  modo  in  Propofitionc  praccdcnte,  cadet  pundum  z fuper  pundum  a,  ac  Area 
at  E fnper  Aream  tze.  Similiter  kta  cadet  fuper  kaa,  & e©  fuper  ©H»  ut& 
ez  fuper  bh,  ob  e©  ipfi  ©h  & ez  ipfi  bh  aquales.  Cadet  igitur  Area  tez  Ca- 
per 
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per  Aream  ahb,  ac  proinde  Area  A te  coincidet  cum  K 

Area  b ah,  eidemque  aequalis  eft,  ut  & Curva  at  Curvas  s** 

ab  «qualis.  Triangulum  autem  aeq  aequale  eft  tri-  f / \ \ 

angulo  b h 0 : Area  igitur  A re  Areae  b a e aequalis  eft,  AL-  H — — —t gi r 

uc  area  refidua  A e K refidua  b e a,  ut  d Curva  A k Curvae  \ j 

ia  aequalis.  Quapropter  Curva  aka  Curvae  tab 
«qualis  eft,  totaque  Area  akab  toti  at  ab,  totaque  A 

Curva  akab  Curvae  a r a b etiam  «qualis.  E.  D. 

PROPOSITIO  VI. 

SI  portio  aliqua  Se&wtiis  Comete,  applicata  fuper  portionem  ali- 
quam alterius  cujufdam  Seflionis,  co  incidat  cum  eadem : erit 
tota  Seftio  toti  Seflioni  aqualis. 

Sit  ab  (egmentum  fcdionis  alicujus  h ab,  quod  applicatum  congruat  cum  ta 
fegmento  (edionis  r a e.  Dico  fc&ioncm  h a b «qualem  elTe  fedioni  r a e. 

Nam,  fi  fieri  poflit,  congruat  pars  ab  cum  parte  ta;  non  autem  congruat  fe- 
dionis  pars  reliqua  A h cum  r n reliqua  parte  (edionis  alterius : fint  autem  ad 

modum  fcdionum  ATM,  AT  N.  Ca-  r 

piatur  in  tm  pundum  aliquod  0,  Z ' \ 

jundique  a e ducatur  in  legione  \ r / \ z 

tae  diameter  k a bifariam  dividens  T \ / \ 


iplam  a©:  erit  igitur  re<fta,qux  le-  j \ /I  \ 

Bionem  tae  ungit  in  pundo  k,  j \ ^/1  \A 

ipfi  a © parallela.  Diameter  autem  \B_y/N  ~ V* 

ka  omnes  redas  ipfi  a e parallelas  ' ' ^ 

bifariam  dividit;  quare,  dudU  rz  ipfi  Ae  paralleli,  ka  eam  bifariam  dividet» 
adeoque  r z parallela  eft  redas  fedionem  a r m ungenti  in  pundo  k.  Sed  d 
eadem  reda  Tangens  eft  fcdionis  atn  ; ac  proinde  (per  7‘m  fecundi)  reda  ka 
diameter  eft  fcdionis  a tn,  dividetque  ipfam  an  bifariam  in  pundoA.  Eadem 
autem  dividit  redam  ae  bifariam  in  pundo  a : quod  abfurdum  eft.  Tota  igi- 
tur fedio  b a 11  fuper  toum  ArN  applicata  ubique  congruit,  eidemque  aequalis 
eft.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  VII. 

IN  Tar oboli  vel  Hyperboli,  fi  duBa  ad  xdxem  ordinat  im  appli- 
cata ad  alteram  SeBionis  partem  producantur : ah  [eludentur 
i SeBione  ab  utroque  yixis  latere  fermenta,  qua  applicata  con- 
gruent inter  [e\  Jed  qua  neutiquam  coincident  cum  alia  quavis 
Senionis  parte,  [i  eidem  imponantur. 

SitABr  Parabola  vel  Hyperbofa,  cujus  Axis  r H i & capiatur  figmentum  aliquod 
(edionis  b a i d demituntur  ad  Axem  ni  ordinatim  applicatae,  quae  ad  alterum 
fedionis  latus  produdae,  ut  BZA,AHE,abfcindant  e fedione  fegmenta  bta,  a te. 
Dico  Curvam  bt  congruere  cum  Curva  ta,  d Curvam  ba  cum  Curva  a e,  item- 
que  Aream  Arii  cum  Area  h te,  fegmentumque  Asr  cum  fcgmcnto  eat. 


Hoc  autem  conftabit  ad  modum  praecedentium;  quia  omnes  ordinatim  applicat#:, 
i fegmento  abt  ad  Axem  r 11  dudae,  poterunt  rcdangula  aequalia  redangulisquae 
S poflunt 
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poflunt  ordinatim  applicat*  i tegmento  tae  ad  eandem  rn  do&* ; adeoqoe, 
continuatis  ipfis  ordinarim  applicatis,  erit  bz  ipfi  za  & ah  ipfi  eh  aequales. 
Anguli  autem  ad  pun&a  z,Hre£ki  funt:  tegmentum  igitur  ri  applicatum  fuper 
tegmentum  r a coincidet  cum  eo  > comcidet  etiam  tegmentum  a b cum  tegmento 
a e,  ameque  areis  congruent. 


Sit  jam  6K  tegmentum  aliquod  aliud  bis  duabus  normalibus  non  interceptum. 
Dico,  quod  fi  tegmentum  a e fuper  illud  applicetur,  non  coincidet  cum  eo. 
Nam  fi  non  ita  fit,  ac  fieri  poffit  ut  congruant  inter  te,  fuperimponatur  a e co- 
incidatquc  cum  Re ; coincidet  igitor  (per  Prop.  proxime  praecedentem ) Curva  r a 
cum  di  fe&ionis  parte  qu*  cum  Ke  continuatur.  Cadet  vero  pundum  r in  teg- 
mento r a e in  di  verfo  fitu  ac  in  tegmento  K©n  quia  tegmentum  K.  & r non  eft  aKjuaii* 
tegmento  tae:  ac  proinde  Axis  »ir  divertes  haberet  pofitiones,  ac  Parabola  vel 
Hyperbola  plures  haberet  Axes  i quod  (per  48”““  tecundi)  abfurdum  eft.  Quapropter 
tegmentum  a e cum  tegmento  e k congruere  non  poteft.  E.  D. 

PROPOSITIO  VIII. 

SI  in Ellipft  demiffa  ad  Axem  normales  producantur  ad  alte- 
rum Sectionis  latus : fermenta  ab  utraque  Axis  parte  abfcijja, 
unum  fuper  alterum  applicata , congruent  inter  fe.  Si  vero  im- 
ponantur fuper  jegmenta  'a  normalibus  ad  eafdem  a centro  diftan- 
tiasjed  ab  altera  ejus  parte  abfeiffa : coma  cient  etiam  cum  iifdem, 
congruent  autem  cum  nullo  alto  Sectionis  fegmento. 

Sit  a b r a EllipGs,  cujus  Axes  ab,ka,  & ad  a b demittantur  normales  du*  qu* 
occurrant  utrinque  fe&ioni  ut  r e,az  : ducantur  etiam  in  feftione  ali*  du*  nor- 
males ad  eafdem  a centro  diftantias  ac  priores,  ut  m s,  n e.  Jam  fi  tegmentum  ta 
ipfi  e z fuperimponatur,  congruent  inter  te,  juxta  demonftrata  in  Prop.  proxime 
pneeedente.  Eodcmque  modo  conftabit  tegmentum  m n cum  ipfo  1 0 congruitu- 
rum.  Area  autem  k a a fuper  aream  k b a 
applicata  ( per  quartam  hujus ) coincidet ; ac 
rc&a  r e cadet  fiiper  ipfera  n ©,  quia  eadem 
eft  utriufque  i centro  diftanria ; cadet  etiam 
a z fuper  me,  adeoque  cadet  tegmentum  ta 
fuper  tegmentum  M n ; ac  proinde  congruet 
r a cum  fegmento  se,  quia  mn,  3 e con- 
gruunt ioter  te.  Idem  quoque  tnanifeftum 
eft  de  tegmento  ez. 

Si  vero  capiatur  in  te&ione  fomentum 
aliquod  aliua  praeter  h*c  quatuor,  ut  T x. 

Dico  illud  congruere  non  pofle  cum  prxdi&is  tegmentis.  Nam  fi  fieri  poffit,  co- 
incidat  cum  tegmento  mn;  ac, per  demonftrata  in  praecedentibus,  invenietur  El- 
iipfis  plures  quam  duos  habitura  Axes.  Hoc  autem  (per  48'""  tecundi)  abfurdum 
eft.  Quocirca  tegmentum  m n non  congruet  cuni  fegmento  r x.  Q^E.  D. 


PROP  O- 
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PROPOSITIO  IX.  , 

IN  Sectionibus  aqualibus,  figmenta,  qua  te  qualiter  a Vbrticibm 
ear undem  diftant,  fuper pof ita  coincident  inter  fe:  qua  vero  non 
diftant  a qualiter  a Verticibus,  non  congruent  inter  fe. 

Scdionum  duarum  aequalium  fine  Axes  rA,KA,  ac  fit  diftantia  tegmenti  ab  i 
pando  r aequalis  diftantix  Tegmenti  eh  i pundo  k.  Dico  ab  congruere  cum  £11. 

Imponatur  enim  fedio  ta  fuper  tedionem  ke,  aepundum  b cadet  fuper  pun- 
dum h,  quia  diftantix  earundem  & Vertice  utriufque  fedionts  aequales  lunt:  ca- 
det etiam  pundum  a fuper  pundum  e,  adeoque  & tegmentum  ab  fuper  teg- 
mentum £H«  Dico  quoque,  fi  fuperim ponatur  fuper  aliud  qoodvis  Tegmentum, 


non  congruet  cum  illo : Nam,  fi  fieri  poteft,  cadat  fuper  tegmentum  z e.  Demon- 
ftravimus  autem  ab  congruere  cum  tegmento  eh,  ac  proinde  congruet  ze 
cum  ipfo  eh.  Segmenta  vero  zg,eh  non  funtabfeifia  i duabus  normalibus,  ne- 
que ad  eafilem  a centro  diftantias.  Abfurdum  eft  igitur  ea  congruere  pofie,  per 
demonftrata  in  duabus  Propofitionibus  praecedentibus.  E.  D. 


PROPOSITIO  X. 

SI  Se&iones  fuerint  in  a quales , fieri  non  poteft  ut  pars  aliqua 
unius  congruat  cum  ulla  parte  alterius . 

Sint  a b r,  a e z tediones  duae  inaequales.  Dico  nullam  partem  unius  coincidere 
pofie  cum  parte  aliqui  alterius. 

Nam,  fi  fieri  poffit, 
congruat  pars  a b cum 
parte  a e;  ac  tota  fcdio 
a b r (per  textam  hujus) 
congruere  deberet  cum 
ipsi  aez:  atque  adeo 
fedio  a b r aequalis  e£ 
tet  tedioni  aez.  Hoc  autem  eft  contra  hypothefim.  Quapropter  non  coincidet 
pars  ulla  fedionig  a er  cum  parte  aliqui  ipfiusAEz,  Q^E.  D. 


T\ 


\A 


/ 


x 


PROPOSITIO  XI. 

J ^ jir abola  omnes  fimiles  funt  inter  fe. 

Sine  ab,  r a dux  Para- 
bois, quarum  Axes  A K,  r o. 

Dico  tediones  inter  fe  fi- 
miles efle. 

Sint  earundem  Utera 
reda  An,  rx,  ac  fiat  a k ad  i 

ad  An  ficutro  ad  rxj  ac  p L 

dividatur  ak  in  pundis  z,  / 
e utcunque,  & in  iifHem  / 

rationibus  dividatur  etiam  

roin  pundis m, E;  & ad 
Axes  ak,  ro  erigantur  normales  ze,  oh,  k b ,*  M A,  ns,  ao« 

S x 


ze; 


T 


Quoniam 
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Quoniam  vero  da  eft  ad  ak  ficut  rx  ad  ro  i & kb  media  eft  proportionali* 
inter  ipfas  ha,  ak,  (oer  n™4*  primi)  uti  ao  media  eft  inter  rx,ro:  erit  igitur 
kb  ad  ka  ficut  au  aaor;  _ A _ m 


cumque  b r dupla  eft  ipfius 
b k,  uti  A y dupla  ipfius  A oj 
erit  b £ ad  a k ficut  A y ad 
ro.  Pariter  cum  11  a eft  ad 
ak  ficut rxad  ro,  ac  ak 
eft  ad  A0  ficut  ro  ad  rz: 
erit  ex  aquo  n a ad  a e fic- 
ut r x ad  rz.  Patebit  igitur 


eft  ad  A©  ficut  ro  ad  rz:  p L Q rf — — 

erit  ex  aquo  n a ad  a e fic-  j \ / \ . 

ut  rx  ad  r s.  Patebit  igitur  / \ w o v 

modo  nuper  oftenfo,PH  efle  \>r K _ \ B / \ 

ad  a e ficut  nt  ad  rs  i ac  ' T \ 

fimili  argumento  ei  erit  ad  az  ficut  ta  adrM.  Rationes  igitur  normalium  ad 
Axem,  b|,  H p,  E I,  ad  aijcijjat  A K,  A e,  A z,  eadem  funt  ac  rationes  normalium  a y,  n t, 
At  ad  abjtijfai  ro,  zr,  tm  rcfpedivd.  Segmenta  autem  ex  uno  Axium  abfciUa 
proportionalia  fune  Tegmentis  alterius  Axis.  Quocirca  {per  Definitionem  fecundam ) 
fc&io  a b fimilis  eft  lcdioni  r a.  E.  D. 

PROPOSITIO  XII. 

SI  Hyptrbolarum  vel  EUtpftum  figuree  fuper  -rixes  faBre  fue- 
rint ftmiles ; ipfie  etiam  SeBiones  /aniles  erunt,  sk  fi  feBtones 
fuerint  Jtmiles \figura  fuper  -rixes  faBte  erunt  quoque  ftmiles. 

Sint  AB,  TA  duse Hyperbolae  vel  Ellipfcs,  quarum  figura:  fuper  Axesfada:  funt 
fimiles.  Sint  autem  carum  Axes  a k,  r o,  diametri  vero  tranlycr/a:  AD,rx;  & ca- 
piantur Axium 
fegmenta  AKfo. 
ita  ut  ak  fit  ad 
An  ficut  roadrx. 

Dividatur  a k ut- 
cunqj  in  pundis 

z,9i  & in  iifdem  a r 

rationibus  quoqj 

reda  ro  in  pun-  \ / m \ K 

diis  m,  2 : ac  per  vi Q \ » / \ * 

punda  z,  ©,  Kj  m,  / \ yZ A- 

2,0  erigantur  fu-  y/  \B  / \ 

per  Axes  norma-  / iT"  \ / 0 \ 

les  B k , 0 H,  ZEi  ■ X A 

OA,SN,MA.  r 

Quoniam  autem  , / z \ r X ihTN 

figura:  fcdionum  i [Z  \ -rA — — AA 

funt  fimiles,  erit  p/ ,H  t/ ^ — V 

(per  a««  primi)  L J- C \ a 

quadratum  ex  bk  z »k  ,b  M ° I 

ad  redangulum  \ j \ J 

fub  n k a ficut  \ / \ J 

quadratum  ex  ao  \ J 

ad  redangulum 

lub  xor.  Red-  n 

angulum  vero  fub  iika  eft  ad  quadratum  ex  ka,  ficut  redangulum  fub  xor 
ad  quadratum  ex  or,  quia  nx  eft  ad  ka  ficut  xo  ad  or.  Erit  igitur  bk  ad  ka 
ficut  ao  ad  or,  & b?  erit  ad  ka  ficut  Ay  ad  ro.  Jam  ka  eft  ad  a©  ficut  or 
ad  r z,  ac  n a ejl  ad  ak  ficut  xr  ad  r o:  quare  ex  ecquo  n A eft  ad  A 0 ficut  X r ad 
r z.  Conftabit  igitur  per  jam  dcmonftrata  hp  effe  a©  ficut  nt  ad  rz:  ac  pari 

argumento 
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argumento  e i cfle  ad  a z ficut  r a ad  tm.  Normales  itaque  b n p,  e i funt  ad  Teg- 
menta Axis  A k,  a 0,  a z in  lifdem  rationibus  ac  normales  a y,  n t,  t a ad  tegmenta 
Axisor,  rZi r M rejpeftivt:  atque  tegmenta  ipfius  ak  Axis  fc&ionis  ab  i normali- 
bus abfeifla,  ad  fegmenu  ipfius  r oAxis  lectionis  r a k normalibus  abfeifla,  lunt  in  ea- 
dem ratione.  Quare  ( per  Definit.  xdin*)  fedtio  a b fimilis  eft  legioni  r a. 

Quod  fi  fc&io  a b fimilis  fuerit  lotioni  i'A  : Dico  Figuras  utriufque  fcdtionij 
efle  fimiles  inter  (e.  Demittantur  enim  a fedtionc  a b normales  quoti ibet  ad  Axem 
a k,  ut  b h p,  e i : fit  k te&ionc  r a normales  a y,  n t,  a r ; ita  ut  normales  ad  ab- 
fciflas  in  utroque  Axe  lint  refpt&tvi  in  iildem  rationibus,  uti  fit  abfciilx  in  uno 
Axium  ad  abteiflas  in  altero  iint  in  eadem  ratione  -t  nempe  lit  b k ad  a k ficut  a o 
ad  or,  ac  k a adAe  ficut  or  ad  r z,  ac  Aead  oh  ficut  rz  ad  zn.  Erit  igitur 
b k ad  © h ficut  a o ad  n z,  adeoque  quadratum  ex  b k ad  quadratum  ex  e h erit  ut 
quadratum  ex  ao  ad  quadratum  ex  nz  i unde  (per  a i,m  primi)  re&angulum  nxA 
erit  ad  re&angulum  ne  a ficut  rc&angulum  xorad  rc&angulum  xzr.  SedKA 
eft  ad  a e ficut  o r ad  r z : erit  igitur  k n ad  n e ficut  o x ad  x z ; atque  adeo  n e 
erit  ad  ex  ficut  xzad  zo.  Sede  k eft  adzo  ficta  A0  ad  rz*  igitur  neeft  ad  6A 
ficut  xz  ad  zr,  ac  refitangulum  ne  a eft  ad  quadratum  ex  ©a,  ficut  re&angulum 
xzr  ad  quadratum  cxzr.  Quoniam  vero  se  eft  ad  on  ficut  rz  ad  zn,  erit  retft- 
angulum  neA  ad  quadratum  ex  ®h  ficut  re&angulum  xzr  ad  quadratum  ex 
sn.  Sed  re&angulum  neA  eft  ad  quadratum  ex  0K  (per  n>in  primi)  ficut  dia- 
meter An  ad  Latus  ejus  re&um,  fit  re&angulum  xzr  eft  ad  quadratum  ex  zn 
ficut  diameter  xr  ad  Latus  ejus  rc&um.  Figur*  igitur  utriulque  te&ionis  fuper 
n a,  r x fa&xlunt  fimiles. 

PROPOSITIO  XIII. 

SI  fuerint  Hjperbolarum  vel  EMpfmm  figur te,  fuper  alios  dia- 
metros prieter  yixes  f a(he,  fimiles  inter  fe\  ac  ordinatim  ap- 
plicatee  ad  has  diametros  contineant  cum  ipfis  angulos  tequales : 
erunt  hte  fefliones  inter  fe  fimiles. 

Sint  Hyperbolarum  vel  Ellipfium  duarum  centra  z,t,  diametri  vero  quaevis  r a, 
EM}  fintque  anguli  quos  continent  diametri  hae  cum  ordinatim  applicatis  fuis  in- 
ter fe  squales ; Figura  autem  qua:  Sunt  iiiper  diametros  rq  em  fint  fimiles. 
Dico  (eflioncs  illas  fimiles  efle. 


Ducantur  enim  b pnnflis  r,  e refla:  dux  qux  fefliones  contingant,  at  re,  Eo, 
quaeque  proinde  parallelae  erunt  ordinatim  applicatis  ad  has  diametros:  adeoque 
anguli  qui  fiunt  ad  punfla  r,E  cum  diametris  r a,  em  erunt  aquales : fint  etiam 
A E,  a k (cflionum  Aies,  occurrentes  Tangentibus  in  puniti  a e,  o.  Erit  igitur  an- 
X gulus 
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gulus  er z angulo  oei  aqualis,  ob Tangentes  ordinatim  du&is  parallelas.  Ter 
pundta  A,  A erigantur  normales  ad  Axes  occurrentes  diametris  r a,  em  in  pundtis  a 
& x,  nempe  raftx  ah,  ax;  & circumfcribantur  circuli  triangulis  zah,  iax:  & 
agantur  per  Vertices  A,  a Tangentibus  r 0,  e o parallelae  a £ t,  a r y. 

Quoniam  veroFigurx  fuper  ta,  em  fadbe  fimiles  funt»  ac  reCtx  ah,  ax  con- 
tingunt fc&iones;  OtredaeA?,  at  funt  ordinatim  apDhcatx  ad  diametros  i a,  em: 
erit  (per  3 7*m  primi)  re&angulum  fubz£,£n  ad  quadratum  ex  a £ ut  re&angulum 
fub  1 t,t  x ad  quadratum  ex  a r » utraque  cmm  harum  rationum  eadem  eft,  nempe 
diametri  tranfverfae  ad  latus  rc&um  utrique  diametro  competens.  Kectangulum 
autem  fub  z £,  £ 11  aequale  eft  re&angulo  t £ a,  ac  redangulum  1 r x squale  clt  rcift- 
angulo  AryI  adeoque  rc&angulum  t£a  erit  ad  quadratum  ex  £a  iicut  recftan- 
guluin  a ry  ad  quadratum  ex  a r : ac  proinde  t£  erit  ad  £ a ut  ry  ad  Ar.  Ve- 


rum anguli  duo  ad  pun&a  £,  r funt  aequales,  fed  non  redi,  quia  diametri  r a,  f.m 
non  fiint  Axes  fixftionum, ac  circulorum  diametri  funt  re&x hz.xi:  quare  (< i per 
Lemmata  priora  Pappi)  erit  angulus  ad  z angulo  ad  1 aqualis.  Anguli  autem 
zre,  ieo  funt  aequales,  ac  propterea  triangula  zre,iEO  funt  fimilia.  Depundis 
r, e demittantur  ad  Axes  normales  rs,  E 2;  & erit  redangulum  zno  ad  qua- 
dratum ex  rN  [per  torner fas  Lemmatum)  ut  redangulum  120  ad  quadratum  ex  es. 
Sed  (per  37""  primi)  redangulum  z n e eft  ad  quadratum  ex  r n ficut  Axis  tranfver- 
fus  A b ad  latus  ejus  redum  ; & redangulum  120  eft  ad  quadratum  ex  £2  ut  Axis 
a k ad  latus  ejus  redum.  Ipfx  igitur  fediones  (per  praecedentem  1 a*0*"1)  fimiles  funt. 
Oportet  autem  in  Ellipfibus  utrumque  Axem  ab,  ka  efle  Axem  majorem  vel 
minorem,  quia  ratio  ipfius  ba  ad  latus  ejus  redum  eadem  debet  efTe  cum  ra- 
tione Axis  k a ad  latus  redum  ejufdem  k a.  Perinde  autem  eft  fi  uterque  Axis  vel 
major  vel  minor  fuerit.  Qj_  E.  D. 

PROPOSITIO  XIV. 

J jlr ab  ola  nec  Hyperbole  neque  EUipJi  ftmilis  efl. 

Sint  dux  fediones,  nempe  Parabola  ab  Axc  ah  deferipta;  ac  Hyperbola  vel 
Eli  ip  fis,  fi  fieri  pofiit,  eidem  fimilis,  ut  ta.  Sitfcdionis  ra  Axis  ta,  ac  fit  latus 
tranfvcrliim  figurx  five  diameter  tranfverfa  Mr.  In  utroque  fedione  ducantur 
normales,  ut  si.zn;  as.koj  & fint  rationes  earum  ad  abfciflas  in  uno  Axium,  ex- 
dem  ac  rationes  normalium  ad  abfciflas  in  altero  refpedivc ; fimulque  divifus  fit 
uterque  Axis  in  fegmenta  eandem  inter  fc  rationem  habentia,  nempe  fit  zh 
ad  h a ut  k a ad  a r,  ac  11  a ad  a e ut  a r ad  r ©,  ac  a e ad  e b ficut  r©  ad  0 a: 
erit  igitur  zii  ad  eb  ficut  ka  ad  a e,  adeoque  quadratum  ex  zh  ad  quadratum 
ex  e b ut  quadratum  ex  k a ad  quadratum  ex  a©.  Sed  quadratum  exzii  eft  ad 

quadratum 
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quadratum  ex  re  (per  jo' 
re:  quadratum  igitur 
ex  k a eft  ad  quadratum 
ex  a o ficut  a r ad  re. 
Verum  (per  xi*m  primi) 
quadratum  ex  ka  eft 
ad  quadratum  ex  a e 
ut  rc&angulum  m a r 
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primi)  Gcuta  A ad  ae,  ac  ha  eft  ad  ae  ficut  arad 
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ac  proinde  ma  ipfi  Me 
«qualis : quod  abfur- 
dum.  Parabola  itaque  non  potcft  effe  fimiiis  alterutri  reliquarum  fe&ionum. 
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PROPOSITIO  XV. 

I— | Tperbola  non  e fi  fimilU  EUtpfi. 

Sit  A b Hyperbola  ac  r a Ellipfis,  axibus  A K,  r M,  dtanutru  vero  tranjverfis  e a,  r a 
ddcripta: : ac  fi  fint  ic&iones fimiles, ducantur  in  utroque  normales, ut  b in, es;  zo, 
An;  ita  ut  earundem  rationes  ad  abfciflas  in  utroque  Axe  fint  rcfpe&iv6  eaedem, 
uti  & abfciflx  ad  abfciffas  in  eadem  ra- 
tione. Eodem  igitur  modo,  quo  praece- 
dentem demonftravimus,  conftabit  qua- 
dratum ex  © k effe  ad  quadratum  ex  b h 
ficut  quadratum  ex  A m ad  quadratum  ex 
zi.  Sed  ut  quadratum  ex  0K  ad  quadra- 
tum ex  bh  ita  re&angulum  ek  a ad  re<9> 
angulum  E h a ; & ut  quadratum  ex  A M ad 
quadratum  ex  iz  ita  rc&angulum  tma 
ad  r exanguium  r i a : quare  rciftangulum 
eka  eft  ad  re£tangulum  eha  ut  reftan- 
gulum  tma  ad  reciangulum  riA.  Sed,  ex  hypothefi,  k a eft  ad  AH  ficut  Mr  ad 
ri ; foret  igitur  k e ad  eh  ficut  M a ad  a i.  Hoc  autem  abfurdum  eft.  Se&io  itaque 
a b non  eft  fimiiis  fc&ioni  ta.  E.  D. 


PROPOSITIO  XVI. 

J-lTperbola  oppofita  funt  f miles  inter  fe  & aquales. 

Smt  A, » fixiones  oppofitx,  quarum  Axis  a b.  Dico  cu  & fimiles  & aquales  effe. 
Quoniam  enim  Utera  recta  Scelionum  A,  b (per  i+'"  . . 

primi)  funt  «qualia,  rc&a  vero  ab  eft  latus  tranl-  \ / 

verlum  commune  figura:  utriufque  le&ionis;  erunt  \\ pf 

igitur  figurae,  qu«  fiunt  fuper  eundem  Axem  a b,  J \ 

inter  fe  limiles  6t  aequales : ac  proinde  fedfcio  a (per  / \ 

i a-*™  hujus)  fimiiis  & «qualis  eft  fe&ioni  b.  Q^E.D.  ' 


PROPOSITIO  XVII. 

DUclis  ad  fimiles  SeBiones  Conicas  Tangentibus,  qua  Axibus  oc- 
currentes cum  iifdem  contineant  angulos  aquales ; eduBifque 
de  punflis  contafluiim  diametris  feUionum , in  quarum  utraque 
capiantur  punfta,  ita  ut  intercepta  inter  hac  pun&a  & diame- 
trorum Vertices  fint  ad  ipfas  Tangentes  in  eadem  ratione : /5  per 
puncla  fitmpta  ducantur  retta  Tangentibus  parallela, ab  findent  ha 
ab  utraque  f Ilione  fegmenta  fimilia  fimiliter  pofita.  stofi  fig- 

menta fuerint  Jmilia  & fimiliter  pofita,  eadem  erunt  rationes 
X % dtame- 
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diametrorum  ad  Tangentes  in  utraque  fettione,  angulique  fub  dia- 
metris & Tangentibus  contenti  erunt  aquales. 

Sint  imprimis  fe<ft  iones  fimilcs  Parabolae  duas,  ut  a b r,  k a M;  quarum  Axes  A /,  k o; 
Tangentes  vero  rz,MO,  cum  Axibus  sequales  continentes  angulos  a z r,  k o m ; ac 
per  r,  m,  ducantur  fe&ionum  diametri  te,m z;  ac  fiat  et  ad  rz  ficut  ZMadMo; 
perque  e,  2 ipfis  r z,  M o parallela:  agantur  ab,  na.  Dico  Tegmenta  b r a,  a m n efle 
fimilia  fimiliterque  pofita. 

E pungis  a,k  erigamur  ah,  kx  normales  ad  Axes;  ac  producantur  diametri 
E r,  M2  ufque  ad  occurfum  earundem  in  pun&is  h,x:  ac  fiat  rr  ad  duplam  ipfius 
rz  ficut  ©rad  th,  atque  etiam  £m  ad  duplam  ipfius  mo  ficut  dm  ad  mx.  Erunt 
igitur  (per  49""  primi)  rr,M?  latera  re&a  ad  diametros  r e,  ms  * ac  proinde  qua- 
drum ex  A E aequale  erit  re&anguio  rr  e,  uti  quadratum  ex  n h redangulo  sm?. 
Anguli  autem  kom,  azt  funt  aquales  inter  Te,  adeoque  & ipf*  xmo,  htz  x- 
quaies ; quia  redbe  xs,he  (per  46*"  primi)  parallela:  funt  ipfis  ok,  za.  Quo- 
niam vero  anguli  xmo,  htz  funt  amuales,  & anguli  ad  h & x re<fti  idcoque  ae- 
quales, erunt  triangula  eur,  nXM  «milia;  acer  erit  ad  th  ficut  hm  ad  mx: 
unde  preritadrz  ficut  £m  ad  mo.  Fecimus  autem  rz  ad  te  ficut  Moad  ms; 


BA 

k _ erunt 

hae  re&ae  bafibus  ba,  an 
parallelae,  ad  intercepta 
fcgmcnta  utriufque  dia- 
metri,Verticibus  r,M  con- 
termina, in  eadem  ratione 
rdpe&ive ; anguli  autem 
contenti  fub  ordinatim 
applicatis  utrique  bafi 
parallelis  & diametris  u- 
tnufquc  Tegmenti  Tunt  u- 
trobique  a:quales,  ob  an- 
gulos ad  r & m aequales. 

Quapropter  Tegmentum 
b r a fimile  eft  Tegmento 
a M n fimiliterque  fitum. 

Q^E.  D. 

At  vero  fi  fuerit  feg- 
mentum  atb  in  uni  legionum  fimile  (cgmento  nma  in  alteri,  ac  fint  eo- 
rundem diametri  te,  me,  Bales  vero  ab,  an,  ac  Vertices  pundta  r, M,  ad  quae 
tangunt  fe&ioncs  r edfce  rz,MO.  Dico  angulos  Azr,  kom  efle  aequales,  ac  et 
efle  adrz  ficut  sm  ad  mo. 

Maneant  re&x  nuper  deferiptae.  Quoniam  vero  fcgmcnta  Tunt  fimilia,  erit  an- 
gulus contentus  TubhaTeBA  & diametro  te  aequalis  contento  fub  an  & mz;  ac 
redis  z r,  o M parallelae  funt  ipfis  b a,  a n ; adeoque  anguli  ad  pun&a  r,  e j m,  2 Tunt 

Siuales.  Anguli  itaque  obtufi  zte,omz  Tunt  inter  Ic  aequales;  unde,  ob  paral- 
as,  angulus  ad  pun&um  z aequalis  eft  angulo  ad  pundhim  o.  Porro  quoniam  a b 
eft  ad  et  ficut  na  ad  zm,  ob  fimilia  Tegmenta;  a e erit  ad  et  ficut  ne  ad  ZM. 
At  vero  p r eft  ad  a e ficut  a e ad  et,  & ? m ad  n 2 ficut  2 N ad  z m,  propter  Para- 
bolas : quare  P r efi  ad  A E ficut  ? M ad  N Z.  Sed  Ltad  ET  ficut  N Z ad  ZM  ; ex  sequo 
igitur  pr  erit  ad  et  ficut  £m  ad  mz.  Jam  pr  eft  ad  duplam  ipfius  rz  (per  49. 
primi)  licut  er  ad  rn,  & £m  eft  ad  duplam  ipfius  mo  ut  jim  ad  mx.  Sed  er 
eft  ad  ru  ficut  nMad  mx,  propter  fimilia  triangula  re»,nMX;  quare  preftad 
rz  ficut  ad  mo.  Cumque  pr  eft  ad  te  ficut  £m  ad  mz,  ut  jam  diRum  efi , erit 
ex  aequo  e r ad  r z ficut  m z ad  m o.  Anguli  autem  a z r,  k o m per  nuper  demon- 
ltraia  aequales  Tunt : ergo  confiat  Propojhio. 


PROPO- 
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PROPOSITIO  XVIII. 

Slot  jam  fediones,  de  quibus  agitur,  Hyperbolae  vel  EUipfes;  ac  fint  omnia  de- 
fcripta  ut  in  figuri  praecedente,  fit  producantur  diametri  !*£,  ms  ad  centra  fe- 
dionum  i,t  : habeat  autem  abfeifla  te  ad  Tangentem  rz  eandem  rationem  ac  im 
ad  m o.  Dico  fegmenta  A r b,  a m n fimilia  cfle. 

Fiat  rr  ad  duplum  Tangentis  rz  ficut  er  ad  th;  ac  £m  ad  duplum  Tangentis 
Moficut  n m ad  m 2 : erunt  igitur  (per  fo"*"  primi)  rpfit  £m  latera  reda  ad  dia- 
metros r e,  m 2.  De  pundis  a,  k,  r,  m ducantur  ad  Axes  normales  a h,  k x,  r r,  m y. 
Jam  quoniam  fediones  fimiles  fiint,  erunt  earum  figura:  fuper  Axes  fa da:  (per 
ia,m  hujus)  etiam  fimiles;  ac  fi  figura:  fuper  Axes  fadae  fuerint  fimiles, erit  (per 
37*ro  primi)  rcdanguluni  irz  ad  auadratum  ex  rr  ficut  redangulum  Tyo  ad 
quadratum  ex  y M.  Anguli  autem  ad  punda  Z,  o cx  hypothefi  funt  aiquales,  fit  an- 
guli ad  rfity  funt  etiam  aquales,  utpoteredi : triangulum  igitur  rrz  triangulo 
Myo  fimile  eft.  Manifeftum  autem  eft  ( per  Lemmata  & r'®**  Pappi)  quod,  fi 
redangulum  irz  fit  ad  quadratum  ex  rr  ficut  redangulum  Tyo  ad  quadratum 
ex  yM,  triangula  rn,  MTy  erunt  fimilia,  ac  proinde  anguli  ad  centra  i,t  x- 
quales.  Anguli  igitnr  zn,  tmo  funt  aquales,  quibus  etiam  aequales  funt  anguli 
ad  e & e,  propter  ordinatim  applicatas  Tangentibus  parallelas.  Ob  aequales  autem 
angulos  ad  i fit  t,  ncceflc  eft  etiam  angulos  ad  h & X aequales  cfle.  Sed  anguli 


zn,TMo  funt  aequales ; quare  triangula  erH,nMX  funt  fimilia,  acereftadrn 
ficut  n m ad  m x.  Fecimus  autem  pr  ad  duplum  ipfius  r z ficut  e r ad  r h,  & \ m ad 
duplum  ififiut  mo  ficut  iim  ad  mx;  erit  igitur  r?  ad  rz  ficutMg  ad  mo;  fit  (ob fi- 
milia triangula)  rzeft  ad  ri  ficut  om  ad  mt:  quare  ex  aquo  rp  eft  ad  ri  ficut 
m£  adMT,  adeoquerp  eft  ad  vS ficut  ad  mz.  Figurae  igitur  contentae fub 
ipfis  r p,  r /,  & fub  m^,mi  funt  fimiles.  Quin  euam  cum  rp  eftadrz  ficucM?  ad 
mo,  fit  rz  ad  te  utMoad  M-,  erit  exaquo  pr  ad  rE  ut  m?  ad  M3.  Hoc  autem 
cum  ita  fit,  ac  figura  contenta  fub  rp,r/  fimilisfit  contenta:  fub  m£,  mz;  fi  jam 
fecetur  te  utcunque, ac  per  pundum  divifionis  ducatur  reda  ipfi  b a bofi  figmenti 
parallela,  ac  dividatur  diameter  ms  in  eadem  ratione  qua  divifa  eft  te,  ac  per 
pundum  divifionis  agatur  parallela  bafi  fegmenti  a n : erunt  (per  demonftrata  iu 
ia“‘ hujus)  parallela:  diametro  Mz  occurrentes  ad  abfeiflas  ex  eidem  Vertici  M 
conterminas,  m eidem  ratione  ac  bafi  b a parallela  ad  portiones  ab  iijdem  in  diametro 
te  abjctjfat  verticique  r conterminas.  Angulus  autem  quem  comprehendit  bafis  ba 
cum  te  «qualis  eft  angulo  comprehenio  fub  bafi  an  fit  ipfi  M2;  quia  hi  an- 
guli aequales  funt  «qualibus  angulis  ad  punda  r,M  fub  Tangentibus  fit  diametris 
contentis.  Segmenta  igitur  Ars, nm  a fimilia  funt  fit  fimilitcr  polita.  E.  D. 

V Verum 
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Verum  fi  fuerint  fegmenta  fimilia.  Dico  angulos  r z a,  m o k aequales  efie,  ac  te 
efie  ad  rz  utzM  ad  mo.  Potiris  igitur  Tegmentis  duabus  fimilibus,  ducantur  in 
iifdcm  utcunque  redi®  ipfis  ab,  na  parallela:  numeroque  squales,  occurrentes 
ipfis  r e,  m 2 fub  angulis  squalibus : & erunt  ipfa^  ut  & bales  a b,  a n,  ad  abfciftas 
c diametris  in  iildem  rationibus  reipe&ive;  ac  abfeiflaein  iplart  ad  abfeiflas  in 
* diametro  M 2 {per  Definit,  feptimam ) proportionales  erunt.  Poterunt  autem  redi* 

in  legmento  a r b ipfi  ab  parallela:  & ad  r e dudae  (per  f o*™  primi)  redangula 
lateri  redo  rp  adjacentia,  & excedentia  vel  deficientia  figuris  redangulis  fimili- 
bus  contenta  fub  r r,  r 3 : pariterque  poterunt  redx  in  legmento  n m a ad  redam 
Mi  duda^  ipfique  an  parallche,  redangula  ipfi  £m  adjacentia,  fit  excedentia  vel 
deficientia  figuris  redangulis  redangulo  fub  £ M,  M 5 contento  fimilibus.  Hoc  au- 
tem cum  ita  fit,  erit  (per  n“"  hujus)  rp  ad  r/  ficut  m£  ad  MS;  occurruntquc 
ordinarim  applicata  diametris  fub  iifdem  angulis:  quare  (per  13*“  hujus)  fiedumes 
f fimtlts  funi,  ac  figura  Axtum  fimt/es.  Unde  (per  37*™  primi)  reda  ngu  lum  irz  eric 

ad  quadratum  ex  n ficut  redangulum  Tyo  ad  quadratum  ex  My.  Verum  an- 
guli ad  r,y  lunt  redi,  & anguli  zri, omt  asquales,  ac  proinde  triangula  irz, 
TMO  {per  Pappi  Lemmata  3UJ1  # y,,M*)  funt  fimilia:  adtoqtu  angulos  tza  angulo 
mok  aqualis  eft.  Atque  hoc  in  Hyperbola  univerfim  conflat,  in  Ellipfi  vero  opus 
cft  ut  uterque  Axis  a i,  kt  fit  Axis  major  vel  minor. 


Qponiam  vero  pr  eftad  rS  ficut  £m  ad  M2j  & redangulum  t efi  (per  ai*m 
primi),  ad  quadratam  ex  ab  ut  i r ad  rp,  quemadmodum  redangulum  MZ2  cft  ad 
quadratum  ex  nh  ficut  2M  ad  m £;  erit  redangulum  <Jer  ad  quadratum  ex  A e ficut 
redangulum  m 22  ad  quadratum  ex  n 2.  Quadratum  autem  ex  a e eft  ad  quadratum 
ex  et  ficut  quadratum  ex  Ni  ad  quadratum  ex  MZj  ex  aquo  igitur  redangulum 
e r erit  ad  quadratum  cx  Er  ficut  redangulum  m 22  ad  quadratum  ex  zm  > hoc  eft 
S E ad  E r ficut  2 z ad  zm  : & dividendo  vel  componendo  $ r erit  ad  r E ficut  im  ad  M 2. 
Ob  fimilia  autem  triangula  1 r z,  t m q,  i r erit  ad  r z ficut  t m ad  m o : At  vero  ^r,iM 
dupla:  funt  ipfarum  ir,  tm;  quare  /r  eft  ad  rz  ficut  2M  ad  moj  ac  proinde 
rt  eft  ad  rz  ficut  Mz  ad  mo.  anguli  autem  ad  z,o  funt  aquales:  ergo  confiat 
Propofitto. 

PROPOSITIO  XIX. 

DUCtis  ad  Axem  Varabolte  vel  Hyperbola  normalibus,  erunt 
fegmenta  a duabus  qutbujvis  normalibus,  ab  utroque  Axis 
latere  abfcijfia,  fimilia  & aqualia ; fiegmentum  aut  em  quoavis  aliud 
eju fidem  fieClionisnon  erit  iifidem  jimtle. 

Sit 
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Sit  tak  Parabola  vel  Hyperbola,  cujus  Axis  aa;  & ducantur  in  fe&ione  redfcc 
dux  ad  Axem  normales,  puta  b ©,  r K,  abfcindcntcs  b fc&ione  Tegmenta  b r,  e k : 
fint  autem  fegmenta  a e,  0 k a diverfis  normalibus  abfcifla.  Dico  Tegmenta  b r,  e k 
efle  litnilia,  quia  (per  7mm  hujus)  aequalia  Tunt,  ac  Tuperimpofita  unum  fuper  al- 
terum congruunt  inter  (e : Tegmenta  vero  a e,  ©k  non  efle  fimilia. 

Nam,  fi  fieri  poflit,  fint  Tegmenta  a e,  ©k 
fimilia.  Segmentum  autem  ok  (egmentoBr 
(per  eandem  7",m)  fimile  eft : Tegmentum  igi- 
tur a e fimile  erit  legmento  b r ; atque  aaeo 
bafes  b r,  a e produdbe  (per  duas  Prop.  prxee- 
dentes)  occurrent  Axi  Tub  aequalibus  angulis 
a iib,a z e : unde  r e&x r b,a e erunt  parallelx. 

Ducatur  reAa  m e dividens  ipTas  r b,  a e bifa- 
riam in  z&n,  & per  pundhim  M ipfiAEZ 
parallela  fit  mi.  Erit  igitur  mi  (per  18™ 
fecundi)  Tectionis  diameter,  ac  mi  ordinacim 
applicatis  parallela  unget  (edtionem.  Jam  fi 
fegmenta  tb,ae  fint  fimilia,  erit  (per  duas 
proximi  praecedentes)  mi  adMz  ficutMi  ad 
m n.  Hoc  autem  abTurdum  eft,  ac  proinde  fegmentum  am  e non  poteft  efle  fimile 
Tegmento  ok.  Q^E.  D. 


PROPOSITIO  XX. 

DUflis  ad  Axem  EUipfeos  normalibus  ; erunt  fegmenta  h dua- 
bus qutbufvis  normalibus  ab  utroque  Axis  latere  abfeiffa,  fi- 
milia & aqualia  'inter  fe,  ut  d r figmentis , a normalibus  ab  altera 
parte  centri  ad  eafdem  ab  eo  difl  antias  duflis , abfcij&s : pofitio 
quoque  horum  quat nor  fegment orum  ftmilis  erit ; neque  ullum  aliud 
Jegrnentum  ejufdem  / 'ehionis  his  Jimile  ejfe  poteft. 


Sit  EUipfeos  Axis  A A,  & ad  re&os  angulos  occurrant  Axi  redx  dux  b©,  tki 
ut  & ab  alteri  parte  centri  alix  dux  ad  eafdem  k centro  diftaatias  ut  zi,  Ha 
Dico  fegmenta  bi*,  ©k,  zh,  io  efle  fimilia,  neque  aliud  dari  Tegmentum  in  fe- 
diione  quod  iifdem  fimile  fit. 

Quod  autem  Tegmenta  hxc  b r,  e k,  z n,  10 
fimilia  fint  ac  fimihter  pofita,  hinc  manifeftum 
eft  ■,  quia  (per  8*<ra  hujus)  aequalia  Tunt,  ac  ap- 
plicatx  coincident  inter  Te.  Verum  quod  nul- 
lum aliud  Tegmentum  his  fimile  fit  noc  modo 
probabitur.  Si  fieri  poflit,  fimile  fit  iis  Tegmen- 
tum a e,  ac  jungantur  reftx  a e,  bt*  quas 
produdlasad  occurfum  Axis  eidem  (per  i|',B 
hujus)  convenire  oportet  Tub  xqualibus  an- 
gulis. Re&s  igitur  a e,  r b erunt  parallelx  ; 
dudtaque  reda  mzn  parallelas  has  bifariam 
dividente  in  pun&is  n,  s,  erit  mzn  (per  lamentorum  diameter. 

Jam  fi  Tegmenta  a e,  tb  fint  fimilia,  foret  tb  ad  2M  ficut  a e ad  mn.  Hoc  autem 
abTurdum  eft : nam  fi  hoc  ita  fit,  tranfirent  redix  m b,  m r jundix  & produdix  per 
pundla  e,  a.  Segmentum  igitur  a e non  efle  poteft  fimile  Tegmento  ru.  E.  D. 


PROPOSITIO  XXI. 

SI  ducantur  ad  Axes  duarum  Parabolarum  normales , ita  ut 
Axium  portiones  intercepta  Vkrticibufque  contermina  fuerint 
in  eadem  ratione  ac  latem  refla  utriufque Jefiionis : erunt  fegmenta 
a normalibus  abfeiffa  in  una  feflionum  fimilia  Jegmentis  alterius , 

V x fimili- 
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ftmiliterque  pojtla  \ neque  in  iijdem  fe&iombus  referietur  fegmen- 
Utm  aliud  quodcunque  pro;  ditiis  ftrmle. 

Sint  AB) ez  dux  Parabolae  quarum  Axes  A z, e St  latera  vero  reda  aii,efj  & 
inaltera  fcdionum  ducantur  normales  bm,  A 2,  in  altera  rcro  normales  Zt,  xJ: 
fiat  autem  ut  am  ad  ah  ita  Er  ad  £F,  &ut  sa  ad  An  ita  e/  adEF.  Dico  Teg- 
mentum RAofimile  efie  Tegmento  ZEEi  ac  Tegmentum  a a fim  ile  Tegmento  xe, 
atque  etiam  Tegmentum  ba  legmento  zx. 

Segmentum  autem  bao  Tunde  efie  Tegmento  zes  (in  n"*  hujus)  demonftra- 
tum  eft.  Quod  autem  Tegmenta  b a,  z x fint  fimilia,  hoc  modo  dcmonftrabitur. 
Jundbe  reda:  Bi,zx  producantur  ad  punda  X,  r*  ac  dividantur  ipTx  ba,  zx 
DiTariam  in  pundis  e,  £,  per  qua:  ducantur  Axibus  parallela:  r©A,  h?t;  & de 
pundis  r,H  demittantur  ad  Axes  normales  tn,  hc.  Quoniam  vero  An  eit  ad 
utramque  a m,  a z ut  ep  ad  utramque  ex  iplis  Er,  e/  ; manifeftum  eit  A z efie  ad 
am  Ticut  e /ad  Er,  ac  proinde  (per  io®*™  primi)  erit  quadratum  ex  as  ad  qua- 
dratum ex  bm  ut  quadratum  ex  x/  ad  quadratum  ex  Zt  j quapropter  as  cft  ad 
bm  at  x / ad  zt;  atque  adeo  zxad  km  ficut /r  ad  o-r:  per  converfionem autem 
rationis  erit  xs  ad  sm  Ticut  Sr  ad  St.  Cum  autem  as  cft  ad  am  Ticut  Se  ad 
etj  per  converTionem  rationis  az  erit  ad  sm  ficut /e  ad/r.  Sed  jam  conftat 
ks  efiead  sm  ficut<r/  ad/r;  erit  itaque  xs  ad  sa  ficut  i tS  ad  Se.  Verum  (per 
x | otni  hujus)  2A  eft  a(j  ficut  eS  ad  /x;  adeoque  xz  ad  sa  ficut  tS  ad  S x. 
Anguli  autem  ad  punda  s,  S Tunt  redi,  adeoque  triangula  xs  A,  aS  x fimilia  Tunt, 
ac  proinde  an- 
guli ad  punda  k, 

<r  squales.  Jam 
propter  fimilia 
triangula,  ax  cft 
adxBficut  Xcad 
rzi  ac  per  con- 
verfionem  ratio- 
nis x a eft  ad  ab 
ficut  Xtr  ad  xz. 

Bilccatur  autem 
b a in  e,  uti  xz 
in  £i  quare  KA 
cft  ad  a e ficut 
x <r  ad  x £ : ac  as 

erit  ad  sa  ficut  xS  ad/T.  Sed  sa  aequalis  cft  ipfirN,  ac/r  ipfi  h «;  quare  as 
erit  ad  tn  ficut  x/  ad  h*,  ac  (per  aom"n  primi)  sa  erit  ad  an  ficut  Se  ad  E*s 
MJ*T  converfionem  rattom / SA  ad  z n ficta  S E ad  Se.  Demonftravimus  autem  KS 
efiead  za  ficut  rS  ad  / e,  unde  tx  *quo  xz  erit  ad  sn  ficut  rS  ad  S»-,  atque 
adeo  x A erit  ad  a i ficut  o x ad  x t.  Verum  k e cft  ad  © a ut  *£  ad  £x,  unde  xecft 
ad  ©i  ficut  «■£  ad  £t:  ob  fimilia  autem  triangula  i ©r,x£Hi  erit  i © ad  ©r  ficut 
t £ ad  £h  i quare  ex  aquo  xe  erit  ad  e r ficut  <r£  ad  £ h.  Reda  autem  © x aequalis 
cft  Tangenti  Tedionis  ad  pundum  r ad  Axem  terminatae,  quia  eidem  ex  parallela 
eft  ac  inter  duas  parallelas.  Pariter  r£  xqualis  erit  Tangenti  per  pundum  h duda: 
ad  Axem  : quare  Tangens  per  h duda  eit  ad  H £ ficut  Tangens  per  r duda  cft  ad 
re.  Quod  n hoc  ita  le  habeat  ac  aquales  fint  anguli  quos  continent  Tangentes 
ha:  cum  Tuis  Axibus,  maniTcftum  eft  (per  i7*m  hujus)  Tore  Tegmenta  fimilia  de  quo- 
rum verticibus  Tangentes  ducuntur:  adeoque  legmentum  atb  Tegmento  xhz 
efie  fimile. 

Qmnctiam  fi  capiatur  aliud  Tegmentum  ut  St,  quod  non  intercipiatur  & prae- 
didis  normalibus.  Dico  illud  non  efie  fimile  Tegmento  a r b.  Nam  legmentum  An 
fimile  eft  Tegmento  xhz,  & Tegmentum  xhz  (per  19*“  hujus)  non  cft  fimile 
Tegmento  fi «,  quia  non  intercipitur  ab  iiTdem  normaliter  applicatis.  Segmentum  igi- 
tur fi*  non  eft  fimile  legmento  atb. 


PROPQ- 
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PROPOSITIO  XXII. 

Ilfdem  po/itis  in  Hyperbolis  & EUipfibus  [imilibtts,  eadem  eve- 
nient qu<e  in  'Parabola  evenire,  tn  Propofitione  pracedente, 
demon/lravimus. 

lifdem  fa&is  quae  prius  in  Parabola  fecimus,  producantur  diametri  (egmentorum 
r e,  ii  \ ad  centra  a,T;  & ad  punda  r,  h tangant  fediones  reda;  r y,  h d,  qua;  par- 
allela: erunt ipfis  ak,Xit.  Sint  autem  a m,  a e ad  latus  redum  An  ficut  Er,  E^ad 
latus  redum  alterius  fedionis  E p. 

Quoniam  vero  (ediones  firnt  fimiles,  erunt  etiam  (per  iin,m  hujus)  carundem 
figura;  fimiles,  ac  Axis  tranfverfus  unius  erit  ad  latus  eius  redum  ficut  Axis  alterius 
ad  latus  ejus  redum.  Supponimus  autem  am,  et  efle  in  ratione  laterum  redo- 
rum;  quare,  per  demonltrata  in  1 am* hujus,  fi  ducantur  in  (egmento  bao  reda: 
ipfi  bo  parallela^  & in  (egmento  zez  reda:  ipfi  zs  parallelae,  fitque  numerus 
harum  parallelarum  in  utroque  (egmento  «equalis  ; erunt  parallele  in  (egmento 
zex  & ip(a  Bafis  zs,  ad  portiones  Axis  Er,  ab  iifilem  abfciflas  verticique  e con- 
terminas, in  eifdcm  rationibus  quas  habent  parallela:  in  fegmento  bao  & ipfa  bo 
ad  abfciflas  in  Axe  am  vertici  A adjacentes,  rtjptHivi:  erunt  quocpie  ablciflae  Axis 
am  ad  abfciflas  Axis  Er  in  eadem  ratione.  Quocirca  {per  Definit,  feptimam)  feg* 
knenca  bao,  ZES  funilia  funt. 


Quoniam  autem  am  eft  ad  latus  redum  An  ficut  et  ad  latus  redum  ep,  ac  as 
eft  ad  a n ficut  S e ad  e p i erunt  (propter  fimiles  fediones)  a m ad  mb  ficut  e t 
ad  tz,  &ea  eftadAMficut^EadET:  andeextquo  ea  eft  ad  bm  ficut  Je  ad  rz. 
Sed  &A3cft  ad  s a ficut  xS  ad  iLi  quare  iterum  ex  squo  as  erit  ad  bm  ficut  ^x 
ad  r z;  ac  proinde sk  ad  km  ficut  S<t  ad  rr : per  converfionem  autem  rationis k 2 
erit  adzM  ficut  Se  ad  St.  Verum2Mcft  ad  saut  St  ad^E  (obSAad  a .m  ficut 
Se  ad  et)  quare  xs  eft  ad  ea  ut  <rS  ad  S e.  Eft  autem  ea  ad  ae  ficut  e S ad 
Sxi  quare  ex  *quo  K z eft  ad  a e ficut  t S ad  S x.  Anguli  autem  ad  punda  s,  S (unt 
redi,  adeoaue  triangula  kae,  c-xS  funt  fimilia  & anguli  ad  x,«r  aequales.  Jam 
fedionum  fimilium  figurae  funt  fimiles,  ac  reda:  ry,  h$  funt  Tangentes;  erit 
igitur  (per  37m*raprimi)  redangulum  a n y ad  quadratum  ex  tn  ficut  redangu- 
lum  t e e ad  quadratum  ex  h«.  Sed  quadratum  ex  r n eft  ad  quadratum  cx  n y ut 
quadratum  ex  Hc  ad  quadratum  ex  «$,  ob  fimilia  triangula  r n y,  h 0 6 : quare  ex 
tequo  redangulum  ANy  eft  ad  quadratum  ex  Ny  ficut  redangulum  T»d  ad  qua- 
dratum ex  o0j  ac  propterea  an  erit  ad  Ny  ficut  To  ad  06.  Sed  Ny  eft  ad  tn 
ficut  do  ad  oh  i adeoque  an  erit  adrN  ficut  to  ad  oh.  Anguli  autem  ad  n & 0 

X funt 
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funt  re&i,  ac  triangula  ryN,H0*  funt  fimilia  i quare  anguli  ad  a,t  ut  & ad  y, 
6 funt  aequales : quocirca  triangula  ryA,  h0t  funt  fimilia,  ac  y a cft  ad  r a ficut 
6t  eftad  tu.  Eft  autem  yK  ad  re  ficut  r0ad  iig,  propter  parallelas  yr  ipfi  ©k 
ac  h6  ipfi  <r£.  Porro  ob  fimilicudinem  fc&ionum  am  cft  adMB  ficut  E t ad  rZ; 
2c  M B Cu  ad  mk  ficut  z T ad  T <r  i unde  ex  xquo  am  ejlad  m k ficut  Er  ad  rr,ac  com- 
ponendo vel  dividendo  AM  ejlad  AK  ficut  Et  ad  Er.  Eli  autem  A a ad  am  ficut  et 
ad  t e (quia  ratio  compolita  ex  ratione  a a ad  a n Sc  An  ad  a m eadem  efl  ac  ra- 
tio compofita  ex  ratione  et  ad  f.p  & ep  adrt)  ex  aouo  igitur  a a cft  ad  ak 
CcutTEadEr,  ac  proinde  a a eft  ad  a K.  ficut  e T ad  Tr.  lio  fiirulia  autem  triangula, 
ANeft  ad  a y ficut  eT  ad  t0j  & na  eft  adAy  (per  j7,r"  primi)  ficut  quadratum 
ex  a a ad  quadratum  cx  Ay,  quemadmodum  eT  eftad  tu  ficut  quadratum  cx  et 
ad  quadratum  ex  t6:  quadratum  igitur  ex  A a eft  ad  quadratum  ex  Ay  ficut 
quadratum  ex  e t eft  ad  quadratum  cx  t 6 i adeoque  A a cft  ad  a y ficut  et  ad  t &. 
Verum  jam  demonftravimus  AAcfie  ad  ak  ficut  ET  ad  t iri  quare  Ay  eft  ad  ak 
ficut  t 6 ad  Te-,  ac  proinde  a y cft  ad  y K ficut  t 0 ad  6r.  Sed  ry  cft  ad  y a ficut 
6 ii  ad  0 t,  ob  fimilia  triangula  y a r,  0 t h : erit  igitur  ex  a/juo  r y ad  y k ficut  0 h 
ad  0<r.  Nuper  autem  oftenfum  cft  yK  cfTe  ad  re  ficut  rb  ad  »i£i  quare  ex  aqua 
ry  eft  ad  re  ficut  0 h ad  h ?.  Anguli  autem  ad  pun&a  y,  0 funt  axjuales : fegmenta 
igitur  bta,  zhx  fimilia  funt  fimiliterque  pofita,  juxta  ea  qua:  detnonftrata  de- 
dimus in  i8T*  hujus. 


Quod  fi  capiatur  fegmentum  aliquod  aliud  ut  k,  quod  non  fit  interceptum  fiib 
iifdcm  ordinarim  applicatis,  ncc  in  Ellipfi  fub  ordinatis  aequaliter  ab  altera  parte 
centri  diflantibus:  Dico  illud  non  efTe  fimile  Tegmento  Ars.  Nam  fi  fieri  poflit, 
fit  illi  fimile.  Curaque  fegmentum  b a fimile  cft  fegmento  z x,  erit  quoque  feg- 
mentum it  ipfizx  fimile.  Non  autem  interceptum  eft  fubiifdem  ad  Axem  nor- 
malibus, neque  fub  iis  quae  funt  ad  cafdemd  centro  diftantias.  Itaque  (per  19"*"  & 
ao"*"  hujus ) pofuimus  abfurdum.  Segmentum  igitur  u non  poten  efle  fimile  feg- 
mento  x z,  aacoque  nec  fegmento  a r b.  Qj_  E.  D. 

PROPOSITIO  XXIII. 

IN feClionibus  diffontlibus,  nulla  portio  unius  [tmilis  eft  alicui 
alterius  portioni. 

Sint  a e,  r a fe&ioncs  diflirmles,  ac  primum  fint  ambae  Hyperbolae  vel  Iliipfo. 
Dico  nullum  figmentum  lectionis  ab  fimile  cfle  figmento  alicui  ex  ra. 

Namfi  fieri  polfic,  fine  be,az  Tegmenta  fimilia.  jungantur  be,az  ac  diridan- 
tnr  bifariam  in  punCtis  e,n  ; ac  per  centra  fictionum,  k,  a ducantur  reCtx  h M K, 
sna:  quae  ( per 47" primi ) diametri  erunt  fidionuin.  H*  vero  vel  erunt  fetii- 
* onum 
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onum  Axes,  vel  non  erunt.  Quod  fi  Axes  fuerint,  ac  legmcnta  b e,  a z fint  fimilia ; 
dcmifla:  ad  Axes  normales  parallela:  erunt  ipfis  nn,  az;  & erunt  normales  ad 
abfcififas  Axis  vertici  conterminas  in  uni  fe&ionnm  ficut  normales  ad  abfdflas 
Axis  in  alteri  in  iifdem  rationibus  reJpeSive : atque  etiam  abfciflk  in  uno  Axe 
erunt  ad  abfeifias  in  altero  in  eadem  ratione.  At  hae  parallelae  normales  funt  fii- 
per  Axes  fe&ionum  ; quare  fe&iones  iplae  erunt  fimiles.  Hoc  autem  ablurdum  cft. 
Pofuimus  enim  eas  dimmilescflc. 

Si  vero  hmk,0NA  z. 

non  fuerint  Axes,fint  / 

fc&ionum  Axes  ak,  fl  s ^ 

r Ay  & de  pun&is  m,  /f/ 

n demittantur  ad  vfj d 

Axes  normales  M n,  //  v/yH 

N x,  & ab  iifdem  du-  / f/ 

cantur tangentes. vir,  / A 

N £ : ac  (per  demon-  / _ /_  L B 

lirata  in  iS'*  hujus)  .t  - 1 x k P A n 

manifeftum  erit  tri-  M E n _z 

angulaM  fk,nsa  fi-  \ 

milia  efle ; quorum  y ' V \ \ 

perpendicularia  funt  p~ji — n — ^ ) * M x i 7 

Mn, nx:  quare  (/er 

Converfas  Lemmatum  Pappi  0?  quinti ) re&angulum  k n r erit  ad  quadratam 
ex  MU  ficut  re&angulum  axs  ad  quadratum  ex  nx.  Sed  re&angulum  kdp  cft 
ad  quadratum  ex  md  (per  J7*m primi)  ficut  Axis  tranfverfus  fe&ionis  ab  ad  la- 
tus ejus  rc&um ; ac  ( per  eandem ) rtdlangulum  axs  erit  ad  quadratum  ex  n x 
ficut  Axis  tranfverfus  le&ionis  ta  ad  latus  ejus  redum.  Quapropter  Axis  fcdi- 
onis  ab  eft  ad  latus  ejus  redum  ficut  Axis  fe&ionis  ra  ad  ejus  latus  redum.  Fi- 
gurae igitur  fcdionum  ab,  ra  funt  fimiles,  ac  proinde  (per  iam,m  hujus)  (edi- 
ones  ipfa:  funt  fimiles.  Scdiones  itaque  ab,ta  funt  fimiles,  quas  tamen  diiB- 
tnilcs  cfie  fuppofuimus.  Abfurdum  cft  igitur  fegmemum  be  funile  eHe  fegmemo 
az.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XXIV. 

SI  vero  fedio  a b e fuerit  Parabola,  r a z vero  Hypcrbola  aut  Ellipfis ; demonftra* 
vimus  quidem  ^per  14“*  hujus)  fcdionem  fedioni  non  dTc  fimilem.  Dico 
quoque  fegmenta  earum  non  pofle  fimilia  efle.  Nam,  fi  poflibile  fit  ut  fint  fimilia, 
cuci  poterunt  in  iilclem  [per  Definit,  feptimam ) redae  numero  aquales,  ipfis  n e,  a z 
parallela:,  ita  ut  portiones  diametri  mh  vertici  m contermina:!  parallelis  ablciflr. 


parallelae,  ita  ut  portiones  diametri  mu  vertici  m contermina:!  parallelis  abfeiflae, 

fuerint  ad  ipfas  parallelas  in  < 1 

fegmemo  b e,  in  iifdem  rati-  A 

onibus  ac  abfcifl*  diametri  / [ / \ /\  / 

n 0 vertici  n contermina  ad  j j/  \ / \ / \ 

parallelas  in  altera  fegmento  j /\  \ / J ^ \ 

az  dudas : funulque  Bafis  j/  • 1 / /i 

unius  erit  ad  diametrum  ejus  / \x  // 

ficut  Bafis  alterius  ad  diame-  7j/ 

triun  ejus;  ac  portiones  in 

uni  diametrorum  abfcilTse  erunt  ad  abfaflas  in  alter!  ubique  in  eadem  ratione. 
Hoc  autem  fieri  non  pofie,  eodem  modo  quo  rem  in  integris  fc&ionibus  (per 
Prop.  14*“)  demonftravimus,  facile  conftabit.  Qj_  E.  D. 

Quod  fi  una  fcdionum  fuerit  Hyperbola,  altera  vero  EUipfis,  patebit  abfurditas 
juxta  argumentum  Propofitionis  ij'x  hujus. 

PROPOSITIO  XXV- 

| Rumi  fettionum  Conicarum  nulla  portio  eft  arcus  Circuli. 
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Sit  abte  fedio  aliqua.  Dico  quod  fieri  nequit  ut  pars  aliqua  ejus  fit  arcus 
circularis. 


Nani,  fi  fieri  pofiit,  fit  a b r arcus  Circuli)  & in  ei  ducantur  utcunque  redx  duae 
non  parallela;  ut  ab, te;  atque  etiam  altera  ut  zu  iifdem  non  parallela»  du- 
cantur quoque  ze  ipfi  ab  parallela,  ut  hk  ipfi  te,  ac  ea  ipfi  ZHi  bifecentur 
omnes  hae  redae  in  pundis  m,n  » o,  s i n,  x : ac 

jundx  reda:  M K,  oinx  diametri  erant  Cir-  ^ — , B A 

culi,  ac  proinde  dividentes  chordas  parallelas  H 

bifariam  {per  3. III. Element.)  iifdem  normales  //  / p \ ^ 

erant.  Exdem  vero  funt  diametri  fcdionis  /is/ 

( per  a8T,m  fecundi ) & cb  angulos  ipfi/  paralleli/  Kf  /n  M \ 0 

reflas,  M n,  z o,  n x erunt  quoque  fcdionis  Axes.  W \ } 

Neque  coincidunt  in  eandem  redam»  quia  7* 

tres  chordas  prius  dudas  non  efle  oarallelas  ' 

fupponitur.  Hoc  autem  abfurdum  eft,  quia  ( per  48”“  fecundi ) in  nulli  fedione 
habentur  plures  quam  duo  Axes.  Fieri  igitur  nequit  ut  pars  aliqua  cujuflibet 
fcdionis  Conica:  fit  arcus  Circuli.  E.  D. 


PROPOSITIO  XXVI. 

SI  fecetur  Conus  planis  aqutdi flantibus,  qua  producla fupraConi 
verticem  fubtendantur  angulo  ejus  exteriori : Se 61  tones  Hpper- 
bolica  hinc  genit  te  J, 'miles  erunt  inter fe,  fed  ime  quales. 

Sit  Conus  asta»  ac  fecetur  planis  xquidiftantibus  quorum  communes  fediones 
cum  plano  Bafts  Coni  fint  0 m,  k n i & per  centrum  Bafis  ad  has  redas  demittatur 
Cathetus  baiit:  fecetur  etiam  Conus  alio 
plano  per  Axem  ejus,  fecundum  redam  b r, 
quod  Coniae  fuperficici  occurrat  in  redis  a b, 
a r * ac  fint  communes  interfediones  hujus 
plani  cum  duobus  prxdidis  planis  parallelis, 
redx  aa,z  H,qux  producantur  ado,E.  Dico 
fedionem  ezM  fimilem  dic  fedioni  k an, 
fed  tamen  non  illi  xqualem. 

Dc  pundo  a ipfis  a a,  zu  parallela  ducatur 
An»  ac  fiat  oa  ad  az  ut  quadratum  ex  An 
adrcdangulum  bot:  fiat  etiam  ez  ad  zi  ut 
quadratum  ex  a n ad  redangulum  b n r : adeo- 
jue  ez  erit  ad  7. 1 Jkat  oa  ad az.  Jam  reda 
b a normalis  eft  ipfi  K n,  adeoque  exterae  in 
fedione  Hyperbolica  k a n ad  redam  a a du- 
dx  ipfiquc  an  parallelx  (per  n"***  primi) 
poterunt  plana  lateri  redo  az  adjacentia,  ex- 
cedentia vero  redangulis  fim ilibus  contento 
fub  oa»  az.  Pariter,  quia  reda  bh  normalis 
eft  ipfi  Me,  redx  eodem  modo  dudx  in  Hyperbola  ©zm  poterunt  redangula 
lateri  redo  zi  adjacentia,  excedentia  autem  figuris  redangulis  fimi libus contenti 
fub  ez,  zi.  Verum  angulus  quem  continent  redx  a a,  kn  xqualis  eft  angulo 
contento  fub  zHjGMj  quia  parallelx  funt  inter  fe.  Figura  autem  ezi  fmdii  efi 
figura  oas:  Sediones  igitur  ( per  1 a"1"  hujus ) funt  fimi lcs.  Quoniam  vero  red- 
angulum oaz  majus  elt  redangulo  ezi,  fediones  (per  fecundam  hujus)  non 
erunt  xquales.  E.  D. 

PROPOSITIO  XXVII. 

SI  fecetur  Conus  planis  inter Je  parallelis  occurrentibufque  utri- 
que lateri  trianguli  per  verticem,  neque  Baft  Coni  parallelis,  ne- 
que eidem  fubcontrarie  pofitis ; erunt  Jelliones  genit  te  Ellipfes  fi- 
miles,  verum  non  aquales.  Seccot 
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Secent  Conum  a b r plana  duo  sequidiftantia,  fintque  communes  eorum  interfedi* 
ones  cum  plano  Balis  Coni  redxoM,  kn.  De  contio  Bafis  Coni  ad  ipfas  ©m,  kn 
demittatur  normalis  btha;  ac  focetur  Conus  plano  juxta  hanc  redam  Conique 
Axem  defignato : Cnt  autem  communes  horum  planorum  interfectiones  rectae  z e h, 
a o a.  Dico  fodiones  z p e,  a x o firailcs  «fle,  fed  inxqualcs. 

Ducatur  de  ver- 
tice Coni  a reda 
ipfis  z h,  A a paral- 
lela, ut  An;  & erit 
diameter  o a ad  la- 
tus redum  a z ficut 
diameter  e z ad  la- 
tus redum  z i,  quia 
utraque  ratio  eft  ut 
quadratum  ex  An  ad 
redangulum  snr. 

Elt  autem  reda  bta 
ipfi  kn  normalis;  ac 
proinde  redae,  ordi- 
natim  ad  Axem  a o 

dudae  in  fed  ion  e Elliptica  Axo,  ipfi  kn  parallelx  erunt;  poteruntque  redan- 
gula  lateri  redo  as  adjacentia,  deficientia  vero  figuris  (per  iym  primi)  fimilibus 
contentx  fub  ipfis  za,ao.  Simili  ratione  ordinatim  dudx  ad  diametrum  z e,  in 
Ellipfi  zpe,  ipli  0M  parallelx  erunt ; ac  poterunt  redangula  lateri  redo  zi  ad- 
jacentia, deficientia  autem  figuris  fimilibus  fadx  fub  e z,  z i.  Verum  angulus  k a a 
aequalis  eft  angulo  ©hz,  quu  redx  K a,  a A ipfis  en,  hz  parallelx  funt.  Cumque 
oa  eft  ad  a 2 ficut  ez  ad  z i,  figura  contenta  fub  oa,  as  fimilis  erit  contentas 
fub  ze,  zj.  Quod  fi  hoc  ita  fe  habeat,  fodiones  ipfe  (per  i a™*"'  hujus)  fimiles 
erunt,  adeoque  fcdiones  zpe,  axo  funt  fimiles.  Non  poliunt  autem  zqualesefie, 
quia  redangulum  ezi  majus  elt  contento  fuboA,AZ;  ac  proinde  (juxta  demon- 
ftrata  in  fecundi  hujus ) fcdiones  quoque  funt  inxqualcs. 

PROPOSITIO  XXVIII.  PROBL. 

J N Cono  redo  dato  invenire  fedionem  dat  te  Tarabolte  te  qualem. 

Sit  Conus  refius  datus,  cujus  feiftio  per  Axetn  eft  triangulum  Air:  Parabola  au- 
tem data  fit  a e,  cujus  Axis  n a & latus  reiftum  a z : fiat  a a ad  A H ficut  quadratum 
cx  tb  ad  redangulum  fub  ab,  AT;  ac  ducaturreda  ne  ipfi  a r parallela  : dcin 
focetur  Conus  plano  tranfeunte  per  redam  h©  & ad  angulos  redos  fuper  planum 
a b r,  ac  gemuerit  fedio  khm  fuper 
Axem  h©.  Dico  fedionem  khm  xqua- 
lem  efie  fedioni  A e. 

Quoniam  normales  in  fedione  kh,  ad 
Axem  h 0 dudx,  poflimt  redangula  la- 
teri ejus  reUo  adjacentia;  quod  quidem  eft 
ad  ah  (per  n"""  primi)  ficut  quadra- 
tum ex  b r ad  redangulum  fub  a b,  a r : 
fecimus  autem  Azad  ah  in  eadem  ra- 
tione quadrati  ex  bt  ad  redangulum 
b a r ; reda  igitur  a z aequalis  eft  lateri 
redo  fcdionis  khm.  Sed,  fi  iu  fue- 
rit, manifeftum  eft  (per  primam  hujus) 
fcdiones  efie  aequales ; ac  proinde  fedio  A e fedioni  H k aequalis  eft. 

Dico  quoque  quod  non  reperietur  in  hoc  Cono  alia  Parabola  datx  xqualis,  cu- 
jus vertex  five  Axis  extremitas  fit  in  reda  a b,  prxter  hanc  folam.  Nam  fi  fieri 
poflit  ut  reperiatur  alia  Parabola  xqualis  fedioni  ae,  planum  ejus  fecabit  trian- 
gulum per  Coai  Axem  ad  angulos  redos ; & erit  Axis  fcdionis  in  plano  trianguli 
Y abt, 
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A b r,  ob  Conum  redum  : in  Cono  enim  redo  omnium  fedionum  Axes  ita  fo 


habent.  At  fi  poflibile  fit  ut  alia 
reda  a b,  erit  Axis  ejus  parallela  ipfi 
at,  & pundum  Verticis diverfum  erit  k 
pando  h:  erit  autem  latus  ejus  reduru 
ad  interceptam  in  reda  a b,  inter  fedi- 
onis illius  & Coni  Verticem  a,  ut  qua- 
dratum ex  bt  ad  redangulum  b AT. 
Hic  autem  eadem  eft  ratio  ipfius  A z 
ad  a H:  quare  az  non  eft  tequal is  lateri 
redo  hujus  alterius  fcdionis,  qui  pro- 
inde fcdioni  a f.  non  eft  aequalis.  Po- 
fuimus  autem  fediones  aequales  efle: 
quod  abfurdum  eft,  uti  conftat  ex  pri- 
ma hujus.  Non  igitur  rcpcrictur  in 
reda  ab  Vertex  Axis  alicujus  alterius  fc 


aequalis  fcdioni  a e Verticem  habeat  in 


: ion  is  fcdioni  A e aequalis. 


PROPOSITIO  XXIX.  PROBL. 

IN  Cono  re^lo  dato  invenire  fettionem  Hyperbole  data  aqua - 
lem.  Oportet  autem  rationem  quadrati  Axis  Coni  ad  quadra- 
tumfemidiametri  Bajis  non  majorem  ejje  ratione  quam  habet  dia- 
meter tr an /ver [a,  five  Axis  data  fe Bionis t ad  latus  ejus  re  Cium, 

Sit  Conus  redus  propofitus,  in  quo  triangulum  per  Axem  eft  ab  r,  Axis  vero 
A © : fit  quoque  Hypcrbola  data  a e,  cujus  Axis  h a Si  figura  vero  redangulum 
contentum  fub  h a,  a z.  Primum  autem  fit  quadratum  ex  a © ad  quadratum  ex 
B©  in  ratione  ha  ad  a Zi  ac  ducatur  ( per  Lemma  VI.  Pappi)  reda  ipfi  a©  par- 
allela ipfique  h a aequalis,  quae  fubtendat  angulum  b a n,  ad  modum  redi  N n i 
& per  kd,  ad  angulos  redos  fuper  planum  trianguli  abt,  erigatur  planum  Co- 
nici fupcrficiei  occurrens.  Dico  Hyperbolam  fcdione  ejus  genitam,  cujus  Axis  eft 
IN  n,  aqualem  effie  Hyperbola  data  A E. 

Quoniam  enim  a e parallela 
eft  ipfi  n n,  erit  n N,  live  dia- 
meter tranfverfa,  ad  latus  re- 
dum  fcdionis  (per  ia,m  primi) 
ut  quadratum  ex  A © ad  redan- 
gulum fub  r ©,  0 b ; & ha  eft 
ad  a z in  eadem  ratione ; n n 
autem  ipfi  ii  A fada  eft  aequa- 
lis: quare  a z squalis  erit  la- 
teri redo  fedionis  cujus  Axis 
eft  n.vi.  Figura  igitur  fedi- 
onis cujus  Axis  eft  uni  aequa- 
lis eft  figura:  fedionis  a e,  ac 
proinde  (per  fecundam  hujus) 
fediones  ipfae  funt  aequales. 

Neque  reperietur  alia  fedio 
fedioni  a e aequalis, cujus  pun- 
dum  Axis  verticale  fit  in  reda 
A b.  Nam,  fi  fieri  poffit,  erit 
quoque  Axis  hujus  fedionis  in  plano  trianguli  abt  ( ut  demonftratum  eftinPro- 
pofitione  praecedente)  ac  planuin  hujus  alterius  fedionis  erit  ad  angulos  redos 
fuper  planum  trianguli  abt.  Cum  autem  fedio  altera  Hyperbola  eft  & aequalis 
fcdioni  a e,  occurret  Axis  ejus  lateri  Ar  ultra  apicem  Coni  a produdo,ita  ut  por- 
tio intercepta  inter  latus  trianguli  a b & occurfum  cum  a r produda  (per  2*1"  hujus) 
aequalis  fit  ipfi  ah.  At  vero  non  eft  ipfa  hn, neque  eidem  parallela  i quia  fi  redi 

DN 
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UN  parallela  eflet,  non  foret  eidem  «qualis.  Sit  igitur  eidem  non  parallela,  ac 
ab  a Axi  ejus  parallela  ducatur  a m,  quae  cadet  vel  inter  ab&  a a,  vel  inter  a 0 & 
at:  erit  igitur  (per  nmra  primi  & fecundam  huius)  quadratum  ex  AMadredan- 
gulum  b m r ficut  ah  ad  Az.  Hoc  autem  abfurdum  eft : nam  quadratum  cx  am 
majus  eft  quadrato  ex  a 0 & redangulum  b m r minus  redangulo  b 0 r. 

Jam  habeat  quadratum  ex  a e ad  qua* 
dratum  ex  0 b minorem  rationem  quam 
ah  ad  az,  ac  circumlcribatur  Circulus 
triangulo  a b r.  ac  producatur  Axis  a e 
ad  p : erit  igitur  ratio  a & ad  0 r minor 
ratione  iplius  iia  ad  az.  Fiat  itaque 
A e ad  e y ficut  11  a ad  a z,  ac,  duda  redtt 
XyzBafi  Br  paralleli,  jungantur  redx 
a me,  akx:  fiat  etiam  utraque  n k,  £ o 
(per  jextum  Lemma  Pappi)  ipfi  A H sequa- 
lis,  ita  ut  dn  fit  ipfi  ax,  & £oipfi  az 
parallela  i ac  concipiantur,  per  redas  n N, 

£0,  plana  duo  ad  angulos  redos  fuper 
planum  trianguli  abt  creda,  quae  pro- 
inde generabunt  in  fuperficie  Conica 
Hyperbolas  binas,  quanim  Axes  funt 
jj  o a,  n N I.  Dico  utramque  Hyperbolum  m- 
qualem  ejfe  Hyperbol d propofita  A e. 

Quoniam  enim  a h eft  ad  a z ficut  a 0 
ad  ey,  hoc  eft  ut  a m ad  mz,  atque  etiam 
quadratum  ex  a m (per  1 pruni)  eft  in 
eadem  ratione  ad  reSangu/um  am-,  hoc 
eft  ad  redangulum  bmt,  quam  habet  $0  diameter  tranlyerfa  figura:  fedioms 
cujus  Axis  eft  ?oa,  ad  latus  redum  ejus : erit  figura  fedionis  a e & ledtionis 
cujus  Axis  eft  £oa  inter  fe  «quales;  ac  proinde  (per  fecundam  hujus)  fcdioncs 
ipfa*  aequales’ funt.  Pari  argumento  probabitur  ledionem  a e aqualem  efie 
ledioni  cujus  Axis  eft  n n i.  . . 

Neque  repcrictur  fediio  alia  Je3ioni  A e aqualis  y qua  verticem  habeat  in  retia  A B, 
praeter  jam  dcfcriptas.  Nam,  fi  fieri  pollit,  erit  Axis  fedionis  (juxta  demonftrata 
m Parabola ) in  plano  a b r : huic  autem  Axi  parallela  ducatur  reda  a t ; ac,  argu- 
mento nuper  ufurpato  conftabit  redam  at  non  coincidcrc  cum  reda  a k,  neque 
cum  reda  am;  fed  a Helle  ad  az  (per  nm*m  primi)  fiait  quadratum  ex  at  ad 
redangulum  btt,  live  ut  quadratum  ex  at  ad  redangulum  a t ry  quod  squale 
eft  redangulo  btt.  Sed  quadratum  cx  at  eft  ad  redangulum  at?  ficut  at  ad 
Tf  j quare  ah  eft  ad  az  ficut  at  adTv:  quod  ablurdum.  Nam  ah  eft  ad  a 2 
ficut  ag  adey,  live  ut  at  ad  tJ. 

Porro  fi  fuerit  ratio  quadrati  cx  A0  ad  quadratum  cx  b emanor  ratione  AH 
ad  AZi  Dico  non  reperiri  pofle  in  Cono  ledtionem  aliquam  ledioni  a e xqua- 
Icm.  Nam,  fi  fieri  pollit,  reperiatur;  ac  ducatur  reda  am  hujus  fedionis  dia- 
metro parallela:  erit  igitur  quadratum  ex  am  ad  redangulum  bmt  ficut  ah  ad 
az.  Supponitur  autem  ratio  quadrati  ex  a ©ad  redangulum  B©r  major  ratione 
ah  ad  az:  quapropter  ratio  quadrati  cx  am  ad  redangulum  bmt  minor  erit 
ratione  quadrati  cx  ao  ad  redangulum  B©r.  Sed  quadratum  ex  a m majus  eft 
quadrato  ex  a 0, & redangulum  bmt  minus  redangulo  b er:  quod  quidem  ab- 
furdum eft.  Non  repcrictur  igitur  in  hoc  Cono  fedio  aliqua  ledioni  a e «qualis. 

PROPOSITIO  XXX.  PROBL. 

JiV  dato  Cono  reflo  invenire  feflionem  EUipJt  data  aqualem. 

Detur  Conus  redus,  cujus  fedio  per  Axem  fit  triangulum  a bt*  ac  fit  Ellipfis 
data  A e,  cujus  Axis  maior  a h ac  latus  redum  a z : circumfcribatur  triangulo  a b r 
' 1 Y a Circulusi 
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Circulus;  ac  fiat  am  ad  mz  ficut  ah  ad  az  (quod  quidem  nullo  negotio  fieri 
poteft)  ac  in  triangulo  abt  ducatur  reda  on  ipfi  a m parallela  redieque  ah 
aequalis : erigatur  autem  normaliter  fuper  planum  trianguli  abt,  fecundum  redam 
on,  planum  quod  Conicas  fuperficiei  occurrens  producat  Ellipfin.  Dica  hanc  El- 
lipfm , cujus  Axis  eji  on,  aqualem  effit  EMtpfi  data  a e. 

Eft  enim  on  ad  latus  ejus  redum  (per  i j""  primi)  ut  quadratum  ex  am  ad 
redangulum  bmi*.  Sed  redangulum  bmt  aequale  eft  rcdangulo  Aks;  quare 
Axis  tranfverfus  on  erit  ad  iatus  redum  fedionis  hujus,  ut  quadratum  ex 
am  ad  redangulum  amz,  hoc  eft  ut  am  ad  mz.  Fecimus  autem  am  ad  mz 
ficut  ah  ad  az;  quapropter  on  eft  ad  latus  redum  fedionis  cujus  Axis  eft 
on,  ficut  ah  ad  az:  figura  igitur  fedionis  a e & ejus  cujus  Axis  eft  on  funt 
squales ; adeoque  ( per  fecundam  hujus ) & ipfie  fediones  funt  aequales. 

Dico  quoque  non  reperiri  in  hoc  Cono  fedionem  aliam  ipfi  a e aequalem,  cujus 
Vertex  apici  Coni  vicinior  fuerit  in  reda  ab.  Nam,  fi  fieri  poflit,  (juxta  de- 
monftrata  in  aS*'*  hujus)  conftabit  Axem  ejus  cfle  in  plano  trianguli  abt,  pla- 
numque ejus  normaliter  infiftere  eidem  plano  abt.  Quoniam  vero  hacc  fedio 
Ellipfis  eft,  occurret  Axis  ejus  produdus  reda»  bt,  & erit  ipfi  a h aqualis  (per 
hujus)  ac  Vertex  ejus  pundo  a propior  erit  in  reda  a b.  Verum  non  cadet  Axis  ille 
fuper  redam  o n,  neque  eidem  parallela  dTe  poteft.  Ducatur  igitur  de  pundo  a 


huic  Axi  parallela,  quas  non  coincidat  cum  reda  a m,  ficut  ast  ; hasc  autem  occur- 
ret arcui  at,  quia  non  eft  ipfi  bt  parallela.  Verum  eft  Axis  tranfverfus  hujus 
fediontsad  latus  ejus  redum  (per  13*"  primi)  ut  quadratum  ex  at  ad  redangu- 
lum  bt r,  ac  in  eiidem  debet  efle  ratione  ah  adAZ.  Sed  redangulum  nr  z- 
quale  eft  redangulo  ATS;  erit  igitur  ah  ad  az  ut  quadratum  cx  AT  ad  redan- 
gulum at  z,  hoc  eft  ut  at  ad  ts.  Verum  ah  eft  ad  a z ut  quadratum  ex  am 
ad  redangulum  amz,  five  ut  am  ad  mz  ; quare  at  ad  n erit  ut  am  ad  mz, 
quod  abfurdum  & impoffibile  eft.  Quapropter  non  reperictur  in  hoc  Cono  fedio 
alia  aequalis  fedioni  a f.,  cujus  Vertex  apici  Coni  propior  fiierit  in  reda  AB,pr£- 
ter  folam  fedionem  cujus  Axis  major  eft  on.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XXXI.  PROBLEMA. 

INvenire  Conum  reBum  Cono  redo  dato  ftmilem,  qui  continea- 
tur a Tarabola  dati. 

Sit  fedio  a bt  Parabola, cujus  Axis  aa,  latus  vero  redum  ejus  a a ; fitqueConus 
datus  & triangulum  per  Axem  ejufdem  EZK:  A fecundum  a a erigatur  normaliter, 
fuper  planum  fedionis  a b r,  planam  aliud,  ut  © a a ; & in  hoc  plano  ducatur  reda 
a m qua:  contineat  cum  reda  a a angulum  aeqnalcm  angulo  ezk:  ac  fiat  a a ad  a m 
ficut  kz  ad  ze:  & fuper  bafim  am  deferibatur  triangulum  a©m  fimile  triangulo 
ZEK,ac  ducantur  reda:  ©a,  ©m  de  pandis  a,M;  ac  fiat  Conus  cujus  Vertex  ©, 
acBafis  circulus,  cujus  diameter  a m,  fuper  planum  a©m  normaliter  eredus.  Duo 
Conum  a©m  Cono  EZK  fmiUm  contineri  i Paraboli  dati  ABr. 

Eft  enim  angulus  m a a squalis  angulo  E z k,  & angulus  ezk  squalis  eft  angulo 
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DMA;  angulus  igitur  maa  arnualis  eft  angulo  oma,  adeoque  a a ipfi  0 M parallela 
cft.  Sed  0M  latus  eft  trianguli  per  Axem  Coni ; adeoque  planum  fedionis  propo- 
fit*  producit  in  fuperficie  Conici  Parabolam.  Jam  vero  a a eft  ad  a m ficut  k z ad 
ze,  hoc  eft  ut  am  ad  m©i  quare  a a cft  adAM  ficut  am  ad  a©  (ob  aq  ipfi  mo 
aequalem ) quocirca  quadratum  ex  A M redangulo  a a 0 aequale,  eft  ad  redangu- 
lum  A0M  ficut  A A ad  a©:  eft  igitur  latus  redura  fedionis  in  Cono  genit*  (per 
ji*”  primi)  ipfaredaAA.  Eadem  autem  eft  latus  redum  fedionis  bat:  cum- 
que utraque  Parabola  eft,  quarum  latera  reda  funt  aequalia,  ipfae  fediones  ( per 
primam  hujus)  fiint  etiam  aquales.  Pofita  itaque  eft  fedio  abi*  in  Cono  jam  in- 
vento, qui  quidem  fim ilis  eltCono  zek,  quia  fim ilia  fiint  triangula  ezk,  oma. 

Dico  quoque  hanc  fcdionem  non  reperiri  in  aiio Cono  fimili Cono  ezk,  ita  ut 
Apex  ejus  refpiciat  idem  latus  plani  in  quo  eft  fedio,  pratter  hunc  Conum  folum. 
Nam,  fi  fieri  poflit,  fit  alter  ille 
Conus  qui  contineat  hanc  legio- 
nem, fimilifque  fit  Cono  ezk. 

Conus  cujus  Apex  eft  1 ; & per 
Axem  ejus  tranleat  planum  fuper 
planum  fedionis  normaliter  ere- 
ctum, eidem  occurrens  fecundum 
Axem  fedionis,  nempe  in  reda 
a a : erit  igitur  A a communis 
interfedio  planorum.  Planum 
autem  ©A  a erigitur  ad  angulos 
redos  fuper  planum  fedionis, 
juxta  eanaem  redum  a a i quare 
pundum  1 [per  Lemma  V 1 1 - ) erit  Z 
in  plano  e a a.  Jam  fint  ai,  in 
latera  Coni,  ac  erit  in  ipfi  a a parallela,  & angulus  zek  angulo  a in  aequalis,  ut 
& angulo  a©m  : reda  igitur  a i eft  in  diredo  ipfius  ©a.  Producatur  reda  a m ad 
2 j ac  fi  foret  fedio  bat  in  Cono  cujus  Apex  eft  1,  & caperetur  reda  quaedam  ad 
a 1 in  ratione  quadrati  ex  a 2 ad  redangulum  a 1 2 i efiet  reda  illa  latus  redam  fedi- 
onis  b at.  Sed  A a eft  latus  redum  fedionis  bat;  quare  quadratum  cx  as  ejfet  ad 
reftangulum  AI2  Jkut  A a ad  A 1 ; quadratum  autem  ex  A M eft  ad  redangulum  A©M 
ficut  a a ad  a e.  Eft  vero  quadratum  ex  a m ad  redangulum  asm  ficut  quadra- 
tum ex  a 2 ad  redangulum  a i 2 i adeoque  A a erit  ad  a 0 in  eadem  ratione  ac  ad 
A 1.  Hoc  autem  ablurdum  eft.  Non  itaque  inveniri  poteft  Conus  alius  Cono 
dato  zek  fimilis,  qui  contineat  fcdionem  abt,  ita  ut  Apex  ejus  refpiciat  idem 
latos  plani  fedionis.  E.  D. 

PROPOSITIO  XXXII.  PROBL. 

INvenire  Conum  re&ttm  Cono  reflo  dato  fimilem  ab  Hyperboli 
dati  contentum.  Oportet  autem  rationem  quadrati  vixi»  Coni 
ad  quadratum  femidiametri  Bafis  ejus  non  majorem  ejfe  ratione 
lateris  tranpoerjt,  in  figura  Jeflionie  fuper  Hxem  fafli , ad  latus 
nilum  ejufdem. 

Sit  a e r Hyperbola  data^njo»  Aiis  A a,  diameter  traafeerfa  a n ac  latui  rtffsm  A Ai 
ita  ut  figura  fuper  Axem  fada  fit  redangulum  na  a:  fit  etiam  Conus  datus  Conus 
ille  in  quo  triangulum  per  Axem  eft  triangulum  ezk.  Producatur  reda  K E ad  i ; 
& fecundum  Axem  fedionis  a a erigatur  planum  saa,  ad  angulos  redos  fuper 
planum  fedionis  j in  hoc  autem  plano  fuper  redam  na  deferibatur  fegmentura 
circuli  n©a  ( per  3 3,m  III.  EUm. ) quod  capiat  angulum  aequalem  angulo  *?ez:  ac 
completo  circulo  dividatur  arcus  a©n  bifariam  in  puntto  e,  Sc  per  0 ipfi  an 
normalis  ducatur  ©2  P. 

Imprimis  autem  fit  quadratum  ex  Axe  Coni,  five  ex  E H,  ad  quadratum  ex  z h in 
ratione  an  ad  aa;  & producatur  reda  N©  ultra  pandum  ©,  ut  m n,  cui  occur- 
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rat  reda  am,  ipfi  © p parallela,  in  pundo  m.  Quoniam  vero  arcas  nf  xqualis  eft 
arcui  f a,  erit  angulus  ngp  aequalis  angulo  Aer,  adeoque  angulus  ©m  a aequalis 
angulo  m a©.  Fiat  itaque  Conus  an}uicruris  cujus  Apex  eft  e,  ac  Bafis  circulus 
cujus  diameter  eft  am,  & cujus  planum  normaliter  infiftic  plano  e a a.  Dico,  his 
politis,  planum  in  quo  eft  fedio  producere  in  hoc  Cono  Hyperbolam  cuius  Axis 
eft  a a,  diameter  tranfvcrla  AN,  ii  latus  reSum  A A;  Conumque  /wk  gam  Cono  dato 
EKZ  fimilem  ejfe. 

Angulus  enim  A©M  O a 

angulo  zek  aequalis  eft,  / V 

quia  fecimus  fegmcn-  X \ 

tum  Aon  capax  anguli  / \ X M 

angulo  ze^ aequalis;  ac  / yC 

© a,  © M lunt  squales  in-  ✓ .X^  \ s'r 

terfe,utfunt  reda:  z e,  X— 'n  p.  X' 

E k.  Demifla  igitur  nor-  YTl 

mali  ©n, er  it  quadratum  y /' 

ex  E H ad  redangulum  XXy  — ^\\\/ 

KHZ  {per  Converj.  Lrm-  n/i \ — - __  " . 

nraf.V.)  ficut  quadratum  / xy  * A\ 

ex  en  ad  redangulum  1 \ \ \ / 

moa.  Sed  (exbypotbefi)  f \ \ \ vfe 

quadratum  ex  E h clt  ad  y 1 ^ i I / \ 

rcdangulum  KHZ  ficut  \ \ I / \ 

NA  ad  aaj  eft  igitur  \ \ / / \ 

quadratum  ex  ne  ad  V y . f / \ 

redangulum  m n a ficut  \ y!  / / \ 

na  aa  a a.  Poterunt  V,  / /_  A 

igitur  ordinatim  aPPU‘  V \ ^x  — k Xz 

catae  ad  A a Axem  kai-  «p  

onis  genita:  (per  1»”“" 

gimi  ] redangula  Uteri  redo  a a adjacentia,  excedentia  vero  figuris  fimilibus 
daefub  ipfis  na,  a a.  Normales  autem  ad  a a du&a  in  (edione  abt  poliunt 
etiam  redanguU  adjacentia  eidem  aa  & excedentia  figuris  fimilibus  fadse  fub 
iifdem  na,  a a:  ledioni  itaque  bat  (per  a**m  hujus)  aequalis  eft  ledio  genita  in 
Cono  ©am,  cujos  Apex  eft  ©,  ac  bafis  circulus  diametro  a m dcfcriptus.  Sunt  au- 
tem in  eodem  plano,  ac  Axis  coinddit  cum  Axe : continetur  igitur  i fedione  b a r 
Conus  ille  cuius  vertex  eft  ©,  qui  quidem  fimilis  eft  Cono  ezk,  quia  ©n  eft  ad 
n m ut  e h ad  h z. 


Dico  quoque  non  contineri  ab  hac  fedione  Conum  alium  Cono  ezk  fimilem, 
ita  ut  Apex  ejus  ad  idem  latus  plani,  in  quo  eft  fcdio  a b r,  jaceat,  ad  quod  jacet 
pundutn  e,  prater  Conum  jam  faduni.  Nam  fi  poffibile  fit,  contineat  Conum 
sdium,  cujus  vertex  eft  i ; ac,  per  ea  qua  in  Propofitione  pracedente  demonftra- 
vimus,  manifeftum  erit  pundum  i in  plano  ©aa  reperiri.  Sint  autem  latera 
hujus  Coni  reda  io,  ia;  ac  fit  Conus  ille  fimilis  Cono  zek,  adeoque  anguli 
Aio, z ek  aquales,  utfic  anguli  ain,ze^:  unde  pundum  i cadet  in  arcu  a©n * 
ac  reda  io  produda  tranfibit  per  s.  Jungatur  pxi,  fit  per  a eidein  parallela 
ducatur  AO;  fit  per  pundum  i ipfi  an  parallela  fit  reda  \ i.  Si  igitur  fedio  a b r 
fuerit  in  Cono  cujus  Apex  eft  i i produdo  fcdionis  Axe  a a ad  N, erit  quadratum 
ex  Pi  ad  redangulum  aPo  ficut  diameter  tranfverfa  an  ad  latus  redum  a a. 
Sed  an  eft  ad  a a ut  quadratum  ex  em  ad  redangulum  zhk;  anguli  autem  duo 
n IF,  FI  a,  hoc  eft,  anguli  iao,  aoi  funtsequales  iuter  fe,  utpote  angulis  ezk,ekz 
aequales  i ficut  angulus  Aio  angulo  zek  aequalis  eft:  quare  fimilia  funt  trian- 
gula a i o,  z ek.  Verum,  per  jam  dcraonftrata,  quadratum  ex  i £ eft  ad  redangulum 
a P o ficut  quadratum  ex  eh  ad  redangulum  zhk.  Eft  autem  z h squalis  ipfi  H K, 
adeoque  fit  aP  ipfi  Po.  Sed  aP  eft  ad  £o  ficut  ni  ad  io,  hoc  eft  ficut  NxadxA: 
quapropter  redatNX,  xa  aequales  erant.  Hoc  autem  abfurdum  eft  ; quia  fola  er 
circuli  diameter  occurrit  ipfi  an  ad  angulos  rectos  in  pundo  s.  Non  igitur  in- 
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Venire  licet  Conum  alium  Cono  ezk  fimilem,  quii  fedione  a it  contineatur, 
proter  Conum  ©am  jam  defer  iptum. 

Jam  fi  fuerit  ratio  quadrati  ex  e h ad  quadratum  ex  H z minor  ratione  na  ad 
ad  a A:  fiant  eadem  qu*  in  priori  cafu,  6c  erit  quadratum  ex  eh  ad  redangu- 
lum  H Z K ut  quadratum  ex  e n ( per  Lemma  quintum ) ad  redangulom  m n a,  ob  {?- 
milia  triangula.  Rcdangulum  autem  m n a arquale  eft  quadrato  ex  n a,  hoc  eft 

ridrato  ex  02,  & quadratum  ex  ©n  aquale  eft  quadrato  ex  asj  quare  qua- 
tum  ex  E it  eft  ad  redangulum  zhr  ut  quadratum  ex  a*  eft  ad  quadratum 
ex  ez.  Sed  quadratnm  ex  ah  aequale  eft  rcdangulo  rz©;  quare  quadratum  ex 
eh  eft  ad  rcdangulum  zhk,  hoc  eft  ad  quadratam  cx  ZH,  fient  redangulum 
pre  ad  quadratum  ex  z©,  five  ut  pz  ad  ze.  Pofuimus  autem  rationem  qua- 
drati ex  he  ad  quadratum  ex  zh  minorem  efie  ratione  na  ad  aa;  ratio  igirur 
7 E ad  20  minor  erit  ratione  na  ad  aa.  Fiat  itaque  pz  ad  zy  ficut  na  adAA, 
& per  pun&um  y ipfi  n a parallela  ducatur  reda  i yz£,  ac  jungantur  i n*  i a,  i p 
Sc  per  a ipfi  1 P parallela  fit  ao. 

Manifeftum  quidem  eft  ex  promiflis  triangula  acquietura  oia,  zEKefle  fl- 
milia  ; ac  fi  fiat  Conus  cujus  Apex  eft  i,  ac  Bafis  circulus  cujus  diameter  a o,  cu- 
jufquc  planum  fuper  planum  ©a a normaliter  eredum  fit,  planum  in  quo  eft 
fedio  a b r huic  Cono  occurrere,  Hypcrbolamque  producere  cujus  Axis  eft  reda 
a a ac  diameter  tranfverfa  an.  Fecimus  autem  pzadzy,  live  ?x  ad  xi,  ficut  an 
ad  a a.  Sed  rx  eft  ad  xi  ut  redangulum  rxi  ad  quadratum  ex  xi,  ac  redan- 
gulum  pxi squale  eft  rcdangulo  nxa;  quare  redangulum  n x a eft  ad  quadra- 
tum ex  1 x ficut  na  ad  a a.  Sed  & redangulum  n x a eft  ad  quadratum  cx  i X 
ficut  quadratum  ex  i£  ad  rcdangulum  o£a,  (nam  ob  parallelogrammum  Afix, 
XA  eft  ad  IX  fit  ut  ifj  ad  i A\  ac  XN  eft  ad  Xi  ficut  i£  adi  o,  (S  componendo)  qua- 
propter na  eft  ad  a a ficut  quadratum  ex  i£  ad  redangulum  a P o : reda  igi- 
tur a a eft  latus  redum  fcdionis  in  Cono  aio  genits.  Unde  & per  ea  qux  in 
hac  Propofitione  demonftrata  funt,  manifeftum  erit  Conum  cujus  Apex  eft  pan- 
dum 1 contineri  ab  hac  fedione  abt.  Continebitur  etiam  ab  eadem  fedione 
Conus  alter  cujus  Apex  eft  pundum  z,  juncis  redis  n z,  z a,  ac  produdA  ipfi 
nzj  ac  Conus  uterque  funiliserit  Cono  dato  ezk. 

Dico  quoque  non  contineri  ab  eadem  Conum  aliquem  tertium  Cono  ezk  fimi- 
Icm,  cujus  Apex  fuerit  ad  eafdem  partes  plani  fcdionis  b Ar  ad  quas  litum  eft  pun- 
dum 1.  Apex  enim  ejus  erit, per  promifla,in  arcu  a in.  Sit  autem  ille  in  pundo  t, 
aejungatur  reda  Tr  p i & b converla  praecedentis  demonftrationis  confequetur  a n 
efle  adAA  ficut  Pr  adxr:  quod  quidem  abfurdnm  eft,  cum  fcilicet  ph  fit  ad  sy 
in  ilU  ratione.  Sedio  igitur  b at  non  continet  tertium  Conum  fimilem  Cono  ezk. 

Quod  fi  ratio  quadrati  ex  e h ad  quadratum  ex  z h major  fuerit  ratione  a n ad 
A a,  impoflSbile  erit  at  Conus  Cono  ezk  fimilis  contineatur  h.  fedione  abt. 
Nam,  fi  fieri  poffit,  contineatur  ab  ea  Conica  fuperficies  cujus  Apex  eft  i ; & modo 
in  procedentibus  ufurpato,  conftabit  p x efle  ad  x i fient  an  ad  a a.  Sed  ratio 
a n ad  a a minor  eft  ratione  quadrati  ex  e h ad  quadratum  ex  z h,  quam  demon* 
ftravimus  efie  ficut  p z ad  z©  i erit  igitur  ratio  p x ad  x i minor  ratione  p z ad  z©. 
Hoc  autem  abfurdamefti  ac  proinde  nullos  Conus  Cono  dato  ezk  fimilis  conti* 
neri  poteft  i fedione  b at.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XXXIII.  PROBL. 

INvemre  Comtm  redum  Cono  reflo  dato  ftmilem  qui  contineatur 
ab  EUipfi  data . 

Sit  a b r data  Ellipfis,  cuius  Axis  major  a r & latus  redum  a a.  Conus  autem  redus 
datus  fit  ezk  ; & fecundum  redam  at  normaliter,  fuper  planum  in  quo  eft  fe- 
dio  a b r,  erigatur  planum,  & in  eo  fuper  bafin  at  deferibatur  arcus  circuli  qui  ca- 
piat angulum  squalem  angulo  z e k,  ut  arcus  a © r : & bifececur  hic  arcus  in  pundo 
e,  & e pundo  0 educatur  reda  e ia,  ita  producenda  ut  ©a  fit  ad  a i ficut  at  ad 
a a.  Pari  modo  ducatur  reda  es  in  eadem  ratione  dividenda  in  pundo  n.  Jun- 
gantur ai,  ir,ac  ipfi  a r parallela  ducatur  inj  ipfique  ©a  parallela  fit 
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rtru  ipfi  I r in  M : ac  fiat  Conus  cujas  Apex  fit  t,  & BaTis  circulus  cujus  diameter  cft 
A m.  Dico  hunc  Conum  fimilcm  efle  Cono  EZK,ac  a (cdionc  a e r contineri. 

Quoniam  enim  angulus  eir  aequalis  cft  angulo  ear,  utpotc  ili  eodem  arcu  . 
idemque  aequalis  eft  angulo  i M A,  ob  parallelas  sa.aMi  erit  igitur  angulus  9*r 
xquaiis  angulo  ima:  angulus  autem  m i a aqualis  eft  anguloAer:  reliquus  igitur 
ia  m reliquo  er  A aqualis  eft,  ac  triangula  aim,  Aer  fimilia.  Triangulum  autem 
Aer  fiimle  eft  triangulo  aquicruri  ezk,  adeoque  triangulum  ami  etiam  aqui- 
crureeft  ac  fimile  triangulo  t- 1 K : Conus  igitur  cujus  Apex  eft  l,  acBafis  circulus 
cujus  diameter  eft  au,  fimilis  eft  Cono  izki  & planum  in  quo  eft  fcdio  Asr 
producet  in  hoc  Cono  EUipfin  cujus  Axis  major  eft  AT;  Stfadum  eft  ut  Ar  ad  An 
ita  e a ad  a i,  live  redangulum  sai  ad  quadratumex  ai.  Sed  redangulum  eAi 
aquale  eft  redangulo  r a a i quare  r A eft  ad  A A ficut  redangulum  r a A ad  qua- 
dratum ex  ai.  Eft  autem  quadratumex  rAA  ad  quadratumex  ai  ut  quadratum 
ex  ni  ad  redangulum  aum,  ob  parallelogrammum  daai:  quare  r a eft  ad  as 
ut  quadratum  ex  i ti  ad  redangulum  Anu  Sed  Ar  eft  diameter  tranfverfa,  ergo 
A a (per  ij“  primi)  eft  latus  retium  fedionis  in  Cono  aim  genita.  Eft  etiam  fa- 
tus redum  fedionis  dataABrj  adeoque  fedio  illa  (per  fecundam  hujus)  aqualis 
eft  le&ioni  abt.  Sedio  igitur  a 8 r concinet  Conum  jam  deferiptutn. 


A 


Pari  modo  demonftrabitur  eandem  continere  Conum  alium  cujus  Apex  eft  M, 
ac  lacera  reda  an,  n r.  Neque  continetur  ab  hac  fedione  Conus  aliquis  tertius 
Cono  ez  k fimilis,  cujus  Apex  fuerit  ad  eafdem  partes  plani  fedionis.  Nam,  ii 
fieri  poffit  ut  contineat  Conum  alium,  demonftrabitur,  co  quo  in  pracedentibus 
modo,  quod,  fi  erigatur  ad  angulos  redos  liiper  planum  ledionts,  fecundum 
Axem  ejus,  planum  aliquod, communis  interledio  horum  planorum  euet  fedionis 
Axis  major , ac  quemadmodum  demonftravimus  de  Hyperboli  in  Prop.  praced. 
reperiretur  Apex  Coni  in  arcu  a e r.  Sit  autem  ille  in  pundo  o,  ac  fint  latera  Coni 
o a,  oh.  Jundaeo  producatur  ad  X,  ipfiquc  ex  parallela  ducatur  AP,  ipfi  vero 
Ar  reda  o r : erit  igitur  triangulum  oah  aquicrure,  ac  quadratum  ex  or  erit 
ad  rcdangulum  apii  ficut  Ar  ad  A A.  Sed  quadratum  ex  o r cft  ad  redangulum 
aph  ficut  redangulum  rxA  ad  quadratum  ex  ox,  propter  parallelogrammum 
opaxi  redangulum  autem  r X A aiquale  eft  rtdangulo  exo,  ob  circulum:  adeo- 
querA  eft  ad  as  ficut  redangulum  exo  ad  quadratam  ex  ox,  hoc  cft  ut  ex 
ad  xo.  Demonftravimus  autem  r a effc  ad  aa  ficut  e»  ad  au  quare  ex  erit 
adxo  ficut  e a ad  Alt  quod  quidem  impofEbile  eft.  Fieri  igitur  nequit  ut  tres 
Coni  Cono  E z K fimiles  contineantur  ab  hac  fedione  a a r.  Q^E.  D. 
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A H M M A T A 

EIS  KflNIKnN  TO  Z'.  K A I H7. 

AnOAAfiNIOT  n E P r A I O I. 


PAPPI  ALEXANDRINI 

lemmata 

IN  VII.  ET  VIII.  LIBRUM  CONICORUM 

APOLLONII  PERG^I. 


A H M M A et. 

cffyiytiiiviov  t»  A T, 

i,  E Z A.  om»  0®»  E A Z «WWT«H  \jsv 
Z B r £ TW  \j®*  r A E- 

En  E I >£f  ri  *re  w E Z WW  R»  tw»  W ■*£» 
Er,  n>  w ■"  'ai  tS»  E A,  a/.  Tiniyrt* 
I»  R«  r»!V  £re  t»»  E A»  A A»  Trm»  tWV 
iai  w E A,  B T,  pjh  Twr  &n  WAB.BZ. 
TiTW  TWf  &ri  tw  r A»  B Z 7»* 

•jfgyinir  [*»■>■£  *»  *.w  E Z 

1$  rt  tit  \xri  E A Z Itn  SU  rWV 
«T»  B A1AZ1  t*  i *t>  T Ei  r Z 
pj  t iit  vare  E A T t;  ? Jire 
7.  B T m»  8«t  7Mt  Tl  ivri  E A(  B r 
^ iu(  «Ito  r T Ai  B 7.  71^*)»- 
rer  ] x*ww  if«  tJ  /?r  v®»  w 
E A Z «w  5<i  rSn  iit  v®«  w 
E A,  A T xj  *rel  iit  vui  t£t  Z B,  E f 
B T-  £ t»  Srerg  ifttxmir  E A Z «#»r  SJj  «imt»  \»i  ? 
E A r X}  nf  wi  Z B r. 


LEMMA  I. 

Sit  AT  paralletagrammum  rcflangulum,  ac  duca- 
tur rc&a  E Z A.  dico  rc&angulum  E A Z xcruale 
cflc  utrique  redbngulo  Z B r & r A fi  fimul. 

QUoniam  enim  quadratum  ex  tz  equile 
eft  quadratis  ex  * r,  r z fimul,  ac  quadrata 
et  E a,  A z fimul  zqualia  (unt  quadrads  ex 
‘ea,  A A,  boc  cft,  quidratia  ex  ea,  Br, 
una  cum  quadrati»  ex  A b,  B z 
fimul , boc  eft  quadrati»  cX 
r A,BZ.  [Sed  quadratum  ex  E t 
(per  7. i*  EI.)  una  cum  duplo 
rcdtangulo  fub  E a z xquale  cft 
utrique  quadrato  ex  EA,  A Z; 
quadrata  vero  ex  r E,  r Z una 
cum  duplo  redtanguli  lub  EAT 
& dupto  redhnguli  z B r «qualia 
funt quadratis  a Ei,ir  & ex 
r a,  bz.]  reliquum  igitur  nem- 
pe duplum  reaanguli  e a z *- 
quale  erit  duplo  rcdbnguli  E A r una  cum  duplo 
anguli  z B r : quare  redbngukim  E A Z aequale  cft  redt- 
anguli»  EAT,  zir  fimul  fumptU. 


A H M M A 

na£p)to\\l%cti4fM9  i foyuiM  to  a r,  Xj  ftnxfiv  Sit  A r 

q EAZ.  «tl  70  VOT  T EA, 

AT  t%  ri  U®»  r B Z «w  i<i 
tu  \jzn  EAZ. 

j?n  E I >ip  7»  &»  w E Z tnv ' R» 


f B r,  r z , R»  it" 

n ivi  ia»  E A,  A Z «« 

nr  iiri  7«r  E &■  A T,  r Bi  B Z' 

T«  Xir  v»»  ri»  EAZ  «f*  *«*  SS 
-rei  iit  ‘M  ai»  E AT  turi  n*  f»* 
v9*  »r  ZBP  *u  tI  «J* 


A H M M A y. 

ptfyn  I)  A B ^ r A,  Kjm  ii  xjxri  A E B r « 
x^ai  r Z A,  £ JVm  o)  A E, 

r Z,  'en  in  q A E T Z. 


lemma  il 

ijaraUcIogTjmmum  re&angulum  ac  ducatur 
EAZ.  dico  reftangulum  EAT 
una  cura  re&mgulo  TBZ  x- 
qualc  effe  rcAzngulo  EAZ. 

QUoniam  enim  quadratum  et 
'E  z «quale  eft  quadrati»  ex  E r, 
r z fimul,  quadrata  vero  ex  E A,  A z 
fimul  aequalia  funt  quadrati»  ex  E A* 
ar.ri  iz  fimul : duplum  igitur 
re&aoguli  EAZ  aequale  erit  duplo 
rtdbnguli  E A r una  cum  duplo  rctft- 
anguli  z ■ r ; ac  proinde  mftangu- 
lum  e a z fcmel  xquale  eft  utnque 

rtdhngulo  E A r,  Z B r. 

LEMMA  III. 

Sit  A»  maior  quam  r A,  & rcSa^uIum  A 1 1 
uqaalc  redangulo  r z a.  ac  fint  A E,  r l otriur- 
que  portiones  majores,  dico  majorem  etlc 
AEqnamrz.  Brsl- 
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BIsECBNTUX  tot*  AB,  TA  in  punfiii»  H,  © ; rT'ETMItZ0ASAN  «U(«i  AB.T4  li^a.  iu<  it 
major  itaaue  eft  H B qturo  A Q,  ac  qqadracuta  cx  * - ' « - 


H B majus  quadrato  cx  A ©• 
rum  re&angulum  A e b zquoJe  cft 
reiiangulo  rzA;  majui  igitur  cft 
quadr atum  cx  H I quadrato  cx  © z, 
ac  proinde  H & major  quam  © z. 
cft  autem  a h maior  quam  T © ; 
tota  igitur  a e toti  r z major  eft. 


LEMMA  IV. 

Sit  rcilangulum  AEB  .tqiulc 
rc&ingulo  r i A , aequalibus  A 
cxiftcnttbus  refli*  ab,  r a.  | — 
dico  majora  fegmenu  A E,r  L 
cfle  aequalia. 

HO  C autem  eodem  modo  ma- 
mfefturo  crir,  bifctft»  retti* 
a »,r  A in  puc&is  h,©,  fice. 


LEMMA  V. 

Sit  A B major  quam  r A ; B E vero  minor  quam 
a Z ; otiftente  A d majore  quam  B E,  ac  r A 
quam  a z.  dico  nrccfium  quo  A B fuperat  B E 
majorem  efle  exerfiu  quo  r A lupor  at  A l. 

QUoniam  enim  a b ma* 

jor  eft  quam  r A,  major  A 

crk  cxcdTui  ipGua  A B (apra  |_ 

Z E cxcefiu  quo  r A ruperat 

eandem  be.  major  autem  eft  . 

exedTus  ipiius  r a fupra  £1  ' 

quam  fupra  A z,  quia  E B mi*  r 

nor  c(l  qiatn  A z quocirca  cxcefTuj  ipfiu*  a b fupra 

b K mulco  major  erit  exedTu  quo  r a fuperat  A z . 


•*  0 nfAHM-  «f*  Ei»  i H B ■}  a 'e*  «a  £ 

" *ii  H Ii  J»£i»  Gi  r ixi  4 

- { -J  A0  Ut  Ji  k*  70  <sri 

E B ABB ‘iwt;  vai  TZ  A-  aj  «i» 
H E fcji  r iii  SI-  (ui. 

5fj  /i  «J 

i A H ■#  T ©'  tA»  ijO.  i A E 

'thit-f  r 4 “**j>v* 

A1IMMA  $. 
letv  Tfl  yjzri  AEBr«  vn  r Z A, 
»ran>  itvun  r A B.  T A-  'vn  7sa 
/ut^cut  Tfjsfuux  ni  A E,  I'  Z 


-I 1- 

-l 1- 


'T'ETMKXeft?AN  yi  al  AB.T  A 
f «c<»  W*  H»©,  «j  W 


A II  M M A «. 

E7»  fjfy  fui^ov  ij  A B v*  T A,  ika, orut  di  »j  n E i* 
A Z,  iafi  p^wcf  I1  ,«,V  AB  T*  B E,  -njc  Si 
T A A Z*  «t  if  f A J,  B E 
ifl^rTA,  AZ  rai^r. 

Jfn  E l fui^mr  il  1 AD 

® ® ^ r a-  i;q 

I " I » ? A Bi  B I mf  PA 

b e w(*y.  iiAi  1 t r A, 

— > E B V T r A,  A Z Jvya. 

A L X"  * ‘Ajfwarr  i EB  / 

A Z-  «*»  i T A B,  B E »*>*£  l**>£n  c(i  <t  tw 

T A,  A Z ivt&ft »r. 


I- 


!~ 


LEMMA  VI. 

Sit  AB  ipG  Br  xq iulis,  uti  A K ipfi  KZ  : dico 
rcttangulum  lub  A r,  a Z quadruplum  efle  reft- 
anguli  lub  A B,  A K. 

QUoniam  enim  r a dupla  eft  ipfius  a e,  Com- 
pti in  communem  altitudinem  A k,  erit  teftao- 
gtiium  fub  r A,  A K duplum 

redbnguli  fub  a B,  A K.  fur*  « t 

fus  quoniam  AZ  dupla  eft 
ipfiui  z x,  fub  communi  al- 
titudine A r , fiet  rc&angu- 
lum  fub  A r , a z duplum 
rrttanguli  fub  a r,  a k : fcd 
& redangulum  fub  A r,A  x 
duplum  eft  redhnguli  (ub  a B,  A k : proinde  rcQan- 
gulum  fub  A r,  A z quadruplum  cft  fati  i fub  A b,a  K. 

LEMMA  Vn. 

Sit  ut  A B ad  B r ita  A K ad  K Z,  & ut  A B ad  B H 
ita  A K ad  K «.  dico  rc&angulum  fub  A B H 
cITc  ad  rc&angulum  fub  A H r ftcut  rcflangu- 
lum  a K © ad  rc&angulum  Z 0 A. 


NA  M cum  a b eft  ad  b H ficut  A x ad  x ©,  per 
converfiooem  rationi*  B A erit  ad  A H ficut 
x A ad  A © ; adeoque  quadratum  ex  B a ad  quadra- 
rum ex  ah  ficut  quadratum  cx  ak  ad  quadrarum 
cx  A©,  fcd  ut  quadratum  ex  ab  ad  rttftangulum 
a B H ita  qtadratum  ex  A x ad  rcctanguloro  A X 0 : 
erit  igitur  ut  quadratum  ex  A H ad  rcdangulum  a b H 


A H M M A r . 

i A B r?  B r,  Ij  Ji  A K r?  KZ*  vn 
•n  'Jsn  AT,  AZ  TiTfATAiunu  wi  ri  0z?i 
A B,  A K. 

pn  E I }af  JifKs  5Jt»  i r A “f  AD,  Juri  or  J^jr  • 
A K’  ri  ifa  vwb  I'  A,  A K /trhAalr  o«t  ‘nZ  -Crri 
A BiA  K.  ntAir  itrn  Arij  acu 
. i A Z nr  7.  K,  u.w  u-jur  ■ 
' A r*  7»  «qu  VB»  A r,  A Z J>- 
| •ti»  t»  vai  A r, 

1 A K.  i»Ai  vi  t»  \ai  A T» 

A K T*  *0«a  AB,  A K*  t) 
if4t  xwi  A f,  A Z Z?i  T*  xxri  A B,  A K. 

A H M M A f . 

E*v  ux  jxV  i A B i lut  B T Kra»f  ij  A K 

7&t/KZ,  otf  ij  A B viti  B H itruf  * 
A K «oV  tIw  K ©.  vn  yatTOf  us  ro  vas»  r 
A BH  o©*  ts  i-n  r A H T irr»  \jai  T 
A K © ro  \jars  r Z 0 A. 
pn  EljdiftiiAD  ®f*'r  ¥ B H vmt  i A K ou< 
"Au  K ©,  Sfei  «r  ■ BA  <tt><  "Au  A H 

*7*rf  ■ K A c£.‘f  litu  A © nlinB  A «t*r  vi 

iiAH  trru  7*  tik  A K *£#<  T*J  Sr*  A 0.  iNki  »jm 
«r  7»  &n  A B cgjr  t»  vdi  A B H rr«  n £r*  A K «&•< 
vi  wi  A K ©‘  *<  i<  ivt  vi  iri  A H *c)f  t»  Zm  A B K 
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It»  ts  &n  A 0 «£«*  t*  i.si  & K 0.  fcwr  A unitu- 
tu  it  l A B «eir  tCu>  P.  T Sr«r  * A K «C»*  K Z . i/i- 
nA»  iLf  nu-tirv  it  Sja  i F A «tfjr  AB  <im  S 
A /■  «er*  «Cui  a K.  «s»  A uu 
m>  B A vt)<  Ttui  A H >r«r  » A H 

k a «er*  tuc  a 0'  «r/  «m  Sf* 

Rfi  «r  Ita  «e>f  a h 5r*r  ■ 

Z A *3t)<  A ©-  4)  ir  Zos  • T H 

«ei*  tUi  a h «t»*  * z 0 «ei* 

6Ai^*(n  ivi  A II T «t»* 
niso  AH  «t*  i»  «si  Z 0 A «t»*  «Wift  i>Xi  ^ 
»•  Ttin  AH  «fi*  t®  M*re  A B H Jt»  n Jm  A 0 «f  K ii 
in  A K 0*  JV  W»  «t*  ii  7»  iis»  A BH  «jo<  7»  ixi 
AUT  irw  lintAKii  «pof  t»  iIts  Z 0 A. 


CONICORUM.  py 

ita  quadratum  ex  A 0 ad  re&angulum  A ne.  quo- 
niam vero  ponitur  A e etle  ad  B r ticut  A K ad  K z, 
compotiendo  invale  cr.«  r a ad  ab  ficut  A z ad 
A K eft  autem  EA  ad  A H 
ficut  K A ad  a © : cx  xquo  tgi- 
tur  I A clt  ad  A >1  licut  z s ad 
A d,  ac  proinde  dividendo  r 11 
erit  ad  h a ficut  2»  ad  ©A 
re&ai^ukim  igitur  AHr  uic 
ad  quadratum ciah  licut  rctft- 
angulum  Z«A  ad  quadratum 
cx  A ©.  fcd  [per  jam  oil «nU  J 
quadrarum  ex  A M eft  ad  rc&angulum  a E 11  ut  quadra- 
tum ex  A ©ad  rectangulum  4K0;  cx  xquo  igitur 
rei  unguium  abu  ait  sd  rccUng.duro  A H r ficut 
rcvitaogulum  A ah  ad  rc&angu!um  z©A. 


AUMMA  $(. 

icerat  tnuxt+ttyeTiyi  tu  >ct»  f A B,  B V,  5 

$6§HSU  IT  f CUUTUV  OTJ  JiSsiM  «W 

tiut-na*  T A B,  B T. 

I^Eisea  >ifTf  rBi«  J 

1V  B A*  AS»  <f«  " | 1 

livi  r r A A'  5}t  vir  A A 

S ABiBr  mfqriwr.  +**i 
Jiii  ixi  T A A l‘«Sr  S?r.  xj  t»  Jit  «i  r£r  F A A ASr 
K>-  AS»  «W«j  r»  loi  nu/tu+TtfH  4 r A<  A A.  vn 
A3*ia»  Ri  i T A,  A A.  »j  ifir  tww  ifuiuv 

i IA'  AAaiw  tff*  «3»  i HA'  •»  ui  i BI  Ajh- 
«i  =.1/. 

A H M M A 

EV«  1}  tt-V  A B T»i  B T Jaj,  ij  /l  A K rn  K Z,  *U 
S\  **•«  «f  n r b «ck  b h arrarr  >j  z k ■*&( 
K 0.  OTJ  ^HTq  igs  JB  \jzn  A H B WOf  ro  vxi 
B T H irra»  rov*®  A0K  -B&f  ro  vxo  K/d. 


LEMMA  VIU. 

Dati  fumrol  quadratorum  cx  A B & B r,  una 
cum  differentia  eorundem,  dico  utramque  cx 
ipfis  A B,  B r datam  cfTc. 

pONATUR  enim  • A ipfi 

1 1 A rB  gqialis,  ac  datum  erit 

B T redtangulum  r A A,  quod  nem- 

pe [per  6.  a.]  differentia  clt 
quadratorum  ex  a b.b  r ; dato  amem  rcftingulo  r a a 
ejufiinn  duplum  quoque  datur,  ac  proinde  fper  10.  x ) 
datum  cft  quadratum  ex  r A,  a A fimul  liiropil  adeo- 
ue  fle  fumn»  ip&rum  r A,  A A dita  clt  hqju*  yao 
imidia  clt  redhi  B a ; quare  « a data  cit,  ac  proinde 
B r quoque  datur. 

LEMMA  IX. 

Sit  A B ipfi  BT  aequalis,  ut  & A K ipfi  K Z ; fit 
etiam  ut  TB  ad  Bll  ita  ZK  ad  IC9.  dico 
rcdhngulum  AH  B efle  ad  rcflangulum  B r H 
ficut  rc&angulum  A 0 K ad  re&angutum  K Z 0. 


pflEI  Cir  «w  1 f B Tfi.1  B A «r»r  i Z K «Tor  K A, 
A~'  £ it  » T B (TfW  B H nm  i Z K xg^r  K ©• 

*9«V  Sf»  ^ it  78  lin  A H 

•w&t  » in  A H B rrm  | ■ ■ - ..  ) — 

vi  ivi  A 0 Tgt t 7»  vn  A B 

A 0 K-  tj  it  Ai 

ii  la»  A H «^ir  ii  ivi  | 

B T «r»  vi  i*»  A 0 irfir  A 

vi  lm  K Z-  it  Ji  t»  ivi 
B r T(jx  ii  ixi  B T H «r»  7»  ivi  K Z njlr  t*  JnK/S- 
q*  i i ilii  A H B Tg#r  t*  im  B T H Sr« 
vi  ixi  A 0 K «{ir  70  »»  B Z 0. 


QUoniam  enim  r b cft  od  b a ficut  z K.  ad  K A, 
jitque  edam  r u ctl  ad  ih  licut  zx  ad 


-1- 


1 — l 


erit  igitur  ut  quadratum 
«j  a H ad  roliaogulum 
a H B ita  quadratum  cx 
A©  ad  rc&angulum  £©K. 
(ctl  ut  quadratum  ex  A H 
ad  quadrarum  cx  B T ita 
° *•  0 quadratum  ex  A © ad 

quadratum  ex  KZ;  & 
ut  quadratum  ex  B r id  rcAangulum  B r H ita  qua- 
dratum ex  K Z ad  reftanRulum  K z ©:  cx  xquo  igitur 
erit  ut  rodboguJum  a 11  b ad  rcttaugulum  B r H iqj 
redangulum  a©k  ad  re^aoeulum  RZt>. 


-1— 1 


AHMMA  /.  . 

Eratmi  n ,aV  A B TX  sr,  iArtortf»  ^3  n B A -l5  B K. 
OTJ  ro  itn  t A A B wesr  to  t/at  r B T A «A ttr- 
ovv » Afljw i%H  ijfrip  7*  tm  r TK  B «©V  ro  u*» 
T«r  B A K. 


LEMMA  X. 

Sit  A B ipfi  B r aequalis,  minor  vero  fit  B A quam 
B K.  dico  re&angulum  A A B ad  redtangulum 
BT  A minorem  habere  rationem  quam  habet 
reAangulum  r K B ad  refbngulum  B A K. 


17nEI>8  in  A ABtJ  BT,  hient  A*  DA 
v,?BK'irASf«  pii^vr  Sy-^AK'  »0  «;  » TK 
Rtiir  AA' 

«r  ttfv  o?i  70  uvi  AAB  | - ..  •• — | |- 

r»  ivi  T K B.  fw(«»  A A K B 

tJ  vvi  ¥ B T A ¥ ivi 

B A K 7i«f«il*)AAB«^r7VvvlBrA«AiM(7«A(- 
>or  J^o*  «aif  ti  wre  T K B »fi»  lirtiBAI. 


NA  M cum  a b xqualis  cft  ipfi  B r,  ac  B A mi* 
nor  quam  B Jt,  r A major  ent  quam  A K,  quem* 
admodum  r K major  cft 

, 1 quaro  A A . minui  igitur 

I ' cft  reAangulum  a A B 

A r rectingulo  r B B,  mtjuf 

vero  rofiangulum  »r  A 
refiangulo  B a B.  quocirca  rcitangultim  a A B ad 
rediangulum  P T A minorem  hab«  rationem  quam 
rc&anguluco  r k b ad  rettangulum  bau. 

Aa»  LEM- 
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L E M M A XI. 

Rcftat  jam  prxccdentium  convertam  demon- 
ftrare.  nempe  cxiftcnribus  aequalibus  A B,  B r ; 

A E,  n z ; ac  re&angulo  A H B eandem  ra- 
tionem habente  ad  B r M quam  babet  rc£Lingu- 
lum  A e E ad  rc&angulum  E L © : fieri  ut  r B 
ad  B H ita  Z E ad  E 0. 

POnatuR  re&angulum  fub  TM,  A R _xqiulc 
re&tiwulo  fub  A H 8,  & reCtaogulura  lob  2 0, 

A A aequale  refla  ngulo  A © £ : eft  igitur  ut  refiangu- 
lum  fub  A K,  r H ad  re&angulum  »rH,  hoc  eft  a K 
ad  b r ita  rcCtangulum  fub  A A,  z » ad  recbngulum 
E z o,  hoc  eft  A a ad  t z.  fed  ut  r B ad  B a ita  z E 
ad  ea,  quare  red*  ab,  Br,  r k ipfn  a E,  ez,  z A 
eandem  tnter  fe  fer- 
vant rationem  fie  or*  i 1 — ! 

dinem,  nempe  bt  eft  A b r 

ad  r K Gcut  e z ad 

Z A. ac  proinde  Br  eft  . . 

ad  BKfiCUtZEadEA.  I 1 '■ 

quoniam  vero  redan-  A E 

n A H b aequale  eft 


rcCbnguto  fub  a k,  r H,  auferatur  utrumque  t redbn- 
gtiSo  fub  a K,  H B,  ac  refkfuum  redhngulum  fub  H K, 

H B aequale  erit  rcCfangulo  fub  a k,  b r erit  igitur  ut 
recbngulum  fub  a K,  B r ad  quadratum  ei  B K ita 
reCiangulum  b H K.  ad  idem  quadratum  ex  B K.  fi- 
mili  argumento  reCUngulum  fub  A A,  E z erit  ad  qua- 
dratum ex  E A ficut  rcciangulum  E « a ad  quadra- 
tum cx  EA.  eft  autem  reZbngulum  fub  Ait,  Br 
ad  quadratum  ex  B k.,  ficut  ro&angulum  fub  A A,  E z 
ad  quadratum  cx  ea,  ob  proportionalitatem  partium 
pari  ordine  difpofitarum : ut  igitur  redangulum  BH  K 
ad  quadratum  cx  B K ita  reCtangulum  E o A ad  qua- 
dratum ex  ea  eaedem  autem  funt  pornooa  bh, 
eo  : erit  igitur  ut  R B ad  b H ita  A r.  ad  E o.  fed  pnua 
oftcnfum  eft  * r efle  ad  B K f*cut  z E ad  E A j cx  arquo 
igitur  B r eft  ad  b h Gcut  ZE  ad  eo. 

LEMMA  XII. 

Sit  AB  ipfi  BT  uti  & A K ipfi  K Z aequalis ; ha- 
beat autem  B r ad  r H majorem  rationem 
quam  KZ  ad  Zf>.  dico  quod  in  primo  cafu 
A H majorem  habet  rationem  ad  B r quatn  A 0 
ad  KZ  : in  fecundo  vero  minorem. 

QU  o n i a m enim  b r majorem  habet  rationem 
.ad  r H quam  k z ad  z e ; in  primo  cafu  r b ad 
BH  minorem  habet  rationem  quatn  z x.  ad  K©;  in 
fecundo  vero  , majo- 
rem. adeoque  a B ad 

BH  minorem  habet  ra-  A B 

tionem  quam  A K ad  | 1—“" '■ 

K©:  in  fecundo  vero 

cafu  majorem,  quare  t i |_ 

H a hi  primo  cafu  ma-  ' „ 0 

jorem  habet  rationem  a 
ad  a b quam  ©A  ad 

A K,  in  fecundo  vero  minorem,  fed  ut  AB  ad  Br 
ita  A K ad  K z ; ex  aequo  igitur,  in  primo  cafu,  a h 
majorem  habet  rationem  ad  b r quam  A © ad  it  Z : in 
fecundo  vero  cafu  minorem, 


LEMMA  m 

Sint  rurfus  A B,  B r aequales,  ut  & A K,  K Z ; ha- 
beat autem  AH  ad  HB  minorem  rationem 
quam  A e ad  ©k.  dico  Br  majorem  ha- 
bere rationem  ad  r H quam  K Z ad  16. 


A H M M A ut. 

E tnw  ro  wf  arnqdptt  *- 

£a/.  £a>fi  wijf  $ AB  tJ>  BT,  'f  ii  A Er? 
E Z,  kjh  IV  uf  TO  tm  A II  B ri  i/Ji  B f II 
irrw  ri  w»  d b E «Of  « ii»  t Z 0' 

ra  U(  r,  r B flrf  af  B H irr«f  *l  ZE  Tfcr  E©. 

V-  E I X©  ft  «I  & va>  A U B W 7t  v®  rw  T H. 
A K,  tJ  A «o»  A rt  E mh  1?»  t#  wi  Z 0,  A A- 
ifrt  (K  7a  vs*  A K.  r II  n vari  B T H.  7*7Kir 
» A K «C*1  B T, »r»  ti  vk  A A»  Z 0 «er*  7»  Jai  EZ©, 
tttkjI  A A «eir  EZ,  ii,  it  • T B B .A  Itut 

£>-,  l L E mei'  b a-  «i  ipa  A B,  B r»  r K vwr  A B, 
E Z,  Z A IfUimyiit  tiar 

| | ir  tJ  hl-j  y,  7*W7r 

H K it  i B T «£«*  T K inK 

lEzwf.  z.v  [£« 

I | i B T m&<  liw  E E 

q A irw  i Z E md*  9 E A.] 

iwn'  JV  t»  i/*i  7&r  A H B 

inr  KJi  tJ  in»  A K.  T H,  ift&no'  *»  f 


T A K,  H B'  Aorvi»  cm  7»  v*i  T H K,  H B wvr  tb  W 
vvi  7W  A K,  B T ir»  ir*  it  t»  \m*  vir  A K.  B T tfir 
Ti  ivi  t E K »T*  ri  <ai  vir  B II  K vfif  7i  7 B K. 
ijf  toLt*.  Ji  it  7i  vivi  vir  A A.  E Z »£»*  T*  «ti  iit 
F.  A,  !t*k  EJi  7i  J-vi  E 0 A t»  ivo  i E A.  **  i^r 
ir  vi  ivi  t A K,  B T ■*&*  « «»•  9 ^ * «T*  *• ***  ^ 
A A.  E Z 90'  "t1  7»r  E A,  ajj  i*o*i*u  * 

-ra.~r,t  TfiMfiiTan'  ^ i*  “f*  T*  vvi  BH  K 90'  ** 

B K irm  ii  iin  EGA  90'  HA.  ij  *d  tv'  «rW 
iuj/jjli*  <m  B H,  E0-  ior  it  i K B ryiBH  5- 
im  « A E «fir  E 0.  [i>A*  iXri^ba  it  i B T 9&  9 B K 
• t«k  ■ Z E T£#f  HA  'it  ’•**]  «f  * «/  i B T 9\ W B H 
IrvtSliriZEtr^f  E©.  * 

A H M M A to. 

1)  ,aV  A E Tfl  BT,  ij  5 A K TJ  K Z,  «i  «f* 

ij  b r r ii  i»  kz 

-riu  Z ©-  en  J5ri  wV  ^ *f£^nsf  w?«cw, 
r,  AH  -rix»  B r pi^ma  A«>r  v/ft  j*if  i 
A0«CWtKZ*  cJ^ri^  ^aCripi.iAaoj-ar». 

CriEi  ^ b r i(j<  r h m^>«v*xn  k z 
-V£i<  z©,^3»  A'  ^ *?•*"•*  fir  B «€#♦  BH 

Wwv*  *XN  ""f  ] * z K Sii  Ji  4 Jiv- 

lif « p^«v«'  in 

h r hi 
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i A B 90'  tUm  B H 
iriuiM  *i>or  i^H  »nf 
fi  A K vyf  K 0*  W j 
•#  % ■ 
H Aipiverr  V AB,  ^31 
A'  7»f  4*&>7K  -!?JnmC 


[ut?:rm  liyar  rfi|  1 0 A A K,  Ji  4 Arti- 
fciunw.  £|  Strr  iri  AB  *pr  B T vr«r  r A K Tfif 
K V It  'm  ip*,  Siap  4 rrplvtt  vfinmt,  i AH  V£f<  9 
B T (i»i^«r«  Ai>>r  *x»*  *^V  A ® ‘xf*f  9K.Z'  Sii  3 ■#  JW- 


A H M M A iy  - 

Ee«  wkAjv  «d  «j  ABr!|Br,(^{A  K rn  K Z, 
rn  n n A H ■*&<  liui  H B iAxmo-w»  Aej*>  go»- 
t«  4 A 0 arCW  0 K.  er»  t B r w£H  t" 

r H p<ent  Aa^flr  VO*  ***?  n KZflCff  r Z©. 

EI1EI 
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ET  n E I $ mt' 

JUfmm  i HB  wo<  tLA  | 

B A,  mk>  9 B r,f*w£«fa  >Jr/*r  A 
i%H  *W*f  i © K 9gff  nr  K A, 

Trrki  m&f  ¥ K Z’ 

*)  » b r «e»*  ite  r h 

H*C#ra  *xh  »»*f  • b £ 
m&  T&O  z e. 

A H M M A i/. 


B H r 


QUomam  coi  m per  con- 
.verfioncm  rationi*  & di- 
videndo hi  id  ia  five 
B r majorem  bibet  rationem 
quam  © K ad  K A . hoc  eft 
ad  K Z : per  converfioncm  ra- 
tioni* & dividendo,  ir  ma- 
jorem habet  rationem  ad  r H 
quam  KZ  ad  Z©. 


A H M M A ia . LEMMA  XIV. 

E5-AI  «M  aAmAB  r?  B r»  q/i  AEr>}  BZ,  3*  Sint  AB,  Br  «quales,  ari  & AE.1Z;  habeat 
A H v&f  rlw  H B ptZpct  o&tu  i autem  A H ad  H B majorem  rationem  quam 
A 0 «c*r  7 iw  6 E*  ori  i B H «ck  t Iw  H r a © ad  © E.  dico  B H majorem  habere  rario- 

t Aaortra,  A 'oyw  t&t  ipnf  «j  E 0 dw  0 z.  0011  ad  Hr  quam  E0  ad  0 Z. 

UnEI  y&  Aufert  » AB,  T^VlviDEHOo  enim  AB 

mrfcrr  1 B T,  ¥ B H I 1 j 1 VJ  fi»e  Br  majorem  ha- 


a iy»r  1^'  in?  » a E, 
W7K»r  ■ B Z.«e*r  ¥ B ©•  ir*- 
q*-i*rn  $ rjn»  Aujiwtt  i B H 
wd‘  dulHr  hiww*  *Arya 
irtf  i B0  4tf}*  ¥ 0 Z. 


DI.vidEHOo  enim  AS 
five  ar  majorem  ha- 
' bet  rationem  id  ih  quam 
A B five  B Z ad  EO : per con- 
verfionem  rationi*  igitur  ac 
dividendo  BH  ad  Hr  mino- 
rem habet  rationem  quam 
E©  ad  oz. 


Mu  fubjuntere  liceat  Lemmata  nonnulla  mamfejlb  afumpta  in  demonfiratiombus  hujus 
Lsbu feptimi,  qua  trropterea  eidem  prafixit  AbdolraelecSchirazica  Author  Epito- 
mes Corneorum  Apollonii  Arabice  Jcripta.  * 

LEMMA  L 

Si  dividatur  ab  utcunque  inpundis  r,A;  erit  quadratum  ex  a b,  b r fimul  squale 
quadruplo  redanguh  fub  ab,  r a fimul  fumptis  Ac  b a,  una  cum  quadrato  ex  a a, 
at  fimul. 

A r A B Z H K 


FI  A t B K Jpfi  B r aequalis,  ac  A Z ipfi  A r,  & guli  A H Z,  hoc  eft  quadruplo  re&anguli  fub  A B, 
erit  L K duplum  ipfius  BA.  Bilecctur  K Z Ar  fimul  & BA,  una  cum  quadrato  ex  AZ, 
in  H,  ac  erit  [ per  8.  IL  El.  i quadratum  ex  A X hoc  eft  quadrato  ex  A a,  A r fimuL 
five  ex  A B,  B r fimul,  aequale  quadruplo  rc£Lan- 

LEMMA  II. 

Si  dividatur  reda  ab  utcunque  in  pundis  r,  A;  erunt  quadrata  ex  ab,bt  fimul 
fiimpu  squalia  quadratis  ex  A a,  A r fimul,  una  cum  duplo  redangulo  fub  a b, 
at  fimul  & ba. 

K A Z r A B 

QUo  n t A m quadrata  ex  AB,  B r [per  7.  A K ipfi  A r aequalis,  fic  erit  [per  6.  ILI  cxcdTus 
IL  EJ.]  aequalia  funt  duplo  re&angulo  A B T dupli  re&ingufi  A B r fupra  duplum  reoangulum 
una  cum  quadrato  cx  A r,  ac  quadrata  ex  A A.  A A r zqualis  exceflui  quo  duplum  quadrari  ex 
A r [per  eandem]  aequalia  funt  duplo  re&angulo  B Z fuperat  duplum  qoadrati  cx  A Z,  hoc  eft,  du- 
aat  cum  quadrato  cx  A r : ob  utrinque  cocv  pio  rcdanguli  KBA.  fed  KB  aequalis  eft  urrifi 
mune  quadratum  cx  A r,  erit  ctceflus  quadrato-  que  AB,  r A : quare  quadrata  cx  AB,  B r aequa- 
rum ex  AB,  B r fupra  quadrata  cx  A A,  A r aequa-  lia  funt  quadraris  cx  A a,  at  una  cum  duplo 
lis  exceflui  dupli  rc&anjmli  A B r fupra  duplum  redangulo  fub  A B,  r A fimul  & B A. 
ne&angulum  A A r.  Bifecetur  A r in  Z,  ac  fiat 

LEMMA  111. 

Divisi  redi  ab  in  pundis  r,  a,  ita  ut  Ar,  ab  fuerint  squales;  fi  fumatur  in  r a 
pundum  k,  erunt  quadrata  ex  A a,  a b squalia  quadratis  ex  a k,  k b una  cum  du- 
plo redanguli  r k a. 

I 1 ■ — I— I 1 1 

A r K t AB 

SI  dividatur  A r bifariam  in  K,  res  manifcfta  aequaliteT  vero  in  Z ; erunt  quadrata  ex  A A,  A B 
eft.  Sin  fecus  fuerit,  dividatur  bifariam  in  Z.  [per  j>.  IL  J aequalia  duplo  quadratorum  ex  AI, 
Quoniam  vero  AB  divifa  eft  inaequaliter  in  A,  Z A.  Sed  duplum  quadrati  cx  ZA  [per  y.IL]  se- 

B b quate 
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Seft  doplo  rc&at»Euto  r K a una  cum  du-  quadratorum  ex  A Z,  ZK  [ per  9.  IL  ] «quale  eft 
itudrato  cx  ZK,  TA  «qualiter  divifum  quadratis  ex  AK.KB:  quadrata  igitur  ex  A A, 
k inaequaliter  in  K : quadrata  igitur  cx  A A,  AB  aequalia  funt  quadratis  ex  Alt,  K B una  cum 
A B «qualia  funt  duplo  quadratorum  ex  AZ.ZK  duplo  rcdiangulo  r K A. 
una  cum  duplo  reaangub  r K a.  Sed  duplum 

LEMMA  IV. 

Si  dividatur  re&a  ab  in  pun&is  r,  a ita  ut  at,  b A fint  aequales,  ac  bifecetur 
r a in  z,  lecetur  autem  utcunque  in  k * fe&a  vero  (it  z a in  h ita  ut  K z major 
fit  quam  zh:  erunt  quadrata  ex  ah,h  b una  cum  re&angulo  fub  kh  & dupli 
differentia  ipfarum  iii,ka  aequalia  quadratis  ex  A K,  kb. 


FI  a t 9 Z.  ipfi  Z h «qualis,  & erit  0 A ipfi  H«c  autem  fper  6.  II.]  aqualis  cft  dupb  re>fbn- 
DH  «qualts,  ac  0 K erit  differentia  inter  gulo  fub  H X,  1 0,  ob  HZ  ipfi  ZO  «qualem  & 
H z,  Z K ; eademque  differentia  eft  i piarum  H B,  ex  adjedam  : quadrau  igitur  ex  A 11,  H b una 
K A : erit  igitur  exceflus.  quadratorum  cx  A K & cum  duplo  rcflanguli  fub  II  K,  K 0 «qualia  funt 
K B fupra  quadrau  cx  A H,  H B [per  9.  II.]  «qua-  quadratis  cx  A K,  K B. 
lis  dupla  differentia  quadratorum  cx  K Z,  Z H. 

LEMMA  V. 

Iifdcm  pofitis,  erit  quadruplum  rc#anguli  bz©,  una  cum  duplo  re&angulo  k©b 
& quadruplo  quaarati^x  ©z,  aquale  duplo  re&anguli  fub  K.z,zefunul&eB. 

OU  A n r u r l u >*  enim  re&anguli  B Z 0 una  aqualis  duplo  re&angulo  fub  Z X,  0 B una  cum 
cum  quatuor  quadratis  cx  Z « fper  3.  II.]  duplo  rediinguli  B 0 Z,  hoc  cft,  reaangulo  fub 
«quale  cft  quadruplo  rc&anguli  B 0 Z : amiciatur  K Z,  Z © fimul  & duplo  ipfius  0 B. 
utrinque  duplum  re£languli  X © B ; fiet  fumma 


LEMMA  VI. 

Iifdcm  politis,  erit  etiam  duplum  re&anguli  aob  una  cum  quadruplo  quadrati  ex 
ez  aequale  quadratis  cx  a©,  ©b. 

QUoniam  enim  A 0 ipfi  H B aqualis  eft,  duplum  igitur  redanguli  fub  ©B,  BH,  boc  eft 
.erit  reftangulum  A«B  aquale  re^ngulo  rcAingulum  A 0 B una  cum  quadrato  cx  H e,  «- 
© b H ; ac  quadruplum  quadrati  ex  0 Z «coale  quale  cft  (per  7.  II.]  quadraris  cx  0 B & B H,  boc 
eft  quadrato  cx  H 0,  ob  © Z ipfi  Z H aqualem  : cft  quadratis  ex  A 0,  0 B. 


LEMMA  VII. 

Erit  etiam  duplum  re&anguli  fub  a b,  r z «quale  differentiae  quadratorum  ex  a r,r  b. 

QUoniam  duplum  re£angu!i  A B,  r Z a-  fire  duplum  rc&anguli  B A r una  cum  quadrato  cx 
•quale  cft  dupb  re&anguli  fub  B r,  r Z,  Gvc  A r,  aequale  rc&angulo  fub  B A,r  Z : rc&angulum 
rc&angulo  BTAfobrzipfiZA  aqualem  ) una  igitur  fub  B A,  r Z [per  4.  II.]  aquale  cft  cxceifui 
cum  duplo  rc&anguli  A r Z five  rcdangulo  B A r ; quo  quadratum  cx  B r fuperai  quadratum  cx  B A 
erit  redangulum  bt  a utu  cum  rcdangulo  B AT,  five  ex  AT. 


LEMMA  VIII. 

Si  ratio  ipfios  a b ad  b r major  fuerit  ratione  a k ad  k z,  [exiftente  a b majore  quam 
b r & ak  quam  k z]  erit  ratio  quadrati  ex  Ar  ad  quadrau  ex  A b & bt  fimul 
minor  ratione  quadrati  cx  a z ad  quadrata  ex  a R,  K z fimul. 


I- 

z 


K A 


piAT  A H ad  H r ficut  A K ad  XZ,  Sc  erit  Ar 
ad  r H ficut  A t ad  Z K ; pariterque  A r erit 
ad  A H ficut  a Z ad  a K : quocirca  quadratum  ex 
A r erit  ad  quadrau  ex  A H & r H ficut  quadra- 
tum cx  A Z ad  quadrata  cx  A K,  K Z fimul  furapta. 
Sed  ratio  quadrau  cx  A r ad  quadrata  ex  A B,  B r 


minor  eft  ratione  quadrari  ex  A r ad  quadrau  ex 
A H,  H r ; quia  quadrata  cx  A B,  B r major®  funt 
quadratis  ex  A H,  H r : erit  igitur  ratio  quadrari 
ex  A r ad  quadrata  cx  A B,  B r minor  ratiooc 
quadrari  ex  A Z ad  quadrata  ex  A K,  K Z. 


APOL- 
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APOLLONII  PERGAiI 

CONICORUM 

LIBER  SEPTIMUS. 


Apollonius  Attalo  S.  P. 

MITT O tibi  una  cum  bis  librum  Septimum  de  Conicis  SeBi- 
onibus.  In  hoc  autem  libro  infunt  plurima  Propofitiones 
nova,  diametros  SeBionum  figurafque  Juper  easfaBas 
fpeB antes : qua  quidem  omnes  utilitatem  fuam  habent  in  multis 
'Problematum gener  thus  pracipue  que  in  eorum  Horum  autem 

plura  occurrunt  exempla  inProblematis  Conicis  determinatis,  a no- 
bis re/olutis  & demonflratis  in  OBavo  libro-,  qui  loco  appendicis 
eft,  quemque  tibi  quantocpus  fieri  poffit  mittendum  curabo.  Vale. 

PROPOSITIO  I. 

SI  in  Axe Parabola  fupra  verticem  SeBionis  produBo  ponatur 
reBa  aqualis  lateri  reBo\  ac  ducatur  reBa  qualibet  a Vertice 
ad  Setiionem,  de  cujus  extremitate  demiffa  fit  normalis  ad  Axem : 
poterit  reBa  fic  duBa  reUangulum  contentum  fub  intercepta  inter 
Verticem  & normalem  & intercepta  inter  normalem  & punllum 
ad  quod produBus  efl  Axis. 

Sit  ab  Parabola  cujus  Axis  at,  & producatur  at  ad  a,  ita  ut  a a a*qualis  fit 
lateri  redo:  &depun&o  a ducatur  utcunque  ad  fedionem  reda  ab,  & fit  sr 
Axi  normalis.  Dico  quadratum  ex  ab  aequale  cfle 
redangulo  at  a. 

Quoniam  enim  a r eft  Axis  ledionis,  & bt  ei- 
dem normalis  eft,  ac  a a aequalis  eft  lateri  redo  i 
erit  quadratum  ex  bt  (per  1 1‘"  primil  asquale 
redangulo  a a r.  Huic  autem  fi  adjiciatur  quadra- 
tum ex  a r,  erunt  quadrata  ex  a r,  r b fimul  fiitn- 
pta  aqualia  redangulo  a at  una  cum  quadrato 
ex  a r,  hoc  eft  redangulo  A r A.  Sed  quadrata  ex 
a r,  r b fimul  aequalia  funt  quadrato  ex  as:  quocirca  quadratum  ex  a b aequale 
eft  redangulo  at  a.  Q^E  D. 

Bb  x PROPO- 
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PROPOSITIO  II. 

SI  dividatur  Axis  tranfverfus  Hyperbola  in  ratione  ejufdem 
cAxisad  latus  ejus  re&um,  ita  ut  portio  ea,  qua  Axis  termino 
alterutri  adjacet , refpondeat  lateri  reBo ; ac  fi  ab  eodem  cAxis 
termino  ducatur  retia  ad  punBum  quodlibet  in  SeBione,  a quo  de- 
mit tat urcAxi  normalis : erit  quadratum  reB<e  ftc  duBte  ad  reB- 
angulum  f ub  interceptis  inter  normalem  & utramque  eAxis  por- 
tionis lateri  reBo  refpondentis  extremitatem,  ftcut  zAxis  tranf- 
verfus  ad  reftduam  eAxis  partem.  Vocetur  autem  eAxis  portio  la- 
teri reBo  refpondens  reBa  Homologa. 

Sit  Hyperbolae  Axis  produdus  ArE,  figura  autem  ledionii  fit  r a i ac  dividatur 
Axia  *r  in  e,  ita  ut  re  fit  ad  e A ficut  r a ad  A a fivead  latus  rectum  : St  ab  A du- 
catur utcunque  reda  a b,  St  demittatur  b e normalis  ad  Axem.  Dico  quadratum 
ex  ab  efle  ad  redangulum  ©ea  ficut  Ar  ad  re. 


Fiat  redangulum  aez  aequale  quadrato  ex  be,  ac  erit  redangulum  aez  ad 
redangulum  a Er  ficut  quadratum  ex  be  ad  redangulum  A Er.  At  vero  quadra- 
tum ex  b E eft  ad  redangulum  A e r ( per  i i‘w  primi ) ficut  latus  redum  A A ad 
Axem  tranfverfum  A r : quare  redangulum  aez  eft  ad  rcdangulum  A e r ficut 
A A ad  Ar  i ac  proinde  z i eft  ad  et  ficut  a a ad  at,  hoceft  ficut  a©  ad  eri  ac 
componendo  zr  erit  ad  te  ficut  Ar  ad  r©:  unde  confequitur  ZA  efle  ad  ©e 
ficut  Ar  ad  r©.  Sumpti  autem  in  communem  altitudinem  A E,  erit  redangulum 
ZAEad  redangulum  ©ea  in  eadem  ratione,  five  utar  ad  re.  Sed  redangulum 
z a E xqualc  eft  quadrato  ex  A b j adeoque  quadratum  ex  A B eft  ad  redangulum 
©EAutAradre.  CLE.D. 

PROPOSITIO  III. 

SI  Avis  alteruter  Ellipfeos  producatur  extra  JeBionem,  ita  ut 
eAxis  auBus  ejufdemque  pars  extra  JeBionem  fuerint  inter  [e 
ut  Axis  ipfe  & latus  ejus  reBum  inter  fe  ,&  ab  eo  Vertice,  cui  con- 
termina eft  portio  illa  qua  lateri  reBo  refpondet,  ducatur  reBa 
ad  punBum  quodlibet  in  feBtone,  de  quo  demittatur  ad  Axem  nor- 
malis-. erit  quadratum  dufla  ad  reB angulum  f. ub  interceptis  inter 
normalem  & utramque  lateri  rello  re/pondentis  reBa  extremi- 
tatem, ficut  Axis  JeBionis  ad portionem  illam  qua  Axi  proportionalis 
eft.  Vocetur  autem  ea  qua  lateri  reBo  refpondet  reBa  Homologa. 

Sit  fedio  Ellipfis,  cujus  Axis  a r ac  figura  r a ; fitque  A © reda  in  Axe  produdo, 
ita  ut  re  fit  ad  ©a  ficut  raad  a a:  &,  duda  utcunque  redi  ab,  demittatur  ad 
Axem  normalis  b e.  Dico  quadratum  ex  ab  efle  ad  redangulum  Are  ut  at  ad  r©. 
Fiat  redangulum  aez  xquale  quadrato  ex  be:  erit  igitur  redangulum  aez 
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ad  redangulum  a e r ut  quadratum  ex  b e ad  redangulum  a e r.  Quadratum 
autem  ex  be  eft  ad  redangulum  A£r  (per  ai"*"  primi)  ut  latus  redum  a a ad 
latus  tranfverfum 
a r.  £(1  igitur 
redangulum  a ez 
ad  redangulum 
aet  ficut  a a ad 
at,  unde  etiam  © 
z e eft  ad  et  ficut 
aa  ad  at  live  ut 
a 0 ad  e r i ac  di- 
videndo zr  erit 
ad  te  ficut  at  ad 
r ©.  Summa  autem 

vel  differentia  antecedentium  ejl  ad  Jumfnam  vel  differentiam  confequentium  in  eadem  ra- 
tione ; quare  z A erit  ad  F.e  ficut  at  ad  re  -t  ac  fumpta  ae  in  communem  altitudi- 
nem, erit  ut  z a ad  e e ita  redangulum  z a e ad  redangulum  A e e : eft  itaque 
a r ad  re  ut  redangulum  z a e ad  redangulum  a e e.  Sed  redangulum  z a e 
aequale  eft  quadrato  ex  a b.  Quapropter  quadratum  ex  A b eft  ad  redangulum 
a e e ficut  a r ad  r e.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  IV. 


SI  tangat  Hyperbolam  vel  Ellipftn  refla  qualibet  feflionis  axi 
occurrens , ac fi  'aptmflo  contaflus  ducatur  ordinat im  applicata, 
ut  & i centro  re  fla  Tangenti  parallela,  aqualis  vexo  femidiametro 
conjugata  cum  diametro  illa  qua  per  punflum  contaflus  ducitur : 
erit  quadratum  Tangentis  ad  quadratum femidiametri  eidem  par- 
allela, ftcut  intercepta  inter  ordinatim  applicatam  & punflum  oc- 
curfis  axis  & Tangentis,  ad  interceptam  inter  eandem  ordinatim 
applicatam  & centrum  feflionis . 

Sit  at  Axis  Hyperbolae  vel  Ellipfeos,  cujus  centrum  e i tangat  autem  fedio- 
nem  reda  ba  in  pundo  b,  fit  fit  be  ordinatim  applicata  ad  diametrum  taes 
ac  fit  e h ipfi  b a parallela,  squalis  vero  femidiametro  conjugata:  cum  diametro 
ilUquae  per  pundum  contadus  b ducitur.  Dico  quadratum  ex  ba  e(Te  ad  qua- 
dratum ex  en  ficut  a e ad  e e. 


Per  pundum  b ducatur  diameter  sez,  aefint  reda:  aa,  ak  ipfi  b e parallela:, 
& fiat  reda  quxdam  M ad  ba  ficut  o b ad  b a : erit  igitur  reda  m dimidium 
lateris  redi,  «ve  illius  juxta  quam  pofiiint  ordinatim  dudae  ad  diametrum  b©; 
redangulis,  qua:  eidem  adjacent,  excedentibus  quidem  in  Hyperboli,  deficicnttbut 
vero  in  EHip/t,  figuris  fimilibus  contentae  fub  duplo  ipfius  m&  diametro  /.b  (uti 
confiat  ex  fo“*  primi).  Reda  autem  en  dimidium  eft  diametri  conjugata:  cum 
diametro  z b : erit  igitur  redangulum  fub  ©b  & M ( per  i f "*  primi  fle  ao**"  fe- 
cundi) xqualc  quadrato  ex  eif.  Verum  ob  eft  ad  ba  ficut  m ad  ba,  hoc  eft 
ut  ba  ad  bk;  quare  redangulum  fub  M & bk  «quale  eft  quadrato  ex  ba.  Sed 
redangulum  fub  m fit  bk  eft  ad  redangulum  fub  M fic  te  ut  bk  ad  bo:  eft 
igitur  quadratum  cx  B a ad  redangulum  fub  b e fit  m ficut  b k ad  b ej  hoc  eft  ficut 
CC  EA 
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ea  ad  eo.  Redtangulum  autem  fub  b©  & m demonftravimus  sequale  eflc  qua- 
drato ex  ©h  : quapropter  quadratum  cx  b a clt  ad  quadratum  ex  ©h  ut  a e ad 
e ©.  E.  D. 

PROPOSITIO  V. 


SI  in  Tarabola  fumatur  diameter  quavit,  a cujus  vertice  de- 
mittatur ad  Ax  em  normalis : erit  reda  iUa  juxta  quam  pote- 
runt ordinatim  applicata  a fettione  ad  diametrum  illam  dutta, 
nempe  latus  rettnm  fumpta  diametri,  aqualis  lateri  redo  Axis 
una  cum  quadrupla  intercepta  tnter  normalem  & Verticem  prin- 
cipalem fedionis. 


Sit  Parabola:  Axis  ah,  ac  fit  b i aliaua  alia  t diametris  ejus,  fitque  a r ea  juxta 
quam  poliunt  ordinatim  applicatae  ad  Axem  ah,  five  latus  redtum  Axis;  ac  de 
pundto  b demittatur  ad  Axem  normalis  bz.  Dico  rcdias  it  fedtionc  ad  diametrum 
b i ordinatim  dudtas,  five  ipfiBA  fe&ionis  Tangenti  in  pundto  b parallelas,  polle 
redtangula  adjacentia  redtae  at  quadrupla  ipfius  az  audta:. 

Ducatur  a e Axi  normalis,  ac  producatur  bi 
ad  e ; redis  autem  b a,  fedtionem  tangenti  in  JL 
pundto  b,  ad  redtos  angulos  infiftat  redta  b h. 

Erit  igitur  triangulum  bah  fimile  triangulo 
b © e,  adeoque  b © ad  b e erit  ut  h a ad  ab; 
unde  (per  49*™  primi)  a h erit  dimidium  lateris 
redii  diametri  bi.  Sed  rcdtangulum  fub  az, 
z ii  aequale  eft  quadrato  cx  b z,  ob  angulum 
a b ii  redlum  & b z perpendicularem ; ac  qua- 
dratum exBZ  aequale  ell  redtangulo  taz: 
quare  rcdtangulum  a z ii  aequale  clt  redtangulo 
r a z.  Verum  ( per  3 primi ) redta  az  du- 
pla clt  ipfius  a z,  unde  & a r dupla  erit  ipfius 
z h : quadrupla  igitur  ipfius  a z dupla  elt  redtae  a z.  Quocirca  a r una  cum 
quadrupla  ipfius  a z fimul,  aequalis  erit  dupla:  iplarum  az,  zh  fimul,  five  dupla 
ipfius  ah.  Demonftravimus  autem  ah  dimidium  eflc  lateris  redtiad  diametrum 
b i : latus  igitur  redlum  ad  diametrum  bi  a:quale  elt  ipli  at,  lateri  redto  Axis,  una 
cum  quadrupli  ipfius  az.  Q^E.  D. 


PROPOSITIO  VI. 

SI  ponantur  in  ylxe  Hjperbola  reda  dua, utrique  xixis  termino 
adjacentes , & illi  quam  Homologam  diximus  aquales  [mili- 
ter que  fit*\  ac  fi  ducantur  qualibet  dua fedionts  diametri  con- 
jugata, ut  & a Vertice  principali  ad  occttrfum  fedionis  reda  ipft 
diametro  ifne-  parallela ; & de  pundo  occur/is  demittatur  normalis 
ad  vix  em : erit  potentia  diameter  tranfverfa  ex  his  conjugatis  ad 
diametrum  ejus  \ ft «>,  ficut  intercepta  inter  normalem  & terminum 
reda  Homologas  Vertici  remotiori  adjacentis  ad  interceptam  inter 
eandem  normalem  & terminum  Homologa;  Vertici  propiori  adja- 
centis : longitudine  autem  ratio  diametri  tranfverfa  ad  latus  ejus 
reBum,ftve  ad  eam  juxta  quam  poffunt  ordinatim  duda,  hoc  e[ 
diametro  iffn  [me  fecunda  parallela,  eadem  erit  quam  habent  in- 
tercepta modo  dida  mter  fe. 

Sic  Hyperbolae  Axis  r*  m,  Axis  autem  tranfvcrfus  fe&ionis  *r  & centrum  Os 
fitque  utraque  A n,  r 5 aequalis  redts  Homologa:,  ac  per  punctum  e ducantur  dia- 
* metri 
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metri  conjugate  zh,  bk;  ipfique  zh  parallela  fit  a a,  6c  ad  Axem  a m demittatur 
normalis  am.  Dico  quadratum  diametri  tranfvcrfie  bk  cfle  ad  quadratum  dia- 
metri of&tc  fi  ve  fecundae  zh  ficut  *M  ad  m n. 

Jungatur  r a &c  pun&o  b demittatur  normalis  be,  & ex  eodem  ducatur  re&a 
b a iphZH  parallela,  qua:  proinde  fe&ionem  continget.  Quoniam  vero  ro  ipfi 
e a squalis  cft,  ficAoipfi  oaj  erit  r a ipfi  b e parallela:  adeoque  ob  fimi  lia  tri- 
angula, a e erit  ad  e e ficut  am  ad  Mr,  Sed  & ab  eft  ad  £0  ( per  4'*"  hujus ) 
ficut  quadratum  ex  a b ad  quadratum  ex  0H.  Cum  autem,  ob  fimilia  triangula, 
quadratum  cx  ©b  eft  ad  quadratum  ex  b a ut  quadratum  ex  ta  ad  quadratum  ex 
a aj  ac  quadratum  ex  b a cft  ad  quadratum  ex©H  ficut  am  ad  mt;  compone- 
tur ratio  quadrati  ex  ©1  ad  quadratum  ex  0H  ex  ratione  quadrati  cx  r a ad  qua- 
dratum ex  a a & ratione  am  ad  Mr.  Sed  ratio  quadrati  ex  ta  ad  quadratum 
ex  a a componitur  ex  rationibus  quadrati  cx  ta  ad  re&angulum  rM  r,  & redt- 
anguli  rM  z ad  re&angulum  a m n,  & re&anguli  a m n ad  quadratum  ex  a a.  Com- 
potita eft  igitur  ratio  quadrati  ex  ©b  ad  quadratum  cx  ©11  ex  rationibus  quadrati 
cx  r a ad  rc&angulum  tms,  & re&anguli  rMzad  re&angulum  amn,  & redt- 
anguli  amn  ad  quadratum  ex  a a & ratione  ipfius  AMad  Mr.  Quadratum  autem 
ex  ta  (per  a*** hujus)  eft  ad  rc&angulum  rM  - ficut  at  ad  as;  &,  per  ean- 


dem, re&angulum  a M n eft  ad  quadratum  cx  a a ficut  r n ad  A r.  Verum  ra- 
tio re&anguli  tms  ad  re<ftangulum  amn  componitur  ex  ratione  ms  ad 
ratione  r.M  ad  ma:  ratio  igitur  quadrati  ex  ©b  ad  quadratum  cx  en  compo- 
nitur ex  rationibus  at  ad  A r,  tn  ad  Ar,  m«  ad  mn,  rM  adMA,  & ratione  am 
adMr.  Ratio  autem  ex  his  omnibus  conflata  squalis  cft  rationi  ms  ad  m n.  Nam 
ratio  tn  ad  at  conjun&a  cum  ratione  at  ad  as  fit  ratio  rs  ad  as;  ac  tn 
squalis  eft  ipfi  as:  Ratio  autem tm  ad  ma  compofita  cum  ratione  AMad  Mr, 
fit  ratio  ipfius  mt  ad  feipfiun.  Quare  ratio  ex  his  omnibus  compofita  aequalis  erit 
rationi  reliqus,  nempe  rationi  m - ad  mn.  Eft  igitur  quadratum  cx  © b ad  qua- 
dratum ex  ©h  ficut mz ad  mn;  adeoque  quadratum  ex  bk  ad  quadratam  ex  zh 
eft  ut  m - ad  mn.  Porro  quadratum  cx  bk  (per  1 1’"  primi ) cft  ad  quadratum 
ex  zu,  ficut  kb  ad  re&am  juxta  quam  potiunt  du&s  a fe&ione  ad  diametrum 
kb,  ipfi  zh  parallels:  ent  igitur  kb  ad  latus  rc&um  eius,  five  ad  eam  juxta 
quam  potiunt  ordinatim  ad  eandem  applicate,  ficut  mz  ad  mn.  Q^  E.  D. 

rROPOSITIO  VII. 

SI  adjaceant  utrique  xlxis  Ellipfeos  Vertici  recla  aquales  illi 
quam  Homologam  diximus, & habeantur  in  fedtone  qualibet 
diametri  dua  conjugata ; & fi  ducatur  de  feClionis  Vertice  reCla 
alteri  conjugatarum  parallela,  & ab  occurfu  ejus  cum  JeBione  de- 
mittatur normalis  ad  Vtxem : erit  potentia  diameter  ea  cui  non  du- 
citur parallela  ad  alteram  qua  ejufdem  conjugata  ell,  ficut  inter - 
Cei  cepta 
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cepia  inter  normalem  & terminum  relite  Homologa:  Vertici  alteri 
adjacentis  ad  interceptam  inter  eandem  normalem  & terminum 
Homologa:  Vertici,  a quo  drtlla  eft  parallela,  adjacentis : five lue- 
rint Homologae  in  Axe  majore  extra  fecltonem,  /ne  in  Axe  mi- 
norefuper  Axem  ipfum.  Erit  quoque  diameter  t/ta  ad  eam  juxta 
quam  pojfunt  ordinattm  ditdte,  /tve  alteri  diametro  paralie  Ice,  in 
ratione  diBarum  interceptarum. 

SicEllipfeos  Axis  at, ac  redae  duae  Homologae  AN,ri;  fintque  diametri  dua: 
conjugatae  bk,zh.  Ducatur  reda  a a diametro  z h parallela,  & de  pundo  in  fc- 
dione  A demittatur  normalis  ad  Axem,  ut  am.  Dico  quadratum  cx  bk  efle  ad 
quadratum  ex  z h ficut  m- ad  mn:  & in  eadem  efle  ratione  k b ad  redam  juxta 
quam  poliunt  ordinat im  applicatae  ad  diametrum  k b five  ipfi  z h parallela:  i nempe 
kb  ad  latus  ejus  redum  efle  ut  mi  ad  mn. 

Jungatur  ta  & de  pundo  b demittatur  cathetus  ad  Axem  be,  & per  idein  b 
ducatur  ba  ipfi  zh  parallela,  quae  proinde  fcdionem  continget.  Quoniam  autem 
re  ipfi  e a squalis  eft,  fit  ao  ipfi  oa  aequalis,  erit  ta  ipfi  Be  parallela:  unde, 
ob  fimilia  triangula,  a e erit  ad  Eeficut  am  ad  mt.  Sed  fit  a e eft  ad  e e (per 
4'*m  hujus)  ficuc  quadratum  ex  ba  ad  quadratum  ex  en;  adeoque  am  eft  ad 
m r ficut  quadratum  ex  b a ad  quadratum  ex  0H.  Quoniam  vero,  ob  fimilia  tri- 
angula, quadratum  ex  se  eft  ad  quadratum  ex  b a ficut  quadratum  cx  r a ad  qua- 
dratum cx  A a i ac  quadratum  ex  ba  eft  ad  quadratum  ex  oh  ficut  am  ad  mt 


a 


erit  quadratum  cx  bo  ad  quadratum  ex  oh  in  ratione  compofitil  cx  ratione  qua- 
drati ex  r a ad  quadratum  ex  a a de  ratione  a m ad  M r.  Ratio  autem  quadrati  ex 
ta  ad  quadratum  ex  a a componitur  ex  ratione  quadrati  ex  r a ad  rc&angulum 
r m i,  & ratione  re&anguli  tmi  ad  rc&angulum  amn,  fit  ratione  rcCtanguli 
amn  ad  quadratum  ex  aa:  quare  ratio  quadrati  ex  b®  ad  quadratum  ex  bh 
componitur  cx  rationibus  quadrati  ex  rA  ad  redfcangulum  tms,  fit  redanguli  r mi 
ad  redtangulum  amn,  fit  re&anguli  amn  ad  quadratum  ex  a a,  una  cum  ratione 
am  ad  mt.  Eft  autem  quadratam  ex  r a ad  rc&anguluin  tmz  (per  tertiam  hu- 
jus) ficut  at  ad  Aii  ac,  per  eandem,  re&angulum  a m n eft  ad  quadratum  ex  a a 
ficut  r n ad  A r.  Ratio  autem  re&anguli  r m i ad  re&angulura  amn  componitur 
ex  ratione  tm  ad  am  & mi  ad  mn:  quapropter  ratio  quadrati  ex  b®  ad  qua* 
dratuin  ex  011  componitor  ex  rationibus  at  ad  ai,  rN  ad  at,  rw  ad  am  & mi 
ad  mn,  fit  cx  ratione  am  adMr.  Eft  autem  ratio  cx  his  omnibus  compofita  ea- 
dem ac  ratio  mi  adMN:  nam  ratio  rs  ad  at  conjun&acum  ratione  at  ad  as 
fit  ratio  rN  ad  ai,  qua:  quidem  squalitatis  eft}  ac  ratio  compofita  ex  ratione  r m 
ad  am  fit  ratione  am  ad  mt  fit  ratio  ipfius  tm  ad  fcipfam:  ratio  igitur  ex  his 
omnibus  compofita  erit  ratio  reliqoa,  nempe  mi  adMN.  Quocirca  quadratum  ex 
©b  eft  ad  quadratum  ex  bh  ut  mi  ad  mn.  Quinetiam  cum  quadratum  ex  bk 
eft  ad  quadratum  ex  zh  ficut  bk  ad  illam  juxta  quam  poliunt  re&ae  ipfi  zh 
parallelae, k fe&ione  ad  diametrum  bk  dudhe;  erit  bk  adre&am  illam, nempe  ad 
latus  refibim  eius,  ficut  m i ad  m n.  Q^_  E.  D. 

Hinc  manifeftum  eft,  quod  fi  normalis  de  pun&o  a cadat  fiiper  centrum  fedti- 
onis,  diameter  k b squalis  erit  diametro  zh,  quia  mi  ipfi  mn  aequalis  eft. 

FROPO 
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PROPOSITIO  VIIL 

Ilfdem  pofitis  quae  in  Propofitionibus  facti  & (eptimi  praecedentibus,  tam  in  Hy- 
perboli quam  in  EUipfi.  Dico  quadratum  Axis  tranfverfi  a r efle  ad  quadra- 
tum ex  utraque  bk,zh  fimul  fumpti  & in  diredum  produdi, ut  redangulum  fub 
r n,  M 2 ad  quadratum  ex  utrique  ms  & ei  qua  poteft  redangulum  nm:  fimul 
fumpti. 

Fiat  2 1 media  proportionalis  inter  ipfas  m n,  mi.  Jam  quadratum  ex  a r eft 
ad  quadratum  ex  b k ficut  quadratum  ex  a©  ad  quadratum  ex  quadratum  au- 
tem ex  A © (per  3 7""  primi ) aquale  eft  redangulo  a©e  : quare  quadratum  ex  at 
cft  ad  quadratum  ex  bk  ficut  redangulum  a© e ad  quadratum  ex  ©b.  Redan- 
gulum  autem  a© e eft  ad  quadratum  ex©B  ficut  redangulum  atm  ad  quadra- 
tum ex  r a,  propter  redas  ab,  b©  ipfis  a a,  at  parallelas,  per  Lemma  IX.mLib. 
fecundum:  auapropter  redangulum  ATM  cft  ad  quadratum  ex  ta  ut  quadratum  ex 
at  ad  quadratum  ex  bk.  Sumatur  rM  incommunem  altitudinem,  ac  erit  ut  TAad 
TN  ita  redangulum  a TM  ad  redangulum  mtn.  Quadratum  autem  ex  r a eft  ad 
redangulum  zmp  (per  a4""  & 3«"  hujus)  ficut  Ar  ad  asj  ac  tn  ipfi  as  eft 
«qualis,  quia  redae  funt  Homologas : redangulum  igitur  a r m eft  ad  redangu- 
lum mtn  ficut  quadratum  cxta  ad  redangulum  smt,  ac  permutando  redangu- 
lum ArM  erit  ad  quadratum  ex  r a ut  redangulum  mtn  ad  redangulum  tms. 


Detnonftravimus  autem  redangulum  atm  efle  ad  quadratum  ex  ta  ut  quadratum 
ex  at  ad  quadratum  ex  bk  ; quare  quadratum  ex  AT  eft  ad  quadratum  cx  B k ficut 
redangulum  mtn  ad  redangulum  tms  five  ut  tn  ad  ms.  At  vero  ut  tn  ad 
ms  ita  redangulum  fub  r N,  M 2 ad  quadratum  ex  odeoque  quadratum  ex  Ar 
eft  ad  quadratum  ex  bk  ut  redangulum  fub  r N,  MS  ad  quadratum  ex  m 2.  Jam  ex 
duabus  Propofitionibus  praecedentibus  conftat  quadratum  ex  b k efle  ad  quadra- 
tum ex  zh  ut  zm  ad  mn;  adeoque  bk  eft  ad  zh  ficut  zm  ad  21  mediam  pro- 
portionalem inter  sm  & mn  : unde  bk  erit  ad  bk,zh  fimul  ficut  Msad  mi  five 
ms,  21  fimul ; ac  quadratum  ex  bk  erit  ad  quadratum  ex  biozh  fimul  lumptis  uc 
quadratum  ex  m 2 ad  quadratum  e* mi.  Verum  iam  oftenfumeft  quadratum  ex 
Ar  efle  ad  quadratum  ex  bk  ficut  redangulum  fub  r n,  ms  ad  quadratum  ex  sm: 
ex  sequo  igitur  quadratum  ex  Ar  erit  ad  quadratum  ex  bk,zh  fimul  ut  redangu- 
lum lub  r n,  sm  ad  quadratum  ex  mi.  Sed  mi  aequdlis  eft  ipfi  ms  una  cum  ea 
qua:  poteft  redangulum  nm»;  quadratum  igitur  Axis  A r cft  ad  quadratum  fum- 
mz  duarum  diametrorum  conjugatarum  bk,zh  fimul,  ficut  redangulum  (ub  NT* 
ms  ad  quadratum  ex  mu  quae  fcilicet  «qualis  cft  utrique  ms  fit  21  fimul,  qua- 
rum 21  poteft  redangulum  nm*.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  IX. 

Ilfdem  manentibus  ac  in  fatti  & fcpcimi  praecedentibus.  Dico  quadranto  ex 
a r efle  ad  quadratum  differentiae  inter  bk,  zh  ficut  redangulum  fub  n r,  m 2 
quadratum  differentias  inter  ms  fitzi,  five  illam  qu«  poteft  redangulum  n m 2. 

D d Quoniam 
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Quoniam  kb  eft  ad  zh  ficut  M z ad  21,  uti  patet  ex  demonftratione  Propofi- 
tionis  ultima; ; erit  quadratum  ex  k b ad  quadratum  differentiae  inter  bk  & z ii 
ut  quadratum  ex  M2  ad  quadratum  differentia:  ipfarum  mz,xi.  Quadratum  au- 
tem ex  at  cft  ad  quadratum  ex  bk  ficut  re&angulum  fub  r n,  m e ad  quadratum 
ex  M2,  per  eandem  praecedentis  octavae  demonftrationem : quare  ex  squo  qua- 
dratum cx  at  erit  ad  quadratum  differentis  ipfarum  BK,  ZH  ficut  re&angulum 
fub  i n,  mh  ad  quadratum  differentis  inter  ipfas  mz,  si.  Sed  rc&a  Si  poteft 
redtangulum  NMZ:  quadratum  igitur  ex  at  eft  ad  quadratum  differentis  inter 
conjugatas  diametros  b k,  z h ut  redtangulum  fub  n r,  M z ad  quadratum  differentis 
inter  mz  & illam  qus  poteft  redtangulum  n Mi,  hoc  cft  zi.  Q.  E.  D. 

PROPOSITIO  X. 

Ilfdcm  manentibus.  Dico  quadratum  cx  at  eflTe  ad  redtangulum  fub  bk,  zh 
ficut  nt  ad  illam  qus  pocelt  redtangulum  nmz. 

Quoniam  enim  quadratum  cx  at  eft  ad  quadratum  ex  bk  (per  demonftrata 
in  8”  hujus)  ficut  r n ad  m z;  & ex  e£dem  conftat  quadratum  ex  bk  efie  ad  redt- 
angulum fub  bk,  zu  ficut  mz  ad  zi,  quia  m z cft  ad  z i ficut  bk  ad  zh:  exsquo 
igitur  quadratum  ex  at  erit  ad  redtangulum  fub  bk,  zh  ficut  ra  ad  zi  qus 


PROPOSITIO  XI. 

Ilfdcm  manentibus  qus  in  Hypcrbohl  dcfcripfimus  ad  Propofitionem  fextam 
hujus.  Dico  quadratum  ex  Arefle  ad  quadrata  ex  bk  & zh  fimul  ut  rsad 
utramque  nm,  mz  fimul  fiimptam. 

Quoniam  enim  (per  8rM*  hujus)  quadratum  ex  at  eft  ad  quadratum  ex  bk 
ficut  rN  ad  mz,  ac  quadratum  ex  bk  cft  ad  quadrata  cx  bk,  zh  fimul  ficut  M* 
ad  utramque  mz,  m n fimul ; per  fextam  enim  hujus  conftat  quadratum  ex  b k efle 
ad  quadratum  ex  zh  ficut  mz  ad  mn:  ex  aequo  igitur  quadratum  ex  at  erit  ad 
fummam  quadratorum  cx  diametris  conjugatis  bk,  zh  ficut  tn  ad  utramque 
nm,  mz  fimul  fumptam.  Q E.  D. 

PROPOSITIO  XII. 

IN  omni  EUipJi  quadrata  ex  quibujvk  diametris  conjugatis  fimul 
jumpta  ce  qualia  junt  quadratis  sixium  fimul  fumptis . 

Adhibeatur  Schema  quo  ufi  fumus  in  Propofitione  feptima  hujus,  & fit  alter 
Axium  a r,  ac  diametri  conjugats  bk,zii;  r edts  autem  dus  Homologs  fint  a n,  r z. 

Qioniam  quadratum  ex  at  eft  ad  quadratum  Axis  alterius  Ellipfeos  ( per  if“* 
primi)  ficut  Axis  tranfverfus  at  ad  latus  ejus  re&um;  & Ar  eft  ad  Latus  ejus 
re&um  ficut  r n ad  n a,  quia  reda  A n Homologa  eft ; & a n ipfi  r z saualis  eft : 
quadratum  igitur  ex  a r cft  ad  ouadratum  alterius  Axis  ficut  n r ad  r z,  unde  compo- 
nendo quadratum  ex  at  erit  ad  quadratum  ex  at  una  cum  quadrato  alterius  Axis 
ficut  Nrad  nz.  Sed  ouadratum  ex  at  eft  ad  quadratum  cx  b k (per  demonftrata  in 
lv*  hujus)  ficut  Nrad  mz:  ac  quadratum  ex  bk  cft  ad  quadrata  exBK,zi<  fimul 
• ficut 
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(icat  M z adM-,MN’  fimul  fumptas , quia  (in  fept ima  hujus ) oftendimuj  quadra 
tum  ex  b k efle  ad  quadratum  ex  z h ficut  m i ad  m n i atque  funt  m z,  mn  fi- 
mul  fumpia:  «quales  ipfi  nz:  quare  ex  aKjuo  quadratum  ex  at  eft  ad  qaadrata 
ex  b k,  z h fimul  ficut  np  ad  N3.  Sed  jam  demonftratum  eft  sr  eiTe  ad  n:  ut 
quadratum  Axis  at  ad  quadrata  ex  utroque  Axe  fimul:  quadrata  igitur  Axium 
aequalia  funt  quadratis  quarumvis  diametrorum  conjugatarum  Ellipfeos,  bk,  zh. 
Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XIII. 

IN  omni  Hjrperbola  differentia  inter  quadrata  lixium  tequalis 
eft  dfferentite  inter  quadrata  ex  diametris  quibufvis  conjuga- 
tis feftionis. 

Adhibeatur  figura  Hyperbolae qu&  ufi  fumus  in  firxta  hujus,  in  qui  at  eft  alter 
Axium,  ac  b K,  z h diametri  conjugatae,  redheque  dux  Homologa:  funt  a n,  rs. 

Cyloniam  quadratum  ex  Axe  a r eft  ad  quadratum  alterius  Axis  Hyperbolae 
(per  i6'm  primi ) ficut  a r ad  latus  ejus  re&um ; & at  eft  ad  latus  redum  ejus  ficut 
r n ad  na,  quia  an  Homologa  eft  j eadem  autem  eft  ipfi  r - aequalis:  erit  igitur 
quadratum  ex  at  ad  differentiam  quadratorum  utriulque  Axis  ficut  tn  ad  nz. 
Quadratum  autem  ex  a r eft  ad  quadratum  cx  b k (per  hujus ) ficut  r n ad  m zi 


ac  ( per  tfara  hujus)  quadratum  cx  b k eft  ad  quadratum  ex  z h ficut  mz  ad  MN;  ad- 
eoque  per  converfionem  rationis  quadratum  cx  bk  eft  ad  differentiam  quadra- 
torum ex  b k fle  z h ficut  m z ad  z n ; ex  «quo  igitur  quadratum  ex  a r eft  ad 
differentiam  quadratorum  cx  bk,  zh  ficut  tn  ad  n z.  Sed  jam  demonftratum  eft 

Suadratum  ex  at  efle  ad  differentiam  quadratorum  utriulque  Axis  fe&ionis  in  ea- 
em  ratione  ac  r n ad  n z : quapropter  differentia  inter  quadrata  Axium  fe&ionis 
aqualis  eft  differentiae  quadratorum  diametrorum  quarumvis  conjugatarum  bk, 
zh.  Q.  E.  D. 

PROPOSITIO  XIV. 

QUinetiam  manente  figura  Ellipfeos  qu4  in  Propofitione  leptiml  hujus  ufi  fu- 
mus. Dico  quadratum  Axis  at  efle  ad  differentiam  quadratorum  diame- 
trorum conjugatarum  bk,  zh  ficut  nt  ad  duplam  ipfius  Me;  pofito  quod  a a 
fuerit  diametro  z h parallela,  ac  a m normalis  ad  Axem  demifla. 

Quoniam  enim  (pcro&avam  hujus)  quadratum  cxat  eft  ad  quadratum  ex  bk 
ficut  r n adMZ,  ac  (per  hujus  feptimam  ) quadratum  ex  bk  eft  ad  quadratum  ex 
zh  ficut  mz  ad  m n ; unde,  per  converfionem  rationis,  quadratum  ex  bk  erit  ad 
differentiam  quadratorum  ex  bk  fle  zh  ficut  mz  ad  differentiam  inter  MZflt  mn. 
Differentia  autem  ipiarum  mz,  mn  dupla  eft  redfcc  Me:  ex  «quo  igitur  quadra- 
tum ex  Ar  erit  ad  differentiam  quadratorum  ex  bk,  zh  ficut  tn  ad  duplam  ipfius 
Me.  Q_  k.  u. 

Dda  PROPO- 
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PROPOSITIO  XV. 

M Anentibus  Schematis  tum  Hyperbolae  tum  Ellipfcos  in  Prop.  (exta  & feptima 
hujus  deferiptis.  Dico  quadratum  ex  at  effe  ad  quadratum  ejus  qu«  cum 
bk  continet  figuram  fedionis,  hoc  eft  ad  quadratum  lateris  redi  ad  diametrum 
b k,  ficu  t redangulum  t ub  Nr,M  - ad  quadratum  ex  M N. 

Fiat  BKad  £ ncut  m*  ad  mn.  Cumque  ms  cft  ad  mn  (per*""  Ac  7,whujus) 
ficut  K b ad  latus  ejusre&um:  reda  £ continebit  cum  diametro  kb  figuram  fed i- 
onis.  Eli;  autem  quadratum  ex  at  ad  quadratum  ex  kb  ficut  redanmilum  fub 
rN,M2  ad  quadratum  ex  ms,  per  demonftrata  in  odavahujusi  At  quadratum  ex 
bk  eft  ad  quadratum  lateris  redi  £ ficut  quadratum  ex  Msad  quadratum  exMNf: 
erit  igitur  ex  «quo  quadratum  cx  a r ad  quadratum  lateris  redii  £ ficut  redan- 
gulum  fub  Nr,  ms  ad  quadratum  ex  mn.  Qj,  E.  D. 

PROPOSITIO  XVI. 

Ilfdem  manentibus  ac  in  fexti  Ac  feptima  hujus,  fit  £ latus  redum  diametri  b k. 

Dico  quadratum  ex  A r effe  ad  quadratum  differentia:  inter  ipfas  b k & £ ut 
redangulum  fub  Nr,  ms  ad  quadratum  differentiae  inter  ipfas  mn,  ms. 

Quoniam  enim  (per  6,m  Ac  7'm  hujus)  bk  eft  ad  £ ficut  ms  adMN;  erit,  per 
convcrfioncm  rationis,  bk  ad  differentiam  inter  bk  & ? ficut  ms  ad  differentiam 


A. 


inter  eam  & m n,  ac  proinde  earundem  quadrata : nempe  quadratum  ex  b K erit 
ad  quadratum  differenti»  inter  bk  At  £ ficut  quadratum  ex  ms  ad  quadratum  difi. 
ferentia:  inter  ms,  mn.  Sed  quadratum  ex  at  eft  ad  quadratum  ex  b k (perS"*” 
hujus ) ficut  redangulum  fub  n r,  m s ad  quadratum  cx  M s : eft  igitur  ex  aequo 
quadratum  ex  at  ad  quadratum  differentia:  inter  bkAc  £ ficut  redangulum  fub 
n r,M  s ad  quadratum  differentiae  inter  M s fle  mn.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XVII. 

IlfHcm  manentibus  qua:  in  facti  fle  feptimi  hujus  defcripfimus.  Dico  quadratum 
cx  a r effe  ad  quadratum  fumms  diametri  bk  & lateris  ejus  redi  £ ficut  red- 
angulum fub  r n,  m s ad  quadratum  fumma:  ipfarum  m s,  m n fimul  fiimptarum. 

Quoniam  enim  (per  didas  6“'"  fle  7m,m)  bk  eft  ad  £ ficut  ms  ad  mn,  erit  com- 
ponendo quadratum  ex  b k ad  quadratum  utriufque  b k fle  £ fimul  fumptae,  ficut  qua- 
dratum cx  ms  ad  quadratum  ex  ipfis  ms,m  n fimul  fumptis.  Eft  autem  quadratum 
ex  at  (per  STua  hujus)  ad  quadratum  cx  bk  ut  redangulum  fub  rN, ms  ad  qua- 
dratum ex  ms:  quocirca  ex  «quo  quadratum  ex  at  erit  ad  quadratum  fiimmz 
ipfarum  bk  fle  £ ficut  redangulum  fub  rN,  ms  ad  quadratum  ex  ipfis  ms,  mn 
fimul  fumptis.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XVIII. 

Ilfdem  etiam  manentibus.  Dico  quadratum  Axis  a r effe  ad  redangulum  fub 
diametro  bk  fle  latus  ejus  redum  £ ficut  n r ad  mn. 

Quoniam  enim  quadratum  ex  at  (per  %w,n‘  hujus)  eft  ad  quadratum  ex  bk  ficut 
N r ad  m s ; At  quadratum  cx  b k cft  ad  redangulum  fub  b k fle  £ ficut  i k ad  £, 
hoc  eft  (per  6'  w fle  7"’*“  hujus)  ficut  ms  ad  mn  : erit  ex  «quo  quadratum  ex  Ar 
ad  redangulum  fub  i K,  £ ficut  n r ad  mn.  Q^  E.  D. 

PROPO- 
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PROPOSITIO  XIX. 

Ilfdcm  etiam  manentibus.  Dico  quadratum  ex  at  efle  ad  quadrata  ex  utraque 
BK  & ^ fimul  fumpta  ficut  re&angulum  fnb  nt,  mz  ad  quadrata  ex  utraque 
HN)M3  fimul  fumpta. 

Quoniam  enim  quadratum  ex  Ar  eft  ad  quadratum  ex  bk  (per  V'm  hujus) 
ficut  redangulum  fub  nt,  ms  ad  quadratum  ex  M2;&  quadratum  ex  bk  eft  ad 
fummam  quadratorum  ex  b k & £ ficut  quadratum  ex  M 2 ad  quadrata  ex  utraque 
MN,M2  fimul  fumpta  ; nam  per  demonftrata  in  fexta  & feptuna  hujus,  b k eft  ad 
\ ut  ms  ad  mn:  erit  igitur  ex  aiquo  quadratum  ex  at  ad  utrumque  quadra- 
tum ex  b k & £ fimul  ficut  redfcangulum  fub  rN,MZ  ad  quadrata  ex  utraque  mn, 
m 2 fimul  fumpta.  E.  D. 


PROPOSITIO  XX. 

Ilfdcm  etiam  manentibus.  Dico  quadratum  ex  a r efle  ad  differentiam  quadra- 
torum ex  bk  fit  l ficut  re&angulum  fub  nt.ms  ad  differentiam  quadratorum 
ex  MN,  MZ. 

Quoniam  enim  (per  8Y*“  hujus)  quadratum  ex  at  eft  ad  quadratum  ex  bk 
ficut re&angulum  fub  nt,  ms  ad  quadratum  ex  ms  j ac  (per  fextam  5c  feptimam 
hujus)  bk  eft  ad  £ ficut  mz  ad  m n : erit  quadratum  ex  bk  ad  differentiam  qua- 
dratorum cx  bk  & £ ficut  quadratum  ex  M s ad  differentiam  quadratorum  ex  ms 
& mn.  Exaequo  igitur  erit  quadratum  ex  Arad  differentiam  quadratorum  ex  bk 
& £ ut  re&angulum  fiib  r n,m  2 ad  differentiam  quadratorum  ex  m n,  m s.  QR.  D. 

PROPOSITIO  XXI. 

IN  Hyperbola  fi  fuerit  Axis  tranfverfus  major  Axe  re&o : dia- 
meter omnis  tranfverfa , e diametris  conjugati*  feUionisi  major 
erit  diametro  ejus  : & ratio  Axis  majoris  ad  minorem  major 
erit  ratione  cujufvis  alterius  diametri  tranfverja  ad  diametrum 
conjugatam  : ac  ratio  cujufvis  diametri  tranfverfa  Axi  majori 
propioris , ad  diametrum  cum  ea  conjugatam  major  erit  ratione 
diametri  tranfverfa  ab  Axe  remotioris  ad  diametrum  ifint  cum 
eadem  conjugatam. 

Sint  Hyperbola:  Axes  Ar,  10,  ac  fint  diametri  duae  tranfverfa:  bk,  ZH:fit  autem 
Ar  major  quam  10.  Dico  diametrum  bk  maiorem  efle  diametro  cum  ea- 
dem conjugati,  pariterque  z h majorem  efle  diametro  ejus  b/>$U : rationem  autem 
Ar  ad  10  majorem  efle  ratione  bk  ad  diametrum  cum  ea  conjugatam,  vel 
ratione  zh  ad  conjugatam  ejus:  denique  rationem  diametri  bk  Axi  propioris 
ad  conjugatam  ejus  majorem  efle  ratione  diametri  z h ad  cum  eadem  con- 
jugatam. 

E e Fiat 
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Fiat  utraque  tn  ad  an&  as  ad  rz  licut  Axis  at  ad  latus  ejus  redum:  & 
proinde  an,  r z erunt  redae  quas  Homologas  voco.  Ducatur  a a parallela  redae 
qua:  contingit  ledionem  in  pundo  b,  ac  fit  aa  parallela  ungenti  ledionem  in 
pundo  z,  & demittantur  normales  ad  Axem  majorem  ut  a e,  am:  erit  igitur 
quadratum  ex  bk  (per  6*m  hujus)  ad  quadratum  diametri  cum  eadem  con- 
jugata: licut  z e ad  e n i pariterque  quadratum  ex  z H erit  ad  quadratum  conjugata; 
ejus  ut  zm  ad  mn.  Quapropter  bk  major  eft  «g&tejus  conjugati,  ut  & z n major 
conjugati  cum  eadem.  Eft  autem  at  ad  latus  ejus  redum  ficut  rN  ad  an,  vel  az 
ad  s r ; quia  r n,  a s aequales  funt,  8c  ratio  utriulque  ad  a n eadem  eft : ratio  autem 
£ e ad  f.  n minor  eft  ratione  za  ad  an  i ac  proinde  ratio  z a ad  rz  major  eft  ra- 
tione ze  ad  en.  Ac  pari  modo 
probabitur  rationem  ZA  ad  rz 
majorem  efle  ratione  z m ad  m n. 

Verum  za  eft  ad  rz  ut  quadra- 
tum cx  a r ad  quadratum  ex  i o, 
quia  utraque  ratio  (per  id,m  primi) 
eadem  eft  ac  ratio  iplius  at  ad 
latus  ejus  redum:  ratio  igitur  qua- 
drati ex  a r ad  quadratum  ex  i o 
major  eft  ratione  z e ad  en,  vel 
ratione  z m ad  m n.  Eft  autem  z e 
ad  en  ut  quadratum  ex  bk  ad 
quadratum  diametri  cum  eadem  conjugata:,  St  m s eft  ad  m N ut  quadratum 
ex  zh  ad  quadratum  ex  conjugati  illius:  quapropter  ratio  quadrati  ex  at  ad 
quadratum  ex  i o major  eft  ratione  quadrati  ex  b k ad  quadratum  diametri  cum 
eadem  conjugat®  ; ac  major  ratione  quadrati  ex  z h ad  quadratum  conjugat®  cum 
eadem : unde  & laterum,  live  ratio  at  ad  io  major  eft  ratione  bk  ad  luam  con- 
jugatam, vel  ratione  zh  ad  fuam.  Cum  autem  ratio  z e ad  en,  five  quadrati  ex 
bk  ad  quadratum  conjugat®  ejus,  major  lit  ratione  zm  ad  mn,  live  quadrati  ex 
zii  ad  quadratum  conjugat®  ejus  i erit  ratio  diametri  bk  ad  cjufdem  conjugatam 
major  ratione  diametri  z h ad  conjugatam  ejus.  E.  D. 

PROPOSITIO  XXII. 

S/  vero  jixis tranfverfus  Hyperbole minor fit  jfxe  «?&> : erit  qua- 
libet diameter  tranfyerfa  minor  diametro  cum  eadem  con- 
jugat a\  ac  ratio  axis  minoris  ad  majorem  minor  erit  ratione  citjuf- 
vis  diamet  ri  tranjverfa  ad  fuam  conjugatam ; & ratio  dia- 
metri j4xi  minori  propioris  ad fuam  conjugatam  minor  erit  ratione 
diametri  remotiorts  ab  eadem  ad  fuam  conjugatam. 

Sint  Hyperbol®  Axes  at,oi,  & centrum  ©;  fintque  bk,  zh  du®  qu®libet  dia- 
metri: minor  autem  fit  at  quam  io.  Dico  utramque  b k,  z h minorem  efle  dia- 
metro tf&t  cum  illis  refpedivc  conjugati;  ac  rationem  at  ad  io  minorem  efle 
ratione  bk  ad  diametrum  cum  illi  conjugatam,  ut  & ratione  zh  ad  conjugatam 
luam : & rationem  iplius  b k ad  luam  conjugatam  minorem  efle  ratione  diametri 
zh  ad  fuam  conjugatam. 

Fiat  r m ad  n a licut  Axis  at  ad  latus  ejus  redum,  & in  eadem  ratione  capia- 
tur Ai  ad  zr;  & erunt  zr, an  red®  quas  Homologas  vocamus:  ducatur  etiam 
a a parallela  rcift®  qu®  contingit  fcdionem  in  pundo  b,  ut&  a a parallela  tan- 
genti fedionis  in  pundo  z;  flt  de  pundis  a,  a Axi  normales  fint  a e,  am.  Jam 
quadratum  diametri  bk  eft  ad  quadratum  diametri  ipSict*  cum  eadem  conjugat® 

( per  hujus ) licut  zb  adEN;  pariterque  quadratum  cx  z h ad  quadratum  con- 

jugat® ejus  eft  ut  zm  adMN:  unde  manifelhim  eft  diametrum  bk  minorem  efle 
diametro  o^9w  cum  eadem  conjugati,  ac  diametrum  zh  minorem  efle  conjugati 
ejus.  Quinetiam  quia  r a eft  ad  latus  ejus  redum  licut  tn  ad  na,  ac  z a eft  ad 
rz  in  eadem  ratione;  erit  tn  ipfi  as  aqualis,  eademque  erit  utriulque  ratio  ad 

redam 
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redam  an.  Ratio  autem  se  ad  en  major  eft  ratione  sa  ad  an,  adeoque ratio 
se  ad  en  major  eft  ratione  tn  ad  na.  Sed  se  eft  ad  en  (per  s,m  hujus)  ut 
quadratum  ex  ik  ad  quadratum  conjugata:  ejus; 
ac  tn  eft  ad  na  (per  1 6*™  primi)  ut  quadratum 
Axis  tranfverfi  a r ad  quadratum  Axis  epSu:  ra- 
tio igitur  ipfius  at  ad  Axem  oj&w  conjugatum 
minor  eft  ratione  diametri  bk  ad  diametrum 
cum  eadem  conjugatam  i ac  pari  argumento  mi- 
nor erit  ratione  zh  ad  diametrum  redam  cum 
eadem  conjugatam.  Quoniam  vero  ratio  se  ad 
e n minor  eit  ratione  -M  adMN;  ac  se  eft  ad 
e n ut  quadratum  ex  bk  ad  quadratum  conju- 
gatae ejus ; & em  eft  ad  mn  ut  quadratum  ex 
zh  ad  quadratum  diametri  cum  eadem  conju- 
gate : erit  ratio  diametri  kb  ad  fuam  i*$teu  con- 
jugatam minor  ratione  diametri  zh  ad  conju- 
gatam ejus.  E.  D. 

PROPOSITIO  XXIII. 

S| / i tero  Axes  Hyperbola  fuerint  aquales , diametri  quoque 
omnes  conjugata  erunt  inter  fe  aquales. 

Manente  enim  Schemate  Propofitionis  ai"**,  fi  fuerit  at  ipfi  oi  sequalis,  erit 
etiam  at  (per  i*”"  primi)  aqualis  lateri  redo.  Eft  autem  a e ipfi  er  aequalis, 
quarum  quoque  utraque  reda  eft  Homologa,  quia  funt  inter  fe  ficut  diameter 
tranfverfa  at  ad  latus  ejus  redum:  quadratum  vero  ex  bk  eft  ad  quadratum 
diametri  cum  eadem  conjugatae  ficut  ©e  ad  e©,  five  ut  aequalis  ad  aequalem  ; 
quadratum  quoaue  ex  zh  eft  ad  quadratum  conjugatae  ejus  ut  qm  ad  Me* 
Utraquc  igitur  diameter  bk,  zh  aqualis  eft  conjugatae  fu*,  ac  proinde  lateri  ejus 
redo.  qT  E.  D. 

PROPOSITIO  XXIV. 

SI  ducantur  diametri  quassis  conjugat ie  in  Ellipft : erit  ratio 
diametri  majoris  ad  conjugatam  fuam  minorem , minor  ratione 
Axis  longioris  ad  Axem  minorem  ; ac  ratio  diametri  majoris,  Axi 
feftionis  longiori  propioris,  ad  diametrum  conjugatam  ejus  mino- 
rem, major  erit  ratione  diametri  majoris  ab  Axe  longiore  remotioris 
ad  conjugatam  fuam. 

Sit  ab  Axis  longior  Ellipfeos,  ac  r a Axis  minor;  ac  fint  fcdionis  diametri 
conjugat*  e z,  h k ; en, no,  quarum  ez  major  fit  conjugad  ejusHK,  ac  2N  ma- 
jor conjugad  on : & de  pundis  e,  n ad  Axem  a b demittantur  normales  ea,  nxi 
& de  pundis  h,  o ducamur  ad  Axem  ta 
normales  hm,op.  Jam  rcdangulum  a©b 
(per  ai""  primi)  eft  ad  ouadratum  ex  e r fic- 
ut redangulum  a a b ad  quadratum  ex  A e ; 
redangulum  autem  aqb  majus  eft  qua- 
drato ex  e r : adeoque  redangulum  a a b 
majus  eft  quadrato  cx  a e ; unde  a e ma- 
jor erit  quam  e e.  [2Va«  fi  fiat  quadratum 
ex  Q A commune , reUamulum  A A fi  una  cum 
quadrato  ex  0 a,  boc  eft  quadratum  ex  e A,  ma- 
jus erit  quadratu  rx£A,A0 Jimul jumptir ,five 
quadrato  ex  ©e,]  ac  ab  major  ent  quam 
ze.  Redangulum  etiam  re  a eft  ad  quadratam  ex  ee  ficut  redangulum  TMa 
ad  quadratum  ex  mh,  & redangulum  re  a minus  eft  quadrato  cx  0B;  quare 
Ec  a redan- 
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re&angulum  r m a minas  eft  auadrato  ex  m h,  ac  proinde  e a minor  erit  quam 
eu  ac  r a minor  quam  11  k.  Elt  autem  A b major  quam  e z,  adcoque  ratio  A * ad 
r a major  eft  ratione  ez  ad  hk,  ac  diameter  ez  conjugata  eft  cum  diametro  hk, 
qua*  nempe  parallela  eft  reda  fc&ionem  contingenti  inpun&o  E. 

Diameter  autem  on  conjugata  eft  cum  diametro  ne,  five  parallela  rcifts  le- 
gionem tangenti  in  pundo  n j diameter  igitur  o n propior  eft  Axi  majori  a b 
quam  KHt  ac  redangulum  aab  eft  ad  re&angulum  axb  (perii*®  primi)  ut 
quadratum  ex  a e ad  quadratum  ex  N X ; & redi  angulum  axb  majus  eft  redi  angulo 
A a b j quare  quadratum  ex  NX  majus  eft  quadrato  ex  ea,  &excdfus  re&anguli 
axb  fupra  rediangulum  aab  major  eft  excdTu quadrati  ex  nx  fupra  quadratum 
ex  ea.  Conftat  etiam  rc&angulum  axb 
majus  eiTe  quadrato  ex  n x.  ExcdTus  au- 
tem rc&anguli  axb  fupra  re&angulum 
aab  squalis  eft  exceflui  quadrati  ex  ©a 
fupra  quadratum  ex  ex ; exceffus  igitur 
quadrati  ex  e a fupra  quadratum  cx  ex 
major  eft  exceflii  quo  quadratum  ex  n x 
fuperac  quadratum  ex  ea*  adcoque  qua- 
drata cx  e a,  a e fimul  fumpta  majora  furit 
quadratis  ex  e x,  x n fimul  i ac  proinde  e e 
major  eft  quam  on,  ac  diameter  ez  major 
diametro  N e.  Pari  argumento  re&angu- 
lum  rf  a eft  ad  re&angulum  tma  (per  zian  primi)  fient  quadratum  ex  or  ad 
quadratum  ex  iim,  & reaangulum  tpa  minus  eft  quadrato  ex  op,  uti  reSangulum 
tma  minus  eft  quadrato  ex  HM;  quare  cxcdTus  quo  re&angulum  r?A  fuperat 
re&angulum  tma  minor  eft  exceflu  quadrati  ex  op  fupra  quadratum  ex  hm. 
ExcdTus  autem  rediangu  Ii  tpa  fupra  re&angulumrMAsqaalweft  excdTu  i qua- 
drati cxQM  fupra  quadratum  ex  er ; quare  exceffus  quadrati  ex  ©m  fupra  qua- 
dratum exep  minor  eft  exceflii  quadrati  ex  op  fupra  quadratum  cx  iim  i atque 
adeo  quadrata  ex©M,  mh  fimul  fumpta  minora  funt  quadratis  exep,  po  fimul 
fumptis:  quapropter  re&a  ©h  minor  eft  quam  ©o,  diameterque  hk  minor  dia- 
metro on.  Quoniam  vero  diameter  ez  conjugata  cum  hk  major  eft  diametro 
2N  conjugati  cum  on,  ac  hk  minor  eft  quam  on;  erit  ratio  diametri  ez  ad  con- 
jugatam ejus  h k major  ratione  diametri  en  ad  conjugatam  ejus  on. 

Hinc  etiam  maniteftum  eft  excefTum  Axis  ab  fupra  Axem  r a majorem  dTe  ex- 
ceffii  diametri  e z fupra  h k,  exedfumque  ipfius  e z fupra  h k majorem  die  exceflu 
diametri  2N  fupra  on.  ExcdTus  quoque  quadrati  ex  ab  fupra  quadratum  ex  r a 
major  erit  exceflu  quadrati  ex  ez  fupra  quadratum  ex  hk,  qui  major  eft  exceflu 
quadrati  ex  en  fupra  quadratum  ex  on. 

Dico  quoque  illam  qus  cum  a b continet  figuram  fe&ionis  minorem  efle  ci 
quae  cum  ez  continet  figuram  fedionis;  illam  etiam  qus  cum  ez  continet  figu- 
ram fe&ionis  minorem  efle  e&  qus  cum  en  cjufdem  figuram  continet:  ut  & il- 
lam quae  cum  z n continet  figuram  ejus  minorem  efle  ei  qus  cum  Axe  breviore 
ta  le&ionis  figuram  continet.  Nam  Axis  ab  major  eft  quam  on,  fic  on  quam 
hk,  & hk  quam  r a j ac  en  minor  eft  quam  ez,  & EZ  quam  ab:  quadratum 
autem  ex  A fi  squale  eft  redangulo  fub  r a & ca  qus  cum  r A continet  figuram 
fe&ionis,  per  iy,m  primi;  & quadratum  ex  on  saualc  eft  figurs  fe&ioms  qus 
fit  fuper  z Si  & quadratum  ex  hk  aquale  ejl  figura  jeatettu  Juper  e z fa&s ; uti  qua- 
dratum ex  r a aequale  eft  figurs  fuper  Axe  ab  fa&s  Figura  igitur  major  appli- 
cata ad  reHam  minorem  producit  altitudinem  majorem , quam  qua  producitur  applicatione 
figura  minoris  ad  majorem.  Ergo  conftat  Propofitio. 

PROPOSITIO  XXV. 

IN Hyperbola  fumtna  duorum  Axium  minor  eft  fumrna  duarum 
quarumvis  diametrorum  contutatarum  -.  & diameter  omnis 
tranfverfa,  qme  propior  eft  c Axi  tranfverfo  /efltonis,  una  cum  Jiti 
: conjugata 
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conjugata  fmul  fumpta,  minor  eft  diametro  quavis  tranfverfa  ab 
Axe  magis  remota  una  cum  conjugata  ejus  fimul  fumpta. 

Sit  Hypcrbolz  Axis  tranfverfus  Ar,  & centrum  ©:  aliae  vero  diametri  conju- 
gat* fint  bk,iiz;  t io.  Axis  autem  ab  vel  sequalis  erit  Axi  vel  non  erit 
eidem  aequalis.  Si  vero  aequalis  fuerit  ei,  erunt  (per  ajirahujus)  diametri  kb* 
ii z aequales,  pariterque  diameter  t£  aequalis  erit  diametro  io.  Sed  diameter  kb 
major  eft  Axe  ta,  ac  diameter  T \ major 
diametro  k b.  Ergo  conftat  Propofitio. 

Si  vero  Axis  A r non  fuerit  aequalis  alteri 
fcdionis  Axi,  erit  differentia  quadratorum 
Axis  at  & alterius  Axis  fedionis  aequalis 
differentia:  quadratorum  ex  diametris  con- 
jugatis KVjZii,  per  ij'm  hujus:  reda  ici- 
tur utrique  Axi  xqualis  minor  erit  redi 
utrifque  kb,zh  xquali.  Quoniam  autem 
differentia  quadratorum  ex  bk,zh  axjualis 
eft  differentix  quadratorum  ex  T?,  10,  ac 
T l major  eft  quam  B K ; erit  reda  aequalis 
utrique  diametro  bk,zh  minor  redi  utrique  diametro  t?,  i o aequali.  E.  D 

PROPOSITIO  XXVI. 

IN  EUipft  axes  dtio  Jimul  fumpti  minores  Junt  qttibufvis  altis 
duabus  diametris  conjugatis  fedionis  fimul  fumptis : diame- 
trique  dtue  conjugata  u4xibus  propiores  fimul  fumpta  minores  funt 
diametris  conjugatis  ab  iifdem  remotioribus  Jimul : diametri  au - 
tem  conjugata , qua  funt  inter  fe  aquales,  fimul  fumpta  majorem 
efficiunt  fummam  quam  diametri  quavis  alia  conjugata. 

Sit  Ellipfeos  Axis  major  ab,  minor  ta:  fint  etiam  ze,khj  N£,on;  t£,  xp 
diametri  cofijugatx  j ac  fit  e z maior  quam  kh,  & nz  major  quam  on;  xp  verri 
xqualis  fit  diametro  t ?.  Dico  redam  utriqaeAxi  ab,  r a aqualem  minorem  efle 
redi  diametris  ez,  hk  aequali  j ut  & reai  utrifque  ns,  on  aajuali:  omnium 
autem  maximam  fummam  efle  diametrorum  xqualium  xp,  t£. 

Quoniam  enim  ratio  ab  ad  ta  (per  24“" 
hujus ) major  eft  ratione  e z ad  k h,  erit  ratio 
fummx  quadratorum  ex  ipfis  a b,  r a ad  qua- 
dratum redx  compofitx  cx  utrique  ab,  ta 
[per  LemmMXU.  Abdat. ) major  ratione  fummx 
quadratorum  ex  ez,  kh  ad  quadratam  ipfa- 
rum  e z,  k 11  fimul  fumptarum.  Quadrata  au- 
tem cx  ez,  kh  fimul  fumpta  (per  n"" hujus) 
aequalia  funt  utrique  quadrato  ex  a b,  r a fimul : 
quadratum  igitur  compofitx  ex  ab, ta  fimul 
minus  eft  quadrato  compofitx  ex  ipfiszE,KH. 

Summa  igitur  Axium  AB,rAminor  eft  reda 
xquali  diametris  ez,  kh  fimul  fumptis.  Pari  modo  demonftrabitur  fummam  ipfa- 
rum  e z,  k h minorem  effe  diametris  ne,  o n Jimul  fumptit ; tpfafqtu  n z,  o n fimul 
minores  efle  diametris  aequalibus  conjugatis  xp,tJ  fimul  fumptis.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XXVII. 

IN  omni  Eliipft  vel  Hyperbolo,  cujus  Axes  funt  imequales,  ex- 
ce/Jus  Axis  majoris  fupra  minorem  major  eft  excejfu  cujufvis 
ait  eritis  diametri  fupra  conjugatam  fiam : & excefius  diametri 

Ff  Axi 
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jixi  majori  propioris  fupra  )uam  conjugatam  major  efi  exceffu  re- 
motioris ab  eadem  jupra  diametrum  cum  eadem  conjugata. 


Hoc  autem  in  Ellipfi  manifcftumcft  per  demonftrata  in  24“  hujus.  In  Hyper- 
bola  vero  hunc  in  modum  probabitur.  Sit  A r Axis  Hyperbolae  in  qua  fint  dia- 
metri conjugatae  kb,  zh;  £t,  io.  Dico 
differentiam  inter  a r fit  Axem  alterum  fe- 
dionis  majorem  efle  differentia  inter  kb 
fit  z ti  i fit  differentiam  inter  k b,  z h majo- 
rem efle  differentia  inter  £t  fit  10. 

Quoniam  enim  differentia  inter  quadra- 
tum ex  at  fit  quadratum  alterius  Axis  le- 
gionis (per  ij*"‘  hujus)  aqualis  eft  diffe- 
rentiae inter  quadrata  ex  k b fit  z h,  ac  dia- 
meter kb  major  eft  Axe:  erit  differentia 
inter  a r fit  Axem  cum  eodem  conjugatam 
major  differentia  inter  kb  fit  zh.  Eodem- 
que  modo  probabitur  differentiam  inter  kb  fic  zh  majorem  efle  differenti^  in- 
ter $ T fit  t o.  E.  D. 


PROPOSITIO  XXVIII. 


IN  omni  Hyperbola  •vel  Ellipfi,  r eft  angulum  fub  sfxibus  conten- 
tum mitius  erit  contento  [ub  quibujlibet  aliis  diametris  conjuga - 
tis : contentaque  / ub  diametris  conjugatis , qua  propiores  funt  fe- 
ftionis  yixibus,  minora  erunt  contentis  fub  conjugatis  remotioribus 
ab  iijdem. 


Hoc  autem  in  Hyperbola  ex  prjecedemibos  manifeftum  eft  i nam  Axis  uterque 
minor  eft  qualibet  altt  diametro  eidem  adjacente:  In  Ellipfi  vero  hunc  in 
modum  demonftrabitur.  Sic  a b Axis  major  fit  r a Axis  minor  fcdionis ; fintque 
diametri  eius  conjugata:  E z,kh;  K 2,011 ; conjugata  vero  aquales  x p,t£.  Dico  red- 
angulum  fub  ab,  r a minus  efle  redangulo  fub  ez,  kh;  fit  redangulum  fiib  sn, 
on  minus  efle  redangulo  contento  fubxp,T^. 

Quoniam  enim  Axes  ab,  ta  fimul  fumpti 
(per  2 6“°  hujus)  minores  fiint  diametris  con- 
jugatis e z,  K 11  fimul  i quadratum  etiam  fummz 
ipiarum  ab,  ta  minus  erit  quadrato  ex  £ z, 

KH  fimul  fumptis.  Quadrata  autem  ex  ab  fic 
r a fimul  (per  1 aanaRI  hujus)  «qualia  funt  fum- 
m«  quadratorum  ex  ez,  kh:  quibus  ucrinque 
fublatis,  duplum  redangulum  fubAB,rA  mi- 
nus erit  duplo  redangulo  fub  £ z,  k H i adeoque 
redangulum  fub  a b,  r a minus  eft  redangulo 
fub  e z,  k h.  Pari  argumento  conflabit  redan- 
gulum  fub  e z,  kh  minus  efle  contento  fub  N2, 
on,  ac  redangulum  fub  N-,on  minus  efle  redangulo  fub  aqualibus  conjugatu  xr 
T £ contento  i quod  proinde  redangulum  maximum  efi.  E.  D. 


PROPOSITIO  XXIX- 

IN  Hyperbola , differentia  inter  figuram  f 'eftiotiis  fuper  diame- 
trum quamlibet  faftam  & ejufdem  diametri  quadratum  ubi- 
que aqualis  eft.  Vide  figuram  Prop.  XXVII. 

Sit  Hyperbolae  Axis  at  fit  centrum  O;  fint  autem  in  eA  diametri  conjugatae  bk, 
zh;  £t,  oi.  Dico  differentiam  inter  figuram  fe&ionis  fuper  Ar  fadam  fit  qua- 
dratum ex  at  aqualem  efle  differentiae  inter  figuram  fe&ionis  fuper  bk  fadam 

fit 
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& quadratum  cx  bkj  ut  & differentia:  inter  quadratum  ex  £t  & figuram  fuper  £t 
faftam. 

Quoniam  enim  differentia  inter  quadratum  ex  Ar  & quadratum  alterius  Axis 
feiftionis  squalis  eft  differentis  inter  quadrata  ex  kb  & zm  atque  etiam  (per 
ij'"*  hujus)  differentis  inter  quadrata  ex  £t  &oi  : ac  figura  fc&ionis  fuper  at 
fadia  aequalis  eft  quadrato  alterius  Axis  (per  1 6mtm  primi)  ficut  figura  fe&ionis 
fuper  k. b fadta  squalis  eft  quadrato  ex  zh;  fit  figura  fe&ionis  fuper  £ t squalis 
eft  quadrato  ex  oi:  differentia  igitur  inter  figuram  fe&ionis  fuper  at  fadtam  & 
quadratum  ejufdem  at  squalis  eft  differentis  inter  figuram  fe&ionis  fuper  bk 
faciam  & quadratum  ex  b k ; cademque  squalis  eft  differentis  inter  figuram  fuper 
£t  fa&am  & quadratum  ipfius  £t.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XXX. 

IN  EUipfi  vero,  ft  adjiciatur  figura  fuper  quamvis  diametrum 
fafta  quadratum  eju/dem  diametri /fiet  jumma  femper  aqualis. 

Sit  centrum  Ellipfeos  e,  & diametri  ejus  conjugats  bk,  zh*  £ t,  o i.  Dico  fi- 
guram fe<5tioms  fuper  b k fa&am  una  cum  quadrato 
ex  bk  squalem  effe  figurs  fc&ionis  fuper  £t  fa&s 
una  cum  quadrato  ex  £ T. 

Quoniam  enim  quadratum  ex  bk  una  cum  qua- 
drato ex  ZH  (per  tam*"  hujus)  aquale  eft  quadrato 
cx  £t  una  cum  quadrato  ex  oi ; ac  figura  fe&ionis 
fuper  B k fa&a  squalis  eft  quadrato  cx  z h,  uti  & 
quadratum  ex  o i ( per  i jtm  primi)  squalis  eft  figurs 
fedionis  fuper  £t  fa&s:  figura  igitur  fuper  bk 
fadla  una  cum  quadrato  ex  bk  aajualis  eft  hgurs  fuper  £t  fadtsunacum  qua- 
drato ex  £t.  Q.  E.  D. 


PROPOSITIO  XXXI. 

SI  ducantur  diametri  quavis  conjugata  in  EUipfi , vel  inter 
feftiones  oppoftas  conjugata s ; erit  paraUelogrammum  con- 
tentum /ub  bis  diametris  aquale  r eft  angulo  Jub  ipfis  Axibus fafto : 
modo  anguli  ejus  aquales  fint  angulis  ad  centrum  /eftionis  a diame- 
tris conjugatis  comprehenfts. 

Sit  Ellipfeos  vel  Sc&ionum  oppofitarum  conjugatarum  centrum  e,  Axes  autem 
fint  a b,  r a,  ac  diametri  qusvis  conjugats  z a,  s n.  Per  pun&a  z,  a ; z,n  ducan- 
tur tangentes  h x,  km  j h k,  x m ; erunt  igitur  H x,km  diametro  z n parallels,  ut  re<Ss 
hk,  xm  (per  6‘mSt  io"“"  fecundi ) diametro  za  parallels  funt.:  erit  quoque 
HM  paraUelogrammum,  cujus  anguli  squales  funt  angulis  i diametris  conjugatis 
za,  zn  ad  centrum  0 contentis.  Dico  ideo  paraUelogrammum  hm  squale  cfle 
re&angulo  fub  Axibus  ab,  ta  contento. 


Ff  a ipfas 


ii 6 APOLLONII  PERG^EI 

ipfas  En,  ne:  & erit  (per  j7*m  primi ) quadratum  ex  a©  ad  quadratum  ex  ©r 
hoit  redangulum  ©n£  ad  quadratum  ex  zn.  Redangulum  autem  ©de  aquale 
eft  quadrato  er  on;  quare  quadratum  ex  a©  eft  ad  quadratum  ex  ©r  ut  qua- 
dratum cx  no  ad  quadratum  exzn:  unde  etiam  a ©eft  ad  ©rficut  no  adzn. 
Sed  a © eft  ad  ©r  ut  quadratum  ex  a©  ad  redangulum  Aer;  ac  on  eft  ad 
nzikut  redangulum  fub  on,  ©e  ad  redangulum  fub  nz,  ©e:  quadratum  igi- 
tur ex  a©  eft  ad  redangulum  a er  ut  redangulum  fub  on,  ©e  ad  redan- 
gulum  fub  n z,  © e i ac  permutando  erit  quadratum  ex  a e ad  redangulum  fub 
on,  ©e  ficut  redangulum  Aer  ad  redangulum  fub  zn,  ©e.  Quadratum  au- 
tem ex  A©  (per  trigefimam  feptimam  primi)  aquale  eft  redangulo  e en;  quare 
redangulum  E©n  eft  ad  redangulum  fub  on,  e e ut  redangulum  A©r  ad  re d- 
angulum  fubzn.eE.  Verum  reda  ©z  parallela  eft  ipfi  ze,  adeoque  (per  quar- 
tam huius)  quadratum  cx  ze  eft  ad  quadratum  ex  ©e  ficut  eh  ad  ne:  atque 
triangulum  ©ze  eft  ad  triangulum  ez£  ut  quadratum  ex  z e ad  quadratum  ex 
© z,  ob  fimilia  triangula  ; adeoque  triangulum  e z e eft  ad  triangulum  ©z?,  atque 
eorundem  dupla,  in  ratione  En  ad  n©.  Parallelogrammum  autem  zozii  me- 
dium proportionale  eft  inter  duplum  trianguli  ©ze  & duplum  trianguli  ze?: 
[duplum  enim  trianguli  ©ze  ad  planum  ©n  eft  ut  ez  adzn,  (i  ve  ut  e ©ad  ©?;  ac 


planum  ©it  eft  ad  duplum  trianguli  zej;  ficut  uz  ad  z?,  fi  ve  ut  ©e  ad  ©?] 
Porro  cum  on  media  proportionalis  fit  inter  En  & n©;  erit  duplum  trianguli 
©ze  ad  parallelogrammum  h©  ut  on  ad  ne.  Verum  on  eft  ad  ne  ut  redan- 
gulum  fub  on,  ©e  ad  redangulum  n©E:  ac  jam  demonftravimus  redangulum 
fub  on,© e ede  ad  redangulum  n©E  ficut  redangulum  fub  n z,  © e ad  redangu- 
lum  Aer:  duplum  igitur  trianguli  ©ze  ejl  ad  parallelogrammum  ©H  ficut  redan- 
gulum  fub  zn,  ©e  ad  redangulum  A©r.  Sed  dapium  trianguli  ©z  e sequalc. eft 
redangulo  fub  zn,  ©e:  quapropter  parallelogrammum  ©h  aquale  eft  redan- 
gulo  a © r ; ac  quadruplam  plani  ©h,  nempe  parallelogrammum  HM,  aquale  eft 
quadruplo  redanguli  A©r,  hoc  eft  redangulo  contento  fub  Axibus  ab,  ra. 
Q^E.  D. 

Demonftravimus  itaque,  in  praecedentibus  Propofitionibus,  quod  in  omni  Hy- 
pcrbola  quadrata  Axium  fimul  fumpta  minora  funt  quadratis  ex  quibtifvis  aliis 
diametris  conjugatis  legionis : quodque  quadrata  diametrorum  conjugatarum 
Axibus  propiorum  minora  funt  quadratis  diametrorum  conjugatarum  ab  Axibus 
remotiorum : quodque  in  omni  Ellipfi  differentia  inter  quadrata  Axium  maior 
eft  differentia  quadratorum  quarumvis  diametrorum  conjugatarum : quodque  dif- 
ferentia inter  quadrata  diametrorum  conjugatarum  Axibus  propiorum  major  eft 
differentia  quadratorum  ex  diametris  conjugatis  ab  iifdem  remotioribus : quod- 
que in  Hyperbola,  fi  Axis,  five  latus  tranfverfum  figura:  fedionis  fuper  Axem  fada, 
major  fuerit  latere  ejus  redo,  latus  tranfverfum  figura  fuper  diametrum  quamvis 
aliam  fada  majus  erit  latere  redo  ejufdem:  quodque  ratio  Axis  tranfverfi  ad  ejuf- 
dein  latus  redum  major  erit  ratione  cujofvis  alterius  diametri  tranfverfa  ad  la- 
tus redum  ejufdem : quodque  ratio  hac,  in  figuris  fuper  diametros  Axi  propiores 
fadis,  major  eft  ratione  esi  in  figuris  fuper  remotiores  ab  Axe  fadis.  Si  vero  Axis, 
five  latus  tranfverfum  figura  fedionis,  minor  fuerit  latere  ejus  redo  i catera  dia- 
metri tranfverfa  minores  erunt  earundem  lateribus  redis ; ac  ratio  Axis  tranf- 
verfi 
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Verfi  ad  latus  ejus  redum  minor  erit  ratione  cujufvis  alterius  diametri  tranfverfe 
ad  latus  redum  figura:  fuper  eandem  diametrum  fadx:  atque  hxc  ratio,  in  furiris 
fuper  diametros  tranfverlas  Axi  propiores  fadis,  minor  erit  ei  quam  habet  latus 
tranfverfum  ad  latus  redum  in  figuris  fiiper  diametros  ab  Axe  remotiores  fadis. 
Quod  fi  figura  fedionis  fuper  Axem  fada  xquilatera  fuerit,  figurae  extera:  fuper 
reliquas  diametros  fadx  erunt  quoque  xquilaterx. 

Demonftratum  etiam  cft,  quod  in  omniEllipfi,  latus  tranfverfum  figura:  fcdio- 
nis,  fuper  diametrum  quamlibet  inter  Axem  majorem  & diametros  conjugatas  x- 
quales  intermediam  fada^  niajus  eft  latere  redo  ejuldem  diametri : ac  ratio  quam 
habet  diameter  ad  latus  ejus  redum  major  cft  in  iis  qux  Axi  majori  propius  ad- 
jacent, quam  in  lisquar  ab  eodem  longius  abfunt.  E contrario  vero  latus  tranf- 
verfum figura:  fedionis  fada:  fuper  diametrum  quamlibet,  inter  Axem  minorem 
& diametros  conjugatas  «quales  jacentem,  minus  cft  latere  ejus  redo : ac  dia- 
metri qua:  propiores  funt  Axi  minori,  minores  habent  rationes  ad  latera  fua 
recta,  quam  qua:  remotiores  funt  ab  eodein.  Hxc  autem  Corollaria  funt  ad  ea 
qua:  demonftravimus  in  Propofitionibus  de  diametris  & figuris  Sedionum. 

PROPOSITIO  XXXII. 

IN  omni  Tarabola  latus  reflum,five  ea  juxta  quam  pojfunt  ordi- 
natim  ad  Slxem  applicata,  minus  ejl  latere  reflo  cujufvis  al- 
terius diametri ; ac  diametri  feflionis  qua  slxi  propiores  funt  mi- 
nora habent  latera  refla  quam  qua  longius  di/lant  ab  eodem. 

Sit  ab  Parabola,  cujus  Axis  az,  diametri  autem  alixfint  b»,  rn;  latera  vero 
reda,  five  juxta  quas  pofiiint  ordinatim  ad  eas  ap- 
plicatae, fint  a k,  r a,  b m.  Dico  ak  minorem  dTc 
quam  i a,  ac  ta  minorem  quam  bm. 

De  pundis  b,  r demittantur  ad  Axem  normales 
BA,rE;  & reda  r a (per  quintam  hujus)  «qualis 
erit  ipfi  ak  una  cum  quadruplo  ipfius  a e.  Pari- 
ter bm  «qualis  erit  ipfi  ak  cum  quadruplo  ipfius 
a a.  Quare  a k minor  eft  quam  r a,  ac  r a quam 
bm.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

IN  Hyperbola,  fi  latus  tranfverfum  figura  fettionis  fuper  Axem 
fatla  non  ftt  minus  latere  ejus  re&o\  erit  latus  illud  replum  fi- 
gura  Juper  Axem  minus  latere  re&o  cujufvis  alterius  figura  fu- 
per aliam  quamvis  diametrum  fettionis  fatta : & latus  retium 
figura  fuper  diametrum  Axi  propiorem  fati  a minus  erit  latere 
re  Pio  figura  fuper  remotiorem  ab  Axe  fatta. 

Sit  Hyperbolx  Axis  at  & centrum  0;  diametri  autem  alix  fint  kb,t£.  Dico 
latus  redum  figurx  fedionis  fuper  at  fadx  minus  efle  latere  redo  figurx  fu- 
per bk  fadxj  & latus  redum  fuper  bk  fadx  minus  efie  latere  redo  figurx 
fedioai»  fuper  t?  fadx. 

Ponatur  imprimis  Axis  a r xqualis  la- 
teri redo  figurx  fedionis  fuper  at  fadx; 

& erit  bk  xquali9  lateri  redo  figurx  fuper 
illam  fada^  per  23*m  hujus  & 1 6 ",m  primi. 

Sed  at  minor  eft  quam  bk:  latus  igitur 
redum  Axis  a r minus  eft  latere  redo  dia- 
metri b k.  Quoniam  etiam  diameter  t \ x- 
qualiseft  lateri  redo  figurx  fuper  eam  fadx ; ac  diameter  kb  minor  eft  diametro 
?t:  latus  redum  diametri  kb  minus  erit  latere  redo  ad  diametrum  £t. 

Gg  Si 
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Si  vero  Axis  at  major  fuerit  latere  redo  figurae  fuper  Axem  fadx,  erit  ratio 
ipfius  Ar  ad  latus  ejus  redum  (per  a i*"  hujus  & itf"’*"’ primi)  major  ratione  dia- 
metri k b ad  latus  redum  cjufdcm  kb:  ac  pari  argumento  ratio  kb  ad  latus  ejus 
redum  major  erit  ratione  t£  ad  latus  redum  ejus.  Sed  a r minor  eft  quam  kb, 
ac  kb  minor  quam  tP.  Quapropter  latus  redum  diametri  at  minus  eft  latere  redo 
diametri  k b i & latus  redum  diametri  k b minus  latere  redo  diametri  t P.  QJE.  D. 


PROPOSITIO  XXXIV. 

QUinetiam  fi  Axis  Ar  minor  fuerit  latere  redo  figurx  fuper  Axem  fadx, 
non  tamen  minor  dimidio  ejufdem  lateris  redi.  Dico  quoque  latus  redum 
figura:  fuper  Axem  fadx  minus  eile  latere  redo  figurae  fuper  K b fadae : ac  latus 
redum  figura:  diametri  k b minus  efle  latere  redo  figurx  diametri  t £. 

Fiat  tn  ad  na,  ut  & A - ad  zr,  ficut  Ar  ad  latus  redum  figurx  Axis  An  & 
ipundo  r educantur  redx,  ta  ipfi  kb  parallela  & r&  ipfi  |;t  parallela;  & de 
pundis  A,  a demittamur  normales  ad  Axem  ae,am.  Cum  autem  tn  eft  ad  na, 
ficut  & a 2 ad  zr,  in  ratione  Axis  at  ad  latus  redum  figurx  ejus;  erit  tn  ipii 
a z xqualis,  ut  & rs  ipfi  an;  ac  proinde  quadratum  ex  at  erit  ad  quadratum 
lateris  redi  ejus  utredangulum  fub  i n,  A 2 ad  quadratum  ex  an.  Sea  Axis  Ar 
minor  eft  latere  redo  ejus,  at  non  minor  dimidio  lateris  redi;  quare  an  major 
eft  quam  a 2,  at  non  major  duplo  ejus.  Verum  redx  M N,  n a fimul  fumptx  ma- 
jores fimt  duplo  ipfius  an  ; unde  redangulum  fub  m n,  n A fimul  & ah  majus  eft 
quadrato  ex  A N ; (quia  ratio  ipfarum  M N,  N A fimul  fumptarum  ad  reSam  a n major  ejl 
ratione  ipfius  an  ad  a si]  redangulum  igitur  (ub  m n,  n a fimul  & am  ad  redangu- 
lum fub  mn.na  fimul  fic  ah,  hoc  eft  m a ad  a 2,  eft  in  minore  ratione  quam  conten- 
tum fub  m n,  n a fimul  & a m ad  quadratum  ex  a n : ac  componendo  ratio  m 2 ad  2 a mi- 
nor erit  ratione  redanguli  fub  m n,  n a fimul  & a m una  cum  quadrato  ex  a n ad  qua- 
dratum ex  a n.  Eft  autem  redangu-  & p 
lum  fub  mn,  na  fimul  & am  una 
cum  quadrato  ex  a n xquale  quadrato 
ex  m n,  J/er  6.  II.  Elem. : quare  ratio 
m 2 ad  2 a minor  eft  ratione  quadrati 
ex  mn  ad  quadratum  ex  a n.  Cum  au- 
tem m * eft  ad  2 a ut  redangulum 
fub  tn,  M2  ad  redangulum  fub  tn, 
a 2;  erit  ratio  redanguli  fubrK,  mz 
ad  redangulum  fub  tn,  ah  minor 
ratione  quadrati  ex  m n ad  quadra- 
tum ex  an;  ac  permutando  ratio 
redanguli  fub  rN,  mz  ad  quadratum  ex  mn  minor  erit  ratione  redanguli  fub 
tn,  a 2 ad  quadratum  ex  an.  Sed  redangulum  fub  rx, mz  (per  ir""  hujus) 
eft  ad  quadratum  cxmn,  ut  quadratum  cx  at  ad  quadratum  lateris  redi  diametri 
kb:  ac  redangulum  fub  tn,  A2  eft  ad  quadratum  ex  an  (per  jam  demonftrata) 
ficut  quadratum  Axis  at  ad  quadratum  lateris  redi  figurx  Axis;  ratio  igitur 
quadrati  ex  at  ad  quadratum  lateris  redi  diametri  kb  minor  eft  ratione  ejufdem 
quadrati  ex  at  ad  latus  redum  figurx  Axis:  quare  latus  redum  Axis  at  minus 
eft  latere  redo  diametri  kb. 


Quinetiam  cum  an  non  fit  major  duplo  ipfius  as,  erit  M n minor  duplo  redx 
M2;  ipfx  autem  en,  nm  fimul  fumptx  maiores  funt  duplo  redx  MN;  quare 
redangulum  fub  M 2 & en,nm  fimul  majus  eft  quadrato  ex  m n.  Hinc  ratio  red- 
anguli fub  n e,  m n fimul  & me  ad  redangulum  fub  ne,  mn  fimul  & mz  minor 
eft  ratione  redanguli  fub  ne,mn  fimul  0 me,  ad  quadratum  ex  MN;  adeoque  ra- 
tio me  ad  M 2 minor  eft  ratione  reSanguli  Jub  N E,  M N fimul  & me  ad  quadratum  ex 
M N ; ac  componendo  ratio  E 2 ad  M s minor  erit  ratione  reS  anguli  fub  EN,  N M fimul  (3 
EM  una  cum  quadrato  cx  MN,  hoc  eft  ( per  6.  II.  Elem.)  quadrati  ex  EN,  ad  qua- 
dratum ex  mn:  ratio  itaque  es  adzM  minor  eft  ratione  quadrati  ex  en  ad  qua- 
dratum ex  mn.  Sed  es  eft  ad  zm  ut  redangulum  fub  tn,  se  ad  redangulum 
fub  rN,  ms;  quare  ratio  redanguli  fub  tn,  se  ad  redangulum  fub  rx,  sm 

minor 
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minor  eft  ratione  quadrati  ex  e n'  ad  quadratum  ex  m n.  Permutando  autem  ratio 
re&anguli  fub  r n,  z e ad  quadratum  ex  en  minor  eft  ratione  rcdianguli  lub  rx, 
-€M  ad  quadratum  ex  MN.  Verum  re&angulum  fub  rN,ZE  (per  t fira  hujus)  ean- 
dem habet  rationem  ad  quadratum  ex  e n quam  habet  quadratum  ex  Axe  a r ad 
quadratum  lateris  redii  diametri  \ T»  ac,  per  eandem,  rcdiangulum  fub  r N,  m 2 
eft  ad  quadratum  ex  mn  ut  idem  quadratum  ex  at  ad  quadratum  lateris  redii 
diametri  bk.  Ratio  igitur  quadrati  ex  Ar  ad  quadratum  lateris  redii  diametri 
£t  minor  eft  ratione  ejuidem  ad  quadratum  lateris  redii  diametri  bk:  proinde 
latus redhim  diametri  bk  minus  eft  latere  redto  diametri  £r,  uti  latus  redium  Axis 
Ar  minus  eft  latere  redio  diametri  kb.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XXXV. 

SI  vero  jixis  Hyperbole  minor  fuerit  dimidio  lateris  relii  fi- 
pttrte  fuper  slxem  fafla.  “Dico  ab  utraque  sJxis  parte  repe- 
riri  diametrum,  cujus  latus  reflum  diametri  duplum  efl\  atque 
hoc  latus  reflum  minus  efe  quovis  alio  latere  reflo  cujufcunque  dia- 
metri ad  idem  /eflionis  latus  duflte\  latera  etiam  refla  dia- 
metrorum reliquarum  his  duabus  utrinque  propiorum  minora  ejje 
lateribus  reflis  remotiorum  ab  iijdem. 

Dividatur  rccia  Ar  in  pandis  E,  N,  ita  ut  A i fit  ad  sr  ficut  Axis  Ar  ad  Ia- 
tus  ejus  redium  i ac  lit  r n ad  n a in  eadem  ratione.  Cum  autem  Axis  a r minor 
eft  dimidio  lateris  ejus  redii,  erit  A n major  duplo  ipfius  r/ 

a z ; unde  & ns  major  erit  quam  za.  Fiat  sm  ipn  ss  vyl 

sequalis,  & lit  am  normalis  fuper  Axem,  occurrens  fedfci-  / J 

oni  in  ptindta  aj  & jungatur  r A,  ipfique  ta  parallela  ^ at/  ; 

ducatur  diameter  kb:  erit  igitur  zm  ad  mn  ( per  lextam  /'/!  i 

hujus)  ficut  bk  ad  latus  redhim  figura  fuper  cam  fadiae.  / 1 

Inter  pundta  a,  b ducantur  diametri  a e,  ^ / A i 1 

t £ ; & per  pundium  r diametro  a e par-  ^ h I 

allela  agatur  redfca  rx  j diametroque  t£  / y;  \ 

parallela  fit  ro;  & de  pundiis  x & o / / _ ' 

demittantur  ad  Axem  normales  x e,  on.  ' , / 0/i  : j 

/ ^ I i 


Quoniam  vero  mz  «qualis  eft  ipfi  zn, 
wit  «diangulum  m z e minor  quadrato  ex 
" " ZNi  ac  adjedo  utrinque  communi  redi- 

angulo  fub  Na,  zn  fimul  fumptis  & az, 
erit  rcdiangulum  fub  mn,ni  fimul  & e z 
minus  quadrato  ex  n a,  per  6.  II.  EUm.  Eft 
igitur  ratio  redtanguli  fub  mn,  Na  fimul 
& Ma  ad  redi  angulum  fub  mn.  Ne  fimul 
& za  maior  ratione  redianguli  fub  m n,  n o fimul  & Ma  ad  quadratum  ex  Na.  Sed 
redtangulum  fub  MN,Ne  fimul  &mo  cftad  rediangulum  fii  mn,  Na  fimul  & za 
G g x ficut 
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ficut  Mi  ad  z«i  auare  ratio  M«  ad  ze  major  cft  ratione  re&anguli  fub  mn,k« 
fimul  & Me  ad  quadratum  ex  nij  ac  componendo  ratio  Mzad  zc  major  erit  ratione 
re&anguli  fub  m n,  N < fimul  & m o una  cum  quadrato  cx  No  ad  quadratum  ex  n *. 
Verum  (flrrtf.ll.)  re&angulum  fub  mn,n«  hmul  & Mi  una  cum  quadrato  cxn# 
sequale  cft  quadrato  ex  m n i quare  m z eft  ad  z e in  majori  ratione  quam  quadra- 
tum cx  mn  ad  quadratum  cx  n*.  Eft  autem  mz  ad  s*  ficut  rc&angulum  lubrN, 
mz  ad  rc&angulum  fub  rN,z«;  adeoque  ratio  re&anguli  (ub  tn,  mz  ad  re<ftan- 
gulum  r n,  z « major  erit  ratione  quadrati  ex  M n ad  quadratum  cx  n e : permutando 
autem  ratio  re&anguli  fub  rx,  mz  ad  quadratum  ex  mn 
major  erit  ratione  rc&anguli  fub  tn,  z®  ad  quadratum  cx 
Ne.  Sed  rc&angulum  fiibrN,MZ  cft  ad  quadratum  cx  MN 
(per  tf,m  hujus)  ficut  quadratum  ex  at  ad  quadratum  la- 
teris redi  figura:  fuper  kb  fadfce:  ac,  per  eandem,  re&an- 
guluni  fub  rx,  Zc  eft  ad  quadratum  cx  Ne  ut  quadratum 
cx  Arad  quadratum  lateris  redii  figura: 
fuper  a e radia::  ratio  igitur  quadrati  / 

ex  at  ad  quadratum  lateris  re«fti  diamc-  / 

tri  kb  major  cft  ratione  ejufiiem  ad  ' ' ■* 

quadratum  lateris  redii  diametri  ae* 


K 


y/ 


adeoque  latus  reflum  diametri  kb  minus 
c“  latere  reflo  diametri  oh.  Pari  modo 
probabitur  latus  reflum  diametri  a e mi- 
,UIS  efle  latere  reflo  diametri  tri  cum 
Icilicct  rcflangulum  ■ • n minus  fit  quadra- 
to ex  zn  : ac,  ob  rcflangulum  nz  s minus 
quadrato  es  zn,  eodem  argumento  con- 
cit latus  reflum  diametri  (t  minus effe 
latere  reflo  Axis  A r. 

Torro  fi  ducantur  diametri  zn,  ry  remotiores  ab  Axe  quam  kb.  Dico  latus 
reflum  diametri  kb  minus  cfie  latere  reflo  diametri  zm  ac  latus  reflum  dia- 
metri zn  minus  efie  latere  reflo  diametri  ry.  Per  pimflum  r ducantur  iplis 
H,  r y parallel*,  utrz,  r t \ & de  punflis  z,  i demittantur  normales  ad  Axem 
•,ir:  erit  igitur  rcflangulum  pzm  majus  quadrato  cxnzj  ac,  procedendo  juxta 
modum  nuper  traditum,  dcmonftrabitur  rationem  rcflanguli  fubrN,  *P  ad  qua- 
dratum ex  np  minorem  efie  ratione  rcflanguli  iubrn,zM  ad  quadratum  cxnmj 
unde  manitcftum  cft  latus  reflum  diametri  zn  majus  efie  latere  reflo  diametri  kb. 
t-umque  reflaugulum  nr  majus  eft  quadrato  ex  ZN,  erit  latus  reflum  diametri 
ry  majus  latere  reflo  diametri  zn.  E.  D. 


PROPOSITIO  XXXVI. 

SI  in  Hyperbola  latera  figura  /ettionis  fuper  zAxem  falia  jue- 
rmt  inaqua  ha ; differentia  laterum  figura’  slxu  major  a it 
differentia  laterum  figura  fuper  quamvis  aliam  diametrum  faUa : 
ac  differentia  hac  laterum  figura  major  eft  in  diametris  xlxi  pro- 
pioribus quam  m remotioribus.  * s: 
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Sic  Hyperbola  Axis  Ar,  ac  centrum  e;  ac  fint  aliae  quaelibet  diametri  ae,  bk. 
Dico  differentiam  inter  latera  figurae  Axis  at  majorem  efi*e  differenti^  inter  la- 
tera figurae  diametri  ae;  ac  differentiam  laterum  figurae  diametri  a e majorem 
ede  differenti^  inter  latera  figurae  diametri  bk. 

Ducantur  r z,  r a ipfis  a f,  b k parallela: ; flt  de  pundis  z,  a cadant  normales 
zn,  am  ad  Axem  : ac  fiant  rNad  na  ; az  ad  zr  in  ratione  Axis  Ar  ad  latus 
redum  figurae  ejus.  Hinc  quadratom  ex  a r erit  ad  quadratum  differentis  inter 
Ar  fle  latus  ejus  redum  ut  redangulum  fub  rw,  A5  ad  quadratum  ex  z x.  Reda 
vero  r z parallela  eft  diametro  ae,  ac  zn  normalis  eff  luper  Axem;  erit  igitur 
redangulum  fub  rx.zn  ad  quadratum  differentiae  inter  zn  fle  hn  (per  i6*m  hu- 
jus ) ut  quadratum  ex  at  ad  quadratum  differentiae  inter  a e fle  latus  redum  figura: 
fu  per  a e fa  dx.  Differentia  autem  inter  zn,nx  eff  reda  sn  ; quare  quadratum 


ex  at  eff  ad  quadratum  differentia:  inter  diametrum  a e fle  latus  redam  ejus,  ut 
redangulum  fub  r n,  z n ad  quadratum  ex  zn.  Ratio  autem  redanguli  fub  r n, 
zn  ad  quadratum  ex  s N major  eff  ratione  redanguli  fub  rN,  A z ad  quadratum  ex 
s n i quare  ratio  quadrati  Axis  a r ad  quadratum  differentia:  inter  a f fle  latus  ejus 
redum  major  eft  ratione  ejufdem  quadrati  ex  Ar  ad  quadratum  differentix  inter 
at  fle  latus  ejus  redum:  ac  proinde  differentia  inter  a e fle  latus  ejus  reduni  mi- 
nor eft  differentii  inter  a r fle  latus  redum  figura:  ejus. 

Pari  modo  cum  ta  parallela  fit  diametro  kb,  ac  am  normalis  fit  fuper  Axem, 
redangulum  fub  rs,ZM  erit  ad  quadratum  differentix  inter  MZ,MX  \Jive  ad  qua- 
dratum ex  2N)  ficut quadratum  ex  at  ad  quadratum  differentix  inter  bk  & latus 
redum  ejus,  per  i*,m  hujus.  Sed  ratio  redanguli  fub  rN,  MZ  ad  quadratum  ex  zn 
major  eft  ratione  redanguli  lub  rN,  zn  ad  idem  quadratum  exzx;  quare  ratio 
quadrati  ex  a r ad  quadratum  differentix  inter  k b flt  ejus  latus  redum  major  eft 
ratione  quadrati  ex  a r ad  quadratum  differentix  inter  a £ flt  latus  ejus  redum. 
Quapropter  differentia  inter  b k flt  latus  ejus  redum  minor  eft  differentia  tuter  af,£# 
latus  ejus  retium  -,  & differentia  inter  A E & latus  ejus  retium  minor  ejl  differentia  inter 
A r flt  latus  ejus  redum.  E.  D. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

IN  omni  EUipft , fi  figura  Jedionis  fiant  /aper  diametros  lateri- 
bus fuis  redis  majores : erit  differentia  laterum  figuret  Juper 
Axem  majorem  fadet  major  differentia  laterum  figuret  jtiper  quam- 
vis altam  ex  diametris  illis  fodet  \ ac  differentia  hete  m diametris 
Axi  propioribus  major  erit  quam  in  remotioribus : differentia  au- 
tem laterum  figuret,  in  diametris  lateribus  juis  re6tis  minoribus, 
maxima  fit  inter  Axem  minorem  latus  ejus  redum : quaque 
Axi  minori  propiores  funt  diametri  majorem  habent  hanc  diffe- 
rentiam quam  ab  eodem  remotiores  : differentia  etiam  inter  la- 
tera figuret  Axis  minoris  major  eft  quam  inter  latera  figura  Axis 
majoris. 

Sit  Ellipfeos  Axis  major  A r,  minor  vero  A R ; ac  fint  diametri  alix  k b,  z nf 
quarum  utraque  major  fit  latere  fiio  redo.  Dico  differentiam  inter  at  flt  latus 
ejus  redum  majorem  eflfe  differentia  inter  B K flt  latus  ejus  redum ; differentiam 
H h vero 
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vero  inter  bk  & latus  ejas  redum  majorem  eflb  differentia  inter  zh  & latas  ejus 
redam. 

Quoniam  enim  A r major  eft  latere  ejus  redo,  & kb  major  latere  ejus  redo ; ac 
latus  redum  diametri  kb  (per  a V"  hujus)  majus  eft  latere  redo  figura:  Axis  at; 
erit  differentia  inter  at  & latus  ejus  redum  major  differenti:!  inter  bk&  latus 
ejus  redum.  Eodem  modo  probabitur  differentiam  inter  b k & latus  ejus  redum 
majorem efle  differentia  inter  zh  & latus  redum  ejus. 

Similiter  fi  utraque  bk,  zii  minores  fuerint  quam  latera  fuareda.  Dico  diffe- 
rentiam inter  a e & latus  ejus  redum  majorem  ede  differentii  inter  zh  & latus 


redum  ejus : ac  differentiam  £ 

ititer  z h & latus  ejus  redum  a f-  -4 — ^ 

majorem  efle  differentia  inter  \ 

b k & latus  ejus  redum.  # f N\  ^ 

Quia  Axis  A e minor  eft  \ r Ah  jr 

quam  ZH^tc  latus  ejus  redum  \.  \.  \\^ 

majus  eft  latere  redo  dume-  N^-A- — ^ ^ — jrti* 

tri  z H,  per  24"*  hujus ; erit 

differentia  inter  a f.  & latus  eius  redum  major  differentia  inter  z h & latus  ejus 
redum : ac  pari  argumento  differentia  inter  z 11  & latus  ejus  redum  major  erit 
differentia  inter  k b & latos  ejus  redum. 


Torro  cum  latus  redum  figura  Axis  minoris  A E (per  i;im  primi)  iit  ad  a e 
ficut  Ar  ad  latus  redum  figura  Axis  at*  ac,  per  eandem,  latus  redum  figurae* 
Axis  A e majus  fit  quam  A r ; erit  differentia  inter  a e & latus  ejus  redum  major  dif- 
ferentia inter  a r & latus  ejus  redum.  [ Per  converfionem  enim  rationis  latus  reclum 
Axis  & E eft  ad  differentiam  inter  a e (3  latus  epu  retium  ficut  AT  ad  differentiam  inter 
latera  figura  Axis  A r,  ac  permutando.'}  E.  D. 


PROPOSITIO  XXXVIII. 

SI  in  Hyperbola  latus  tranfverfum  figura  Axis  non  minus  fue- 
rit tertia  parte  lateris  ejus  redi : fumma  utriufque  lateris  fi- 
gura feftionis , fu  per  quamlibet  diametrum  prater  Axem  fafta , 
major  erit  fumma  laterum  figura  Axis  fimul Jumptorum\  aefum- 
ma  laterum  figura  fuper  diametrum  Axi  propiorem  fafta  minor 
erit  quam  latera  figura  diametri  remotioris  ftmul  Jumpta. 

Sit  Ai'  Hyperbolae  Axis,  qui  non  fit  minor  tertia  parte  lateris  ejus  redi;  aefint 
K R, £t  diametri  duae  quaevis  aliae.  Dico  quod  latera  duo  figura:  Axis  at  fimul 
fiimpta  minora  funt  lateribus  figura  diametri  k b fimul  fumptis,  quodque  latera 
figurae  ipfius  k b minora  iunt  lateribus  figurae  diametri  £t. 

Primum  fit  at  non  minor  latere  ejus 
redo:  & diameter  kb  major  erit  Axe  at, 

& diameter  $t  major  diametro  kb;  latus 
etiam  redum  diametri  ?t  (per  3 j*"  hujus) 
majus  erit  latere  redo  diametri  kb;  it 
latus  redum  diametri  kb  majus  erit  latere 
redo  Axis  Ar:  diameter  igitur  £t  una 
cum  latere  ejus  redo  major  erit  diametro 
kb  uni  cum  latere  ejus  redo:  ac  diameter  kb  uni  cum  latet*  ejus  redo  major 
erit  Axe  at  uni  cum  latere  ejus  redo.  Latera  igitur,  figuram  fuper  diame- 
trum ?t  fadam  continentia,  fimul  fiimpta  majora  funt  lateribus  figura  diamc- 
tri  kb:  atque  hasc  latera  majora  fiint  utroque  latere  figura:  fuper  Ar  fadx  fimul 
fumpto.  Q^E.  D. 


PROPO- 
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PROPOSITIO  XXXIX. 

VErum  fi  Axis  A r minor  fuerit  latere  ejus  redfco,  fed  non  minor  tertii  parte 
cjufdcm  lateris  redi.  Fiat  tn  ad  na  & az  ad  sr  in  ratione  Axis  at  ad 
latus  ejus  rectum;  ac  per  pundtum  r ducantur  utrique  diametro  t£,  kb  parallelae, 
ut  r a,  a r ; & de  punctis  a,  a demittantur  ad  Axem  normales  ae,am. 

Quoniam  vero  at  cft  ad  latus  ejus  redum  ficut  as  ad  zr,  ac  Ar  non  e(t  mi- 
nor tertia  parte  lateris  ejus  redti;  erit  A s non  minor  tertii  parte ipfius  AN:  unde 
etiam  redta  a s non  minor  erit  quarti  parte  ipfarum  an,az  fimul  fumpearum, 
& rcdtangulum  fub  an,  as  fimul  in  quadruplum  ipfius  as  non  minus  erit  qua- 
drato ex  ipfis  an,  as  fimul ; adeoque  ratio  quadrupli  redtanguli  fub  n a,  a s fimul 
& a m ad  quadruplum  redtangulum  fub  n a,  a s fimul  & a s non  major  erit  ra- 
tione quadrupli  redtanguli  fub  na,  as  fimul  & am  ad  quadratum  ex  ipfis  na,  as 
fimul  fumptis ; ac  componendo  ratio  ms  ads  a non  major  erit  ratione  quadrupli 
redtanguli  lub  na, as  limul  & am  una  cum  quadrato  ex  utrique  na,  as  fimul 
ad  quadratum  cx  na,  as  fimul.  Sed  quater  rcdfangulum  fub  na,  as  fimul  & a m 
cum  quadrato  ex  n a,  a s fimul  (ptrLtmm. I.  Abdol. ) minus  eft  quadrato  ex  s m,  m n 
fimul:  adeoque  ratio  ms  ads  a minor  eft  ratione  quadrati  ex  mn,ms  fimul  ad 
quadratum  cx  ipfis  NA,  as  fimul  fumptis.  Sed  ms  eft  ad  sa  ut  redangulum  fub 
r n,  ms  ad  rc&angulum  fub  r N,  3 a ; quare  ratio  rc&anguli  fub  tn,  ms  ad  rc&- 
angulum  fub  r n,  s a minor  eft  ratione  ^ 
quadrati  ex  mn,ms  fimul  ad  quadra- 
tum ex  n a,  a s : ac  permutando,  ratio 
re&anguli  fub  r n,  m s ad  quadratum 
ex  m n,  M s fimul  minor  eft  ratione 
fa&i  fub  r n,s  A ad  quadratum  ex  na, 
as  fimul.  Verum  re&angulum  fub 
r n,  m s (per  1 7“"  huius)  elt  ad  qua- 
dratum ex  m n,  M s fimul,  ut  quadra- 
tum ex  at  ad  quadratum  diametri 
kb  una  cum  latere  ejus  rc&o  fimul 
fumptx;  ac  redangulum  fubrN,  as 
eft  ad  quadratum  ex  n a,  a 2 fimul,  ficut  quadratum  Axis  a r ad  quadratum  ex  a r 
una  cum  latere  ejus  re&o  fimul  fumpto:  ratio  igitur  qiiadrati  ex  Ar  ad  quadra- 
tum fummx  laterum  figurae  diametri  k b minor  cft  ratione  ejufikm  quadrati  cx 
a r ad  quadratum  fummx  laterum  figura:  fuper  Axem  a r fa&x ; ac  proinde  fumma 
laterum  figurae  diametri  kb  major  eft  fumm4  laterum  figura:  Axis  at. 

Quinetiam  cum  ms  major  fit  quarti  parte  ipfarum  mn,ms  fimul  fumptarum, 
erit  quadruplum  redanguli  fub  m n,  m s fimul  ef  m s majus  quadrato  ex  M n,  m s 
fimul  fumptis : unde  argumento  fupra  ufitato  probabitur,  rationem  re&anguli 
fub  tn, se  ad  quadratum  ex  nf,  es  fimul  minorem  efle  ratione  re&anguli  lub 
tn,  ms  ad  quadratum  ipfarum  mn,  ms  fimul.  Sed  re&angulum  fub  tn,  se 
(per  i7,m  hujus)  eft  ad  quadratum  ex  ne,  es  fimul,  ut  quadratum  ex  at  ad  qua- 
dratum fummx  laterum  figura:  diametri  ?T;  ac  re&angnlum  fub  tn,ms  eft  ad 
quadratum  ex  ipfis  mn,  ms  fimul,  ficut  quadratum  ex  a r ad  quadratum  fummx 
laterum  figurx  diametri  b k : ratio  igitur  quadrati  ex  a r ad  quadratum  fummx 
laterum  figurx  diametri  minor  eft  ratione  cjufdem  ad  quadratum  fummx  la- 
terum figurx  diametri  k b.  Quapropter  latera  figurx  fuper  diametrum  £ t faiftx 
fimul  furnpta  majora  funt  lateribus  figurx  fuper  diametrum  kb  fa&x  fimul; 
prout  latera  figurx  fuper  kb  majora  luat  lateribus  figurx  Axis  fimul  fumptis. 

CLE-  D- 

PROPOSITIO  XL. 

SI  vero  in  Hyperboli  Axis  tranjverfus  minor  fuerit  tertia  parte 
lateris  ejus  refli  datur : ab  utraque  Axis  parte  diameter  una 
tertue  parti  lateris  fui  refli  ecqualis,  cujus  latera  figura;  fimul 
H h i furnpta 
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fumpta  minorem  efficiunt  fummam  quam  latera  figura  cujufvis 
alterius  diametri  ad  eandem  ffxis  partem  dufta  \ latera  quoque 
fiitira  /uper  diametrum  huic  utrinque  propiorem  faci  a,  Jimul 
Jumpta  minora  junt  lateribus  figura  Juper  remotiorem  ab  ei- 
dem  jacite . 

Repetatur  figura  in  Propofitione  jy*  adhibita,  ac  fit  as  jam  minor  tertii  parte 
infui» an,  unde  Seminor  erit  dimidio  ipGus  in.  Fiat  M 2 arquaiis  dimidio  ipfius  i n ; 
& eredi  MA  normali  (uper  Axem  jungatur  ta,  ipfique  ta  parallela  ducatur 
(edionis  diameter  kb.  En  autem  (per  hujus)  M2  ad  mn  ficut  kb  ad  latus 
redum  figura:  ejus,  ac  ms  eft  pars  tertia  ipfius  mn;  quare  St  k b tertia  pars  ett 
lateris  ejus  redi.  Ducantur  inter  a St  b diametri  quaelibet  ut  ae,?t,  iiidemque 
parallela:  rx,ro;  ac  demittantur  normales  ad  Axem  Xe,  on. 

Jam  M z quarta  pars  cft  ipfarum  MN,  mi  fimul i qua- 
dratum vero  ex  mn,mz  fimul  majus  erit  redangulo  fub  m n, 
s o fimul  St  quater  M2 ; ac  utrinque  fublato  communi  red- 
angulo  fubMN,  lu  fimul  St  quater  Me,  remanebit  quadra- 
tum ex  Ne, e 2 fimul  majus  redangulo  fub  nm,  ie  fimul  St 
quater  z e : ratio  igitur  redanguli  lub  m n,  i o fimul  St  quater 
Me  ad  redangulum  fub  nm,  Ze  fimul  St 
quater  z o major  eft  ratione  ejufdcm  ad  / 

quadratum  ex  Ne,  ez  fimul.  Sed  redan- 
gulum  fub  nm,  ie  fimul  St  quater  Me 
eft  ad  rcdanguluni  fub  nm,2i  fimul  St 


n bm  p c 


quater  ie  ficut  Me  ad  e2:  quare  ratio  Me 
ad  02  major  eft  ratione  redanguli  fub 
NM, 2o  St  quater  Me  ad  quadratum  ex  Ne, 
oh  fimul:  igitur  componendo  erit  ratio 
Mi  ad  io  major  ratione  redanguli  (ub 
m n,  i e fimul  St  quater  m e,  und  cum  qua- 
drato ex  no,  e 2 fimul,  ad  quadratum  ejufi- 
dem  n e,  e 2.  Redangulum  autem  fub  mn, 
2 e fimul  St  quater  Mo  una  cum  quadrato  cx  Ne,  e 2 fimul  {per  Lemma  1.  AbdaL) 
xquale  eft  quadrato  ex  n m,  m 2 fimul ; quare  ratio  m 1 ad  2 e major  cft  ratione 
quadrati  ex  nm,  m 2 fimul  ad  quadratum  ex  n e,  e 2 fimul.  Verum  M 2 eft  ad  2 e ficut 
redangulum  fub  tn,M2  ad  redangulum  fub  rx,  2e;  quare  ratio  redanguli  fub 
r n,  m 2 ad  redangulum  fub  r n,  2 e major  cft  ratione  quadrati  ex  M n,  m z fimul 
ad  quadratum  ex  Ne,  02:  ac  permutando  ratio  redanguli  fub  tn,M2  ad  quadra- 
tum ex  m x,  m 2 fimul  major  eft  ratione  redanguli  fub  r n,  2 e ad  quadratum  ex 
n e,  e 2 fimul.  Eft  autem  redangulum  (ub  r n,  m 2 ad  quadratum  ex  m n,  m r Q- 
mul  ( per  1 7,m  hujus ) ficut  quadratum  cx  a r ad  quadratum  iuirnnz  laterum  fi- 
gura: diametri  k b : ac  ( per  eandem  1 7lna ) redangulum  fubrN,  se  eft  ad  quadra- 
tum ex  Ne,  e2  fimul  ficut  quadratum  ex  at  ad  quadratum  lummx  laterum  fi- 
gura: diametri  (edionis  a e.  Ratio  igitur  quadrati  ex  A r ad  quadratum  (iimmx 

diametri 
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laterum  figura:  diametri  k b major  eft  ratione  ejufdcm  ad  quadratum  laterum  figurae 
diametri  a e limul  lumptorum.  Quocirca  latera  figura:  diametri  kb  minora  funt 
lateribus  figura:  diametri  a E. 

Porro  cum  quadratum  i piarum  fimul  fumptarum  majus  cft  redangulo 

fub  st,  zn  fimul  St  quater  zn;  eodem,  quo  procedentia  demon  liravimus,  modo 
probabitur  latera  figuro  diametri  a e minora  dic  lateribus  figuro  diametri  £t  fi- 
mul fumptis.  Nec  abfimili  argumento,  cum  rcdangulum  fub  x n,  z a fic  quater 
a-  minus  fit  quadrato  ex  kd,  ns  fimul,  conflabit  latera  figuro  diametri  £t  mi- 
nora dic  lateribus  figuro  Axis  ai  fimul  fumptis. 

Ducantur  jam  diametri  alio  remotiores  ab  Axe  quam  k p,  ficut  2H,  ry ; i i filem- 
que  parallelo  fint  r£,r«?i  aedepundis  s,  $ demittantur  normales  ad  Axem  uc 
i.r,  St:  ac  erit  redangulum  fub  r n,  ms  fimul  St  quater  M z majus  quadrato  cx 
mk,mz  fimul.  Adjcdo  autem  communi  redangulo  fub  fn,  ms  fimul  fic  quater 
PM,  erit  reU  angulum  Jub  p N,  M i fimul  d quater  v r mafut  quadrato  «NP,fZ  fimul ; fic 
eadem  argumentandi  methodo,  qua  in  procedentibus  ufi  fumus,  manifeftum  erit  la- 
tera figuro  diametri  z 11  majora  cfic  lateribus  figuro  diametri  b k.  Pari  modo  demon- 
ftrabitur  latera  figuro  diametri  ry  majora  ctle  lateribus  figuro  diametri  zti,  ex 
eo  quod  rcdangulum  fub  r x,  p s fimul  St  quater  pz  majus  elt  quadrato  ex  r x,  s p 
limul.  E.  D. 

PROPOSITIO  XLI. 

IN  omni  Ellipfi  latera  figura  sfxis  majoris  fimul  (umpta  minora 
funt  lateribus  f igura  cuju/cunque  alterius  diametri : ac  latera 
figura  diametri  fixi  majori  propioris  minora  funt  lateribus  figura 
diametri  remotioris  ab  eodem  : latera  vero  figura  Slxis  minoris 
fimul  fnmpta  majora  funt  lateribus  figura  fuper  quamlibet  aliam 
diametrum  facla. 

Sit  at  Axis  major  Ellipfeos, minor  vero  ae;  diametri  autem  alio  fint  kb,  zh, 
uibus  parallelo  ducantur  ta,  ri;  fit  ad  Axem  demittantur  normales  am,  ioj  ac 
at  rxadxA,  ut  fit  a 2 ad  zr,  ficut  Axis  at  ad  latus  redum  figuro  Axis : & erit 
quadratum  cx  at  ad  quadratum  redo  ipfi  at  una  cum  latere  ejus  redo  fimul 
oqualis,  ficut  quadratum  ex  xr,  fiveredangulum  fub  n t,  a 2, ad  quadratum  cx  NZ* 
Sed  quadratum  ex  at  eft  ad  quadratum  ex  af.  ficut  nt  ad  rz,  quia  (per  1 g'm  pri- 
mi) demonftratuin  cft  quadratum  ex  Ar  edi:  ad  quadratum  ex  a e ficut  at  ad  la- 
tus ejus  redum ; xr  autem  cft  ad  r 2 ficut  rcdangulum  fub  xr,  rz  ad  quadra- 
tum cx  rz:  quadratum  etiam  cx  a E cft  ad  quadratum  redo  oqualis  utrifque  a E 
fit  lateri  redo  ejufdem  fimul,  ut  quadratum  ex  rz  elt  ad  quadratum  ex  xz,  per 
eandem  1 j,n*  primi : ex  oquo 
igitur  quadratum  cx  A r elt  ad 
quadratum  ex  utraque  a f.  St  la- 
tere redo  ejufdem,  ficut  redan- 

gulum  fub  xr,  rz  ad  quadra-  , 

tum  ex  N2.  Sed  redanguluni  N 
fub  xr,  az  cft  ad  quadratum  ex 
n z ut  quadratum  ex  a r ad  qua- 
dratum compotito  ex  a r fit  la- 
tere ejus  redo : ratio  igitur 
Axis  a r ad  at  una  cum  latere  ejus  redo  fimul  major  cft  ratione  ipftus  a r ad 
a e una  cum  latere  redo  ejufdem  a e fimul.  Latera  igitur  figuro  Axis  majoris 
at  minora  funt  lateribus  figuro  Axis  minoris  a e fimul  fumptis. 

Jam  rcdangulum  fub  xr,  ms  cft  ad  quadratum  ex  nz  (per  17** hujus)  ficut 
quadratum  ex  a r ad  quadratum  diametri  k b una  cum  latere  ejus  redo  i quare 
ratio  ipfius  at  ad  Ar  una  cum  latere  ejus  redo  major  eft  ratione  ejufdem  at  ad 
kb  cum  latere  ejus  redo  fimul:  ac  proinde  latera  figuro  fuper  at  fado  minora 
funt  lateribus  figuro  diametri  kb.  Quinetiam  cum  rcdangulum  fub  xr,MH  eft 
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ad  quadratam  ex  ni  uc  quadratum  ex  AT  ad  Quadratum  diametri  kb  una  cum 
latere  ejus  redo;  ac  redangulum  NT,  2 0 cft  ad  quadratum  exNS  (per  eandem 
17*“)  ficut  quadratum  ex  at 
ad  quadratum  diametri  z h una 
cum  latere  ejus  redo  fimul : 
erit  igitur  ratio  at  ad  kb  una 
cum  latere  ejus  redo  major 
ratione  ejufdem  ad  z h una  cum 
latere  ejus  redo : proinde  la- 
tera figura:  diametri  kb  fimul 
minora  funt  lateribus  figurx  dia- 
metri z h.  Quoniam  vero  red- 
angulum fub  r n,  20  eft  ad  quadratura  ex  N 2 ut  quadratum  ex  A r ad  quadratum 
diametri  z h una  cum  latere  ejus  redo ; ac,  per  nuper  deroonftrata,  redangulum  fub 
N r,r  z cft  ad  quadratum  ex  n 2 ut  quadratum  ex  a r ad  quadratum  Axis  minoris  a e 
una  cum  latere  ejus  redo  fimul ; erit  ratio  A r ad  z h & latus  ejus  redum  fimul 
major  ratione  ejufdem  ad  a e una  cum  latere  ejus  redo.  Unde  latera  figurae 
diametri  z h fimul  minora  funt  lateribus  figurae  Axis  a e fimul  fnmptis.  E.  D. 

PROPOSITIO  XL1I. 

Figura Axis,  in  fettionc Hyperbolica , minor  eft  figura  cujufvis 
alterius  diametri  \ ac  diametri  Axi  propiores  minores  habent 
figuras  quam  qiue  ab  eodem  remotiores  funt. 

Sic  Hyperbolx  Axis  at,  diametri  autem  quaevis  alias  kb,£t.  Dico  figuram  fu- 
per  A r fadam  minorem  efle  fadi  fuper  quamlibet  aliam  diametrum  praeter  Axem : 
ac  figuram  diametri  kb  minorem  cflc  figura  diametri  £t. 

Ducantur  reda:  r a,  ta  diametris  & 
k b,  P t parallelae ; ac  demittantur  nor- 
males ad  Axem  a m,  a e ; ac  fiat  r Nad 
n a ficut  a r ad  latus  redum  figurx 
fuper  Ar  fadse : erit  igitur  tn  ad  n a 
ut  quadratum  ex  a r ad  figuram  fcdi- 
onis  fuper  Axem  fadam;  ac  tn  eft 
ad  nm  (per  i*T*in  hujus)  ficut  quadra- 
tum ex  at  ad  figuram  diametri  kb.  e 
Ratio  autem  rs  ad  na  major  eft  ra- 
tione ejufdem  ad  nm;  quare  ratio 
quadrati  ex  at  ad  figuram  fuper  at 

fadam  major  eft  ratione  ejufdem  ad  figuram  fuper  kb  fadam:  adeoque  figura 
Axis  at  minor  eft  figura  diametri  kb.  Porro  (per  ir*  hujus)  tn  eft  aaNB 
ficut  quadratum  ex  a r ad  figuram  fuper  £t  fadam , ac  tn  cft  ad  nm  ficut  qua- 
dratum ex  a r ad  figuram  diametri  k b ; ratio  autem  r n ad  n m major  cft  ratione 
ejufdem  ad  ne:  erit  igitur  ratio  quadrati  ex  at  ad  figuram  diametri  kb  major  ra- 
tione ejufdem  ad  figuram  diametri  Pt  ; ac  proinde  figura  fiiper  kb  fada  major  eft 
fada  fuper  Pt.  E.  D. 


PROPOSITIO  XL1II. 

Figura  Axis  majoris  inEUipfi  minor  eft  figura  cujuftibet  alterius 
diametri ; maxima  autem  figura  ea  eft  qua  fit  fuper  Axem 
minorem : figura  quoque  diametri  Axi  majori  propioris  minor  eft 
fafia  fuper  remotiorem  ab  eodem . Vide  figuram  Prop.  XLI. 

Sit  Ellipfeos  Axis  major  Ar,  minor  a e,  ac  alias  qu*vis  diametri  kb,zh.  Dico 
figuram  Axis  at  minorem  efle  figuri  diametri  KB;  ac  figuram  ipfius  kb  minorem 
elTefadl  fuper  diametrum  zh:  denique  figuram  ipfius  zh  minorem  efle  figurl 
fuper  Axem  minorem  a e fadi. 
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Ducantur  ra,  riipfis  kb,zh  parallelas,  ac  demittantur  ad  Axem  normales  a m, 
io;  fiat  etiam  i n aa  na  ficut  at  ad  lacus  ejus  redum : unde  quadratum  ex  Axe 
at  erit  ad  figuram  fuper  Axe  fadam  ficut  tn  ad  na.  Sed  quadratum  ex  Ar 
(per  i f4®  primi)  aequale  eft  figuras  Axis  minoris  A e ; quare  figura  Axis  A r minor 
cftfadA  fuper  Axe  minore  a e.  Qponiam  vero  rN  eft  ad  nm  (per  igT4m  hujus) 
ficut  quadratum  ex  a r ad  figuram  diametri  K b ; pariterque  r n eft  ad  N o ut  qua- 
dratum ex  at  ad  figuram  diametri  zh;  ut  eft  tn  ad  nt  ficut  quadratum  ex  at 
ad  figuram  Axis  a e:  an  autem  minor  eft  quam  nm,  ac  nm  quam  no,  ac  no 

?juam  n r : erit  igitur  figura  Axis  A r minor  figura  diametri  k i ; & figura  fuper  k b 
ada  minor  erit  figura  diametri  z h » ac  figura  diametri  z h minor  erit  figura  Axis 
a e.  Q.  E.  D. 

PROPOSITIO  XL1V. 

IN  Hyperbola,  fi  vel  latus  tranfverfum  figura. ? c. /fxis  non  minus 
fuerit  latere  ejus  retto  \ vel  fi  minus  fuerit  eo , quadratum  vero 
ejus  non  minus  fuerit  dimidio  quadrati  differentia  inter  latera  fi- 
gura : erunt  quadrata  e lateribus  figura  j4xis  fimul  fumpta  mi- 
nora quadratis  laterum  figura , fuper  quamlibet  aliam  feflionis 
diametrum  fafta,  fimul  fumptis. 

Sit  Hyperbolae  Axis  A r,  ac  quaelibet  aliae  diametri  k b,  ?t;  ac  five  at  non  mi- 
nor fuerit  latere  eius  redo,  velli  minor  fuerit  eo,  modo  quadratum  ex  at  non 
minus  fuerit  dimidio  quadrati  differentix  inter  Axem  & latus  ejus  redum.  Dico 
fummam  quadratorum  laterum  figurx  Axis 
minorem  cfie  quadratis  laterum  figurx  dia- 
metri k b fimul  fumptis  ; quadrata  vero  la- 
terum figurx  fuper  K b fadx  fimul  minora 
effe  quadratis  laterum  figurx  diametri  £t. 

Imprimis  autem  fit  at  non  minor  latere 
ejus  redo ; ac  (per  3 j4"  hujus)  erit  latus 
redum  diametri  kb  majus  latere  redo  Axis 
at  i & (per  eandem)  latus  redum  diametri  £t  majus  erit  latere  redo  diametri 
kb;  at  autem  minor  eft  quam  kb,  acKB  quam  £t:  proinde  quadrata  laterum 
figurx  Axis  A r minora  funt  quadratis  laterum  figurx  diametri  k b ; ac  quadrata 
laterum  figurx  diametri  kb  minora  funt  quadratis  laterum  figurx  £t  fimul 
fumptis.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XLV. 

SI  vero  sfxis  minor  fuerit  quam  latus  ejus  redum , quadratum 
autem  ejus  non  minus  dimidio  quadrati  different  ice  inter  yixem 
& latus  ejus  redum.  Dico  eadem  etiam  confequi  qiue  in  proxima 
Tropo/itione  demon ftravimus. 

Maneat  figura  Propofitionis  XLU.  prxcedcntis ; ac  fiat  r n ad  na  ut  & a 5 ad  z r 
in  ratione  ipfios  Ar  ad  latus  ejus  redum : duplum  igitur  quadrati  ex  a z non  minus 
erit  quadrato  ex  KZ  (quia  A z ipfi  tn  xqualis  eft,  ac  a r eft  ad  latus  ejus  redum 
ficut  az  ad  zr;  ac  quadratum  ex  at  non  minus  eft  dimidio  quadrati  diftercntias 
inter  a r & latus  ejus  redum.)  Dudis  autem  fedionis  diametris  k b,  f t,  parallelae 
agantur  redx  r a,  r a;  & demittantur  ad  Axem  normales  a e,  am. 

Quoniam  vero  Ar  eft  ad  latus  ejus  redum  ficut  tn  ad  na,  atque  etiam  ut 
Az  ad  zr ; ac  duplum  quadrati  ex  az  non  minus  eft  quadrato  ex  en:  duplum 
redanguluro  fub  mz,  az  majus  erit  quadrato  ex  zn.  Adjiciatur  utrinque  duplum 
redangulum  fub  na,az;  & duplum  redangulum  fub  mn,az  fimul  & az  majus 
erit  duplo  rcdangulo  fub  n a,  a z una  cum  quadrato  ex  z n fimul : hoc  eft,  majus  erit 
quadratis  ex  n a,  a z fimul,  pn  7.II.  Ei  Qpocirca  ratio  dupli  redanguli  fub  N M,  A z 
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& m a ad  dapium  re&angulum  fub  nm,  AS  & 3 a minor  eft  ratione  cjufdem  ad 
quadrata  ex  na,  as  fimul.  Sed  duplum  re&angulum  fub  mn,  as  fimul  fit  am 
eft  ad  duplum  re&angulum  fub  mn,  as  fimul  fic  as,  ficut  am  ad  as  i quare  ra- 
tio am  ad  as  minor  eft  ratione  dupli  redanguli  fub  mn,as  fimul  & ma  ad  qua- 
drata ex  n a,  a s fimul.  Quadrata  autem  ex  n m,  m s fimul  {per  Lemma  II.  Abdolm) 
aqualia  funt quadratis  cx  na,  as  fimul  una  cum  duplo  re&angulo  fub  NM,  as 
fimul  3c  A m : componendo  igitur  ra- 
tio ms  ad  sa  minor  erit  ratione 
quadratorum  ex  N M & m s fimul  ad 
quadrata  ex  n a & as  fimul.  Sed  M s 
eft  ad  sa  ut  re&angulum  fub  tn, 
ms  ad  re&angulum  fub  tn,  s A; 
quare  ratio  re&anguli  fub  r N,  ms 
ad  re£tangulum  fub  tn,sa  minor  eft 
ratione  quadratorum  ex  n m & m s fi- 
mul ad  quadrata  ex  na  & as  fimul. 

Permutando  autem  ratio  rc&anguli 
fub  r n,  m s ad  quadrata  ex  n m & m s 
fimul  minor  eft  ratione  re&anguli  fub  tn,  as  ad  quadrata  ex  na  & as  fimul. 
Verum  re&angulum  fub  rN,MS  (per  i9*m  hujus)  eft  ad  quadrata  cx  NM  & ms 
fimul,  ut  quadratum  ex  at  ad  ouadrata  laterum  figura:  diametri  kb  fimul;  ac 
retftangulum  fub  r n,s  a,  five  quadratum  e*  s a,  eft  ad  quadrata  cx  n a & as  fimul, 
ficut  quadratum  ex  A r ad  quadrata  laterum  figura:  Axis  at;  ut  manifclhim  eft 
ex  prxmiffis:  ratio  igitur  quadrati  ex  at  ad  fummarn  quadratorum  laterum  fi- 
gurse  diametri  kb  minor  eft  ratione  ejus  ad  fummarn  quadratorum  laterum  figura: 
Axis  AT:  quadrata  igitur  laterum  figurae  fuperKB  fa&s  fimul  majora  funt  qua- 
dratis laterum  figura:  Axis  fimul  fumptis.  Quoniam  vero  duplum  quadrati  ex 
ms  majus  eft  quadrato  cx  sn,  ac  duplum  re&angulum  fub  es,sm  majus  eft  qua- 
drato ex  N s ; modo  in  praecedentibus  ufurpato,  probabitur  quadrata  laterum 
figurae  diametri  majora  efle  quadratis  laterum  figurae  diametri  ke.  Q^  E.  D. 

PROPOSITIO  XLVI. 

SI  vero  quadratum  dxis  tranfverji  minus  fuerit  dimidio  qua- 
drati differentia  inter  jfxem  & latus  ejus  re  Ilum : ab  utra- 
que farte  Slxis  re  perietur  diameter  cujus  quadratum  aquatur  di- 
midio quadrati  differentia  inter  ipfam  latus  ejus  reixum  \ ac 
fumma  quadratorum  laterum  figura  ejus  minor  erit  quadratis  la- 
terum figura  cujuf cunque  alterius  diametri  ab  utroque  ejus  parte 
fume  n da : fumma  quoque  quadratorum  laterum  figura  fiiper  dia- 
metrum huic  propiorem  facla  minor  erit  fumma  quadratorum  la- 
terum figura  diametri  remotioris  ab  eadem. 

Sint  r n ad  na,  ficut  as  ad  sr,  in  eadem  ratione  quam  habet  at  ad  latus  ejus 
redum ; ac  fic  duplum  quadrati  cx  as  minus  quadrato  cx  nz.  l7iat  duplum 
quadrati  cx  ms  aequale  quadrato  ex  ns,  & ad  pun&um  m erigatur  Axi  normalis 
ma,  ac  jundfci  r a eidem  parallela  ducatur  diameter  K0B:  erit  igitur  ms  ad  m N 
(per  <s,m  hujus)  ficut  k b ad  latus  recftum  cjufdem,  adeoque  quadratum  ex  k b aquale 
erit  dimidio  quadrati  differentia:  inter  eam  & latus  ejus  redfcum. 

Ducantur  jam  inter  pun&a  a,  h alis  qusvis  diametri  ut  ae,£t,  iifilemque  par- 
allels  rx,  roj  & Axi  normales  fint  xe,  on.  Quoniam  autem  duplum  quadrati 
ex  ms  squale  eft  quadrato  ex  sn,  erit  duplum  rc&angulum  fub  ms,  s®  minus 
quadrato  ex  sn;  ac,  fa&o  duplo  re&angulo  fub  o n,  s«  communi,  erit  duplum 
redtanguli  fub  m N,  s o fimul  & s e minus  duplo  rc8  angulo  fub  «N,  Se  & quadrato  cx  z N 
fmul  j hoc  eft  {per  7.  II.  EI.)  quadratis  ex  e n,so.  Unde  eodem  omnino  argumentandi 
modo,  quo  uu  fumus  in  Propofitione  prscedente,  manifeftum  erit  quadrata  laterum 
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PROPOSITIO  XLVII. 

IN  Ellipfi,  fi  quadratum  lateris  tranfverfe  figura  Axis  majoris 
non  matus  fuerit  dimidio  quadrati  fumma  laterum  figura  ejus-, 
erunt  quadrata  laterum  figura  Axts  majoris  fimtil fumpta  minora 
quadratis  laterum  figura  cujufcunque  alterius  diametri-,  ac  qua- 
drata laterum  figura  diametri  Axi  propioris  fimu/  jumpta  minora 
erunt  quadratis  laterum  figura  diametri  remotioris  ab  eodem-, 
maxima  autem  quadratorum  fumma  fiet  ex  lateribus  figura 
Axis  minoris. 

Sit  Ellipfeos  Axis  major  Ar,  minor  vero  A E ; fitque  quadratam  Axis  Ar  non 
majus  dimidio  quadrati  fumma:  laterum  figurz  ejus:  itnc  etiam  alia:  fe&ionis 
diametri  kb,£t,  quibus  ducantur  parallela:  IA,  r I ; ac  demittantur  ad  Axem  nor- 
males A M,  IO. 

Fiat  r tt  ad  NA  &as  ad  r r in  ratione  Axis  A r ad  latud  ejus  reOnm  ; ac  redt- 
angulum  liib  n r,  a r,  frvt  ^wutratum  ex  A s,  erit  ad  quadrata  cx  N r,  r 2 limul  ut 
quadratum  ex  Ar  ad  quadrata  laterum  figurz  fuper  Arfa&z.  Latus  autem 
retium  figurz  Axis  minoris  ae  elt  ad  A i ficut  r»  ad  1*3:  quia  r N cit  ad  r 2, 
ficut  Ar  ad  latus  ejus  redtum,  acAreft  ad  latus  ejus  redtrnn  (per  i f"  primi ) ut 
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latus  re&um  Axis  a e ad  ipfam  a e.  Verum  latus  re&um  Axis  a e (per  eandem  i j,m 
primi)  cft  ad  ipfam  a e ficut  quadratum  ex  at  ad  quadratum  cx  ae;  ac  nt  eft  ad 
rs  ficut  recUngulum  ntz  ad  quadratum  ex  n : erit  igitur  redfcmgulum  srz  ad 
quadratum  ex  te  ficut  quadratum  cx  Ar  ad  quadratum  ex  a e.  Quadratum  au- 
tem ex  rs  cft  ad  fummam  quadratorum  ex  Nr  & rs  ficut  quadratum  Axis  a e ad 
fummam  quadratorum  ex  lateribus  figura;  fu  per  a e faCbe : ex  zquo  igitur  reft- 
angulum  xrs  erit  ad  fummam  quadratorum  ex  Nr  fit  r s ficut  quadratum  ex  at 
ad  fummam  quadratorum  laterum  figura;  fuper  a e fa&ac.  Rc&angulum  autem 
fub  n r fit  ae  eft  ad  quadrata  ex  Nr,  rz  fimul  ficut  quadratum  ex  at  ad  quadrata 
laterum  figura:  ipfius  Ar. 

Quadratum  autem  cx  at  non  majus  eft  dimidio  quadrati  fummx  laterum  fi- 
gura; ejus:  duplum  igitur  re&anguli  fub  Nr,  a - non  erit  majus  quadrato  ex  NE; 
ac  proinde  quod  fit  fub  Nr,  me  bis  minus  erit  quadrato  ex  n E.  Sublato  itaque 
utnnquc  communi  rc&angulo  km,  me  bis;  erit  refiduum  rc&angulum  fub  Mr, 
me  bis  minus  quadratis  ex  nm, me  fimul:  ratio  igitur  dupli  redanguii  fub  am, 
Mrad  duplum  re&angulum  fub  Mr,  me,  five ratio  am  ad  me,  major  erit  ratione 
rectanguli  dupli  fub  am,  Mr  ad  quadrata  ex  nm,  me  fimul  Sed  duplum  re&angu- 
lum  fub  am,  Mr  una  cum  quadratis  cx  nm,  me  fimul  {per  Lemma  111.  Abdolm. ) 
xqualia  funt  quadra- 
tis ex  n r,  r e,  ob  ae- 
quales an,  r e : quare 
componendo  erit  ra- 
tio a e ad  e m major 
ratione  quadratorum 
ex  Nr  fit  rz  ad  qua- 
drata ex  N M,  M E fi- 
mul;  adeoque  ratio 
reftanguli  fub  nt, 
a e ad  re&angulum 
fub  n r,E  m major  c- 

rit  ratione  qnadratorum  cx  Nr,  te  ad  quadrata  ex  nm,me.  Permutando  autem 
ratio  re&anguli  fub  nt,  a e ad  quadrata  ex  sr,rs  fimul  major  erit  ratione  rcdfc- 
anguli  fub  n r,  me  ad  quadrata  ex  nm,me  fimul : atque  fupra  demonftratum  eft 
re&angulum  fub  Nr,  a e efle  ad  quadrata  ex  nt,  te  fimul  ficut  quadratum  cx  at 
ad  fummam  quadratorum  laterum  figura;  ejus.  Sed  fit  (per  19*"  huius)  redtangulum 
fub  r n,  M e cft  ad  fummam  quadratorum  ex  nm,me,  ficut  quadratum  ex  at  ad 
fummam  quadratorum  laterum  figura:  diametri  kb:  ratio  igitur  quadrati  ex  at 
ad  quadrata  laterum  figurae  ejus  fimul  major  eft  ratione  ejufaem  ad  quadrata  la- 
terum figura  diametri  kb;  adeoque  quadrata  laterum  figura  Axis  majoris  at  mi- 
nora funt  quadratis  laterum  figura  diametri  k b fimul  fumptis. 

Jam  vero  mn  vel  minor  erit  quam  02,  vel  non  minor  eritea.  Imprimis  autem 
fit  mioor  ei.  Unde  quadrata  cx  m n,  m e fimul  majora  erunt  quadratis  cx  n o,  o e 
fimul : ac  quadrata  ex  no,  02  fimul  majora  funt  re&angulo  fub  oe  fic  dupla 
differentia  ipfarurn  os,mn;  quare  ratio  re&anguli  fub  mo  fic  dupla  diffe- 
rentia inter  oe  fit  mn  ad  re&anguium  fub  oe  fic  dupla  differentia  inter  os 
fit  mn  major  eft  ratione  cjufdem  ad  fummam  quadratorum  ex  no, oe;  ac  pro- 
inde ratio  mo  ad  oe  major  erit  ratione  rc&anguli  fub  mo  fit  dupla  differentia 
ipfarurn  oe,  mn  ad  quadrata  ex  no,  oe  fimul  Sed  re&angulum  fub  mo  fit  du- 
pla differentia  ipfarurn  o£,  mn  una  cum  quadratis  ex  no,  oe  fimul  (prr  Lemma 
W.Jbdolm.)  squale  cft  quadratis  ex  mn,  me  fimul;  quia  differentia  inter  qua- 
drata ex  m n,  m e fit  quadrata  cx  no,o  e fimul  aequalis  eft  duplae  differentiae  inter 
quadrata  ex  mo,  eo:  componendo  igitur  ratio  me  ad  eo  maior  erit  ratione 
quadratorum  ex  m n fit  m s fimul  ad  quadrata  ex  n o fit  o e fimul.  Sed  ut  m E ad 
eo  ita  re&angulum  fub  i'n,me  ad  reftangulum  fub  i n,  eo;  quare  ratio  re&an- 
guli  fub  tn, me  ad  re&angulum  tn,eo  major  cft  ratione  lumina;  quadratorum 
ex  m n,  M e ad  fummam  quadratornm  cx  no,  o s : ac  permutando  ratio  rctftan- 
guli  fub  n r,  me  ad  fummam  quadratorum  ex  mn,  ms  major  cft  ratione  refitan- 
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guli  Nr,zo  ad  fummam  quadratorum  ex  No, os.  Sed  redtangulum  fub  Nr,M  = 
eft  ad  fummam  quadratorum  ex  mm,  mi  (per  i9,ra  hujus)  ficut  quadratum  ex  at 
ad  fummam  quadratorum  laterum  figura:  diametri  kb;  ac,  per  eandem,  re&angu- 
lum  fub  n r,  i o eft  ad  quadrata  ex  jn  o,  o 2 fimul  ut  quadratum  ex  a r ad  fummam 
quadratorum  laterum  ngurx  diametri  Pt:  ratio  itaque  quadrati  cx  at  ad  fum- 
mam quadratorum  laterum  figurat  diametri  kb  major  eft  ratione  ejufdem  ad  fum- 
mam quadratorum  laterum  figura;  diametri  $T;  ac  proinde  quadrata  laterum  figura: 
diametri  kb  minora  funt  quadratis  laterum  figura:  diametri  Pt. 

Si  veroMN  non  minor  fuerit  quam  ro,  fumma  quadratorum  ex  mn,  mi  non 
major  erit  fumma  quadratorum  ex  no,  oi;  ac  proveniet  ratio  rc&angulifiib  M’, 
mi  ad  quadrata  ex  nm, mi  fimul  major  ratione  re&anguli  fub  nt,  20  ad  fum- 
mam quadi  atomm  cx  no,oz:  unde,  modo  nuper  oftcnfb,  manifolium  erit  qua- 
drata laterum  figura:  diametri  kb  minora  effc  quadratis  laterum  figurae  diame- 
tri £t.  Haec  autem  ita  fe  habebunt,  fi  ve  cadat  normalis  de  pun&o  1 dem  hia 
inter  pundta  0 & m,  vel  fuper  ipfum  0,  vel  etiam  inter  0,  r 1 modo  fegmentum 
mn  minus  fuerit  intercepta  no.  Eftautcin  rc&angulum  fub  Nr,  r 2 ad  quadrata 
ex  xr,  ri  fimul  ut  quadratum  cx  at  ad  fummam  quadratorum  laterum  figurae 
Axis  minoris  a e,  per  demonftrata  in  principio  hujus  Propolitionis  i ac  rc&angu- 
lum  fub  Nr,OH  ere  ad  quadrata  ex  no  & 02  fimul  (per  19"" hujus)  ut  quadra- 
tum ex  Ar  ad  fummam  quadratorum  laterum  figurae  diametri  Pt:  unde,  conli- 
mili  argumento,  probabitur  fummam  quadratorum  laterum  figurae  diametri  cujuf- 
cunquc  P t minorem  cflc  quadratis  laterum  figurae  Axis  a e fimul  fumptis.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XLVIII. 

Sivero  in  Ellipfi  quadratum  Axis  majoris  majus  fuerit  dimidio 
quadrati  fumma  laterum  figura  Axis : dabitur  ab  utraque 
Axis  parte  diameter , cujus  quadratum  aquale  e (l  dimidio  quadrati 
fumma  laterum  figura  ejus : ac  fumma  quadratorum  laterum  fi- 
gura hujus  diametriminor  erit  fumma  quadratorum  laternmftgura 
cujufcunque  alterius  diametri  ad  eundem  fedionis  quadrantem  du- 
cenda : quadrata  etiam  laterum  ftgura  diametri  huic  utrinque 
propioris  minora  funt  quadratis  laterum  ftgura  fuper  diametrum 
remotiorem  facia. 

Defcribatur  Schema  praecedenti  fimile : ac  eodem  modo  conflabit  duplum  qua- 
dratum ex  ai  majus  efle  quadrato  ex  x'i.  Fiat  duplum  quadrati  ex  mi  squale 
quadrato  cx  ni,  & ad  pun&um  m erigatur  Axi  normalis  am  occurrens  fe&ioni 
in  a a Sejungatur  r a,  eidemque  parallela  ducatur  fe&ionis  diameter  kb:  erit  igitur 
m s ad  1 n (per  7n>*ra  hujus)  ficut  diameter  K b ad  latera  figura:  ejus  fimul  fumpta ; ac 
proinde  quadratum  cx  m I ad  quadratum  cx  in  ficut  quadratum  ipfius  k b ad  qua- 
dratum fumma:  laterum  figurae  ejus.  Sed  quadratum  ex  mi  dimidium  eft  qua- 
drati ex  1 st  quare  quadratum  ex  kb  dimidium  eft  quadrati  fummae  laterum 
figura:  ejus. 

Ducantur  jam  diametri  a e,  Pt  inter  a&  bj  & pcrpun&um  r iifcJeni  parallela: 
fint  ro,  r r ; ac  demittantur  ad  Axem  normales  o «,  t n.  Quoniam  vero  quadratum 
cx  mi  dimidium  eft  quadrati  cx  in,  ac  re&angulum  fub  ni,  10  etiam  dimidium 
eft  quadrati  ex  in;  erit  re&angulum  fub  ni,  10  squale  quadrato  cx  mi:  unde 
ni  erit  ad  mi  ficut  Mi  ad  10;  ac  auferendo  antecedentes  i confequentibus,  erit 
refiduuin  mn  ad  refiduum  Me  ficut  ni  ad  mi.  Hinc  rc&angulum  fub  ni,  mb 
aequale  erit  re&angulo  fub  m n,  m i.  Eft  igitur  redfcangulutn  fub  n i,  m 0 majus 
re&angulo  fub  No,  mi;  ac  duplum  rc&anguli  fub  ni,  m©  majus  redfcangulo  du- 
plo fub  Ne, mi:  re&angulum  igitur  fub  Ma,ei  quater  majus  eft  duplo  redkan- 
gulo  fub  Ne,  mi  : Adjiciatur  commune  duplum  redtangulum  fub  Me,  me  j & qua- 
druplum re&angulum  fub  Me,  ei  uni  cum  duplo  redlangulo  fiibMe,  mi  majus 
erit  duplo  redtangulo  fub  mn,  mi.  Addatur  infuper  quater  quadratum  ex  «m 
Kk  2 utrinque 
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atrioque s & erit  quadruplum  rc&angulum  fub  Me,  es,  uni  cum  duplo  re&an- 
gulo  lub  Me,  M2  & quater  quadrato  ex  ©m  fimul,  majus  quam  duplum  re&an- 
gulum  fab  mn,  ms  uni  cum  quadruplo  quadrato  ex  om.  Verum  quadruplum 
re&angulum  fub  Me,  es,  una  cum  duplo  re&angulo  fub  mo,mz  & quater  qua- 
drato ex  gm  fimul  [per  Lemma  V.  Abdtlm.)  axjuale  eft  duplo  re&angulo  fub  e e, 
e m fimul  &ms;  ac  duplum  redtangulum  fub  nm,mi  uni  cum  quadrato  ex  om 
quater  ( per  Lemma  V I.  jftdolm.)  aiqualc  eft  quadratis  ex  nm,  ms  fimul:  re&angu- 
lum  igitur  duplum  fub©e,©M  fimul  & mz  majus  eft  quadratis  ex  nm,mz  fimul. 
Unde  ratio  dupli  re&anguli  fub  ©c,©m  fimul  & Me  ad  duplum  rc&angulum  fub 
o»,«M  fimul  & mz  minor  eft  ratione  dupli  rc&anguli  fub  ee,  «m  fimul  & m* 
ad  fiimmam  quadratorum  ex  mn,  mz:  id  eft, ratio  m»  ad  mz  minor  eft  ratione 
dupli  rcdanguli  fub  0«,©.m  & Me  ad  fiunnum  quadratorum  ex  m n,  m r.  Qua- 
drata autem  ex  Ne  &ez  fimul  majora  funt  quadratis  ex  mn,  mz,  exceflu  re&an- 
guli  dupli  lub  Me  & ©e,  ©M  funul,  prr  Lemma  IV.  jibdolm.  componendo  igitur 
ratio  os  adM-  minor  erit  ratione  quadratorum  ex  Ne  & os  fimul  ad  quadrata  ex 
mn,  ms  fimul.  Hinc,  modo  in Propofitione  pracedcnte  ufurpato,  demonftrabitur 
quadrata  laterum  figura:  diametri  kb  minora  efle  quadratis  laterum  figurae  dia- 
metri a E.  Cumque  duplum  rc&angulum  fub  nz,«©  majus  eft  duplo  re&angulo 
fub  Nn,  eSi  eodem  argumento  probabitur  quadrata  laterum  figura;  diametri  a E 
minora  efle  quadratis  laterum  figura:  diametri  \t. 

Quoniam  etiam  duplum  re&angulum  fub  ns,  ne  majus  eft  duplo  re&angulo 
fub  na,  nz  j pari  modo  patebit  rationem  as  ad  zn  minorem  efle  ratione  quadra- 
torum ex  na  & az  fimul  ad  quadrata  ex  Nn,ns  fimul  fumpta:  unde  pari  ra- 
tiocinio conflabit  quadrata  laterum  figura:  £t  minora  efle  quadratis  laterum  fi- 
gurae Axis  Af. 


Ducantur  jam,  in  iifdein  Ellipfcos  quadrantibus,  diametri  alia:  remotiores  ab 
Axe  majore  quam  kb,  ut  z h,  r y s & per  pun&um  r his  diametris  parallela:  fint 
r x,  r i : ac  demittantur  ad  Axem  normales  x p,  S r.  Et,  argumento  pradi&is  con- 
fimili,  manifeftum  fiet  quadrata  laterum  figura:  diametri  k b minora  eiTc  quadratis 
laterum  figura:  diametri  z h : atque  harc  quoque  minora  efle  quadratis  laterum 
figura  diametri  ry ; five  pun&a  f, <t  ceciderint  utraque  inter  © & m,  five  eorum 
unum  fuerit  in  centro  & alterum  inter  © & m vel  inter  © & r i vel  denique  fi 
utrumque  fuerit  inter  © &r.  Quadrata  igitur  laterum  figura:  diametri  kb,  cujus 
aaadratum  dimidium  eft  quadrati  fummie  laterum  figura:  ejus,  minora  funt  qua- 
dratis laterum  figurae  cujufcunquc  alterius  diametri  in  Ellipfcos  quadrantibus  a z, 
r 6 ducendae : ac  quadrata  laterum  figura  diametri  huic  ntrinque  propioris,  in  iifdem 
quadrantibus  du&c,  minora  funt  quadratis  laterum  figura  diametri  ab  eadem  re- 
motioris. Confcquitur  etiam  quadrata  laterum  figura  Axis  minoris  majora 
efle  quadratis  & lateribus  figurae  cujufcunque  alterius  diametri  fe&ionis  fimul 
fitmptis.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  XL1X. 

SI  in  Hjperbola  latu*  tranpoerfum  figura  Axis  majus  fuerit  la- 
tere ejus  refto  : erit  differentia  quadratorum  laterum  figura 
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Axis  minor  differentia  quadratorum  laterum  figura  cujuflibet  al- 
terius diametri : ac  differentia  quadratorum  laterum  figura  dia- 
metri Axi  propioris  minor  erit  differentia  quadratorum  laterum 
figura  diametri  ab  eodem  remotioris  : differentia  aut  em  inter  qua- 
drata laterum  ftgurie  cujufcunque  diametri  fe6lionis  pueter  Axem, 
major  erit  differentia  inter  quadratum  Axis  & figuram  ejufdem ; 
fed  minor  duplo  ejus. 

Sic  Axis  Hypcrbol»  at,  fle  centrum  © ; fle  fit  at  major  latere  ejus  redo:  fiat 
tn  ad  na  fle  a 2 ad  zr  in  ratione  ipfius  at  ad  latus  ejus  re&um,  ac  ducantur 
diametri  kb,?t.  Dico  differentiam  inter  quadratum  ex  at  fle  quadratum  lateris 
ejus  redi  minorem  cllc  differentia  inter  quadratum  diametri  k b fle  quadratum  Ia* 
teris  redi  ejufdem  k b : ac  differentiam  inter  quadrata  cx  K b fle  cx  latere  ejus  redo 
minorem  efle  differentia  inter  quadrata  ex  £t  fle  cx  latere  ejus  redo. 

Ducantur  r a,  r a diametris  k b, 

£t  parallela:;  ac  demittantur  ad 
Axem  normales  a m,  a b.  Quoniam 
vero  Ar  eft  ad  latus  ejus  redum 
ut  r n ad  n A five  ut  a 2 ad  2 r ; 
erit  redangulum  fub  i n,  2 a ad 
differentiam  quadratorum  ex  a 2 
fle  a n fient  quadratum  ex  A r ad 
differentiam  quadratorum  ex  at  fle 
cx  latere  ejus  redo.  Ratio  autem 
m 2 ad  2 a minor  eft  ratione  mn 

ad  n A;  adeoque  ratio  M2  ad  2 a minor  cft  ratione  ipfarum  mz,  mn  fimul  ad  ipfas 
2 a,  an  fimul:  ac  proinde  minor  eft  ratione  redanguli  fub  zm,mn  fimul  fle  2N 
ad  redangulum  (ub  2 a,  an  fimul  flt  2 n.  Verum  redangulum  fub  2 m, m n fimul 
flt  zn  {per 6.\\.EUm.)  differentia  eft  inter  quadrata  ex  -M  fle  mn,  ac  redangu- 
lum fub  2 a,  a n fimul  flt  2 n differentia  eft  inter  quadrata  ex  2 A,  a n : quare  ratio 
redanguli  fub  r n,  m 2 ad  redangulum  fub  r N,  2 a minor  eft  ratione  differentias 
quadratorum  ex  2M  flt  mn  ad  differentiam  quadratorum  ex  2 A flt  AN:  ac  per- 
mutando ratio  redanguli  fub  r.N,  me  ad  differentiam  quadratorum  ex  zm  flt  mn 
minor  erit  ratione  redanguli  fub  tn,  z a ad  differentiam  quadratorum  cx  za,an. 
Sed  redangulum  fub  r n,  m 2 cft  ad  differentiam  quadratorum  ex  2 n,  m n ( per 
20011"»  hujus)  ficut quadratum  ex  Ar  ad  differentiam  quadratorum  b lateribus  fi- 
gura; diametri  k b ; ac  redangulum  fub  r n,  a 2 eft  ad  differentiam  quadratorum 
ex  z a flt  an  ut  quadratum  ex  at  ad  differentiam  quadratorum  ex  Axe  at  flt  ex 
latere  ejus  redo : ratio  igitur  quadrati  ex  a r ad  differentiam  quadratorum  b la- 
teribus figura  diametri  kb  minor  eft  ratione  ejufdem  ad  differentiam  quadrato- 
rum laterum  figura  Axis  at.  Quocirca  differentia  quadratorum  laterum  figurae 
diametri  kb  major  eft  differentia  quadratorum  laterum  figura  Axis. 

Similiter,  quoniam  ratio  E z ad  2 m minor  eft  ratione  e n ad  n M,  erit  ratio  e 2 ad 
zm  minor  ratione  ipfarum  e 2,  ne  fimul  ad  zm,mn  fimul;  unde  modo  nuper 
adhibito  probabitur  differentiam  quadratorum  laterum  figura  diametri  Pt  ma- 
jorem efle  different  ii  quadratorum  laterum  figura  diametri  kb.  Quinetiam  fi  fiat 
b o Jequalis  lateri  recto  figura  diametri  k b ; erit  differentia  inter  quadrata  ex 
bk  fle  bo  aqualis  duplo  re&angulo  fub  bo,  ok  una  cum  quadrato  exoK;  qua: 
proinde  major  erit  refltangulo  fub  bk,  ko,  minor  vero  duplo  ejufdem.  Verum 
redlangulum  fub  b K,  K o squale  cft  differenti»  inter  quadratum  cx  b k flt  figuram 
fuper  bk  fadtam  ; qux quidem  differentia  (per  29”"  hujus)  «qualis  eft  differentia; 
inter  quadratum  Axis  at  flt  figuram  ejufdem  : differentia  igitur  inter  quadratum 
diametri  bk  fle  quadratum  lateris  ejus  reflti  major  eft  differentia  inter  quadratum 
Axis  at  flt  figuram  ejufdem;  minor  vero  eft  duplo  iftius  differentia:.  Q^  E.  D< 
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PROPOSITIO  L. 

S/  vero  in  Hyperbola  latus  tranfverfum  figura  fedionis  minus 
fuerit  latere  ejus  redo : erit  differentia  inter  quadrata  late- 
rum figunt  Axis  major  differentia  inter  quadrata  laterum  figura; 
cnjufcunque  alterius  diametri : ac  differentia  quadratorum  late- 
rum figunt  fadie  fuper  diametrum  Axi  propiorem  major  erit  dif- 
ferentia quadratorum  laterum  fada  fuper  remotiorem  : differen- 
tia autem  inter  quadratum  cujnfvis  diametri  & quadratum  lateris 
ejus  redi  major  erit  duplo  differentia  inter  quadratum  Axis  & 
figuram  fuper  Axem  fadam. 

Sic  fcdlionis  Axis  a r,  ac  fiat  r n ad  na  ut  & A 2 ad  sr  in  ratione  Ar  ad  latus 
ejus  rectum  i & quoad  cartera  fit  Schema  idem  ac  in  Propolitione  procedente : 
erit  igitur  rectangulum  (ub  rx,Ar  ad  differentiam  inter  quadrata  ex  an  & ex 
a r,  ficut  quadratum  ex  Axe  at  ad  differentiam  inter  quadratum  iftud  & quadra- 
tum lateris  redii  figuro  Axis.  Ratio  autem  m*  ad  ha  major  eft  ratione  mn  ad 
na;  adeoque  ratio  m - ad  ha  major  eft  ratione  iplarum  mh, mn  fimul  ad  ha, 
an  fimul,  ac  ratio  rcdlaneuli  fub  rN,M£  ad  redlangulum  fub  r n,  h a major  erit 
ratione  ipfarum  mh, mn  ad  AH,  an  (imul.  Sed  reda:  mh, mn  fimul  fiint  ad  ah, 
an  fimul  ficut  redlangulum  fub  mh,mx  fimul  & nh  ad  redlangulum  fub  ha,  an 
fimul  & n e : ratio  igitur  rcdlanguli  fiib  r n,  m h ad  redlangulum  fub  r n,  e a maior 
eft  ratione  re&anguli  fub  M h,  m n fimul  fit  n h ad  redlangulum  fub  ha,  an  fimul  & 
NH.  Sed  reSamulum  fub  M H,  M N fimul  (3  N 5 aquale  eft  differentia  quadratorum  ex  M N, 
M H;  ac  riHangulum  Jub  H A,  A N fimul  (3  n h aquale  eft  differentia  quadratorum  ex  H A (3  A N; 
quare,  eodem  modo  quo  procedentia,  de- 
monftrabitur  differentiam  quadratorum 
diametri  k r laterifque  redii  ejufdem  mi- 
norem efle  differendi  quadrati  Axis  at& 
lateris  ejus  redii : paricerque  differentiam 
quadratorum  diametri  £t  & lateris  ejus 
redii  minorem  efle  differentia  quadrato- 
rum laterum  figuro  diametri  K B. 

Fiat  autem  b o aequalis  lateri  redlo  dia- 
metri kb,  ac  redlangulum  fub  hk,  ko 
(per  »9"" hujus)  aequale  erit  differentia: 
inter  quadratum  Axis  a r & figuram  fuper  Axem  fadlam.  Duplum  autem  redlan- 
guli  fub  bk.ko  una  cum  quadrato  ex  ko,  hoc  eft  differentia  quadratorum  ex  t k (3 
bo,  maius  eft  duplo  rcdlangulo  fub  bk,  ko:  differentia  igitur  quadratorum  la- 
terum figuro  cujulcunque  diametri  k b major  erit  dupli  differentia  inter  quadratum 
Axis  Ar  ejufdemquc  figuram.  Q^E.  D. 

PROPOSITIO  LL 

Differentia  quadratorum  laterum  figura  Axis  majoris,  in  EJ- 
lipfi,  major  eft  differentia  quadratorum  laterum  figura  cu- 
juf libet  alterius  diametri,  qu<e  major  ed  latere  fuo  redo : ac  dif- 
ferentia quadratorum  laterum  figura  fada  fuper  diametrum  Axi 
majori  propiorem  major  eft  differentia  quadratorum  laterum  fi- 
gura diametri  remotioris  ab  eodem : differentia  autem  quadrato- 
rum laterum  figura  Axis  minoris  major  eft  differentia  quadrato- 
rum laterum  figura  cujufvn  alterius  diametri,  qua  minor  eft  latere 
fuo  redo  : ac  differentia  quadratorum  laterum  figura  diametri 
oAxi  minori  propior  k major  erit  differentia  quadratorum  laterum 
figura  fuper  remotiorem  fada.  Sit 
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Sit  Ellipfeos  Axis  major  at,  minor  vero  aej  ac  fit  ?t  altera  i.*  diametris  con- 
jugatis squalibus.  Ducantur  inter  punda  a & ? diametri  kb,am,  ac  iildem  par- 
allela: rn,  TXi  5c  ad  Axem  demittantur  normales  n y,  X o ; atque  fiant  reliqua 
omnia  prout  in  Schemate  Hyperbolx  Propofitionis  proxima:.  Dico  cxccffum  qua- 
drati ex  at  fupra  quadratum  lateris  ejus  redi  majorem  elle  cxceffu  quadrati  ex 
K b fupra  quadratum  lateris  redi  ejuldem  j atque  hunc  quoque  exccffum  majorem 
efie  excelui  quadrati  ex  a m fupra  quadratum  lateris  ejus  redi. 

Quoniam  enim  ratio  A z ad  zy  minor  cit  ratione  Ae  ad  ©y,  erit  ratio  redan- 
guli  fub  rN,  A 2 ad  redangulum  fub  r n,  iy  minor  ratione  dupli  redanguli  fub  z n, 
a e ad  duplum  redangulum  fub  z N,  ©y.  Sed  duplum  redangulum  fub  s n,  a 0 (per 
Lem.  VII.  yibd.)  xquale  eft  differentix quadratorum  cx  s a,anj  ac  duplum  redan- 
gulum  fub  SN,«y  xquale  eft  differentix  quadratorum  cx  z y, y N : ratio  igitur  red- 
anguli  fub  r n,a  z ad  redangulum  fub  r N,zy  minor  cft  ratione  differenti*  quadrato- 
rum ex  z a & a n ad  differentiam  quadratorum  ex  z y,y  n.  Permutando  autem  ratio 
redanguli  fub  rx,  za  ad  differentiam  quadratorum  cx  ia,  an  minor  cft  ratione 
redanguli  fub  r n,  z y ad  differentiam  quadratorum  ex  zy,  y N.  Verum  redangu- 
luin  fub  r x,  s a eft  ad  differentiam  quadratorum  cx  z a,  a n ficut  quadratum  ex  Axe 
at  ad  differentiam  quadratorum  laterum  figura:  cjufdcm  Axis,  (quia  tn  cft  ad 
an  ut  & az  ad  zr  in  ratione  Axis  ad  latus  ejus  redumj  atque  adeo  utraque  a n, 
rz  funt  redae  quas  Homologas  vocamus ) ac  redangulum  fub  rx,  zy  (peraom*n* 
hujus)  eft  ad  differentiam  quadratorum  cx  zy,  yN  ficut  quadratum  ex  at  ad 
differentiam  quadratorum  diametri  k b later 'iique  redi  cjufdcm : ratio  igitur  qua- 
drati ex  at  ad  differentiam  quadratorum  laterum  figura:  ejus  minor  elt  ratione 
ejufdem  quadrati  ex  at  ad  differentiam  quadratorum  diametri  kb  & lateris  ejus 


redi : quapropter  differentia  quadratorum  laterum  figurae  Axis  at  major  cft  dif- 
ferentii  quadratorum  laterum  ngurx  diametri  kb.  Hodemque  modo  aemonftra- 
bitur  rationem  redanguli  fub  ru,  zy  ad  redangulum  fub  rx,zo  minorem  efle 
ratione  differentix  quadratorum  ex  zy,  yN  ad  differentiam  quadratorum  ex  2«, 
• n:  ac  permutando  rationem  redanguli  fub  rN,  zy  ad  differentiam  quadrato- 
rum ex  Zy,  yN  minorem  effc  ratione  redanguli  fub TN,z*  ad  differentiam  qua- 
dratorum ex  ze,  0 n.  Unde  manifeftum  fiet  differentiam  quadratorum  laterum 
figurx  diametri  kb  majorem  efle  differentia  quadratorum  laterum  figurx  dia- 
metri A M. 

Ducantur  jam  alia:  diametri  inter  \ & a,  ficut  <r  (P,  r r ; ac  per  pundum  r a- 
gantur  parallelx  illis  redx  rn,  ro;  & demittantur  ad  Axem  normales  ht,  01. 
Dico  differentiam  quadratorum  laterum  figurx  Axis  minoris  a e majorem  cfle 
differentia  inter  quadratum  diametri  <r&  St  quadratum  lateris  redi  ejus;  atque 
hanc  differentiam  majorem  effc  diffrrentia  quadratorum  Uterum  figurx  dia- 
metri rP. 

Quoniam  enim  ratio  redanguli  fub  rN,  zr  ad  redangulum  fub  rN,  zz  ma- 
jor cft  ratione  re  ad  ez,  (quiazT  major  eft  quam  zz  aero  minor  quam  ©z) 
ac  t«  eft  ad  ©z  ut  duplum  redangulum  fub  ni  & ro  ad  duplum  redangulum 
fub  x z,  e z i duplum  autem  redangulum  fubzN,T»  xquale  eft  differentix  qua- 
dratorum ex  nt,  tz,  uti  duplum  redangulum  fub  zn,©z  xquale  eft  differentix 

L i x quadra- 
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Quadratorum  ex  NX,  xs:  ratio  igitur  redanguli  fub  rN,  sr  ad  redangulum 
fub  rN,  hx  major  eft  ratione  differentia:  quadratorum  ex  nt,tz  ad  differentiam 
Quadratorum  ex  nx,xs:  permutando  autem  ratio  redanguli  fub  rN,  ht  ad  dif- 
ferentiam quadratorum  ex  nt,  r 2 major  erit  ratione  reftanguli  fub  r n,  z x ad  diffe- 
rentiam quadratorum  ex  nx,  xs.  Unde,  eodem  quo  in  praecedentibus  ufifamus 
argumento,  conftabit  rationem  quadrati  ex  at  ad  differentiam  quadratorum  dia- 
metri tf  St  lateris  ejus  redi  majorem  effe  ratione  eiufdem  quadrati  ex  at  ad 
differentiam  quadratorum  laterum  figurae  diametri  ac  proinde  differentiam 
quadratorum  laterum  figurae  diametri  <ri  majorem  efle  diffcrentii  inter  quadra- 
tum diametri  tp  & quadratum  lateris  redi  ejus. 


Denique  cum  ratio  xzad  *r  major  eft  ratione  x©  ad  ©r  (quia  xs  major  eft 
quam  :r  & minor  quam  ©r)  erit  ratio  redanguli  fub  rN,  xz  ad  redangu- 
lumrN,  :r  major  ratione  dupli  redanguli  fub  nz,  xe  ad  duplum  rcdangulum 
fub  n s,  © r : quocirca,  modo  in  praecedentibus  ufurpato,  demonftrabitur  differen- 
tiam quadratorum  laterum  figurae  Axis  minoris  a e majorem  dTc  differentia  inter 
quadratum  diametri  cS  & quadratum  lateris  redi  figura:  ejufdem.  E.  D. 
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CONICORUM 

LIBER  OCTAVUS  RESTITUTUS: 

SIVE 

DE  PROBLEMATIS  DETERMINATIS  DIVINATIO. 

Halleius  Aldrichio  S.  P. 

CUM  de  Apollonio  edendo  tecum  agerem,  non  mediocriter 
nos  angebat,  quod  in  Codicibus  etiam  Arabicis  ultimus  Coni- 
corum liber  defideraretur.  Tu  tamen,  qua  es  ingenii  feli- 
citate, (iatim  Jenfijli,  pro  re  deplorata  non  habendum  ejje,  fed 
forte  quadantenus  refittui  poffe,  indicio  e.v  eo  fallo  quod  tn  Pappi 
Collectionibus  Mathematicis  eadem  ipfa  tradantur  Lemmata  Coni- 
corum OBavo  pariter  ac  Septimo  demonflrando  infervientia-,  qtue 
tamen  in  cateros  libros  diverfos  dtverfa  reperiuntur.  Hinc  Tibi  pro 
comperto  fuit,  utriufque  libri  argumenta  conjunBiffima  fuiffe ; ac 
"Problemata  OBavi  h Theorematis  Septimi  Saam.Cs  /i(as  fortbri  de- 
terminationes. Illud  quidem  mihi,  reprobe  perpenfa,  cum  con- 
te Bura  probabile  tum  vefligiis  quibufdam  indicari  videbatur  : quo 
faBttm  ut.  Te  viam  monflrante,  jatturte  ifti,  quantum  in  me  eft, 
refarciendie  memet  accingerem.  Quie/o  igitur  hoc,  quicquid  eft  co- 
naminis, benigne  accipias.  Vale. 


PROPOSITIO  I.  PROBL. 

Sito  in  Parabola  data  cu/uj libet  diametri  latere  reBo\  exhi- 
bere latus  reBum  cujufcunque  alterius  diametri. 

Quoniam  (per  j*  VII"‘ ) demonftfatum  eft,  latus  redtum  cujullibet  alterius  dia- 
metri Paribolx  excedere  latus  rc&um  Axis,  quadrupla  intercepta:  inter  norma- 


D 


Icm  ad  Axem  demidam  & verticem  principalem  fc&ionis : manifcltum  eft  auod,  fi 
fupra  verticem  Axis  capiatur  pundum  quod  quarti  parte  lateris  ejus  redii  diftet  i 
vertice,  portio  Axis,  inter  pundum  illud  fit  normalem  £ vertice  cujufvis  alterius 
diametri  demiflam,  erit  quarta  pars  lateris  redi  iftius  diametri. 
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Sit  itaque  rarabolic  at  vertex  n,  Anis  » A,  & latus  redam  iz>  prodocamrquc 
Axi»  ad  f,  ita  ut  t»  (it  quaru  pars  lateris  redii  Axist 
& per  pundtum  quodvis  ledionis  r ducatur  Axi  paral- 
lela ru,  qux  proinde  (per  46.1.  hujus)  diameter  erit; 
ac  demittatur  ad  Axem  normalis  re.  Dico  latus  ro 
dhrm  diametri  r H quadrupltuireffc  interceptae  8 e. 

Quod  fi  diameter  data  non  fiierir  Axis,  ut  rus  pro-, 
ducatur  r u fupra  verticem  ad  x,  ita  ut  r K (it  quaru 
pars  lateris  redii  datx  diametri ; ad  quam  demittatur 
normalis  de  pundlo  quovis  fcdlionis  a,  ut  A m : erit 
latus  rcdlum  diametri  an  quadruplum  intercepta:  f.m. 

Harc  autem  omnia  liquido  patent  ex  quinti  leptmii 
hujus. 

PROPOSITIO  II.  1’ROBL. 

VIciffim  elato  in  'Parabola  cujujlibet  diametri  latere  reflo ; 

invenire  diametrum  quee  habeat  latus  ftium  redum  refl<e 
dat  ce  aquale. 

Sic  data  Parabola  Air,  datx  autem  diametri  r h fit  latus  redum  datam,  pro- 
ducatur r h ad  k,  ita  ut  r*  fit  quarta  pars  lateris  redi  diametri  illius;  ac  fiat 
km  xqualis  quartx  parti  alicujus alterius  lateris  redi  i fle  per  M ipfi  r»  norma- 
lis erigatur  a m,  occurrens  (ediom  in  a;  per  a vero  iph  ru  parallela  ducatur 
an.  Dico  an  cfi*e  diametrum  fedionis quxfttam,  qua  producatur  ado. 

Vel  li  per  k ducatur  diametro  normalis  bko,  flt  intervallo  oa  quartx  parti 
lateris  redi  dati  aquali  ducatur  M a ipfi  EKO,parallcla  ; occurret  fedioni  in  pundo 
qua: fito  a.  Etenim  cum  tk  iit  quarta  pars  laceris  redi  diametri  ra,  fle  rm  fit 
quarta  pars  lateris  redi  dati,  *ui  xqualis  cIIao;  iit  autem  ao  (per  demonftrata 
in  quinto  VIIm‘)  quarta  pars  lateris  redi  diametri  an:  erit  igitur  an  diameter 
illa  quam  quxrimus. 

Latus  autem  redum  datum  (per  ja.VIl"'}  non  minus  cfle  poteft  latere  redo 
Axis. 

PROPOSITIO. 111.  PROBL 

DA'o  in  data  Hyperbola  dat  te  citjnflibet  diametri  latere  redo ; 
alterius  cuju/vis  diametri  latus  redum  invenire. 

Sic  in  Hyperhola  be*  cujus  centrum  a,  data  aliqua  diameter  ru,  ac  femifli  la- 
teris ejus  redi  fiat  z b xqualis:  proponitur  latus  redum  diametri  cujulcunque  al- 
terius a e inveftigandum.  * 

Per  data  tria  pun-  > 
da  b,  e,  z (per  f.  4. 

EI. ) dcfcribatur  cir- 
culus £ b z h occur- 
rens diametro  propo- 
fitxAE  in  pundo  H. 

Dico  t h dimidium 
efie  lateris  redi  qux- 
fiti.  Nam  (per  29*". 

V1IW*)  differentia  in-  ...  «. 

ter  quadratum  diametri  cujulcunque  Hypcrbolx  fic  figuram  ejufdem  ubinuc  eadem 
dl:  adeoque  redangula  liib  diametris  flt  differentiis  inter  eafdem  flt  latera  lua 
reda  funt  femper  xqualia,  uti  et  redangula  contenta  fub  eorundem  dimidiis  1 

Srcdangulnm  baz  xqualc  eft  contento  lub  A E fle  differenda  intee  ab  At 
em  lateris  redi  diametri  a e.’  Sed,  ob  circulum  (per  3 y.  vel  3 6.  III.  EUm) 
redangulum  lub  ea,  ah  xqualc  cfl  rcdangulo  baz:  eft  igitur  a H- differenti  a 
inter  femidiametrum  ab  flt  Icmilatus  redum  ejufdem  diametri,  ac  proinde  eh 


dimidium  dl  lateris  redi  quxliti. 
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PROPOSITIO  IV.  PROBL. 

N Ellipfi  data , /1  detur  diameter  aliqua  una  cum  ejufdem  latete 
redo  \ pofitmus  diametri  cujn/vis  alterius  latus  redam  exhibere . 

Sic  teba  Ellrpfis  <Jata,  cujus  centrum  A;  St  diametri  rn  detur  latus  redum» 
cjulque  dimidio  aqualis  fiat  bz,  in  produda  diametro  ponenda:  ac  fic  quaelibet 
alia  diameter  a e:  & per  tria  punda  e,b,z  delcribatur  circulus  occurrens  ipfi  ab 
produdx  in  pundo  ».  Dico  bh  dimidium  cfle  lateris  redi  quxfiti. 

Eft  enim  in  Eliipfi  (per  30.  VII®1) 
fumma  quadrati  diametri  cujulcunque 
fic  figura;  ejufdem  Idnpcr  xqualis ; hoc 
cft,  rcdangulum  contentum  fub  dia- 
metro fic  utrique  diametro  fit  latere 
ejus  redo  fimul  ubique  squale  cft; 
adeoque  fic  contenta  lub  carundem  di- 
midiis: rcdangulum  igitur  BAZxqualc 
eft  contento  lub  e a fit  utrique  h a fic 
lemifle  lateris  ejus  redi  fimul.  Sed  (per  III.  Et.)  rcdangulum  eah  «quale 
eft  rcdangulo  bazj  quare  a h «qualis  eft  (emidiametro  ea  una  cuin  femiffc 
lateris  ejus  redi  fimul  fumpeo:  quapropter  ah  foperac  ea  dimidio  lateris  redi 
quxfiti  i duplum  igitur  reda;  eh  eidem  lateri  redo  aequale  eft. 

PROPOSITIO  V.  PROBL. 

Dsftis  lateribus  figura  c Axis  H/perbola,  & data  quavis  ejuf- 
dem diametro  magnitudine  : pofitionem  diametri  ifiius  in 
fedione  determinare , atque  /itum  & magnitudinem  diametri  cum 
eadem  conjugat te,  latufque  ejus  redum . 

Sit  Hyperbolx  ab  Axis  tranfverfus  at,  fic  latus  redum  a Ai  quod  ponatur  in 
diredo  Axis  ad  a fit  ac  fiat  tn  ad  na  ut  fic  ae  iti  ir  ficut  i*a  ad  a a i erunt 
itaque  punda  n,z  (per  a4""  VII®')  termini  redarum  quas  Homologas  diximus: 
Componendo  autem  ta  erit  ad  an  ficut  Axis  tranlverlui  fic  latus  ejus  redum 
fimul  ad  Latus  redum,  five  ut  r a ad  aai  per  converiioncm  vero  rationis  a n erit 
ad  nz  ficut  a a ad  ri  differentiam  Axis 
fic  lateris  redi ; cx  axjuo  igitur  r a erit 
ad  ne  ficut  r a ad  / r;  ac  proinde  red- 
angulum  fub  n s fic  r a «quale  erit  con- 
tento fub  at  fic  r /,  five  fub  Axe  fic  dif- 
fereneu  Axis  laterifque  redi.  Rcdan- 
gulum autem  fub  AI*  & diflerentii  ejuf- 
dem & lateris  ejus  redi  aquale  cft  dif- 
ferentia: quadrati  Axis  fic  figura:  eius,  qua: 
quidem  (per  1 3""  & *9'm  VII"*)  differen- 
tia cft  quadratorum  6 quibufvis  fcdionis  diametris  conjugatis : adeoque  rcdan- 
gulum lub  n z,  r a «quale  cft  differentis  quadratorum  cx  quibuflibct  fedionii 
diametris  conjugatis.  Pone  jam  b k efle  diametrum  quam  quxr  imus,  ac  repetito  Sche- 
mate Prop.  6“  Vll®1  (per  eandem  quadratum  cx  bk  erit  ad  quadratum  cx  z ii 
ut  sMad  m n,  ac  per  convcrfioncm  rationis  quadratum  cx  BKcric  ad  differentiam 
quadratorum  cx  b k,  z 11,  five  ad  rcdangulum  fub  n 2 fit  r a,  ficut  em  ad  n z : quo- 
circa quod  fit  fub  ne  fic  quadrato  cx  bk  «quale  erit  contento  lub  NE  fit  rcdan- 
gulo (ubrA  ficsM»  adeoque  quadratum  ex  bk  «quale  erit  rcdangulo  fub  em  & 
i a,  five  fub  em  fic  fummi  Axis  fic  lateris  ejus  redi:  eft  igitur  bk  media  propor- 
tionalis inter  ta  fic  me.  Dantur  autem  bk  fic  ta»  data  cft  igitur  me,  ac  dato 
pundo  e pundum  M datur. 

Compolitio  autem  mamicfta  cft : manentibus  enim  dderiptis,  fiat  ut  r a ad  bjc 
M m a 
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ita  BKad  mi,  & ere#*  Axi  normali  am,  fiat  quadratum  ex  am  ad  re&angulurt 
amt  ficut  figura:  Axis  latus  redhin»  ad  tranfverium,  acpun&umA  (per  21  ••primi) 
tanget  fc&onem.  Jungantur  a a,  atj  & per  centrum  e ipfis  'aa,  at  parallela: 
ducantur  diametri  bk,zh:  habemus  itaque  (per  demon ftrata  in  6,M  Vllw’)  pofiti- 
oncin  utriufquc  diametri  quaefiue  s ac  fa €ti  0 b «quali  femidiametro  daue,pun&ura 
b tanget  fc&ionem.  Fiat  autem  quadratum  ex  ez  vel  e 11  ad  quadratum  ex  ea 
ficut  mn  ad  M2,  & erit  zn  diameter  cum  bk  conjugata:  ac  (per  eandem  6"* 
Vll«.)  data  diameter  b k erit  ad  latus  (uum  redhim  ficut  m s ad  mn. 

Invenimus  itaque  politionem  diametri  bk,  & conjugatae  cum  eadem  tam  magni- 
tudinem quam  fitum,  latufque  re&um  ejuldera,  Curva  nondum  deleri pti:  id  quod 
in  caeteris  omnibus  obfervandum.  In  hunc  enim  ufum  deftinafie  librum  futim 
feptimum  videtur  JpoHonsusy  ut  viam  llcrncrct  ad  folutiones  & determinationes  pro- 
blematum omnium  qua:  fummas  vel  differentias  diametrorum  conjugatarum  vel 
laterum  figur*  earundem ; ficut  & fummas  vel  differentias  quadratorum  ex  iifc 
dem  fimiliaquc  fpc&ant,  abfque  fiippofita  Sc&ionum  delineatione : nec  vulgari  ar- 
tificio quxlitarum  diametrorum  politiones  in  lingulis  aflequitur- 

Diametri  autem  conjugatae  cum  diametro  dad  magnitudinem, & latus  rc&um  ejus, 
conftruftione  paulo  faciliore  invenies,  modo  politionem  non  rcouiras.  Capiatur 
enim  media  proportionalis  inter  at  & r/  live  inter  Axem  & differentiam  Axis 
de  lateris  ejus  redii : qua:  proinde  poterit  differentiam  quadrati  ex  Axe  & figura: 
cjufdcm,  hoc  eft  (per  29*™  VII*')  differentiam  quadratorum  e quibufvis  duinetiis 
conjugatis.  Sit  ea  noj  & crcdU  ad  011  nor- 
mali nr,  fiat  or  aequalis  diametro  data:,  & erit 
n r «qualis  diametro  conjugatx  cum  ? o : fi  nempe  7 ^ 

latus  rectum  minus  fuerit  Axe.  Si  vero  majus 
fiicritco,  fiat  nr  diametro  propofitx  «qualis,  & 
jun&a  o r erit  ejufdem  diametro  conjugata:  aqua- 
lis; & ere&afupcr  op  normali  oz,  critrs  latus 
re&um  diametri  nr.  In  priori  vero  cafu,  demifll 
normali  n t erit  pt  latus  re&urn  diametri  op  : conjugata  enim  media  cft  propor- 
tionalis inter  diametrum  & latus  fuum  re&um.  Csetcra  patent  ex  ij*  & 29'  VII*1. 

Ac  manifeftum  clt  diametrum  propolium  non  minorem  cfie  debere  Hyperbole 
Axe  data 

PROPOSITIO  VI.  PROBL 

I situ  EUipfeos  esixe  & Utere  redo,  <&  dati  quavis  ejufdem 

diametro  magnitudine : diametri  ijlitts  pof itionem  de/ignare, 

fitumque  & magnitudinem  diametri  cum  dati  conjugat  te, ftmulque 
Ut  ita  redum  ejufdem. 

Sit  Ellipfeos  A sr  Axis  cranfverfus  A r,  qui  producatur  utri  nque,  ac  fiat  utraque 
aa,aJ  squalis  lateri  reflo,  & (per  j—  VII"")  habeantur  refla:  Homologe  an, 
rz : rapiendo  fcilicet  tn  ad  na  et  az  ad  zr  ficut  at  ad  aa  Hinc  dindcndo 
r A erit  ad  a n ficut  dif- 
ferentia Axis  & lateris 
eius  refli  ad  latus  re- 
flum,fivc  ut  vS  ad  asi 
componendo  vero  an 
erit  ad  s z ficut  latus 
reflum  ad  fummam  Axis 
lattrifque  ejus  refli, five 
ut  AA  ad  nr:  ex  aequo 
igitur  r A erit  ad  xs  ficut  r J ad  at,  five  ut  differentia  Axis  & lateris  ejus  refli 
ad  fummam  eorundem  s reflangulum  igitur  fub  Axe  & furnml  Axis  Jc  lateris  ejus 
refli  aiqualc  cft  reflangnlo  fub  N z et  eorundem  differentii.  Sed  reflangulum  lub 
Axe  et  utroque  Axe  et  latere  reflo  fimul  tcqtialc  eft  quadrato  ex  Axe  & figura 
ejufdem  fimul ; quorum  quidem  fumma  (per  jc’"  et  ii""  VU"M  aqualis  cft  tam- 
* mse 
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mx  quadratorum  c quibulcunquc  fcdionis  diametris  conjugatis : huic  igitur  (urn- 
*ni  ocqnalc  cft  rcdangulum  lub  datis  ss,r)  fivc differenti!  Axis  fle  lateris  redi. 

Puta  jam  facium  quod  quiritar,  fitquc  diameter  b k squalis  datae,  cidcmquc 
conjugata  / H » dudaque  a r ipfi  paralleli,  jungatur  u & demittatur  normatis 
AM:  At  (per  dcmonftraca  in 7"*  VII*1)  quadratum  ex  bk  erit  ad  quadratum  ex 
zh  ficut  sm  ad  m K.  Componendo  autem  quadratum  ex  bk.  erit  ad uimmuni  qua- 
dratorum ex  n k,  z k,  hoc  cft  ad  rcdangulum  fub  ss  flt  vi  live  differentia  Axis 
flt  lateris  ejus  redi,  ficut  em  ad  xz:  igitur  quod  fit  fub  ns  fit  quadrato  ex  bk 
aequale  erit  fado  fub  ni  & rcdangulo  lub  ms  & r/;  unde  quadratum  ex  bk 
aequale  erit  rcdangulo  fub  proinde  b k.  media  proportionalis  erit  inter 

m i fle  r J.  Datur  autem  utraque  bk  fle  r/:  data  cft  itaque  ms;  flt,  ob  datum 
pundum  i,  punctum  m quoque  datur. 

Componetur  autem  hoc  modo,  piat  uc  r i fivc  differentia  Axis  & lateris  ejus 
redi  ad  diametrum  datam  bk  ita  eadem  bk  ad  sm:  fle,  ereda  normali  m a,  hac 
quadratum  ex  Ma  ad  rcdangulum  a m r ficut  latus  rectum  Axis  ad  i pium  Axem, 
ac  (perai**  primi)  pundum  a tanget  fcdionem.  Jungantur  a r,  a a,  & per  cen- 
trum o paralleli  ipfis  ducantur  diametri  bok,  Z0H;  ac  (per  demonfirata  in  7“ 
VIIm‘)  habebuntur  diametri  quxfitx  pofitione  •,  ac,  fad!  utraque  0B,  sit  aquali  Ic- 
midiametro  data^  punda  quoque  b,k  tangent  fcdionem.  Per  eandem  autem  7*” 
Vll“",cnt  ut  m z ad  m N ita  bk  ad  latus  redum  ejuidem,  flt  ita  quadratum  ex  bk 
ad  quadratum  diametri  zh  cum  bk  conjugati.  Satisladum ctt  igitur  problemati, 
fle  inventus  clt  fitus  utriufquc  diametri , litipli  etiam  nonduin  ddaipti. 

Abfquc  pofitione  autem  paratius  clt  diametri  conjugati  laccnfquc  redi  magni- 
tudinem invenire.  Nam  cum  quadrata  ex  bk,zu  quadratis  Axium  Jimul  furopds, 
hoc  cft  luinmi  quadrati  Axis  fle  liguri  ejus  (per  umm*  fle  30*^  Vll*‘)  Iero  per 
axjualia  funt,  fi  capiatur  rn  media  proportionalis  inter 
at  fle  r a,  poterit  rn  fiimmam  quadratorum  cxbk,zh, 
live  quadruplum  fummx  quadratorum  lemiaxium  ao, 
eo,  hoc  cft  quadrati  ex  ao.  Quapropter  fi  diametro 
r n vel  radio  a o dclcribatur  lemicirculus  a a u,  in  quo 
inlcribatur  reda  ab  datxdiametro  bk  aequalis,  ac  jun- 
gatur b A : erit  D A xqualis  conjugati  /.  11 ; credaquc  r a 
normali  fuper  a a ulquc  dom  occurrat  ipft  a b produdx 
in  r,  erit  sr  tertia  proportionalis  ipfis  af,ba,  hoc  cft  ipfis  bk,z h , ac  proinde 
bt  xqualis  erit  lateri  redo  quxfito. 

Manifeftum  autem  eit  oportere  diametrum  bk  non  majorem  efle  Axe  majore, 
nec  minorem  Axe  minore,  uve  media  proportionali  inter  latui  redum  Axia  iplum- 
que  Axem. 

PROPOSITIO  VII.  PROBL. 

T 'XAlis  cAxe  & lateje  reflo  Axu  Hyperboke,  ac  data  ratione 
I J diametrorum  feflionis  conjugatarum : inventre  diametros  il- 
las conjugatas  tam  magnitudine  quam  pofitione. 

Habeantur  punda  z,n  Homologarum  termini,  ut  in  quinta  hujus  docetur: 
fle  quoniam  fieri  poteft  uc  Axis  maior  fit  latere  ejus  redo,  vel  aqualis,  vel  mioor 
eo;  primum  fit  major  eo,  ac  {per  demonltrau 
in  ai""  VU"')  ratio  Axis  ad  luam  conjuga  uni 
major  efle  debet  ratione  cujulcunque  alterius 
diametri  ad  luam  conjugatam.  Sic  igitur  ratio 
dau  ficut  rs  ad  s t fivc  majoris  ad  minorem. 


led  minor  ratione  Axium  inter  fe;  ac  fiat  uc  4 m 
rsadST  iu  ST  ad  ST:  datis  igitur  Ft,ST 
datur  quoque  st,  fle  ratio  rx  ad  sr  quoque 

datur,  nempe  ratio  quadratorum  ex  fx,xt, 

hoc  eft  ratio  quadratorum  diametrorum  quas  ^ R * 7 T ♦ 

quiri  mus.  Puta  jam  fadum,  At  fit  s k diameter  quxfica,  ejufque  conjugata  z h,  ac 
* No  ducatur 
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ducator  r a ipfi  bk  parallela,  & demittatur  normalis  a m.  Erit  igitur  (per  tf***  Vllm‘) 
Quadratum  ex  bk  ad  quadratum  ex  zh  ficut  ms  ad  mn,  adeoque  m z erit  ad  mn 
licut  rx  ad  st:  ac,  fa&i  x ♦ ipfi  r x aequali,  erit  dividendo  sn  ad  mi  ficut  4xad 
x r.  Datur  autem  ratio  4T  ad  x r,  adeoque  data  eft  ratio  r w ad  M 2 : ac  data  eft  n x, 
quare  & ms  daturi  unde,  ob  datum  pundhim  s,pundum  m quoque  datur.  Eli  au- 
tem (per  ea  qua:  in  quinta  hujus  dcmonftravimus ) diameter  b k media  proportio- 
nalis  inter  datas  m:  & fummam  Axis  Jaterilquc  ejus  redi  i adeoque  & bk  datur 
magnitudine.  Sed  & ratio  bk  ad  zh  datur;  quapropter,  ob  datum  bk,  zh  quo- 
que datur. 

Componetur  itaque  problema,  fi  fiat  ut  ♦ t 
ad  x r,  live  ut  differentia  quadratorum  c ter. 
minis  rationis  xr,  xT,ad  quadratum  termini 
diametro  n k analogi,  ita  in  adMX;  &,  c recta 
normali  ma,  fiat  quadratum  cx  m a ad  re&an- 
golum  AMrficut  latus  re&um  Axis  ad  ipfum  \ u 
Axem.  Jungantur  at,a  a,&  per  centrum  e iis 
parallela:  ducantur  Be  K,zan : dico  caselfc 
diametros  quxfius  politione, ut  cx  analyfi  ma- 
nifcllum  eft.  Dein  capiatur  b k media  propor- 
tionalis inter  ponatur  fcnullis ejus 

de  centro  0 ad  r.  & k,  quae  proinde  contingent  le&ionem;  ac  fiat  ut  ps  ad  st 
ita  e b ad  e 11  vel  fc»  z : ac  redta  zh  erit  diameter  conjugata  cum  diametro  bk. 

Cum  autem  differentia  quadratorum  cx  diametris  conjugatis  fit  femper  squalis 
differentia:  quadratorum  Axium,  polfumus  modo  latis  expedito  problema  hoc  re- 
fotorum dare,  fcd  abfcjuc  diametrorum  politione.  Radio  sp  delcribatur  arcus 
circuli ; ac,  dudka  dc  centro  rc&a  x r,  fiat  x t aqualis  mi- 
nori rationis  termino;  & erigatur  normalis  ts  occur- 
rens circulo  in  x ; & per  x ducatur  x x,  fi  opus  eft,  pro- 
ducenda. Dein  capiatur  T>J/,  qua:  poterit  differentiam 
quadratorum  cx  Axibus  fc&ioms,  & ad  diftantiain  T \J/ 
ipfi  it  parallela  ducatur  -4/4,  occurrens  ipfixx  in  4, 

& ipfi  t x parallela  ducatur  4 r : dico  x 4,  xt  cfle  dia- 
metros quajficas.  Nec  alii  dcmonftratione  opus  eft, 
nili  quod  xt  fit  ad  X4  ficut  st  ad  xx,  hoc  eft  ad 
sr,  nve  in  ratione  propofita;  quodque  4T  poflit  differentiam  quadratorum  «x 
utroque  Axe,  five  re&angulum  fub  Axe  & c differentia  Axis  laterilquc  ejus  redi. 
Hoc  autem  fieri  debet  juxta  1 & 29*®  Vlln,‘. 

Quod  fi  Axis  minor  fuerit  latere  ejus  redo,  eadem  prorfns  erit  tam  analyfis  quam 
compofitio:  oportebit  autem  rationem  propolium  majorem  efle  ratione  Axis 
ad  Axem  ejus  conjugatam,  minorem  vero  ratione  xqualis  ad  aqualem,  prout 
demonftratur  in  aa“  VII"1.  At  vero  fi  Axes  fiicrint  arquales,  erunt  quoque  omnes 
diametri  conjugam  (per  ajjra  Vll°")  xquales  inter  fc  refpedivc ; ac  proinde  in 
Hypcrbola  quam  vocant,  zquilatera,  nulla  alia  reperietur  inter  conjugatas  ratio 
nili  «qualitatis:  iu  c arceris  vero  omnibus,  ad  rationem  squalitatis  propius  acce- 
dunt diametri,  quo  propiores  afymptotis  funt. 

PROPOSITIO  VIII-  PROBU 

Pariter  in  EMipft,  datis  s4xe  & latere  redo  ejufdem,  oporteat 
invenire  conjugatas  diametros,  tam  magnitudine  quam  pofi- 
tione,  qute  inter  fejint  in  dati  ratione. 

Manentibus  dderiptis  in  Prop.  VI  ",  fit  ratio  data  ficut  M ad  i T,  & Gt  inveni- 
enda diameter  > K qux  eandem  habeat  rationem  ad  conjugatam  fiiam  z u ac  T i ad 
zt.  Fiat  ut  t z ad  £T  iu  it  ad  it,  ac  fi  erit  ad  it  ficut  quadratum  cx 
*k  ad  quadratum  e*  zh.  Quoniam  vero  (per  7“  VU”' ) quadratum  cx  ut  ett 
ad  quadratum  cx  z u ficut  mz  ad  mn,  erit  quoque  n adir  ficut  m 3 ad  mn,  ac 
• compo- 
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componendo  i p erit  ad  pe  ficut  se  ad  e m.  Dator  autem  ratio  r p ad  pe,  ac  pro- 
inde ratio  n 2:  ad  sm  datur;  ac,  ob datam  ni,  dau  quoque  eft  im,  puuduinquc 
M datur. 

Componetur  iaque  problema, fi  fiat  utrs  ad  et  ita  et  ad  rrj  dcin  fiat  uC 
r t ad  e r ita  n s ad  z m ; ereda  normali  M a,  cujus  quadratum  fit  ad  redanguliun 
am  r ficut  latus  redum  ad  Axem  at,  jungantur  a r,  a a,  qua:  ex  jam  didis  paral- 
lela: erunt  diametris  quxfitis  bk,  zu  per  centrum  0 ducendis.  Invenimus  igitur 
utramque  diametrum  pofitionc:  media  autem  proportionalis  inter  ri  (differen- 
tum inter  Axem  & la-  A 

tus  ejus redum ) fle nu-  ><3 0 ■ „ . ' 

per  inventam  zm  erit  / 

(per  6 ,m  hujus)  «qualis  / 

diametro  qiuefittB  bk*  * — 1 I -f-- e — H — « 

ac  fi  capiatur  znadPK  N * ® X 

in  ratione  propofiti,  \.  / ^Vk 

fiveutETad  rE,criizii  >»4 

diameter  cum  b k con-  Z 

jugata  ■,  fle  bk  erit  ad  la-  J ? — r T— h 

tus  ejus  redum  ficut  pe 

ad  it  live  ut  m 1 ad  M n,  ut  patet  ex  7"“  VII*1.  Atque  has  in  fcqucntibos  ubi- 
que obfervanda  i nec  opus  eft  ut  repetantur. 

Oportebit  autem  rationem  propolium  non  majorem  cfle  quam  ratio  Axis 
majoris  ad  minorem,  nec  minorem  ratione  Axis  minoris  ad  majorem,  per  ea  qua: 
in  14"  feptiini  demonftrata  funt. 

Ablquc  politione  autem  diametrorum  magnitudinem  hoc  modo  invenies.  Quo- 
niam data  eft  carum  ratio,  ac  fununa  quadratorum  ex  iifdctn  squalis  eft  quadrato 
Axis  & figura:  ejus  fimul,  hoc  eft  (per  ia"*  fle 
iom*m  vil“’j  fummx  quadratorum  Axium,  live 
quadruplo  quadrati  ex  ao:  fi  termini  rationis 
r z,  I T ponantur  ad  angulos  redos,  & in  jundi 
r T capiatur  r ♦ ipfi  a o «qualis ; ac  centro  ^ ra- 
dio *p,  dclcribatur  femicirculus  occurrens  ipfi 
pe  in  pundo  X,  & diametro  rr  in  pundo 
■4/,  fle  jungatur  X : dico  redas  PX,  Xs]>  a:qua- 
les  cfle  diametris  qu«fitis.  poliunt  enim  fimul 
quadruplum  quadrati  ex  a o^)b  angulum  redum, 

& funt  in  ratione  pe  ad  et  j ac  proinde  «qua- 
les lunc  ipfis  a ic,  z h,  quas  quarrimus. 

PROPOSITIO  IX- 


“ f* 
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T\  yttn  Hyperbohe cjfxe  & latere  refla-,  invenire  diametros 
I J e/its  conjurat  as,  tam  pofitione  quam  magnitudine,  quarum 
/simma  te  quatis  fit  rethe  dat  te. 

Repetatur  Schema  Propofttioms  quinta  hujus,  ac  habeantur  pun&a  £,  n ter- 
mini  redarum  Homologarum.  Quo- 
niam vero  s a eft  ad  r s ficut  latus 
redum  ad  Axem  tranfverfum  1 erit 
componendo  at  ad  rs  ficut  Axis  tranl- 
verlus  ac  latus  redum  fimul  ad  ipfum 
Axem  at;  ac  proinde  quadratum  ex 
Ar  «quale  erit  redangulo  n r A,  five 
fub  N r fle  ei  qux  «qualis  eft  utrique 
Axi  & lateri  redo  fimul  fumpto.  Jam 
(per  8run  VI Iwi)  quadratum  ex  a r,  noc 
eft  rcdangulum  fub  xr,  rn,  eft  ad  redangulum  fub  ur,  mi  ficut  auadratum 
fumm« diametrorum  conjugatarum  ad  quadratum  ex  otrdquc  mi  & ei  qu«  po- 
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tcft  rc&anguluni  s m 2 fimul  fumpti : erit  igitur  r a live  fumma  Axi*  & lateris 
ejus  rc&i  ad  m s ficui  quadratum  fummx  diametrorum  conjugatarum  ad  qua- 
dratum cxM-  fit  ea  qux  poteft  re&angulum  nm 2 limul  fumpta,  hoc  cft  (»cr  4. 
II.  Ei. ) ad  quadratum  ac  m r una  cum  re&angulo  nm  i fic  duplo  rcdtangulo  fub 
mi  fit  ca  qux  poteft  nm?;  erit  igitur,  ob  utrinquc  inventam  m 2,  ut  r a (fumma 
Axis  fic  lateris  re&i)  ad  11  r (datam  lummarn  diametrorum  conjugatarum)  ita  eadem 
conjugatarum  fumma  ad  -M,  MN  limul  (hoc  cft  ad  duplam  ipiius  qm)  una  cum 
dupta  ejus  qux  poteft  re&anguium  nm  - i ac  proinde  iu  fcmi-fumma  conjugata- 
rum adwM  fic  eam  qux  poteft  nm?  fimul.  Sit  ca  eo,  quae,  ob  datas  r a fic  conju- 
gatarum fumnum,  data  erit  i fic,  ob  datum  0,  datur  quoque  pun&um  o.  Auferatur 
utrinquc  communis  «M,  fle  erit  um  squalis  ei  qux  poteft  rc«angulum  nms:  quo- 
circa mn  erit  ad  om  ficut  um  ad  me,  ac  componendo  no  erit  ad  um  ficut  ox 
ad  em.  Permutando  autem  no  erit  ad  os  lient  um  ad  msj  unde  iterum  compo- 
nendo no  fic  osfimul,  live  dupla  ipflus 00,  erit  ad  os  ficut  os  ad  em.  Datis au- 
tcin  pun&is  S,  N,o  rc&x  quocjuc  20,  on  dantur  i adeoque  fit  zm  data  cft:  fit, 
dato  pun&o  e.  pundtum  m quoque  datur. 

Componetur  itaque  problema  hoc 
modo.  Inventis  pun&is  n,  2 fiat  ut 
feini-fumina  Axis  fit  lateris  ejus  rc&i 
ad  femi-fumnuni  diametrorum  conju- 
gatarum ita  eadem  fem»  fumma  conju- 
gatarum ad  00, qux  i centro  e in  Axe 
Hypcrbolx  produ&o  ponatur:  dein 
fiat  ut  dupla  ipfiuswo  ad  oe  ita  02 
ad  em.  ac  invento  jam  pnn&oM  eri- 
gatur normalis  ma,  ac  fiant  extera, 
prout  in  Prop.  quinta  fic  feptima  prxccdentibns  oftcnfum  cft. 

Coeuntibus  autem  pun&is  0,n,e,  ut  fit  in  HyperboU  aquilatera,  erunt  ©o^ 
eo  sequalesi  ac  proinde,  fi  fiat  ut  Axis  ad  letm-fummam  conjugatarum  datam  ita 
eadem  femi-fumma  ad  00:  fic  fi  capiatur  0 m ipfius  0 o dinudiuin  1 erit  pun&um  m 
quod  quxrimus.  Id  quod  aliunde,  nempe  ex  quind  hujus,  manifeftum  cft. 

Aliter  autem,  nec  inconcinne,  problema  hoc  refolvi  poteft.  Etenim  cum  dif- 
ferentia quadratorum  e quibufvis  conjugatis  (per  1 j""  A 29“"  VI 1*'")  aqualis  fit 
redtangulo  fub  Axe  fic  differentia  Axis  later ifque  ejus  redii  * ac  re&angufum  fub 
fumma  fic  differenti!!  diametrorum  conjugatarum  ut  ( pa:  d.,11.  Ei. ) aequale  diffe- 
rcncix  quadratorum  ex  iifiicm  i erit  re&angulum  fub  fumma  fic  differentia  con- 
jugatarum aequale  re&angulo  fub  Axe  fic  difle tenui  Axis  & lateris  ejus  rc&i : qua- 
propter fumma  conjugatarum  erit  ad  Axem  ficut  differentia  Axis  fic  laceris  redii 
ad  differentiam  conjugatarum.  Datis  autem  exteris,  data  quoqnc  cft  differentia 
conjugatarum  ; ac  proinde  i pix  conjugatae,  ob  datas  tam  fumniam  quam  differen- 
tiam earundem. 

Fiat  igitur  ut  fumma  propofita  n r ad  Axem  a r ita  r J ad  quartam  proportio- 
nalem, qux  fic  r t i ac,  divifa  n t bifariam  in  x,  crk  r I major  e diametris,  11  s vero 
minor.  # * 

Inventis  autem  diametris  (per  quinum  hnjus)  earundem  pofitionem  obtinebi- 
mus, capiendo  ms  tertiam  proportionalem  ipfis  ra,iK,  vel  nm  tertiam  propor- 
tionalem ipfis  r a,  z 11.  Sed  hoc  inverft  (ut  ita  dicam)  compofitionc  fit,  nec  ad  men- 
tem jjpoffmtiiy  quem  in  fingulis  problematis  ante  omnia  pun&um  M,  unde  ex- 
tera confequuntur,  quxfivilTc  vcrifimile  eft. 

Oportebit  autem  fumniam  propofitam  non  minorem  effe  fumma  Axium  con- 
jugatarum, per  ca  qux  dcmonltrata  funt  ad  Prop.  af.  Lilx  Vil""-  4 


PROPOSITIO  X.  PROBL. 

D sitis  Ellipfeos  CL/Ixe  & latere  redo , invenire  diametros  qtis 
conjugatas,  tam  politione  quam  magnitudine , qnarum  fum 
ma  recta  data:  aqualis  fit.. 
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Habeantur  Homologarum  termini,  minda  nempe  «,=:  & quoniam  an  eft  ad 
Nr  ficut  latus  reduin  ad  Axem  tranlvcrfum,  erit  dividendo  at  ad  rx  ficut  dif- 
ferentia Axis  At  latens  redi  ad  Axem  at»  adeoque  quadratum  Axis  aequale  eric 
redangulo  fub  r n Ac  vi  differenti!  Axis  Ac  lateris  redi.  Eft  autem  ( per  8'“* 
VII"")  differentia  Axis  Ac  latens  redi  five  r S adMZ  ficut  quadratum  A dati  fiun- 
mi  diametrorum  Kllipfeos  conjugatarum  ad  quadratum  ex  M2  una  cum  ei  qux 
poteft  redangulum  n M z fimul  fumpti.  Hoc  autem  quadratum  conficitur  ( per 
4*®  II1*4/:/. ) ex  quadrato  ex  m £ Ac  redangulo  n m s una  cum  duplo  redangulo  lub 
& ei  qux  poteft  redangulum  pjmz;  At  ob  utrinque  inventam  me,  erit  utr^ 
adfumnum  diametrorum  conjugatarum  ita  eadem  fumma  ad mS)MN  fimul  (hoc 
eft  n z)  una  cum  dupli  ejus  qua:  poteft  redangulum  nmi,  Ac  ita  femi-fumma  dia- 
metrorum ad  0 2 una  cum  ea  quoe  poteft  redangulum  nms:  data  eft  igitur  B 2 
una  cum  ea  qux  poteft  redangulum  n me.  Sit  ea  ok,  e qui  auferatur  data  oz: 
datum  itaque  refiduum  sta  poterit  redangulum  NMZ;  hoc  eft  (per  6*“  11“  EU  ) 
differentiam  quadratorum  ex  ze,e M:  ac  proinde  cxceflus  quadrati  ex  se»  fupra 
quadratum  ex  2K  «qualis  erit  quadrato  ex  6M.  Dantur  autem  z©,SK»  adeoque 
8M  data  eft,  datumque  pandum  M. 


x 


Componetur  itaque  hoc  modo : fiat  ut  femi-differentia  Axij  Ac  lateris  redi  ad 
femi>fummam  conjugatarum  (qux  fit  nr)  ita  eadem  femi-fumma  ad  quartam  pro- 
portionalem e k ( qux  ponatur  m Axe  ultra  pundum  s : dcin  in  produ&o  Axe 
altero  ponatur  e X ipfi  k 2 xqualis,  ac  centro  X radio  2 0 deferibatur  arcus  cir- 
culi occurrens  Axi,  u problema  poffibile  fit,  in  pundo  m ; Ac  ordinatim  dudi 
redi  m a,  jungantur  r a,  a a,  quibus  parallelx  erunt  diametri  quas  quxrimos  &c. 
Eft  enim  quadratum  ex  0 m xquale  exceflui  quo  quadratum  ex  20  fuperat  quadra- 
tum ex  ©x  five  quadratum  ex  kz,  prout  ex  prxmifla  Analyfi  fieri  oportuit. 

Invenientur  autem  diametri  ipfx  ex  data  camm  fumma,  methodo  omnino  di- 
verfa.  Cum  enim  fumma  quadratorum  diametrorum  quarumvis  conjugatarum  fit 
(per  VII"")  xqualis  datx  fummx  quadrati  Axis  Ac  fieurx  ejufdera  i atque 
(pcr4"°  II4i£f.)  quadratum  fummx  fit  xquale  fummx  quadratorum  partium  una 
cum  duplo  redangulo  carundcm,  Ac  hoc  quoque  quadratum  datum  fit:  dabitur  etiam 
dupluni  redangulum  fub  diametris  conjugatis.  Hoc  autem  duplo  redangulo  b 
dati  quadratorum  fumma  fublato,  erit  reliquum  (per  7".  II.  EI.)  xquale  dato  qua- 
drato differentis  conjugatarum : adeoque  At  ipfa  differentia  data  eft.  Datis  autem 
tam  fumma  quam  differentia  habentur  quoque  ipfx  diametri  quas  quxrimus. 

Oportebit  autem  datam  fummam  diametrorum  conjugatarum  non  minorem  efle 
fumma  Axium,  nec  majorem  fumrol  conjugatarum  xqualium,  five  ei  qux  poteft 
duplum  quadratorum  ex  utroque  Axe  fimul  fumptorum ; ut  ex  iis  qux  io  atf * 
feptimi  demonftrata  fune. 

PROPOSITIO  XI.  PI^OBL. 

DAtis  Hjperbola  Axe  & latere  redo,  invenire  diametros  con- 
jugatas, quarum  differentia  aqualis  fit  reda  data. 

Oo  Mineant 


lumtnun 

Axii  & lateri»  redi,  efie  ad  m*  ficut  quadratum  er  differenti!  diametrorum  qua- 
rumvis conjugatarum  ad  quadratum  differenti*  ipiius  M2»  ejus  quxpotdk  red- 
angulum  n >ig  t hoc  cfl  ad  quadratum  ci  MiS  rcdangulum  nm  x fimul,  dempto 
duplo  rcdangulo  fub  uz  fit  ei  qu*  poteft  nms.  Cumque  m:o  utraque  parte 
inventa  fit,  erit  ut  rA  ad  differentiam  coojugatanim  ita  eadem  differentia  ad  Mr, 
M n fimul  (five  ad  duplam  ipfius  o M ) dempta  dupla  ejus  qu*  poteft  rcdangulum 
nms.  Si  igitur  fiat  ut  re  ad  datam  differentiam  conjugatarum  ita  femifliscjufdem 
differenti*  ad  0 r,  data  erit  reda  o r,  pundumque  r datum.  Eft  autem  0 r aqua- 
lia ipfi  »m  dempti  el  qu*  poteft  rcdangulum  NMS:  quare  Mr  poterit  redan- 
gulum  NMS,  ae  km  erit  ad  Mr  ficut  Mr  ad  mss  dividendo  autem  nf  erit  ad  rM 
ficut  rs  ad  SM,  fit  permutando  .sr  eritadrs  ficut  FM  ad  ms  i unde  iterumdi- 
videndo  dupla  ipfius  0 r erit  ad  r s ficut  r s ad  2 M.  Dantur  autem  punda  0,  F,  r s 
adeoque  fit  redseer,  m ac  proinde  reda  ;u  datur,  pundumque  m datum  eft. 

Componetur  igitur  hoc  modo.  Inventis 
pundis  n,£,  fiat  ut  i a,  five  fiimma  Axis  fit 
lateris  ejus  redi,  ad  daum  conjugatarum 
differentiam,  ita  ejurdein  differenti*  femilfis 
ad  quartam  proportionalem,  qu*  fit  e r in 
Aie  ponenda  : dein  fiat  ut  dupla  ipfius 
ad  r s ita  rs  ad  2M,  ac  invento  pundo  ... 
erigatur  normalis  M a ; fiantque  c*tera  prout 
fupra. 

Quoniam  vero  in  nona  hujus  oftcnfum  eft 
rcdtangulum  fub  fuimn!  fit  differenti!  qua-  S 

ramvis  Hypcrbol*  diametroium  conjugatarum  «quale  ede  rcdangulo  fub  Axe 
fit  differentia  Axis  fit  lateris  ejus  redi  1 erit  omAtj»  ut  differentia  conjugatarum  ad 
Axem  fedionis  iu  differentia  Axis  fit  lateris  redi  ad  diametrorum  conjugatarum 
fummam . ac  datis  exteris  data  quoque  erit  fumum  conjugatarum : fit  ob  daum 
fumnum  fit  differentiam  dabuntur  etiam  iple  conjugat*. 

Hinc  modo  fatis  expedito  tam  nonum  quam  hoc  undecimam  problema  con- 
t Inneris.  Ereda  enim  normali  tt  fnper  redam  aliquam  nr,  fiat  tt  xquatis 
medi*  proportionali  inter  Axem  & differentiam  Axis  fit  lateris  redi,  fivequxpof- 
fit  differentiam  quadratorum  Axium,  ac  capiatur  T F aqualis  differenti*  quarum- 
vis conjugatarum,  vel  11 T xqualis  fiimm*  earundem  s jundaque 
riam  fecetur  in  *,x  i ac  ducatur  it>C  t f norma- 
lis *x,  vel  xx  ipfi  nr,  qu*  occurrat  rcdxn 
in  pundo  i : Dico  redas  sr,  sr  xquales  cfl 
diametris  conjugatis  quxfitis,  fi  T F luerit  data 
differentia  1 vel  11  x,  xt,  fi  nTdata  fuerit  con- 
jugaurum fumma.  Namque  ob  aquales  F»,  *T, 
erunt  sr,  st  aquales  inter  Ic,  ac  quadratum  ex 
xt,  hoc  eft  x F,liiperabit  quadratum  ex  xt  qua- 
drato ex  tt  five  differenti!  inter  quadratum 
Axis  fit  figuram  fedionis : adeoque  (per  1 )*”  fit 

a»“  VU”')  fx,  it  funt  diametris  quxfitis  aquales.  Pari  modo,  fi  nr  luerit 
data  fumma,  ux,st  erunt  aequales,  ob  nr  in  x bifedam  fit  angulum  11  x x re- 
dhimi  ac  quadratum  ex  tt  zquale  erit  differenti*  quadratorum  ex  nx,XT,qu* 
proinde  erum  diametri  quxfit*.  Oportebit  autem,  per  ea  qu*  in  17“-  feptimi 
dcmonlhata  funt,  differentiam  conjugatarum  datam  minorem  effc  differentia  inter 

ftrsff^Hinc  mamfcftum  eft  quod , fi  in  diverfilEmis  Hyperbolis  differenti* 
inter  quadrata  Axium  & figuras  fcdionum  aquales  fuerint,  quafcunquc  fumpfe- 
ris  diametros  magnitudine  datas,  aquales  quoque  erunt  diametri  cum  aqualibus 
conjugat*. 
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CONICORUM  LIB.  VIII.  RESTITUTUS.  1*7 

PROPOSITIO  XII.  PROBL. 
jftis  FMipfeos  Axe  majore  & latere  reflo,  invenire  diametros 
ejus  conjugatas,  quarum  differentia  aqualis  ftt  refla  data. 

lifdcm  manentibus  quae  in  Ellipfi  defcripfimus,  erit  (per  ^Vll*1)  ot  quadra- 
tum Axis  ad  rcdangulum  fub  n r,  m s ita  quadratum  ditierentix  diametrorum  con- 
jugatarum ad  quadratum  differentia:  ipfius  kts  & ejus  qux  poteft  re&angulum 
KMii  unde  eodem  omnino  argumento  quo  in  praxedente  ufi  fumus,  erit  ut  r<T 
( five  differentia  Axis  & lateris  redii)  ad  differentiam  diametrorum  conjugatarum 
ita  eadem  differentia  ad  m z,  m n fimul,  hoc  cft  ad  N 2 five  dupla  ipfius  0 2,  dempti 
dupli  eius  qua:  poteft  rcdangulum  nm  s.  Fiat  igitur  ut  differentia  Axis  £r  lateris 
redi  ad  differentiam  conjugatarum  iu  femiflis  ejufdcm  differentia:  ad  00,  qux 
proinde  data  cft,  datumque  pun&nm  o.  Sed  0«^  per  jam  dida,  xqualis  cft  ex- 
cefiiu  quo  02  fu  pera  t eam  qua:  poteft  rcdangulum  NMZ;  poterit  igitur  reda 
20  rcdangulum  u m 2,  hoc  cft  ( per  11.  EI. ) differentiam  quadratorum  ex  es, 
0M  i adeo({uc  qua- 
dratum ex  BM  ae- 
quale clt  cxceflui 
quo  quadratum  ex 
er  fu  pera  t quadra- 
tum ex  or.  Dantur 
autem  02, 02, unde 
& 0M  quoque  data 
eft,  pundumque  vf 
datum. 

Componetur  ita- 

£c  problema,  fi 
t ut  differentia 
Axis  & lateris  redi 

ad  differentiam  conjugatarum  datam,  iu  femiflis  datx  differentia:  ad  001  qua:  i 
centro  0 in  Axe  verfus  2 ponatur : deinde  in  produdo  Axe  minore  fiat  0 x ipfi 
02  aqualis,  ac  centro  x radio  02  deferibatur  arcus  circuli  occurrens  Axi  in  pan- 
dis M,u,  xqualiter  i centro  0 diftantibus ; & credis  normalibus  uc  ha,  inveni- 
entur diametri  quxfitx  modo  fuperius  dclcripto.  Cujus  compofitionis  ratio  ex 
Analyfi  H ex  47***  1.  Et.  manifdta  eft. 

Differentia  autem  propofiu  non  majpr  efle  debet  differenti!  Axium  Ellipfcac, 
nam  (per  17*"  VIlm')  fi  ponatur  major  ca,  problema  impoffiblc  erit,  pundumque 
M extra  Axem  cadet. 

Aliter  autem,  ac  modo  fanc  non  inele- 
ganti, invenire  pofTumus  diametros  Ellipfcos 
conjugata v,  dat!  carundem  vel  fumma  vel 
differenti!.  Quoniam  enim  ap  (five  ea  qux 
poteft  fesxuaxmm  quadrau  fimul)  poterit 
quoque  ( per  duodecimam  Vll"' ) quarumvis 
femidiametrorum  conjugaurum  quadratas 
radio  ap  deferibatur  circulus  Ars  a,  & fu- 
per  diametrum  a b ad  centrum  p erigatur  nor- 
malis rPA,  occurrens  circulo  in  r,  a:  dein 
centro  a radio  a a circinetur  arcus  a z r,  qui 
ob  xquales  a p,  pa  erit  circuli  quadrans,  ac 
proinde  angulus  quem  capiterit  (per  io“°.  III. 

EI.)  fcfquialter  anguli  redi.  Huic  arcui  in- 
feribatur  z b xqualis  differentix  diametrorum 
conjugaurum,  qux  producatur  ad  occurfum 
femi-circuli  atb  in  pundo  h:  Dico  redas 
bh,  11/  xquales  efle  diametris  conjugatis  quas  quaerimus. 

Oo  a Jungantur 


APOLLONII  PERGA1 


Jungantur  enim  aH,az,  & (per  3i"".IlI.£/.)  angulus  a h n erit  redus ; angulus 
autem  iiza,  qui  deinceps  cft  angulo  azs,  cft  femiredus:  adeoque  & angulus 
ii  a z angulo  hz  a xqualis,  unde  & ah  ipfi  Hz  aqualis : quadrata  igitur  ex  ah, 
hr  (hoc  clt  ex  zu,  iir)  fmiul  furnpta,  ob  angulum  ahb  redam,  aqualia  fune 
quadruplo  quadrati  ex  a r,  hoc  cft  quadratis  Axium  Ellipfeos  limul  fumptis,  per 
conftrudioncm:  jpfarum  vero  bii,  iiz  diffe- 
rentia cft  reda  propofita  z»i  quare  (per 
xz’m  Vll"'  hujus^  bh,  hz  diametris  conjuga- 
tis quxfitis  lime  squales. 

Si  vero,  ut  in  Propofitionc  decima,  data 
fuerit  conjugatarum  lumma,  ac  proponatur 
diametros  ipfas  exhibere  i centro  r radio  ta 
delcribamr  arcus  A©p,qui  (perao‘m  11I.£/.) 
capiet  angulum  aqualem  /emiredo : igitur  fi 
reda  data:  fummx  conjugatarum  xqualis, 
puta  b ©,  eidem  arcui  i nictabatur,  educantur 
a e,  a u,  erit  angulus  a eu  femiredusi  6cob 
angolum  ahb  redum,  erit  quoque  angulus 
©ah  (emiredus,  ac  proinde  ©h  ipfi  ha  x- 
qualis  erit.  Quadrata  autem  ex  a h,  h b,  hoc 
cft  ex  ©ji,  H h xqualia  fune  quadrato  ex  ab 
five  qnadratis  Axium  limul:  quare  redx  ©h, 
hb,  quarum  fumma  cft  ei,  xquales  fune  diametris  conjugatis  quas  invenire 
oportuit. 

Corotl.  Ac  manifeftum  eft  quod,  fi  in  quibufvis  Ellipfibus  fpecie  diverfis,  fummx 
quadratorum  Axiuin  xquales  fuerint  inter  fe,  qualcunque  fumpferis  diametros 
magnitudine  datas,  xquales  quoque  erunt  diametri  cum  aequalibus  conjugatae 

Hic  obiter  notandum  quod,  quemadmodum  quadrato  radii  At  xqualis  eft 
Lunula  Hippoeratit  a ABr  -t  ita,  fi  ducatur  diameter  etk  ipfi  ab  parallela,  erit  fpa- 
tium  aekba  xqualc  quadrato  ex  Er,  ac  proinde  duplum  Lunulx  a a bt:  unde 
fji.iuuin  et  ha  icmi-lunulx  Aiir  a fit  xquale.  Cujus  rei  dcmonftratio  mani- 
fcfta  eft. 


©/ 
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PROPOSITIO  XIII.  PROBL. 

D Sitis  zSixc  & latere  redo  Hyperlolte , invenire  diametros 
ejus  conjugatas,  tam  magnitudine  quam  pqfitione , qute  con- 
tineant reciangulum  reclattgulo  dato  tequale. 

Manentibus  Schematis  Hyperbolae  prius  deferiptis,  ponatur  bk,zh  diametros 
efle  quxfitas.  Quoniam  autem  (per  io*'n  VII™’)  quadratum  ex  at  eft  ad  redE- 
angulum  fbb  diametris  conjugatis  Hyperbolx  ficut  nt  adeam  qux  poteft  redtan- 
gulum  nm-,  ac  (per  dcmonftrau  in  7®*  VIlIrlJ  rcdangulum  fub  sr  & fummi 
Axis  & lateris  redi  xquale  eft  quadrato  ex  Af;  fublato  utrinque  Nr,erit  rc(ft  an- 
gulum fub  r a ( Axe  & latere  ejus  redo  fi- 
mul)  & ea  qux  poteft  redangulum  nme 
aequale  rcdangulo  dato  fub  diametris  qux- 
litis  b k,  z h.  Si  igitur  applicetur  i edangu- 
!um  propofitum  ad  r a fummam  Axis  & 
lateris  ejus  redi,  data  erit  latitudo,  nempe 
ea  qux  poteft  redangulum  nme,  hoc  eft 
(per  6U0.  II.  EI.)  ea  qux  poteft  differen- 
tiam quadratorum  ex  0 M,  ©E.  Sit  lati- 
tudo ea  ©o,  ac  quadratum  ex  eo  xqualc 
erit  differentix  quadratorum  ex  ©m,©e:  utrinque  adjiciatur  quadratum  ex  es, 
& quadrata  ex  eo, es  aequalia  erunt  quadrato  ex  ©m.  Dantur  autem  eo,ez: 
adeoque  & ©x  datur,  unde  & pundnm  m datum. 


* 


Componetur 


CONICORUM  LIB.  VIII.  RESTITUTUS.  14.9 

Componetur  autem  problema  hoc  modo.  Iildem  manentibus  tjux  in  prxee- 
dentibus  Hypcrbolx  figuris,  applicetur  datum  rcSangnlum  fub  diametris  conju* 


gatis  ad  redtam  r a,  five  ad  aqualem  fummx  Axis  te  lateris  ejus  redii  i fitque  lati- 
tudo inde  orta  reda  «o,  ita  ut  redtangulum  fub  ra,  eo  «quale  fit  rcctangulo 


datos  ac  ponatur  00  in  Axe  conjugato,  te  jungatur  os;  ac  fiat  e M ipG  os  aqua- 
lis i te  invento  jam  pundto  M,  fiant  extera  ut  prius.  Demonllratio  autem  mani- 
ftfta  eft  ex  Analyfi  & ex  47"'*  I.  £/. 

PROPOSITIO  XIV.  PROBI- 

Similiter  in  Ellip/t,  datis  slxe  & latere  repo,  oporteat  inve- 
nire diametros  ejus  conjugatas,  tam  magnitudine  quam  pofs- 
tione,  fub  quibus  reilangtdum  aquale  redangulo  dato  comprehen- 
datur. 

Manentibus  deferiptis  in  prioribus  Ellipfcos  Schematis,  eodem  omnino  argu- 
mento quo  in  preceoenti  ufi  fumus,  erit  (per  decimam  VUml)  ficui  redangulum 
fub  Ni*  & r/  differentia  Axis  laterifquc  ejus  redi  (hoc  cft  quadratum  ex  at) 
ad  redangulum  fub  diametris  conjugatis  b k,  z h , ita  n r ad  eam  qua:  poteft 
redangulum  NM2*  8c,  ob  nt  ex  utraque  parte  repertam,  erit  redangulum  fub 
v9  differenti!  Axis  & lateris  ejus  redi  & c!  qu*  poteft  redangulum  nms  xquale 
redangulo  dato,  nempe  fub  diametris  conjugatis  quxfitis  b k,  z h contento : ap- 
plicato igitur  redangulo  illo  propofito  au  datam  r <?,  dabitur  latitudo  ex  appli- 
catione orta,  aqualis  ei  qu*  poterit  redangulum  nm h hoc  cft  (per  Il.£/.) 
ei  qua:  poterit  cxcefliim  quo  quadratum  ex  ©2  fuperat  quadratum  ex  ©M.  Sic 
latitudo  ifta  red*  ©n  arqiulis,  fit  quadratum  ex  ©n  aquale  erit  excciTiii  quo  qua- 
dratum ex  02  fuperat  quadratum  ex  ©M:  quadratum  igitur  ex  02  fuperat  qua- 
dratum ex  ©n  quadrato  ex  ©m.  Dantur  autem  oz,en  : quare  reda  e m quoque 
datur,  pundumque  M datum. 


Compofitio  au- 
tem manifcfta  cft. 
Nam  fi  applicetur 
redangulum  da- 
tum ad  diffe- 
rentiam Axis  & la- 
teris ejus  redii  hoc 
eft,  fi  habeatur  la- 
titudo ©n,  ica  ut 
redangulum  fub 
©n,  r<f  fit  «quale 
redangulo  datore 
ponatur  ©n  in  axe 


minore  produdoj  dcin  centro  n radio  ex  deferibatur  arcus  circuli  occurrens 
Axi  in  pundis  m,  /*:  eredis  normalibus,  ut  m a,  habebuntur,  modo  toties  dido, 
diametri  conjugat*,  quarum  redangulum  «quale  erit  dato. 

Oportebit  autem  redangulum  datum  (per  a8**  Vir"*)  non  minus  efle  redan- 
gulo fub  utroque  Axe  comprehenfb  ; nec  majus  efle  quadrato  fub  «qualibus  dia- 
metris contento,  hoc  cft  (per  VII"*)  femi-fumm!  quadratorum  ex  utroque 
Axe,  five  redangulo  fub  «r,  TA,  quod  *quale  eft  femi-fumm*  quadrati  Axii* 
figurx  ejufdem. 

Obtinebimus  autem  cafdem  diametros  modo  pronus  diverto.  Quoniam  enim 
(per  ia,m  Vll"')  fumma  quadratorum  cxbk,  zh  fit  «qualis  fumm*dat*  quadra- 
torum Axium  EUipfeos i fi  eidem  fummx  adjiciatur  duplum  redangulum  fub  bk, 
zh,  fiet  ( per  4*“  11.  Elem ) quadratum  ex  bk,zh  fimul  fumptis,  adeoque  bk,zh 
fimul  dantur.  Si  vero  ab  eadem  quadratorum  fumml  auferatur  duplum  illud 
redangulum,  remanebit  (per  7*“  11.  EUm.)  quadratum  differenti*  ipfarum  bk, 
z h : adeoque  5c  ipfa  differentia  data  eft.  Datis  autem  fumml  ac  differenti!  dua- 
rum redarum,  ipfx  red*  quoque  dantur. 

Pp 


Compo-, 


APOLLONII  PERG^E.1 


Componetur  itaque,  fi  poterit  ab  fuxnmam  quadra torum 
angulos  ponatur  bt  potens  duplum  redamjuli  dati  fub 
diametris  quarfitis  j ac  centro  b,  radio  b r,  dcfcribatur  arcus 
circuli  rt  dividatur  bifariam  reda  ab  m A,  ac  centro  a, 
radio  b a,  dclcribatur  femicirculi  particula  occurrens  arcui 
r E in  e,  & jungantur  AE,Ar:  quae,  per  jam  dida,iequalcs 
erunt  fumma:  ac  differentiae  diametrorum  quaefitarum.  Fiat 
AZ  ipfi  A e aequalis,  & fecetur  zr  bifariam  in  h,  & erit 
AH  diametrorum  major,  h r vero  ear undem  minor. 


Axium  i ac  ad  redos 
r 


a a b 


PROPOSITIO  XV.  PROBL. 


j4t is  Hyperbola  j4xe  & latere  rettoy  invenire  Jitum  & 
magnitudinem  diametrorum  ejus  conjugatarum , quarum 
fit  quadratorum  fumma . 


Maneant  figuras  Hyperbolae  prius  deferiptas,  ac  propofito  diametrorum  qua- 
rumvis conjugatarum  BK,  zh  quadratorum  aggregato,  oporteat  ipfas  diametros 
invenire.  Quoniam  (per  i i^Vll0*')  quadratum  ex  at  eft  ad  fummam  quadra- 
torum ex  diametris  conjugatis  Hyperbolae  ficut  n r ad  utramque  n m,  m h fimul  i 
ac  quadratum  ex  Ar  squale  eft  redangulo  fub  nt  & ta  fummi  Axis  & lateris 
redi:  ob  utrinque  communem  nt,  erit  redangulum  fub  r A & utrique  .nm,mj 
fimul,  fi  ve  dupli  ipfius  ©m,  aequale  data: 
fummae  quadratorum  6 diametris  conjuga- 
tis. Applicati  igitur  quadratorum  illorum 
dati  fummi  ad  r a fummam  Axis  & lateris 
ejus  redi,  data  erit  latitudo  duplae  ipfius 
6M  aequalis : data  eft  igitur  0M,  ac  ob  da- 
tum 0 pundum  m quoque  datur. 

Componetur  itaque  problema,  fi  appli- 
cetur fani-fumma  quadratorum  e diametris 
conjugatis  ad  rAfive  ad  fummam  Axis  & 
lateris  ejus  redi,  ac  ponatur  latitudo  ex  applicatione  orta  de  centro  e ad  pundum 
M in  Axe  fitum : inventoque  pundo  m habebuntur  diametri  ipfie,  prout  fupra. 
Dcmonftratio  autem  cx  Analyu  mamfeffifiima  eft. 

Mamfeftum  etiam  eft  quod  fumma  quadratorum  propofita  non  minor  efie  po- 
teft  fummi  quadratorum  Axium,  hoc  eft  fummi  quadrati  Axis  & figura:  ejufdem, 
fi  ve  redangulo  at  a. 


PROPOSITIO  XVI.  PROBL. 

D-dtis  EUipfeos  c Axe  & latere  redo,  oporteat  invenire  dia- 
metros ejus  conjugatas,  tam  magnitudine  quam  pof  itione,  qua 
datam  habeant  quadratorum  differentiam. 

Manentibus  Ellipfeos  figuris  prius  delcriptis,  fint  diametri  bk,zh  conjugate, 
quarum  quadrata  datam  habeant  differentiam:  ipfarumque  fitum  ac  magnitudinem 
hoc  modo  inveftigabimus.  Quoniam  (per  14'“  VII"")  quadratum  ex  at  eft  ad 
differentiam  quadratorum  & diametris  conjugatis  ficut  Nr  ad  duplam  ipfius  eM; 
argumento  toties  ufurpato,  erit  redangulum  fub  t2  (differentia  Axis  & lateris 
ejus  redi)  & dupli  ipfius  0 m jequale  differenti*  quadratorum  c diametris  conju- 
gatis: applicati  itaque  dati  quadratorum  differentia  ad  vi  (datam  Axis  & lateris 
redi  differentiam)  emerget  latitudo  data,  nempe  dupla  ipfius  ©M:  eft  igitur  om 
data,  pundumque  m datum. 

Mamfcfta  autem  eft  Compofitio:  nam  fi  applicetur  femi-differentia  quadra- 
torum c diametris  conjugatis  ad  vi  differentiam  Axis  & lateris  redi,  orietur  cx 
applicatione  latitudo  quaditse  ©m  aequalis,  unde  c*tera  confequuntur. 

Oportebit 
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Oportebit  autem  differentiam  quadratorum  propoOtam  non  majorem  efle  dif- 
ferentia quadratorum  Axium,  five  differenti!  quadrati  & figuras  Axis,  hoc  eft 
rcdangulo  at/. 

Poflumus  etiam  ali- 
ter tam  XVum  quam 
XVlun  problema  re- 
folvere,  ope  & 

1 3*  Prop.  lib.  Septimi,  n 
Nam  cum  in  Hyper-  r“ 
bola  (per  13*®  VII®') 
differentia  quadrato- 
rum Axium  «equalisfit 
differentise  quadrato- 
rum quarumvis  conjugatarum,  fi  lemi-fummx  propofitac  quadratorum  ex  iifdera 
adjiciatur  ac  auferatur  lemi-differentia  data ; dabuntur  quadrata  utriufque  diametri 
quxfita;,  aequalia  nempe  datorum  fummae  ac  differentiae.  Pariterque,ob  fummara 
quadratorum  in  Eliipfi  (per  ia*“  VII"1)  datam,  fi  detur  quoque  earundem  diffe- 
rentia, eodem  argumento  obtinebimus  utriufque  diametri  quadratum.  Unde,  fi 
libuerit,  pundum  m quoque  inveniemus,  per  demonftrata  in  Odari. 

PROPOSITIO  XVII.  PROBL 

Djftis  Hyperbole  c- Axe  & latere  reQo , invenire  diametros 
ejus  conjugatas  tam  magnitudine  quam  po fit  tone,  qua  datum 
contineant  angulum. 

Hoc  problema,  ficut  etiam  fequens,  nobis  refolutum  dedit  jfpoOomus  in  fine  Li- 
bri fecundi : ibi  tamen  fcdioncs  ipfas  jam  deferiptas  efle  fupponit.  Propofitio- 
nem  autem  3«®*“  feptimi  inter  Theoremata  dionjlua  inferuifle  videtur,  ut  viam 
fterneret  ad  folutioncm  eorundem  problematum,  ipfis  Curvis  nondum  delcribi 
iuppofitis,  ut  in  premiffis  didum  eft. 

Quoniam  enim  (per  3i*m  feptimi)  redangulum  fub  Axibus  contentum  fit  X - 
quale  parallelogrammo  obliquangulo  fub  quibufeunque  duabus  conjugatis  diame- 
tris comprehenfo;  li  ab  extremitate  diametri  alicujus  ad  conjugatam  ejus  demittatur 
normalis,  erit  duplum  redanguli  fub  normali  & diametro  ili!  conjugati  con- 
tenti aequale  redangulo  fub  Axibus  fcdionis  : quod  proinde  redangulum  erit  ad 
redangulum  fub  ipfis  conjugatis  contentum  ficut  normalis  ipfa  ad  lemi-dume» 
trum,  i cujus  extremitate  demifla  eft  normalis.  Dato  autem  angulo,  data  eft  ra- 
tio hxc,  adeoque,  ob  datum  Axium  redangulum,  datum  eft  redangulum  fub  dia- 
metris conjugatis. 

Pone  jam  nidum  efle  quod  quaeritur,  ac 
fint  bk,zh  diametri  conjuga tsc,contincntes 
angulum  Bez  aequalem  angulo  dato:  de- 
mittaturqi  normalis  bt  ad  diametrum  zh  * 
ac,ob  datum  angulum  b©z,  dabitur  ra- 
tio bt  ad  se.  Sed,  per  jam  dida,  ficut  b t 
ad  b©  ita  redangulum  fub  Axibus  ad  red- 
angulum  fub  bk,  zu  contentum  : &,  ob 
datos  Axes,  datum  quoque  erit  redang» 
lum  fub  bk,  zh.  Dato  autem  redangulo 
fub  diametris  conjugatis  dantur  quoque 
ipfae  diametri,  tam  magnitudine  quam  po- 
litione, per  ca  qua:  demonftravimus  in  131  hujus. 

Hinc  talis  conficitur  problematis  compofiuo.  Fiat  angulus  A ©n  «qualis  angulo 
dato,in  qua  capiatur  0 P ad  Axem  a r ficut  Axis  conjugatus  ad  r A five  mmmam  Axi* 
& lateris  ejus  redi,  & foper  0 p ad  angulos  redos  erigatur  r x occurrens  Axi  con- 
jugato produdo  in  X : Dico  x s jundam  vel  jungi  fiippofitam  ipfi©M  aequalem  cfie. 
Invento  autem  pundoM,  erigatur  normalis  am,  ac  habebuntur  extera  ficut  prius. 

Pp  a Fecimut 


contentoi 
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Fccimosenim  rc&angulum  fub  ra,er  «quale  rcdangulolub 
&,  ob  angulum  en  «qualem  angulo  ze  b, 
erit  re  ad  ex  ficut  re  ad  e e,  hoc  eft 
(per  31"  VII”" huj.)  ut  rc&angulum  lub 
Axibus  ad  rcdlangulum  fub  diametris  BK, 
z h i erit  igitur  rcdtangulum  fub  r n,  ex 
aequale  contento  fub  diametris  conjuga- 
tis B K,  z H i adeoque,  per  ea  qux  in  Com- 
pofitione  problematis  13'  oftenfa  funt, 
rite  inventum  eft  pundtum  m.  Acmani- 
feftum  eft  angulum  hunc  non  habere  limi- 
temifed  quo  propiores  funt  diametri  conju- 
gat* ipfis  A(ymptotis,eo  minorem  evaden 

TROPOSIT 

Similiter  in  Ellipfi,  datis  slxe  gr  latere  eius  1 

invenire  diametros  conjugatas,  tam  magnitudine  quam  pofi. 
tione,  qua  datum  contineant  angulum. 

Redkangulum  fub  Axibus  EUipfeos  contentum  (per  eandem  31""  VII”1)  atquale  eft 
parallelogrammo  cuivis  obliquangulo  fub  diametris  conjugatis  contento : adeoque, 
demifia  normali  ab  extremitate  alicujus  diametri  zn  ad  conjugatam  ejus  bk,  ut 
u t,  erit  duplum  rc&angulum  fub  bk,  h t xquale  rcdangulb  lub  Axibus  contento  s 
quod  quidem  datum  eft,  adeoque  redangulum  fub  b k,  h t datur.  £11  autem  red- 
angulum  fub  bk,  ht  ad  re<2anguium  lub  bk,  ho  ficut  HTad  h©;  ratio  autem 
ht  ad  H0  datur,  ob  angulum  boh  datum:  ac  proinde  datum  eft  rcdtangulum 
fub  bk,  h©,  ejufquc  duplum  fub  b k,  h z,  live  retcangulum  fub  diametris  quxfitis. 
Dato  iutem  conjugaurum  redangulo  dabitur  quoque  (per  14*“  VI 11'*)  reda 
©M;  unde  pundtum  m datum. 

Componetur  itaque  problema  hoc 
dato  fub  conjugatis 
contento,  ac  capiatur 
© p,  ita  ut  redtaneu- 
lum  fub  0?  fit  r^dif- 
fercntiil  Axis  fic  late- 
ris ejus  redii)  xquale 
fit  redtangulo  fub 
Axibus  fcdionis;  5c 
erigatur  normalis  Pn 
occurrens  Axi  minori 
produ&o  in  n : dcin 
centro  n,  radio  ipfi 
© z aquali,  deferiba- 
tur  arcus  circuli  occurrens  Axi  majori  in  pundis  M,  j*;  fit  erigantur  normales  ut 
m a,  unde  extera  confequcntur  modo  toties  dido. 

Redangulum  enim  fub  r J,  © p aequale  eft  parallelogrammo  Ellipfi  circum feripto  1 
quod  quidem  eft  ad  rcdtangulum  fub  conjugatis  bk,zh  ficut  ut  ad  h©,  hoc  eft 
ut  er  ad  on,  quia  angulus  ©nf  angulo b©h  fadus eft xqualis : proinde  redian- 
gulum  fub  rj,  en  erit  aequale  redangulo  fub  bk,zh:  quare  (perca quae  in  14“ 
hujus  invenimus)  circulus  centro  n,  radio  ©3  deferiptus,  per  pundtum  quxficum 
Mnecefiario  tranfibit. 

Oportebit  autem  angulum  acutum  k diametris  conjugatis  contentum  non  mino- 
rem efie  angulo  deinceps  ei  qui  fub  rcdisAo,orad  mediam  fedionera  inclinatis 
continetor;  uti  dcmonftravit  Apoliomus  in  pcnultima  Propofitione  librili.  Ac  fi 
minor  fuerit  eo,  reda  en  major  evadet  ipfa  ez,  ac  promde  circulus  praeferiptus 
ad  occurfum  Axis  at  pertingere  non  poteft. 

lplas  autem  diametros  obtinebimus,  fi  datae  fummx  quadratorum  cx  utroque 

Axe 


« 
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•Axe,  five  rcdtangulo  a r a,  adjiciatur  ac  auferatur  duplum  dati  rcdbmguli  fub  con- 
jugatis, quod  nempe  cft  ad  rcdangulum  datum  fub  Axibus  Mliplco?  in  data  ra- 
tione e»  ad  HT,  uve  ut  Radias  ad  finum  anguli  dati:  habebuntur  enim  (per*.*" 
fc  7M"  II.  EI.)  quadrata  tam  fumma:  quam  differentia:  iplarum  diametrorum  qusr 
litarum  ik,zh. 

Oblcrvandum  autem  hic  loci,  quod  in  omnibus  his  problematis  lectionum  dia- 
metros conjugatas  fpc&antibos,  non  nili  duas,  nempe  bk,zh,  mquifivimust  cum 
tamen  etiam  aliud  diametrorum  par  propofito  fatisfacere  poflit,  inclinatis  dia- 
metris ad  Axem  fub  iifdem  quidem  angulis  fed  ad  alterum  ejus  latus.  Notandum 
etiam  quod  in  Schematis  ac  demo  nitra  tion  ibus  praecedentibus  pofuimus  Axem  la- 
tere redto  majorem  : quod  fi  minor  latere  redto  fuerit  Axis, nulla  omnino  difficul- 
tas aut  divcrfius  vel  in  Analyfi  vel  in  Compofitionc  Problematum  exinde  orietur» 


SCHOLION. 


Veteribus  Geometris , ac  Jpeciatim  Apollonio  nofiro,  mos  erus  problemata  plana  pro 
rt folati j habere , pefiquam  rem  eo  deduxerant , ut  redangulum  dato  redangulo  aquale  fub 
lateribus  quxjitts  contineretur , quorum  fumma  vel  differentia  data  reda  aquatu  fuerat . 
Hoc  autem  docet  Euclides  tn  (4  29"*  Sexti  Elem.  monftrando  quo  pallo  applicandum 
fit  par  alie  logrammum  datum  ad  redam  datam , quod  excedat  vel  deficiat  parauelogrammo 
ctavie  dato  fimili.  Cujus  quidem  rei  g eneraltjfime  propofita  caJus  [uni  partscularei ; appli- 
care rtH angulum  vel  quadratum  ad  redam  datam u quod  excedat  vel  deficiat  quadrato  s 
humfque  ejftdumem  pojlulant  Geometra  Euclide pojMtiorcs.  Quoniam  vero  tn  Jubfrquen- 
ttlur  problematis  fere  omnibus  ufui  erunt  dida  rffrdionrt , ab  boc  loco  non  alienum  vide- 
bitur, earundem  compendia,  quantum  fieri  pojjtf,  fimpliojjima  exhiberet  moro  Lemma- 
tum pr  amittere. 

Oporteat  igitur  primo,  applicare  datum  quadratum  ad  redam  datam  excedens  quadrato  x 
boc  e fi,  invenire  punda  r,  z in  data  reda  AB  ptodudi,  ita  ut  redangula  atb,AZB 
aqualia  fint  quadrato  i rtdk  dati  A E.  Bifecetur  ab  tn  a,  (J  erigatur  normalis  ab,  qua 
fiat  aqualu  later  i quadrati  applicandi : ac  junda  reda  A E vel  jungi  fuppofita  aquale* 
fiant  a r,  A z : Dico  r,  z tffe  punda  auafita. 

Efi  enim  quadratum  ex  a E,  boc  ejt  quadratum  e*  r A,  aquale  quadratis  ex  A A,  AB 
fimJ.  Humatum  autem  ex  V a {per  6“*  II.  Elem. ) aquale  efi  quadrato  ex  A a una  cum 
redangulo  Ari:  quadrata  igitur  ex  A A,  A E aqua  ■ 
lia  lunt  quadrato  ex  A Ali  redangulo  AT  B * quare 
fublato  communi  quadrato  ex  A a,  erit  quadra- 
tum  ex  A e aquale  redangulo  A r B i quod  fieri 
oportuit.  Ac  eodem  modo  probabitur  redangulum 
A Z b eidem  quadrato  ex  ak  u quale : unde  manife-  ( 

fium  efi  redas  A r,  B 2 aquales  effie.  r A A R 2 

a'u  Oporteat  apjdicart  datum  quadratum  ad  re- 
dam datam  deficiens  quadrato,  five  invenire  tn  redii  dat  A A b,  inter  A (4  f,  punda  r,z, 
ita  ut  redangula  AT  B,  AZ  B aqualia  fint  quadrato  data  alieujus  a e.  Bifecetur  Jmihtet 
A n in  A,  ac  fit  normalis  a E latus  quadrati  dati ; & centro  £,  radio  AA  deferebatur  ar- 
cus circuli  occurrens  reda  a,b  tn  pundit  r,z : Dico  r,z  punda  effc  qua  quatimus. 

Quadratum  etenim  ex  Er  aquale  efi  quadratis  ex  a E,  r A fimul,  ac  idem  quadratum 
ex  ET  five  aa  (per  j**  IL  Elem.)  aquale  efi  rtdan- 
gulo  A r B una  cum  quadrato  ex  r A : fublato  itaque 
communi  quadrato  ex  r A,  reflabit  quadratum  ex  A l 
aquale  redangulo  An*  parique  argumento  etiam 
redangulo  A z B : unde  a r tpfi  z B & A I ip fi  r B fiunt 

aquales.  Ac  maniftflum  efi  quod  a e latus  quadrati  , 

oppltcandt  non  majus  effe  debet  dinudio  reda  data  A 
A B * nam  fi  aliter  fuerit , circulus  centro  E radio  a a 
deferiptus  nec  fecabit  neque  continget  ipfam  A B * adeo - 
que  j/roblema  tmpoflibtle  efi. 

j"  Applicandum  fit  redangulum  fub  datis  lateribus  contentum  ad  redam  datam  exee- 

Qj\ 


i$4  APOLLONII  PERG>EI 

dens  quadrato,  boc  eft, invenienda  fmt  in  redi  A 8 produdd  panda  H,e,  ita  ut  redast- 
gnlum  A 0 B vel  AH»  «quale  jit  redangulo  /obda- 
tis lateribus  A r,  B E contento.  Eredis  normalibus 
AT,  be  ad  extrema  reda  ab  & ad  contrariae 
partes , jungatur  r E,  qua  bifecetur  tn  z ; ac  cir cu- 
ius centro  L radia  z r de/ersptut  tranfibit  per  qua- 
nta putula  h,  o. 

Demittatur  erum  de  centro  z normalis  ZM  Q, 
ob  aquales  rz,  ZE,  ertt  A A tpfi  A»  aqualis , ac 
proinde  A a tpfi  BE,  C*  AH  ipfi  B0  aquales  funt : 
ob  circulum  igitur,  re3 angulum  r A A,  boc  eft  quod 
Jub  datis  TA,  bf.  continetur  aquale  ertt  ( per  }f‘m 
III.  Elem.)  redangulo  ha  e>  five  AH»,  ttdemque 
aquali  AH  B.  Inventa  igitur  funt  punda  H,  e,  de 
quibus  qua/itum  fuit. 

4«*  Jfppl nandum  fit  red angulum  fub  datis  lateribus  ad  redam  datam , deficiens  quadrato ; 
five  oporteat  invenire  pmda  H ,6m  reda  AB,  ita  ut  redangula  A H B,  A 0 B aqualia  fiant 
redangulo  fub  datis  AT,  B E contento.  Erigantur  ad  angulos  redit,  ad  eaf dem  partes  reda 
A B,  normales  a r,  B E i oriunda  r E bifecetur  in  z : dein  centro  z radio  /.  r defcribatur  ar- 
cus circuli,  qui  quidem  (/'  problema  poftibiU  fit)  occurret  retia  AB  in  putsRu  quafitis  H,0. 

Ducatur  enim  z A ipfi  A B normalis,  0 ob  bifedam  r E m z erit  a A ipfi  A»  aqua- 
lis,  ut  & a a tpfi  B£:  proinde  reti  a titulum  a A r,  boc  rfi  red  angulum  Jub  A r,  be,  aquale 
erit  ( per  j6*n'  III.  Elem. ) ndangu&ll  A e,  boc  tft  ipfi 
A H B vel  A 0 b redangulo , adtoque  ptmda  H,  © rem  pra- 
Jlant.  Oportebit  autem  rtdangulum  fub  AT,  BE  non 
majus  efie  quadrato  ex  A A.  quia  (per  y,m  II.  EI.)  qua- 
dratum ex  A A majus  eft  redangulo  A H B quadrato  ex 
H A ; adtoque  rtdongulum  A H B,  hoc  eft  T A a, five  quod 
fit  fub  A r,  B F,  non  majus  erit  quadrato  ex  A A vel  At, 

Sin  aliter  fuent,  circulus  r a E reda  a b non  occurret : 
unde  eonftabit  applicationem  propofitam  impoffdntim 
efie. 

PROPOSITIO  XIX.  PROBL. 

Dj/tis  tn  Hyperbola  jlxe  & latere  ejus  reflo,  invenire  diame- 
trum quie  habeat  latus  Juum  reflnm  refice  dat  ce  ce  quale. 

Manentibus  Schematis  Hyperbol*  prxcedentibus,  fit  reda  data  & Ct  erit  (per 
i fw  Vll®' ) ut  quadratum  cx  Axe  at,  five  redangulum  (ub  sr  & r a (fumma  Axi» 
fit  latens  redi)  ad  redangulum  fiib  n r & m e,  hoc  eft  ut  (umma  illa  Axis  fit  la- 
teris redi  ad  me,  ita  quadratum  lateris  redi  dati  £ ad  quadratum  « msj  adeo- 
que  fi  fiat,  ut  fumma  Axis  fic  lateris  ejus  redi  ad  latus  redum  £ ita  idem  £ ad  aliam, 
puta  ad  <,  data  erit  reda  ♦ j ac  redanguluro  fub  m s fic  ♦ aquale  erit  quadrato  ex 
m n : unde  me  erit  ad  mk  ficuc  m n ad  ♦.  Jam  fi  Axis  (cdionis  major  fuerit  la- 
tere ejus  redo,  m e major  erit  quam  M N,  ac  proinde  m n major  quam  ♦ : quare  per 
convcrfioncm  rationis  mi  erit  ad  en  ficut  mn  ad  cxcefium  quo  mn  luperat *, 
ac  permutando  me  erit  ad  mn  ficut  sm  ad 
differentiam  inter  MN&«:  rurfulque  per 
convcrfioncm  rationis  me  erit  ad  en  ficut 
2 n ad  exceflum  quoipfa  en  fuperat  diffe- 
rentiam ipfarum  mn  fic  *.  Sed  mn  eft  cx-  __ 
ctflus  quo  m s fuperat  z N ; igitur  exctflus  A 
quo  sn  fuperat  differentiam  ipfarum  mn  fic 
♦ «qualis  eft excefliii  quo  dupla  ipfius  ne  / ,j,t 
fit  <•  fimul  fuperant  me:  erit  igitur  ut  me  * 
ad  n e ita  ne  ad  excefliun  quo  duola  ipfius  n s fic  ♦ fimul  fuperant  mu  unde  red' 
angulum  fub  me  & cxcclTu  quo  cupla  ipfius  ne  fit  ♦ fimul  fuperant  me  «quale 
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eft  quadrato  ex  ni.  Datur  autem  quadratum  ex  N 2 1 datur  igitur  rcdangulum  lub 
mi  & cxceflu  jam  dido.  Adjacet  autem  datx  redx,  nempe  duplx  ipfius  ni  una 
cum  ♦ fimul, deficiens  quadrato:  datur  igitur  reda  mi,  pundumque  m datum  eft. 

Componetur  autem  hoc  modo.  Fiat  ut  femi-fumma  Axis  fic  lateris  ejus  redi 
ad  dimidium  lateris  redi  dati  £,  ita  idem  dimidium  lateris  redi  ad  Ictniflem 
ipfius  ♦ , cui  fiat  ne  aequalis,  fic  erigatur  Axi  normalis  ex  qua;  ponatur  ipfi 
ni  squalis,  & centro  x radio  ie  deferibatur  circuli  particula  occurrens  Axi  in 
pundo  m fice.  Cujus  rei  ratio  ex  Analyfi  fic  Lemmate  a4*  Scholii  manifcfta  eft. 

Si  vero  Hypcrbolz  Axis  minor  fuerit  latere  ejus  redo,  erit  M 1 minor  quam 
m n.  Cum  autem,  per  praxedentia,  m i eft  ad  m n licut  m n ad  ♦,  erit  ♦ major  quam 
m n:  quare  perconverfionem  rationis  ms  erit  ad  ns  licut  mn  ad  cxccflum  quo  ♦ 
ruperat ms,  ac  permutando  mi  erit  ad  mn  licut  ns  ad  cxccflum  ipfius#  (iipra 
MN;  adeoque  rurfus,  per  converfionem  rationis  Miserit  ad  ns  licut  n 1 ad  cxccl- 
fum  quo  differeritla inter  ♦ fic  duplam  ipfius  Ni  fuperatMi:  igitur  red angulum 
fub  mi  fic  cxceflii  quo  m 2 fuperatur  a differentia  qux  eft  inter  ♦ & duplam  ipfius 
N 2 xqualc  erit  quadrato  ex  n i.  Sed  datum 
eft  quadratum  ex  ss  : datum  igitur  eft  red- 
angulum  fub  mi  S didunt  cxcefluin.  Ad- 
jacet autem  rcdangulum  illud  datuin  reda: 
data:,  nempe  exceflui  quo  ♦ fu  pera  t duplam 
ipfius  nz,  deficiens  quadrato:  datur  igitur 
mi,  pundumque  m datum. 

Compofitio  autem  vix  diverfa  eft,  nifi  quod, 
hoc  m cafu,  pundunt  n & vertice  remotius  eft 
quam  1 : fiat  igitur  ut  femi-fumma  Axis  fic 
lateris  ejus  redi  ad  femi-tacus  redum  datum, 
ita  idem  femi  latus  redum  ad  tertiam  propor- 
tionalem, cui  amualis  ponatur  nes  fit  eredi 
ad  Axem  normali  e x,  fiat  e x ipfi  n i aequa- 
lis; fic  centro  x radio  ie  deferibatur  arcus 
circuli  occurrens  Axi  in  pundo  m quadi to,  vel  in  pundis  M,p,  quoties  fieri  poffit: 
eft  eniin  ne  xqiulis  dimidio  ipfius  ♦ ; adeoque  se  aequalis  dimidio  ejus  cui  ad- 
jacet rcdangulum  aquale  quadrato  ex  n s deficiens  quadrato,  nempe  dimidio  ex- 
celsus quo  ♦ fuperat  duplam  ipGus  N s. 

In  primo  quidem  calu,  ubi  Axis  major  eft  latere  ejus  redo,  manilc- 
ftum  eft  (ex  3 3*“  VII*')  quod  latus  redum  Axis  minus  erit  latere  redo  cujufvis 
alterius  diametri ; adeoque  propofitum  latus  redum  £ debet  efie  majus  latere  redo 
Axis ; ac  quo  majus  eft  | eo  remotior  erit  diameter  quadita  ab  Axe  fcd tonis. 
Atque  etiam  in  altero  cani,  fi  Axis  minor  fuerit  latere  cius  redo,  non  tamen  mi- 
nor dimidio  ejus,  eodem  modo  (per  3Vm Vll"1)  feres  habebit.  At  vero  fi  latus 
redum  majus  fuerit  duplo  Axis,  erit  ni  major  qt 
aequalis,  fic  erigatur  normalis  mx  live  ex  ipfi  nz 
Vllm')  diameter  illa  fcdionis  bk,  cujus  latus 
redum,  ex  omnibus  lateribus  redis  du- 

plum erit  diametri ; coincidentibus  fcilicet  pun- 
dis  m,  f,  fic  circulo,  cujus  centrum  x fic  radius 
m 2,  Axem  contingente  in  pundo  m,  propter  2 e 
ipfi  e x aqualem.  Diameter  autem  b k,  per  ea  qua; 
in  fexd  hujus  dcmonftravimus,  media  eft  pro- 
portionalis inter  m 1 live  n 2 fic  fummam  Axis 
ejufque  lateris  redi ; adeoque  rcdangulum  fub 
N 1 fic  fumma  Axis  fic  lateris  redi  xqualc  eft  qua- 
drato ex  b k.  Sed  fumma  Axis  fic  latens  redi  eft 
ad  differentiam  carundem  ficui  Axis  at  ad  fci;  quare  redangulum  fub  ni  fic 
fumma  Axis  laterifqae  redi  ejus  xqualc  eft  redangulo  fub  Axe  fic  exceflu  lateris 
redi  lupra  Axem:  quadratum  igitur  ex  bk  xqualc  eft  redangulo  fub  Axe ‘fic  dif- 
ferenta Axis  fic  lateris  redi,  hoc  eft  differentix  inter  figuqun  Axis  cjufdemquc 

Q^q  a Axis 
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Axis  quadratum : erit  igitur  bk  media  proportionalis  inter  Axem  & differentiam 
Axis  & lateris  redi;  £c  latus  redum  Hypcrbolx  minimum  duplum  erit  ipfius  bk. 

Quapropter  fi  propofitum  latus  redum  minus  fuerit  duplo  mediae  proportioni*- 
lis  inter  Axem  & aificrcntiam  Axis  laterifque  eius  redi,  hoc  cft,  fi  quadratum 
ejus  minus  fuerit  quadruplo  exccfiu  quo  redangulum  fub  Axe  & latere  ejus  redo 
fupera:  quadratum  Axis,  impoflibile  erit  problema.  Hoc  fi  majus  fuerit,  fcd  minus 
latere  redo  Axis,  invenientur  dux  diametri  ab  utraque  Axis  parte,  quibus  idem 
datum  latus  redum  competat : fi  vero  fuerit  lateri  redo  Axts  xquale,  utrinque 
una  rcpcrictur  praeter  Axem,  ita  ut  omnino  tres  diametri  rem  prxftcnt.  Si  vero  la- 
tere redo  Axis  majus  fuerit  latus  redum  propofitum,  non  nifi  una  diameter  ab 
utroque  Axis  latere  problemati  fatisfacere  poteft.  Maximum  autem  non  datur. 

Dicoinfuper,  quemadmodum  latus  redum  diametri  bk  duplum  cft  ipfius  bk, 
ito,  in  omni  cafu  ubi  habentv,  ab  utraque  Axis 
parte,  dux  diametri  quarum  latera  reda  funt 
«qualia,  carundem  fu  minam  xqualcm  effe  com- 
muni earum  lateri  redo. 

Eftenim  (per  29*"  Vll"1)  differentia  quadrati 
ex  diametro  quavis  z h & figura:  fuper  z u fadx 
aqualis  differenti®  quadrati  Axis  Ar  & figurx 
ejuldem  i hoc  cft,  xqualis  cft  redangulo  fub  Axe 
& differenti!  inter  Axem  & latus  redum  ejus : 
redangulum  igitur  fub  z h & exccffii  quo  latus 
redum  ejus  fuperat  ipfam  z 11  datum  cft.  Ad- 
jacet autem  redx  datae,  nempe  Uteri  redo  propofito,  deficiens  quadrato : proinde 
latus  redum  xquale  erit  utrique  & z h & alteri  diametro  qux  idem  habeat  latus 
redum  ac  z». 

Corell.  Hinc  nunifeftum  cft  alteram  diametrum,  qux  latus  redum  idem  habet  ac 
Axis  at,  aequalem  e fle  excdTui  quo  latus  illud  redum  fuperat  Axem. 

PROPOSITIO  XX.  PROBL. 

Djftis  in  Efltp/i  Axe  & latere  ejus  rcBo : invenire  diametrum , 
qtta  habeat  latui  fuum  retium  retia  data  aquale. 

lifdem  manentibus  qux  in  Schematis  Ellipfeos  prioribus.  Sit  reda  data  £,  & 
oporteat  invenire  diametrum  illam  Ellipfeos  qux  nabeat  latus  ejus  redum  ipfi  £ 
xquale.  Per  1 VII™',  dcmonftratum  cft  quadratum  cx  a r,  live  redangulum 
fub  n r & r S (differenti!  Axis  & lateris  ejus  redijefle  ad  redangulum  fub  Nr,  m z, 
ficut  quadratum  lateris  redi  £ ad  quadratum  ex  m n : eft  igitur  ut  differentia  Axis 
& lateris  redi  ad  mi  ita  quadratum  cx  £ad  quadratum  ex  mn:  quapropter  fi 


fiat  ut  differentia  Axis  & lateris  ejus  redi  ad  £ ita  £ ad  aliam,  qux  fit  ♦ 1 data  erit 
reda  ♦,  ac  redangulum  fub  m z 2c  * xquale  erit  quadrato  es  mn:  taa^oym  itaque 
MS  erit  ad  ms  ficut  mn  ad  ♦,  ac  componendo  zs  erit  ad  mn  ficut  mn  & ♦ fi. 
mul  ad  ♦ i unde  redangulum  liib  z n & ♦ xquale  erit  quadrato  ex  M n una  cum 
redangulo  fub  MNfitf  Datum  autem  cft  redangulum  /ub z n,#;  datum  igitur  eft 
redangulum  fub  m n & fimul : adjacet  igitur  redangulum  «htpm  fub  s n 

flt  ♦ datx  redx  * excedens uuadrato ; quare  data  cft  reda  mn*  ac  obpundum 
n datum,  datur  quoque  punaum  m. 

Compo- 
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Compofitio  igitur  manifefta  eft:  nam  fi  producatur  in  ad  n,  ac  fiat  Nn  ipfi  ♦ 
xqualis,  fivc  ut  nh  fit  ad  £ fient  £ ad  vi  differentiam  Axis  laterifque  ejus  redii  i 
de  ad  Nn  applicetur  rc&angulum  «quale  contento  fub  in  &Nn  excedens  qua* 
drato,  quod  fit  rc&angulum  nmd:  inventum  erit  {prrLem.  i**"  Scb*L)  pundum 
m,  unde  habebitur  politio  diametri  bk  quae  problemati  fatisfacit 
In  Ellipfi  etiam  aliter  rcfolvctur  hoc  problema,  eo  nempe  quo  ufi  fumus  modo 
V)  Hyperboli*  unde  paulo  paratior  oritur  conftru&io:  nam  cum  mi  fit  ad  mn 
ficuc  mn  ad  ♦,  erit  componendo  mi  ad  in  ficut  mk  ad  mn  fic  •>  fimul:  ac  per- 
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mutando  mi  erit  ad  mn  ficut  z n ad  m n fic  ■>  fimul:  rurfufque  componendo,  Mfi 
erit  ad  2 N ficut  z n ad  M n,  2 N fic  ♦ fimul  furnpus,  five  ad  cxcefium  quo  ♦ fit  du- ' 
pium  ipfius  in  fuperat  Mi:  quadratum  igitur  ex  ZNxqualc  eft  redangulo  (ub 
Mificcxceftu  auo  ♦ fic  dupla  ipfius  in  fuperantMi.  Quod  quidem  redangulum 
datum  eft,  ob datam  ni*  adjacet  vero  reda; data;,  nempe  ci  qua: aequalis  eft  ipfis 
♦ & duplx  ipfius  2 n fimul,  deficiens  quadrato:  datur  itaque  roda  mi*  fic,ob  da- 
tum pundum  1,  pandum  m quoque  datur. 

Hinc  talis  conficitur  conftrudio.  Fiat  ut  differentia  Axis  laterifque  ejus  redi 
ad  £ ita  dimidium  ipfius  £ ad  dimidium  ipfius  ♦,  cui  fiat  ipfa  ne  xqualis*  fic 
eredi  normali  ex,  fiat  ex  ipfi  ni  xqualis,  ac  centro  x radio  ie  deferibatur  cir- 
culi particula  occurrens  Axi  m pundo  m : quo  invento,  extera  peragantur  ut  prius. 

Ac  manifeftus  eft  hujus  problematis  Ac t/ruit-  Nam  fi  latus  redum  propofitum 
minus  fuerit  latere  redo  Axis  majoris,  ycl  majus  latere  redo  Axis  minoris,  impof- 
fibilc  erit  problema*  cadente  pundo  m,  in  priori  cafu,  inter  e fit  a*  in  pofteri- 
ore,  ultra  verticem  r. 

PROPOSITIO  XXI.  PROBL. 

DA  H/perbohe  zAxe  & latere  re&o  xixu\  invenire  diame- 
trum ejus,  qua  ad  latus  fuum  redum  datam  habe  at  rationem. 

'ifMancotibus  prius  dclcriptis,  fit  ratio  data  ficut  z ad  t,  ac  ponatur  bk  dia- 
meter quxfita  i &,demifji  nomuli  m,  erit  (per  «“■  VII”')  ut  sad  t,  fivc  ut  1K 
ad  latus  ejus  redum,  ita  m z ifus:  da- 
tur igitur  ratio  M2  ad  M N' : ac  dividendo 
ratio  N2  ad  -m  data  eft,  qua:  nempe  ea- 
dem eft  ac  ratio  differentia:  terminorum  z 
it  T ad  terminum  z diametro  analogum : 
ac  ob  datam  N z data  quoque  eft  i M,  unde 
it  pundum  M datum. 

Si  igitur  fiat  ut  difierentia  terminorum 
ad  terminum  diametro  analogum,  ita  nz 
adzMi  habebitur  punduin  quaffitum  M, 
unde  extera  cunlequuntur. 

Ratio  autem  propofita  non  major  die  poteft  ratione  Axis  ad  latus  ejus  rq^nm, 
fi  Axis  major  fuerit  latere  redo;  nec  minor  ratione  eorundem,  fi  Axis  minor 
fuerit. 
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PROPOSITIO  XXU.  PROBL. 


"T^Ari  modo,  datis  EUipfeos  Axe  & latere  reflo  Axis , inveni, 
enda  fit  diameter  ea  qua  ad  latus  fuum  reflum  datam  ha- 
beat rationem. 

Minentibus  Schematis  EUipfeos  prioribus,  fit  ratio  data  ficut  z ad  T.  Pota* 
fednm,  ac  fit  bk  diameter  quam  quaerimus : erit  igitur  (per  7“  VII"1)  utzad 
T,  hoc  eft  ut  > K ad  latus  fuum  redum,  ita  m 2 ad  « N : dator  itaque  ratio  M z ad 
m N,  ac  componendo  ratio  n z ad  t M data  eft ; eadem  enim  eft  ac  rado  fummx 
terminorum  z,Tad  terminum  z qui  diametro  rcfpondct.  Datur  autem  sn;  adeo- 
que  M 1 quoque  datur,  pundumque  M datum. 


Si  igitur  fiat  ut  fumma  terminorum  z,  T ad  terminum  i ita  m ad  habe- 
bimus pundum  M,  St  ejus  ope  diametrum  quaefitam,  tam  magnitudine  quam  poli- 
tione, per  ea  quae  in  fexta  hujus  oftendimus. 

Ratio  autem  propofita  non  major  c(Tc  poteft  ratione  Axis  maioris  ad  latus  ejus 
redum  i nec  minor  ratione  Axis  minoris  ad  latus  ejus  redum  s hoc  eft  non  minor 
ratione  lateris  redi  Axis  majoris  ad  Axem  ipfum. 

PROPOSITIO  XXIII.  PROBL. 

DAtis  Hyperbola  Axe  & latere  reflo ; oporteat  invenire  dia- 
metri Jitum  & magnitudinem,  qua  dati  differentia  diffe- 
rat 'a  latere  f uo  reflo. 

Manentibus  Hyperbolx  figuris,  puta  fadum  ; fitque  diameter  quadi ta  bk,  ci- 
demque  parallela  r a,  ac  demittatur  normalis  A M.  Erit  itaque  (per  i«‘“  Vll™1) 
ut  quadratum  ex  *r,  live  redangulum  (ub  n r,  r a,  ad  redangulum  fub  sr.Ms 
(hoc  eft  ut  r a ad  M 2)  iu  quadratum  differentia:  diametri  bk  laterifquc  ejus  redi,  ad 
quadratum  ex  z n.  Data  autem  eft  ratio  quadrati  differentia:  iftius  ad  quadratuln 
ex  zm,  ob  datas  ipfas:  quare  datur  ratio  r A ad  hzi  St,  ob  datam  r a,  reda  ms 
quoque  datur,  adeoque  St  pundum  M. 

Componetur  autem  problema  hoc 
modo.  I-'iat  ut  quadratum  differentix 
data:  ad  quadratum  ex  zs,  ita  fumma 
Axis latertfque ejus  redi  ad  Mi:  invento 
autem  pundo  M peragantur  extera  ad 
modum  fuperius  djdum. 

Ac  conftabit  differentiam  datam  mi- 
norem efic debere  differenti!  inter  Axem 
ejufque  latus  redum,  ex  iis  qux  in  A" 

VII-  dcmonttraia  luot,  uti  St  ex  ipsi 
conftfudionc:  funt  enim  redx omnes  Mi  reciproci  ut  quadrata  differentiarum 
inter  diametros  lateraque  earundem  reda : adeoque  perpetuo  augentur  dum  dif- 
ferentia lllx  decrcfcunt,  qux  proinde  ad  Mirumim  nunquam  devenire  pofliint. 

Diametrorum  autem  magnitudines  aliunde  obtinebimus:  cum  enim  differentia 
inter  cujufvis  diametri  quadratum  St  figuram  ejuldcm  (per  a?”"  VII"'’)  fit  ubique 

aequalis 
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xquahs  diflercntix  inter  quadratum  Axis  & figuram  ejus ; erit  ut  differen- 

tia data  inter  diametrum  quxlium  & latus  ejus  re&um  ad  differentiam  inter 
Axem  & latus  rcdtum  Axis,  ita  Hypcrbolx  Axis  ad  diametrum  quxfium.  Unde 
lias  differentias  ubique  diametris  fuis  reciproci  proportionales  cfle. 

PR'0 POSITIO  XXIV.  PROBL. 

riY  ZJltp/t  autem , datis  Axe  & latere  reffo  *iutl***'  aMrtoat 
invenire  fe&ionis  diametrum , qua  a lateri 
ferentia  differat. 

Manentibus  prius  deferiptis  in  Ellipli,  puta  fadum  i ac  4 

quxrimus.  Per  16**  Vllnu  dcmonftratum  eft  quadratum  ex  at,  Cvc  redangulum 
<ub  n r,  r cfic  ad  redangulum  fub  Nr,Mr,  hoc  eft  r/  ad  mz,  ficut  quadratum 
femilfis  differentiae  pro-  m 

polita:  inter  hk  gelatus 
ejus  rodum  ad  quadra- 
tum cx  0M.  Si  igitur 
fiat  ut  r five  differen- 
tia Axis  & lateris  ejus 
redii,  ad  femiflcm  diff 
rencia:  propofita^  ita  ea- 
dem femi  differenth  ad 
aliam,  puta  ad  4*  ; data 
erit  reda  4>  ; fle  redan- 
golum  fub  4*  & m 2 ae- 
quale erit  quadrato  cx 
0M : ac  proinde  iu*hayn 
m s erit  ad  ©M  ficut  ©M 
ad 4/ j ac  dividendo  vel  componendo  se  erit  ad  ©m  ficut  differentia  vel  fumma 
ipfarnm  «m  & \p  ad  ipfam  y;  adeoque  datum  rcdangulum  fub  ze  fle  4"  aequale  erit 
rcd^ngulo  fub  ©m  & lumina  vel  differenti^  ipfarum  qm  fle  4>  quod  redangulum 
proinde  datum  eft  s adjacet  igitur  redangulum  equate  redangulo  fub  ze  fle  4> 
data:  redx  \p,  excedens  quadrato  j quia  4»  data  eft  differentia  laterum : datur  igi- 
tur ( per  Lem.  3.  Sebo/,  noftrt ) reda  e m ; ac,  ob  datum  ©,  datur  quoque  pundum  m. 

Unde  talis  oritur  Compofitio.  Fiat  ut  differentia  Axis  & latens  ejus  redi  ad 
fcmi-differentiam  diametri  laterifque  redi  propofitam,  ita  eadem  lemi-differentia 
ad  quartam,  nempe  ad  ipfam  \pi  cui  aqualis  ponatur  in  Axe  reda  ©E:  fle  pro- 
dudo  Axe  minore  ad  niu  ut  ©n  fitxqualis  ipfi  ©*,  eidem  parallela  ducatur  pe 
ipfi£©  aequalis;  ac  jungatur  nr,  quxbifecetur  Ino:  ac  arcus  circuli  m T/*  centro 
o radio  po  deferiptus,  fi  problema  poffibile  fit,  occufret  Axi  in  pundis  m,/*,  vel  in. 
folo  ff,  uti  in  fequentibus  patebit. 

Aliter  autem  & paulo  fim- 
plicior  habetur  problematis 
lolutio.  Nam  cum  m z fit 
ad©M  ficut  ©m  ad\J/,cnt 
per  converlionem  rationis 
m s ad  x © ficut  0 m ad  cx 
ceffumquoeM  lu perae 
ac  permutando  M z erit  ad 
ad  ©m  ficut  xeaddidum 
cxceflum : quare  rurfus,per 
converfioncm  rationis,  M2 
erit  ad  ze  ficut  2 e ad  cx- 
cclliim  quo  2 © £t  4?  fimul 
fumptx*  fuperanc  ©m,  hoc 
eft*  ad  cxceflum  quo  n s fle 
a fimul  luperant  mh:  quadratum  igitur  ex  ze aequale  eft  redangulo  fub  M 2 fle  ex- 
>t>  R r a ceflu 
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cdTu  quo  si/<  \p  fimul  fupcranc  me ; quod  quidem  redangulum  datum  cft,  ob 
datum  quadratum  ex  sz.  Adjacet  autem  redangulum  illud  redx  Aquali  ipfis 
N2  & v|/  fimul,  deficiens  quadrato;  ac  proinde  (per  Lem.z.  Sebet,  neftr.)  data  cft 
reda  em,  & ob  datum  z pundum  M datur. 

Componetur  itaque  hoc  modo.  Fiat  e e squalis  dimidio  ipfius  vj/,  k o verius 
n ponenda  i &,  ereda  normali  et, ponatur  et  ipfi  oiscqualis:  dcin  centro  T ra- 
dio s E dclcnhatur  arcus  circuli  MZp  occurrens  Axi  in  pundis  m,  p ■,  e quorum 
utroque  habebitur  politio  diametri  qux  habeat  & latere  (uo  redo  propofitam  dif- 
ferentiam. In  alteri  autem  T v',' '.v;  4? 

diameter  excedet  latus 
redum,  inaltera  vero  la- 
tus rodum  eidem  differen- 
ti;! fuperabit  diametrum. 

Hujus  autem  problematis 

cx  Propofit.  J7*‘  4»  n 

V II»*  petendi.  Nam  fi  dif-  'C 

ferentia  propofita  major  ‘ l\\ 

fuerit  ei  qua  Axis  major  u 


PROPOSITIO  XXV.  PROBL. 

Djftis  in  Hyperbola  c Axe  & latere  ejus  reftoy  oporteat  in n 
•venire  pojitionem  diametri  illius,  %qu<e  una  cum  latere  fuo 
refto  datam  conficit  fummam. 

lifdem  politis  ac  in  pncccdentibus  Hyperboht  Schematis,  puta  fadum  quod 
quaeritur : ac  fit  b k diameter  illa  qux  cum  latere  fiio  redo  propofitam  ficic  furn- 
mam.  Per  i ytm  VIlm'  quadratum  cx  a r,  five  redangulum  n r a,  id  cft,  quod  fub  Nr 
& utroque  Axe  & latere  ejus  redo  fimul,  eft  ad  redangulum  fub  n r & m s,  ficut 
quadratum  fummx  diametri  alicujus  bk  & lateris  ejus  redi  ad  quadratum  r£bc 
compofitx  ex  nm,  ms  fimul  lumptis : erit  igitur  ut  fumma  Axis  & lateris  ejus 

redi 
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redi  ad  m z,  ita  quadratum  ex  ik&  latus  ejus  redum  limul  ad  quadratum  ex 
nm,  mi  limul,  live  ad  quadruplum  quadrati  ex  «m.  Hinc  Ii  liat  ut  (umma  Axis 
& laceris  redi  ad  femi-fummam  propolium,  iu  eadem  Irini- fumnu  ad  aliam,  puta 
ad  4«  i erit  reda  4«  data,  St  redangulum  fub  M z £(  4 aquale  erit  quadrato  ex 
: adeoque  mi  erit  ad  ©m  ficui  6M  ad  4 » ac  dividendo  ze erit  ad  0M  ficut dif- 
ferentia inter  om  Sc  4*  ad  «piam  4:  datum  igitur  redangulum  fub  se  St  4'  aquale 
erit  contento  fub  ©m  Sc  diderentui  ipfarum  ©m  St  4'«  ac  proinde  datum  eft  redan- 
gulum  illud.  Adjacet  autem  redx  4 excedens  quadrato,  fi  Axis  fedionis  major, 
luerit  latere  ejus  redo  i deficiens  vero  quadrato,  fi  latus  redum  Axis  majus  fue- 
rit ipfo  Axe : unde  {per  Lemm.  3u,n  vel  +,u,a  Scbelu)  manilc&a  erit  in  utroque  cafa 
problematis  conftrudio. 

Sed  ut  in  prxccdcmibus,  iu  in  hoc  quoque  problemate,  paulo  paratior  habetur 
Compofiuo.  Cum  cmmMZ  fit  ad  eM  ficut  om  ad  >1;  per  convcrfioncm  ratio- 
nis Sc  permuundo  erit  mz  ad  ©m  ficut  ze  ad  excefium  quo  ©m  fuperat  4 : ac 
rurfus  per  converfionem  rationis  ms  erit 
adzo  licutze  ad  excefium  quo  se  Sc  4 
limul  lupcrant  ©M,  excefium  fcit icet  quo 
m z fuperat  ipfam  ze ; hoc  cft,  m z erit  ad 
se  ficut  se  ad  excefium  quo  dupla  ipfius 
ze  & 4 limul  luperant  m z,  fi  latus  redum 
minus  luerit  Axe.  Ubi  vero  Axis  minor 
fuerit  latere  redo,  pari  ratione  erit  m m z 
ad  ze  ita  ze  ad  cxccfiiim  quo  differentia 
inter  4 & duplam  ipfius  z e fuperat  mz  : 
redangulum  igitur  fub  m s St  didum  excedam  aequale  erit  quadrato  ex  se.  Dati 
autem  se,  datum  cft  redangulum  illud,  adjacens  redx  data:,  xquali  nempe  ipfi  4 
audx  vel  minutx  duplo  ipfius  ze,  St  deficiens  quadrato:  unde  (per  Lemma  »4°* 
Sebo/.)  data  erit  reda  mz,  pundumejue  m datura. 

Componetur  iuquc  hoc  modo.  Fiat  ut  dupla  ftirama  Axis  St  lateris  eius  redi, 
fivera  bis,  ad  datam  femi-fummam  diametri  St  loceris  ejus  redi,  ita  eadem  femi- 
fiunma  ad  ccruam  proportionalem,  qux  ideo  xqualis  erit  dimidio  redx  quam  4 
diximus  i ac  fiat  e e (verfos  a ponenda)  eidem  dimidio  redx  4£quab*:  unde 
z k xqualis  erit  dimidio  ejus  cui  applicandum  cft  redangulum  xqualc  quadrato  ex 
se,  iuquc  m utroque  Calix  Erigatur  igitur  (per  Lemma  a**")  normalis  ex  ipfi 
ze  xqualis,  ac  centro  x radio  ze  deferibatur  arcus  circuli  accurrens  Axi  in  pan- 
do M,  vel  etiam  in  pundis  M,/*,fi  problema  dupliciter  conftxui  poffit  i uti  proxi- 
me docebitur. 

Determinatur  autem  problema  hoc  ex  propofidbnibus  jl",  39“  St  40»  Septimi. 
Nam  fi  Axu  ledionis  major  fua-it  latere  ejus  redo,  per  3 8’*“  erit  fumma  Axis 
St  lateris  ejus  redi  minor  quavis  alii  diametro  una  cum  latere  ejus  redo  limul 
fumpto  i oportebit  igitur  laminam  propolium  majorem  efle  Axe  St  latere  ejus 
redo  fimuL  Ncc  aliter  fi  Axis  minor  fiicrit  latere  ejus  redo,  fed  non  minor  ter- 
tia parte  cjufdem  1 nam,  per  39*“’  Septimi,  conftac  quoque  fummam  Axis  latcrifque 
ejus  redi  minorem  cfTc  luiuina  diametri  alterius  cujuf vis  Sc  lateris  ejus  redi : ei 
igitur  major  efie  debet  fumma  propofita  ; aliter  problema  erit  impofiibile. 

Quod  fi  Axis  Hyperbotx  minor  fuerit  tertia  parte  lateris  ejus  redi,  erit  ze 
major  quarti  parte  Axiss  ac  fi  fiat  ze  ipfi  se 
xqualis,  cadet  pundum  e in  Axe  ultra  verticem 
aj  credlqoc  normali  ex  ipfi  ze  xquali,  circu- 
lus centro  x radio  se,  hoc  elt  ze,  continget 
Axem  in  pundoEi  ac  proinde  diameter  bk,  cu- 
jas politio  hoc  in  cafu  determinatur  per  pundum 
t coincidcns  cura  pundo  m,  Mtmmam  omnium 
habebit  fomauni  fui  latcrifque  fui  redi.  Et  quo- 
niam  n e tripla  eft  ipfius  s t,  erit  (per  6U”  Vilr,‘) 
latus  redtun  diainctn  u k triplum  ipfiu*  BK.quod 

ISL.  picam,  m 40~  VII-  .kraooftru  J mvcnictar.  Diametrr  auton  illa  ... 
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(per  ea  qua:  oftendimusin  6U  hujus)  media  eft  proportionalis  inter  ze  (fivese) 
& ra  fummam  Axis  & lateris  ejus  rcdij  unde  redanguium  fub  ftz,ra  aequale 
erit  quadrato  ex  bk.  Summa  autem  Axis  & lateris  ejus  redi  eft  ad  carundem  dif- 
ferentum ficut  a o ad  9Z i quocirca  redanguium  fub  fcmi-Axe  Ad  & differendi 
Axis  & lateris  ejus  redi  aquale  cft  quadrato  exiic.  Ac  diametri  b k quadruplum 
oftenfurn  cft  xqualc  fumma:  minimo:  diametri  & lateris  fui  redi : erit  igitur  fumma 
illa  minima  media  proportionalis  inter  oduplum  Axis  at  & differentum  Axis  & 
lateris  ejus  redi  i ac  quadratum  fumma:  hujus  mimmm  aequale  erit  oduplo  cxcdTui 
quo  figura  Axis  fuperat  cjufdem  Axis  quadratum : proinde  fi  oduplus  ille  excefius 
auferatur  e quadrato  Jummx  Axis  & lateris  ejus  redi,  remanebit  quadratum  cx- 
cefsds  quo  latus  redum  Axis  fuperat  Axis  triplum. 

Igitur  in  Hyperboli,  cujus  latus  redum  Axis 
majus  fit  triplo  Axe,  fi  proponatur  invenienda 
diameter,  qua:  una  cum  latere  ejus  redo  datam 
efficiat  fummam , ac  quadratum  fummx  datx 
minor  fuerit  quadrato  fummx  Aiis  & lateris  eius 

>Ja- 


redi  (patio  majori  quam  quadrato  ejus  quo  I 
tus  redum  Axis  fuperat  triplum  Axis,  problema 
erit  impoflibile.  Si  vero  quadratum  fummx  pro* 
pofitx , una  cum  quadrato  cxcefs&s  quo  lacus 
redum  Axis  fuperat  Axis  triplum,  annale  fuerit 


,-r  a me 

quadrato  fummx  Axis  St  lateris  ejus*  redi,  fola  «da  bk  rem  prxfht\d  idem 
latos  Axis.  Hac  vero  fi  major  fuerit  fumma  propofita,  minor  vero  fumma  Axi, 
& later»  ejus  recti,  occurret  circulus  radio  zz  centro  x deferiptus  Axi  iu  punitis 
M & /.,  ultra  verticem  Ai  onde  obtinebuntur  dux  diametri  ab  utraque  parte 
ipfius  bk  & ad  idem  Axis  latus,  quae  habeant  eandem  iplitrum  & laterum  fuorum 
redorum  fummam : ut  omnino  quatuor  diametri  rem  prxftcm.  Si  vero  fumma 
illa  xqualis  fiierit  fummx  Axis  «t  lateris  eius  redii,  dux  tantum  prxtcr  Axem 
diametri,  (ab  utroque  ejus  latere  una)  fatisfaciunt  problemati,  coincidcn  te  iiundto 
cum  vertice  a.  Quod  fi  fumma  propofita  major  fijcrir  ca  fumma,  una  tantum 
diameter  ab  utraque  parte  Axis,  ultra  bk,  folutionem  praebet;  cadente  pundto  u 
citra  verticem  a.  Ataxima  autem  non  datur. 

CnoB.  I.  Hinc  facillime  conflabit,  quod  quemadmodum  diameter  bk  quarta 
pars  cft  fumma:  ipfius  bk  (t  Uteris  ejus  redti,  ita  fumma  duarum  quarumvis  dia- 
metrorum, communem  una  cum  Uteribus  fuis  redis  fummam  conficientium,  femif- 
fis  eft  communis  illius  fummx. 

CcraB.i.  Hinc  diameter  ilU  ouz  eandem  habet  fummam  fui  Uterifquc  fui  redi, 
quam  habet  alia  quaevis  data  diameter,  xqualis  erit  femiffi  cxcefels  quo  latus  re- 
dum diametri  datx  fuperat  ipfam  diametrum  i ac  Utus  redum  alterius  illius  du- 
metri  icquale  erit  Terni- fummx  Uteris  redi  diametri  datx  ac  triplx  ipfius  diametri. 

CoroU.  3.  Diameter  autem  ilU  que  eaodem  habet  fummam  fui  Utcrifque  fui  redi, 
quam  hahet  Axis,  xqualis  erit  lemifli  excelle!  quo  Utus  redtum  Axis  fuperat  Axem : 
ac  Utus  ejus  redtum  xquale  erit  femi-fummx  lateris  redi  Axis  & Axis  tripli)  ac 
proinde  minus  cft  latere  redo  Axis  fcmilTc  excefifis  quo  Utus  redum  Axis  iuperat 
Axis  triplum.  r 


PROPOSITIO  XXVI.  FROBL. 

EUipfeos  c Axe  & Utere  redo  datis,  oporteat  imentre  dia- 
metrum, qua  una  cum  Utere  [uo  redo  datam  conficiat 
fummam. 

Manentibus  iis  qux  in  Ellipfi  fuppofuimus,  puta  fadtnm  1 ac  fit  b k diameter 
quam  quxrimus.  Ac  (per  17“  Septimi)  erit  quadratum  Axis  ad  redangulom  ftb 
>1  r,  M s ficut  quadratum  fummx  diametri  & Uteris  redi  datx  ad  quadratum  fummx 
ipfarum  mn.mz,  boc eft,  ad  quadratum  ex  «x;  erit  igitur,  per  toties  didi,  diffe- 
rentta  Axis  & Uteris  ejus  redi  ad  uz  ficut  quadratum  fummx  prupofitz  ad  qua- 
dratum 
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dratum  ex  nx.  Sed  data  funt  extera , erga  datur  quoque  mi:  nam  quadratum 
fummx  propofitx  cft  ad  quadratum  ex  N 2 ficut  differentia  Axis  & lateris  ejus  redi 
ad  MI:  & dato  pundo  x,  pundum  M quoque  datur. 

Manifefta  autem  cft  Compofitio.  Fiat  enim  ut  quadratum  c Cummi  propofitl 
ad  quadratum  ex  ni,  ita  differentia  Axis  latcrifque  redi  ejurdem  ad  redam  ipfi 
M x aequalem,  qux  ponatur  & x verius  n s ac,  fi  problema  propoGcum  poflibile  fit, 
cadet  pundum  m ia  Axe  AT:  obtento  autem  pundo  m,  csctcra  efficiantur  uc  in 
pnemiffis. 


Hujus  autem  problematis  limitea  ex  41  "'Septimi  petendi  funt;  nam  lumina  illa 
non  minor  efle  poteft  Axe  majore  & latere  ejus  redo  funul:  nec  major  Cummi 
Axis  minoris  & lateris  redi  ejufdem  In  priori  caTu  cadet  pundum  M nitra  ver- 
ticem a,  in  pofteriore  citra  pundum  r,  extra  EUipfin. 

Diametrum  autem  ipfam,  dati  Cummi  ejufdem  & lateris  ejus  redi,  latis  ciroedite 
invenire  licet.  Nam,  per  30“  VII"1,  redaneulum  Cub  qualibet  diametro  «t  Cummi 
ejuCdem  & lateris  redi  atqualc  cft  redan^ulo  Cub  Axe  A Axe  uni  cum  latere  ejua 
redo  fimul  Cumpto  t proinde  «mAijw  erit  ut  Cumma  propofita  diametri  alicujus 
& lateris  ejus  redi  ad  Cummam  Axis  lateriCque  redi  Axis,  ita  iple  Axis  Ellipfcos 
ad  diametrum  quxlitam : unde  manifeftum  cft,  ob  datum  Axem  ejulquc  latus  ro- 
dum, Cummam  diametri  cujufvis  at  lateris  ejus  redi  reciproci  proportionalem 
efle  ipfi  diametro  EllipCcos. 

PROPOSITIO  XXVII.  PROBL 


D Sitit  lateribus  figur a slxis  Hyperbola,  oporteat  invenire po- 
litionem diametri  qua  habeat  figuram  ejus,  Jive  reclangit. 
Ium  fub  diametro  & latere  ejus  retto.propofito  reClangulo  aquale. 
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D Stiti  lateribus  figura  A 'xis  EMipfeos , proponatur  feflionis  di- 
ametrum illam  invenire , qua  cum  f uo  latere  reflo  datam 
figuram  five  r e R angulum  contineat. 

lifdcm  pofitis  ac  in  Schematis  Ellipfeos  prxccdentibos  ; argumento  omnino  con- 
fundi probabitur  (ex  »8"  Vllmi)  rcftangulum  fub  mn  & differentia  Axis  5c  la- 
teris ejus  rc&i  xqualc  cfle  figura:  propolua:,  five  re&angulo  fub  diametro  qux- 
fitl  Sc  latere  ejus  rc&o : quare  fi  redtangulum  illud  datum  applicetur  redx  daex, 
hoc  eft,  differentia:  Axis  St  lateris  ejus  redii,  latitudo  inde  orta  aqualis  erit  qux- 
fitx m K,qux  propterea  data  eft : ac  dato  pundto  N, datur  etiam  pun&um  m. 

Applicato  igitur  re&angulo  propofito  ad  rc&am  r S differentiae  Axis  St  Uteris  ejus 
redi  «qualem,  latitudini  ex  applicatione  invenuc  aqualis  fiat  n m,  i n verius 
centrum  ponenda  i oc 

fi  pun&um  m cadat  ^ 


normalis  ma,  cujus 
quadratum  fit  ad  red- 
anguluin  ami*  ut  la- 
tus redum  Axis  ad 

ipfum  Axem:  jundrque  r a parallela  ducatur  »ic,  qux,  per  dcmonftrata  in  prae* 
miffis,  diameter  erit  quam  quierimus. 

Limites  autem  habet  problema  hoc  ex  43"Scptimi,quaconftat  figuram  propofitam 
non  minorem  cfle  figura  Axis  majoris;  alias  enim  caderet  pun&um  m citra  A,  extra 
fe&ioncm:  nec  poteftefle  major  figor  A Axis  minoris;  hoc  enim  fi  fuerit,  raderet 
M extra  fe&ioncm,  ultra  verticem  r.  Nec  opus  eft  ut  toties  repetamus,  reperiri 
aliam  diametrum  ipfi  bk  xqualcm,  parique  incervallo  alteri  Axis  Uteri  adjacentem, 
qux  quoque  rem  propolium  efficiat. 

In  hac  autem,  uti  St  in  prxccdcncc,  diametrum  qttxfium  habebimus,  ope  ap*“ 
& 3om*VIIm‘.  Nam  cum  in  Ellipfi  (per  jo""1)  fumma  quadrati  Sc  figure  Axis  fit 
femper  xqualis  fummx  quadrati  diametri  cujufcunquc  St  figurx  ejufdcm;  fi  de 
datA  fumma  quadrati  St  ngurx  Axis  auferatur  dau  figura  diametri  quxfitx-,  re- 
flabit quadratum  ipfius  diametri.  In  Hyperbola  autem  differentia  quadrati  St  fi- 
guras Axis  (per  t?*™  VII"*')  aequalis  efl  differentiae  quadrati  St  figurx  cujufvis  dia- 
metri ; erit  igitur  cxccflus,  quo  quadratum  Axis  St  propofica  figura  fimul  fupcranr 
figuram  Aris,  aequalis  quadrato  diametri  quxfitx. 


D sitis  lateribus  figune  csfxis  Hyperbole,  proponatur  diame- 
trum fedionis  invenire , cujus  quadratum  una  cum  quadrato 
latens  redi  ejufdem  datam  conficiat  Jiimmam. 

lifdcm  pofitis.  qux  in  prioribus  Hypcrbolx  Schematis  deicripta  funt , puta 
fadum  i fit  fit  >K  diameter  illa  quam  quaerimus:  erit  igitur  (per  iy"'Vll"') 
quadratum  ex  *r,  five  redangulum  fub  Nr  it  funmil  Axis  it  lateris  ejus  redi, 
ad  redangulum  fub  Nr  it  uzi  hoc  eft,  ut  fumma  Axis  ic  lateris  redi  ad  m s, 
ita  pnopofita  futmna  quadratorum  cx  bk  it  latere  ejus  redo  ad  fiimmam  quadra- 
torum ex  M u & m x : ac  applicati  quadratorum  funiml  illi  dati  ad  fummam  Axis 
it  lateris  ejus  redi,  erit  redangulum  fub  m sit  latitudine  cx  applicatione  orti, 
qux  fit  4*,  xqualc  fummx  quadratorum  ex  MN  fit  us. 

Jam  Axis  Icdionn  vel  major  erit  latere  ejus  redo,  vel  minor,  vel  eidem  cquaiis ; 


in  Axe,  five  inter  A 
it  r,  problema  pof- 
fibilc  erit : ac  dato 
pundo  M erigatur 


problema  pof- 
crit  : ac  dato  K 


_A 
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ac  primam  fit  major  eo » unde  (per  a"8  VII"")  m z major  erit  ouam  nm,  ac  (per 
7m,m  II4*  Ekm.)  quadrata  ex  nm,m z fimul  «qualia  erunt  duplo  rcdangulo  fiib 
nm 2 & quadrato  crKHi quocirca  rcdangulum  fub  mi de  dati  latitudine  y nuper 
inventu,  aquale  erit  duplo  rcdangulo  fub  nms  de  quadrato  ex  ne.  Sed  nm  cxcef- 
liijcftquo  ms  fuperat  ne;  adeoque  duplum  rcdangulum  nme  xquale  cft  duplo 
exccllus  quo  quadratum  ex  m 2 fuperat  rcdangulum  fub  nzm:  quadratam  igi- 
tur ex  ni,  una  cum  duplo  cxccilu  quo  quadratum  ex  Mi  fuperat  rcdangulum 
N2M,  aquale  cft  rcdangulo  fub  & ms : 
ac  dempto  utrinqi  duplo  illius  cxccfliis,  erit 
differentia,  qua  rcdangulum  fubw s Cnp 
fuperat  duplum  cxceflum  quadrati  ex  m s 
fupra  rcdangulum  nem,  «qualis  quadrato 
ex  ne:  ac  dimidiando  erit  rcdangulum 
fub  m z Ce  femiflo  ipfius  fimul, 

dempto  quadrato  ex  me,  aquale  fcmifli 
quadrati  ex  n e.  Datur  autem  quadratum 
ex  ne:  datum  igitur  cft  red angulum  fub  me  & de  ne  fimul, deficiens  qua- 
drato ex  m e : adjacet  autem  redx  dato,  nempe  ipfi  41  & ne  fimul  fumptx : 
datur  igitur  me»  ac  dato  pundo  e,  datur  quoque  pundum  M. 

Componetur  autem  problema  ad  hunc  modum.  Dclcriptis  exteris  ut  prius,  ap- 
plicetur pars  quarta  fummx  quadratorum  propofita  ad  r a fummam  Axis  & la- 
teris ejus  redi;  ac  ponatur  latitudo  applicatione  obtenta,  qux  lic  ♦,  (qmeque 
quartx  pani  ipfius  ^squalis  ett)  in  Axe  verfus  verticem  a,  de  centro  o ad  e,  ita 
ut  rcdangulum  (iib  r a,©e  fit  xquale  quartx  pani  datx  quadratorum  fummx ; de 
erigatur  normalis  ex:  fadique  en  in  Axe  minore  ipfi  e e vel  e n xquali,  jun- 
gatur n n,  & capiatur  ex  eidem  xuualis : dein  centro  x radio  e e dcfcritxuur  circuli 
portio,  qux  occurrat  Axi  in  punito  m,  ad  quod  erigatur  Axi  normalis  m a t exte- 
raque  fiant  qux  in  procedentibus.  Deinonftratio  autem  Analyfi  reciproca  fatis 
mamfdta  cft,  cum  friheet  fada  fit  ex  aequalis  ei  qux  poieft  duplum  quadrati  ex 
19,  live  leinilli  quadrati  ex  ne. 

Neque  alium  habet  limitem,  praeterquam  quod  in  44'*  VIlm'  dcmonftratum  fic 
fummam  quadratorum  Axis  laterifque  ejus  redi  minorem  ede  fumma  quadrato- 
rum btcrum  figurx  cujuflibcc  alterius  diametri.  Hic  igitur  fi  fumma  propofita 
minor  fuerit,  cadet  pundum  m citra  verticem,  fi  ve  extra  fcdioncm  1 vel  circulas 
Axem  non  attinget : ac  promde  problema  impotlibilc  erit.  . v 

PROPOSITIO  XXX.  PROBL. 

Ilfdem  pofitis,  fit  jam  Avis  Hyperbata  minor  latere  ejus  redo ; 

ac  oporteat  invenire  diametrum  /edionis,  qua  babeat  quadrata 
laterum  figura  ejus  fimul  fiumpta  aqualia  dato  redangulo. 

Per  ea  qux  in  procedente  demonftraviraus,  ex  19“  VII*1  erit  ut  fumma  Axis 
de  lateris  ejus  redi  ad  me,  iu  propofita  quadratorum  fumma  ad  fummam  qua* 
dratorum  ex  km  & me:  quare  applicati  fummi  illi 
dati  ad  fummam  Axisdf  lateris  ejus  redi,  erit  red- 
angulumfab  me  de  dati  latitudine  ex  applicatione 
orti,  qux  fic  reda  xquale  fummx  quadratorum 
ex  m x,  m 2.  Quoniam  vero  Axis  a r minor  cft  quam 
latus  ejus  redum,  erit  Me  minor  quam  mn.  Ve- 
rum (per  7'"  Ila'  Elan.)  quadrata  ex  mn,  me  fimul 
xqualia  erunt  duplo  rcdangulo  fub  nms  una  cum 
quadrato  ex  ne,  hoc  eft,  duplo  rcdangulo  fub  m s * 

& m r,  n 2 fimul  una  cum  quadrato  ex  ne:  quapro- 
pter rcdangulum  fub  me  & \J/  xquale  erit  duplo 
rcdangulo  fub  m 2,  k 2 fimul &mi  una  cura  quadrato  j / 
et  ns:  St  utrinque  fublato  communi,  duplo  nempe  rcdangulo  fub  ne,  me  fimul 
dt  me,  erit  exccuus,  quo  rcdangulum  fub  yp  dt  me  fuperat  duplum  rcdangulum 

Tt  nem 
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n-m  fit  duplum  quadratum  cxms  fimul,  squalis  quadrato  cx  M 
squalium  dimidia  , erit  redangulum  fub  m & exccfiu  quo  * \|/ 
ni  dempto  quadrato  ex  mi,  squale  dimidio  quadrati  cx  ni:  dat 


j squale  dimidio  quadrati  cx  ni  : datur  autem 'qua- 
dratum cx  ni»  adeoque  datur  redangulum  fub  dido  cxceflh  fic  mi.  Adjacet  au- 
tem redangulum  illud  dat*  retis,  nempe  differenti*  ipfarumj  .si, deficiens 
quadrato : datur  itaque  m i,  ac  ob  datum  pundum  i,  datur  ciuoquc 
Compofuio  autem  hoc  in  cafu  nihil  differt  a 
cedente,  nili  quod  hic  pundum  s vertici  k 
cinior  fit  quam  centrum  e : applicata  igitur 
parte  fumm*  quadratdPum  propofitx  ad  fummam 
Axis  & lateris  ejus  redii,  ponatur  latitudo  inde  orta, 

2u* fit  *,a  0 verfus  verticem  a,  ut  0E»  ac  ad  pun- 
tum  e & ad  angulos  redos  fuper  Axem  erigatur 
reda  ex  squalis  ipfi  Nsr,qux  pofiit  dimidium  qua 
drati  cx  n*;  fit  centro  x,  radio  ie  deferibatur  ar 
cus  circuli,  qui  quidem,  fi  problema  poffibile  fit,« 
rct  Axi  ultra  verticem,  in  pundo  M,  vel  etiam  in  pi 
dis  m,  p,  fub  certis  conditionibus  mox  dicendis. 

Aue/riutt  autem  habet  problema  hoc  cx  4f**  fit  ^6 n Septimi.  Nam,  per  if"*,  fi 
quadratum  Axis  Hyperbolo:  non  minus  fuerit  dimidio  quadrati  differenti*  inter 
Axem  & latus  ejus  redam,  fumma  quadratorum  Axis  & lateris  ejus  redi  minor 
erit  quadratis  laterum  figur*  cujufvis  alterius  fcdionis  diametri  fimul  furaptii : ac 
proinde  oportebit  propo ficam  fummam  majorem  efie  quadratis  laterum  figur* 
Axis  i ac  quo  major  luerit  fumma  illa,  tanto  longius  aberit  ab  Axe  diameter  quam 
quxrimus. 

Si  vero  quadratum  Axis  minus  fuerit  dimidio  quadrati  differenti*  inter  Axem 
& latus  ejus  redum,  demonftratur,  in  Vll"",  quod  ab  utraque  Axis  Darte  re- 
periatur  diameter,  cujus  quadratam,  una  cum  quadrato  lateris  ejus  redi  fimul,  mi- 
nus erit  fumm&  quadratorum  laterum  figur*  cujufcunque  alterius  diametri,  ab  ea- 
dem Axis  parte  tumenda:}  quodque  huic  utrinque  propiores  diametri  minorem 
habent  fummam  quadratorum  laterum  6gurx  quam  ab  eadem  remotiores:  hoc 
enim  in  cafu  pundum  e cadet  in  Axe HyperboI*  ultra  verticem  produdo;  ac  ex, 
five  ea  qu*  poterit  dimidium  quadrati  cx  n i,  squalis  erit  ipfi  s E,  ac  circulus  cen- 
tro x deidriptus  continget  Axem  in  pundo  f,  boc  in  cafu  cum  pundo  m coind- 
dcnrc : adeoque  quarta  pars  ipfius  4,  five  e e,  xqi 
Iis  erit  ei  qua:  poterit  duplum  quadrati  e^ 
una  cum  ipsa  i©j  ac  proinde  e E erit  ad  20 
diagonium  quadrati  Se  latus  ejus  fimul  ad  latus  qua- 
drati, five  ut  V 2 + 1 ad  1.  Redangulum  autem  fub 
©E,  hoc  e It  i\|/,  fit  fummi  Axis  & Uteris  ejus  redi, 
xqualc  cft  (per  conftrud.)  quart*  parti  minim* 
quadratorum  fumm*  i ac  proinde  redangulum  fub 
fub  V 2+ 1 «ni  fit  fumma  Axis  fit  lateris  ejus  redi 
xqualc  erit  dimidio  minimx  illius  fumm*.  Cum  au- 
tem fumma  Axis  & lateris  ejus  redi  fit  ad  differentiam  carunaem  neat  A 
n s ; erit  redangulum  fub  n i fit  fumma  Axis  fit  lateris  ejus  redi  xqualc  cxccllui 
quo  figura  Axis  fuperatAxis  quadratum;  adeoque  Mtruna  fumma  quadratorum 
e lateribus  figur*  erit  ad  excdliim  quo  figura  Axis  fuperat  Axis  quadratum  ficut 
/1  + 2 ad  unitatem,  five  ut  dupla  fumma  diagonii  quadrati  fit  lateris  ejus  ad 
ipfum  latus. 

Hac  igitur  A/ia/mi  fumma  fi  minor  fuerit  propofica,  impoffibile  erit  problema  s 
circulo,  cujus  radius  eft  1 F,  Axem  non  attingente.  Si  vero  major  fuerit  ei,  minor 
vero  lumrni  quadratorum  e lateribus  figur*  Axis ; occurret  circulus  Axi  in  duobus 
pundis  ultra  verticem,  ut  ad  m fit  fu  quorum  ope,  modo  toties  dido,  invenientur 
dux  diametri  ab  utroque  Axis  latere,  hoc  ett  omnino  quatuor,  au*  habeant  ean- 
''•">pofiMm  quadratorum  laterum  figur*  fummam.  Quod  n data  fununa  *- 

Axis,  coincidcc  pundum  u 


X 


- 
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cum  vertice  a » pundum  m vero  dabit  duas  alias  diametros,  ab  utraque  fcilicec 
Axis  parte  unam,  quae  habeant  eandem  fummam.  Verum  ii  major  fuerit  lemma 
propofiu  quam  eit  fumma  quadratorum  laterum  figurx  Axis,  cadet  pundum  u 
citra  verticem  a : at  alterum  pundum  occursus  m duas  praebebit  diametros,  utrinque 
unam,  qua:  problemati  fatisfacicnc.  Maxima  autem  quadratorum  fumma,  cx  na- 
tura Hyperbolae, dari  non  pqteft. 

Quod  fi  Axis  «qualis  fuerit  lateri  ejus  redo,  erunt  quoque  (per  aj**8  Vn^')  dia- 
metri omnes  lateribus  fuis  redis  «quales  ; adeoque  dimidium  fummx  propofitx 
aequale  erit  quadrato  diametri  quam  quxrimus. 

Corel!,  i.  Hmcmanifeftoconftabic  duarum  diametrorum  Hyperbole  .eandem  fum- 
mam  quadratorum  laterum  figurx  habentium,  quadrata  fimul  iumpta  «qualia  dic 
cxcdTui  quo  femi-fumma  illa  quadratorum  laterum  figurx,  una  cum  quadrato  Axii, 
fuperat  Axis  figuram. 

Coro U.  2.  Proinde  quadratum  diametri  illius,  qua:  eandem  habet  fummam  ac  ipfi» 
Axis,  xqaalc  erit  cxcdTui  quo  femi-fumma  illa  quadratorum  laterum  figura:  fu- 
perat  figuram  Axis  i hoc  dt  dimidio  quadrati  ex  differentia  Axis  fit  lateris  ejus 
redi.  Quadratum  autem  lateris  redi  ejus  xqaalc  erit  eidem  femi  fiimmx  qua- 
dratorum laterum  figurx  Axis  una  cum  eorundem  redangulo  five  figuri  Axis  fi- 
mul fiimpti  i hoc  cft  dimidio  quadrati  6 fumrai  utriufque  fit  Axis  fic  lateris  ejus 
redi- 

Corel!,  j.  Idem  dicendum  de  alia  quavis  dati  diametro,  qux  non  fit  Axis  faftionis. 


PROPOSITIO  XXXI.  PROBL. 


Ds4/is  lateribus  figura!  Slxh  E/lip/eos,  oporteat  invenire  dia- 
metrum, cujus  quadratum,  una  cum  quadrato  lateris  ejus 
redi  Jimul  /amplo,  propofitam  conficiat  fwmnam. 

Manentibus  iis  qux  in  praxedentibm  Elliplcos  Schematis  dcfcnpta  funt,  puta 
fidunn  fitque  bk  diameter  illa  quam  quxrimus.  Erit  igitur  (per  19*"  VII"*)  ut 
quadratum  cx  A r,  five  redangulum  fub  n r fit  differentia  Axis  fic  laceris  ejus  redi, 
ad  redangulum  fubNr  fit  Ms,  hoc  cft  uc  r i differentia  Axis  fic  lateris  ejus  redi 
ad  m 2,  ita  fumma  illa  propofiu  ad  fummam  quadratorum  cx  M^Mii  adeoque 
applicato  redangulo  fumma:  propofitx  «quali  ad  differentiam  Axis  fit  lateris 
redi,  dicatur  latitudo  inde  orta  qux  proinde  data  eft.  Ac  manifeftuin  eft 
redangulum  fub  M 2 fic  «quale  efle  auadratia  ex 
4***  1 1"  Elem.)  quadratum  ex 
kz  aquale  cft  quadratis  cx 
M N,  m 2 fimul  una  cum  duplo 
redangulo  fub  smi,  hoc 
cft  quadratum  ex  N 2 «quale 
cft  redangulo  fub  M5  fic  \[ 
una  cum  duplo  redanguli 
fub  N Mi;  redangulum  au- 
tem fub  n m s xqualc  eft  red- 
angulo  fub  s-m  dempto 
quadrato  cx  M t : quapropter 
redangulum  fub  mi  fit  utra- 
que  s s fit » \J*  fimul,  dempto 
quadrato  cx  M2,  «quale  eft 
aimidio  quadrati  ex  ni.  Sed 
datur  quadratum  ex  xx: 

mm  #l>  irrif m'  nv4incmliim 

icmuco  auaoraro  ex  mi.  a Hiarer 
red«  datx,  ipfis  nempe  ; >}/  fit  J*i  fimul  . 
eft  igitur  reda  m s,  datumque  pundum  m. 

Componetur  itaque  problema  ad  hunc 
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fiimmx  quadratorum  ad  differentiam  Axis  & laceris  ejus  redi  i ac  latitudini  in- 
venta:, five  quartae  parti  ipfius  \J/,  «qualis  ponatur  reda  ©e  in  Axe,  de  centro  e 
verfusN;  & ad  pundum  e erigatur  normalis  ex  ipfi  zn  aqualis, Gye  quae  poterit 
dimidium  quadrati  ex  NZ:  dem  centro  x radio  z e deferibatur  arcus  circuli,  qui, 
fi  'problema  propofitiun  poflibilc  fit,  occurret  Axi  inter  ACt  r,  ad  pundum  m» 
St,  crccll  ad  Axem  normali  ma,  habebitur  tam  magnitudo  quam  pontio  diametri 
quxfitx  bk. 

Determinatur  autem  problema  cx  47”*  & 4I™  Vil"*.  Nam  fi  quadratum  Axi* 
majoris  Elhpfcos  non  majus  fuerit  dimidio  quadrati  fummx  laterum  figurae  ejufi 
dem  Axis,  manifeftum  cft  ( per  didam  47m,m)  fummam  quadratonim  propofitam 
minorem  efle  non  pofle  quam  quadrata  laterum  figurx  Axis  majoris  firnul  fumpto, 
quo  in  cafu  punduin  m cadet  citra  verticem  A i nec  majorem  quam  quadrata 
laterum  figurx  Axis  minoris  fimul  fumpta:  nam  hocpofito  pundum  m cadet  ul- 
tra verticem  r,  ac  impollibiic  erit  problema.  Si  vero  quadratum  Axis  majoris  x- 
quale  fuerit  dimidio  quadrati  Iummx  laterum  figurx  ejus,  ac  proponatur  fumtiu, 
iummx  quadratorum  laterum  figurx  Axis  squalis,  cotncidcc  pundum  e cum 
pundo  a i in  exteris  vero  cafubus  longius  aberit  £ a centro  e,  <5c  extra  fcdio- 
nem  cadet. 

Verum  fi  quadratum  cx  Axe  Ar  majus  fijent  dimidio  quadrati  e fumraa  laterum 
figurx  Axis,  reperietur  (per  4ST‘m  Vll"")  ab  utraque  Axis  parte  diameter,  cujus  qua- 
dratum xqualc  erit  dimidio  quadrati  cx  eadem  diametro  & latere  ejus  redo  fimul 
fumpto ; cujus  quidem  diametri  quadraturo  una  cum  quadrato  latens  fui  redi 
omnium  Minimam  conficiet  fummam : ac  quadrata  laterum  figurx  diametri  huic 
utrinque  propioris  minora  erunt  quadratis  laterum  figurx  diametri  ab  eadem  remo- 
tioris, prout  ibidem  demon- 

flratur.  Quxnam  autem  fuerit  v A 

minima  illa  fumma,codem  ar- 
gumento quo  in  Hypcrbola  ufi 
fumus,  ftatim  patebit.  Quo- 
niam cnixn  pundum  m,  in  hoc 
fummx  minima  cafu,  coincidit 
cum  pundo  Ei  erit  XE,  qux 
iemper  «qualis  cft  ei  qux  po- 
terit duplum  quadrati  cx  Ne, 
reda:  z e squalis ; adeoque  e e 
xqualis  erit  exedfui  quo  po- 
tens duplum  quadrati  ex  Ne 
fuperat  n®:  quare  ©e  erit  ad 
N © ficut  cxcdlus  quo  diago- 
muin  quadrati  fuperat  latus 
ejus  ad  ipfum  latus,  five  ut  Va  — s ad  1. 

Ter  conftrudionem  autem,  reda ngu lum  fub  ©e  & different il  Axis  & lateris 
ejus  redi  xqualc  cft  quartx  parti  fuminx  quadratorum  laterum  figurx ; adeoque 
rcdangulum  fub  y/  a — 1 * ni  & differentiA  Axis£c  lateris  ejus  redi  xqualc  erit 
dimidio  Iummx  minimx  quadratorum  laterum  figurx,  quam  quxrimus.  Cum  au- 
tem differentia  Axis  & lateris  ejus  redi  fit  ad  earundem  fummam  ficut  ipfe  Axis 
ad  ni»  erit  rcdangulum  fub  ne  & differentia  Axis  & lateris  ejus  redi  xqualc 
redangulo  fub  Axe  St  fumma  Axis  & lateris  ejus  redi ; hoc  cft,  quadrato  Axis  & 
figurx  cjufdcm  fimul,  five  fummx  quadratorum  cx  utroque  Axe : Minima  igitur 
fumnu  quadratorum  e lateribus  figurx  erit  ad  fummam  quadratorum  Axium  El- 
lipfcos ficut  V S — a ad  unitatem,  five  ut  duplus  cxcdlus  quo  diagonium  quadrati 
fuperat  latus  ejufdein  ad  ipfum  latus. 

Quapropter,  fi  in  Fllipfi  proponeretur  inquirere  diametrum, qux  habeat  fummam 
quadratorum  laterum  %irx  minorem  jam  oftcnft,  impoffibile  erit  problema,  ac 
circulus  juxta  leges  compofitionis  deferiptus  non  attinget  Axem.  Si  vero  major 
fuerit  dida  MtnimJ,  minor  vero  quam  lumma  quadratorum  laterum  figurx  Axis, 
conveniet  circulus  cum  Axe  in  duobus  pundis  m,  f»  intra  fcdionem ; ac  proinde 

ab 
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ab  utroque  Aiis  latere  habebuntur  dux  diametri,  hoc  eft  omnino  quatuor,  qua; 
habeant  propofitam  fummam  quadratorum  laterum  figura:.  Ac  fi  xqualis  fuerit 
fumma  propofiu  quadratis  ex  Axe  ic  c latere  mus  rcdfo  fimul  fumptjs,  lpfe  Axis 
ac  dux  alix  diametri,  utrinque  una,  rem  prxttanr.  Verumtamen  fi  proponatur 
(iimma  adhuc  major,  fed  uux  minor  fit  fumml  quadratorum  fc  lateribus  figurae 
Axis  minoris  i invenietur  ab  utroque  Axis  latere  una  diameter,  quz  problemati 
fatisfaciat , cadente  adhne  punito  st  intra  ledtionem.  Maxima  autem  quadrato- 
rum fumma  ea  eft  qux  fit  d quadratis  laterum  figurx  Axis  minoris  i quxque  eft  ad 
fummam  quadratorum  i:  lateribus  figurx  Axis  majoris  in  ratione  Axis  ad  latus 
ejus  redtum.  Hic  fi  major  proponatur,  rurfus  impofiibilc  erit  problema,  egreflb 
jam  pundlo  H ultra  verticem  r. 

Caeli.  1,  Summa  autem  quadratorum  duarum  quarumvis  diametrorum,  eandem 
quadratorum  laterum  figurx  fummam  habentium,  xqualis  eft  propofitx  quadrato- 
rum (cmi-fummx  una  cum  rcdtangulo  fub  Axe  tt  Axe  cum  latere  ejus  recto  fimul 
fumpto  1 live  una  cum  quadratis  ex  utroque  Axe  fimul. 

CircB.  a.  Ac  proinde  diameter  illa,  qux  eandem  habet  quadratorum  fummam 
quam  habet  Axis  ipfc,  xquabs  erit  ei  qux  poterit  dimidium  quadrati  ex  Axe  it 
latere  ejus  redto  fimul  fumptis : latus  autem  redtum  ejus  poterit  dimidium  quadrati 
excelsus  quo  Axis  major  fuperat  latus  ejus  redtum.  Idemque  verum  eft  ctiamfi  dia- 
meter data  non  fuerit  Axis. 

CiriU.  j.  Unde  manifettum  eft  quatuor  illas  EUipfeos  diametros,  quoties  quatuor 
funt,  qux,  ut  didhun  eft,  eandem  habere  poflunt  fummam,  lempcr  cadere  inter 
Axem  majorem  it  conjugatas  zquales ; cum  fcilicct  diametri  majores  funt  lateri- 
bus fuis  retiis. 

Circli.  4.  Quadratura  autem  diametri  ejus  qux  omnium  minimam  habet  quadra- 
torum fummam,  erit  ad  eam  qux  poteft  femi-fummam  quadratorum  Axium,  hoc 
eft  ad  quadratum  ex  A o,  ficut  diagonium  quadrati  ad  quidem  latus,  live  ut  </  a 
ad  a : & latus  redtum  cjufdcm  diametri  ad  ipfam  diametrum  erit  nt  V a ad  x — </*. 

Circli,  f.  Unde  in  omni  Ellipfi,  tam  diametri  quam  latera  redta,  quarum  fum- 
ma quadratorum  minima  eft,  eandem  iemper  habent  rationem  ad  ao  fiibtenlam 
quadrantis  EUipleos. 

Conii,  t.  Ac  manifcfhim  eft,  ex  determinationibus  jam  didtis,  quod,  fi  Axis  im- 
jor  majorem  habeat  rationem  ad  Axem  conjugaum  quam  habet  Unius  ad  V'/i—  i, 
live  quam  i ado,<4}<>  duci  pofliint  quatuor  diametri,  qux  eandem  habeant  qua- 
dratorum fui  it  lateris  fui  redi  i fummam : aliter  vero  noo  item. 


PROPOSITIO  XXXII-  PROBL. 

DAtis  H/perbohe  Axe  & latere  refto;  tmentre  diametrum 
ejus,  cujus  quadratum  a quadrato  lateris  re£ii  ejus  data  dif- 
ferentia differat. 

Manentibus  Hyperbolx  figuris  in  prxccdentibus  deferiptis,  puta  fadtum:  fitque 
ik.  diameter  quxuta,  cujus  quadratum  differat  1 quadrato  lateris  fui  redii  dati 
differentia.  Per  ao""“  V1I”‘  erit  quadratum  Axis  (pituinis,  Cve  redtangulom  fnb 
sr,  ra,  ad  redtangulum  fub  ni,  sis,  hoc 
eft  a r ad  m i,  licut  differeutia  quadrato- 
rum propofita  ad  differentiam  quadrato- 
rum ex  N «,  >t i.  Eft  autem  differentia 
quadratorum  ex  hm,m:  (per  6'T'  II*  EI.) 
xqualis  quadruplo  rcdtanguli  liib  1111,1-1 2 r 
adeoque  fi  fiat  redtangulum  fub  r a it  alii 
quadam  4 xqualc  quartx  parti  differen- 
tix  quadratorum  propofitx.  dau  erit 

redta  4 : ac,  argumento  toties  ufurpato,  ‘ .... 

redtangulum  fub  st  s ir  4 rquak  ent  rcdtangulo  lirb  om,  es;  erit  igitur 
sv  tt  ur  ad  | ia  sis  ad  sm,  ac  dividendo  erit  differentia  ipfarum  ex  & 4 

Uu  ad 
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ad  ex  Gcut  es  1 
dum  M datum. 

Componetur  itaque  problema,  n 
cetur  quarta  pari  differentix  quadratorum 
data:  ad  re,  live  ad  fummarn  Axis  St  la- 
teris ejus  terti  i unde  latitudo  fiet  ipli  v 
«malis.  Deis  in  Axe  vcrliis X ponatur  ex 
ipfi  1 «qualis,  ac  fiat  ot  f.s  ad  se  iu  ex 
ad  s M.  Invento  autem  puncto  m dabitur 
quoque  diameter  tx  tam  magnitudine 
quam  politione  ut  abunde  in  prxccdcn- 
ubos  nictum  cft. 

Anearini  autem  bujua  problematis  ex 
4j“'  & fa"1  VU“  petendus.  Nam  fi  Axis  major  fuerit  latere  redo  ejus,  i 
tia  quadratorum  Axis  laterifquc  ejus  redi  minor  erit  quavis  alit  quadratorum 
diametri  St  lateris  redi  diHetcutii  : adeoque  differentia  propofita  hac  non  minor 
efle  potelt,  uti  ex  49"  conltabit.  Si  vero  Axis  tninor  luerit  latere  eius  redo,  dif- 
ferentia quadratorum  Axis  St  lateris  ejus  redi  major  erit  qualibet  alit  differentiis 
ac  proinde  differentia  propofita  non  major  efle  potelt  cxccfTu  quo  quadratum  la- 
teris redi  Axis  fuperat  ipfius  Axia  quadratum,  prout  ex  90"  Vll“'  patebit. 

Porro  per  eafdem  dcmonftratur , in  prion  cafu,  differentiam  quadratorum 
Muuasm  non  majorem  efle  duplo  cxceffils,  quo  quadratum  Axis  fuperat  figuram 
ejus;  in  altero  vero, differentiam  Minimam  non  minorem  effe  duplo  excdmsqoo 
figura  Axis  fuperat  quadratum  dufdcm.  Coeuntibus  etenim 
ncfcitrcda  sii,  St  in  infinitum  abit  reda  .-M. 

PROPOSITIO  xxxni. 

DAtis  ElUpfeos  lAxe  & latere  redo ; ... ...... ... ..  v~, 

quarum  quadrata  data  differentia  fuperent  quadrata  late- 
rum fuorum  r edorum,  ac  ab  iifdem  dejiciant. 

Manentibus  iis  que  in  lUlipfi  badenus  deferipta  fnnt  1 erit  quadratum  ex  ar 
five  redangulum  fub  tt  r,  r J ad  redanmilum  fub  n r,  m x (per  ao“"  Vll"‘)  ficut 
differentia  data  quadratoium  ex  sit  St  lateris  ejus  redi  ad  differentiam  quadra- 
torum cx  n m,  m 3 : adeoque,  per  toties  dida,  erit  r d ad  m s ficut  differentia  pro- 
pofita ad  differentiam  quadraturam  ex  N m,  m s 1 hoc  cft,  (per  r'”  ll*£f«s.)  ad 
quadruplum  redanguli  fub  ex,  8K:  proinde  fi  applicetur  quarta  pars  datx 
quadratorum  differentix  ad  redam  r).  St  habeatur  lacitudo,  quam  dicamus  4., 
hoc  cft,  fi  fiat  ut  rcdanguhim  fub  r/  St  4 «piale  fit  quarta:  parti  datx  quadra- 
torum differentix  1 erit  redangulum  fub  st  3 St  4 «quale  rcdangulo  fub  ex  St  Me: 
cuaA:?c,  itaque  erit  ut  4 ad  exitaeM  ad  mx:  componendo  autem  ac  dividendo, 
ex  aoda  St  minuta  redt  4 r m 

ent  ad  ex  ficut  ex  ad  im. 

Verum  danuirex  St  4,*doo- 
que  St  reda  est  daturi  unde, 
ob  datum  e,pundum  st  quo- 
que dator. 

Componetur  itaq- 
blcma,fi  fiat  redangulum  Iu 
differenti!  Axis  St  lateris  ejt 
redi  St  alit  quadam  4 «quale  quarti 

utroque  centri  latere  innantur  redx  at, et  ipfi  4 «quales:  deinde  fiat  ut  XX  ad 
x e ita  ex  adxsqut  diameter  major  fit  latere  luo  redo  i ac  or  ii  ad  x e ita  e x ad 
Sfi,  ut  latus  redum  majus  fuerit  diametro : & inventis  pundis  sqp,  utrimque  ffia- 
metrum  obtinebimus  ut  prtns.  Nec  opus  cft  ut  demonftratiouc  1'cgrclEvtres,  ex 
Analyti  quantum  fion  poteft  manifcfta,  ftabibatur. 


Per 
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CONICORUM  LIB.VIU.  RESTITUTUS.  171 

Ex  iis  autem  qua:  in  ultima  Propofitione  Libri  Septimi  traduntor  problema 
hoc  limites  foos  fortitur.  Nam  ex  omnibus  diametris  Ellipfeoi  qu*  majores  funt 
lateribus  fuis  redis,  Axis  majoris  quadratum  majori  fpatio  fnperat  quadratum 
lateris  fui  redi : ex  illis  vero  qua:  lateribus  fuis  redis  minores  funt,  omnium 
Maximam  habet  quadratorum  illorum  differentiam  Axis  minor  i qu*  quidem  dif- 
ferentia major  cft  cxccflu  quo  quadratum  Axis  majoris  fuperat  quadratum  lateris 
fui  redi,  in  ratione  lateris  redi  Axis  majoris  ad  Axem  ipfurn.  Quocirca  fi  dif- 
ferentia data  minor  fuerit  differentia  quadratorum  Axis  majoris  latcrifque  ejus 
redi,  quatuor  diverfx  diametri,  ab  utroque  Axis  latere  dtue,  fatisfacient  proble- 
mati ; cadente  utroque  pundo  m & p,  inter  vertices  Etlipfeos  A,  r.  Quod  fi  major 
fuerit  hac,  minor  vero  differenti!  quadratorum  Axis  minoris  & lateris  ejus  redi, 
dua:  tantum  diametri  rem  praedant,  ab  utroque  fcilicet  Axis  minoris  latere.  Ve- 
rum li  hac  ‘quoque  major  fuerit,  problema  impodibile  erit,  cadente  utroque 
pundo  m,  fx  extra  Axem  A r.  A limma  autem  non  datur  quadratorum  differentia  r 
- • * ••  4 *"**  ''  * ulla  evadi 


nam  in  aqualibus  diametris  conjugatis  differentia  hacc  null 
ipfts  xqualia  fiunt  latera  reda. 


1 evadit,  quia  diametris 


Quoniam  vero  a e cft  adaa  licuc  £0  ad  ZM,  erit  te  ad  oe  ficut  s«  ad  na: 
ac  pari  ratione  £0  erit  ad  ei,  hoc  eft  ad  « e,  ficut  zp  ad  p&i  adeoque  erit  £ M 
ad  M9  ficut  if.  ad  /»e.  Quocirca  in  omni  cafu  rerfta  em  Harmonice  dividitur  in 
puoftis  ac  proinde, data  qualibet  diametro, laede  erit  correlpondcntcm in* 
venire,  qua;  eandem  habeat  differentiam  quadratorum  ini  laterifque  fiii  redi. 

HaSentu,  eodem  altant  ebfrrvato  ordine  tjta  traduntur  SU(/r)u..  optram  dedimur  rf 
jtdutwm  problematum  librum,  quorum  lemitee  imntdiute  pendent  bpropojUloailmi  Su(jr 
emit  libri  Septimi : nec  diver/um  fitaSb  libri  Otiata  deperditi  materiam  omnino  mihi  per- 
fuafttm  hebeo.  Speramur  autem , fi  ita  contigerit  ut  ipjas  Apollonii  Auaty/ee  (i  Comptfi- 
timei  minue  afinutt  fimus,  nat  tUud  /altem  prx/htiffc,  ut  quacunque  in  tarum  lacum  fuh- 
jhtmmue  nano  LtBon  haud  inconcinna  videantur.  Etiamfi  vero  tmumera fere  fiat  Pro- 
blemata Cenita  determinato,  tpurotn  Jnalyfei  tx  hu  Elementis  non  multo  ftudto  peti  pof- 
fuuti  m prufentia  tamen,  id  lolum  nohii  propofitum  fiat,  ut  Apollonii  vrjhnu,  quoad  eju 
fieri  poJStt,  premeremur.  Quod  fi  farte  fortuna  integrum  /tutteni  opta  pofihac  luem  toth 
/pexerit,  nobu  Uve  damnum  erit,  ea  tmdititme  oleum  8 operam  per,' 
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nOAAOTS  p<At  K 

yu*(iSTtMur  oLtat^pa/^jai,  uaffovt  ¥ 
tS  i rA*>«u 

luJflif  T71S  nr  xoiV  Ttfjjr*  •m  Tts^BpH  (Mm- 
4«s*  eJuaJwnx  #ui  -efetofai  «yKVrros 

«Itvs  *n  >utj  rtit  ot'  au/Ta»  Vi»  <p£S*tii  iw- 
TfMWfArtr  X94  T*  «u  wrn  aA^lT), 
yiUfihetnyt  artat  «fei 

tw  a*u  ^rnJSantcQxty  -n  ^ «$*>»» 

XpySi  ittncw  Tf^iyfiA 

mOnut.  ofUitu  J’  ff»  cirwmp  Vra*  wuAiJ pa- 
ci», »|UMf  Ai  ir  prp*  yvtfavZfitZi 

iit uf  u^auti,  oTt  fjjM  £ tluu  t uutLu  j^Ct’  «ibj 
aittyiut  !<***%>  « T««  y^uacj  TopJt, 

IJjS  X*Y«  A«>il  £ XCAiVi/^,  TOiUKth  f&pTOt, 

oM.’  yy  entheis  n^KftVciS.  aantp  J'icm  xa- 
mut  •tvatyfutTUWBtf^tu  t naAofaf  Wt  xpMaS?- 
ca*  T?  xomj  ino«f  ? xJiV,  cn  r^/yoifri  ufe»- 

Tty$*rr*  Gpfo«KV  CVNVTUTO,  <de«U0Tt&'  A *j 


CUM  viderem,  Amice  Qrrr,  pluri- 
mos eorum  qui  in  Geometria  ver- 
tantur, in  ca  eflc  opinione,  tranl- 
verfam  Cylindri  fedionem  plane  diver- 
fam  cfic  ab  illa  Coni  fe&ionequa:  Elii  piis 
vocatur;  non  committendum  putavi,  uc 
ab  errore  non  liberarem  tum  eos  ipfos, 
^uni  £c  illos  quibus  perfuaferunt  ita  (e 
rem  habere : quod  abfurdum  omnino  vi- 
deatur, Geometras  de  problemate  Geo- 
metrico- abfque  dcmonftratione  quic- 
quam  affirmare,  argumentis  & probabili 
inlcitc  adhibitis  ■>  quod  k Geometria  quam 
maxime  alienum  eft.  Itaque  quoniam  hi 
ita  Icntiunt,  nos  vero  illis  non  afienti- 
mur,  libeat  Geometrice  demonftrare  o- 
nam  eandemque  fpecie  lotionem  ncccf- 
/ario  fieri  in  utraque  figura,  in  Cono  in- 
uam  & Cylindro : fi  modo  ratione  qua- 
am  3t  non  fimpliciter  fecentur.  Quem- 
admodum autem  Veteres  qui  Conica  tra- 
narunt, non  contenti  communi  notitia 
Coni , nempe  quod  circumductu  trian- 
guli re&anguli  defcribatur;  uberius  & 


* Pro  Arnorwc  juxta  tcribendi  modum  fcquioris  arvi  Gratis  familiarem. 
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univerfalms  rem  contemplati  funt , non  wVu««es>  ,>A rav-wara,  /ui/un>  »S»s 

tantum  redos  led  etiam  foderas  Conos  v. . \ . > « ..  , Z 

(lacuentcs : ,ta  oportebit  & nos,  quo-  ***'' 

niam  Cylindri  le&ioncm  tradandam  XP1  & V*f»  •wt^v  'cte*  xcAir«/yy  td- 

propofuermms , non  de  redo  folum  n*s  fi»  $ cf%i  /Jnoi  i^ejcnxmn 

agere,  fed  inluper  ad  Cylmdu  (calem  i»'  ™£8«y  V W j f n^,i, 

fedjoncm  dilquintioncs  noftras  ulterius  r-.  /•/  , n , 

aliquanto  extendere.  Qaanquam  autem  »«  *>*'  Wu. 

non  ignoro,  neminem  lore  (jui  non  fa-  ™ <u  q-jvwtd  vs  'mlfiut/at  i- 

cile  admittat  omnem  Cylindrum  non  re-  % rana  «Uiijyoi^i^.-ficmwmi^-iw 
flum  effe,  communi  id  fuadente  ratio-  Kw^ximll  *»  ky,xtSi*ftr  i uti  i»C  9 
ne,  tamen  contemplationis  gratta  me-  » , - „ , , » ' , 

lius  effi;  judicavi  definitione  magis  uni-  mts ? * *W 

verfali  utrumque  compledi;  quoniam  wi*  «&Ao6£i,  «irtl  & TcyduJ,  ^ /a- 
redi  Cylindri  fedionem  eandem  lore  .mr&cufi,  ^ t*  v (fSv  *uh  «Msty*  tIm 
cum  Elltpfi  in  folo  Cono  reflo  ledi 
probari  conunget:  ex  hypothefi  vero  .»  * 

univcrfaliori  Ellipfi  cuilibet  fcdioocm  fl*?  b S 

ilbmaeouiparari  deprehendetur  i id  quod  ^ ° Xoy©-  brxyyiMiran. 

in  hoc  libro  demonftrandum  fufcipimus.  faiw  5»  ISo  <o&4  70  <0 
Prxmittcodx  autem  nobis  funt  iftx  ad 
rcin  propofitam  fpedames  definitiones. 


DEFINITIONES. 


OPOI. 


f.  £11  igitur  duorum  circulorum  xqua- 
^ lium  & xquidiftancium  diame- 
tri  femper  inter  lefe  parallelae, 
& iplac  in  circulorum  planis  circa  ma- 
nens centrum  circumferantur;  & uni 
circumferatur  reda  linea  diametrorum 
terminos  ex  eadem  parte  conjungens, 
quoufque  rurfus  in  eum  locum  reftitua- 
tur  a quo  moveri  ccepit : fuperficies , 
quae  a circumlata  reda  delcribitur,  cy- 
lindrica fuperficies  vocetur  ; qua:  qui- 
dem & in  infinitum  augeri  poteft,  re£tt 
ipfam  deferibente  in  infinitum  produci. 

2.  Cylindrus  autem  figura, qux  circu^ 
lis  xquidiftantibus  & cylindrica  fuper- 
ficie  inter  ipfos  interjcdA  continetur. 

3.  Cylindri  vero  bafes,  circuli  ipfi. 

4.  Axis  autem , reda  linea  qux  per 
circulorum  centra  ducitur. 

f.  Latus  vero  cylindri , linea  qux , 
c“m  re&a  fit  & in  luperficie  ipfius  cy- 
lindri bales  utralquc  contiogit ; quam- 
que circumbtam  cylindri  luperficiem  dc- 
Icnbere  antea  diximus. 

6 . B Cylindris  autem  redi  quidem 
dicantur,  qui  axem  habent  ad  redos  an- 
gulos exiftentem  ipfis  bafibus. 

7.  Scaleni  vero , qui  non  ad  redos 
angulos  exiftentem  ipfis  bafibus  axem 
habent. 


«•  K 7 ^ N & 3r  riio  KcxAen  «wr  n $ ■xu- 
I > CjtMnAa»  oj  1 <^tA\JiAat 
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■XPuaa\  » T6»$  t xjskAoh  'forxtitts  d&i  fwoi 
7B  xtr7f «,  Kf  <nj(i*£kM%ty kwoy  ^ ra  au- 

tw»  ii  cujTvftM&f  '6fa£j&yr0iimi  to$£cu,  ut 
farn  **Aj t uoxr  1}  ^aupumx.  r\law 

cv5««t(  <fibp5tiwx , Jti/Aoi/yoJ 

jytA6«i?»*  nvf  ^ tVartiy» 
o&Oj  -hW).  *?  >5*^V(W  oJ-rfu)  ix.CoM»- 

KuA»4c<  A'  70  'd&tycfSpzi  viri 
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xMjrjyoJrb^Tipotwat. 
y . Bcuruf  <fi  V xuArtfffiS  ol  kok A«. 

. a£«v  A*  *»  ¥ xirrfm  austSi  i-y~ 

f.Spy\  u&ux. 

t.  Ii  v xv\ fijyv nt,  #ns 

*u5«a  ^ •?  V^(^X»M04  $7W.  r xoA/Y^tf 

T &WWI  apjpvnqm  S?  nyi  tpxyjH  'r&un- 

'Xptnm.1  f Ku\aJ]pvdtu  'ffapxiua/. 

r . T3»  A‘  urA/ftfydtf,  op%(  fi  ot  } *%vi*  ■oj«f 
epV't  «^orm  roit  iSatom. 
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» . nims  JUt/iircAw  yrLfiUiX,  si  tn  '6hm- 

J1»  vians,  0^SHU7f9t  XitAtiiC®>  ii>5wa  *nf,  >rnj 
iry/d^it  5£i»  £ ly^ffbAiv  ycyxfju;  xaaas  toj 

i»  T«  ^gxfifo}  fu9feia<  ttftlaa.  toi  o^tA- 

A*AVs  fty*  ilcqpu. 

5(.  Kcpuiprr  <fti  £ hsl^ttvAhj  }^tfifint  to  tro- 
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/7  . H «T»  5"  xjrrfV  iicu  ■^a.f^ilto 

/D&aznTdvort , ©w  v Jun^V  -5 

*/’.  H /i  V xjsr7f«  £ T3/*«  «- 

7»7t<3f«s  )ca7lfy,atJTff  i^Sion,  $ xtfftTV^rm 

uttp  •?  SisCro^t  a^fOTfcs  xaAiidV 

£ *aWf  ms  a^V* 4 oi  T*  ro^i 
na»  SJ^VuTfof  TV*iVra. 
a . Eti  joxjuoo  '!j£j$1aci«3«'*  «r»  Sfowj 
cA\«*4«a  motf,  at  h(f afa  «i  avfyyus 
TfM  'oe^s  aM«Ao4  r «ait»  r^yoi  Aojp»,  $ 

«ras  >ai;W  t^ujVtb  «MnAa<. 

nPOTA212  a. 

Ea»  AK7I  ihlo  fu$M|  a7^W<  aMwAan  <f\Io 
*u3fc««  tfsMptff  *A\aAa«,  ^ m 

ejuenpct*  eq  7tt  sngpm 
& «*T«q  tfBl|  T*  Xj  <t^fcAA«Aoi  IWJT. 

EZTOZAN  fui  N&Mflf  cvxtaidfMi 

a}  A B,  BI-  , «S^i  Jvo  to$-W*<  inStff/aK 
aM^Auv  -ms  A E, E Z, 

F^Zsfl  ir»  ij  fJ&i 1/  A B 
TJT  A E,  ij  Js  BTrif 
EZ.  £ 

607«!  AT,  AZ‘(Al* 

•ya  vn  df  A T,  A Z ww/ 

7»  OTFCt^Al??^»  M7IF. 

E;7J^{^9-|iMK»  «f 
A A,B  E,r  Z.  BTft  1»  ABr»iAE»fl»)7i»t  C^iAij- 
A«  in’  <c  »i  B E iy»  r»i  A 5«^iMijAsf 


Wtf  bttc  juxta  Apollonium  dtf menda. 

8.  Omnis  lineae  cui  vx,  in  uno  plano 
exigentis,  diameter  vocetur  redta  linea  i 
qua:  quidem  dudta  a linea  curva  omnes 
qua:  in  ipfa  ducuntur  reddas  icdlx  cui- 
piam parallelas  bifariam  dividit. 

9.  Vertex  autem  eu rvx,  terminus  illius 
redte  qui  eft  ad  curvam. 

to.  Ordinatim  vero  ad  diametrum  ap- 
plicari unamquamque  redtarum  paral- 
lelarum. 

11.  Conjugata:  diametri  dicantur, 
qua:  quidem,  i curva  ordinatim  dudix 
ad  conjugatas  diametros,  ipfas  fimiliter 
bifariam  dividunt. 

ia.  His  igitur  fuppofitis lineis  in  tran£ 
verfis  fedlionibus  cylindri, pundtum  quod 
diametrum  bifariam  dividit  centrum  (e- 
dtionis  vocetur. 

1 3.  Qux  vero  k centro  ad  lineam  cur- 
vam perducitur,  dicatur  ea  quae  cx  centro. 

14.  Qua:  vero  per  centrum  fe&ionis 
traniit,  parallela  ei  qua:  ordinatim  ap- 
plicata cit,  & terminatur  ab  ipfa  linea 
curva , fecunda  diameter  dicatur  : de- 
monftrabitur  enim  redtas  omnes  in  fe- 
dtione  dudtas,  qn*  priori  diametro  pa- 
rallels  fune,  bifariam  fecare. 

1 f.  Illud  etiam  definiendum  eft:  fi- 
miles  cllipfcs  cfTc  , quarum  conjugatx 
diametri,  fefe  ad  angutoc  aquales  fecan- 
tes,  eantkm  habent  rationem  inter  fe. 

P R o P.  I.  Tf/ear. 

Si  duas  redae  lineae  conveniant,  ac  dua- 
bus redis  lineis  etiam  convenientibus 
parallela:  lint,  & lint  utraeque  utrif- 
qucxquales:  redx  que  terminos  ea- 
rum conjungunt  & ipfx  aquales  & 
parallelx  erunt. 

SI  j*  t du*  redie  line*  concurrentes  A B,  b r ; 
qox  duabus  redis  lineis  erum  concurren- 
tibus, ut  a E,  E z,  pa- 
^ rallclx  fint  ; iiique 
A B squalis  A E,  & 
Br  ipfi  E Z;  & jun- 
gantur A f,  A Z : di- 
co redas  A r,  a Z & 
aquales  cfTc  Sc  pa- 


Jun&is  enim  A A, 
B E,  r Z ; quoniam  A B ipfi  A E eft  «qualis  & pa- 
rallela ; erit  [ per  33. 1.]  B B & «qualis  & pa- 


T SERENUS 

rallela  ipTi  A A.  ac  pari  ratione  r Z aequalis  Se  i«j.  J'i*  v»  aom  di  % ij  r Z r?  B £ ixj  £ tu- 
parallela  erit  ipfi  8 E : quare  A A,r  l [per  30. 1 .]  a»  ^ A A.r  Z n «1 3 cA^,. 

aequalcs  inter  fefc  & parallcls  erunt ; ac  oro-  JflJAr , A Z x£?t  «»f  n «,  -cAaMijAtt  neo. 

prerea  iplx  quoque  A r,  A Z.  quod  erat  often-  > 
dum. 


P*or.  II.  Theor. 

Si  cylindrus  plano  fccctur  per  axem; 
fe&io  parallelogrammum  erit. 

SIT  cylindrus,  cujus  bafes circuli  dtea  cen- 
tra A,  D,  axis  autem  AB  reda  linea;  & 
ducatur  per  A B planum  fecans  cylindrum,  fa- 
cicnfque  lediones,  in  circulis  quidem  redas  li- 
neas r A,  E Z,  qua:  diametri  funt ; m fuperfidc 
amem  cylindri  IpfasEHr,  ZA:  dico  utramque 
linearam  E H r,  A Z redam  cfic. 


Si  enim  fieri  poceft,  non 
fint  redx;  & ducatur  reda 
E er.  quoniam  igitur  linea 
EHr  & reda  Eer  in  plano 
E A conveniunt  ad  punda 
E,  r ; atque  cft  F H r in  fuper- 
ficie  cylindri  : ipfi»  Eer  in 
cylindri  fuperficie  non  erit.  Se 
quoniam  circuli  A,  B aequales 
funt  & xquidiflantes,  fecantur- 
que  i plano  E A ; communes 
ipforum  fcdioncs  [per  1d.11.] 
parallelx  erunt,  atque  etiam 
Tquales,  cum  diametri  fint  x- 
qiulium  circulorum,  itaque  fi, 
manentibus  A,  B pundis,  dia- 
metros A r,  B E intelligamus  circumferri,  & una 
cum  ipfis  redam  lineam  Eer  circa  circulos 
A,  B,  quoufque  rurfus  in  eundem  locum  rdti- 
ruuntur,  & quo  moveri  coeperunt : reda  Eer 
cylindri  luperficlcin  defer  ibet , & erit  e pun- 
dum  in  fuperficie  ipla.  atqui  erat  rxtra  fa- 
ner fidem,  quod  fieri  non  potcfl : reda  igitur 
linea  ell  EHr  ; fimiliter  & reda  cll  ipla  Z A. 
& conjungunt  xquiles  & parallelas  redas  E Z, 
r A : parallelogrammum  igitur  f per  33. 1.]  erit 
planum  EA.  qaod  erat  dctnonftranduro. 


Pro?.  III.  Tbeor. 

Si  cylindrus  plano  fececur  «equidiftante 
paraUclogrammo  quod  fit  per  axem: 
icdib  parallelogrammum  erit,angulos 
habens  squales  angulis  parallclogram- 
mi  per  axem 

SI T cylindrus,  cujus  bafes  drculi  circa  cen- 
tra A,  B ; 8c  axis  reda  linea  A B , paralie  - 
logranunum  autem  per  axem  r A ; & Iccc- 
tur  cylindrus  alio  plano  EZHe  parallelo  ipfi 
r A parallelogrammo  , quod  fadat  lediones,  in 
bafibus  quidem  redas  lineas  E Z,  11  e , in  fu- 
perfide  autem  cylindri  ipfas  E H,  ze  dico  fi- 
guram EHZQ  parallelogrammum  efic  xquian- 
gulum  ipfi  r a. 


n P O T A 2 I 2 0'. 

Ea»  Ku\nJ)iot  'Chirifu  T/attS^  £ ££nor 

» Toftn  ‘t0L\. 

Crro  xvXittyos,  X QeLrni  fx%/  ei  ®&'  ni  A,  8 

■*-'  xirrf  cl  xuxAsi,  <?i  >j  A B 3 Ak 

7*  A B GxCtwAija&a#  d^nniw  npar  f uvAnJjtey. 
miiptt  Jt),  U>  /uV  W *v*A«f  ti&ttex  nit  T A, 
EZ  AJjyur ftt  **tf,  «/1  n c&iQarua.  2? uu- 
Aiyffw  vis  EHT,  Z A ^afiftas  Atyu  em  5 ixA- 
■ri&T  £ur,  Az 

Ei  Suuam,  Kuxu 

tornat,  i)  Eer 

tudnx.  t»«  «v  ij  E H r 

£ i}E0r  b/3-«acv  tu  EA 
obviiu  hci,  cuoavl* ntf  xclth 
•ni  E,  T c»uh%.  ij  E H T 

&n'tx  £kx- 

tyvmeu,'  q E or  vLfiita  tsx.  iftq 

$n  f X wuAwfy* 
irrt  ttr  ei  A,  B kukAcj  iwt  -n  ^ 
'a^ot>A*rAej  Mrt,  K lifUnT)  (na 
x h.  A 0 BrrxiJu  at)  &fjt  t&uaj 
aurut  Ttf^n  «w. 

liti  XfUUf,  ^U^uTfa  W*1 
\ew  KuxXtM"  tar  o^r,  fuvnruy  r A,  B n^fixv, 
ni(  A r,  B E JlafUTfHf  ttirufM»  ■o&iKymtms  r 
rer^fu»  ®6  r 'at  A,  B «JxAarr.  £ w tcu/t 9 
ntAiv  ’3*wu&iu.uti><tt,  i Eer 
r X £h$AUuu,  ^t^wf  ree  cBnf  $jn- 

Qcueve;.  tiAO*. eLf*id» 

i EH  T , j f&i  V Z A.  rj)  3Jn£djyn>tf 

cv  tene  7i  XJH  «(  E Z,  T A'  nE4 

it&c  *<>•  «»»{ 

FIPOTA2I2  y. 

Ea»  xJjAufyx  Qrjn^tt  t jtinSy 

f odoros  o^jiMxAe^i tnntr  tt  ryi* 
tfaf  Mtc 4 y*v*  'rgi 

a/jt  ? *£ow« 

EZTC  xttAi»^,  tr  /Sara?  ei  »6<  ni  A, 
^ B KtrTfa.  xi/xAet,  a%fin  ^ i A B t r* 

«ix  5* a£cvcf  Aepfaufce»  re  r A»  >t  7rrp4- 

tbu  i Kutofee  irtau  cflrvxfu  ru  2^»  f £,Z, 


..  -r-- . ~ *• 

Z e y&fAftat  Atyu  m r®  E H Z 0 ^ux  m*- 
OZAnAex«f¥«»  *«u  mvyfcvten  r«  T A. 


DE  SECTION 

Hx&*  tQ  B xi rt£U  32n  E Z t£3-i«if 

x*^»T»f  n B K.  yjH  2i}&  T K B,  B A /kx£* £*!?<&* 
x,  fccaoBH»  X3<w* / npi(  «fAA.KA,  w 
«t/  B Z,  A e.  iirn  #*  e^»^irAef  o 
A xoxABff  tu  B,  T»j)  £ © t«  r A im- 

;ndw,  x.  rtumtu  t/»  is"  A B K A c?Xtjh^x*  XBoaA- 
AijAof  KW  1»  ^ AArjBK,  «J^iKArn 

B A * «a^SjtZMAoj^fl/a^it'  apa 
id  r:  K A'  iin»  <tyt  ij  ^ 

KAt^BA,  i?  j B Krif  AA. 

*,  ij  wV  B K r?  A A aa- 
ptiXtolhif  iwjif 3 KZnfA»' 

£ 1}  usd  B K Z ct/Kt  yoM*  r>j 
\jsn  A A 0 w*.  y&iyn  i B K 
xdJlTTf  <&»  t&o  K.Z'%  q A A 
«£*  Ka^trit  kiv  c£rt  f A 0. 
y.cq  hjsii  mtf  intf  kptt  x,  cu  £ Z, 

H O,  a.V>Ji  £ 4S^t>A«jA«.  5 
ixri  «j  BZ  r?  A© 

Aes  «*’  Tfl &f<t  2>l&  f B Z »£ 

X aPinas  iyi/j&pn  <&jWm 
^rft  Xj  f A ©,  Ti/xiai  x»ijr«  sr^tfurAs- 
^OflfUT,  -sAisC#*  <wrd  fcfw/  i)  7»  Z,  0 
yiwaa  i^&det,  i£ti  «£  int  &xu\i vfytl. 

KI  t k i Z 0 x AdO&x  ri  E Z H 0 tyjpxiK  cJjd 
*£  * xtiAi*/^»  c/rtxpovttat'  >©<»*  df<t  vA&cyt  tst 
rrn  J ut  a atrpns  sa^^^jjAs^a/qt**  k f £ H Z 0 
cpjpxxof.  ti/Sfict  j \2icj£p\  n -xhJjpp  $ 2j&  X 
arenas GrfytftjiAiygpfitur  i|Z9 if<t id»  lu$nrt, 
tyunaf  j)  i^fEH.  KQ&i£4sywitm iems  n^«- 
pct^Attf  ms  E Z,  H ©-  tB  E © a^t  o^a^AnAo- 


E CYLINDRI.  y 

Ducatur  il  centro  B ad  E Z perpendicularis  B K ; 
perque  redas  K B,  B A ducto  plano,  commune» 
lectiones  line  A A,  k a ; & pangantur  B Z,  A ©. 
quoniam  igitur  circulus  A circulo  B xquidiil.it  , 
& B 0 planum  plano  r A , (ecaturquc  ab  iplo 
A B K A plano  : reda  A A [ pet  16. 1 r.]  paral- 
lela erit  redx  B It,  & K A ipfi  B A;  quare  K A 
parallclogramtnum  cft : ideoque  reda  K A x- 
qualis  cft  redx  B A < & B K 
ipfi  A A.  & quoniam  B K 
A quidem  ipfi  A A parallela  cft, 
KZ  vero  ipfi  A0;  erit  BKZ 
angulus  I per  10.11.]  zqua- 
lis  angulo  a a 0.  atque  eft 
B K ad  K Z perpendicularis  : 
perpendicularis  cft  igitur  A A 
ad  ipfam  A0.  funt  autem 
xoualcs:  ergo  «quales  fune 
ipfx  E l,  H 0 , & parallelae, 
praeterea  quoniam  B L ju- 
ra licia  eft  ipfi  A 0 ; planum 
per  B Z atque  axem  dudum 
tranfibit  etiam  per  a e ; fo- 
dionemque  faciet  parallclo- 
j^ammum , cujus  latus  reda  linea,  qo®  pun- 
da  Z,  © conjungit , & in  fiiperfidc  iplius  cy- 
lindri exiftit.  cft  autem  & Z © larus  figurx 
E Z H 0 in  fuperficie  cylindri : commune  igi- 
tur latus  cft  & jurallclogrammi  per  axem  & 
figurx  £H/.0.  icd  f[>er  2.  bnj.]  dcmonliratum 
cft  latus  parallelogrammi  per  axem  elTc  rcdam 
lineam  : quare  reda  linea  cft  Z O , fimilfter 
& reda  erit  ipG  E H.  conjungunt  autem  x- 
qualcs  & parallelas  redas  E Z,  H © : cigo  f per 
53.1.]  planum  E © parallekigrammum  erit. 


Aeyufri  vn  k Ivryanten  tu  T A.  ixfi  yS  Jus 
«f  AB,  KZ  iwi  'f  M AjA  © '£^SaJ&ijAci  aci,  xaj 
fttr»  aj  nxrctpis  ((idftof  Ij»f'  ^ at  Z A,  M © cl?jc 

wtq  7i  K ftn,  Qgl  7»  T^wnv 

(ex)  Z0,  A M *£$*  K at/TOf  intf  n ^ 

f«nj£i)A©r»!AM  Aaf  ■ q a&t 

\JZST  A 0 Z yutiA  H f.  © r j 

\jzn>  AMA  yai  w 5"  r A 4P$MeJSU)A<2£4/4/4tf  l&i 
M»  • Isrywn»  a&e  n £ 0 tu  r A. 


Dico  «infuper  & xquiangulam  e (Te  paralie* 
logrammo  r a.  quoniam  enim  tiux  rectae  A B, 
B Z duabus  redis  MA,  A©  parallelae  funt, 
funtque  qua  tuor  redx  aequales  ; & iplx  ZA, 
M0  inter  (e  «quales  erunt  Se  parallclx,  per 
primum  theorema  : ergo  Se  xquales  & paralle- 
lae funi  i pix  Z 0,A  M.  cft  autem  Se  A O ipfi  A M 
parallela  : angulus  igitur  A © Z parallelogrammi 
Et)  xqualis  cft  angulo  AMA  parallelogrammi 
r A : quare  parallelogrammum  E © parallelo* 
grammo  r A xquiangulum  erit. 


n P O T A X I 2 /. 

Ea»  xjtyuTt/Altw  ygpfifilco  •\jcnrncn  tuSux,  aj 

f uTnrutVinti  K^JiTU 
1(70»  T TfU^ULTUt  4 '\J5J5- 

tWtnij-  n y^WH*  xaiAV  <afeaf«f0a  t<tq. 


Prop.  IV.  Thtor. 

Si  curvx  lineae  redtu  fubtenda  tur ; £<  qu£  d 
linea  ad  fubtcnTain  perpendiculares  da* 
cuntur,  poflint  fpatium  aequale  ei,  quod 
ipfius  iubtcnfie  partibus  continetur  t 
dida  linea  circuli  circumferentia  erit. 


1h  -Tn  xofimAn  %a.j ufVf 
>1  A B i'  A,  \jz3W£«iMK 
5 avnu/  i A A uld«x,  £xa- 
Jtm  ifrfomn  dm  Ttw  A a aj 
B E.  r Z,  X vstKX&u  7»  fj8p 
iar-f  B E 1 ctv  tu \jm  f A E, 
E A,  T»  iar*  ^ TZ  tnv  tu 
wj  A Z A'  Kiyu  071  ij  A B T A » 


D 


z&tpipifiin  ncamABrAcii 


SI  T curva  linea  A B r A,  & 
qux  ei  fub  te  nititur  re- 
da A A;  ducantur  autem  B E, 
r Z {>crpcndicuJarcs  ad  ipfam 
A A , ponaturque  quadratum 
ex  B B xqualc  redangulo 
A E,  F.  A,  & quadratum  ex  T Z 
xqualc  ipfi  A Z A : dico  li- 
uli  circumferentiam  dic. 

B Sccctur 


6 SERENUS. 

Secetur  enim  A A bifariam 
in  pundo  H,  & jungantur 
H B,  H r.  quoniam  igitur  qua- 
dratum cx  HA  [per  j.a.J  ae- 
quale eft  quadrato  ex  H E & 
redangulo  A E,  E A,  five  qua- 
draro cxBE;  quadratum  au- 
tem ex  B H aequale  cft  quadra- 
tis cx  H E,  £ B : erit  reda  BH  ipfi  H A squalis,  a&t  ijlil^HA 
& fimilitcr  demonftratur  TH  aequalis  ipfi  HA,  w,  itaw wj, 
cxterzque  : femicirculus  igitur  eft  linea  A b r A.  abta. 


Ti  Tft^S-et  Jix*  i)  AA  **- 
1»  T»  H,  £ ilttCfVzSfM Wt  Of 
H B,H  r.  iirti  it  7»  aki 
w*v  ***  tu  n >bn  t5  H £ tu 
'•JZSt  f A E,  E A,  « in  tm  ien 
BE,  M,  £ n£ni*  BH 
i W ki  T»7f  >CT»  t H E,  £ B'  lia y 
iftelur  3i  4 T H t5  HA 

(ti  afruq-  rf4ixC)t?J£v  APjt  TO 


P r o p.  V-  Tbeor. 


riPOTASlS  1. 


Si  cylindrus  plano  bafibus  xquidiftante  Esa  rpdij  <o^MxAo>  t £s 

fccettir  i Tectio  circulas  erit  centrum  J ^ fa,  ^ 

habens  in  axe-  r *(e  » at 

W V 0.5010*. 


IT  qlir^us,  cujus  bafes  quidem  droili  A B,  C t T U &icu[  si  A,  > ulA«, 

pcrficie  cylindri  lineam  rsaN  : dico  ipfam  *&***** fWl’  T? 

" - e/m<p<n>H*  y xuAiwV7*“,r- AU^aj^uiu"  At- 


pcrficie  cylindri 

rSAN  circuli  circumferentiam  cfTc. 

Defcribantur  in  circulo  A diametri  E Z,  H ©; 

& per  utramque  i piarum  & axem  ducantur 
plana  cylindrum  fecantia  , quae  quidem  facient 
fediones  parallclogramma ; 

& fit  parallclogyammi  EK 
& plani  r 3 an  communis 
fedio  r A , parallelogrammi 
autem  H A & ejufdem  pla- 
ni communis  fedio  N s.  quo- 
niam igitur  planum  r x A N 
aequidiftat  circulo  a,  & ie- 
catur  i plano  E K , reda 
r A ipfi  EA  eft  parallela; 

& eadem  ratione  reda  N3 
parallela  eft  ipfi  H 6.  itaque 
quoniam  B A titriquc  r E,  A Z 
parallela  eft,  & eft  E A squa- 
lis ipfi  A Z : erit  r M ipfi  M a 
«qualis,  fimilitcr  quoque  cum 
fit  H A «qualis  ipfi  A e,  M N 
aequalis  erit  ipfi  M3.  funt  au- 
tem A e,  ah  aequales;  ergo 
fc  M r,  M N aequales  erunt : 
quare  omnes  M r,  M A,  M N,  M S inter  fe  X-  Ad.  un  £ 4 M N r?  M 2-  ir*  n *i  A E, 
~ " — • rw  MmW  •ITA  .L  S J • 


yu  «r  ij  r 2 A Si  y^cftfui  kvkAx  is i 

}i%3-ucut  U tu  A xvhAu  ai  EZ, 

H © , vucn&if  T EZ,  H O 5 iFarwcf  c*- 
GloAifcS'»  c&mJa  7iunvm  r xvAira)»c»*  myrti 
iif  •Sr^/tf.nAo yqa+tfut  mr 
itpar.  v?u  E R 
AlAc *jh  ri  T 2 A N 
B r A, 

H A ^ 5" 

r r a n cwmJK  ^ Ts^if  «j 

N S.  ix"M  KV  71  T Z A N <^“ 
wieJo>  «J^AifAer  w ra  A 
xwcAm,  fifttC)  Gzjt  H E K 
Sfanf*  ■ if  r A a£j*  *£«N* 
tj  e z «E^tMirAoV  ki.  zfot 

7»  aam  015  xa ,1  4 N S rif  H 0 
■sy^^A*fAcV  ki.  t-rw  iv  4 
BA  txani^c  fTE,  AZ  m- 
Kt,  ^ un»  4 E A r? 
AZ’ifl>>  i*£^>t4rM  tjMA. 
ifutuf  «3T«  ict)  ({v  4 H A r4 

. ...  . ^ . . d N I7  MS-  'tTTM  AE, 

oisalcs.  & fimili  ratione  ali*  «quales  often-  «d  £ oi  M r,  M N mq  nro 

dentur,  qoKunqqclpunaoMadllwamrsnN  fM.  „ M r,  M i,  M N,  M z liu,  ,i- 

pertingunt : circulas  igitur  eu  fcdio  r 3 a N.  • ’ * - - - - - > 

quod  autem  centrum  habeat  in  reda  A B mani- 


Fefto  patet : nam  cum  pundum  M fit  in  tribus 
planis;  & in.ipla  AB  communi  planorum  fe- 
dione  ncccflario  erit,  hoc  eft  in  ipfb  axe. 


civ.  iutiUS  q,  K «er  iAaj  vucbu  eti  Xrrs 

S*  M c^t  -rlxi  rZAN  x«fufilu'  *i&aiATr\x<ru)  auj 
ivptfyttn^)'  xuttAof  <t/x*  tsw  4 T E A N T*pj.  pU  ^ 
^ 71  ^ AB  r^H,  ra  yS 


M, c*  Ti7f  Tfiror e», iri  AB tipff  r Kt^tifAfiut kw/, Time»  aiii  ? «?ewr. 


Prop.  VI-  T&eor. 

Si  cylindrus  fcalenus  per  axem  fecetur 
plano  ad  re&os  angulos  ipfi  bafij  fe- 
cetur  autem  & alio  plano  re&o  ad 
f^arallelograinmum  per  axem } quod 
faciat  communem  fe<aionem  in  pa- 


n P O T A 2 1 2 r' 

Ear  xvhitJfOf  ffxaAmls  'Gkimfv  2f&  % a£a« 

Tfii&tf  ro&f  Of^s  T?  &X9U,  T/V&iSt  £ m- 

foi'CknriJ'u  ofdwri  'O^stb 
<V^MnAs^faf4«r,  x«q  « t{u)  xoo!al 
fMW 
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tifun  c*  t&Smt,  tms 

/2  -ntiatti  yxtuu  ra}s 

(x*  xa&Mn\ot  fi  $nu  -rajc  (OcLom  &*&• 
poMxA oy^infM’  * 7api  JuatAo s «$ui.  ml\k- 
<3*  ^ j»  metum  Zfiryii  ?rnm/v  w 
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rallelogramnto  redam  lineant,  conti- 
nentem angulos  squales  angulis  pa- 
rallelogramm  i,  non  autem  1 piius  ba- 
fibus  parallelam : fcdio  circulus  erit, 
vocetur  autem  talis  fedio  Subcon 


P ITfl  na/jjvsr  KvJurfpf,  5 to 2^  & aircwr 
‘sfytXktitexctftu:  / i<roi  7?  A A,  «CW1  ofoUt 
ot>  tj  0*7«,  'nTfJfS-u  3 9 jtuAn-iyer  5 inpuim- 
■nifuTU  E Z H,  ««irai  TO  A A Q^yeA- 
AnAo^a.|u1u.:v.  5 TOiira  c#  ouml  y$nbv  nui \v  r lui 
EH  fV)  ^Sr^X^tfKcv  ,uV'  ntff  AB,  r A, 

Smf  ^ yuvlett  mim  rio  ua»  HEArj  ‘jsf 
E A B,  t&v  ^ Oari  E H B ni  \jzro  A B H*  A»y«  ion 
jj  E Z H nui  *v*At<  if». 

E*Ajj$)«7j  mpiisvtm 
•f  EH  tu&«jc<  ro  0.  np} 

«Cff  nf  E H nTlfioi 
tu&d*  <|  0 Z,  i»  ru  E Z H 
ijrrriJ' w Jok'  ij  Z © a o» 
wi^inr  «w  c&i  ts  A A 

iftnmfov.  feS-*  2j&  5* 

© r?  A B <n-^«Mir Aef  i} 

K©  A,  3 x«ctf«  rj  AB 

«es>f  op%s  i m n,  <£.  A» 

?Z0,  K A ixfiu  3fo*t- 
8cw  mtSfr  tLu  KZA  w 
pJw.  iirei  iv  i M N ica- 
Jt«  KW  c&l  f A B HJi- 
Ttubv  r cRrnnion, 

Ctni'?  falotvg  $mri8cd  Zau’  KcLjrnr  ZpA  in»  i 
M N sRn  to  A A &mAv*  <2^»utA«  ZpA  h«t» 
ai  Z 0,  M N.  «r^j^fcijAsi  5 5 «i  K A,  A B*  3 «i 
/k’  airrur  et^et  iRn-xifa.’  ij  K Z A ctp»  nfii)  'SrfapX- 
AijAor  k»  77  @cirti’  kvxXoS  o{»  i-rm  i K Z A 7»^n. 
24styM7fer  3 f »wcAif  yKAi  JTf  KA  «C*f  «f- 
5»V  i Z © Tosv  <toa  to  Oot  r K 0,0  A tu  in» 

© Z.  dAArt  TO  vj»o  T K 0,  0 A TU  \jzn  f E 0. 

© H JflW  iri»,  «BJ  yJ  if  fjSf/  E0TB0K,  0t5 

0 A,  2^ TO  TMf  ®C5f  TEK.AH  0rtCTOJ yowaff 
lowr  «»«/’  r«  Oztb  r E 0,  0 H a^ct  ro  in»  ^ 
Z © Tosv  tn»,  ^ iw  0f9>>  <i  Z 0 s&i  ^ EH.  ifuiuf 
q,  «a»  et^An»  Zjayrt  ®^M)fAo*  rji  Z0  <^nj  tLh 
E H,  unv  8\w*vt)  ra  \jzn>  r ymfJbpm  r^putrut 
n?  E H*  *wtAor  Zpa  inv  n E z H t»/*i,«  ilai^a-rfor 

1 E 0 H a&oi*. 


SIT  cylindro?  fcalena?,  cuju?  parallclogram- 
mum  per  axem  A a , ad  redo?  angulos 
exiilens  ipfi  b.ifi ; fecctur  autem  cylindrus  & 
alio  pLano  E Z H ad  parallelogrammum  A A 
redo,  quod  in  ipfo  communem  fc&ioncm  fa- 
ciat redam  lineam  EH  bafibus  AB,  TA,  non 
quidem  parallelam.  Ici!  quae  contineat  angulum 
H E A «qualem  angulo  E A B , angulum  vero 
E H B zqualcm  ipfi  A B H : dico  fcdionem  E Z H 
circulum  efle. 

Sumatur  aliquod  pun- 
dum  in  reda  EH, 

3uod  fit  ©;  8c  ad  tc- 
tos  angulos  ipfi  E H du- 
catur ©Z  in  E Z H pla- 
no: ergo  [per  4_dcf.nl 
Z0  perpendicularis  m 
ad  planum  A A.  duca- 
tur per  0 ipfi  A B pa- 
rallela boa,  ponatur- 
que  ipfi  A B ad  redos 
angulos  M N,  & per  Z e, 
K A ducitur  planum  fa- 
ciens fcdionem  K Z A. 
quoniam  igitur  M N,  in 
oafis  plano  exiftens,  per- 
pendicularis eft  ad  AB 
communem  planorum  fcdionem  \ erit  ipfa  M N 
perpendicularis  ad  planum  A A : quare  [ per  6. 
11.]  Z@,  M N parallcl*  funt.  fed  & parallelx 
iplr  K A,  AB:  ergo  (per  iy.  11.]  parallela  quo- 
que qui  per  ilb>  tranfeunt  plana  : fcdio  igi- 
tur K Z A parallela  eft  bafi ; ideoque  [per  pr*c.] 
circulus  cll,  8c  ejus  diameter  K A,  cui  ipla  Z 0 
ad  redos  angulos  inflftic : quare  [per  corr.13.tf.] 
rcdangulum  K 0, 0 A eft  xquale  quadrato  ex  © Z. 
at  rcdangulum  K 0,  0 A «quale  eft  ipfi  E ©,  ©H 
rcdangulo,  cum  fit  [pertf.i.]  E0  «qualis  ipfi 
©K,  & ne  ipfi  e a,  propterea  quod  ad  bil« 
E K,  A H anguli  aquales  lunt : ergo  quadratum 
cx  Z © «quale  eft  rcdangulo  E 0,  © H ; atque  eft 
Z0  ad  EH  perpendicularis,  fimiiiter  autem, 
fi  ad  E H alia  ducatur  parallela  ipfi  Z©,  po- 
terit fpatium  «quale  ei,  quod  fub  panibus  ipfins 
EH  continetur:  igitur  [per  4- huj.J  fedio  EZH 
circulus  eft,  cujus  diameter  eft  reda  EdH. 


n P O T A 2 I s 

AoJvtx  xuAoJyv  *)  arpiMf  •Tttot  ^'fhpct.- 
tttu,  iyryUt  tv  atipaM  & 

> wkaJjH. 

EZTfl  w/Ait/jw,  V Gxtrtf  04»  ei  A.  B XwcAw, 
Ji  n A B tvS-f*#,  ii  3 Je%>  g>rp*fuy  cJAi 


Prop.  VII.  Probi 

Cylindro  dato  & pun&o  in  fuperfi- 
cie  ejus  i per  di&um  pundum  latus 
cylindri  ducere. 

SIT  cylindrus,  cujus  bafe  circuli  A,B,  axis  vero 
reda  linea  A B j datum  autem  pondnm  in  ejus 
foperfide 


8 

fupcrficie  r ; atque  oporteat 
perr  ducere  cylindri  latus. 

Ducatur  i pundo  r perpen- 
dicularis ad  ipfarn  A n , qu* 
fir  rA  ; & per  A B,  r A re- 
das ducatur  planum  cylindrum 
(beans  : fodio  igitur  per  r 
iranfihir,  & faciet  in  lupcrfi- 
cic  redam  lineam  zrt,  qua: 
quidem  cylindri  latus  erit. 


SERENUS 


L 


f Jbfrvttxt  n r , Mj  tm  iqu 
r a^ctyuv  tu  KuKufpx 

■rX&fjLv. 

HX$ u >«ri? r atfi w K£»V 
rot  ofti  -diu  A B q r A,  (£  r 
AB,  r A UJ&HUV  6*c&Z\r£-ai 
7I/4KV  n»  JCtaAiir^eii* 
q?M  kft t r.  7J«J|  f r,  £ «»<q- 

rn  t i&tiav  aif  tLu  ZTE,  que 

*f ttf  irAdC^'  5"  iu»Ai»^ur. 


Pro p.  VIII.  Thnr. 

Si  in  fupcrficie  cylindri  duo  punfta  fu- 
mantur,non  exiftentia  in  uno  latere  :pa- 
rallclogrammi  per  axem : qua:  di&a 
pundta  conjungit  re&a  linea  intra  cy- 
lindri fupcracicm  cadet. 


n POTAS  12  *. 

£a*’£4l  xWfcfytt  hntpxruai  J)S»  arpiut  AwpHy,/*») 
fUaU  vtra.  TrAit^tS  W 

V ? a£orof  V XvAilJfK'  ii  «n£u/ytty$yq  iu- 

c*7os  TttauTtu  £ V* xt/A/f^V  rnpxnua;. 


SIT  cylindrus,  cujus  bafes  circuli  A,  B ; fu-  STfi  xvAir^c  ,hr  Quths  ciciv  ci  A,  £ xcxAct, 
manturque  in  fupcrficie  ejus  doo  punda  r,  X-  £ «An^w  31n  * tum/ J^a  aq- 

a,  qu*  non  fine  in  uno  latere  parallelam-  - w'  r,A,  «Se  ra- 
mi ner  axem:  & jungatur  r A : dico  linam  , r j>  , . -r  .f  r-  . r.  n 

r A !mra  cylindri  (upcrlidcn,  cade, e.  ,AW<“  * ! *» 

q r A Myucn  q r A ctrne 

ni™  T*  v xuAiv/jw  i -fn^tueuK. 

Ei  ^tu«tay,  xrsJira»  5 eJii 
T5  q d-xns  atmif  * 

fT«  w r,  A sjifirt*  ix  tfV  d^siri  ? 

cunqc  ■xK&fyS  )4  KvXitfpz, 

Jla.  ytcV  % T q £ T Z arA4&£j(,  Jit* 
^ ¥ A q II  A 0,  >c  fcn^ci^&unjr 
et)  E II,  Z 0 ft&Mtq*  c*r»f  app 
xrSkta  r xu*A*r  ctf  EH,Z0.  «- 
Aqfi^iw  tj  m^wica  cW>  ^ T A ii  A* 
7»  tfq  K qvw  c/rti  ifi 

K xvAwJjnf,  q 6ktz(,  tru  &C/7I- 
^K^^c35r^afficit<- 
q^iM  xAiopi  IT  JWA»r/)ur  q A K.  M 
ts^«et,  Trrftmt  tm  tus  EH,  Z0 

ixSctXse.aV»:  q 

A K M (d^MK  ^«ngjo’  'UfjJi  f E H,  Z © 
ix  «f^i  sr>  iAMwra  Z EHO  $ntn£ot. 
ix’ ailrqc  t»  K’  n K apa.  K>c#ruZEtie 
cRmriJtft.  irrti  /i  q T A K»  i»  T«  Z E H 0 £nrrt- 
Su,  ^ tx'  a&rqr  TD  K'  r 0 K dg^t  «tw  ZE  H 0* 
a£«  k m Uvi  i»  tu  e ftmnJu  ra  K,  tmpu- 
d'  iLbctTiv.  is%  apek  i?ri  f i$n$tttneu;  f>r»  q r A. 


Si  enim  fieri  poteft,  vel  in 
fupcrficie  ejus  , vel  extra  fu- 
perficiem  cadat ; & quoniam 
pun&a  r,  A nun  fiim  in  latere 
cylindri , ducatur  per  r quidem 
latus  ETZ,  per  A vero  ipium 
H A « ; & jungantur  E H,  Z 9 : 
ergo  [ per  2.  3.  ] E H,  7.0  intra 
circulos  eadem,  fumarur  ali- 

r«d  pundum  in  reda  r A,  quod 
K : igitur  K vel  erit  in  fi»- 
pcrficic  cylindri,  vel  extra,  fit 
primum  in  fuperficie  ; & {>cr 
x ducatur  latus  cylindri  reda 
linea  A K M , quae  quidem  ca- 
dens in  circumferentias  E H,7. 0, 
fi  producatur,  neutram  redarum 
B H,  Z 0 fccabit : quare  A M non  erit  in  plano 
Z E H 0.  fed  pundum  K cft  in  reda  A M ; igi- 
tur K non  erit  in  plano  Z E H 0.  quoniam  au- 
rem r A eft  in  ipfo  Z E H 0 plano , & in  r a 
cft  pundum  K ; erit  K in  eodem  Z E H 0 pla- 
no: quare  K in  dido  plano  erit  & non  erit; 
quod  heri  non  poteft.  igitur  r A non  eft  in  fu- 
pcrficie cylindn. 


Sed  fit  extra ; fumaturque  in  circumferentia  AMxt  ^q  tq-m  oktos,  K A rQftims  wW 

E H ,liMuod  [wnanm  A,  & jungitur  K A : ergo  j*.;  f £ H 3&p,£»«  ri  A tnltixZiv  i K A- 
KA  a , ot»we  prre  prododa  nemramreaa-  ^Ca,W  ^ i^wjc  j K A »},„»,  nui 
rnm  EH  z « fccillrt : quire  KA  non  em  m pl».  _ . ^ „ r,-  e . ■ J “ r /Z 


no  Z E h «.  extera  manifrfta  funt. 


t E H,Z  0 tuitui»’  uci  ix  tquf  ij  K A ij  rw  Z E H 0 
tfkmiiu.  Xj  7»  Ac  ira  /?A«t. 


Prop.  IX.  'Utor. 

Si  cylindrus  plano  fccctur,  neque  ba- 
fibus  xquiaiftantc,  neque  fubconcra- 
rie  polito,  neque  per  axem,  neque  £- 


n POTA  SIS  5'. 

Ea»  xv/jhfycs  '(dmrvf  ai  t fo&ij,  /iim  Tra&i  tos 
0aff«s,  Mm  wrwarnax,  fum  S\ei  V a^uro», 
fiim 
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n* n o&MmAu  $ «£ow  'Gktxiftt'  quidiftantc  ci  cjuod  per  axem  fit  paral- 


» ra/ts  HX  »?ai  juucAk,  ir/li 

T7  s T n Uv\nff*S,  v $a* U « A,  B xwcAw, 
•*-’  •nrp.r&u  cRn-xiSu,  ufa  iu(  (lirat, 
jUJiTi  vmiumu*.  jUrn  2^{  k <t?n5f,  u»rr» 

AflAw  tu  a%0H-  7»  <^n-  TI/XK»  i&nri/ir  nro  fcraif 
11/0«  au$r*&f,  q 7&fc  (7i£pr,  q kitTtpM. 
it{utw  S*  uj)4tn?jn  rif*nru,  5 miaru  yfjif*- 
fjduj  i*  n(  dxi$ci>HX  H xuA  itfpu  -ritu  TEA*  A tyu 
»n  q r E A nfXfi  in  jujxAo*  ii 'w,  *m  iCJi^xpucv. 
O-n  AtV  **  W ti  y$  i W*- 

77».  £<T#»  E^iypi1,  * «Aq^a»  Tr>JjfJl  7l(  CW- 
Ttf  q r £.  IXH  **  c£n  'f  $n$cutien  tu  «vAff^T 
/w  ctyLHX  «Aqx?tf/  « T,  E,  pj  SVm  cftt  artire 
vXdjffLf  u kvAjV/)w,  (q  7$  katx  /vo  en- 

[*ax  k Ttfim  •Ajj  -niauniw  y^afAfJui)  q kfjt  7»  T, 
E e*if*:tx  iTn^^/yvuiim  Ei/- 

5-si*  fari  T*  ixi^owMC  ifi  & 

«vAiVJW.  imi  xfuixnv  i- 
ex  a^t  rk&dci  «7<» 
q r E XctftfLi  nifiji  TEA 

o^ifUiUKttv  U/JlivMfUUi’. 

A^K7icr  /qon  */|  xvxXof. 

«Mi  yS  79  TEA  71 yjjf  «nxl- 
tu  tu  A xvkAh  i^nsn/a 
»k  <?i  CC^aMqAsv,  c*tS«A- 

AO|UV*  «*  tTTmJd-  Tlftll 
k>hnhx.  itfiyiru,  5*^«  W 

vq  77jt4q  cuirav  q 2 11,  J 
tu  A wVrjy  1^5«  Kx^vnf 
«m  7&W  Z H q © A H,  J5  aiflt' 
q?  <9  A *j  ra  i£owf  CxbloAq* 
c&ai  csTm/ey,  miay  ce  /$u  r£  JttiAiy/jw»  7ju£w  ro 
© K «^AAqAo  C*  j tt)  T E A 7»/M  t\w 

r A K.fr  A /ffc*  rp|0«mj<  Xatm'  t>  A , 

q^5«wy  t?  ZH  o^*>AqAw,  /ii  ft«  ra  A q 
EAM./ii^  T#  A q N Ai’  a) *&t M E,  H Z xx- 
ipfAr.K d «nr  aJAqAittf . qjjfia»  imVuu  /ii  'f  E M 
|7n7n/cr  '3S%9iA\qA£y  rq  Q>cuth  ra  xi»AiV/)w,  awer 

tsr  tu  *uA  tvjjni  -nulw  tH  OEITM'  q OEIIM 

it£?  7 »/*q  *u*A»r  «T'».  V /idpifif  K77  q O II,  /5- 

XfXnr^Jj&M  lUtm  ro  A.  i?n  yJ  f A O T,  A II A 
7fiyuvurtefi6iU9  erruv,  i «q  E<ri  q T A rq  A A"  iaq 
ig^jqOArqAII*  SlOfliTfiS  >5  q E A M 
ra  O E n xvxAa.  »x«  a»  «^t^AqAflf  K7»  q .uti 
O A rq  © A,  q p A M rq  AE'  q ipoi  \SB9  T O A, 
A M yuvia  rq  \jzrs  f © A,  A S «rq  *y»V.  j q 
Oz?l  ©AS'  iy9qig«  w q OaMT  O A,  AM'  q 
E A Jtijl rit  *5w  iwi  r O n /ii/xirfo»  ra  w- 

aAa*  ro  igjo  >ora  •£  E A Sn » iri  r»  O35*  O A, A n. 
fT#«  UKKT9  q 7»pr  umtATM,  q <tp*\jzn  A OT 
yavi<t  wiflvwqrqwnorA'  a/1*  q O A tu- 
^rtit  rq  T A iirq  U»'  a/i  tj  iisra  O A io*,  raroVi 
ro  0»»  r O A,  A II,  raJ  >ots  f T A,  TarKi  r«ww 
t r A,  A A,  2»»  isi.  i^Ai  r«  um!  r O A,  AH  ro 
X7J  ^ EA  «m*  TO  i) 5*  iix*  T5  E A a*  K7  rw  usv 


Iclogrammo  ; feclio  neque  circulus, 
neque  redtilineum  erit. 

SIT  cylindrti»,  cujus  bales  circuli  A,  B;  & 
fecnur  plano  neque  ax]uidiftante  bafibus, 
neque  fubcontrarie  j>oTko  , neque  per  axem , 
neque  axi  xquitlidantc : vel  igitur  fecam  pla- 
num bafes  utrjfque  (ecabit.  vel  alteram  tan- 
tum, vel  neutram,  primum  vero  neutram  fc- 
cct , Bc  fiaciat  in  lupcrficic  cylindri  lineam 
TEA:  dico  feftionem  TEA  neque  circulum  ede, 
neque  rc&ilincum. 

Njm  redilincum  non  clTc  manifdlti  condat, 
fit  enim  redi  lineum,  fi  fieri  potcll : & fuma- 
tur latus  quodpiam  ipfius  ra.  quoniam  igitur 
in  cylindri  fupcrficic  duo  punda  r,  B (uniun- 
tur , in  eodem  latere  cylindri  non  exiftentia ; 
(latus  enim  in  duobus  pundis  talem  lineam  non 
iecat)  erit  reda  linea,  que  punda  r,  B con- 
jungit, in  fuperficic  ipfius 
cylindri ; quod  quidem  [per 
prxced.]  fieri  non  pofle  jam 
K demonftratum  cft  . r B igi- 
tur reda  linea  non  *cft,  ne- 
que figura  TEA  redilinea. 

Dcnsonftrjndum  deinceps 
cft  , neque  circulum  elTe. 
quoniam  enim  ledionis  TEA 
planum  plano  circuli  A non 
cft  arquidiftans  : fi  plana 
producantur,  ipfa  fe  invi- 
cem (ecabonr.  fccent  ergo 
lefe,  & fit  ipforutn  com- 
munis ledio  Z 11 ; perque 
■I  A ccntrotn  ducatur  ©AH 

v ad  EH  perpendicularis;  Se 

per  0 A perque  axem  du- 
catur planum , faciens  in  cylindro  fcdioncm 
parallclogrammum  © X,  in  icdionc  autem  TEA 
redam  lineam  r A ; Se,  (edi  r A bifariam  in 
pundo  A,  ducantur  ipfilH  parallele,  per  A 
quidem  reda  EAM,  per  /i  vero  ipfa  N A 3 : 
quare  [per  9. 1 1.  ] M F,  Ns  inter  fele  parallele 
erunt,  ducatur  deinde  planum  per  EM  bafi 
cylindri  jcquidiftar»,  quod  faciar  in  cylindro  fc-  , 
dionem  OEIIM;  & erit  (per  y.huj.1  fedio 
OEIIM  circulus,  cujus  diameter  on  bifariam 
fecarar  in  A.  nam,  cum  triangula  A O r,  A n A 
fimilia  fint,  & fit  T A xqualis  ipfi  A A ; erit  & 
O A ipfi  A n xqualis : quare  EAM  circuli  O&n 
diameter  erit.  & quoniam  reda  o A ipfi  0 A 

rarallcla  cft,  ut  & a M ipfi  a s ; angulus  O A M 
per  10.1 1.]  angulo  © A s cft  xqualis : redus  au- 
tem e(l  angulus  e A 2 ; redus  igitur  cft  O A M, 
& E A perpendicularis  eft  ad  O n circuli  diame- 
trum : unae  fcquitur  quadrarum  ex  E A arquale 
ede  rcdangulo  O A II.  quoniam  autem  fedio  non 
eft  fubcontraria,  angulus  Aor  angulo  OTA  x- 
qualis  non  erit : & idcirco  latera  o A,  r A inx- 

aualia:  igitur  quadratum  ex  OA,  hoc  eft  re- 
angulum  O A n , non  eft  xqualc  quadrato  ex 
r A,  boc  eft  rcdangulo  T A A.  (cd  redangulo 
O A n xqualc  eft  quadratum  ex  B A : quare 
quadratum  ex  B A non  cft  xqualc  redangulo 

[J  C r aa ; 


IO 

r A & : & propcerea  [per  4-  buj.]  ledio  r E a 
non  cft  circulus.  dcmunftratum  autem  cft  ne- 
que rcdilincum  efle.  quod  erat  dcmutiftratidura. 
fimul  vero  & illud  drmonftratum  cft,  redam  li- 
neam, qux  in  fedione  ipfi  Z H duda  parallela 
bifariam  dividit  ipfam  r A,  diametro  balis  aqua- 
lem efle. 

Sed  fecet  planum  etiam  ipfas  bales;  bafim 
quidem  A redi  linei  r E , ipum  vero  r.  redi 
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T r A,  A A !«*•  ix  dftt  xu*>JS{  t?»  4 TE  A npj. 
iStfyfa  Si  'en  iSi  tu)v%afiu*y.  0 mp  fio  Sti-raj. 
X.  my&mSti-jfyi  en  ij  tLo  r A iv  t»i  1 tfty  nui 

Z H it/fi-nfixeu  to£K*a  i:rij  i<p  77  2\ &[arpu  ■ng 

$*nM. 

fJkttSt)  TS  71UK»  ITMnSu  TlftVtTU  * TB(  (3«t- 
cTW,  liui  (Aio  A fW»  ni  T E (&$«*,  •»£«  Q B ni 
.. ..  Ai  Z1  * "_A J.  ■ pcIai 


ZH;  perque  A ducatur  1-)  A A |>erpetvdicularis  z H,  Jt^ca  iF  A r,j^u  *a$tnt  txiTtw  r E n0  A A, 
ad  r E ; & per  e A diametrum  & axem  duca-  t e A 21mutm  k.  t*  arstet  cttCiG A>»c3-a 

" planum,  quod  failt  fcftym  s»  ffral-  . mft  „ jJr/eK 


Iclogrammum : piam  autem  Z r E H & parallelo-  bJnJ?  a.  \ . * • •»  ■ 

prammi  e K communis  felio  0 1 A »1.  quo  ^ * TEH  ”(*«  i ™ '°.k  WWf 

niam  igitur  planum  ZE  neque  per  axem  du-  >»jpi  7»pj  15-«  »j  A M.  tvn  xr  re  Z E fxnrtd»  wti 

dum  eft,  neque  axi  Jequidiftans ; Ai  ~ ' — 

reda  AM  in  infinitum  protra- 
da  occurret  ipfi  axi : ouarc  & 
redx  oN  axi  paralie!*;  u- 
trxquc  enim  funt  in  ©K  pla- 
no. occurrat  in  pundo  N,  & 
producatur  «N  utramque  in 
portem,  itaque  fi,  axe  & cir- 
culis rtuncnribus,  ipfa  0 N cir- 
cumferatur uni  cum  diametris, 
quouiqnc  redeat  in  cum  locum 


Sia  th  a|«ef  ifxrBf,  xn  gfy tA- 
AjjA»c  tu  «£f»r  n A M »t' 

ttlTHfW  C*S*2AC,uV»}  71  [Ait  TM 

i£eva-  7i /Ati  apet  £ ti»  © N snr- 
fjifaif}. a ime  tu  a Pm,  api po~ 
■7100,  yb  iv  TUI  & K «ex* 

TlftVtTU  S\ r KO.TX  79  N,  K CxCt- 
CAj}a&-«  'i<p'  exonga  n ©N.  far  ar 
pot  fupu\cf  5 aPevef  Xj  r xvxAwr, 
ij  0 N 'aSitnx$emc  AJjjs- 
cri  tirpn , vTuiH».  - -•  fUT^uf  XvputntfKSi,  euS^Tti 

lupetficics  fecundum  altinidi-  iiu»  t5  i?  MfiJrfyv  'im- 

nem  augebitur : &,  produdo  plano  Z E,  auge-  $xveict>  xam  r«  usLef,  k uos«tS/jj5i  r7se  rvZE 
bitur  etiam  ledio  ulquc  in  pandum  n.  illud  binA*  /u&AA.*)  v'  ri  v.  « >■ 


bitur  edam  ledio  ulquc 
idem  continget  & ex  parte  r A : erit  itaque 
N H EP  cylindri  fedio  , qualis  in  praecedenti 
theoremate  : unde  conftat  N H E P neque  circu- 
lum efle,  neque  rcdilincum  : quare  fedio  r E H Z 
neque  rcdilincum  cft , neque  circulus , neque 
portio  circuli  ; fed  erit  cjufmodi  fedio  portio 
fedionii  cylindri. 


iTmriix,  aJtfjwtj  re^  T*  N*  T'9  ? 
auro  tfttf  X.  OH  mVAfUfir  ijNHEP  ctpentfi^ 
iti  xuAiWjw,  eia  XjCtru  vt?  rint  Jiupyian’  ij 
N H E P UMt  TtfAlf  trn  tVjTL?.'.{  ,XTf  tCjv^OfAfUr  «r 
k *f  r E H Z apt*  TOfii/  itTt  iCJii^xjAfACT , im  kv- 
kAcc,  £n  Tur,fxa  jcvxAir,  aXK  t<nv  ij  nuurvt  re/**» 

KutJvc}*  TCfttf  TfAKfAa. 


Prop.  X.  Thttrr. 

Si  cylindrus  plano  per  axem  fecetur; 
fumatur  autem  aliquod  pun&um  in 
ejus  fuperficie,  quod  non  fic  in  la- 
tere parallclogrammi  per  axem  ; & 
ab  iplo  ducatur  reda  linea  parallela 
re&e  cuipiam  in  eodem  plano  exi- 
ftenti  in  quo  cylindri  bafis,  quxque 
ad  redtos  angulos  incidit  bali  paral- 
lclogrammi per  axem : cadet  ea  in- 
tra parallciogrammum , & produ&a 
ulquc  ad  alteram  partem  fuperficiei 
ab  ipfo  parallelogrammo  bifariam  le- 
cabitur. 

SIT  cylindrus,  cujus  bales  A,  B circuli,  & 
puralielogrammum  jier  axem  r A ; fumatur 
aurem  aliquod  pundum  E in  tuperficie  cylin- 
dri, & ab  iplo  ducatur  reda  linea  E 7.  paral- 
lela red*  cuipiam,  qu*  perpendicularis  fit  ad 
I‘  A bafim  parallclogrammi  per  axem  : dico  re- 
dam E Z intra  r a parallciogrammum  cadere ; 
&,  fi  ulterius  ptoducatur  ufquc  ad  alteram  par- 
tem fupcrfidci , ab  iplo  parallelogrammo  bi- 
fariam fecari. 


nPOTASlX  /. 

Ea»  xoAi 'fittictfu  r /ttiifif  hi  Tfc  oborti, 
Ak^5m  Si  -n  aiffitlai  'Gxi  5"  xuA ittyt  'Ghtp <t- 

^ ? Iui  v a^oTJf 

x,  w ru/Ttr  ti; 

tofifii  ?rapaA\*AK »t 'fttut  t ■$>  cwt$ 

'QrriSu  vra  TM  (ixei  TV  xjjXoS pVT,  'Q&i  ap- 
'&A  t»  flaou  ? SVt  V Ta^iAAnAa- 
ytlfifiV'  o rrif  vna£0  ? t apa.Mii As^a^iV, 
x,  t^ocrix&tMo/ai»  ais  WtTspV  jtopVf  t1  i-tx^ci- 
ytia^  07TB  f xa  pa  M nA 

UlTfi  xvAH^er,  k 0MTtif  fj&ii  ei  A,  Bxv- 
xAm,  70  3 ila  ri  «?ewf  mpii^KsypafAfAtT 
:«  T A,  ^ tiAf^d,t»7i  sy.pui:-,  ixi  i-  imparuo tf  t£ 
KuKttSfa  T«  E,  i«TB  r*1  E «j^tMjfAif  B/- 
5»«a  w/  Kajtru  tsi  7i(i  r A /Sani*  r*  OTtoa^yjAo- 
y^PfApn,  £ i?u  ij  EZ*  Afywon  n E Z c#rof  »t- 
C7.7IM  r«  T A «r^aiAnA ry&fAfAii,  5 wcwwCaA- 
Ao/c^fl  ri  mftr  ^ ijnOctvosc,'  o%a 
T*  ^iKtMuAoyg^itjr. 
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Uzfr*  r£  E tn/MtU  f itor*  n 0 E M 
*$■««>  Tiftnsa*,  r 'S&Piftw  'f  (i&etwt  kutx  ii 
©,  3 Aa  -i  © i-  0 K A«f  rn  cSi  r 

T A xxjtrtf , ymt  \jsroc«7«j  n EZ* 

»/«i  itfct  1}  ©K  T r At  avv).  it  iia,  f H 0, 

© K 3^mrt$tv  tifutt  r «/AiuXjw.lS  murra  tb  H N 
!*»?J*^-iA  ix*fifur,  Kf  mfyvxfrg,  i K A *$»■>!  n- 
ftff  T r A,  N H TOfia^AtjAsp^ajU- 
ps-'*'.  irri  -ntnuj  «/  E Z,  K 0 rij 
«sorti  «<n  jnxgc&ifAsr  £ ttPAjy- 
A«wf  af  « fwi  ra^AtjAsj.  xoj 
iw  ij  © K cv  rw  K H immSu' 

Xj  ij  E Z «Jjs  (r  rai  K H Kn>  im- 
■an^ai*  c«eG«*MmVn  ««t  jj  EZ 
f A K,  jj-nr  if*5r  cr  rai 
r A fjnttV^N’  i)  EZ  agp  tprif 
zr,T?<j  V T A TmaafojjKcypetfifUf. 

<P*it«'.V  -j  en,  x«v  Hf  tb  inpav 
fitpsf  c'j£‘»Aifiy  V M,  «5it(» 

*c»v  cOi  •£  ttni p&vtutt  r5  kuAif- 
ff4,  Ji%*  up*i  TfTftU^M  1 EM  KO.TU  TO  Z-  ITM  y5 
^ T A AojtitTfe#  «©V  c»?*f  «f»  rij  © K*  «i™  a;«c 
i eKrjKN.  £ jgtopMipA»  */MN,A  K.  H 0‘ 
i*j  «Kt  if  M 2 t?  Z E. 


CYLINDRI.  xi 

Ducatur  enim  per  6 re£a  © f h parallela 
axi,  quae  halis  circumferentiam  Icccc  in  © ; & 
per  © ducatur  © K parallela  perpendiculari  ad 
r A,  cui  etiam  parallelam  putuimus  £ Z : ergo 
& ©K  iplam  r A Iccabit.  itaque  Juxta  , «sitas 
lineas  119,  © K ducatur  planum  Secans  cylin- 
drum , quod  faciat  lectionem  paralletogr^o»- 
mum  H.V;  & jungatur  K A communis  leSfo 
..  parallelogrammomm  r a,  N H. 

quoniam  igitur  re&c  t Z,  K © 
eidem  funt  parallele,  etiam 
inter  Ic  parallelae  funt : atque 
cft  © K in  plano  K H , quare 
Se  E Z in  plano  K H erit ; 
adeoque  produdti  conveniet 
cum  a K qux  in  plano  r a 
cft  : recb  igitur  £ Z intra 
r A parallelpgrammum  cader. 
pcrlpicuimi  autem  cft , (i  ad 
alteram  partem  ]>ro<iucatur  uf- 
que  in  punctam  M,  quod  cft 
in  fuperJicie  cylindri , bifa- 
riam KCaij  E M in  Z.  nam  cum 
diameter  I’  A |>crpcndicularis  fit  ad  © K ; erit 
fprrj.j,]  «K  iph  K N aequalis,  fed  parallelas 
lunt  ipf*  M N,  A X,  H e : ergo  Sil  apti  ZE 


"unt  ijifje  M N,  A K,  H © : 
zqualis  ertr. 


np  O T A 21  s 


Prop.  xi.  rw. 


Eai  JtuArhf 'Gkvxtfv  TfcaSy  Xu  vet%ms,  r /m* 
3y  «h  rnpa»  r*/«  T^trcm  "ft  te  *?  &t- 
cwsViTlrn&r  bene  xkua. av,  «Xi  xaw  ra^ti 
tr’fkrxtfoa  «p U of3«s  ? fy  &<t(ri  5" iVx  ?a^3- 
tos  n t«  'rx  (u5uu«  ctu- 

T?*  eq  to3««q  ■?  TtyiUf  cV  ry 

'bjbpxtita.  5*  x^Ao^pV  vnijitV^s  V*  *rs- 

/ukpttbs  'C-hxiJv,  T«f<xAA»Aei  rw  ap^s 

t?  f ^ Fra^MtfAfiTfct/r^y, 

»1?«  wWj  omJtw,  J1  X«n2(i)  TOfdw 
T&ixtSto  xwyp),  x,  ‘tat 

V erlfit  (jjfV;  r1  Ttytw  t/«Owb0  'vlsw 
•m  /tems  Twr  xcq  » ts^ 

<>p3xf  ry  tv  XVs  rSr  «£cw*  o^tA- 
A«A oyflftftV,  » «r’  w$f*t4  eusnj,  op3y 

(UKtms  r«  w/AjtJyy,  xpo*  op3o<  Xptw  xct| 

TW  JMOO  r tyt?  TVT1  Xu  TV  iragjtA' 

A>iAp>|w^«V  ^ f lifitcnae  'Gtnrifv.  2jyc- 
Awv  Xi  OTTOJ,  WU7I-  ttAo»  Jrar  7D  Ifct  TV 
a^ows  -S3f3S  t’f&«  » r?  /3&OU  TV 

xoArrtfpV. 

T £1  KuAirX)i9f.  n Qads  fjfc  w A,  B «ukAbi, 
n Xi  Xl*  TX  «?3|^  mtffi^S^ypeiftftcr  ri 
T A,  C TTT/*iju&a«  e *oA trtyoe,  uf  np£),  ixnrifoi 


Si  qrlindrus  Iccctur  plano  per  axem, 
Iccetur  etiam  alio  plano  bafw  pla- 
num extra  circulum  fecante*  com- 
munis autem  planorum  fe&io  per- 
pendicularis fit  ad  bafim  parallelo- 
grammi  per  axem,  vel  ad  eam  qux 
in  diredum  ipfi  conftituitur:  redae 
linea?  qux  i ledtione  in  fuperficie  cy- 
lindri k fecante  plano  fafii  ducun 
tur,  parallela  ei  aua  perpendicularis 
eft  ad  bafim  parallelogrammi  per  axem, 
vel  ad  eam  qu®  in  dire<aum  ipfi  con- 
ftiiuitur,  communi  planorum  fedio- 
ni  occurrent,  & produ&a:  ufquc  ad 
alteram  fe&ionis  partem,  k commu- 
ni planorum  fe<aione  bifariam  divi- 
dentur ; qu*  vero  perpendicularis  eft 
ad  bafim  parallelogrammi  per  axem, 
vel  ad  eam  qua:  in  dire&um  ipfi  con- 
ftituitur, cylindro  redo  exiftente, 
etiam  ad  communem  planorum  fc&io- 
nem,  parallelogrammi  fcilicet  per  a- 
xem  & lecantis  plani,  perpendicularis 
erit.  Scaleno  autem  exiftente  cylindro, 
non  item ; praeterquam  cum parallelo- 
grammum  per  axem  ad  iplLn  bafim 
cylindri  re&um  fuerit. 

SIT  cylindrus cujus  hafes  quidem  circuli 
A,  B,  parallelograromum  autem  per  axem 
r A ; & fccctur  plano,  ut  didum  cll,  quod  fa- 


SERENUS 


ciat  fedioncm  e Z H e,  ita  ut  planis  fcdionis 
EZHs  & bafis  A r occurrentibus,  communis 
fcdio  K A perpendicularis  fit  ad  ipfam  r A A ; & 
1 fedionc  B Z U e ducatur  reda  Z M parallela 
ipfi  K A , qua:  produda  pertingat  ad  alteram 
partem  ftpetfidei  in  puncio  e : dico  redam 
Z M occurrere  ipfi  OH,  & ipfi  M 0 squalem 
efle. 

Nam  quoniam  in  lotio- 
ne E Z H e duda  cft  Z M 
parallela  ipfi  K A;  intra  r A 
parallelograromum  cadet, 
quoniam  autem  ZM  cft  in 
plano  E 'L  H 0 , atque  cft 
EH  communis  ledio  ipfius 
& parallelogrammi  r A ; oc- 
curret l M ipfi  B H , 6c 
ZM  ipfi  MO  squalis  erit : 
id  quod  patet  ex  antece- 
denti theoremate.  Reliquum 
eft  ut  oden  damus,  fi  cylin- 
drus redus  fit , vel  pla- 
num r a redum  fuper  ba- 
fim  cylindri,  redam  K A ad 
ipfam  E H a perpendicularem  efle.  quoniam 
enim  planum  r a ad  planum  bifis  redum  cft, 
& K A in  bafis  plano  exiftens  perj 
eft  ad  r A A communem  planorum 


wnitm  iiu  E Z ii  6 ttptUu,  vft,  mpurntitTuy  -iit 
“f  EZH0  ti fiiff  f 1*  A T (Urnas  imirih/,  ni* 
K$*yqr  irptlui  titu  K A Ut? S e ffaif  tiratf  tj  r A A 
iw b -i*  E Z H 0 7 *{**!(  7if  MMt  ’/m~ 

^aPAtjAof  rq  K A q Z M,  x,  «CfcTxGAijS-rtc» 

Ta&u  xctitt  ro  titpo»  fx-ts>:s  7*  itn^xvftaA  xxm  ti 
0'  Atyu  ni  ijZM  mTtlft  cJtti  i itu  E H,  xj  an  i:aj 
ty)?  q ZM  ni  M0. 

E 7TH  yS  iy  rq  E Z H 0 up/j 
TXfsi# ujAflf  q*7Hf  rq  K A q 
Z M'  i»  J»f  at*  xr*H  r£  r A 
■mfphhy-Ary^ctufAii.  ith  eft 

iw  n aV  Z M ti/SUct  a tu 
EZH0  tiMliiu,  q de  EM 
x?«?q  Jtf* J)  w»  auri  yrT4 
mpaJAnAoypaptpjar  q ZM 
ctp*  o%7  i&d  e H 7ns?«.  en 
<p*- 

K£»  <c  aoii,  ita,  r»  «reji  ra- 
t*  JtdtffxA.  Atmr  iii  iti- 
%xf,  'em  >j  K A,  fiiraiK 

t i xuAitipa,  ijri  r a «Cvc 

evw  t?  (Hoth  tk  xvAitipx,  <a&s  ip%lf 
k»  rq  E HA.  twfi  yJ  re  r A iwm/ev  ■3C#C 
exiftens  perpeiidicularis  ■ o^.  7~  ^ rq  ii  Ksn-q  eu/ri* 

immunetn  planorum  lectionem;  * - ~ . nj  . • <•  . ••  - - 

_ . . r _ . 1 >.  i - t ’ 7k**i  rq  TA  A H&t  tijttf  tfir  qKA.  w ru  uff 

& ad  reliquum  ipfius  r a parallelogrammi  pia-  •,  , . T j -a 

- • r'  ‘ . j-  Hdatu<  nrmo u tsetf  x.  tu  Abitu  acet  tuitu  t A 


num  [per  4.  defin.  11.]  perpendicularis  erit. 


fim, 


Quod  fi  planum  r A non  fit  redum  ad  ba- 
u,  Icaleno  exiftente  cylindro,  K A ad  A E per- 


' (it iatuf  tirntifa  ieu'  te,  ru  Abitu  apet  tutis  I A 
ia tpeMjtAcypaptfut  exiTiJu  sreyf  op$ttr  t^tr- 
Et  ii  7»  T A vx  Er<  *r&f  cpjXf  rq  Qcm~h,  mea- 
Atpi  itfhctii)  e*rof  ri  xuAj^/j*,  h*.  tftq  ts&s  ip- 
pcndicularis  non  erit,  fi  enim  fieri  poteft,  fit  q k A rq  A E.  « yS  ivutettiv,  t?a  ®C5f  opJW 
I A pcrpcndicubrii  ad  A E ; cft  auimj  & ad  ^ K A r,  A E-  i ri  A r «Of  «A>f-  6 ri 
A.r  («pcndicclans : quarc  tpcr  4.  II-]  & ad  -X  * ■*»'  iti* 

planum  quod  per  tpfas  tranfit,  hoc  cft  ad  pia-  „ . , • i " ’ , i A s 

num  ra:  nlanam  iprur  per  E A,  hcc  cft  planum  •**’<**  £t,J‘  w *»• r) 


bafis  A,  ad  planum  r A [per  18.  n.]  redum 
erit,  contra  nypotbcfin : ergo  K A ad  A E non 
eft  perpendicularis. 

Ex  jam  demonftratis  itaque  conftat,  redam 
E H (edionis  B Z H © diametrum  efle  ; omnes 
enim,  qoz  ad  ipfam  ducuntur  parallelas  ipfi 
K A,  bifariam  dividit,  quemadmodum  Z 0. 

Pkop.  XII.  Titeor. 

Si  dus  rc&£  lineae  fimiliter  fecentur ; 
eric  ut  quadratum  primae  ad  quadra- 
tum fecunda:,  ita  quod  fit  (ub  prima 
partibus  rc&angulam  ad  re&angulum 
fnb  partibus  fecundae. 

REct/e  namque  lineae  AB,  TA  fimiliter 
fecentur  in  pundis  E,Z:  dico  ut  qua- 
dratum ex  AB  ad  qua- 
dratura ex  r A , ita  efle 
rcdangulum  A E B ad  re-  ^ ^ 
dangulum  r Z A. 

C^ioniam  enim  ut  A B ^ 

ad  B B ita  r Z ad  Z A ; 


A Qeurruf.fi&t  ip%r  i&ti  tu  T A,o«rtf  v 
khJ  i*  Ctpx  qKA  cpbcf  irt  7-q  A E. 

Ex  i>IT  $CLrtpa¥,  071  q E H iictptt- 

Tfif  K"i  T*  E Z H © TO^f  • ‘Jfttmf  yi  mf  Tttpit  7qv 
KA  x<X7w^flw.V«<  iT  auritu  Stya,  nuva,  uartp 
lito  20. 

npoTASiSie. 

Esi?  Jbo  tu^usq  ofiuaf  TfiYftum’  tjnu  as  7t  >ct» 

^ t irfof  70  VilBS  TP 

r TftXfuLvBn  -t*  vrpos  tc  'xlaao 

t Tf&fuvn*  -r1  «fW7qgji^. 

Ft©EIAI  yJ  aj  AB,  TA  itTpv&u- 

ru  x<*«  7*i  E,  Z etjfuiti'  At yu  em  ur  ra 
>CTB  T*  AB  «CK  TO  ii»»  f 
e E r A,  *rr<w  7»  tjzra  tAE, 

~ * - ■ 1 ' 1 E B ‘©CSC  19  Cur  t r Z,Z  A. 

Z A Ejt«  yi  «f  q A E SffT 

E B itTUS  q r Z 'Xior  Z A, 


erit  componendo  & permutando  ut  AB  ad  avt%m  apet  x,  q A B «Of  r A «rsar 

rA  ita  EB  ad  ZA.  & rorfus  quoniam  ut  A E ^ebwckZA.  us  q AE  ss6f  £B 

jrrwf 
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DE  SECTIONE  CYLINDRI. 


irrai*  «f  r 7.  v6<  Z A*  td  »p*  'ssn  r A E,E  B 
n {»!  r r Z,  Z A fmiyunm*  \&fu  ^ » 

E B •©>{  Z A,  TiOTTW  ij  A K s©r  r A.  «Ai 
5 riicT»^  A B «Cff  re  iim1!'  A AtAocmv*  hir 
yw  i%d  K*if  «i  A B «tSf  r A if  «5«  ra  r?f 
A B ttC 9t  re  ^ TA  trw  to  vian»  r A E,  E B 
rOf  w OsrB  r T Z,  Z A.  'i  rr£fuum  Sefyx/. 

nPOTASI  2 ly. 

Eo»  xjuhni&t  (Thinfu  r/udy  V «!£««, 

Tfu$>f  ii  $ enp»  7D  •?  &£• 

owif  '^iWbr, » At  Kcin  tb/14»  rVn  r 
£ V 'Attior7vs'6h7nJ v '0£j«  op^aj  $ tw 
2TlU  TV  tt£oi«  «^JtMHAfl^»/4/4V,  i T^fx’ 
tU^KO*  CHT*,  ^cn>  ii  •?  78p»tf  i^3y  Tts'6fcj  T 

hLftrreet  r>t  xar»  -re/o? 

r *xi7iMbr  » x^Swaa  fut/*xiTcq  ti 

^ T»  T TfJjyUtLTBI  $ OifeHUTtft 

■?  Ta/Jis  hoyi  ir^u,  0»  to  ■?  SioLfUTpV  •? 

Tfl|UJ({  **•  5**»  “?  HfcHUTtfi  •?  0cu7V*. 

■p  S T n KuAj>o)tof  > «r  /3*r«e  ei  A,  B kukAm, 

ro  j 2J*  r»  «tfor^  ‘U^^hKrht^A/iftcr  ro 

r A,  ^ 7n-p4ijc&»  6 KuAirJ)*?  oJjfoWoi  avuTirUcm 

ru  f (Zetciux  tRnniiu  kat'  i vetitu  iftip  -zr+Sf 
rLu  T A oxCA^Mtw,  K91  iq-tu  » yoop&J)  it/M)  ij 
EZH.w»»^  tf^^kj^Ao^aj^^riTi- 
perm  &krx%$U  i EH,  2lgi/UTfef  vm  >f  n/uif, 

ii  i ierfir  hfpfanf  ii 

TWf  ClfUHtf  cJ^i  T*  Tfirf  x 
z,  XATtfx&u  at'  cluth  d7n 

T JlctfiiTfCV  W$ftA  «^lA- 

A»Act  rjj  wifti  repi»  r cRn- 
TiSut  » Z 0*  TtrS&t*  Ope  ij 
Z0  <?*i  T EH,uf  tieqfyi' 
hiyu  iij  vrj  ro  \jai  t E 0, 

» H «©r  TO &n>  •fZQ  Ao- 
}« i^, «o  ro ><t«  1*  EH  Afr- 

pitrf»  -City?  TO  >oro  2^94- 
p«Tf»  (iiaiuf. 

ilk  5*  0 O^A- 
AffAof  rn  r A i K 0 A, 

Ai  r Z ©,  K A uA4t*  tftflu  3hmiovt  TSfdw  *u Sv 
tiui  KZA.  (Tti  i*  i (j&i  K A r»i  T A ©^MifAflf , 
n ^ Z 0 r»  xjjwi  re/a j r cSbin^eo»,  ir*)  c * ru  # 

(Heiut  tTt riia'  5 n»  A’  «irM»  «wmA*  aw- 

^A«:Ai  K1V'  iKZA  «tpet  ropi»  iwxAof  ««r.  «»- 
Aii»  isr«  o^iM>?AeV  Wni^KAr»  TA,  » Ji 
Z 0 r»  xaii»*!  re/*»  r cffmriia»  ra£5<  0 p%(  in\ 
wtPf  rbi  E A*  ^ i Z © <tpct  «?of  ifitif  ki  r»  K A. 
5 Ki  KuxAe;  i KZA'  7»  et£p  >oni  T5  Z © i«w  Hi 
Tw  vi»o  ruv  K 0,  0 A.  W *T  ei  r,  K E r j AH 
«r^AirAflV  H-u»*  iff  ip<*  B K©  «df  -nir  0 A 
itruf  i)  EO  «Of  riJ  ©H"  ro  afjt  -Jjzw  r«r 


r? 


adEB  ita  TZ  ad  Za;  rc&ingulum  aeb  ad 
recbnpulam  r Z a duplicatam  rationem  habe- 
bit ejus  quam  hal>ct  c B ad  Z A,  hoc  eft,  quam 
habet  AB  ad  r A.  fed  & quadratum  cx  AB 
ad  quadratum  ex  r A duplicaram  rationem  ha- 
bet ejus  quz  eft  A B ad  r a : ergo  ut  quadra- 
tum ex  A B ad  quadratum  cx  r a ira  rcaangu- 
Ium  A E B ad  rcaangulum  r z a.  quod  erat  dc- 
monflrandum. 

Prop.  XIII.  TUor. 

Si  cylindrus  plano  fecetur  per  axem; 
& fccctur  alio  plano  bafis  planum 
fccante,  ita  ut  communis  fcdio  ba- 
fis St  fecantis  plani  perpendicularis 
fit  ad  bafim  parallelogrammi  per  axem, 
vel  ad  cam  quae  in  dire&um  ipfi  con- 
ftituitur;  h IcAione  autein  ad  dia- 
metrum ducatur  redta  communi  pla- 
norum fet^ioni  parallela : poterit  di- 
da  redia  fpatium  quoddam,  ad  quod 
re&angulum  fub  partibus  diametri  fe- 
Aionis  contentum  eam  rationem  ha- 
bet, quam  habet  quadratum  diametrj 
fedtionis  ad  quadratum  diametri  bafi^ 

SI  T cvlindrus,  cujus  bafo  A,  B circuli ; & 
paralleloerammum  per  axem  r A ; fixe- 
tur  autem  cylindrus  plano  excurrenti  plano  ba- 
fis fecundum  rc&am  lineam,  qux  ad  ipfatn 
T A produ&am  fit  pcqxndiculans  ; fitque  le- 
Aio  fada  EZH;  & communis  le&io  paralle- 
logrammi  T A & locantis  pbni  fit  reaa  E H, 
qu*  diameter  eft  fedionis , ut  oftenfum  cft ; 

lumpto  deinde  in  fcdionc 
quovis  putido  Z , ab  eo 
ad  diametrum  ducatuf  re- 
da linea  Z 0 , parallela 
communi  planorum  (edio- 
ni  : cadet  igitur  Z 0,  ex 
iis  qu*  [per  1 1.  huj.J  de- 
monftrata  funt , in  ipfam 
E H : dico  itaque  redan- 
golum  E ©H  ad  quadratum 
ex  Z©  cam  rationem  ha- 
bere quam  diametri  EH 
quadrarum  ad  quadrarum 
diametri  bafis. 

Ducatur  enim  per  © ro- 
da k © a parallela  ipfi  r A; 
& per  Z 0,  K A redas  planum  aucatnr,  quod  fa- 
ciat fedtonem  KZA.  itaque  quoniam  reda 
K A parallela  cft  ipfi  r A,  & Z 0 parallela 
communi  planorum  fedioni  qu*  in  bafis  plano 
exiftit ; igirurfper  if.n.*J  qu*  per  ipfas  rranf- 
eunr  plana  inter  le  aequidiftantta  erunt : quare 
[ per  y. huj. ] circulus  cft  fcdio  KZA.  rurfus 
quoniam  K A ipfi  r A cft  parallela  ; & Z 0 pa- 
rallela communi  fedioni  planorum  , qu*  per- 
pendicularis cft  ad  r A : erit  & Z 0 ad  K A per- 
pendicularis. cft  autem  circulus  KZA;  ergo  [per 
4-huj.]  quadratum  ex  Z©  rcdangulo  xe  a ae- 
quale erit.  & cum  parallela  fir  K E ipfi  A H,  erit 
uc  K 0 ad  © A ita  B 0 ad  0 H : quare  rrdangu- 
[ ) D Ium 


•.  UlVMl  * 


i-Rer'- 

p’.. 

VT' 


• . 


rpr»-*:' 
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SERENUS 


lam  E e H fimile  cft  rciffongulo  K 6»  A : & pro- 
M rea  ut  re&inpulwn  e e h ad  ipfmn  IC  <-<  A , 
noc  cft  ad  quadratum  cx  Z0,  ita  (per  ta.  huj.) 
quadratum  diametri  E H ad  quadraram  cx  K A, 
hoc  cft  ad  quadratum  diametri  bafis. 


Prop.  XIV.  Tbeor. 

Redta  linea  , qua:  per  pundhim  quod 
diametrum  fedtionis  bifariam  dividit 
ordinatim  in  fe&ionc  applicatur,  fe- 
cunda diameter  erit. 

SIT  fc&ionis  EZH  diameter  Eli,  qua*  bifa- 
riam fccetur  in  0 ; A:  Z 0 M ordinatim  ap- 
plicetur : dico  l M fecundam  diametrum  clfc 
fe&qois. 

Ducitur  enim  reda  NOS  parallela  ipfi  E H, 

& ducantur  N n,  s P ipfi  Z M parallelae : ergo 
& N n,  s P ordinatim  ap- 
pticafte  fimi,  itaque  quoniam 
l|x-r  prxccj,  i 3 .huj.  | qtiadra- 
tum  cx  N tl  ad  roftjngulufn 
E (I H eandem  habet  ratio- 
nem, quam  habet  quadratum 
diametri  hafis  cylindri  ad  qua- 
dratum diametri  fc&ionh,  & 
habet  quadratum  ex  S 1*  ad 
roSiinguIum  EPH  lunc  can- 
«tem  rationem ; erit  ut  qua- 
dratura cx  N II  ad  rc&anpulum  E n H ita  qua- 
dratum ex  SP  ad  rcctjttgulura  EPH,  & permu-  _ __  # _ 

*“£•  ““"f  q^dn.tum  at  NII  zq.uk  W't=  xnV? 

quadrato  ex  sP;  naralldoerammum  cnifh  eu  . ..  V7,  • • i - • ...  •. 

linn:  0*0  & rX. suium  E nudule  cft  EFH-  5 

rectappdo  EPIL  quibus  fublatis  ab  squalibus  <**-  <r#*  wpxprva/  ruy  Ac n ES,  ©H  Asm* 
quadratis  cx  t 0,  &en,  erit  [per  y.a.]  rdi-  ayt  re  farina  Awx*»  tu  ^t»0P  mr  itfr 
quum  quadratum  cx  ne  reliquo  quadrato  cx  apu  ij  n © r*  © P.  rimVn  «i  NO  njo  S. 
: «H»  igitur  cft  n 0 <pfie  r,  hoc  • • j ' '•  ' ^ E H j ■ 

cft  N O ipfi  O s.  Eadem  rarionc  & ab*  omn.i  ^ 1 ^ ^ 


e ©,  e h opMt  *v<  tu  uare  k 0,  © a*  ut  afjt 

r*  davt  r E ©,  0 H •*£«  r»  \jmi  r K 0,  © A, 
r*nV<  «C*  ra  Abi»  Z 0,  Urat  ro  Abri  f E H cW 
/u*rfs  «CM  ra  Aari  K A,  tkW<  «Or  r*  Vara 
■t  2lsf**r^tt  T (isutut . 

riPOTA212  / 

H t ^^oT3/iia<  ■£  *?  To^itr  n- 

Ttt7/^au  a^V"  *»  T?  T^iar,  JWnpcta/jt- 

#a7f0*  («q. 

pSTO'^'?  EZH  ri/djr  9t*ut?fct  i En,  £ 
L «UMM  T#  0.  W .} 

Z © M -nny/^uf  At-ya  an  ii  Z M 3<£rtifu  Ju t- 
\ivtfct  iri  T5  rap^c. 

s*  ^ E II  ij  N O S.  i\ 

■Aut  Z M n/  Nn,  ET’  TrmyL^KXi  aajt  turi  *t 
«V  N n,  2 P,  er«  m ro  >br» 
•W  x /I  »CSV  re  \jai  EU  H 
iiynvxtt,  et  ro  iiro  rtff  itor 
T^r  Saeraf  nr  xvAiV- 
^)w  «C9f  to  Aer*  rifr  oiAui- 
Tfd  r?r  qjH  ili  ^ 

re  >ori  rrt  Z F 'X&t  re  v_Wb 
ETH  rse  uuisv  A aya»‘  af 
«xt  re  Aiwa  r^r  N II  ^Ot 
ro  viffiT»  EUII  r'c  Aer»  2P  «ipf  re  tjsti 
E P II,  e M^ar.  iew  re  Aer»  N II  tu 


ipfi  E H parallclx  i /.  M hifariam  fecabunnir : er-  ^ njf  Z M‘ 
go  [cx  definit.]  Z M fecundi  diameter  cft  Ixionis.  >l  Z M. 


StCrriyt  JietfiiTKS  ivjL  iyljr 


pROP.  XV.  Tbeor. 

Si  cylindrus  plano  fecetur  bafis  planum 
fecante  ; communis  autem  ledlio  pla- 
ni bafis  & fecantis  plani  perpendi- 
cularis fit  ad  bafim  parallelogrammi 
per  axem,  vel  ad  eam  quae  in  dire- 
«Sum  ipfi  conftituitur : qux  i fedtio- 
ne  ad  diametram  ducitur,  parallela 
communi  planorum  fc&ioni  jam  di- 
£tx , poterit  fpatium  quoddam  , ad 
quod  rc&angulum  fiib  diametri  par- 
tibus contentum  eam  rationem  ha- 
bet, quam  habet  diametri  fedt icnis 
uuadratum  ad  quadratum  fecundae 
diametri ; qux  vero  a ludione  ad 
fecundam  diametrum  ducitur  paral- 
lela diametro,  poterit  fpatiunv,  ad 


m>OTA2I2  «. 

Ear  TfixS?  Tyitvm  n •?  2>x- 

ctetf  'Ckimfox,  * Si  xcioi  rafv)  rvrt  •?  @>i- 
awf  $ ? Tyitorrii'GnTtJ\i  'Q&t  op^w  5«^ 
R-icu  tv  ^3  f o£ct:*  S 

t5  tV  iu5m<  car*r  h fi ^cre  «?  tc(w'QA  ^ 

CLfsHUTX*  <^ptMnAo< 

xon y n(ti  r %hinStii,  Siu/ <u 

'o  70  'Y JST  T Tfi*n*Tai  r 2]&fir 7&  Aojpf 
-tv  Aers ^cfum^f  t TOfjun  '3C?s*n> 
^n>  *?  JWrt^s  a/^a7ev*  i «fli  Acre  «• 
H*f  *<fin  t ^ » 

t»  j1a/i47fw  Sxiuwn^)  Ofii 

‘i  7D 
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DE  SECTI ON 

C TD  Ajcra  T TH*fABL"TVi  T*  JW T8^H  2/^-fU  7?« 

A^p*  « TB  :£*»  r SxCti&ls  3^ui7fV 
70  ^7T5  •£  Oj&fttTtff. 


E CYLINDRI.  if 

quod  rc&auguluni  fnb  fecunda:  dia- 
metri partibus  eam  habet  rationem, 
quam  quadratum  fecunda  diametri 
ad  ipiius  diametri  quadratum. 


nPOTA2IS 

Ear  iUj\(uPf»  ctfm  m/vyus  aci,  x, 

Tron-jN  on  i iiifirtfof  r Tofi*  '©c?5  * 


Piop.  XVI.  Theor . 

Si  in  cylindri  fe&ionc  conjugata:  dia- 
metri linti  & fiat  ut  diameter  fe- 
ftionis 


1 6 


ftionis  ad  fecundam  diametrum  ita 
fecunda  diameter  ad  aliam  quampiam  : 
qua:  h fe&ionc  ad  diametrum  ordi- 
naturi applicata  eft  poterit  fpatium, 
quod  adjacet  tertia:  illi  proportionali, 
latitudinem  habens  cam  quae  inter 
ordinatim  applicatam  & fc&ioncm  in- 
terjicitur, deficiens  vero  figura  fimili 
ei  quse  fub  diametro  ips4  & tertii 
proportionali  continetur. 


SERENUS. 

ht+ilTfC*  TB flis  ti-HUS  » tuL- 

/UT&f  TCfOf  OM*l  TtfX'  n Tti  «t*  i-TFD  T TiftVS 

¥ latres»  7 vmyfAtHtf  fWwi) 

td  iiw  T&Tiuj  at aAoypt  ©^otti^o» 

%£*or>  TxAaroj  *^ot  4-’  <mt  «iris  -rrntyifi/jat 
vtfkun*  ^hn^aiiCasntdim  <o^s  t?  n^qr, 
tA\ti7ix»  iJ  u Ifuitf  \joi  ■? 

ba+uTfV  X,  •?  7&T1K  auaXeyn. 


SI  T cylindri  fc&io,  cujus  diameter  quidem  AB,  FiTfl  mtXufo  reuij,  ^ JuUmracs  uti  n 
fecunda  vero  diameter  TA,  & fiat  ut  A B ^ AR,  S&rtpa,  A Suuutaos  r TA  r JZ&U 
ad  I A ira  ro  ad  AH;  aputuixpe  ah  ipfi  ^ • . . JT.3 . > 3*?” 
A 8 ad  re&os  angule  " ’ 
cetur  E Z ordinatim  a 


diiutim  ad  AB ; & ducalur  Z TU  *'*S“  *AH  1*0'  II  A »■  n 

AH  parallda  & »X  parallela  ipfi  AZ:  dico  A B ^ EZ,  5 cAa 

* - - • — r '•  • ..  «Aii»  A 11  - 7a  ! «*?  V’ 


quadratum  cx 

Quoniam  enim  ut  qua- 
dratum ex  A B ad  qua- 
dratum ex  r&  ita  reda 
AB  ad  ipfam  AII,  Ikk 
cft  BZ  ad  ze;  ut  au- 
tem quadratum  ex  A B ad 

aiudratum  ex  r A Jra  re- 
ungulum  B Z A ad  qua- 
drarum ex  E z,  & ut  B z 
ad  zo  ira  B Z A rc&an- 
guluin  ad  rcCkangulum 
o z a,  hoc  cft  ad  A 0 pa- 
raUclugrammum : quadra- 


EZ  arqualc  cflfc  rcttangulo  A ©.  h *j  Z ©,  ■xttfjt  j r A Z i e K'  >.iyu  vi 

,.rom 


Eth  idf  ri  an  1?  AB 
Wfer  t»  em  i5  r A trr*c 
j Ah  ®^r  tiuj  AU,  rww 
B B Z 1?«  Z B a>A  uf  /Mi 
t«  «ni5  AB  «cV  ra  «n 
7*  r A iruf  ro*0asni  z B, 
Z A «CfV  ro  a»  Z0,  uf 
3 * B Z «oV  Z © iirr«f  T« 
viw»  B z,  z A «cpf  71  CW 
0Z,  ZA,  miti  11  A0 

om 

tum  tgrtur  cx  E /.  aequale  erit  rc&mgulo  A 0»quod  an  f£Z  «w  iri  r«  A 0,  0 ntfjUtrm  mtfa  rij» 
qu.dcm  adjacet  tc-rtrz  proportionali  AH,  la-  AIlT^^.^wi^rirAz.iAH- 
titudincm 1 habens  A Z,&  deficiens  figura  HK  © ipfi  '* 

H A B fimili.  vocetur  autem  a B iranlverium  fi- 
gur*  latus  & A H latus  rc&ura. 


nt»  «&«  tu  im  H K 0 ifuiu  tu  i-n  A H B.  x*- 
Aev&u  f t ij  fi&p  A B xAa^a  X itidi  n 

ii  A H ipSiA  5" etfur 

Fx  cpnbus  manifcftc  conftat,  cylindri  frAio-  Tirmirut  ‘r^yrut,  iw  "ro  ij  A RI"  sf 

nem  A B r cHipfim  cfle.  quarcunque  enim  hoc  nui,  OA«dlf  iov.  «w  $ mtbJS»  ™ 

loc«*  dcmonftrata  lunt  inefle  huic  fedjom,  omnia  - -j.  ^ ^ 

fimiliter  & coni  cllipfi  infunr,  ut  dcmonftratum  "i1?* 

eft  in  elementis  conicis,  theoremate  quimo  dc-  xaw  uc  idreif  xmiiw  ^W- 

cimo  {libri  primij  iis  faltem  qui  ejus  theorema-  «.  rrie  iuv*iAfxi(  Aiyeorijy 

tis  vim  rite  perceperint : & nos  quoque  in  no-  ox^hav  ri  y.  ij^rir  c#  tus  w «J- 

ftris  in  idipluro  commentariis  geometrici»  dc-  7»  ^tuiurf/xus  evnxSftrstMr. 

monftravimus  *. 

Prop.  XVII.  Theor.  nPOTAXlS  i^. 

Si  in  cylindri  fe^ionc  conjugata:  dia-  E««  01«ut«  «n,d 

metri  fint:  At  fiat  ur  lernnda  diamr.  r.-  . • m '«  , , , 7 

wwiCh»  an  x btosnyr.  2j&fitTfos  r ha- 


metri  fint}  & fiat  ut  fecunda  diame- 
ter ad  diametrum  ita  diameter  ad 
aliam  quampiam : qua:  i (cdtione  ad 
fecundam  diametrum  ordinatim  ap- 
plicatur poterit  fpatium  quod  ad- 
jacet tertia:  proportionali,  latitudi- 
nem habens  cam  qux  inter  ordina- 
tim applicatam  & fe&ioncm  interji- 
citur , deficiens  vero  figura  fimili  ei 
qux  fub  fecundi  diametro  & tertia 
proportionali  inventi  continetur. 


/irrfc»  «TOf  i a/^ue7fc<  'zs&s  et Mn  W- 
vns  eu  airo  •?  TtyU&ki  £ S^oTt^t»  2/^/a- 
7fo*  timy fSpus,  StUofiQ  td  ^ 

eua^Ajpr,  wr*  «Jt» 

TtfcTfyusa^iAtn*  sbn\a./iGAKt8//»t'Q&f 
TM  TOfii,  iMiww  «ftria  T^S  '5re*T£fApu 
<JB9  Tne* 

ms  TcmK  xKtAoy*. 

Vide  BVKJ7  CuBiBcct.  io  prop.  XVI.  lib.  piimi  Coniconnn  Afdimn 
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P -Tfl  xu\lvfy*  uu'i  i ABTA.JC  yiviSu  o»{ 
A idLrri&t  JlcLfiiTfos  otiis  iiu>  A fl  Sii- 

pttfta  Oro*  <r  a b 'Kts  f r r h,  ^ tui&u  n r h 

®C?r  if>%(  rj  r A,  y-  txr^tfoJh*  T A H,  ^ clrti  T 
r A xavrzS’*  wmyjdius  if  E Z,  t*v 

r h jze,  3 7tu»  r a n 0 k-  a »y«  «rt  to 

>irt  -i*  £ Z »51»  t iraiTe  ■sr^t^^Xo^dfx^u. 

fcw«  yS  *>(  tj  "Xsn 
# TA  «C?f  w Act» 

^ At  {hui  4 r a 
«CK  t&J  r»I,  nrri- 
sw  if  A Z *fW  Z 0, 

oM'  c*S  /u-fy  TO  >b fi  T1 

r a «cw  7»  >ir»  •£ 

A B irrAir  to  Gsra  rwv 
AZ.ZToCPf  T8  Air» 

Tiiff  EZ,  TWW  •&#>»•  i*  3 i AZ  -wcjf  Z0 
ifra*r  7»  Gara  A Z,  Z r vrZSf  ro  \jai  e Z.  Z r, 
TU 77?!  TO  I'  0 0fj)vyiOPI0*'  >007  to  Air»  -n* 

EZraire,  0 O^CiCa^  f Tgjniw  a»  * - 

Aoyt*  tiw  T H,  3tA«7K  i^oo  -rit/  Z r,  iMorno 
tui  Gara  0 K H eurus*  rai  Gara  ATM.  oxvp  y » 

...... 

Tcumt  att^Miunt  nufeirste&ti  Tn  co 

tu  i*’.  * «fur* r f xuviitur’  i/Arn^f 

a£$c  i,-»  i A B r A 7»pi  t*  «iA>v^¥. 


SIT  cyluulri  fictio  ABTA,  & fiat  ut  ta 
fecunda  diameter  ad  diametrum  AI  iu 
AB  ad  r H ; poiururque  r H ad  rc&os  angu- 
los ipfi  r A,  & jungatur  AH;  deinde  adTA 
ordinarim  applicetur  EZ,  & ducatur  za  qui- 
dem infi  r H parallela,  © K vero  parallela  tpfi 
r A : dico  quadratum  ex  E Z paralldogrommo 
re  xquale  efle. 

Quoniam  enim  ut 
quadratum  ex  r A ad 
quadratum  ex  A B,  ita 
reda  r A ad  i piam 
I M,  hoc  dl  A Z ad 
/•  © ; ut  autem  qua- 
dratum ex  TA  ad 
quadrarum  ex  A B ira 
redangulum  A Z r ad 
quadratum  ex  H Z , 
quod  f per  1 f.  huj.  ] demonftratum  jam  cft  : ut 
autem  a Z ad  Z 0 ira  rcdangulum  AZT  ad  re- 
dangulum  © Z r,  hoc  cft  ad  re:  quadratura 
igitur  n EZ  aequale  cft  rcdangulo  r <•>,  quod 
uidem  adjacet  terti*  proportionali  r H,  laticu- 
inem  habens  Z r,  deficiens  vero  figura  0KH  fi- 
mili  ei  qux  fub  a r H continetur,  quod  erae  de* 
roonftrandum. 

Hic  aurem  maniicftiffimc  conveniunt  cUipfi, 
ut  ex  quinto  decimo  rheoremate  primi  Conico- 
rum apparet : unde  fcquitur  fedionctu  cylindri 
ab  r a necefiario  ellipfim  efle. 


nPOTASIS  n. 

E «ti  i»  xcAiVpV  ronif  iu3etoq  x-y^uan  'G)n  T hx- 
fUTfot  'nfo.yftipw  tfsq  m aV  cuitui  7»- 
7f<i>«*A  •oiys  fi  m \rm 

r iaoAa/tCarcpV*»  \nc  ojutui  'o&f  reis  tti- 
gjMTi  % 7rAa.>ut<  V ei/Vs  us  &U- 

<JV«  H oftyw.  ■nhuiy}  tLu  7tAcl>m.i* 

'B&t  tau a»  Si  an  m 'tj&uy+dfja. 

'Gan  t,  an  ^x*Aa,aCa.to^co»  tuStm. 


Prop.  XVIII.  Tbtor. 

Si  in  feftionc  cylindri  reda:  lineae  ad 
diametrum  ordinatiin  applicentur:  c- 
runt  quadrata  earum  ad  fpatia  con- 
tenta cis  quae  inter  ipfas  & termi- 
nos tranfverG  latens  figurae  interji- 
ciuntur) ut  re&um  figurae  latus  ad 
tranfverfum ; inter  fefe  vero  uc  fpa- 
tia,  qux  redtis  modo  didto  interce- 
ptis continentur. 


1TQ  XAiXirSfX  -np.it  ij  A B T A,  2l$t/*fTfcf  3 
-*-1  aixrr.K  i AA  5 ■oAa^ia  Tridjyt  S itinf, 
ifShcL  3 5* tiSuf  «AdC^  1»  AH,  cUi  rlw  A A 
TrrxyiM-M  xxfrum»  ttf  BE,  p 

T Z*  fJtyat  an  n ffo  'Hari  f 
B £ «CSf  T»  Gara  r A E,E  A kir 
vr  I»  H A «CK  A A,  w 3 tenf 
BE«C#T  liienfrztinuf  w A 
\szn  AEA  ®Of  to  'jzn  A Z A. 

ETti  ySufrodtvi^S dCrritaf 
2lgtutif*  is6>(  to  <»*»  f 
fUT fjr  druf  77  71  UTI  T5  BE  «for 
■7B  -Gaxo  AEA.  H0(  f AH  opA* 

«Ad6yt«CPf  r A A jrAApW 
if  ij  aor  t>ik  xXaytca  ttraf  to  a«7 15 
B E ir^f  ro  Gzsra  r AEA.  ifoeian  3 to  «xo 
rz  tw  ii  Gzs*  AZA*  5 VAfotiZ  a&taifTa 


SIT  cylindri  foftio  ABTA,  cujus  diameter 
quidem  & tranfverfum  figurx  latus  A A, 
rectam  vero  latus  A H , & ad  ipfam  A A ordi- 
narim applicentur  B E,  r Z : di- 
co ut  quadrarum  ex  BE  ad 
rciftangulum  AEA  ita  efie  H A 
ad  A A , & qujdratum  ex  B B 
ad  quadratum  ex  r Z ficut  re- 
Aanguliun  AEA  ad  rcftangu- 
lum  aza. 

Quoniam  enim  ut  quadra- 
tum fecunda  diametri  ad  dia- 
metri quadratum  ita  cft  qua- 
dratum ex  B E ad  redangu- 
luro  AEA,  & ira  AH  re. 
dum  latus  ad  tranfverfum  A A : erit  ut  rectum 
lacus  ad  tranfverfum  ira  quadratum  ex  B E ad 
redangulum  A E A.  funi  liter  autem  Se  quadratum 
ex  r Z ad  rectangulum  A z a ; quare  & perrau- 
[ ] E ( tando 


'■i 


iB 


SERENUS 


an  # B E «Ck  T«  o»  v*  TZ  *r«f  ra  ijzs*  ruv 
AEA OCW  r'«  i L3tr?  T AZ4,  o «G«xfr» 

ryu  T3U/7K  & :^«X^  itiukpttK  C*  lHf  uim- 

wjf  Jiupntuvn  na  . 

Er  & i*  ii  siifm  irX tlr*v 

cJJnJf&cq  rliv  Tzconvfjx  r at-  1 
fiat  24&  T wii  n u^WT» 
tunafS'  i fuiv  «AKct  ra?*  utpau- 
7i^*  r nfirnbftcLruv  fc^ray  c%\-  ' 
^ /en.  tjr«  t»i  wev- 


tando  ut  quadratum  cx  B E ad  quadratum  cx  r / 
ita  erit  rccfcangulum  A E a ad  redangutom  A Z A. 
quod  erat  demonftraodum.  & haec  in  cllipfi 
contingere  demonftratHtn  cft  in  Cunicis,  theo- 
remate vigtfimo  primo. 

Ex  alijs  quidem  multis  fc- 
diones  cafikni  dTc  oftendere 
poflimws  , per  ea  qu*  ipfis 
communicet  accidunt ; verum 
principaliora  aeddentia  fere 
jam  di  da  funt.  Se  cum  huc- 
ulque  progreflus  fuerim  , non 
ad  me  attinet,  eorum  qux  re- 
flant lingula  pcrlequcntem,  in 
alienis  verfan  : ncceflc  di  e- 
nim  cum,  qui  de  cllipfi  fubtl- 
litcr  diflcrcrc  velit,  in  medium 
afferre  quacunque  de  ipfa  ab  A- 
pdlonio  Pergat  conlcripta  funt. 


•xfamet  %*c**t>  cvx  ifMi 

'r,Kn,Tin-nv%>  f tlf  KUK9t  ixx- 

d*  dHTAVIX,  TTIf  ctHvtTC/ 8»f  Ca- 

' Orayxif  petf  Ai- 
■toiytHl*  mp,  f^r. 

I0HHH  xuKAifmf  <c  7*  TU  [Ufyaip  A» 

fcd  fi  cui  forte  lubeat  rem  ulterius  contemplari,  nfouuu  njim/tifj/lj*  w&  atn}<.  eOti  erx  ‘cur #- 
licebit  h«  comparare  cum  iis  qu*  in  primo  ^ u r5 

Coniconrai  libro  ffadunuir ; St  eunde  propofoi  ^r„  T '„^as_  g„  {i 

veritatem  confirmare : etenim  quacunque  in  n * > f o .• 

illis  contingunt  circa  coni  fedionem  cllipfm  vo-  1 5 -v^tH.aW  ^ wu  >1)  & exuitur  ■ac* 

catam,  eadem  Si  drea  fedionem  cylindri  con-  . *.  Kut*  tin  X4»Aa</aW 

tingere,  exiis  qu*  hoc  loco  demonftrata  funt,  Twama.  % ttc  rlu>  v tujAlrfo  n/iLu 

facile  inveniet,  quare  ab  his  abftinens,  cum  o*  f soWfiy^w  frftra  <*yaC*<w*- 

Icmmatia  nonnulla  appofuero  , qu*  fcdiones  vae.  ritr*  fUr  'Honoci,  iAcyx  n a-$a  Aifp*- 
plane  cafdcm  effe  oftemlum,  ad  alia  me  con-  uin*  «Oo &«.  A ivtiairruv  «JwtTj  tU  » 
vertam.  — - / • • • « ' ' » 

T TtflW  TCUntVK,  tJT  aJAo  71  IfrJsCfW 

Prop.  XIX.  7W.  nPOTASU  .5'. 

Itaque  dico  fieri  pofie,  ut  conum  fimul  Ar>c*  Wiia  en  «Tucotw  £ 

& cylindrum  una  cademque  ellipfi  fu?  j «.'rii  ^r^Uvi  M-U. 

I edos  oftendamus. 

COnsttkuatur  triangulum  fcalenura  ABT  tK  KEl2:©n  rg/yen»  cxaXr^ev  ri  ABT&i 
iuper  balim  B r,  qu*  bifariam  fcccuif  in  A;  X-*  -f  Br  /3  imut  JiX*  nuwaVnr  uw  re  A. 
*■  *d 

Kfli  ru  A msfi.Hu 

v TOrtcwroi  yurU 


fitque  A B maior  quam  AT; 
lineam  r A ad 

A p undum  coo- 
ftituatur  angulus 
r a E , qui  vel 
major  fu  angu- 
lo a er,  vel  mi- 

nor;  occurrat  au- 
tem A fc  ipfi  B r E 
in  pundo  E-  Se 
inter  B e,e  r me- 
dia proportiona- 
lis fit  EZ;  jun- 
diqnc  A l,  du- 
catur in  triangu- 
lo reda  0 H ipfi 
A C parallela ; & B 
per  punda  ©,  H 
ducantur  6 K, 

AHM  parallela: 


»ru*3  r r A.  a E, 
itue^cm  ii  sAar- 
tu>  f A R r yu- 
viet4,<£<nfiTnfli. 
tu  r,  AE  ry  B T E 
TO  E,  KjT  B E, 
E r pint  cuxXer 
ycr  iru  r,  tZ,  £ 
Kngkftflu  i A Z, 
*,  «5  A E mpttA- 
A^Aec  f»>  ru  r(/- 
yutu  Ji*K$u  i, 

eu.^fe. 

H anfiduy  r*»  A Z 

, ,t. ..  «^brA«  'if- 

ipfi  A Z,  5c  compleatur  parallelogrammum  K M ; yfiuam  cq  0 K.A  HM.i  avftmxAr.pu^u  riKM 
deinde,  juxu  redam  B E dufto  plano  ad  re  dos  «^AqA  *.  ita  f B E 

ansult»  Iuper  pUnum  B A t,  dcILrilutur  in  ro,  J,  j&i,  7U  B A F,  « 

circa  dumetrum  quidem  K A,  circulus  K N A,qui  - ^c  - , i > «,  . a ' ‘ ■ iT7,  . / 

cylindri  bdis  eri.  cujuc  pnt jldoEn.mmum  Sr  ’ f T K N-A«T 

«cm  cll  AM  ; cirtj  dtinictruin  vero  Br  deleri-  ^ * ” 3*  ™*5‘- 

»cc  H»  w K It  •&  /i  r B r 

' ajiyutf;, 


jf 


.y 
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OjjfMtpv  8 B £ r xi/xASf.  fctei s in/Apct  xmu  tt 
n 2}&  X aperti  rg/yuvtv io  » A ■ T*  kvQH 
CftGSjSvtatf  ci^r  79  0.  n%$u  «c K #$W  rji  B E ij 

o n . a t*>  t *vx Kw  JhwiJw  im,  *.  nxflx  24*  r 
On.O0«^wM«'  TVfJo/  i»  T88 

xatry  rw  ctoi  ^ B £ T <3«ww.  wi«rw  rdHT  ij 
0 H *t*  ajautTf :V io  T1  79/*tf.  1*  vr  0 II 
tn^»  n>:f  xaa  79  l.xjur^Saw»»-  muypttrut 
tr‘ai/7^.  oiifutf er  i P S T.  nyjtm 

ji  T*,  ^ «f  79  icrt  i*9H  ^JjuOTgtt  + 

0 r H nfii-f  &&C  71  >OT9  7*  PT  94snf*fitcLf*Tft/ 

•f  «i/iijf  npiff >xr»s  •)  0H  5 *AdC/- 
«Of  f 0 X s*Sw7. 

Et«  i»  ij  ffo  0 K.  tJi  A Z io» , 

1 ii  ©O  7ii  A E'  l»t  7»  >09 7Tff  A E oor 
ri  >oi  iit  SZ  irut  to  >er»  rijf  «O  «C??  ro 
>cri t*c  K O.  a-A  «f  ,wV  « >ctb  1«  AE  «esc 
79  Oas»  r B E,  E r * irdir  ri  >o*  w 011  2£«- 
fUTtX  1*  5 JCitf**  79^4'f  -stff  ri  a-99  ^ PT  odLftCXA 
%l$fUTp#  TH  CUyVK  TOUttf'  Ut  Si  TO  au»  ^ 60 
«CpV  ri  c*T9  1*  O K.  £ra*  ri  a«  ujf  0 H «Cff  ri 
«79  ^ K A,  TtfTHW  XTUf  79  ««9  7*  H 0 Aqwrftf  T1 
5" xuXtratx  ****^  «OV  ri  «3»  ^ JsCrnpaf  oxtui- 
Tfn  f 5* «i/AirJy»  Ti^f,  m i/pQ^>)  'a&Ttxv'  i 
«£$»  JeC-ripo.  hcLfxzTfOf  # X KvX itfpM  Tifu-{  icnj  io 
r»i  P T i&nu t jxauirpu  f f xum  n/jj-f.  ^ in» «} 
ot^tnu.o.  t5  © H «ut7«  ri  S,  ^®CpV  ijV^ 
TB  © II  J&snpa  2^ fUT^et  rrf  ir  xuhlvfyx  iffw.f, 
uazrif*  ii  I’  T-  »r  PT  i^lnif*  fkyurpif  io 
iF  7i  Kum  Xj  rite  5"  *uAjW)w  Ttp&yf.  iftalut  J j»H 

S^fUTfif  io  rrr  X ksw#  ^titc  x xvAtWjitf  fturt’ 
to  P mjm  fj.aiicr  rijr  x^ix^f  cffatytvw* £ ixi 

rijc  a XvfJvfru  ain^w«  io.  w»Ai»  £T«i  c*  t 
71^ r -671  X.UU  £ X XuAi*J)y  «i  eum/y  fin  aj$t- 
/««r^,  «rr»  ©Ili  ^ PT*  tf  r^nj  «pa ar« Acjo 
i} ai/rq,  rynor  ? 0X  op^ix  K «Jxf  irA*Cy>5*'  >j 
«p«  © X «t.  c/ir  T5  *vA<VJ)k!w  rsp*if  cf-9*»  io  » «- 

v>.£&.  tT« yv  iif  ii©II  ®oV  fex ir«f 

ri  ww'  r H ♦,  ♦ 0 «CK  ri  «w»  rijf  ♦ T*  i^ 

J6.  cKfj  r»ff  f wAmi^mu  rspt^f,  if  ij  Tr?jx.yM  ri  tt- 
Sh(  tt «cV  t eovW»  ifrwr  to  \jzri  t rp*n- 
puruv  riff  Jittfur^jxoot  Ti  axfrit  MTT/fafrf 
ix'  eu^Ttu/  TtjmyL&iuf  x,  snawff  t»  tuk^atx'  £ 
cJjfr  r«f  si  ku>Sv$ pvj  a^et  ruptor  w i 0H  xAa- 
ri  u$'Mt  xAdCpa  «Of  f © X »rr«f  ri 
UOT  f !!♦,  ♦©  «CJf  ri  «39  T*t  iflirf  tb  T ♦ 
«Of  iu«f  yamttt  aytfuyy  oJr  r 0 H.  «M.’  q «q 
ry  T 4>  x,  7JC#f  MtRf  y ani  «i  o&i  oiiriu>  aj«pt«Vq 

Jtuvx  79  ♦ io  rqj  T ♦'  q «tpct  ♦ T £ 19 

XKV?JV3fCV  io  79p*q‘  rs  «p*  T trqptfiil,  C^i  Tljf  ^ 
xuvC4/  Jvn$<UtM£  er,  K drn  X nvXlrJpov  kd  J^fi- 

(p«9nfl«.  tyxiurt  -j  Jmxivj,  x«V  iaaxx»  oputuf  7i- 
ityciyufitt‘  q © f : i «pa  iv  7uff 

Jfafcuti  uif  io»  «i*S97ip4iv  T c^qptarw»'  q © P H 
a;«  rcpeq  pa  «.  ati-rq  tx  auipB7ipcif  to  79if  ^nput- 
ai.  ^ irfi  xaTtJTccCrta^q  q ^3S»9  T A,  A F y uri*, 
T a» 710»  q 1/39  A H,  H©,  qTW  q iA«7?«» 
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b.ttnr  circulus  B S r,  pro  hafc  coni  cujus  trian- 
gulum per  axem  (it  a n r ; &,  protracti  ©H  ad 
o,  ducatur  in  circulorum  plano  rrcb  O n ad 
redo»  angulos  ipfi  B E ; perque  O PT,  o © du- 
catur planum  • Cacict  igitur  (edionera  in  cono 
cujus  bafn  circulus  B s r.  fir  autem  ea  fodio 
0I'H;  reda  igitur  © H dumeter  clt  (cdionis.  1 
ci  ideo  bifariam  divisi  in  2,  ad  ipfom  ordt- 
natim  applicetur  fecunda  diameter  P ST,  & 
alia  qurvis  T«;  Hatquc  ut  quadratum  cx  ©II 
diametro  fcdiouis  u P H,  ad  quadratum  ex  P T 
fecundi  diametro  ejutdem  (cdionis  , ia  H O 
traniverfum  figur*  larus  ad  redum  0 x. 

Quoniam  igitur  e K quidem  ipfi  A /.  parallela 
elt,  © o vero  ipfi  A fi  : erit  ut  quadrorum  cx  A E 
ad  quadratum  cx  E l ita  quadratum  cx  0 O ad 
quadratum  cx  X O.  fcd  ut  quadratum  ex  A B ad 
redangulum  B E r * ita  quadratum  ex  0 H diame- 
tro lectionis  coni  ad  quadratum  cx  P T IccumJl 
diametro  ciuldcm  icdionis ; ut  autem  quadratum 
ex  00  ad  quadraturo  ex  OK  ita  quadratum 
ex  0 H ad  quadratum  cx  K A,  hoc  cft,  ira  qua- 
dratum ex  0H  diametro  fc&ionis  cylindri  ad 
quadratum  fecundx  diametri  cjufdem  cylindri 
(cilionis,  ficui  demonflr.itum  e fi  fiipcrius  : qua- 
re fecunda  diameter  (cdionis  cylindri  xqualis 
eft  ipfi  P T Iccundx  diametro  (cdionis  coni, 
diridirurque  0 It  bifariam  in  pundo  2,  6c  ipfi 
ad  redos  angulos  ducitur  (l-cunda  diameter 
fixionis  cylindri,  quemadmodum  Se  ipfa  PT  : 
ergo  PT  lecunda  diameter  efi  (cdionis  tum 
coni  tum  cylindri,  fimilitcr  &0H  efi  diame- 
ter fedionis  coni  Se  cylindri : & propterea 
pundum  P Se  in  coni  & in  cylindri  fuperfi- 
cic  erit,  rurfius  quoniam  in  (edonibus  coni 
Se  cylindri  exdem  diametri  (unt  0H,PT,  ter- 
tia diam  proportiorulis  eadem  erit ; boc  elt 
©x  redum  latus  figur*  (cdionis  coni : quare 
©x  Se  in  cylindri  (ediouc  redum  efi  figuras 
latus,  quoniam  igitur  uc  0 H iid  0 x ita  rc- 
dangulum  H •©  ad  quadratum  cx  »T;  at- 
que oftcnfum  cft  in  cylindri  feiftionc,  ut  tranfc 
verfurn  figura:  latus  ad  redum  ita  redangu- 
lum  fub  diametri  partibus  contentum  ad  qua- 
dratum ejus  qux  ad  ipfam  ordinarim  appli- 
cata panes  efficit  : erit  & in  cylindri  fedio- 
nc  ut  0 H traniverfum  figur*  latus  ad  ex 
redum  ita  redangulum  H4>0  ad  quadratum 
redx  ipfi  t»  aqualis  Se  fub  angulis  squa- 
libus ad  ipfam  0 H dudx.  fcd  recta,  squalis 
ipfi  T*  & fub  squalibus  angulis  cum  ipfa 
©H  ad  pundum  • occurrens,  non  alia  cft 
quam  ipfa  T*;  ergo  *T  & in  cylindri  le- 
dionc  erit : ac  propterea  pundum  T,  in  coni 
fuperficie  exiftens,  in  cylindri  etiam  erit  fu- 
perficie.  fimili  modo  demonftratio  fiet  & in 
altis,  qux  ad  ipfam  ordinarim  applicabuntur; 
linea  igitur  ©PII  in  liiperficicbus ‘ umulquc 
figurs  continetur:  quare  ©PH  una  eademque 
fecbo  clt  in  utraque  figura,  prxtcrea  quoniam 
angulus  TAE,  hoc  cft,  angulus  AH©,  fadus 
eft  vel  major  vel  minor  angulo  qui  ad  B,  fe- 


• Hoc  eft  *d  quadratum  cx  e z,  per  conftrudionem 


stio 


Aio  non  frit  fubconrraria  ; idcoon 
non  eft  circuli» ; e IJrpfis  igitur  eft : 
coni  expoliti  ac  cylindri  eadem 
quoJ  era:  dcmonftrandum. 


P Rof  XX.  Probi. 

Cono  dato  & in  eo  ellipli  i invenire  cy- 
lindrum eadem  ellipli  fe&um , qui 
conus  fc&us  eft. 

SIT  datos  conus,  cujus  per  axem  triangu- 
lum fit  AUT;  & data  m ipfo  dlipfi»  cu- 
jus diameter  Z E : 
protrahatur  ea  ad 


lis  fit  M H ; fie,  jun-  / 

Ai  AU,  per  punAa  — — . 

Z,  E duc.inrur  L e,  /"  

It  E A parallela  ipfi  ” V.  j — 

AH;  & complca-  

tur  paralie  logram-  ^ — - — 

rrum  0 A.  itaque 

fi  concipiamus  cylindrum,  cujus  bafis  qui- 
dem Gt  circulus  circa  diametrum  OK,  pa- 
rallelogrammum  vero  per  axem  0 A : erit  & 
in  inio  cylindro  feftio,  cujus  diameter  ZE. 
te  fimili  modo,  atque  in  antecedenti  theore- 
mate , dcroonftrabimus  fecundam  diametrum 
eandem  dlc,cafdcmq;  omnes  quae  ad  diametrum 
ordinadm  applicamur  : inventus  igitur  eft  cy- 
lindrus , qua:  fccatur  eadem  ellipfi  qua  conus 
datus,  quod  erat  faciendum. 


Paop.  XXL  Probi 
Cylindro  dato  & in  eo  ellipfi;  inve- 
nire conum  eadem  ellipfi  le&um  qua 
cylindrus  fe&us  eft. 

EXroNATUR  fcorfum  reda  linea  AB,  & 
in  ea  fumatur  quodvis  punAum  A,  hat- 
que  ut  AB  ad  Ba  ita  b a ad  Br,  ut  autem 


rj“KKEisen  <£«9»  b5W»  w n a b,  5 

^ aifudv  er'  amrfi  tj  A.  <£  yit&u  us  q 
AB  «T/W  lia  B A i B A «tW  £ BT,  U /» 


A B ad  r.  r ita  AAadAE,  & i punftis  E , f AB  *cW  ibu  B T ttrur  y A A xjif  r A E , cun 
A,r  attollantur  rcA*  linea:  B7,AH,r0,  qux  eyuiut  ni  A B af»c  euu  9 y- 


D*qitte.eQ  by  < 


DE  SECTIONE  CYLINDRI. 


nm  yavictv,  i^Hturuoao  toixaii&altAyte i ttAtj- 
?au ( ai  E Z,A  H,r  0,  ita.  3 5 T tyjii*  t,{  tiHoM  7f- 
ftvaeu  i*f  E Z,  A H 4 T K,  £ a&rt^dsxjiiiau.  4 AK 
cvfXTJiT?* r«Tj  AH  tuna  nH,i m^w^»  if  H B. 
Tstmv  irratf  ««ut  KctwffxaCtto&twaw,  t<r*  0 cT»- 
MvW)w,  *r  n f «B^c#.qAs- 

ftapfitr  i?»  t*  A M,  *£  3 i citime  i»  twni  iM«- 
iya  q N 2,  nrpK^-a»  q A 2 
/3 «<nr  5 js^a>ArAt^etf4.t*n  i/w«f  r*i  E I\V  q «f 
4 E A ttfrr  -iiw  A T irra/f  q A O •JrCVf  tIb  0 2 t-n 
ftii&u  d*f  ftir  q E r «£«■  vio  r B J?r«r  q A 2 
oG<  liiiill,  if  3 * r f*  «CS<  E A ifTUS  n 2 A 
-*©»'  TAP.J  2l^  T-i  O «^^qAdf  ¥ 5* 
«jtt*  ■Wkil/fOUt  q O E,  ^ **»£«/£&«- 
ot»  n P N c*ft7rr£iru  rij  O X KOtm  ro  X,  X,  CTf^tv- 
X^aWfci'  cq  X 17»  X 2.  is-M  tfi  q P n to&tut  iuuojf 
t?  AB  7tr/«q7Hf,  ww  etty  tjj  ut  ndfi  q P n »C?f  T 

n o irut  n o n «esc  *q»  n 2,  «*■  <fi  «i  r n «tsc 

iiuj  n t irus  ij  r o /Btst  tLu  o a,  nnn  irr«r 

q P X «Of  7&0  SN'  •sr^jiZfcqAof  itfjt  ry  Na  if 
£17.  Ut*  »q  nr.rufu*  K^wf,  » Gattftf  s ®&  oltifu- 
rfcv  P 2 jwixAtf , 7*  & vW  !*"  rg/yuvev  79 

£ P 2,  'ifOtf  £ (r  TU  XMU  7auif,  qf  ActytftfcV  (717  q 
N 2.  iftetut  <T»7»i«  «CpJt&iyufy/sif 

q iiCmpa  iuifUftfOS  q flU/iq  *tf»,  9E9y  «i  17- 
«* yuV*L  7»rp»^)  otf^c  ^ 0 «umc  rq  oarq  s^Am- 
>J/h  T¥  ^eJei-tK  "<m^  * J1 « miqrpy. 

n pota  sis  «C. 


cum  ipiii  ab  quem! ibet  angulum  contineant: 
& fint  inter  lelc  paralld.v ; deinde  per  r 
ducatur  reda  linea  r K fccans  ipfus  EZ,  AH  ; 
j undique  a K conveniat  cum  ah  in  puncto 
H , & jungatur  ti  b.  * 

His  igitur  icorfum  in  liunc  modum  prxpa- 
ratts,  fit  datus  cylindrus  cujus  parallelrrgr ani- 
mum per  axem  a m,  & dat*  in  eo  ellipfcos 
diameter  fit  N»;  fccctnrque  A 2 bafis  paral- 
lelctgrammi  in  eadem  ratione , in  qua  le- 
da clt  et,  ira  ut  fit  fi  a ad  a r ficut  a o 
ad  o ar : rurfus  fiat  ut  E r ad  r 0 iu  A z ad 
arn,  atque  ut  r B ad  EA  iu  s A ad  AP;  & 
per  O ducatur  O x parallela  ipfius  parallclogram- 
mi  lateribus;  dudaque  P N conveniar  cum  o 2 
in  x,  & jungantur  sn.  St.  quoniam  igitur 
rcfta  linea  Pn  fimiliter  ledi  eft  atque  ipfa 
ab  ; erit  ut  pn  ad  n o iu  onad  ns.  fcd  & 
ut  Pn  ad  n»  iu  PO  ad  OA,  hoc  clt,  ita 
PSad  SN:  parallela  clt  igitur  sn  ipfi  N S. 
quod  fi  concipiamus  conum,  cujus  quidem  I ta- 
lis fit  circulus  circa  diametrum  P3,  triangu- 
lum vero  per  axem  2PX;  erit  eriam  in  eo 
fodio  cujus  diameter  N 2.  codemquc  modo 
quo  Cupra,  demonftrabinir  & fecundam  diame- 
trum eandem  ede,  omncfquc  ad  diametrum  or- 
dinitim  applicatas  caldcm  : conus  igitur  ledus 
eft  eadetn  dlipfi  qua  datus  cylindrus,  quod 
erat  faciendum. 

Prop.  XXII.  Probi. 


KuAS  ibjirra$  uifUi  KuAtti^oii  ^ Ti^ii  a/a^npvs 
eu  'Cfoiniu,  •?*  -ref u*  wwirn  tt  <^5fnp&i 

ofiolcn  tA\e»4*** 

A E A O X 0 a Kftiwr,  H 0darf  A<V  0 •»&  7»  A 
xtrtfn  XuJtAef , xsfti^q  ^ « B etfftfi ev,  -n  $ 

Jit*  5* «.^9V9f  Tfj.yi+n  T-o  r B A.  «CW  e foce  W rq 

fiam  ri  tuovu' 

*tH  d*«5^Aqo 9"« 
i$f  i»c*7i^t  q 
A r E.  A AZ.km 
«dv  rq  AB  rjti 

•S&f  TU  if  OUTA 
C>;UHU  tu  B m»t- 
(KriM|v»fAB, 

BZ  ywl*.  q7 M 
findar  um  t1  uip 
B r A q OMOTUV' 
drrz.ZA^i- 

atav<i?.:ya  h\a- 
Q&u  q Z H , w 
rrfyurxfre»  q B H»  f j frntf&u/  xuAir^H  /3W 
f<r«  qm  0 A KvxAV.q  K cOAe<  n<  tv  tu  ettmS cJrti- 
miu  tu  A kvxAu,  ii sv  yJ  Jmm.  Wu  Jq  0 
tLo  £0  otafAtffiv, £ itet  T E,  & utUHCu  cftjtA- 
AqA«  tj  B H ti&ft*.  Ayflucv*  ai  E K,  0 A'  e *ru 


Cono  dato  invenire  cylindrum  , 5c  u- 
trumque  eodem  plano  fccare , ita  ut 
fe&ioncs  faciat  in  utrifquc  cllipfes 
funiles. 

SI  T conus  datus , cujus  bafis  quidem  cir- 
culus eirca  centrum  a,  vertex  punctum  B, 
triangulum  vcn>  per  axem  r B a «td  bafim  co- 
ni redum ; pro- 
ducarurquc  in  u- 
rramque  partem 
AT  £•  AAZ;  ac 
ad  redam  lineam 
a B & , d punctum 
B coniti  tuatur  an- 
gulus a B Z vel 
major  vel  minor 
iplo  B r a ; ae- 
que inter  r Z,Z  a 
media  proportio- 
nalis fumatur  7.  H, 
& jungatur  BH; 
cyGndri  autem 
quxfiti  bafis  fit 
vel  circulus  A,  vel  alius  aliquis  in  eodem  pla- 
no quo  circulus  A exiftens ; nihil  enim  differ,  ita- 
que fit  b circulus  circa  diametrum  E 0 ; & per 
ponda  E,  © ipfi  B H paralie!*  ducantur  E r,  e A : 
eodem  igitur  plano  funt  in  quo  triangolum 


♦ Hee  loto  dtJo»t  nommoUo  in  bone  frmfum : Et  per  jam  ofteflfa,  r K diameter  em  dlipleoi,  communii  nempe 
fedtionis  tam  coni  cujia  bafu  eft  circulus  diametro  AT  ac  vertex  H.quam  cylindri  cujus  ha  Ii*  eft  r E fle  planum 
ixt  axem  z E r o ; five  cybndru*  redus  fuerit,  five  fub  quolibet  anpJo  icalenuj. 


r B a. 


11 

TB  A.  te  quoniam  B Z fccat  BH,  fi  produc  a- 
rur,  fecabit  edam  omnes,  qu*  ipfi  BH  paral- 
ie!* funt,  in  infinitum  proouftas:  ac  proinde 
ipfi  B Z paralJel*  fccabunt  eas  qu*  red*  BH 
paralie!  * funt.  ducarur  ipirur  MN  ipfi  B Z 
paraUela(  qu*  produda  fccet  0A,  EKinpun- 
dis  3,0;  ipfi  vero  E e parallela  ducatur  K A; 
& circa  diametrum  KA  defcnbatur  circulus 


SERENUS 


currat  apjt  c«nt  Srfrrfrtf 'u  tu  r B A Xfjytm ». 

«W  tBZ  TtfUH  itui  B H,  «i  B Z <*fjx  6xQaJ^ep&p^ 
'MTUm.i  me  TB  B H vr  civfyst  c*C*A- 

A o&c*  lifUH’  K 94  er§jtftqAa  wrtBZni- 
mf  me  ij  BH  •E^tAqAiff  rifwiee».  qg&»  rq 
B Z «i^jtAMAef q M N,^d*CAq6eie»  TtftrtTU  me 
6 A,  EK  Kctm  m Z, O eq pueet,  5 t?  £ 0 -JC^j&ZAq- 
*quidiftaiu  ci  qui  cft  circa  E e : concipietur  ita-  ^ q k A,  *l  ®&  TKA  xwtAoc 

que  cylindrus,  cujus  bafes  quidem  circuli  E 0,  r<i  **  E ©•  ^ fi  xdXoAof, 

KA,  paraUcJogrammum  vero  per  axem  Ke,  ■ Ap  . - . ' * j - - r 

cuod  SbSnTrca™  fit  jfe.urptfMdu-  E«.K*«^,„  j *>»•$; 

catur  reda  MP  ad  reftoi  angulps  ipfi  raz,  Kf 

quique  fit  in  eodem  plano  in  quo  circu-  W Qtuj.  ^uet  M ryJ?AZ 

lus  A;  & per  redas  MP,  MO  planum  duca-  *“  ■ — L — t 

tur  : faciet  illud  ledloncm  in  cono  quidem  cl- 
lipfim  N X T,  cujus  diameter  N T ; in  cylindro 
vero  ellipfim  0*3,  cujus  diameter  os:  dico 
cllipfim  NXT  ipfi  o*s  fimilcm  dTc. 


Quoniam  c- 
nim  o M,  B z pa- 
rallelx  finit  in- 
rcr  (e,  iteraque 
parallclx  F K,0  A, 
bh,  te  reda  E z 
communiter  om- 
nes fleat ; erit 
ut  MO  ad  ME, 
hoc  cft  ut  0 3 
ad  0E,  ita  BZ 
ad  ZH  : quare 
ut  quadratum  ex  ^ 

03  ad  quadra-  Es 
tum  ex  0 E,  ita 
quadratum  ex  B Z 

ad  quadratum  cx  Z H , hoc  cft  ad  redangu- 
lum  r Z A [ per  conftrodioncm. ) fcd  ut  qua- 
dratum cx  o s ad  quadratum  cx  o B ita 
quadratum  diametri  os  ad  quadrarum  conju- 
ga» diametri,  videlicet  ipfius  ♦*.  ur  autem 
quadrarum  ex  bz  ad  ledangulum  rZA  ita 
[per  if.  1.  conic.]  quadratum  diametri  N T ad 
quadratum  conjugat*  diametri  2 A : ergo  ut 
quadratum  cx  OS  ad  quadratum  ex  e X ita 
quadrarum  ex  NT  ad  quadratum  ex  XXI;  ac 
proptcrca  ut  03  ad  conjugatam  ♦*  ita  NT 
ad  diametrum  conjugatam  X xi.  at  vero  dia- 
metrum O»  Iccarc  4X  ad  rc&os  angulos,  item- 
que  NT  fimiliter  fccarc  2 A,  manifcftr  appa- 
ret ; quia  ipfas  * x,  A X , & inrcr  fcfc  & ipfi 
M P parallelas  , tecta  linea  M o ad  redos  an 


■ooe  iffait  kplyuf*»  riw  M ?,t»  tu  uujtu  Sfrvm- 
iu  ietu  tu  A kuxAo>,jl  /iarMP.MO  jkotCaA- 
A ufU¥  SminStv,  auqe^  o>  pSp  tu  tu** u rqv  NXT 

O 3 TM  XvAitfpO  T 04  E,  OUt,tUTfCI  fi 

ffurtt  NT,q*j'q02-  Aiyw^qwi  i-NX  TtX- 
Xet^Af  rq  O ♦ Z iMer^et  if*cist  t<w. 

Erti  yJoj  O M, 
B Z •O^tMqAs» 
Hff»  aMt-Acue' 
uMa,  £ au  EK, 
0 A,  BH  •arJsjtA- 
A qAe*  «AAqA cue, 
X3»*  f i «i  EZ  71- 
f-UH  isusipjiue 

ij  M o ®csr  7 ito 
M e,  rxiient  ve  q 
O Z •BttlPf  njv  @ F, 
ierue  ij  B Z s> Of 
xiu.  ZH*  ttatue 
a in  7»  Aert  ^ 02 
«C«f  Tt  ^ri  r*e  © E sr*if  re  teri  B Z -st9f  re 
>ctb  z H,  Timio  «Cer  re  Oast  f rz,  Z A.  uXK 
ue  wp  n Xot  ^ 02  >*&(  re  icv»  f & E Urue  re 
7'  O 2 aictuirfv  re  iir*  £ n^yyte  fiet- 
f**Tfx,  (pift  f ♦ X.  ue  ^ « ien  •f  B z «CPf  re 
lj»r  roiK  T Z,  Z A «TW  Te  Jwre  7?  NT 
«CSf  re  iere  -f  2±&fUT{u/,  <pm  i5  s a* 

wr  de«t  73  >ere  t5  O 2 7r«bf  re  ien  ^ 4>  X i rue  to 
Atti  ■fNT  «Cjc  re  ici*  T5  £ fl*  ^ OZ  ipet 
«€**■  T 4 X fteifliXfC-;  t !TU(  £ q N T 

7iJu)  X II  et^uyq  fylfUif*-  rnj<£  ‘B&f  Itate  yv- 
}lt!4  "nfuww,  vn  OZ  t\w  ♦ X,K  q N T Titii  sii, 
/qAe»’  7«f  4>  X,H  S,  Q^«AArAj<f  *tei*f  <iJAq- 

Aaejf  njrjMP,lMO  Ttfu-f  q 0 4 2 7»/*.q 


qualis  angulo  BTA:  quocirca  utraque  l . , „ , , 4 

nam  0*s,  nxt  ellipfis  cft,  funtque  fimiles  7uvO*Z,  NSTa^t,  xtq  «c»  e^eq 

inter  fefe.  quod  erat  faciendum.  «AJ^Aaff.  Snt  ifu 


Pro  f.  XXI 11.  Pr«i/. 

Cylindro  dato  invenire  conum,  & u- 
trofque  eodem  plano  fecare,  ita  uc 
ledtiones  faciat  in  utrifquc  cllipfcs 
fimiles. 


n POTAS  12 

K'j Atie)rt<  typfct»  xurcr,  ^ 71/***» 

« 'fkrxifu,  Tcu^m  4 rou**  it  ouvnfu 

OfUlOf 

• A E A O- 
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S!  T cylindrus  datus,  cujus  feaGs  circulus  A ; 

8c  paralldaprjmmutn  per  axem  B r fuper 
bafim  rcflum  ; Sc  producatur  B A ; coni  vero 
qurfiri  bafis  fit  vel  circulus  A , vel  alius  ali- 
ouis  in  eodem  exiftcrtS  plano , qualis  eft  cujus 
diameter  E Z,  in  qua  centrum  a ; & fu m pro  quovis 
puu&o  H in  reda  Z H,  inter  E H,  H Z media 
proportionalis  capiatur  t»H  ; & centro  H,  in- 
tcrvalloquc  vd 
maiore  vel  mi- 
nace quam  fit 
. . H e,  deferibatur 

m/A  in  phno  »r  cir- 

i Sv  *■"*  jJl  * *»ti  — — r 


l-w  » **»- 

4 culi  circumferet»- 

\ \ tia  K A,perque  0 

\ "X  ducatur  ©M  pa- 

i \ rallclogrammi  BT 

i lateribus  parallc- 

\ \ b ; 8c  jungantur 

k \ ME,  MI,  MH: 

x\  dcin  ducatur  N H 

N — h 'P**  Ml*  parsUJe- 

h,  tam  triangu- 
lum quam  paral- 
lclogrammum  Iccans.  itaqne  fi  per  N 3,  eo- 
dem modo  quo  ante  dittutn  cft,  p Janum  du- 
catur , icCtio  in  utroque  fimilis  crir.  demon- 
ftratio  autem  eadem  cft  qux  fijpra.  verum  fc- 
diooes  cllipics  die,  non  circulos,  perfpicue  eoo- 
ftat;  quadratum  enim  e*  MH  fadum  cft  vel 
majus  vel  minas  quadrato  ex  H ©,  hoc  eft  re- 


A E A O Z 0 f!  kvAimJkc,  if  ScteK  /U&  a A Hu- 
“ xAar,  rb  j Ju  & aPtvcf 
pcy  rb  B T,  «C#f  iijuc  '9  ty, 

O A’  ri  3 £irr#aty*  tuvu  Qdeif  i<ru  im  o A *d- 
k Asf.Jj  k it?Acc  Tic  iv  r j:  ouml  irkrmS u t»  A, cieto 
r E Z fuLjxf.acv.iip  wxs![m  rb  A*  £>*$%- 
* 7K 0>iUH\t7VXfi9TSf  fZH  *H,«A?£&»r  EH, 
II  Z fxi&i  <t*aAe- 
ytv  i OH,  Wj  xa- 
T p*  TU  H,  Ji*- 

fl}u<*77  ^ *TN  flit- 

5 iA *7?ew  r» 

H©,  pxaP&u 
iv  r»Er  JJmri- 
iu  xv- 

*A*  i 

f 0 ¥ TT}JjUUi 
TU  BT  1 


A oysapu*  ■arx- 

wt£lv- 

ME,  M Z,  MH,  q MH  wr- 
AW  -aprum  rb  Tf/yumf  Kj  n xbmA- 
A V : ij  N’  3-  iof  ^ T*  N ~ thayupo 

3h:a}iv,  KX7U  f td9**v,  >* 

- - i : r...  A'  ’ , 


7i  yj  m 'i  -j  -j  ■/ 

Asfflav  t*  ibri  ^ H0,  nmv»  ? Ozrir  E H,  H Z, 


nPOTA2!2  x/'- 


Pxop.  XXIV.  Hitar. 


Eat  {u5m*  -yft /qui  r/tn5i  <p'  JlJo  orpua,  -n  Si 
-x^  oJ  -?  evSwett  r/ax/xa  /x»  /x5- 

f ^svxf  »00«  t5  Aoiiri  vrt^tTi  Tjtx^xxfTW, 

<Tk  «xva^orifV  tvw  #x*W  rpifutm  x,&\oi- 
n rv  rmreLyaiai  law  TfiJJ- 

/xa  o^CanSv  uxipCiMoi  w/mti- 
* '7TK&&  * fxax- 

? fitaVTpnpATOi,  «Act-flan  A*  evr- 
o/x^cmfVnrrt  /xaov^v^tBeisT^  Aoit«sc»- 
gjtTi  rpApxmi. 


Si  reda  linea  fecetur  in  duobas  pan- 
dis, fegmentum  vero  quod  ad  unum 
reds  extremum  non  majus  fit  eo 
quod  ad  alterum;  applicetur  autem 
ad  non  majus  fegmentum  fpatium 
aequale  quadrato  ex  fegmenco  medio 
& non  minore  fimul  fumpto , exce- 
dens figur.1  quadrati  : latus  cxceflus 
majus  quidem  erit  medio,  minus  ve- 
ro quam  medium  & auod  ad  alte- 
rum redas  terminum  adjacet  Tegmen- 
tum fimul  fumpturo. 


Est  n n a f,  nrpi^Vt  ?*  r 5 

1 A,  If  5 A r A B/*fl  «v«  P*Z,US  A tyu  h 
07t  tu$  tu  izrv  f TB  Tirpoy  uvu  'tnr  XFO** 

'liui  A T ofejcCAi^uTrcgCaMgy  (t^a  nrvtyxru.ii 
ziKi&sji  ium^rsuxm  fui^av  aV  «>«/  ^ r A, 
iAat?&i»  t ^ r B. 

Ei  yj  ivvxm,  mtK&u  , 

Tfumv  »)  T A irXdj&t  ti-  A r 

iaf  tu  ox i^A^xxtnc.  tr« 

»»  ro  •o^j»  T A T tJ^.Zct}Koo3^ev.v7n(Cec?^cv  tu 
"Zon  $ T A -nr^tyutu,  tzwtk  ivi  tw  vm  T A A T* 
j rb  V A r cr^tCa^Aji/Vw,  uTnaoccMcv 


SI  T refla  linea  A B,  quse  fecetur  in  punflis 
r.  A;  & fit  AT  non  major  quam  ab; 
dico  fi  ad  A r applicetur  fpatium  xquaie  qua- 
drato ex  r B excedens  fietiri  quadrati , latu* 
excefsus  majus  quidem  cite  quam  r A,  minus 
vero  quam  r B. 

Si  enim  fieri  poccfl  , 

, primum  ponatur  r A la- 

* A B tus  efle  excdlus.  quo- 

niam igitur  id  quod  ad 
A r applicatur,  excedens  quadrato  ex  r a,  ideo» 
cft  ac  reflangulum  A A r , quod  quidem  x- 
qualc  cft  quadrato  cft  r B ; erit  rcaangulum 
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AAT  quadrato  cx  rr  aquale.  fcd  quadratum  -nrpayuivu,  iw  ru  ime  i2  r B-7ir*ty»u-  t* 

ex  r B non  cft  mimis  quadrato  ex  Ai;  nam  ? AA.AT  «»  r nw7#«. 

cum  A»  non  fit  minor  quam  Af.  neque  ent 

TB  minor  quam  infi  Ai:  rcdangtilum  i.*i  • •.  « . - . . .«  . 

tur  a A T quadrato  e*  7».  * AB^  Ar.Ji TB  njr  A *• 

A a non  cft  minus  ; quod  . , *j  T}  v*»t AMT? 

fieri  non  poteft.  idem  A F A B n;f  AA  7i 

ablurdum  lequcrctur,  fi  m kd  ompafv*  • 

fitus  cxccfTus  ponatur  minus  quam  r A.  Sed  ntnr.  tj  cft  aero  « t «A*7?»  r?r  r A 

rurlim  (1.  r B exedito  Uus  ; eri,  itjquc  rr- 

exceisiis  ponatur  majus  ipfa  r B ; latus  igitur  ex-  r*  «W“^™  usss  r A B,  B r w ” ntf 
eefifts  majus  erit  quam  r a,  & minus  quam  r B,  r ® 'nrt/yutu,  emp  oawMut.  ro  cum  S\  cvpvZj- 

& V i.mpZXKfiATK-  ij  ttc*  XMJ&  t*  uo-rwjjitttnf  pw^tn  tfw/  r^c  r A,  iAot?**  «T*  rs* 


Prof.  XXV.  Thtor. 

Dato  cylindro  cllipfi  fe&o  -,  conum  con- 
ftitucre  Id  per  eandem  bafim  quam 
habet  cylindrus , cidemque  altitudi- 
ne, ita  ut  eodem  plano  fedhis  fe&io- 
nem  faciat  cllipfin  cylindri  ellipfi  fi- 
milem. 


nPOTAZIS  Xt, 

KvA/ tfyi  tylnos  nT^*ty^v  iMat^sr  xZtTio u- 
<Ptttu&Of  ’&i  £ cwtH{  iZx7v*f  x xvAjrjy*, 
O7T0  7D  aunu^of  crm,  $ tq§  surof  tTrmJW 
TVti^o»,  i,  m£rm  o/uttu  Tn&xv- 

An<fyd  (Mst^ei. 

cujus  bafis  quidem  cir-  USTO  i Jsdw  xoAirJ)tcr, 5 /3cuns  (j&jj  ozrfu 

n.inllrlofrjm-  ■*“'  r?  A KCi-rarv  itiivXrc-  ii  2 i 5 


SIT  datus  cylindrus, 

culus  circa  centrum  A;  parallclogram-  x~‘  ro  A iwrg»  icuxAce , ro  j Jiat  5 £%enr  . 
mum  vero  per  axem  B r ; & in  eo  diameter  g^rAs^a^v  ri  B r.c#  i Aamrpof  r^f  &<hir 
dat*  cllipfcoJ  fit  Ei,  qui  produda  occurrat  sec  izArof-rac  ii  E A.  ifnr  prtoAc^oorc  ovuTmUsTU 
ipfi  B»  in  z:  petque  r ducatur  rH  ipfiaz  rj  BA  xaWra  z,  5 r5  A z Aifr 
parallela  occurrens  rcix  BA  in  H ; &,  pro-  a^aijril,  cspcninltfffi»  r!j  b Axeer»  apH.xaf  (fit- 
na&a  reda  linea  Z A ad  e,  compleatur  paralie-  aw  z 4 SM  r'a  a,  c^ntu-A^aiS»  r» 


logrammum  H 9. 

Quoniam  igitur  pa- 
ralleTogrammi  H © , 
latus  'L  H lateri  © r 
ed  aequale , latus  au- 
tem er  non  cft  mi- 
nus ipla  B K ; neque 
igitur  l H ipfa  bk 
minor  erit,  fi  igitur 
ad  rctfbm  B K appli- 
cetur (parium  xqualc 
quadrato  ex  RH  ex- 
cedens figurA  quadra- 
ti, latus  cxccfius  ma- 
jus cric  quam  K Z,  & 
minus  quam  K H,  per 
ea  qux  proxime  de- 


H Q zuestftfAaxafttut. 


FTtutvrilWm- 
C4.}\r,\oxaptfi*  «jZH 

rjt  9 r My  iiv, 
*!  ®F  rr  BK  w&iv, 
t\*vuv  a^ijzHrtgt 
^ B K wt  t5»  tA*r?a». 
teo  ee^a  rw  i?r*  K II 
TiTfttyufcii  7nv  or^c- 
Qcl^/iu  2S%«r  BK 

tA5TT^i»^\ev  nlprt- 
ytvoi,  i)  V i- 

mp£ty*a.jK  puZpv 
/uirifny^KZ,  iAar- 
Tar  ^ ^ K H.  ri 


lumquc  per  „«m  B B M.  fi  igimr 'iSli^  “W'.\T 
mus  conum  (edum  eodem  plano  i quo  fida  ***»?•  *jA*cm  ri  B K M. 

cft  E A diameter  fedionis  cylindri ; erit  etiatn  t(t¥  ®*I  i;  r jwjwv  Trrpirpfyot  Tu  &krrn- 

in  cono  fidio  cujus  diameter  Ns.  8c  quo-  v*f>  i i E A Jiafwtftf  f 
niam  ad  redam  BK  applicatum  cft  fpariumxqua.  7tfv,f  iftq  w a tu  kuh*  np,  yr  cjWtw  , 
le  quadrato  ex  K H excedens  quadrato  en  It  A ; re-  N s.  oroi,^  ^ KH-m^uulm  JLi? 
dangnlum  B A K quadrato  ex  KH  xqualc  cnr.  & R K ~ v' ' j ^ . 

(unt  A B,K  r inter  le  parallclx, itemque  parallela:  BK  r«  W KA  w- 

lunt  o Z^I  A,  r H : ut  igitur  A 7-  ad  z B itu  rH  ud  W"?'  J*W»rlA,.lKr.>c«^Kjr 
mtwyar^nwiw.  wh  w aj  a b,  Kr 

ttoi T,ato.d  t «f  A Z,M  A,F  H mtpaJtofAti  finv  «Jbjfauf*  ax  asa  i A Z w£Vf  r Z B arraie 
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DE  SECTIONE 

im  T H R"  ^«iparaieo^AZ  «?W 
T*  "tari  + 7.  B Sratf  t»  feni  f T H *Of  ra  feni  r* 

H IC,  nrmi  ra  fero  riff  M A «C»  Ow*  r B A. 

A K.  *&'  ue  «V  re  fero  rijy  A Z ssCJf  r»  fers 
rijf  Z B *ra*  r*  fero  riff  F A •oV  ri  fero  -nir 
I K.  r*r**i  ri  fero  £ A tv  Zlsumrp*  tv  ri  ■*- 
AiW^ew  iftjrJsVfC  «Ck  ri  an  r^f  ro£vy*r 
aJjfMrftf*  ve  /i  -m  im  M A «Cro  ri  viari  ri» 
t AK,  arear  namN  Z-f&  nmv  tXbmfam  Sta- 


CYLINDRI. 


ir 


HK,  & idcirco  ut  quadratam  ex  AZ  ad  quadra- 
tum ex  I n ita  quadratum  cx  r H ad  quadra- 
tum cx  H K,  hoc  cft  quadratum  cx  M A ad  re- 
dangulum  B Alt,  fcd  ut  quadratum  cx  a l ad 
quadratum  cx  ZB  ita  quadratum  cx  EA  ad 
quadratum  cx  bk,  hoc  di  quadratum  diametri 
elllpfaos  cylindri  E a ad  quadratum  conjugatae 
diametri ; & ut  quadratum  cx  M A ad  rc&atigo- 
lum  B A K,  ita  quadratum  ipfius  N s diamctfi  el- 


fUMtwdr  ri  fero  ree  n^vyie 
ttf  ctpjt  r'o  ain  rite  Slet+urfH  njf  f xuAroa^tf,  iA- 
Xcr^tue  -BCK  ri  «a»  f nfyyie  irrue 

ri  an  t»  Sl&fHiftt  -f  & turtt  iJttUr^cOT  <w&e 
ri  «rs  rise  nfyytf  f*’  5 i*  ij  Sia- 

ui-rfsr  r»  ifarfaare  v «vAuJ^v  «O ir  ^ w£v)*t 
J) OfUTfn,  irrue  i St Ofirtps  $ * xvrtt  OXtr^iue 
«tk  T 9vfy)i  ^IfifMTfW.  KOf  «n»  m Sivtifai 
2lgtfr*i fu  a&e  Ime  yeuloe  x Zltyurpif,  «f, t- 
Qtrtfai  y$  «r^farAr/  in  V •»€*<  ofiif  r*j  B II, 
r^zo  Jtrf;U]'  i api  v Kxttr  ifkw^tejfuia 


«ri  TB  5*  xuAro^V  «Mftvpft,  j Oaro  f arorrt''  ciilc  oportebat. 
fffoxiSn,  KtH  nne*  0 itt^or  cfcri  **<  or 


lipteos  coni  ad  conjugatx  diametri  quadratum : 
ergo  ut  quadratum  diametri  eflipleos  cylindri  ad 
quadratum  conjugata;  diametri  ejus,  ita  quadra- 
tum diametri  clliplcos  coni  ad  quadratum  conju- 
gata: diametri  qufdem  : ut  igitur  diameter  el- 
lipfcos  cylindri  ad  conjugatam  diametrum  ejus 
ita  clliplcos  coni  diameter  ad  conjugatam  ejus 
diamctnim.  funt  autem  fecundx  diametri  pet- 
pcndicalares  ad  diametros ; utroque  enim  pa- 
ralie!® funt  redis  7.0,  Ari,  qux  limi  ad  rc- 
dos  angulos  ipfi  BH:  quocirca  coni  ellipfis  el- 
lipfi  cjrundri  Imulis  erit,  & fada  cft  ab  eo- 
dem plano  ; conftitutufque  cft  conus  lupar  ean- 
dem Win  & eidem  altitudine,  qua;  omnia  fe- 


• W 

«mpmps 

nPOTASIS  x*. 

T01  xoAwdjao»  ii  xiiifor  iTxaAiwi»  Suoarii 

‘Sit*  C 'rnfl  fiifVs  a.ir*<y.%rt  lyaii  Sb- 

oi»  fkniShte,  foi  iB^jtvJiAun  fjdjj 
•nwva 1 Si  enavit,  i A\^nW. 


rite  airm  /3otnoir  tu  «t/AiWjM,1,  -jsai  ro  curro  v\W*  *™P  V"  » 


P R O i*.  XXVI.  Probi . 

Datum  cylindrum  vel  conum  fcalenum 
pofTumus  cx  eadem  parte  infinite  fe- 
carc  duobus  planis,  non  xqaidiftan- 
ter  politis , quae  ellipfcs  fimiles  effi- 
ciant. 


P*  ITO  T(vm  i So  S-«V  <natXit>'se,  n 

ra  rS  iPcrl&‘  ‘O^c^Xi^a^fur  ra 
A B cpjue  ov  rn  /Sara  rrj  xuA ivSfu , *af 
\SZTVKtie&u  ij  »fcf  ra  A 
•yuvia  ire**,  x,  2J$*  * r 
infi*  *S!)vne  JSi i T A A 
vxdjfjS*  n r a*  «Aa»pr 
ci{jt  iri»  >»  r A mtruv  r *F 
AA.ru  •o^aAijAflif  W 
ttttHhtw.  iq> 

ixartfy.  ?A«f 
tii  E A,  A Z,  5 rxo^tvzfa*- 
aeruitr,  r Z*  Smt  rit^i  ^ 

E T rx  Z r.  ii»  ir,  uro 
r Tfsw», 

ayayuun  r r E.  r Z 
i^wn/os,  tijuri  r xuAir- 
iyw.Tywro»  £ a»iwT4?  t» 

E H r,  Z»r  iMm^W 
Atyoi  Sif  atl  ofuutj  titv, 

limi  yb  ue  Tt  iaa  iXf  E r wfW  ra  iw  ^ I*  A, 
irrue  ra  aia  ver  £ T «fk  ra  «ri  T A'  iM<t  ra 
^u  ini  -f  Er  fffk ri  ir»  r A iri»  r«  m»  ^ 
E r ZlstfUTfg  •f  Tiwif  ro  <MM  i*  i«u» ni 
ytf  r»  «Ti  mu  tks  ZT  «?#r  ra  «ra  ^ 

A T *?u  if  ro  fero  ^ ZT  StOf**  TfH  T «ck  w 

ia*  vss  n (vyis  icurn  Atfpcrf*  ^ «f  ^ ET 


SIT  primum  datus  cvlindrus  fcalcnus,  cu- 
jus per  axem  paralldogrammum  AB  re* 
dum  fit  ad  bafira  cylindri ; ponatutque  an- 
gulus ad  A acutus , & 
per  r ducatur  ra  ad 
latus  A a perpendicula- 
ris : minima  igitur  eft 
T A omnium  qu®  intef 
parallelas  a a,  r B ca- 
dunt. (umantur  ex  u- 
traque  parte  pundi  a 
redx  xquales  EA,  AZ, 
8c  jungantur  B r,  r Z : 
erit  igirur  Er  ipfi  rZ 
squalis,  fi  igitur  per  r E, 
Z , juxta  pnedidum 
modum , plana  ducan- 
abunc  cylindrum, 
itaque  Sc  faciant 
e h r , z er : 
inter  fe  fimi- 


Qunniam  enim  ut  quadratum  cx  E r ad  qua- 
dratum ex  r A,  ira  quadratum  ex  Z r ad  quadra- 
tum ex  T A ; rado  autem  quadrati  cx  E r ad 
quadratum  cx  r A ratio  cft  quadrati  ex  B T 
diametri  (edionis  ad  quadratum  conjugate  dia- 
metri ; & rado  quadrari  ex  Z T ad  quadi  .irum  ex 
A r ratio  cft  quadrati  diametri  fcoionis  Z r ad 
quadratum  coniuzaac  ipfi  diametri : erit  ut  ET 
[]  G dumeter 
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diameter  ad  conjugatam  ejus  diametrum , ita 
& diameter  Z r ad  conjugatam  ipfi  diame- 
trum.  fcd  Se  ad  aequales  angulos  fccan- 
tur  utrique  diametri , ut  fxpins  oftertfum  eft : 
ergo  finules  inter  fe  funt  EHr,zer  ellipfes. 
quod  fi  alias  fampferis  aequales  redas  ex  urra- 
que  parte  pundi  A,  rurfus  alia:  duae  cllipfcs  inter 
fc  fimiles  conftitucntur,  idque  in  infinitum,  no* 
tandum  autem  eft  in  cylindro  cllipfcs  ex  ca- 
dem  parte  fimiles  etiam  xquales  cflc  ; pro- 
pterea  qubd  rario  diametrorum  ad  eandem  li- 
neam A r neceflario  eadem  (ic. 


Pkop.  XXVII.  Probi. 

SE  D fit  datus  conus  fcalenus,  cujus  per  axem 
triangulum  A B r ad  baftm  coni  redum , 
fitque  A B major  quam  a r,  & circa  ipfum  cir- 
culus deferihatur ; & per  A ducatur  A a pa- 
rallela ipfi  BT,  qux  circulum  fccabit;  deinde, 
circumferendi  a a bifariam  fcdi  in  E,  fumatur 
. in  ipsi  pundum  aliquod  Z,  & ducatur  ZH  paral- 
lela ipfi  A A ; jundifque  Z A,  H A & produdis, 
occurrat  ZA  quidem  redi  bt  in  ©,  HA  ve- 
ro eidem  in  K;  adeoque  ut  AK  ad  KH  ita 
A o ad  e Z.  fed  ut  A K ad  K H ita  quadratum 
ex  AK  ad  rcdangulum  HKA;  & ut  A©  ad 
© Z ita  quadratnm  ex  A e ad  rcdangulum  A ©Z : 
ut  igitur  quadratum  ex  A K ad  redangulum 
HKA,  Hoc  cft  [per  36.3.]  ad  redangulum  B K r , 
ita  quadratum  ex  A © ad  redangulum  Z0A, 


«fec  T iatmi  n^oytf  Suifiirpx,  irrue  £ 
t)  Z T flOfUrpti  WfW  Hfl»  UWTT\  09$/} 1 w. 

aAa  K TTtcf  icttf  yuiiat  rifivaf)  Uanpcti  ct/Jia- 

fUTpct,  uf  i&frQfyl  mftvuue • cptoieti  k*jt  d>k jf- 
Auur  ticn  04  E H T,  Z ® T »AAf rpttf.  ksu 
/i  icrsAct^rc  une  tudoMf  otp'  vutnpet  J*  A,  op- 
mAu  btpai  'ifiuai 

Kj  THT  tr'  aTTMfov.  (Jfoaiputnw  $ Sti  Sin  X xu~ 
A»W)uf  aWywj  «ic  ck  v auri  uiprtf  cudat 
‘oaf  H»ai,  Jto  T xiy*  HSaj  f Jlapurpwy  f airm 
wpof  tLu  awduj  rluu  A r. 

...  ■ K 

nPOTASlS  *£'. 

T^ST  fi  /t  VUU  9 fo&Hf  KUIVCf  OXO, AlflW,  £ T9 

■*“'  Jiet  ? i^ovof  Tyr/utn  ro  A B r •zre?f 
C¥  ni  /3 aci  * *«*»,  ^ »»  A B rr.  ATjLHfya,  £ 

‘sfaytxaJpbu  xuxAcf  , ^ jla  f Arij  B T 
n A A,  «hrAewrj  df^nam  f nvxAw,  £ 
T*  A A ^1%*  Mw  n E «Ajj- 

-n  «tytfwv  c&7 ^ AE  7»  Z,  ^0« 

r*j  A A ij  Z H,  ij  jttV 

Z A npiwrxjtrcu  ni  BT xam  ri  &,  ij  H Axa.ru 
7»K’  oif  >i  A K r K H irrus  •}  A © it^ sf 
T0Z.  cL>d i*f  dd  j AK  -xfk  rKH  vtuk  to ad 
■f  A K «for  T»  Oaco  f H K,KA,wf  Jti»A0  «f«e 
r 0 Z irretf  ro  am  f A 0 «fer  ri  wi  f A 0,©  z* 
its  Ofa  ro  ><v»  # A K «f#r  to  vwt  r H K.K  A,nmit 


boc  eft  ad  redangulum  Der.  itaque  fi  ducan- 
tur reda:  lineae  paralleli,  A M quidem  ipfi  AK, 
A N vero  ipfi  A w , & per  ipfas  plana  conum 
fccantia ; fimiles  habebuntur  cllipfcs.  Quoniam 
enim  ut  quadratum  ex  A K ad  rcdangulum  B Kr 
ita  eft  quadratum  cx  A © ad  redangulum  B 0 r ; 
eft  autem  quadratum  cx  AK  ad  rcdangulum 
B Kr  ficut  quadrarum  cx  A M diametro  cllipfcos 
ad  quadratum  conjugatx  diametri  ejus ; & ut 
quadratum  cx  A 0 ad  rcdangulum  B © r ita 
quadratum  cx  A N diametro  cllipfcos  ad  qua- 
draram diametri  ipfi  conjugatx : erit  igitur 
ur  diameter  AM  ad  conjugatam  ei  diametrum 
ita  diameter  A N ad  diametrum  ipfi  conjuga- 
tam : & idcirco  AM,  AN  finulium  cllqifium 
diametri  funt.  quod  demonftrandum  erat.  At 
fi  alias  redas  ipfi  ZH  parallelas  ducamus,  ut 
£0,  & A pundis  5,0  redas  jundis  produca- 


•Xfot  ro  vn  r B K,  K T,  irrue  ro  am  T AQ  «for 
TOVXS  T Z0.0A,  TXTKI  «for  ro  Gzso  f B0,©r. 
icu  iv  JioyufMv  u&mc  r?  f&  A K. 

t A M,ri}  A 0 r A N,  £ ii  aura»  dx)trntcMn- 
m/cC7tfii>  r xokcv,  'ofunut  f wnfm».  *.t« 

yi  Lk  to  am  f A K «f  ec  ro  t B K.K  T ir«» 
ro  ad  -i1  A « Trpce  ro  0r-*sM  utftu/ri 

errt  r AK  xp»(  TOvn  ir  B KtK  T trroff  ro  am  rtf 
A M JlapttTfx  r5  «fW  ro  axi  ov^vyie 

iaimi  •utpurfH,  ut  /i  ro  a»  f A 0 oroW  tcvx»t 
B 0,0 T irrete  ro aw  A N SutfXiTp  4 
xpof  ro  an  f avCjjyie  lauri,  ilafu  rpv  Xjirt  apa 
if  A M Jiofurpce  xfoe  r Juyurp*  irrue  *i 

N A flofurptf  «fK  r 24&f*rpoi-'  ajaf* 

A M.A  N UWM  OArr^uit  tvn  oiofurpu.  «yUJ 
xar  j ni  Z H ®^^A«tAirr  etjayu- 

pur,  u(  riw  £ O,  a^J  rwjf  E ^ O 3fo  ri  A 3h- 
^ivravnc 
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ctcZaJbaifto  c£ri  r B 0,  3 f cttG/jfld-  mus  ad  occarfum  ifiiius  B9;  ipfilque  paralie- 
nift  fAj^r\a<  ayayuiuoc*  tu  Tftytbfu'  evpt-  J4*  *n  Watwtilo  ducamus;  rurfus  dux  *' 

liplcs  inter  fc  fimiles  formabantur  : arm, 

• r.  ,<  »T  *'>■  “ infinitum.  id 

« r *3 rnpv.  e xif  u « dftraf. 

nPOTA2I2  vi.  Prop.XXVIII.  Probi 

Datum  cylindrum  fcalcnum  vel  conum 
^hri  V fUf&t  *t &£?.£(  ti ftui  pofTumus  ex  oppofitis  partibus  infi- 

l^Vhxite,  i ™S»  fimteCfec.anfaSpUn'S’  qUEellipr'3 

ES T n nfcsm oth ? xu\iva)>v K x**£u  Q IT  primum  cylindrus,  ut  ia  fuperie 
r abiti  TK  ^mpev,  $ rf  A A *»  O gura ; & reAx  A A qualis  ponatur 

vrau  if  A H*  r«f  B£J»  «I  r A ni  H r.  cr«  mrt/r  jj 
«■w  5 A C^i  r r B cby*  tdb*l  vJstb» 

tiiv  UcLTifjK  f A r.  r H, 
x,  TOTi»  r *'J3  f I'  fu\aru  r H, A 
mfuiur  nrfittron'  <^iA ot-wc.iay 
c«  r «tnw^W  p-i»**  <by*y*- 
fuv  ibo  iutjHcc;  tauf  a>^»Kcuf, 
idztwr  ct^.aVl  birumri?)  79 
H.  nxfcvtnt  xvokt  d~TDUi(Xiv!*y 
[Ufw  «f  A©,  I'  K,  im f tri «/  <*A- 
A*i>xui.  it  xv  ia*  myfit)  c Rrvnia 
mierv*  t&q  xf  r*  an 

■nite  A 2lstfurp  th  tMerJ/ivr 

Vfcf  ro  **»  "V\s  A r,  «rw  «C9r  I 

t»  «™  ■i  alnis  iaori  tusfurpn.  iirus  roaiif  hoc  eft  ad  quadratum  conjuratae  diamclri,  ita 
K r Juuiru  ,it  i»uhW  »,« tinni  T,  quadratum  cx  X r diametro  c[Upfcm  ad  quadra- 
a _/  x • , Y ' ai  ■ tum  cx  AT,  boc  cft  ad  quadrarum  dumetn 

ttf«  r» «»  f mfyfK  «,,**  rpfi  c0„:  Kt.AB  clliphum  Emi- 

K r,  A e tia^r/u  «at.  >!*»*,  Ilum  diametri  funt. 


paraue* 

ungulo  ducamus;  rurfus  dux  alia  cl- 
cr  Ic  fimiles  formabantur  ; atque  hoc  ia 
»-  id  quod  erat  probandum. 


iori  fi- 
a M : 

xqualis  igitur  cft  A r ipfi  r H.  & quoniam 
ea  quae  A pun&o  A au  r B du- 
citur major  cft  alterutra  i piarum 
A r,  r H , majorque  omnibus 
quae  i r pundo  inter  purufta 
A, H cadunt;  manifeftum  cft, 
fi  ex  oppofitis  partibus  du- 
cantur dux  re&K  linex  inter 
(e  squales,  ea  qux  ducitur  A 
pun&o  r cadet  fupra  H.  ira- 
que ducantur  ex  oppofitis  par- 
tibus roftx  A0.TK  xquales  in- 
ter fe,  & per  iplas  plana  ellipfis 
facientia  : erit  igitur  ut  qua- 
dratum ex  9 A diametro  cl- 
lipfcos  ad  quadratum  ex  A r. 


nPOTAXU  >t5'. 

KE  I S 0 n !«Aiv  ij  Kct&xctQl  iFiuwx,  5,  Mt- 

f rB  eia  it»  K-u  ebr’ 

afityrrifut  TW  v/tyitt  JZrni*  ninv 
tfteidA 


7 T S,  I !,  imw  T9  cin  •?  A T tr#W  Tflu»*  f AT, 
TP.nrnTiaCK  rs-JararBT,  TT.  ia*  £&& 
2 A,  A T ib&fiuK  apiyv/iw  e*  tu 

Tf/ywu,  uf  -jus  I T,  r ♦,  ii  ainuv  cRamia 

mtivm  tAA«v|/«r  s«k^  Jba  ni  n «utxir  «,«/«- 
r<*>  a)  B T,r  « f v&tutf  iftMui  i^uri|/wy  iia+urph 


Prop.  XXIX.  Probi 

SIT  deinde  conus,  ut  fupra;  &,  produ-fti 
TB,  oporteat  ab  utraque  parte  ducere  pla- 
na qux  clLpfe*  fimiles  faciant. 

Ducatur  in  dr- 
culo  reda  quxdam 
linea  np,  ipfi  BT 
parallela  ; & jut>- 
&e  An,  AP  ad 
pnnda  x,  T pro- 
ducantur: ut  igi- 
tur A X ad  sn, 
ita  AT  ad  TP, 
& ut  quadratum 
cx  A S ad  re&an- 
_ gulum  AXn,  hoc 
T cft  ad  redangu- 
lurnTXB,  iu  qua- 
dratum cx  A T ad 
redangulum  AT  P,  hoc  eft  ad  redangulum  B T r. 
quare  fi  re&is  lineas  in' triangulo  duxerimus 
ipfis  2 A,  A T parallelas,  ut  BT,  r ♦ ; & per  eas 
plana  cllipfe  facientia  : erunt  BT,  r ♦ fitmJium 
cllipfium  diametri,  per  ea  qux  fuperius  de- 
monftrata  funt. 


Prop. 
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Prop.  XXX.  Tbeor. 

£x  his  maoifcftom  cft,  conjugationi  fi- 
imlium  clltpfium,  quae  cx  eadem  parte 
fit,  Curulem  effe  conjugationem  quan- 
dam  fimilium  ellipiium  cx  oppofitis 
partibus ; quippe  quae  diametros  ha- 
beat ex  contraria  parte  diametris  re- 
fpondences. 

SI  enim  in  cylindri  figura  fiat  ut  quadra- 
tum  cx  F r fel  fZ  ad  quadratum  ex  r A, 
ira  quadratam  cx  r A ad  qua- 
dratum cx  A © tcI  r K j erit  ut 
quadratum  cx  alterutra  ipfamm 
Er,  rz  ad  quadratum  cx  r A, 
hoc  cft  ut  quadratum  diametri 
fimilium  ellipiium  qux  cx  eadem 
parte  fiunt,  ad  quadratum  fecun- 
das diametri  ipus  conjugat*,  ita 
quadratum  cx  r A ad  quadratum 
cx  alterutra  ipfarum  A &,  r K , 
hoc  cft  ira  quadratum  fecundx 
diametri  fimilium  cllipfium  qux 
cx  oppofitis  partibus  fiunt  ad 
quadratum  conjugat*  ipfis  dia- 
metri : ut  igitur  unius  conjugationis  tranfveria 
diameter  ad  fecundam  diametrum,  ita  alterius 
conjugationis  fecunda  diameter  ad  diametrum 
tpfius  tranfvcrlam. 

In  cono  autem,  fi  rurfus  fiat  ut  H A ad  A K 
ita  A n ad  n X : erit  ut  A K ad  K H ita  n X 
nd  2 A ; hoc  eft  ut  quadratum  ex  A K ad  re- 
ftjngulum  H K A ita  rvebngulum  n 2 A ad  qua- 
dratura cx  A 2.  1«1  ur  quadratum  cx  AK  ad 
re&angulum  H K a , Ik>c  eft  ad  rc&angulum 
B K r,  ita  quadratum  diametri  duarum  fimilium 
ellipfinm  qux  cx  eadem  pane  fiunt , nempe 


npoTASis  a'* 

Kom  em  T»  ti  au>ii  (itfls  r Ipuot 

orjijrya.  ymran  tu  ofw U t «u- 

t (xjfan  cfte&i  iMwsjaw»  ovfyyle i,  cur- 
TrJivm^tpK  /aV'  tm  ms 
tj qs  2j^ih^ots. 

EA  N jS  cSi  'f  fi wA«»J)w  xaf&- 

9*d* urufu»  aic  to  am  ^ ETii^rz  -xpof 
ts  ,etm  f r A,  itretf  TO  a»  t5  r a 
— — ’p  to  «ixo  ^ A©  *i  tf  r k- 

. cmq  <*f  TO  rtw»  UttSTS£^rr  T Er,r  z 

' 5f/0C  TO  CMS  TW  r A,  TKTWW  00f  70 

I aero  vs  Jlawrpt  r apioimi  iA«- 

/ 4^o»  rw?  nwr/ r-y.aVw» 

I TTfOS  TO  COWT5  JXnfos;  cvCy-jis 

I S4^w*r«(,  arra*  t»  ***  WTA 

® tr^or  to  «aro  7 A 0,  r K, 

■ns-tKtt  irrott  t»  oa»  t*  Avnpg  «Tr<s- 
parpa  imi  f airnx«,<$i>«*  iyt&ur 

C/M*W>  t.2K«f\j/tM>  T5  tlr- 

Xjtyis  JSafUTftr  oie  <*£*  iiuxr*^tf  ri^upMC  i 
outfUTKf  jtjoc  r Sdrri^p»  iiofurpe*  irro*  1*  iri- 
nCyyias  n i wn{*  AapflfOf  r tfdouW. 

Em  ^ 5*  Sun,  iiv  OTtAo  MvuxlCctfujtfr  uc 
T H A x-^or  A K,Stu(  t A n rpf  r n 2-  t<K/  «f 
x AK  wpor  rKH,0TT0»rfl  U 2 w^or  f £ A,7tfr*y* 
cif  70  <w»  A K ir/w  ro  f H K,  K A Urus  t& 
eat*  T n 2, 2 A Ofk  to aai^A2  flA  eif /a» 
to  «tj  A K to  Oxo»  f H K,  K A,  rttn-n  x-per 
to  Cx»  r B K.,  K I‘,  iraff  7«  a«n  ■f  Jotfurp*  f <t*i 


quadratum  cx  A N vel  A M,  ad  quadratum  fe- 
cundx «liamctri  eidem  conjugat* ; ut  autem 
rcdangulum  n 2 A,  hoc  cft  r x B,  ad  qtwdra- 
tum  cx  SA,  ita  quadratum  fecundx  diametri 
fimilium  ellipiium  qux  cx  oppofitis  partibus 
fiunt  ad  conjogatx  diametri  B 1 vel  r * qua- 
dratum : ergo  ut  unius  conjugationis  diame- 
ter ad  fecundam  ejus  diametrum,  ita  ahetius 
conjugationis  fecunda  diameter  ad  diametrum 
ipfam. 


5*  avra  (UfHf  cfuivr  $ue  ^ A N ij 

Tire  A M,  orfos  70  axi  f Sdsnqft  ff^vyaf  2fr~ 
furp'  ur  5 ro  yjzii  r n 2,2  A,  rxrwi  to  irw*  r 
r 2,2  B,  *$W  TO  «uro  ^ 2 A,  ifrott  to  aero#  f 4* 
ri^ar  «Tku44t{x  T«isro  rarrM&<»  fttpuvjyfu- 
tur  TTfot  to  o.to  $ mfyyit  furfUr/M  + 

B T fl  ^ T ♦*  Ut  Zyt  $ iri^M  <n fyyim  i\  tiaf*- 
TfOS  0T(W  r idirrifO»  Ao^or,  itrut  f irifM  ev- 
Cyyt*i  <j  W r AeifMTfet- 

M 
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Kaj  7^y*v*  tytotfu  ix  riruv, Sn  a vnim  fuvttu- 
A)W|w  w JCsvai  muxlsyu  mvismrm/  «fua  mo^vytaf 
i^rrpfav,  ilium  pSp  m?ifuj\cu; . ammn^xc  ^ 
«f  i;g>rr<ir,  *(^  im  i»V  riora^ 

Wwc  et^iif  e/M<«  # Ctnifuf)  xXluj  T ‘Upty.jijr- 

Xm  aimxff,cUi  y$  o/C^tM jjAm  7»xju  octsufcf  w:ii- 
<ra  OAptyjf,  uu  mu* n'  xji  «i  c/^i  5*  JwAiV- 

*V«  ayujnf  2^  Skndbl  iimmnia  7i 

in  £ xi/xA«»  mat  i iu>  rtfthb 

F.rn  j It  imk,  uu>  2jsi  5*  A 5*  *w*A*  i^stxjr^ 

■nc.uf  if  A X,  34^  ii  fltai  n Aer*  ^AXru  vjzr» 
B X,  X T *W,  «i  Ai  r rJj  A X ttAttuo 

t*  ru  TQtymu  'i  £krn$ an  ctyuyi j »uf#V  xdxAxr, 
C-jniani*  yelf  ift  £ ainti  af  tu  s^nyfint  y*f) 
nem £x>ir  x,  cm  r?  /a^Hini  iMorptt  io  iwAjV 

nUtXjfiUl  K KMH  Tfwr  ‘ailUUA  »Wut<  iflT  IM- 
pw,  fum  &Jtwn i ro^o^ar,  <fw#  ^ ieuim/f 

/J&li  tnXyyXf.  y <?t  Ac.  ratjr  ofiuau;  katu  ecomnmo- 
Jw»  r SiaftiTfut,  u$%  x,  n it&um  fuuemo  TfUf 

««/.  rtftrrji  yS  ihfffMi  munfi?)  iftlStt  x>Jw  tuo 


E CYLINDRI. 


r9 


Ex  quibas  apparer,  ia  omni  cylindro  & co- 
no fcaicno  confutui  duas  conjugationes  rllipfiuo) 
inter  i e fimilium,  qux  ex  contraria  parte  re* 
fpoodentes  (fiaroerros  habent , & prascri  ha-, 
quatnoc  nullam  aliam  confHtui  fimi  Ictu , nili 
ipGs  aeqtudilbnres ; ctenim  fcftion»  xquidiftan- 
tes  fundes  femper  feciunt  cllipfcs,  li  modo  ci- 
lipfes  faciant : atoue  In  cylindro  paret  platv.uu 
juxta  redam  r H dudum  ledioncm  facere  fub- 
contrariam  & propterca  cit culum. 

In  cooo  autem,  li  ad  pandum  A reda  circu- 
lum contingat,  ur  A X,  & in  triangulo  ducan- 
tur redae  ipfi  AX  parallelae  ; quoniam  quadra- 
tam ex  AX  rcdangulo  BXT  ell  xqiulc,  pla- 
na per  didas  lineas  tranfcuntiu  frdtoncs  fa- 
ciunt circulos;  etenim  haec  fubconcram  fcdio 
eft,  quod  diligenter  intuenti  pcffpicuum  ficr. 
Prxrerca  dati  cllipfi  in  cylindro  fcalcno  & co- 
no tres  alix  firailes  inveniri  poliunt , una  qui- 
dem ipfi  datae  conjugata , dux  vero  conjuga- 
t*  inter  fele  ac  prioribus  fimilcs,  fed  qux  dia- 
metros habeant  ex  contraria  parte  diametris  re* 
(poodenres.  Oportet  autem  neque  datam  fis 
dionem  fubcootraium  «fle ; huic  enim  nulla 


*wtAar  c Trrrnv  oene  u&  fm  tu  E mfAtmo  pun^jni  compar  nundo  E,  quemadmodum  eft 
mtyw  ut  tu  Sjo  O 4 ti»Zt6U.  O ipfi  z Se  Z ipfi  H.  * 

n*6*  /M.V  *r  V «ewduiK  yt*0  ®csCAi^«w»c  De  propofito  Igitur  nobis  problemate  haec  di- 
>cn  tA ttiiuv  cuxoiru  ^ -m  otpf,L&*.  oifui'  iu  da  fu&iant.  Tempus  eft  ut  ad  ea  aggrediar, 
m tt«nA3-wi®  om*  tmr^ftAi^aa'  aQ c#-  «I11®  pollicitus^  fam : mihi  vero  luturae 

«rA,  P.rJIck.  Splions  non  o«U 
» /U  '7"*  lA  qra  fcripfeat  Em6*j,(i tiiu  duiit  as  «cm- 

oeno  *tk  ipuoj *r.  cppwnforfi  ^ vMMypiK  pio  declarare  : dixit  enim  lineas  parallelas  efle, 
aumt  tmQqour  tyei  yS  vif  mqycObjXitf  t quales  in  paricribm  vel  pavimento  columnarum 
mof  nta^f  oiago voic  7MXiO*fti tu  iJtup^mcT  umbras,  i lampade  h regione  ardente  vel  la- 
tuero* nutu  iuuua  7iA*aAi W.yn»  im  /UumtJoc  Ccrn^  » videmus,  quod  umeri  i onuubtis 

ia  ia*?  sa.,SmS  i P1™  nfcm  m'h’ 

-r  _ /v  s . _ J lum  non  videtur,  propter  meam  in  audorem, 

«MirA^xu^aut^A^,  aAs^sa-  qui  attucus  nofter  cftTobfervantiam.  fcd  fi- 
w^rA^w.  «4^«jr  Jcamus  quomodo  hoc  mathematice  fe  habeat; 

«Ai  nuArn  oxotc  ra  mimo  fjj«  futfauvmuc’  talis  enim  contemplatio  hujus  loci  [iroptia  eft : 
eiuut  /g  if  70K  cnxo%t  'Bttyn%u^pSiiuc , quippe  qiihd  per  « qux  proxime  dcmonftrata 

Si  cutru»  $ w «Qaui^Vcy.  «K  propofitom  oftendi  poffit. 

* Scelio  hxc,  ojju»  diameter  ipfi  A E parallela  eft,  radoacm  habet  omnium  mtmmam  diametn  ad  latui 
eju»  reOum : ac  proinde,  fi  proponitur  cllipfu,  cujui  diameter  ad  Utog  ejus  redum  minorem  bibet  rarionan ; 
M tantum  dua  poffunt  reasc,  fecundum  quu  defigmti  plana  f“'  ‘ “ a 


1 fedion»  datas  fimiles  producant. 

F]« 


Pro?. 
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Pior.  XXXI.  Thtor.  n P O T A 2 1 S A*. 

Redi  a:  Ii  nex.  quae  ab  eodem  puncto  cy-  Ai  Istb  f aun  uxatuv  xt/Anfjoixirf  — ■ 


lindrkam  fiiperficiem  ex  utroque : par-  '^Veiu,  WT'  ^ A,>, 

tSTStlSS  £*  T!  «f  «a* 

m<  c TtKpai  -Jrattj. 

SIT  cylindrus  e, ijus  bales  circuli  A, B,  axis  pSTO  «WK.  iUcrf.!» A. 

rcaa  linea  AB  ; &;  fumatur  aliquod  pun-  JH  -r  *•„.*■*  - \ >,a 

dum  r extra,  i quo  ducamur  r a,  r l cvlindri  4*  * * * i •***»  71  X™ 

fuperficiem  contingentes  ex  eadem  j^rte  in  ^ 79 *>  5 ****  r A,  TE 

pundis  a,  E:  dico  omnia  punda  uduum  A,  E r * xuAirify*  dm{p*»ttabs,  Jb  m 

in  una  reda  linea  axi  parallela  reperirr.  cumt  fup*,  ka as  ta  A,  E Atyu  on  ra  E, 

A r ITO<pM>  'tmfUUt 

Ducatur  enim  1 pundo  r ad  A B * perpendi-  K*v(xfr»  ier»  iTr  iftrAB  ip- 
cularis  n , & per  r Z ducatur  planum  aaqui-  ^ ,j  rz,  * TZ  JJnxihv  <A«a- 
diftans  plano  circnb  A.  quod  rectionem  faciat  A ^ J»A  a n,,™  Jg,,, 

io  cylindro  circulom  circa  centrum  Z ; ira  ut  • . ■.  . , ..  ..  ■-  ? ■.  , 

cylindrus  conftituatur,  cujos  balo  B,  z circuli,  r?  m ®»  " Z «««A».  «O/t-AiaV 

axilquc  recta  linea  »1:  & per  rz  «e  axem  »8«^!  o' xuxA«.  «£<w  y , B z li- 

planum  ducatur  faciens  in  cylindro  parallelo-  ^n».  5 24&  a5  r z C V <it£owe  duSiuAeoS-o 
grammuin  Hfl;  ipfi  ecro  zr  ad  redos  an-  xr^er,  awxr  e*  r«iaiAiwV$,  rr  ifcwr  «re- 
gulos ducatur  rx  in  ’ ’ jjaMeAf^x^ir  » 

plano  circuli  z,  & , B .X,  110'  xrirzisdc 

que  ipfjrum  ra.rl  A •-  £ I . . u n. 


ii 

H0‘  ijnirz  'sr&f 
ij&xs  nx&vi  TKc* 

plana'  ducamur  cy-  I rw  S xwxAx  3hm- 

Jindrum  fecantij  , I V \ t N.  . . Bf“>  r4Moia  hr 

qux  faciant  in  fu-  \ 'j  rK-  5 *xan^tf  7B* 

perficic  quidem  cy-  \ N/.  \ | r A,  r E iJkx&Cajj- 

lindri  cutvas  A AM,  / j N V ^uobmiatipivci- 

N E z ; in  plano  ve-  asLI  m T-„  «JauuV».  >5 

roparidlcrograma..  [X  \ «riWru,  Jli  # ^ , 

redas  lineas  AMT,  . K \ * « • - -n  _r  • 

Nzn  diametri  igi.  . , \\  ea*cV  re 

lur  fcdionum  (une  ^jC  | X N\.  7* 

AM,N».  ad  eas  igitur  AA.M.NEZj^aenu- 

ofdinarim  apjdiccn-  ^1 . 11  ^ p*<»  eo  $ r£>  & jrn- 

tur  A o,  e n,  & ad  I pctX^hoxctpifut  im- 

alteram  partem  fu-  . wf  A M r , 

perfiaei  ad  puofla  H - — T NSrsiW^ld- 

P,  2 producantur.  " — ^ 

Itaque  quoniam  re-  T 

da  r A contingit  (e-  | “f A M»  N S «/- 

dionem  A A M P in  aT~V/  xaT^-^<s««» 

pundo  A ; & hu-  ' " 7ti>uc<  c&r  r»r  A M, 

jufmodi  cylindri  fedio  oftenfa  cft  cllipfis,  non  N s oiafUifHf  a,  A O,  E n TrrayaW',  K «cpt- 
circulus ; onlinatimquc  applicat-,  eft  A O : erit  wbV^ftW  ui^  ^ cJ^tUn 

ur  Ar  ad  rM  ira  AO  adoM,  ,d  quod  deirmn-  „„„p4  . ^ A AM  fx*u. 

(tratum  dt  ab  AtnUonH  m j6‘A  primi  libo  - • „ . > . / i m ■ v^TV 

Conicorum  : & eadem  ratione  ut  Nr  ad  T2  ntor- 

ita  Nn  ad  ns.  cft  autem  NH  ijMi  9M  pa-  *r*  XM  a».  * *v*X#t,  k k* 

rallela  ; quare  ut  AT  ad  r M ita  Nr  ad  rs,  maty^iV^c^AO*  etf  «£j»  ij  A f f T M Z- 


...  ...  , rDC  m 

ttPjm  AT  >xeK  TTM  trratf  n N 1'  «CK  tTZ’  (£  uf  im  o AO  -atJiV  OM  Stok  «Nn  ts&f  11  S‘ 
n i©*  m n,  O muvt  «at  tWm  C4>  tu  H 0 i$m/«  W,  w CJ^WojA:,'  iuhm  T B A, 


n m n,  O *****  C4»  tm  H 0 clxwt/a  t<i,  *m  o^Afoj A:f  oc*n^  f B A, 

. »'rih5  i W pinpnfuio  non  minui  «ia  e»  ile  fcalroo,  nbianiipie 
™en  crj*ynctui^  r\nec  rr?do  Averfi»  probabitur,  afl  quod  angulus  «ar,  jsm  non  Ite  neecfl&no 
irctu.-^ponebu  au, en,  pW,  emi,  „*n  cenrinu,  u,  <,J  p„  d„L  ponOum',  «a  ur  bqb  a plano 
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«M.  £vriiix*npT  AO,  EDt^  rKo^aiAif- 
A»f  K»,  aj  4 0,  E fi  <£  aAMAair  eia  Ts^K- 
A*A«<-  i eu  i n 34gi  f & O,  E H euSetie  ®Z$ij  dji. 
Ws»,  Tifut  r»0H  JWf^sAjx^.ua*'  m*’ 
O n xapftU.i  tfUf  ttII  K AO S&n* fov  •O^A- 
AifAxi»  friwitm  wi  f Tfri  + b a a^aW  5 w- 
finnuv  ii  H 0T  rb i-yt  MB40  c nplf, 
mir-TH  ce  tu  xuA nfaki  «gpMii  A ^auu:v , x* 
^t^wbupfXATlTfrTZ,.  ^ ifW  li  E ^ 

«0«}  -npi  S’  n £40  «»W*  $ f xuAivJ)w  i*r- 
^HstT  *j  EA  o^a  »&£*  wi  -rXetrj*  * i»~ 

fjOtyAtXipf**:  t*wf)  3to  xu 

rur  r iipa^oAcVa»^  5 «1  «Aii  <&i  >71^  fur, 
«f  <*N  tuiTfi  ra  P*I  ^;nq,  nnv&i  fuif 
tvSftxt  mfp »JfAjf  r»j  E A'  mw»,  i»»  a/  Rp* 

5^Ww  **$  i"*  -«^«MtAjxV^  xh&p* 

T»f  a$M  mtxrrnf.  a sQumi  ^af. 

n POTA 2 IS  \C. 

OTTOT  JfaffinK,  Wu 

A TiABrA.^C^iTAB  aerii  flaoii  Kxjtu- 
aw>  «f£Z,H0,)j  fifrrp&u 71  anwtm  rb  K,  ^ om 
c * TU*  Ttt&d&^KoyfjtfA+u  tjvnxifid,  i£  0tt£jC- 
jfcJliffBf  04  K E,K  Z,  K H,  K 0 K 6kGa> »£«?■- 

WJ7P<7««tt'  S9tm%9u  TOi  5TO£jrM^/4H  C»7J  r« 

A B T A x<tia  m A,M,N,2  «fftJtf,  £m£stv£0a#- 
«wojAN.MS'  A«'y m *n  i M 3 rji  A N ®^A- 
AijAw  «57- 

To  y$Sbi  T K A,  E Z 
tifoivv  OKZaJjSA/j^tm  c/vVi- 
•mSit  ti fiil  «7«  AMNZ 
5 wmjrrt  c»  ao- 
rai  njuii/  7»pjy  A M xx- 
gxJAnAe»  tfsa*  tj  E Z*  0- 
(fif  X,  to  A[s«  r K N, 

H 0 eiAnur  Sdnxticv  «n j- 
o-«  cr^jiMijA!»  r N Z rji 
11(9.  emi  h*  rb  A K N Tfi- 
ywtv  Ttpn-nq  \irzzz  1 zt- 
tmTtiicM  ran 
ABrA.AMIN,  aictfijiw- 
vxf  auTUiv  HfM4 
Asi  lieni  <*A\>iAa<f , rm» 


E CYLINDRI.  5, 

& quoniam  40,  in  luraUd*  fiiot  ipfi  r*, 
ruam  mtcx  Ic  paralfcUr  erum  : quam  fi  per 
c*  planum  ducatur,  fccaWt  ^alldogtUmmU 
«H  iccun.lum  rc^bm  Isncaitt  on,  atque  erit 
pbnuni  0E4O  xquidiftans  plano  alicui  eo- 
nim  q»a  per  axon  »A  doftj  fccdnr  paRiilc- 
logrammum  He*:  piapum  ipitur  HE  AOfifi». 
nem  facit  m cyliiulro  puralletogramnitAf . ut 
«mentum  di  in  iheorcnurc  tertio  ; fic  rrcb  E A 
cft  communis  fcaio  ipTtuv  Se  fupcrricici  cvlin- 
dn : quare  EA  rrAj  linea  cll  & paraUclagnm* 
mi  latus.  ,«r,  modo  enaro  it,  crterh  contin- 
i*cnri!Hi,  idem  demonftrabttur ; ftentqne  rurfus 
tjAus  CX  altera  parte  ig  pungis  p,  r,  que 
Ium  in  ana  reda  ipfi  EA  paralleli  ■ nrooes  igi- 
tor  redat  cylindrum  coritingeiitca  in  unitu  paral- 
JwrttaiJxuftus  ta&iones  facium,  quod  de* 
monibaiviium  proponebatur.  1 


p«or.  mn.  ihiof. 

HO  C demonftrato  , fit  parallelogrammum 
A B r A , Se  ejus  hafi  ab  parallela:  du- 
cantur ez,  He;  fumpro  autem  aliquo  pun- 
do  K non  enitente  in  plano  parallclograroroi, 
jungamur  kb,  x z,  KH,k©,  qUJB  produd*  oc- 
curram plano  cuipiam  equidiftami  ipfi  ABra 
in  pundis  A,  M,  N,  s,  & jungantur  AN,MZ: 
dico  redam  M*  ipfi  an  parallelam  cfle. 


y N A rtg  H E.  2^  -m  ctvrx  ^«jijaMnjOZ 
7Bt&tXSji\or  U(  apt  *I  E K odf  r K A irats  i 
H K «oV  tKN,  ijo^bHK  trfir  r K N arr«r  ij 
H 0 «tyr  vin  N S ■ ue  fi  if  EK  «csck  a iruf  ij 
E Z «f«f  A M*  Xj  uf  a£*  i E Z «Csc  TAM  itruf 
n H 0 TXSt  r S Z,si'tvct?ka.t.  (£  w»  ls>/  q Ez  ry 
H0-  i*j  ttf*  ^BAMnJ NS.  «iei  k 
A W tncptlAriABf  Hf»  mM;  rr,  AS. 

Em  ix  n piv  K aptuy  xjmSu/xt$a  uvaf  rb 
$4V7i?w,7?  5 A T wze^».^As^«u*«o'  rb  Jfanfor- 
bvv  •?  «xtwiv,  «in  xab  eunt  tbj.  m ce  xuA/i^mt 
<rvjuS»jflS7Bf  jxtf  ion  X K (pam^cv  xK  mwk  C«- 
CtsTAeut W 7-n  n NA  5 7-*f  MZ  ai% 

TJ  fAfmfy  T N A,  M S x*£^t[Aw  wxaMyMKV 


Planum  enim  per  re- 
das k A,  E Z dudum  fc- 
cabit  etiam  [Janum  A M- 
K * , fle  in  eo  commu- 
nem lectionem  faciet  re- 
dam lineam  A M ipfi  E Z 
parallelam  : fimilirer  Se 
planum  per  KN.HO  Ju- 
duni  faciet  N s paral- 
lelam ipfi  H y.  quoniam 
igitur  a k N triangulum 
ab  sequididantibus  planis 
A B r o,  a M 3 N iccatur» 
communes  ipforum  fedio- 
nes  N A,  ll  E [per  id.ii.] 
inter  fe  parallcbe  funt. 
& eadem  ratione  paral- 
lela: funt  recb  s M,0/. : quare  ut  EK  ad  K A 
ita  H K ad  K N,  & ut  H k ad  K N ita  H 0 ad 
N 2.  led  ut  E K ad  K A ita  E Z ad  A M ; ur 
igitur  EZ  ad  AM  ita  H9  ad  NS,  & permu- 
tando. cft  autem  E/,  squalis  ipfi  H0;  ergo 
& A M ipfi  N 3.  & (unt  inter  Io  parallela: ; 
reda  igitur  M3  [per  3 3.  i.J  ipfi  AN  paral- 
lela eft. 

Si  igitur  ponamus  pandam  K efle  corpus 
illuminans,  & A r parallelogrammuro  quod  rj«> 
radiis  opponatur  , five  per  fc  five  in  cylin- 
dro r accidet  ut  radii , qui  ab  ipfb  E produ- 
cuntur, terminentur  redis  lineis  NA,  M2;  & 
quod  intra  parallelas  N A,  M m continetur  umbru- 
fotn 


SERENUS 


fum  fiu  dcmonftrarom  quidem  cft  redam 
A A ipfi  r B , Ac  N A ipfi  aM  parallelam  efle. 
▼erum  nuo  ita  apparebunt ; nam  intervallorum 
AM,  N 3 quod  propius  vifui  cft  illud  majus 
apparet,  hic  autem  e*  Optici*  dcfumpfimus. 
quoniam  autem  in  promptu  cft  & de  cono  fi- 
mile  quid  comtninifci,  propterea  quod  cllipiis 
communis  fit  Se  cono  Se  cylindro  ; ac  jam  di- 
dum  cft  de  cylindro : age  tume  Se  de  cono  di- 
camus. 

Prop.  XXXIII.  Thear. 

Si  extra  triangulum  pun&um  aliquod 
fumatur , fit  ab  eo  ducatur  quzdam 
redta  linea  triangulum  iceans  i & ver- 
tice autem  ad  bafim  alia  re  dia  aga- 
tur, qua:  ita  dudtam  fecet,  ut  quam 
rationem  habet  tota  ad  partem  ex- 
tra triangulum  afliimptam,  eandem 
habeat  major  portio  ejus  qua:  intra 
triangulum  continetur  ad  minorem 
parti  exteriori  adjacentem:  quxlibet 
redla  linea/quae  ex  eodem  pun&o  du- 
dla  triangulum  fecat,  ab  ea  quae  A ver- 
tice ad  bafim  ducitur  in  eadem  pro- 
portione fecatur.  quod  fi  re&se  ab  eo 
pun&o  ad  triangulum  dudtz  fecen- 
turin  eadem  proportione  i redta  linea, 
quae  intra  triangulum  ipfas  fecat,  per 
trianguli  verticem  neccflario  tranfibit. 

SUmAtur  enim  aliquod  pundum  A extra 
triangulum  abt,  i quo  ducatur  reda  li- 
nea A EZ  triangulum  fecans;  & i verti cc  A 
ad  bafim  ducatur  A H e , quz  ita  fecet  Z A , 
ut  Z A ad  A E eandem  rationem  habeat  quam 
Z H ad  H B ; deinde  ducatur  alia  reda  A K A M : 
dico  ut  MA  ad  AK  ita  efle  MA  ad  AK.  * 


N A Tt  Z M,  MfOt1).  tr  fJtv  k iru  1 tus 
$ A M,  N 2 JWwwrfv  ^ tyyntpn  ? fut- 

y"  «•»5  *■$**#■¥**  «t  r oAnm. 

vrtJi  5 hi£vc<V  tUntt  'jtupm, 

T^if*s‘9r’  *‘*Tt  'T  rrn 
5 V wwx!«i  5 f KvAutfV  Otpt  £ 

®fi  i KG *y  ncpufuj*. 

y * • ± ? . . 1 . : “ 

nPOTA2IS  a>. 

Ea»  rcxysiv  myuit»  otiis,  x,  icr’  auri 
W tu3wa  TqtWaa  td  'Tf^yatvt, 
£xofu$*t'Qi  -P  ficum  Tvrnjgp.  tuStia. 

lifitiVn  -r  Vias,  aut  vyw  an  oAn  h 

JWyfflp»  'O C?«  ¥ htTK  V TCSytiV  tiittf  -5  er- 
7M  i*uA  mfi&K  70  ftify  Tfjunfut  (&&s  td 
lAaare»  <b&s  6XTDJ  VT^ry^tV  HMfA/jor  Ims 
a»  "Shriv  tnyuU  «t>9 ma 

ca  to  r&oaro»,  iaa^oyn  t myu£)  ''i®»  W 

iry/fa*  ^5td  $ 41  ficum 

aa»  *turtq  cq  070*  xyp&q  * oJt£  ffii- 
ftitV  awAo^p»  Tfuflww,  i liftiVm  avias  tu~ 
d^iiT#TC0t*aiy(faa^}xvpuviisZe 

T£/)an‘ij 

nrPirnNOT  AtrH^rQ&ai-nntfj^ 
WWro  A,  c ibr»  ? A 71- 

fvnta t rh  Tf*yuv*  >j  A E Z,>bn  ^ A X9fv<f>r f o/iK 
r fi<uT»  a^rat  i AH©  71,10»«»  r Z A,  aci  «raq 
ocnjvZA  TBCwrAEiVorTVZHorCKTJfrHE, 
X,  7if  tTi^a  ij  A K A M'  Atyu  671  m ( 

ti  M A «Of  1?AK  itxms  «i  M A «air  tij»  A X. 


Per  panda  enim  E,  K ducantur  redx  H N, 
KZ  ipfi  AB  parallela: ; & per  E,  Z ducantur 
BO,  Znp  parallelae  ipfi  MA.  quoniam  igitur 
in  triangulo  AMK  duda  eft  EN  ipfi  A M pa- 
rallela , erit  ut  NE  ad  Ex  ita  M a ad  A K, 
hoc  eft  Z A ad  A P.  rurfus  quoniam  Za  pa- 


ltxfiauxty  Jm/&tE,K  tryuv# r?  AB  m*«»A- 
AijAiii  aj  EN,KZ,«Ji*jjr  E,Z7*MAa-aaa»ir 
Aot  aj  EO.Z  II  P.  hr«  wf  AMK  Tg/yuvx  mt- 
fji^AM  KW  n E N'  a*  cityt  ij  NE 

1WEK  itrus  i M A v&s  ir,AK,  rtrn<r» 
ih*(nz  A «CKrii»  Af.  to  Ai»  *t«  ij  Z A rjf 


K- 
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KSO^tfufAtttsw'  «w  ut  4 E K «Oc  tLu 
K 2 iirati  4 £ A ®£j>r  ii»AZ.  ixW  w»  W /xfy  4 
N E 'sr0f  tEK  Orat  4 Z A «CK  ri*  A F,  ic  j 
4EK«CjV  r KSttruf  4 EA  ®Ofj  Af  Ji  urv 
ttiA  c*  nm&iytty  atavia  m^EN  «tsv  t 
K 2 ir<W  i»  E A «CK  viu  A P,  rirani  ij  £ Q w&f 
vio»  n P.  iTM  ni  'f  M a ■ST&i  t&o  A K Aijvr  i 
mtim  ifiru^Z  A «O?  tUu  A I Aov-y, i 3 ■f  Z A 
•CW  W A 3 A#>*r  **!**?)  t*  n ij  Z A «gy* 
A «Car  A 2*  ngtf  j^MA  sstEf 
A K.  Aaj4<  agp  *»>»0  « w 5*  t*  Z A «C»r  r E A 
£ $V  E A «ew  r A £.  <tA  0 fjdfi  ^ZA  «Cff  r 
1 A e ww  Ki  t«  ^ Z H «0Yr  II  E,  T 

u*«5n»>,  8 $ f E A «e>f  tI*  A 3,  nrnro  ii*  EN 

«cs«  r 2K,t«wv  7«^  o e «cpvYitf* 

0 VK  M A «e*f  ir  A K A iytf  aeytut^  f*  n ¥ 
•$  Z H ifat  t H E A cyjr  ^ 5V  O E x^W  f n P.  ?n*- 
Aii»  «x«  i^MA  x^er  tjv  A K Ae>8f  e oi«k  io  t» 

f z n irpW  rW  n P,o  3 ^ zn  y^Wrif»  n P >*6yK 
«W)  at  n * •?  Z n xtW  Til»  O E A*yv,rJf7MJ 
fi^ZH  xjir  tHE,£^oe  j rpot  rijv  n P*  x 
i^MA  k&t  tw  A K «^7*«*)  «k  h y 
T*  H Z x^ir  riyv  H E Acy»  ^ri^OE  x/m*  r II  P. 

J)  ‘f  M A Tfiit  T A K EK  T 041- 

TW  ffvyJtfiuW'  4 M A x«r  rijv  A K *- 

T*if  «i  M A TpfTtp  A K-  ifttotte  rt  der/Jpyn  ruj, 
HfU  A^ifJu *£&£a»icT»Ji'  &'  vunq  y$  vt*  f A0 
/lat^t^wvv*)  T v^ifU^/w  r^s-w».  emp  Uti  dificq. 

Kuv  at  iwra  A Aa£&fMB/«j>*Ao?«K  m»  tiJuij- 
j4E«f.V  »1  tff  ij  Z A trpos  rip  A E £ruf  4zH 
x^if  Ttw  H £,  i 4 M A Tgaf  rwdK  «r*f  4 
M A x^if  lii  a K‘  i»  7»V  c*  Tf/r/mta  eam 
?uff*^5fieK  tit&HcK,  otcr  m<  Z E,  M K,  cv«Acj<v 
TifttXtm  n/Sim  2«is»  iw  t9?^P^  Pr« 

t«  T(/yxvt. 

Ei  yi  itwa.ro»,  yU- 

TU  cetjif  xitiu  re  ♦ ^ 

«^4«««-,  ^ W n A\ 

A H f «/5-«^.  ir«  w,  / \\  « 

x*t*  ri  » / \ k 

tv§iut  Hf  ^sn  t*  nf^i-  / \ 1 > 

4 A + o^/uVf  W-  2 4___  Y 

f*mr  Z ktiAtut¥,eif%  •/ 

‘nat  "f  T Z A wpf  r / Hi 

A E inut  t Z II  Vfoi  / 

‘njvHf  JtrMAaw*  1 

f t * •#  I * VJ 

■*{  *fx 

4 M A woW  rijv  A K it- 

TUf  4 M*  Xf3f  rqv  * K,  irtit^  i^unatw*  s/arwfji 
yi  ut  4 M A X^W  T A K iirtK  4 M A x^*f  T AK‘ 

4 £t*\*  A H dn^a/M^Sfjr,  itz  nfy*  ^ x/Aa 
x>Jw  t£  A.  'vxtf  ifto 

riPOTAZl2  A/. 
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ralleUcftipfiEZ;  tttigifUf  RS  ad  Ha  ira  dU  a 
ad  a Z ; quoniam  ideo  ot  $i  1^4  gfi  Z \ jd 
AP,  & ut  EK  ad  KS  ita  E A ad  aZ  : erit 
ex  squali  in  perturbata  ratione,  ut  ad 
K5  ita  EA  ad  AP,  hoc  eft  ita  EO  ad  ITE, 
quoniam  igitur  ratio  M A ad  a K radent  < fl  ciux 
ZA  ad  ajt,  ratio  autem  ZA  ad  Az  conpo* 
nitur  cx  ratione  ZA  ad  Ea  Sc  Ea  ad  a r' 
erit  ratio  MA  ad  ak  ex  eildem  ratiooibat 
compoCta.  fcd  ratio  ZA  ad  E a eadem  eft 
qu*  ratio  Z H ad  H E,  cx  hypotheti ; & ratio 
ra  ad  A»,  hoc  eft  EN  ad  ZK,  oftenfa  cft 
eadem  quat  cft  o fi  ad  n P:  ergo  ratio  MA  ad 
AK  componitur  cx  ratione  ZH  ad  HB  & ra- 
tione OE  ad  np.  rurfus  quoniam  ratio  MA 
ad  AK  eadem  cft  qux  ratio  zn  ad  riP,  & 
rado  zn  ad  HP  componitur  cx  ratione  Zit 
ad  o E,  hoc  eft  Z H ad  H E,  Se  radone  o E ad 
n P : ratio  igitur  M A ad  a k compoGta  cft 
cx  ratione  H Z ad  H E & ratione  OE  ad  np. 
fcd  ratio  M A ad  a K componitur  cx  eifdem 
rationibus,  ut  jam  oftenfum  eft : ergo  ut  M a 
ad  a K ita  M A ad  A K.  piri  modo  & de  aliis* 
qu*  i pundo  a du&x  fuerint,  dcmonftrabi- 
rur : omnes  enim  i reda  A O in  eadem,  quam 
diximus,  proportione  fecabuntur  [ Hannon  id 
nempe.]  quod  erat  dcmonftrandum. 

Quod  fi  i pundo  A dudac  linea;  in  eadem  ' 
nroponionc  fcccntur,  ita  ut  «piam  rationem 
habet  ZA  ad  A£  eandem  habeat  ZH  ad  HE; 
& mrfiis  quam  habet  MA  ij  at  eandem  ha- 
bear MA  ad  AK:  rc^ka  linei,  proponionalitcr 
letms  eas  qua*  intra  triangulum  continentur, 
nempe  reftas  Z E,  M K , per  verticem  trianguli 
nccdTxrio  tranfibit. 

Si  enim  fieri  poteft, 
tranfeat  extra  verri- 
ticem  per  pandum  *; 
& ducatur  reda  li- 
nea A H ■?.  quoniam 
igitur , cx  iis  qus 

\ proxime  dcroonftrata 

(unt,  reda  quaedam 
A?  i vertice  duda 
fccat  ZA,  ita  ut  quam 
\ \ rationem  habet  7-  A ad 

-i -V ' a E eandem  habeat 

^ ^ A ZH  id  HE;  etiam 

ipfem  M A in  cadetn 
proportione  fetabit  : critquc  ut  M a ad  a k ita 
M i*  ad  f K,  quod  eft  aWurdum ; potuimus  enim 
M A ad  a K ficut  M A ad  AI:  quare  A II 
producta  non  tranfibit  per  aliud  pundum  quam 
per  verticem  trianguli,  quod  erat  dcmonftraodum. 


nPOTAZU  AJ4'.  Prop.  XXXIV.  Tbear. 

A<  S*  oorv  obnubi  xvnxxi  cu«o*  eipA^s-  Omnes  redx  linex,  qua;  ab  eodem 

hV=m  «ain  wt'  m W «•  Pana°  coo*ca“ 
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SERENUS 


que  parte  contingant,  tn  unias  tri- 
anguli lateribus  ta&ioncs  faciunt. 

SIT  conus,  cujus  balis  quidem  circulus  cir- 
ca centrum  A,  vertex  putidum  b,  axis  au- 


«q  TC/ytlrv  7r\tof£j  tus  tm^as 


SIT  conus,  cujus  balis  quidem  circulus  ctf-  TJxTQ  xwcc,  i (Uas  pii  o wfi  ro  A tuvrfat 
ea  centrum  A,  venex  pundum  b,  axis  au-  J— < tuxka,  xwofiif  'J  t*  f c^uHcy,  oPut  -jq  Ai 
Km  r ea.  Una  * 1 1 ; & fumpto  abquo  punflo  ^ ;•  • +>  T;  ^ 

r extra  conum,  ab  eo  ducantur  r o,  r E re- 


ftx  linex,  conicam  fupcrficicm  ex  eadem  pane  «( 1 <£*  «***  «P**r' 

contingentes  : dico  omnia  punda  tadionum  E,  ,a/  7*  ****  "T1*???****  i*1”  carrK 
A in  eadem  reda  linea  efle.  «i  wE,A^«an^iM(ii5jpif  tt&Mtfip. 

Ducatur  i pundo  r ad  AB*  perpendicula-  KwtKxfiu'i<n  &•  T captui  cJsrir  A B rfif  ofats 
ris  TZ;  & per  rz  ducatur  planum  xquidi-  jrz,  i 2J#  # r Z «fcd» eRrmXw 
ftans  plano  circuli  A,  quod  fedionem  in  eo-  T(J  fi  a hv*Am  cRmnfv,  ti  mimu  nX  er  r« 
no  faciat  circulum  «OM1,  tt>  ut  «.«.f  rf,  ^ Z 

conus  confhtujtur , cujus  balo  circulus  Z,  & *rfl-  % .*  . . * . 

axis  ZB.  mrfus  per  re  & axem  aliud  pia-  "*•  ,Z.'T^e.\ <"J  • ?»'  5?k* 

num  ducatur,  laciens  in  cono  triangulum  BH9;  7^*  5 * ffaW»  mu*  e* 


no  faciat  cuculum  circa  centrum  e ita  ut  z 

conus  confhtuatur , cujus  balo  circulus  Z,  & -r n • , . s,  .*  * . 7. 

axis  ZB.  rarius  per  rz  & axem  aliud  Pla-  ^ 

num  ducatur,  faciens  in  cono  triangulum  BH9;  7^*  5 ^ 4,1  &» 

& ipfi  r Z ad  redas  angulos  agatur  r K,  qux  tu  kc#u  rt  2&  v ttg**  T(/yvtm  r«BH0,  3 rij 


in  circuli  Z pla- 
no exiftat;  de- 
inde per  TK& 
utramqur  ipfa- 
rum  r Ajr  E du- 
cantur nlanaco- 
num  (ccantia , 
qux  faciant  in 
coni  quidem  fu- 
perficie  fcdio- 
nes  AAM,  NES, 
in  plano  autem 
trianguli  BH0 
redas  lineas  Ar,  > 

N r : diurne-  / 

tri  igitur  fcdio»  Js' 

num  aam,  NEr  H 
funt  rcttje  AM,  / V 
NS.  itaque  ad  ' 
diametro*  A M, 

N 3 ordinarim 
applicentur  AO, 


rz  Wfif  i$Kf 
tzbu  nrK,  <* 
tui  ri  Z xvxAk 
tmxiSuim- 
Jiet  TvVK  Kfff 

txjtrnpatt  r T A, 
r E KX$v  eRn- 
7n$0L  7IUW*|*f 
xuv»,  x,  -niHTu 
2^  P nf*r,(,  00 
fjdp  tj  cfintyt- 
ni*  5 ttmm  vtf 
ASM,  NF.2 

e.  5 

TU ifBHB  Tfl- 
yuvx  JJrrxiJu 
■mf  A r,N  r ai- 

&ttuc  olXfM- 
Tfei  ctpjt  rur 


E n ; qux  ad  alteram  partem  fupcrficici  ad  pun-  A A M,N  E S -nfiM  '-itnt  eif  A M,N  2 ivbtiaj.  rT^u- 
da  P,  Z producantur,  quoniam  igitur  reda  U-  puV  ntvuv  ORn  nf  A M,  N Z hetfMTfnt  aj  .\o, 
nca  r A contingit  icdiooem  A a M in  pundo  £ jj  nxtyutvuf , >c  •a&eiKotGAy&omv  eRri  $am- 
fl.  Se  40  ordinarim  applicata  eft;  erit  [net  + Jiairiw  em  ji  r i E.  br  «i, i 

76.  i.lutAr  ad  r M ita  ao  ad  O M.  eadem  7/  /I-  * 77,.  ' / 

^ 1 _ 1 r _ • » n I r A ivc^rtst  T A A M VOMUKi  I fcttrti  1 KCtm  7B  A 

quoque  ratione  ut  N r ad  r s ita  ent  N n ad  . «.  ^ ‘ “ T . « , 

na:  eit-o,  per  proxime  demoedrata,  teAa  ii-  «!/"•». t x^nptt^xn^ioa»  ’10' 
nca  .per  c.mrwiit  punita  O.n,  fi  ptoduca-  Jt  r xia  rMm,  t A O r^x  t*  O M‘  rs, 
mr,  per  verticem  traniibit.  ducatur  igitur  o n B.  dia  n*  ani  ar  if  N r s/of  rV  r Z erae  e N n 
& quoniam  E E,  af  ipfi  TK  funt  paraltelx  ; x"o;c  rrr  II  e*  . ra  o i n arn^rCytvnxr  ni- 
etiam  inter  fe  natallclx  & in  eodem  plano  d«£a»au»t  %i  Ai  ^ wwfw. 

erunt:  haque  planum  juxta  redas  «no  Se  jrw  rVTX-  ltf>aim[oni.  ibrivuUfa 
E Z,  a P dudum  fedionem  factet  in  com  lu-  «7  ^ • • <x  ■«  » . • . . 

perfide  triangulum:  adeouoe  pundta  E,4,qux  rBlBfnrt  «^JOW»  m «fa  A t, 
funt  in  funerficic  coni,  erunt  etiam  in  latere  E » ««priMai  w w» oiMxur ; a ■».«»■>  lm- 
trianguii  lecantis  triangulum  BHfc)  fecundum  mfa.  ts  Jf»  Ai  at  B no  £ T E E,  A r crmurtrw 
rc^am  lineam  Btlo.  funili  mtxio  demonitra-  c*Ca».ijuVw  r 7SJ.T.  mera  r^aysuorcarn  ra 
bitur  idem  evenire  in  miibuftis  aliis,  uri  Se  in  Kan!  Jb/pub*-  ii  waE  C A «vfuso,  c.ri  im- 
cominL-enttbus  ad  punSa  P,  E.  omne,  igitur  f ®s'  ri^e.!  in  rtxyiv,  Z 

redx  linex,  qux  a pundo  r dudx  corneam  > * v „„  _ • »%___» 

’ 1 * -n/tverw  r«  B H 0 Tf/yu w*  x«w  rij»  B 11  o tw- 

eu«  fw  Jm  f e^friopfViv  mtrur, 

c/m  r >ut7K  xt»  P K&  5.  dUTTS  trtfJJeuHr  swa/  ««*  ay  Sire  r#T  iipet5T?fl,u.Vaf  1*  **•- 

* Supponit  hic  conum  redum  c(Tc,  fed  eadem  feie  demonihatione  rea  in  cono  Aalcao  comprobari  potefl, 
uti  dixiums  ia  nota  ad  vigdunam  nunom  propolitiooem  de  Cyliadro> 
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CYLINDRI. 


3f 


lupcrficiem  contingunt,  in  unius  trianguli  late* 
ribus  udus  faciunt,  quod  erat  dcmonftrandura. 

Prop.  XXXV.  Tbtor. 


TO T T O T /i  *s-«  rf/yttM»  to  IT O C igitur  demonftrato,fi(  triangulum  A B r, 

iir,  Cujus  bdi  Br  parallelu  ducantur  aS,Z  H 

MlX&m  n ***,  n e. « ir  e.  ri  re  W»,  ‘umpro  alic,oo  l-undto  o,  quod  non  fil  i, 
-n  ■?  ' 'Ayy  'da  A7  ftw  trianguli  plano,  jungantur  ea1aZ,8H,0E: 

*?*»:  5 3UCfyg*m,  *<b  d.«  *.»«,  e e qlut  proJi^  ^ ^ • 

d*mS* no  abt  «qtudiftct,  in  pundis  K,a,M,N: 
AifAi)  «roroABr  32rm*t?/  MM/m  to  K,  A,  M,  N nUnura  igitur  per  redas  EA,K9  dudum  l«u- 
eyitia,-  nuntii?  E &,K  e viatur  3h7n^et  6k-  bit  edam  planum  KAMN,  & in  co  coinmu- 
CtXjifAi/ a Ttftt * ro  KA* 


M N iRrvnSm,  X,  «inf <rtt  br 
tu/ni  y&iiluj  irfJw  r>;v  K N 
liditar,  TncytAKnAjK  vnuv 
r?  EA.  ificiuf  $t\  £ ro  Ji* 
T Zl(,  A 0 c/TtiWtr  6k-0 
CrtAAouV»’  A- 

AnAx» ryZHr  AM, 
jtv  ro  K.0A  c^mrfcfov  7i- 
r?  ua»  'S&jtAVE-Afiw  t7n- 

i n&ur  t Air.KAMN, 
cu  wrctj  eu/rur  ti of 
KA,  AZ  x*faJtui?iM  fimi/ 

. /i*  Wm  j£ 
ij  N M tj  H E 
if»-  c*SAj? $««*f  £wx  af 


nem  fcdionem  faciet  re- 
dam lineam  k n ipfi  a E 
parallelam,  eodem  modo 
& planum  dudum  per 
ipfas  ZH,  A»  faciet  re- 
dam lineam  AM  paralle- 
lam ipfi  Z H.  quoniam 
igitur  planum  K 0 A x- 
quidiftantibus  planis  A B r, 
KAMN  fccatur,  commu- 
nes ipiorum  fcdioncs  K A, 
AZ  parailelx  erunt,  ea- 
dem ratione  parallela;  fune 
redxMN,  HE:  ergo  K a, 
M N produdx  conventent 
inter  te.  conveniant  in  8 ; 
& cum  dux  red*  K 8,8  N 
duabus  A A,  ab  parallelas 
gulus  ad  8 angulo  ad  A «qualis. 


K A.  M N twpmTuvj  /utut  ro  2,  irii  tn  «Juo  o/  fint ; erit  _ __ 

K 2,  2 N Suci  ¥ AA.AE  ts^X^Aci  h m’  i&j  rurfus  cum  du«  s K,  K N duabus  A A,  a E pa- 
Afijt  if  «tw  ri  2 yuvut  rr,  «e»  t»  A.  xttA/r  i»«  rallel*  funt , erit  angulus  S K N angulo  A A B 
Si»  cii  2 K,  K.  N /w ri  t A A,  A £ Tiw^tMijAo»  <inr’  «qualis ; triangula  igitur  s K N,  a B r inter  le  fi- 
i i&t  rjsn  r 2 K,  K N yuria.  rr,  i/m  A A, A E «**  niilia  erunt. 
vt  cuyjp  2 K N.A  B T TftyaiYA  im  aMqAsuf. 

E tu  ir  snt Au  i-  w /Ap  © cfyuw  ii  Quod  fi  punftum  © fingamus  cfle  Corpus  il- 

(PofrZev  fiyaf,  n y A B r Tgjyurir  rh  J&iafx&xr  luminans.  Se  triangultun  A Br  ejus  radiis  oppo 
& axim/,  rmxafaiji  et  ro  Tg/yanwtrn  ciiuir  fitum,  fire  per  fc  live  in  cono,  eveniet  ut  ra- 
vu,  mfJofaf)  rtss  >ct*  y 0 (ptptuipsv;  axi mt(,  eu  dii , qui  ab  iplo  e emittuntur  jutta  criangu- 
Ttrtiimc  21«  * A B r Xf/yaun,  wi«r  «KM2  lum  A Br»  faciant  triangulum  umbr*  K N ar  ipfi 
•t^lyurcr  f nuif,  ofMt»  a/  tu  AB  r.  Tzwm  « £ A B I’  fsnoile.  etfi  enim  hxc  ad  Opticam  contcm- 
i*\ut yfi  frufjxf  izfl,  Soi^t  iia.  t in  t5  mei-  piationem  pertineant,  & ob  id  * propofita  tra- 
erj  i •xSarffutTtwv;  aMcrfiat  Uriif'  aXA  ir  butri  ditione  aliena  videantur,  tamen  pcrfpicuc  con* 

m (txuwr  fiycvtr,  m,  irtu  ? t& +£ xvA^V  ^ "S  5“  hoC.loco  ^ Coni  & cy- 

je  T ' i ^ n.'. .*  I _ lindri  lediooc,  hoc  cft  de  ellipfi  & redis  fi. 


is  KurxnuAt  crmo^K  ^try%tTUr,^  t^mLtuf  ..  , j , - 

, ' - -r  o ' •-  -a.  ~ •*'  * ncis  eam  contingentibus,  demonltrata  funt,  pro- 

A.ty«  5 r BTTio^y  «^rr>  * blenu  hujufinodt  ablblvi  non  pnfle : quare  non 

xatb^ ” Trurm^Hf^.  ^w«A temere,  fed  ncceffario  de  his  fennonem  infti- 


c*Mb  2^  r t nrr«v  Ao  joc.  tuimus. 


2EPH- 


( ) 


2 E P H N O T 

ANTIN2EH2  <DIA0204>0T 

n e p i 
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LIBER. 

TH  X it  TWf  xonts  *npv,  Kup, 

crai  ^5!  7W  XOfUQM  CUJTOt  >t»H. 
T«q,  -Topra  uptqzLriK  er  7»«* 
XUTKXl,  TIWUAlu)  Juti 

t^ars,  x*q  pdtn  to»  'O^j  era  >*  p 

'Q£pyiM.7io$u<nrs’  Sft£<  p 1 pt  njcAik 
t^u»  a^urcq  tc»  tdto*  tV7w,  vtui 

A axrjw»  oifa  >4  ek  t/u»  eupUra^  njcm- 
Athla.  $ $»  tx>4  TrAtla,  ^ 

Jcjvra  /«*)£  >4»pre^tf,  vyVftft  A^yV  Ttrvyr- 
XtWCf  VJt  X»  cft  ^TXV/AfiCCnLlTD  77J,  (t 

xxi  71  rui  «puAomn  Af^Smq  xofiercq  op3wnr, 
citi  'O^yTjf  tyr^iMpiraf  tm  rinar»  9*a»p«L 
eiw«  $ 01  >y:3^ra  «5  vk'  cuo&J  $ 

tui  fcvpor  'tmu^o^Sficn  -7»«)  of/tufwot  otjtth, 

70  mf<yp%t  itfui  caiyjQ-tJicq.  'm  Si  a Jtp  • 

ixorm  «o^tAtAwTOpr,  » 70  raptr,  S 

2^gt  t«  almtj.  70  o# 

wctm  ita?»  7C0**®*  tij  7op!»,  « 2 -?  xopp>tf 

quod  ab  aliis  tranata.  Siquidem  in  omni  cono  legionem  triangulum  efle,  fi  per 

t/xh^soi. 


CU  M ea  fe&io,  praeftant  illime  Cyre, 
qua:  in  Conis  per  verticem  fit,  in 
eorum  quidem  fuperficiebus  tri- 
angula efficiat,  variamque  & perpulchram 
prxbeat  contemplationem ; a nullo  au- 
tem eorum  qui  nos  prseceflerunt,  quod 
fciam,  pertrattata  fit : non  malfc  me  fa&u- 
rum  exirtimavi,  fi  locum  hunc  inexplica- 
tum  non  relinquerem,  led  perfer  iberem 
de  his  quaxunque  ipfe  cogitatione  com- 
plc&cbar.  Propemodum  quidem  haec 
omnia,  quaeque  profundiore  geometri^ 
indigere  videntur,  me  hoc  libro  com- 
prehendidc  arbitror:  neque  mirum  ali- 
cui videri  debeat,  fi  nonnulla  qua;  dici 
debuerant  prxtcrmilcrim , utpote  qui 
primus  ad  hanc  contemplationem  um 
aggrefiiis.  Quainobrem  par  eft,  ut  vel 
tu,  in  eorundem  ftudium  incumbens, 
vel  porter  iorum  aliquis,  qui  in  hxc  in- 
ciderit, noftro  exemplo  du&us,  a no- 
bis omilIa  fupplcnda  curaret.  Qua:- 
dam  'autem  funt  quae  confultb  praeterie- 
rim , vel  quod  manifefta  edent , vel 
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Tycx9lM,  70  JlJZyfa  ttMoi i Uf  viat  t^cij 
xfiui  &Qp,\i/inxi2iw,  ent  ftxhi  zMoTfnt  ni  15 
tnp'  HjjA i*  top*^*icn  cwTini7ftV’W  ^ nxl  cT’oih- 
•mAoty3Hf»x  ^ tb*j  7roMw{  tuA>nflx  y%up*s  tfx 
y'.*;rausr,  «et  fJr  t tnvy^ttsrizn  t <zsfymyri 
v Jttia  an  c*Avc«iua».  m»  isl  'jjb  ? Tpox^ca- 
taf  ^TrzJu^n. 

I1P0TA2I2  a. 

Eai  'rtasxf«t  tuSeuN  i ■Oj««'n»  'tfiys  <ftu- 
'n&.i  (xcQhl  Aoy>i  iyy^  Jrrip » Te/nt  -o^js 
i1  TimpTW  n>  r^J&o  -o^m  $ TiTapn» 
/u£^9»  i*  'vLzro  Av7i£jc5  *j  n^m*. 

1 0 E I A yS  q A «©f  T B Ao'j«v 

r«,  irwTp  ij  r «©e  ut»  A E'  A*yw  on  t» 

Tvr  A,  A E pa£:»  ifi  r»  vjzsre  ri»  B,  r. 

Et«  1 i A «oie  b 

ptZfit*  Xiytv  *x«  t"  i • *~ 

«itfl  «i  r «©f  r a e,  A 

K«  ie  n A «©V  B ¥-  , r -■  I 
tus  i r '=tK  r a z* 

T3  ew*  3J3r?  f A,  A 7.  U»  «il  TU  \JZSV  T B,  r.  flH- 
Xjf  di  t*  'J&i  A,  A E f \jav  A,  A Z'  5 jF-Jssr»  T 
B,  r *g$c  (Aiifo  e* 1 n Gsn  A,  A E. 


verticem  fecetur , cum  ab  aliis  demon- 
liratum  Iit , nos  omilinuis  , ne  aliena 
noftris  inventis  inleretentur.  Quae  ve- 
ro magis  obvia  fune,  fit  facillime  intel- 
ligi  poflimt,  non  cxiltimavi  me  Icri- 
bere  oportere,*  ne  legentium  animos 
parum  attentos  redderem,  igitur  ad  reni 
propofitam  accedamus. 

P R o p.  1.  Tbcor. 

Si  prima  quatuor  redarum  ad  fecun- 
dam majorem  rationem  habeat  quam 
tertia  ad  quartam : redangulum  con- 
tentum fub  prima  fit  quarta  majus  cil  eo 
quod  fub  fecunda  & tertia  continetur* 

HA  ri  b A T reda  A ad  reftim  B majorem  ra- 
t tonem  quam  r ad  a b : dico  rccla opu- 
lum fub  A & A E rcCtangulo  fub  B fle  I'  ma  jus  clle. 

Quoniam  enim  a 

B , ad  B majorem  raiio- 

' • nem  habet  quam  r 

~ g ad  A E ; fiat  ut  A ad 
— ! • B ita  r ad  A Z : tri- 
angulum igitur  lub 
A & A Z aequale  rectangulo  lub  B & r.  ma- 
jus autem  cft  quod  fit  fi  A & A B eo  quod 
(ub  A & A /. ; ergo  rc&angulum  fub  A & a E 
recta  ngulo  fub  B&r  majus  erit. 


n P O T A S I S &. 


P r o p.  II.  Thecr. 


Eat  7©ry ««  tfky&h  ^bn  t r yvu «r’&t 

fu ctr  t <oei  t apQw  toSwt*  » ctyf&m 

fs^s  f ^aoAtytCctMfAtn*  «r’  «wtw  'EO4 
t?  xj$r » nutj*.  A^pi  tyu^nf  i £ *f%s 
'^jGRrrutdou.  t Im  opMui  'B&s  ^ rn&iiffsi* 


Si  in  triangulo  orthogonio  ab  altero 
angulorum  ad  unum  iatus  quod  c(t 
circa  angulum  re&um  reda  ducatur: 
duda  illa  habebit  ad  eam  qux  inter 
ipfam  fit  perpendicularem  interjici- 
tur majorem  rationem,  quam  qux  k 
principio  fubtenditur  redo  angulo  ad 
jam  didum  latus. 


nr  P I T a N O T 7$  iffauvix  ri 
A B r,  Cf&ht/  tx»tx  rlu/  A 
ypmtu,  >ir®  f*M(  rur  y tum  tvc 

r Sh  r a b foS-»  ve  >?  r a* 

}jyu  Sti  n r A «Qtf  A A 
>*y»  bj*  b r b «e?r  b a. 

i\X$u  t**  r b n A f-  **■«  *» 

Cfft i iww  If  yjzri  A A r,  ai^SA«i»  kpa 
>t  viare  a E r fttZc»  og*  n A r ns 
A E'  n aft  r A «c#f  A A fitfyv*  A 
As>«»  «z**  *hnp  i e a «C?f  a a,  non» 
r B TaOf  B A. 


SI  T triangulum  orthogonium 
A B r , rectum  habens  angu- 
lum d A;  & ab  uno  angulorum, 
videlicet  a r,  ad  A b ducatur  rc- 
ifta  r A : dico  r A ad  a A majo- 
rem rationem  habere  quam  r B 
ad  ba. 

Ducitur  cnitn  tedi  A E ipli  r b 
parallela.  & quoniam  rcilus  cll 
angulus  A A r,  angulus  aET  ob- 
--  tukis  erit  : major  igitur  dt  o r 
1 quam  A E ; & idcirco  r A ad  a A 
■Jitij)  if  majorem  rationem  habet  quam  fi  a aJ  a a , 
hoc  cft  quam  r B ad  b A. 


n POTA  SIS  y\ 

Eat  nZns  lf%i  2}J.  ■?  xofup « Tfu&ir 

t yaafjUpoH  tr  TVfWf  T£/>av«»  7»  ur. v, 
i^ovra  &xous  <twJ\Aon  i^jy  Tra. 


P r o p.  III.  Tbeor. 

Si  conus  redus  planis  per  verticem  fe- 
cetur ■,  triangula  illa,  qux  in  ledioni- 
bus  fiunt  fit  xquales  habent  bales, 
inter  fc  xqualia  erant. 

# []  K SIT 


SERENUS 


I A,  p I T fi  Kuvti,  a KSjn^  tcV  rt  A turpis*,  B<td( 
ita-  *-*  ^ i zsB*  n B xitrf :>  xv/cAef  5*  3 x*Va  A*  # 
Kffjfif  Tfufirms  Jfomfns,  7«. 
tu  i>st  f itftuf  rpl- 


■npu\f  yin/jitytt.  rpi- 
yura.,  C«t  yS  Tfjrftetu  mmn*  a}  to- 
aJ\l  nitet/  i»  attvMf  atitvtu]ctj ) ytv- 
ri)aj*ii)7li  AT  A, A E Z,  ‘xatf  i%ptfgn 
«f  rA.EZ&^r  Aty*ibii»  ATA 
A E Z r^/yuttt  ‘tau  clX^Kcis  iev. 

Ex«  yzp  04 -n  $ xths  Itui  <*^T- 
AfWf , <Vay  J»  «ut/  «i  A r,  A A,  A E, 
A Z'  KSH  T9  T&yum  a&t  tu  t^c- 
yatru  Uty. 


|8 

SIT  coma  rcAus,  cujus  vertex 
& bjfi*  circulus  circa  centrum  B 
que  plani»  per  verticem  fcdo, 
generentur  triangula  A r A,  A E Z, 
srqujlci  bafes  habentia  r A,  B Z 
( triangula  enim  ex  his  Ic&ioni- 
bus  Heri  alibi  [per  3. 1.  conic.  ] 
oftcnfum  eft.)  dico  triangula  A r A, 

A E Z aequalia  efle. 

Nam  cum  bales  fim  aquales, 
iretnqnc  aequales  inter  fc  AT,  A A, 

A fi,  A / ; erit  triangulum  triangulo 
quoque  squale. 

P R O P.  IV.  Theer. 

In  conis  re&is  fimilia  triangula  inter  fc 
xqualta  funt. 

SIT  enim  tn  propafita  figura  AT  A triangu- 
lum triangulo  A E Z fimile  : dico  & squale 
efle.  quoniam  enim  ut  AT  ad  r A ita  a E ad 
E Z ; erit  («emutando  ut  r A ad  A E ita  r A 
ad  EL  & funt  r A,  A E aequales ; ergo  & ae- 
quales ftinc  r A,  E Z.  triangula  vero  aqualium 
bilium,  OBX  in  Conis  rc&is  fiunt,  inter  fc[fW 
3-huj.  J Ium  aequalia:  ergo  & triangula  ara, 
A E Z xqualia  erunt. 


nPOTASIS 

Er  toj  op^si s xx* k*  rx  cfiotx  'Tz/ywoL  teres  «Mx- 

A«x  ’6$li. 

P Z T II  yj  o*^i  f vv&XH/jdw(  XArxy>ct$tf  ii 
A r A t c/yunt  tu  A t z 'ipu m’  Atyw  en 
x,  im  «V.  trti  y*t  k»  ut  n A r ocre  r A Urrnt 
* AE  -otyt  E Z,  x.  httAa;  ifjt-  ttai/  tim»  inq  04 
r A,  A E'  tmiopatXjCti  EA,  EZ.  nt  Ai  c&i  tr«* 
Gettte*  rycyuMk  et  rnt  efflit  xuvut  im  «ne* 
ua  a.£jc  1»  A T A,  A E Z r^/yav-x. 


Prop.  V.  Tbf<*rt 

Si  conus  retShis  planis  per  verticem  fcoe- 
tur,  & per  axem  & extra  axem  i fit- 
que  axis  non  minor  femidiametro 
bafis:  eorum  qua:  fiunt  triangulorum 
maximum  eft  illud  quod  per  axem 
tranfit. 


nPOTASlS  /. 

Ext  xunt  o$*  'Cforn&a  Tfju&j a/jt  •?  xefufi», 
7»«  «fi  heros  f oi^orof,  a 
a^on?  xaiV  fw»iAxT?cw  ¥-?«. 

&WMK*  T ->&0p8pc»  It  T^S  XX.VttTAO»»«f  #«* 


IT  conus,  cujus  vertex  A,  batls  circulus  psTQxxjrcc^xvfti^ir^urs A.flxmc  jiafi 
circa  E centrum,  & axis  AB;  cono  ita-  I-*  ri b Mripv xwxAk /ioAb'  r/nfant 


que  per  verticem  fedo , fiant 
triangula,  per  axem  quidem 
AT  A,  exrra  axem  vero  AIZ; 
ponaturque  EZ  ipfi  r A paral- 
lela; axis  autem  AB  non  mi- 
nor fit  ipfa  B r : dico  A r A 
triangulum  triangulo  AEZ  ma- 
jus cni:. 

Jungatur  B E,  & ab  iplo  B 
ad  ez  perpendicularis  ducatur 
BH : ergo  (per  ?•]  B Z bifa- 
riam dividetur  m H;  & jun- 
da  AH  perpendicularis  erit  ad 
* Z ; triangulum  enim  E A Z as- 
quicrurc  eft.  quoniam  igitur 
A B non  eft  minor  femidiametro  B E , & eft 
B H minor  quam  B E ; erit  AB  infa  EM  ma- 
jnr.  itaque  abicindatur  B 0 aqualis  ipfi  EH, 
& jungatur  Bfi  : quoniam  igitur  EH  ipG  bo 
eft  «qualis,  communis  autem  eft  BH;  ergo 


3 v *****  vv  xppvOnc,  jttr- 
•*$u  r(/yuva.,2^  p±u  S afow? 
TJ  AT  A,  CKTtf  3 'tS  Vi 

AEZ,  £ khxtu  tj 

EZ  ix  T A,  0 it  «?«’,  rtrnTW  «j 
AB*^5t*,^iAit7?av«S'«-3s  BI** 
htyu  «*  vi  A T A r^/yu/tv  put- 
f AE  Z Tf/ym*. 
Em^iva^a*  *i  B E,  £ >ct9  t£  B 
kxJttk  nxfiu  cljti  t E Z n B H* 
tt|»X  TTTfttj^  1f  E Z JUtTK  79 
H.  mfyvxflu  ij  A H'  ij  A H 
Xx^Ttk  hu*  19»  E Z,  isvnu- 
Aar  ^ rtEAZ.  ir«  w j AB 

itx  kv  ^ ok  ? iwrpv  ^ b e,  iKtutiut  & 

i)  E H ^ B E*  ij  kf<t  A B f**i£u*  W^EH.  «^T- 

iBu  tnm  i ® H* 

ev«  x*  wjjefvir  ui»  cH  ni  B0,  >»<»''1  d«  >j  B H*  Aw» 
xgji 


_ Digitizgd  by  Gopgle 
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DE  SECTIONE  CONI. 


* & *K),  Xj  ytolcL  4 tri»  £ H B rjf  HBS 

ifii  y$  ituvrif*'  k (itunf  *fx  ij  £ B rji  © H «aj 
*ri,  5 'if*M  TS  r&ym<f  ut  *?jt  n B E «C Pf  EH 
iirtK  f!  H © «S»  « B.  « p H © •»©*  0 B/*«£*r* 
Aij4*  *Xfi*  **V  b H A arCsv  A B,  Lt  v&tJtrffr, 
ifjryi+tu  yS  ri  A B H*  Wf  BE«^  «CPT  E H, 

Tirnfw  ij  r b «©V  e h,  rtrzKi  ij  r a «©c  e z, 

* Aaj4»  *x»  £**/»  4 H A •©*  A B’  ro  xpx 
itw»  ra»  T A,  B A i«T  T*  iri*  f EZ,  H A.  aj$t 
*#-*  t*  uzrv  r A,  B A 
^i«w  «i  T»  A r A Tfjy  utCY,  ri  /t  *J®»  E2,  IIA 
rlEAZ  r£ay*>«*‘  *jh  ri  A r A afji  t£/- 
y*»w  ri  A E Z pui£o*  wi'  KJH  tmvTm  ctft t f lar 
(iarn>  fx» tu*  rn  E Z.  Kty  hx  tvt»  Itu*  ovtw. 
fuigw  «i  ro  A^r  A.  ifMtttf  <Jt  ftifaut  »&  cHi 
TbV  «Miw  ItfU»  Ti.9  CUTIS  4 a£oWf*  *+* 

Tt  21&  4 u^eves  rg/yuui. 
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dux  © ■,  B H duabus  E 11,  H B xqtufes  funt,  fle 
angulus  tHB  xqu.ilis  angulo  HB©,  nam  uut- 
cjuc  redus  : bali>  igitur  L n liafi  © h eft  squa- 
lis, & triangulum  triangulo  fimile : quare  ut 
£ E ad  E H ita  i!  ad  © B.  idlHe  ad  w b ma- 
jorem rationem  lubet  quam  HA  ad  A B,  ut  j>ru- 
rime  [per  z.huj.]  dcmmillravimus ; orthogonium 
enim  triangulum  eft  A B H • ergo  B E ad  E H,  h.>c 
dt  r B ad  E H,  hoc  eft  P A ad  E t,  majorem  ratio- 
nem habet  quam  U A ad  AB:  rcdangulum  igingr 
quod  fit  (ub  T A,  B A majus  eft  eo  quod  fub  F.  Zf 
H A,  per  primum  theorema,  led  redanguli  qui- 
dem lub  r A,  B A dimidium  dl  A r A triangulum  ; 
redanguii  vero  fub  B Z,  H A dimidium  eft  trian- 
gulum B A Z • quare  triangulum  A r A majus  eft 
triangulo  A B Z,  & majus  aliis  omnibus  qux  ba- 
les habent  arquajes  baft  E Z , ac  proinde  mter  fe 
aqualia  lunr.  pari  modo  deroonftrahitur,  fle  in 
aliis  fixionibus  quae  extra  axem  fiunt : triangu- 
lum igitur  per  axem  omnium  maximum  erit. 


nPOTA212  r. 

Efl  -re  ttuTU  oJAm  Xf  y&%A  ixu7t&i  /££gq,  «i  £ 
f Tttynm  io  & int  t^o»  ^2. 

* l'  MH0ENTQS  $ tS  xum,  ytnc&u  w A T A, 

a z a,  ust  »»<  r a,  z a /3«w*tr 

Arw  kxtxx  ri  A vi^xt,  X,  U* 

Z A q r A.  «rn  4 xarufir  xeu,  «7»  pj*  A iytt 
«irtArari  AZA  ful^ot  ew. 

$li  *Kf  Z A,  T A 
xxfcm  «f  A R,  A U,  SJn  /ii  yko 
AA  i B0.  i Tti  vr  if  TA  Tff 
Z A fJLSf^W  tri.  n iffUTtUL  Xfn 
B BA  iit  AH  ri  "3><m 

B A x&f  ri  iora  A H in* 

Y&  Awa»  Oftt  to  Air?  B A A u- 
5T i ri  Ari»  A II  thM  in*  ro 
is  * Ari»  A S mdts  r»  Arii  B A 
sZ'jtT,Uit  >Jyu  ixfi  13 

Ali  ri  Ari»  HA.  *&' 

iit  ri  Ari»  A B isd  s ri  Arii  B A 
int*f  ij  A © 'mOt  © A*  Kdf  i A0  wps 
© A iAM-rlcnt  Ao^w  tx"  ts  Arii  A H jrpir 
ro  Arii  H A.  pnu&u  us  ri  Arii  A H tu W ri 
Ario  H A irm  n A K Tpot  K A,  Koj  isi^tc^w 

* H r >ui%ns  Hf*  iri  aj  H K c$ri  ibo  A A, 

Kof  errt  \jxB9Unmf  i A B «jf  B A wt  oJltJuo, 
fUt£m  f^Hf  iAB^t  BA,i  W(-  W<*  *fO- 
npe*  urinar  i A@rijf  ©A.  w- 

i{  A A &xj*  «a»  ri  A.  ir«  w ri  v&p 
\zm  A ©,  © A ri  Ari»  A A iAar?»  ij-a  tu  Arii 
A 0,  T*  /i  U3JB  A K,  K.  A r»  Arii  A A fA aij» 
ri*<  TU  A;n  A K,  ,***£•*  ro  Ari»  AK  ri 

Aere  A©*  ri  uzs»  A 0,  0A,  rirriyi 

, t»  Ari*  B ©,  r»  Arii  A K , x A,  «niti  ri  Ari* 
HK*  *i  ©B  ttittfia^u*  rive  UK.  xoj  liw  «f 


Prop.  VI.  Theor. 

Licet  idem  aliter  & unirerfalius  demon- 
ftrare,  qubd  fimpliciter  in  his  trian- 
gulis, «juod  majorem  bafim  habet  il- 
lud  majus  eft. 

SEcto  namque  cono,  fiam  triangula  A r A, 
A Z a,  ita  ut  bales  r A,  7.  a inter  te  ad  ter- 
minum A conveniant;  & fit  r A major  ipfa 
ZA,  five  per  centrum  tranicat,  five  non:  dico 
triangulum  A r A majus  efle  triangulo  AIA. 

Ducantur  enim  ad  Za,  ta 
perpendiculares  A B,  AH;  & ad 
A A ducatur  Bti  perpendicula- 
ri*. itaque  qutin!.im  r A majnr 
eft  ipfa  7.  A ; erit  e jtts  dimidia 
B A ma  jor  quam  a h : erpo  qua- 
draram ex  B a quadram  ex  a H 
tnajus  erit;  & piopterea  ftQ- 
^ quum  quadrati:: vi  ex  n A minos 
, A quadrato  ex  AH  auadrawm 
igitur  ex  A B ad  quadratum  ex 
B A minorem  rationem  habet 
Quam  quadraram  ex  A H ad  qua- 
drarum ex  HA.  Icd  ut  quadra- 
ram ex  A B ad  quadratum  ex  b a ita  eft  a e ad 
© A : ergo  A © ad  G A minorem  habec  rationem 
quam  quadratum  ex  A H ad  quadratum  ex  Ha. 
fiat  ut  quadratum  ex  AH  ad  quadratum  ex  lt  A 
ita  AK  ad  ZA,  fle  jungatur  HK;  qux  ad  A A per- 
pendicularis erit,  uri  mox  dcmonftrabirar. 

Quoniam  igitur  ponimus  A B non  minorem 
ipsi  B a,  erit  a b vel  major  quam  B A,  vel  ipfi  x- 
qualis.  fit  primum  major ; ergo  a©  nujor  eft 
quam  © A.  fccctor  A A bifariam  in  A.  & quo- 
niam [ per  j . x. ) rcdangulum  A e A minos  eft 
quam  quadratum  ex  A A quadrato  ex  A 0 ; recftan- 
gulum  vero  A K A minus  quam  quadratum  ex  A A 
quadrato  ex  a K,  fle  majus  eft  quadrarum  ex  A K 
quadrato  ex  A © ; erit  re&angutum  A © A,  hoc 
eft  quadratum  ex  B 6,  majus  reSangulo  A K A, 
hoc  eft  quadrato  ex  H K ; reda  igitux  © B majoc 
eft 
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SERENUS 


cft  reda  H K.  liinrquc  B 0,  M K altitudines  rri-  B0.HK  tui  ARA,  Ali  A T(/yu*m'  pii- 
angulorum  A i»  o,  A h a : quare  triangulum  ABa  £cr>  a^a  ra  A B A r»  A H A , xoj  7»  *W«- 


inajus  cft  triangulo  AHA,  ut  & 
eorundem  dupla,  videlicet  tri- 
angulum A r A majus  triangulo 
a z a.  fcd  i pii  AIA  xqualeeft 
aliud  omne  hafim  habens  ipfi 
7.  A .rqnalcm  : triangulum  igitur 
A r A majus  cft  quolibet  triangu- 
I A, en  jus  bafis  cft  squalis  ipfi  IA. 

Quod  li  A uiit  squalis  i pii  B A, 
erit  & A O ipfi  OA  xqualis : 
& fimiliter  recbngulum  A e A, 
hoc  cft  quadratum  ex  B R,  ma- 
jus erit  redanguk»  a k a , hoc 
cft  quadrato  ex  HK:  propter- 
eaque  reda  b©  major  quam  H K, 


r»  afijt  A r A ttv  A A Z* 
K».  a>Kct  r&j  A Z A Usr 
txuesv  * i @xetf  ie*>  trir»}  Z A‘ 
t®  offi  A r A wwrraf  Tfrya** 
riw,  eo  ij  0aeif  My  eri 
T7|  Z A. 

Ei  j n ABri  B A»«j,irijii^  <£ 
1 A 0 rri  0 A • tue  iut  uyt  re  wi 
A 0,0  A,  TifTT-n  7«  Acri  B 0,  pri- 
£«»  W?  f tjzw  A K.,  K A,  rirrr?» 
T*  Arii  HK'  ij  rt^t  Bfc>  /*«- 
iri  iks  fl  K,  ngif  r®  A B A 
& triangulum  rf/rftm»  ri  A H A rf/yuti t pttQ*.  curia*  ii 

m/vtn  I ..  T\  _ ' '*v.  _ _ A ' _ 


A E A triangulo  aha  majus,  eodem  modo  Je-  ietyf)ri\).  x«.v  k)ivt£  fi ido-ut  2^.y«yu po’  rift 
roonftrabitur  etiam  , fi  alias  bales  duxerimus : T(J  £rwf  pernet  Qcurrr  rrjyum  priori  Kt 


quare  triangulum  majorem  habeas  bafio  trian- 
gulo minorem  habente  majus  erit. 

At  vero  redam  HK  aJ  A a perpendicularem 
e fle,  hoc  modo  offendetur. 

Sit  triangulum  orthogonium  A H A redum  ha- 
bens angulum  ad  H,  & ipundo  H ad  bafim  duca- 
tur H K,  ita  ut  quam  rationem  habet  quadratum 
ex  A H ad  quadratum  ex  H A eandem  habeat  reda 
A k ad  K A : dico  H K ad  A A peqiendicularem  efle. 

Si  enim  non  ita  fit,  fit  HA  ** 

perpendicularis  : ut  igitur  qua- 
dratum ex  H A ad  quadratum  ex 
H A ita  A A ad  A A.  erat  autrm 
ur  quadratum  ex  A II  ad  quadra- 
tum ex  H A ita  A K ad  K A ; qua- 
re ut  A A ad  A a ita  erit  A K ad 
K A,  quod  cft  abfurdum : igitur 


rn  iyj/mt  *A oosmet. 

Ou  j ij  H K xi^vrif  iw  ctoi  riui  A A,  «Jwxit- 

'Otf  »TU(. 

Tg/yritu  ifiwyariit  ri  A II  A,  if&Lv  typr- 
nf  7 iw  ‘zreys  ro  H yuniav,  ityri&v  i A A {id- 
etf  \jsri  f II  K,  aif l titai  ut  to  Ari*  A H 'Sr&t  r® 
Arii  H A irraif  j AK  «C»  K A*  A*y»  on  xu) i- 
tif  riv  i}  H K eri  tLo  A A. 

Ei  yi  pr,  ifU  jj  H A xdjvnt' 
ut  ifjx  re  "rin  H A ®£pf  re  attb 
II  A trruf  t)  AA  'Sitit  riui  A A. 
Iu/  ii  ut  rb  ari  AH  «rt>f  r® 
ani  H A arrae  «j  A K •»£#«■  K A* 
i*K/  «f»  ut  i/  A A A A 

_ isrut  n A K xfst  K A , "omf 

II  A non  cft  perpendiculari»,  fimiliter  oftcndr-  ditw'  arx  itfjjt  xct)f  rit  ritrjHA.  curia*  ii 

* *'  uf  v fJw  t*  HK'  ij  H K 

A A. 


neque  aliam  ullam  perpendicularem  clle  iriersT)  vn  iic  <t#o> 
r iplim  HI  : eijo  HK  aJ  Aa  |vrrj«ndi-  ahvn  > 


prxtcr 
cularis  erit. 


Prop.  VII.  'Theor. 

Si  in  cono  rc&o  triangulum  per  axem 
majus  fit  quovis  triangulo  extra  axein 
conftituto : axis  coni  non  minor  erit 
femidiametro. 

SI  T conus  cujus  vertex  quidem  A punctum, 
axis  reda  AB;  bafis  autem  circulus  circa 
centrum  B ; & triangulum  per 
axem  A r A,  quod  majus  fit  omni 
triangulo  extra  axem  in  cono 
conftituto  : dico  redam  A B fe- 
midiametro bafis  non  minorem 
efle. 

Si  enim  fieri  poteft,  fit  mi- 
nor: & ducatur  in  circulo  re- 
da B E ad  r A perpendicula- 
ris. quoniam  igirur  angulus 
A B E redus  cft,  reda  qua:  mm- 
da  A,  E conjungit,  major  cft  fe- 
midiametro B E : quare  fi  i 
pundi»  A in  angulo  ABE  aptetur  reda  linea 
ipfi  femidiametro  squalis,  inter  punda  b & B 


IIPOTA21Z 

Ext  e 4 xutu  ep^oi  i <t£svof  «!><- 

■jwi  5 xttraw  t Urii  ? oiiiiza+tiriut 

T£/yaM»’  e ii^an  ? XAitf  ix  irizesvi  tftq  •? 
U ? xtmfV  n*  (ZxJius. 

"C^.  T ft  xuiit,  *r  n9p*P « t®  A,  toritv  ij 

-*— * A B fti^iiuj  (ritCif  3 0 tfSh  T0  B JUITfW  xu- 
xA«e,  tc  ^ e ut  V dPact  rg/y^ci» 
Tfl  A r A,  ptytsw  e*  uterrrn  r cv 
tu  kuvu  cvvi^ tffotaav  7ifiyi.vaw 
Caeres  a%erct’  >*yu  an  ri  A B rix 

l\aVU¥  f eoe  iF  KiVTfU. 

E*  yJ  Auusrw  #ru  tAava», 
cm  tu  xvxAu  wjbf  cactis  r>i 

r A ri  n £•  £ *T«  ri  '•Usi  ABE 

yufiatcaJnUnU  A, E c*r 

pria£fo£dsrvwou  tJiiaa  prifa* 
iri  •f  £>x?xivTfif  r B E*  'riuapt 
u»  rx  « ri  xtWftf  itm  tv  A uari  wABE  yu- 
»<t»  cadyptrirt,  pvmfy  wtj-irrat ( tm>  B %&  £ ct- 

pttUY. 
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/MU*.  cm^4M&Ai  i AZ nnf  r>i c’x  £ «ttVr*y,  5 cadet.  itaque-  aptetur,  fitque  a z ; perauc  7. 
ftf«  5 * «U  r A Z~A..  1,,^  .5  i_  j>. A ducatur  H & ipfi  r A parallela , Se  jungatur 

BH:  fient  igitur  triangula  A E Z,  HEZ  fenilia, 
ut  id  quinto  theoremate  demon  (i  ratum  tft,  & 
latera  homohga  inter  le  «qualia  erant ; ut 
igitur  Z A *d  A R ita  t H ad  HZ,  boc  cft  r 8 
ad  H Z ; quare  f per  16.  «.}  redangulum  A B r 
xqualc  eft  rrdaiigulo  A l ll,  hoc  eft  triangu- 
lum per  axem  rrquate  erit  triar.fnlo  Afl», 
quod  lien  non  poteft ; pofutnuts  enim  triangu- 
lum A r a maximum  e fle.  Igitur  ab  »nn  minor 
eft  fonidiametro  baiiv. 


<-»**r>f***j*i  ij  « * nnf  tij  ex  » X*k7*v,  ^ 

i^ra  fi  H ©,  5 im&vzfa 
r B H*  ?tri\ '<rQ  S*,uf  i*  tu  t.  % uptjA&n  'taer/fa, 
n»  A B Z,  H B Z Tf/ywa  'cuci a'  ixu  ai  o/mAo- 

7**  xXd^af  ut  aox  4 Z A xpif  A B xrvr  n 
B H xpbf  n Z,  Tini?»  $ r B Xfi<  H Z*  Tfl  OfO, 
AB,  Br  lat  t<n  tu  vjaoo  A Z,  Z H,  r*r inv 
rh24&X  araer  rg/.yutw  Tsn  171  tu  Ali  & 
V***,  'vmf  aJiUjitm  • Oajwc«^)  y$  ro  Ar  £ pkyt- 
ftv  twctf,  i k a.c<t  i[  AB  tAoar&iy  f ei  •f  tx  rat 


npoTAXis 

K Stt»  of 9cr,  J 0 ££«»  SfTcifrr  < Aa-rfen  •?  tx.  f sui- 
^ -r  Tf^tir  ^ ■?  'Qr^. 

fu  imam  v°ty*nt,  Aoy*  SlJtydpvi 

73  a^t  i?  flt£ow<  'rei^w.  /«  a'  ■? 

jVc^-V  v'  eAtt-7?anx  unq 

PsTn  /4u  Vxtrti  TO  A,  fiaas  j «&* 

" TO  B *wA«,  ts  5 24^  f <*£:*«■  rft*- 

y«w  nAra.cfi  x«5*w  ij  AB  i*r  <?q  f 

***»  7T/M»  Tfiyuvu,  0 Aoy+  t£«  w;of  ri  A T A f 
^rrra^^ra.  3 0 s*  K tAar?*cr  wfif 

ft&CjucL  ait)  A Ao^er- 

£*■«  10  n A B A opjryuvic»  e^, 

«uJr#  ftjUaxuxAfor, 

? Bju»9ttk  £ 

«f  »»  K flTfsf  A vrwr  f^T&i  « Z E 
xpr  EB,  ^ 2 5*  Z c^aiMff- 
Aflf  rif  E A »}  Z H, 

? H n(  Z £ p?  H ©* 

Tnj  <ioa  ^ ZE  tij  H©.  ir«  tf»  «e 
r,  K urpW  A ifrtuf  q Z E ?rg«f  E B,  F 
Ttrn<?i*  n 0 H Tfer  n r.,  aa  $t  j 
© H xuf  B E Htu(  r»  xjzai  HA 
A A xfif  re  uart  B £,  A A,  «fj 
r*  uan  H 0*  A A w« r T8  U2XB  B E,  A A yr<w 
7«  Kftitnj,  tutici  to  A Et  A rg/ryemv  Tpk  ri 
A B A'  »r  K K x/sr  A £r*f  to  AHA  r/«- 
y»«o  *?W  to  A B A’  r»  A H A apt.  xpof  r»  A B A 
e*  TAI  fo% m A»y«  urit,  uli  m iv  tt  Qwth  5* 
xuvx  beapftvrufio  hx>Ju>  ^ H A,  ^ AJot  •?  c**p- 
*j  V afwErr  ? k^»h  Sbrmiet  cmZclA- 
A *{*&,  entrret  Tf/yu nr  iy  ru  kutm  fniKMnav  ‘S 

AHA’  gflTH  et^t  to  ciwirBtfjtptr  rptymu  Tgo( 
?*  A r A ylyn,  ‘sr  TO  A H A ix,{  it^or  7»  AB  A, 
Tjfrtyj»  » fj  K erpe f A- 
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Ea»  tZios  of%s  2J&  -?  xcpjpi sfotmSixf 

<j&  # Sul  iFa^oiw,  -mt  Si  it75t  V o^tnot, 
t <T s ym^dpci*  o«tw  Va^onr  « <yr£i 

«*»  if»  T^het  ? a|cv«  TZDUtii'  o ? XMV 
x^ui  i\vifat  tftti  •?  tx  jSctew. 


Prop.  VIII. 

Conum  retium,  cujus  axis  non  ftt  mi- 
nor fetnidiametro  bafis , plano  per 
verticem  du&o  ita  fecare,  ut  faciat 
triangulum  quod  ad  triangulum  per 
axem  rationem  habeat  datam,  opor- 
tet autem  datam  rationem  efle  mino- 
ris ad  majus. 

SIT  coni  vertex  A , bafis  circulus  circa  B 
centrum  , Se  triangulum  per  axem  A r A, 
in  quo  Ce  A B perpendicularis;  & oporteat  co- 
num focare  triangulo,  quod  ad  triangulum  A r A 
rationem  datam  habeat,  fit  autem  data  ratio 
ea  qus  cft  K minoris  ad  A majorem. 

Quoniam  igitur  triangulum 
AB  A re&anguTum  cft,  defert- 
bamr  circa  ipfiim  fcmicitculus ; 
atque  i pundo  B ducatur  BE 
perpendicularis ; & quam  ra- 
tionem habet  K ad  A eandem 
habeat  Z E ad  E R • deinde  per 
7.  ducatur  ZH  ipfj  ea  paral- 
lela, Se  per  H ipfa  h & paral- 
lela ipfi  Z E : & erit  z E «qua- 
lis ipfi  H ©.  itaque  quoniam  ut 

E ad  A ita  ZE  ad  eb,  hoc 

ef>  e It  ad  b E ; ut  autem  e h 
ad  B6  ita  eft  redangulum  fub 
H 0 Se  a a ad  redangulum  fiib  B B 8c  A a • 
& ut  redangulum  fub  HO  & a a ad  redaneu- 
lum  fub  B E & A A ita  eorundem  dimidia,  vide- 
licet triangulum  A H a ad  triangulum  A B a * 
erit  itaque  ut  K ad  A ita  A H A triangulum  ad  trian^ 
gulum  AB  a : quare  triangulum  AH  a ad  ipfom 
A B a eft  in  data  ratione,  fiijjitqrin  bali  coni 
aptabimys  redam  dnplam  intius  ha  , perque 
■piam  & verticem  planum  ducemus ; faciet  id 
in  cono  triangulum  ipfms  a H a duplum  : quod 
quidem  ad  triangulum  AT  a eandem  rationem 
habebit  quam  A ha  triangulum  ad  triangulum 
A B a,  hoc  eft  quam  K habet  ad  A. 

Prop,  IX.  7 luor. 

Si  conos  re&us  planis  per  verticem  fe- 
cetur,  & per  axem  & extra  axem; 
triangulorum  autem,  qua:  fiunt  ex- 
tra axem , unum  aliquod  tequale  fit 
triangulo  per  axem:  axis  coni  femi- 
diametro  balis  minor  erit. 

[]  r- 


SIT 


4-1 


SERENUS 


SECTO  enim  £<*><>  fiant  trianguli,  per  axem  T"  MMSENTOI ifiyuMI,  fat&u  Tcsr*,*, 
quidem  Ara,  extra  axem  vero  A n Z,  quod  X tm  «xowf  to  AT  At  ixne  fi  ri 

triangulo  Aro  fit  xqualc;  firque  fi  Z ipfi  r A A E Z.tfw  « tu  AT  i,  Iroo  <tf  x EZ 

parallela,  & ducantur  A B,  A H perpendiculares , ^ r * j aj  AB,  A II,  *,  e7n^iuv9-«d«» 

A*  imnfjnfur  BE,  BH:  dico  axem  AB  fetmdia-  i _ - , - »'  ■ ...  *,  ■,  y 

*-  jungantur  pc>  ^ «4  B E,  BH’  Myu  on  ij  A B 0 «fw  fAxorar 


metro  ba  minorem 


c(Tc. 


iri  V)S  BA  7*  CK  * Ortf». 


Quoniam  enim  A E 7.  trian- 
gulum aequale  eft  triangulo 
A r A ; & eorundem  dupla  ae- 
qualia erunt,  videlicet  redan- 
gulum  fub  E /.  & ha  squale 
redangulo  fub  ra&BA:  er-  r . 
eo  [per  14.6.]  ut  r A ad  E 7,  \, 

boc  e(l  r b ad  E h [five  B E E 
ad  E H]  ita  II  a ad  A B.  quoniam 


Ex«  WnAEZ  Tf/yattf  m* 
iri  tu  A 1'  A,k  to  $\x>Junt  if* 
Hau,  ryufi  ro  wifE  Z,il  A Isvjr 
eri  tu  \jzn  r A,  B A‘  ut  a^a  >j 
T A TSfSi  E Z,  Ttntftr  «j  T B x('of 
'&  E H,  OT«  iHA  «£$f  AB.  ir« 
i»  <JoflV^y«A  » BEH,  H AB 
fiict»  y W*f  7ii/  vaw  E H B fui 


v - - j - . ..  „ «mAeyw,  'vuuifit  j 5 

angulos  latera  Ut  propotuumdu,  ellque  te-  AHB  wjU  ^ t ^ J 
liquorum  B B h,  A H B uterque  redo  minor ; tn-  . „ , rJ  > r ..  ~ . r. 

ungula  inter  fe  fimilia  erunt:  ut  igitur  EH  ? *&  * ; H 1 ixrus  , A B «Or 

ad  HB  ita  AB  ad  HB;  qiurc  AB  ipfi  F.  H H B'  M»Af*  1 A B t»j  E H.  ftW«r  5 if  E H J c* 
cft  squalis,  led  E H minor  eft  fcmidiaroctro  riJ  xirrfa  B E*  iut/  4 A B afjt,  airc*  istt  t£  ku- 
b E ; ergo  a B coni  axis  femidiametro  minor  erit,  m,  iAatmi  i 57  rrn  6k  tv  «Vrf*.  0 ■ot&c:*h7* 

$<£au. 


quod  erat  demonftrandum. 

CoroIUriunt. 

Quod  autem  demonftratum  cft  in  lineis  oa- 
rallclis  r A,  E Z ; conflabit  etiam  fi  non  fue- 
rint parallcls : quippe  cum  [per  j.huj.j  often- 
fum  fit  triangula  bafes  squales  habentia  inter 
fc  squalia  elTc. 

P R O P.  X.  Tbeer. 


lugjnuu 

Ex»  r nm  ifeiyfrl  'Sptyshi\ut  TUV  T A, 

E Z,  tpavtjer  ut,  tuto  ftq  ‘Er^jtWuiAiJ  um,  iSa 
JlotTH-  iftijfln  yS  ut  7*  mus  t%°rni  (Zaras  th- 
yuvet  iau  ift- 

npoTAijis  1. 


lililem  minentibus,  dcmonltrindum  eft,  TJ,  a^i  j^Bf>  JM^,  a,  auln 


(i  rurfus  planum  ducatur  conum  per 
verticem  (ecans,  facicnfquc  in  bafi 
rediam  lineam,  cujus  magnitudo  me- 
dia fit  inter  bafes  awualium  triangu- 
lorum ; triangulum  illud  utrifquc  tri- 
angulis squalibus  majus  efle. 


TV<ICt  T xZki  •?  XOf upis,  Xf 

Tnrtfi  ci  -ni  (Zacu  io?Sa»  t^S  /Ui>i5u 
t Hiawt  T NBi  kun  td 

ior/ae<^oi  tjtu  txsenpv  r ico»  TCQdiwi. 


SIT,  ut  in  ^ 

jx?r  axem  AT  a zquak  triangulo 
benti  E Z ; & ducatur  quadi- 
bet  reda  linea  IM,  cujus 
magnitudo  fit  inter  r A,  E Z ; 
ponatur  autem  utrique  earum 
parallela  , & per  ipfam  & 
verticem  planum  ducatur : 
dico  triangulum  AKM  utro- 
que ipfbrum  A r A,  A B Z ma- 
jus efle. 

Sccctur  enim  rurfus  K M 
bifariam  in  A , & jungantur 
A A,  bk,  BA.  itaque  quo- 
niam A r A triangulum  squale  eft  triangulo  w A T A Tflyum  tu  A E Z r^/ymu,  »j  a«x  A B 
AEZ:  erit  AB  i|»(i  EH,  hiK  cft  dimidii  ipfius  ^ £H  ^ E Z tai  t^)r,  ut  c*  tu  xfi 

E 1,  squalis,  ut  proxime  deroonftratum  fuit.  - ‘ * * — *•  • - • - 

led  K A cft  major  quam  EH : ergo  & k A ipfa 
A B major  erit.  [HMatur  B N squalis  ipfi  K A, 


antecedenti  figura  , triangulum  FsTfl  y5,  3b  'f  ifiumt  >ut7x^a<^rs,  ro  Jiet 
A r a squale  triangulo  bafitn  ba-  ■*—*  a^eves  Tpiyutiv  rt  A r A i«v  tu  Qaex»  t%cyn 

^EZ,  ksh  ft*z&u  t v%iiou  it 
K M fi  tyift  r T A, E Z, 


xttf  ttutnix  avTsn  k*u&u  xrt- 
e^AMAor , i /1  yyfiu  to  cJTnxt- 
3cv'  A iyu  J»!  on  ts  AKM 
TtlyuMv  uticot  («w  iKd-nti 
i?  AT  A,A  E Z. 

TirpioS-a  yJ  snrAir  Srx/U  if 
KM  ruA,  ^ 'ixiC^rx^unu»  «f 
A A,  B K,  B A.  ini  ir  to vr  t?) 


rir*  Jti  K A-f  EH’  ££ 

A F ct^* trir  •»  KA.  >tae&«  w tb  K A «n»  i 
BK 
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B N,  x.  f nCuuy^to  *j  A N'  2^gi  m cumt  Jij  tkV 
O&Afl.i&W  ‘tgztf  TO  B K A Tftyxvcr  r»  A M B 
rf/yuvu i«d  n ^ 0,140*:» • «f  afct  i BK  «CSC  K A, 
Tf-JW  «C  q r B «ty»  K A,  r*m^<»  q T A 
K M,  *ra*  q A N wtjif  N B.  q 3 A N ®br  N B 
«Ari-rew*  Asj*/*£h  qwt^  q A A «df  A B*  re  ap* 
\ )zn  r*v  r A,  B A iA«tax:»  r»  visno  ru  KM, 
A A,  Ttnifi T0  A T A 7^iy»»wiArtT?o»  (fi?AKM 
Tj/yina*  ct^x  ro  AKM  t£  AT  A )ca/ 

tu  A F;  Z 

Tlif/rfuk- 

Ta  «4to  Jq  JVowuj  >t  Jari  tottov  Tg/yuwv, 
o>r  *i  Q&ns  fityi^a  fism^v  kj  t r A x,  E Z'  *Jt» 

yu  ifioim  xx*  pq  c°Vx>A>;Ae<  weir  «f  (&*Thf,  us 
K «drifov 
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& jungatur  a N,  ac  eadem  ratione  qua  fupra, 
dcmonllrabimus  triangulum  B X A squale  & G- 
mile  triangulo  A N B : quare  ut  r K ad  KA, 
l»oc  eft  ut  r B ad  K a,  hoc  eft  r a ad  K M,  ita 
AN  ad  N B,  ied  AN  ad  N B minorem  ratio* 
nem  halxrc  qiura  A A ad  AB;  & propterca 
redanjmlum  fiib  TA  & B A minus  eft  redan- 
gulo  lub  K M iS:  A A,  hoc  eft  triangulum  A r A 
minm  triangulo  AKM:  triangulum  igitur  AKM 
& triangulo  A r A & triangulo  A E Z ma- 
jus erit. 

. Cor  dl> trium. 

Idem  demonftrabitur  etiam  in  omnibus  trian- 
gulis, quorum  bafes  magnitudine  inter  r A,  B Z 
intermedi*  fuit,  nihil  enim  differt  fi  bafes  non 
fine  paralleli,  ut  fupra  demonftratum  fuit. 


npor a2I2  «. 

Kum cftot, V 0 «!£*» tAst-rW 
xti-n-V  T RitnetSfTtfiw  S\x  r xoftnpwt,  un t td 
ynit&tw  -r^j-yj/tta  «rw  wwq  Sia  f amaros 
r^/yara. 

Tj*  STCo  Jt&ttf  KM¥t(,  it  aPcsy  /ur  0 A B, 

•*"'  2>lgt  X acente  TftyaHT  TO  A r A*  £ /fW  fv*» 

7» uti*  t?»  xc*»  ot^jwi/iv,  m£m  Tfiyorto»  c*  t» 
xri»«  Ire»  rai  A T A. 

tj  r A c*  ru  xukAoo 
*fW  2l&  rK  xoTfau  q 

E B Z.  K sra  q A B tAu7?aiv  tri 
rijf  C^f  £ XWTftf,  C^OfMiiS-U  q 

A H,  vawfWKoa  .«-V  -nj»  L2T» 

A B Z ya«i<*».Iaq  3 kou  rn  6x  X 
X«Tftf , ( TKI»  j pet^iO»  TO^ffKf) 

X.  Aoo  X H 'Sr^^AqAer  r?  r A 
«i  ©HK*  q ©HK.  uo* 

xura  to  H itxyt  Ttrfuy  x,  «dr  o^5»r  ry  K B Z. 
<ftsxtas^Aifo9-a(  ri  r © K,  HA  cJ^jjniJs»,  abi^v 
jt  A9K  Tpyatoi''  Aty»  orc len  w t«  A F A. 

Eon^to^iW  q B ©.  k 'tx-ri  ioq  q A H rn  B ©,  u>r 
ipx  q AII  «df  H B ir«f  q © B ®df  H B.  txei 
£11  0 »0  TpiyetnA  7W  B 0 H,  H A B fucu  y Mietv  futi 
yn/Uw  yJ  eu  i/n  © H B,  A B H)  /nt- 

fjL  ^ ot^AeU  ys iuf  vh&yts  avaMyor,  ntf  7» 
As.:»»*  cfjVf  «AuArovotf  cftacL  afijt  tc  B«H, 
H A B rpiyo#**  us  duop  q B 0 «df  © H,  txtk» 
«f  q r A irpor  © K,  isrus  »i  H A trfos  A B*  ro 
tjd  r A,  B A in»  tui  V3W  © K,  H A,  k m ifitn*' 
7?  A r A Tflyum  ctfO.  in»  iri  t«  A0K  Tyr/uvu. 
«no  rsiqnq. 


Prop.  XI.  ProA/. 

Datum  conum  retium , cujus  axis  fit 
minor  (emidiametro  balis,  plano  per 
verticem  ita  fecare , ut  faciat  trian- 
gulum xquale  ei  quod  per  axeiu  con> 
fti  tuitur. 

SIT  datus  conus  rectus,  cujus  axis  quidem 
A B ; triangulum  vero  per  axem  Ara:  & 
oporteae  cum  plano  per  verticem  ita  fccarc, 
ut  faciat  triangulum  triangulo  AT  A xquate. 

% Ducatur  in  circulo  per  ccn- 
mim  reda  E B Z ad  rectos 
ar^ulos  ipfi  r A.  & quo- 
niam AB  minor  eft  femidia- 
merro  bafis,  aptetur  AH  fub- 

i ^ tendens  angulum  a b j.  , qux 

/ femidiameero  fit  «qualis  (quod 
quidem  facile  effici  poteft) 
deinde  per  H ducatur  OHK 
ipfi  r A parallela  : ergo  fper 
3.  3.J  0HK  ad  H bifariam  fccatur  A:  ad  EBZ 
cit  ('erpetidicularh.  ducatur  juxra  redas  G»K, 
HA  planum  triangulum  A0K  efficiens:  dico 
A © K triangulo  Afa  .rquale  cfle. 

Jungatur  enim  B©,  & quoniam  A H eft  «qua- 
lis ipli  B 0,  erit  ut  Alt  ad  HB  ita  «B  ad  bh  : 
quod  cum  duo  triangula  B ©H,  H A B unum  an- 
gulum uni  angulo  xquakrm  habeant  ( lunt  enim 
© H B,  A BH  utrique  redi)  & circa  alios  angulus 
latera  |vroporrioiulia  fine,  reliquorum  vero  utcr- 
quo  redo  minor;  erunt  b©h, hab  triangula 
inter  fc  fimilia : quare  ut  B e ad  «H,  Ime  eft 
r a ad  ©K,  ita  ha  ad  AB:  & idcirco  redan- 
guhmi  quod  fit  fub  l*A  & ba  «quale  eft  rc- 
dangulo  fub  ©K  & HA;  proinde  eorum  di- 
midia , videlicet  triangulum  a r a aquale  erit 
triangulo  A ©K.  quod  erat  faciendum. 


npoTASis  «C. 

Eai  x2!ie<  Xlx  r xcyjptf  'ffaxt&ts  r/a«S5, 
t «N  >t»0f^a»  ei  Tti»  H&viii  ttio<  q 

■5  kc^<J>v'Qj  ^ iQcwn  xjt^nw  wu  « f»l  ipu. 


Prop.  XII.  Tbeor. 

Si  conus  rctftus  planis  per  verticem  fe- 
cetur,  6c  in  uno  triangulorum  {etftio- 
ne  fadorum  reda  ii  vertice  ad  ba- 
fim  perpendicularis  duda  squalis  fit 
dimidiat 
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dimidi*  bafis : erit  illud  triangulum 
majus  omnibus  triangulis  diflimilibus 
in  cono  confli  tutis. 


SERENUS 

otta.  $ tvtd  putei  tpu  minui  V 

dtefmui  cV  "nS  xxe/Ct)  T^/yumu 


SIT  in  cono  redo  triangulum  A r A,  quod 
perpendicularem  AB  xqualcm  habeat  ipfi 
B a dimidi*  r A bafis : dico  A r A triangulum 
majus  efle  omnibus  triangulis  diflimilibus  qux 
in  cono  conftituuntur. 

Sumatur  enim  aliud  quodvis  triangulum  A E Z 
ipfi  diffimile,  in  quo  ut  perpendicularis  A II ; 
Se  a pun&o  quidem  0 ad  A A perpendicula- 
ris  dticarur  B0j  i pundo  autem  H ad  A 7,  iti- 
<lem  ducatur  perpendicularis  H k.  quoniam  igi- 
tur triangulum  A r A diffimile  cft  triangulo  A L /, 
& a B a ipfi  A H Z diffimile  erit,  funt  autem 
orthogonia,  & xquicrurc  cft  A B A : ergo  AH/, 
non  cfl  xquicrurc;  & qua- 
dratum quidem  ex  AB  xqualc 
cft  quadrato  ex  B a , quadra- 
tum vero  ex  AH  quadrato  ex 
H Z non  cft  xqualc.  ut  autem 
quadratum  ex  A B ad  quadra- 
tum ex  ba  ita  reda  a e ad 
© A ; & ut  quadratum  ex  A H 
ad  quadratum  ex  HZ  ita  A K 
ad  KZ:  reda  igitur  A A in 
partes  xquales  dividitur,  A Z 
vero  in  partes  inxquaics.  itaque  quoniam  id 
quod  fub  «qualibus  partibus  continetur  majus 
cft  contento  fub  partibus  itixquaRbus ; erit  A © A 
rcdangulum  majus  redanguto  A K Z.  fcd  rc- 
dangulo  A 0 A xqualc  cft  quadrarum  ex  B0; 
& rcdangulo  A K Z xqualc  quadratum  ex  H K : 
quadratum  igitur  ex  B e quadrato  ex  H K majus 
erit ; idcircoqtie  linea  Bfl  major  quam  H K.  ut 
■ autem  B © a J H K ita  rcdangulum  fub  B 0 , 
A A ad  rcdangulum  fub  HK,  AZ;  & ita  dimi- 
dium ad  dimidium,  hoc  cft  triangulum  A B A ad 
triangulum  A H Z : majus  igitur  cft  A B a trian- 
gulum triangulo  A H Z,  & eorundem  dupla,  vi- 
delicet triangulum  a r a maju>  triangulo  a e z.  fi- 
mtlitcr  oftendetur  A r a majus  efle  omnibus  trian- 
gulis ipfi  diflimilibus.  quod  erat  dcmonftrandum. 


"P  N y)  wV«  ip&u  r ptyuHV  *y«  ri  A T A,  I-Xfif 
t A B tcdjt n»  iffij»  r»j  R A,ty«7tt«t  {rn  •f  r A 
/3 detur  Myu  vn  n A r A t fiyater  ftitfyr  in  mi- 
ruv  r dw{x.u ut  eu tu  nutu  eutigaejiSput  r ■g/yu»ut. 

EiAijipdtf  a)ba  nxfi»  Tflymtt  atiftstot  au- 
TU  tui  A E Z,  eu  u xdJirH  i A H'  k Zen  ftiy&B 
cfinrAA  xafjtne  vyjlu  n B 0.  I?  H <&i  t 
A Z xdjiTis  ky^u  j HK.  t 7th  tn dtifutir  ivi  ta 
A T A tu  A EZ,d>efiiitr  dfet  yrl  ABiraAHZ. 
£ K»  cforyuita,  I i inmAif  zo  A B A‘  to  A H Z 
df*  duincxiMf'  5 r»  iiri  i5  A B ww  ivi 

TU  *5TO  f B A,  7»  j X**  A If 
tu  ii ni  T5  H Z cunevt.  eOK  ug 
aV tb  i»i'AB  «CJf  ri  avi 
^BAvtus  if  A0  ©A, 
Uf  St  to  dvr  A B «C 9f  Tfl  itn 
HZ  irrue  i AK  ®0>V  K.  Z’  4 
df<L  AAfffira  Tirfirmf, 
*l  Si  A Z eif  dium,  ini  n 

aj  A A.  A Z itttj  edri,  i t&f  if  pdp 
«r  rn  Sti, etymi,  q ^ *#  dttm, 
TB  \jzn  TU*  ITUV  T(4.r,flttTU*  T S UJffB  TU*  COl- 
vu»  fligit  isr  tb  dfjt  tjsr  A © A fuXJi*  ki  ri 
Oar»  A K Z-  a/Aa  tu  e!  tJot»  A 0 A mv  ivi 
tb  an  B 0,  Tfl  Si  Oztb  A K Z ion  tu  dvi  H K* 
dfjL  tb  an  B 0 ri  avi  H K‘  fJLH^tn  duc 
wiB0  i«HK.  us  Si  i)  B©  «&V  H Ktfra* 
tbt»  xsmi  B ©,  A A -acie  t»  Oaw  HK,  AZ,  £ 
TB  rfjjffv  Tfdf  TO  *)Ui3V,  TV7M  TB  A B A Tg I- 
yunt  m&g  Tfl  A H Z'  t*H£c*  asjt  tb  A B A ri 
A H Z , xof  tw  SurAanet  tb  A T A rd  AEZ* 

CfUlUf  Sif  HciKtVTKf  tn  mtVTUft  TfcV  at  CUSA &Y  hH- 

^fl'o  ivi  Tfl  A r A.  UKf  iStt  St^flf. 


Prop.  XIII.  Probi. 

Datum  conum  rcif^um,  cujus  axis  fit 
minor  femidiametro  bafis,  plano  per 
verticem  ita  fecarc,  ut  faciat  trian- 
gulum majus  omnibus  triangulis  difli- 
milibus  in  cono  conlticutis. 

SIT  datus  conus  redus , cujus  vertex  qui- 
dem A pundum  ; bafis  circulus  circa  cen- 
trum B , axis  vero  A B minor  femidiametro 
bafis : Se  oporteat  conum  juxta  prxfcriptum 
Secare- 

Ducatur  planum  per  axem  quod  faciat  trian- 
gulum a r a , & erit  ab  perpendicularis  & 
minor  quam  b a . deinde  in  plano  circuli  du- 
catur BE  ad  redo*,  angulos  ipfi  TB;  & quo 
quadratum  ex  AB  fuperat  quadratum  ex  BA, 
ejus  dimidium  fit  quadratum  ex  B H ; perque 


n P O T A 2 I 2 ty. 

To*  «fb^tvm  kuki  bf%l,  V b 3%ut  tAxdlut  -J 
U X xtntf/  4 &xnui,  nfrMi  ZxofvQriic 
'bh-rUu,  uet  7c  >wo^uor  'T&yxioi  ^ro^Qilf) 
■mrmi  r di meiui  alm^a  tS  nutu  y.iip3put 
T^/yum. 

EsTne  Sebeif  Kuv:e  ifiir,  v vdprb 

A,  0aaie  Si  i me*  ri  B nurfe*  xvkApv , dsut 
4 b A B,  Om$u*  ut 'fex  JxisTfK  r 1 2dutur  £ 

Stet  i gu  TTfie»  f xdvet  in 

Uyjru  t?  2*1»  ri  UJrtt®-  SflttnSt r,  nidt  tb 
A r A T ptywu'  *I  AB  dojt  xdjfne  tAaziut  in  'f 
B A.  wx$u  citu  v kukAj/  cfinmSu  r?  r B wfie 
co%(  if  B E'  d,u  fLH^i*  en  ri  etav  f A B rd  an 
"t5  B A,  rirH  r/*m  igu  tb  «wtwBH'  xa)  2fci  S 
H 
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H r%$u  T?TA  jZH0,  $ ijn^ju-  H ducatur  ZH«  parallela  ipfi  r A ; & jungantur 


Z&Mtr  o)  A H,  B0. 

tvd  u»  ro  Xr»  b A,  tutis* 
t«  isre  Ii  0,  tu  XsTt  B A fUt- 
Zjn  t?i  tus  ait  B II,  ro 
«as  A H tu  >cn  A B fiii- 
Xja  K»  ui  tu  icri  b «•  ro 
1 «®*0»  «w  A H f*u- 
'C,ir  itiru  avg  B H.  «n  J<  $ 

TU  «a»  H 0 t«  mBH  p«- 
<W  ro  ari  B 0'  uurnfg  et^e 
rwr  «w  A H,  H 0 rp  «t/nJ  vj 


AH,  B 0, 

ktkt  Quoniam  quadratum  ex  BA, 

'y.^  hoc  eft  ex  B0,  (uperat  qua- 

Tj  yy  i'  ys.  dratum  cx  B A dtiobus  quadra* 

///  T\V  tisex  BH,  quadratum  autem 
/y  / i \ \N  cx  A II  fuperat  quadratum  ex 

« 1 B \ XN  A B uno  quadrato  cx  B H : ergo 

f**-  1 \ 7 7^  quadratum  ex  B9  fuperat 

fi  ir  V / v >/  quadratum  ex  AH  ipfius  BH 

^ — /h  7^-0  quadraro,  fcd  quadratum  ex 

- E B©  | uperat  quadratura  ex  H0 

, , quadrato  cx  BH;  quadratum 

nJ  vm/tjffi  ro  an  f.  0-  igitur  ex  B © utrumque  quadrarum  ex  A H & ex 


*w  apa  to  a*s  A H tu  avt  H 0,  «j  A II  rv  11  ® «idem  quadrato  fuperar  : adeoque  quadra- 
H 0 iV  K&  ist  K,  r)  Z H rr  H 0 inj'  «j  «*»  a H tura  c*  A H aequale  eft  quadrato  cx.  M 0,  & reda 
iflj  t-TJ  t*.  r^Ttut  TT)f  ze-  ia»  *&c  2]&  tu»  Z «,  A H reda*  H 0 xqualis.  eft  autem  & Z H aequalis 
H A JaxCc/Avu,,  i™  i.  r;  T"  " " ' ‘)u'irc  A “ «f1';1  d*  «IWJi*  ipfius  z a : 

iVGk  • ' ' J'  / • • fi  Igitur  per  10,  HA  planum  ducatur,  fiet  in 

r*  5 •»  cono  «ungrium,  q„„J  fit  Alo.  iuqurquo- 

Aze,  a ,x»  7wwfo<plt*AjnK-,  nuun  triangulum  AZa  eft  in  cono,  llcujus  »er- 
AH  int  tri  rr  i ifHTtict  tj>s  fittoius'  ii  A Z © ums  ticc  duda  j»erpendicularU  A H xqualis  eft  dimi- 
io  xti,Tuv  tu»  e*  tu  i ui»u  yuoijbpxv  r^i-  dix  bafi  : erit  [per  12.  haj.  ] A 19  triangulum 
yx»uv  eusfUtuv  cwnJ.  omp  Itu  1 majus  omnibus  triangulis  dilfimilibus  in  iplo  eo» 

no  condituris,  quod  erat  faciendum. 


nPOTAS13 


Pbop.  XIV.  Probi. 


Tor  xZ*vt  ha  u ££**  'Qru&o  hhm  Datum  conum  plano  per  axem  ad 
<0£js  op^oLj  ttJ  i Ztiou.  <^os  angulos  ipfi  bafi  fecarc. 


"CXTft  tS&Hf  K U»0S,  U HSfvfil  ptiv  T9  A «)- 
*-*  puwr,$(tms  3 0 ®6<  7»  B JUrtfer  Kvx/^f.ctPeu 
^ < A E'  x ^19 tfu T kuk»  TiUitiv  tyg t ^ AB 
opjus  71 i PCCTU. 

Et  ,o.V  ct  cp^cs  tsn  0 xu- 
Tif,  071  »f  w A B «C5f 
O/tJwf  «I  TJ  (Wtt,  X, 

7».  aja  A B vfanfa.  au- 
osxMsVV*  ToOf 

rji  «a  7-0  A T A T£i-  ^,/^1 . 

7i»wr,  24at  1*  A B oo,  / 

e$*e  H7  r»i  /3«V«.  _ /C-''  // 

AMa^)jOTutA>r>W  K®  0 rf  g_' 

xuvtf'  tj  et^A  A B 9*  &ti 
e^f  r>i  0«W.  rn-xUru  -ni- 
yjv  ij  t5  A ,ut_ 

5t77f  <J*7  TO  t5  (suatuf  JJnxtJav,  xaiu  to  E, 

ij  B E,  x tf‘KXo*CA»fc&®  ro  J”  A B E rpi- 
yai»a  erJrwtJc»,  mu»  0»  ra  xado«  nATA  rfjtyu- 
»«»•  Xiyu  ori  to  AT  A toCk  op%s  K>  rjj  r»  x^vk 
|S<tTH.  iiruyb  if  A F. xa5r7»r iw c&i 70 /3aoio*f 
cfirni^cr'  >t  sn*r»  <i^s  7»  oia  # A E d«- 

Cxtfu.aW  «CjV  o^>V  Kira-j5  3*tcr»c  Jkrniu' 
Xj  7»  A T A apa.  rpiyuvt»  <a&s-<>p%f  istruf  ($ei~ 
Cius  tRmnia.  vnp  ia  e* 


SIT  datus  conus,  cujus  vertex  A pandum, 
bafis  circulus  circa  centrum  B;  axis  vero 
a B : & oporteat  conum  Iccare  fecundum  redam 
A B ad  rcaos  angulos  ipG  baG. 

Si  igitur  conus  fu  redus, 
lA  perfpicuum  eft  redam  ab 

1 ad  baGm  perpendicularem 

V effe;  Ac  ob  id  [per  i8f 

/ / > X.J  omnia  qiue  per  ipfam 

/ j cranleunt  plana  ad  redus 
/ angulos  erunt:  quare  Ac 

/ triangulum  AT  a per  U- 

\ / neam  A B dudum  ad  redos 

— /. — angulos  erit  ipti  bafi. 

yA  E Sed  (Jt  conus  fc denus: 
trrgoAB  non  eft  ad  bafim 

perpendicularis,  cadat  \ 

vertice  A perpendicularis  ad 
bafis  planum  in  pundo  B ; & jundl  B E,  pro* 
ducatur  trianguli  A B E planum,  quod  in  cono 
fcdionem  faciat  triangulum  AT  A:  dico  AT  A 
triangulum  ad  redos  angulos  cfle  bafi  coni,  quo 
niam  enim  A E perpendicularis  eft  ad  bafis  pla- 
num ; Ac  omnia  qux  per  ipfam  A B trjnfeunt 
plana  eidem  ad  redos  angulos  erunt : ergo  & 
triangulum  A r A ad  redos  angulos  erit  plano 
bafis.  quod  erat  faciendum. 


riPOTASlZ  P r o p.  XV.  Tbeor. 

Eavxlnof  oxxXLoos  ht  v t/u»-  Si  conus  fcalenus  plaoo  ppr  axem  fe- 

3?  'ad*  ifV*  t?  (8a«r  to  ‘inoffyn  rdv*-  ectur  ad  reidoi  angulos  ipfi  bafi ; tri- 

[]  M angulum 
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Dico  A r maximam  dic  redarum  omnium 
que  J venicc  ad  hafis  circumferendam  du- 
cunrur ; A A rem  minimam. 

Ducantur  enim  © E,©  Z,«  H,  Se  jungantur  A E, 
A 7.,A  H.  itaque  quoniam  [per  7 & 8.  j.j  r © maxi- 
ma cft  ex  iis  quae  i O in  circumferentiam  cadunt ; 
erit  quadratum  ex  © r majus  quadratis  ex  © E, 
e 7.,  © H,«  A.  commune  apponatur  quadratum  ex 
© A ; quadrata  igitur  ex  uaifquc  r e, ©A  fida 
majora  (une  cis  qux  fiant  ex  BB,«A;  10, 
© a ; a e,  © A ; hoc  cft  quadratum  ex  A r ma- 
jus cft  quolibet  e quadratis  ex  A G,  A Z,  A H, 
aa : adeoque  reda  AT  major  cft  tpialibct  re- 
darum A C,  A 7.,  AH,  A a.  fimi  liter  dcmonftra- 
bitur  etiam  quatis  alta  majorem  efle  : igitur 
AT,  uti  diximus , maxima  cft  omnium  reda- 
rum , qux  in  ipf<»  cono  ducuntur,  eadem  ra- 
tione dcmorftrjoitur  icdam  A A minimam  efle. 
fc  exteris  vero  A E major  ell  quam  A L , Se  a l 
major  quam  Alt;  & qux  propinquior  cft  ipii 
A r femper  major  eft  quam  qux  ar>  eadem  ma- 
gis diftat.  quod  em  dcraonftrindum. 

Prop.  XVI.  Thter. 

Si  in  triangulo  re&a  linea  ducatur  a 
vertice  aa  punctum  quod  bafim  bi- 


Aty®  'in  x A r $ nmnm  *xAu(  i r 

+ Kfpv&r  &n  r v&tQtftt*»  -t%  (Un*f  *y- 
t&ian  ti&ttur,  n j , A A tA*X‘Pi 

HX$umv  $ oj  0 E.  O Z,  © H.  3 wfybcfru- 
eat  oj  A £,  A Z,  A H-  ir«  iv  if  r © 'fujisv  an- 
tu»  t an  5 © ivi  r ‘Z&Qutvtv  cz&<mv£itrc*-  £ 
ro  u*»  f © r apet  ptpvrit  ki  f «ni  o e,  © z,  © h, 
© A.  jcju  sv  r*  an  & A*  ewa^fcu- 

*p*T 0 « f ro,  © A ^«£cv  se»  ijutex  ovf 
Ofttynf*?  «**  V E ©,  0 A'  /0,0  A A0.0A. 
nrwn  hmAT  ftuim  r «ia*  A E,  A /,  A n,A  a* 
£ i AT^t  Urt^C  f AE.AZ,  AH. 

AA. 

n A r «ara»  r « ««5  «w&W  %ibcu*  tr  t« 

**>«-  « ««»  0«Xnf)  en  ^ ij  ,ucv  A A *Aa- 

ajfrf  r 5 r&a*  « fdp  A E A Z <j  $ AZ 

iif  A H,  *»»  o«  i tyCsv  r!j  Ar  7W  dzi-npar  ki 
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itT&LycrtcL  im  '&a  7wj  it  ^ n 
r$f  TfM\fJA-rw  rmt  i &tffu»s,  xctj  fis 
7»s  iryffym  «nfs  st eppK  ’&r  -dio  Bi- 
mi ct&Mxt 


feriam  dividit:  quadrata  t lateribus 
fe&a  aequalia  erunt  quadratis  quae 
fiunt  cx  bafis  partibus,  una  cum  du- 
plo quadrati  ejus  qua:  i vertice  ad 
ba/im  du&aeft. 


. 17  -TH  Tg/yuts»  to  A B T,  t Svyjt,  7ir^j>3&f«> 
^ i QcLaK  KdTst  ro  A,  K Jltrxfa  ij  A A'  htyu 
<nt  TU  >C7?  A B,  A r TITgiiyUVcL  Iczc,  1^7  7!if  icTO 

7 B A,  A r T « Af  Abro  t1  A A. 

E*  /ufy  in  «wwAlf  to  TO  A B r Tf/yuvtv,  $*- 
n&t  «i  2^a  ro  M*n£0?  r «Cpr  r«  A 
<$*f  «>Ad  /*f  05-41 J»  B A (**£(*'  tijSA 

£ n Oaw  b a a y**»«  ^ u»  a a r. 

*j  A A,  5 KaffKX^uatu  «r‘  twriuj  tut^tni  aj  B E, 
X'Z‘  ifutcta&t  «17«  EBA»TZ  A ifryt*tutiiu 
ro  <9*£p%MiAtfr  «wq  wr  BE,zr  uf  u*p  ij  B A 


SIT  triangulum  ABr,  cujus  bafis  fccetur 
bifariam  in  a;  & ducatur  AA:  dico  qua- 
drata ex  A B,  a r quadratis  cx  B A,  A r una  cum 
duplo  quadrati  cx  A A aqualia  dic. 

Si  enim  xquicrurc  iit  A B r triangulum,  de- 
monftrario  mantfefta  erit , proptcrcj  quod 
uterque  angulorum  qui  ad  a eft  rcdus.  fcd  fit 
BA  major  quam  AT:  ergo  BAA  angulus  ma- 
jor eft  angulo  A A r.  producatur  A A,  & ad  ipfjm 
perpendiculares  ducantur  B II,  r Z.  fimilia  igitur 
funt  triangula  orthogonia  eba,  fza,  propter 
parallelas  B B,  1 r : quare  ut  B A ad  A r iu 


v&f  A T irrue  «i  F.  A «tpc  A Z-  «»t  <Tt  ij  B A T? 
r A'  »fli|  a-ftx  tj  E A t»?  A Z,  (c  ro  \jzjo  A A,A  E 
TU  vjav»  A A.  AZ,  ^ n Af  \jtn  A A,  A E tu  it( 
vjara  A A,  A Z.  *jt«  *v  ro  jvStt  ‘Xori  ^ AB  f iere 
A A,  A B /4«f£eV  *cr  tu  Af  v-n  A A,  A E,  Ttnifi  tu 
jif  UOT  A A,  A Z,  7J  Ai  Acre  ATT  Aere  A A,  A T 
i?»  tu  uvnS  dir  -Jsai  A A,  A Z*  tu  aut 
>bn  B A,  A r ixt  *?7  7j7c  Abre  B A,  A r k ru  2\f  Abre 
•i5  A A.  i£fi  Stfcfi tf. 

nPOTA^IS  <• 

Ea»  iftuaLfdn  t Avn^jt» 

p i TiAT7\'U^}t  rix- 

TWpTW 

iWngsis  jtttt^orct  >Jiy*  «£m  *«ip  td  ilbre  •? 

tCitws  «©£js  79  •?  rmi^ms-  xat»  70 

£ot*  Aoje*  wtp  tb  aW  •?  t£/tw  Tpsc 

7D  ^ itTapw  » V feni- 

£$M  pa«{o»(t  Aojp*  t^u  nirtf  i tctth  x^s 

'duu  7TTapTW. 


E A ad  A Z.  «qualis  autem  cft  B a ipfi  r a : ergo 
& E A xquaUs  cft  ipfi  A Z,  & rofbngulum  A a E 
reCtingulo  A A Z «quale ; & duplum  rc&anguli 
A a E duplo  redanguli  A A /_.  itaque  quoniam 
[per  1 2. 2.]  quadratum  ex  A B majus  eft  quadra- 
tis ex  A a,  a B duplo  rcftanguli  A a E,  boc  eft 
duplo  rcdanguli  & AZ;  quadratum  vero  ex  A T 
[per  ij.2.]  minus  eft  quadratis  cx  A A,  A r du- 
plo rcdanguli  A A L : etunt  quadrata  ex  B A Sc 
A r iimul  oaqualia  quadratis  cx  B a,  a r ima  cum 
duplo  quadrari  cx  A A.  qiuxl  erat  Jernonftfj» Jum. 

Prop.  XVII.  Tbeor. 

Si  prima  qtutuor  redtanim  ad  fecun- 
dam majorem  rationem  habeat  quam 
tertia  ad  quartam  ; etiam  quadratum 
primse  ad  quadratum  fecundx  majorem 
habebit  rationem  quam  tertia:  quadra- 
tum ad  quadratum  quarta:,  quibd  fi 
quadratum  prima:  aa  quadratum  fe- 
cunda: majorem  rationem  habeat  quam 
tertia:  quadratum  ad  quadratum  quar- 
ta: j prima  quoque  ad  fecundam  ma- 
jorem rationem  habebit  quam  tertia 
ad  quartam. 


p"T  n LAN  et$Haf  Of  A,  B,  T,  A,  €£ira>^  >j 
A WCJC  r B fXti^ctet  \lyVi  ij  T •WCPT  T 
A’  Aiya  mjn  5cr»  f A «CPf  ri  >ctb  t5  b /Mt~ 
£em*  hzyu  e%ti  tjmp  re  *»»  f r «oir  t»  ici»^  A. 

Exh  0 f A «C 9f  nj»  B (u*£u* 

T 1»t9t  t A,  j 0 V u«q«rc  w»  Ar Aaei:<  tifi£ur 


SINT  quatnor  roft*  tinc«  A,  B,r,  a;  Bc 
habeat  A ad  B majorem  rationem  quam 
r ad  A : dico  quadratum  i piius  A ad  quadra- 
tum cx  B majorem  habere  rationem  quam  qua- 
dratura ex  r ad  quadratum  ex  a. 

Etenim  cum  ratio  A ad  b major  fit  quam  habet 
r ad  A ; erit  dupla  majoris  rationis  major  quam 
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dupla  minoris,  cft  nutem  [ per  20.6.  J rationis  ^ ? «Aafla Hi  BhrAatei*.  Kt/i^r  Airaif 
majoris  A ad  B dupla  ratio  quadrat,  ex  A ad  • B «Jw  ims  i *>*n,  ^ a 

quadratum  cx  B ; & rationis  rainons  r ad  A du-  » v • , „ . / - « , . , . , 

t-  ~ ’■  rpf  to  ien  f B rar  ^ t r •arQ^f  tuu  A A£- 

7*  t KATiW  'ovtk  JirAamc  e vXenfr  «c*- 
t‘«  *cr»  -w  A As>«*  r^j  ori  >crt  -f  A «<yr  «£pV 


pia  eft  ratio  quadrari  ex  r ad  quadratum  cx  A : 
ergo  ratio  quadrati  ex  A ad  quadratum  ex  B ma- 
jor cft  ratione  quadrati  ex  r ad  quadratum  ex  a. 
Rutfuv  quadratum 

cx  A ad  quadratum  A — ■■■ 

cx  B majorem  ratio- 
nem habeat  quam  B 

quadratum  cx  r ad 

quadratum  ex  A : dico  A ad  B majorem  ratio- 
nem habere  quam  r ad  A.  nam  cum  ratio  qtu- 
j—.: .1 a„. __  ■ e.. 


r»  ><n  ri*  B Acyt 

fAfigan  w 5*  aw  <f 

T «©<  ri  «ai  i*  A. 

n«/a>5  A 


76  cum  •f  B fAfZtta,  Aoyo»  rjQru  *rra  ro  dn 
f r «Of  ri  cw»  7'  A'  Aiywii n ij  A «Qif  r B fMi- 


drati  cx  A ad  quadratum  ex  B maior  fit  quam  j'  x'  - r.  - 1 _?  *.  _ • <*•.  - 

quadrati  cur  ij  quadratum  ea  a,  em  majori.  V«,  ,t  «OC  T A . 

radouis  dimidia  major  quam  dimidia  minoris.  fl;”  A r*  ***  *** B [At^an  w a *n  i 
fcd  rationis  quidem  majoris  quadrati  cx  A ad  qua-  r ^ A Aeyu,  x,  0 r*  foo^act  d^a  if- 

dratum  ex  b dimidia  eft  ratio  A ad  B ; rationis  * «Aa-rjarer  tifucrt*  fA*t*r  im-.  t-n  p i «7» 

▼ero  minoris  quadrari  ex  r ad  quadratum  cx  a f A rjMf  r*  «ai  f p.  AtyV  fAH^ctof  orm  rfunf  0 
dimidia  cft  ratio  r ad  A : rado  igitur  A ad  B * a wftt  r «»  ^ r tw  ri  ^ a tA*r- 

S,,'“  ** "* *#’00-  r5»- r*"' 

XfOf  r B A»>#c  ft*£u»  x i-  r wpof  r A.  itj. 


Pbop.  XV11I.  Tbm. 

Si  du*  magnitudines  xquales  diftimili- 
ter  dividantur;  & alterius  partium 
major  ad  minorem  rationem  majo- 
rem habeat  quam  partium  alterius 
major  ad  minorem , vel  xqualis  ad 
arqualem  : prius  dearum  partium  ma- 
jor omnium  maxima , minor  vero 
omnium  minima  erit. 

SI  n t dux  magnitudines  xquales  AB,  r a,  di- 
vidaturque  A B in  B Sc  T A in  7. ; fc  fit 


n POTA  2 12  a. 

Eeii  tio  fuy&x  fmxMfutuf  SktfftSi,  7 Si  iTrnpV 

th*hsltv*  TV  fuu£o I opas  7»  tomfa  fmtjx* 

\oy*  tyy  hxf  ii  AocxV  w tufy  irpi*  19 
O&ikt,  iro  ktw  -rps  to  uror  7 'zs&ofyu- 

KH  TfPfULTm  70  ^ /46(^0»  /«>tqoi  efOl  70» 

nojttpon  Tuxfulrm,  n Si  tAttojro  iAet^sw 

t rtonifux 

P - T n fvofi «w  t»  A B,  r A,  £ 

r 5 /U.V  A B r«  E,  w^TA  r«  Z,  »?-ai  n 


. _ ■ . n S . . 1 - fc.T*  <1  D I W b|  . . tfl  1 — 

A B major  quam  E B ; & r Z non  minor  quam  o ' . _ -r  _ „ -> 

/A,  ita  ut  AE  ad  EB  majorem  rationem  ha-  A^AEir  E B 3 TZ 


beat  quam  r z ad  Z a : dico  magnitudinum  A s,  7H’  ****  T*  A,£  E B \iy*t  t tjntf 

F.D,rz,ZA  maximam  quideui  efle  ae,  mini-  « **Z  Z A*  AtyoiSnr  A E,  EB.rZ.z  A, 

— e » fU^vt  fJAyAfCt  /a.V  W ra  A F.,  fAa^jtv  ^ ” £B* 

ETU  w MAE 

A EB 


mam  vero  E B. 

Quoniam  enim  A E ad 
EB  majorem  rationem  ha- 
bet quam  r Z ad  Z A ; com- 
ponendo AB  ad  B E majo- 
rem habebit  quam  r A ad 
A /■ ; perroutandoque  A B ad 
r A majorem  quam  t B ad 


-I- 


-I 


EB 

ipm/  A 

r Z irpbf  Z Af  jj  civjtm  apti 
r#  A B TTfoc  B E [Attacta  *i- 
¥»  i^{  ruti  T0  V A Vf0 f A Z, 
fi  TB  A B TfCf  r A 


Z A.  cft  autem  A n tpfi  r a xqnalis ; minor  igi-  hiyt»  i^«  mna  ro  E B irak  z A.  koj  if» 

tur  tft  BB  quam  Z A.  cflque  ZA  non  major  UraABrirA  oifa  ra  EB  f Z A-  ra 

SI  "«i’  .E'  qtn,‘  J ^ 1 .t£  ^ 4 « ” < -%  ^ » 

nu  erit,  rurfiis  quoniam  AB  cft  xqualis  Ipfi  T#  E B-  V « $ V A E *Ajww  £A«^mv«^r  r» 
r A,  quaium  pars  E B minor  eft  parte  a l ; erit  E B>  e*‘M  n A B r»  r B mt,  in  r*  E B ri 

reliqua  E A major  quam  reliqua  r Z.  & r Z non  A Z «A«7?9»  • A tim  *pjc  ri  E A Auri  ri  r Z 
cft  ininot  quarn  t A : quare  A F.  major  cft  qnam  £«y . r's  <Ti  T Z ?Z  A arx  tXAVit  «r  ri  Z A 

? f * crJt..autcm  ^ w ro  A E-  & 5 ^ E B fM- 

dfa  iiira  A E,  ts  Ji  E B tKa^to. 


A E omnium  maxima  erit,  uri  E B minima. 

Pnof.  XIX.  Tlm. 


n P O T A 2 1 2 


Si  duo  triangula  bafc  aquales  habeant,  fii  ‘VI H 

itemquc  redas  qu*  1 vert.ee  adpun- 
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ffM*  Xyf/fat  »3aaK  inis  , ? rrvV  » /*a- 
<5**  xA*v&i  ^ tA(tT?owi  fii^sta.  \ry>i 
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4 & 2n*  «oc?*  **&"  «w*  * » 
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dum  quo  bifccacur  bafis  ducantur ; al- 
terius autem  majus  latus  ad  minus  ma- 
jorem rationem  habeat  quam  reliqui 
majus  latus  ad  minus,  vel  aequale  ad 
arquale:  triangulum  illud,  cujus  ma- 
jus latus  ad  minus  majorem  habet  ra- 
tionem, altero  minus  erit. 


"C  - T £1  fio  rg/yoont  -at  A B T,  A E Z mof  i-ge»- 
m wr  B r,  E z (Zantf,  w uuvrifs*  mfin- 
eS’*i  tflfetet  tura  «ai  H £ H **r/t«*.  5 
*«y  ay  A H,  A 0 uuf  Hrmtmr  is*«  n s ^ 1 A £ 
A Z fitS^ur,  If5  B A ^ A r fts  iA«r»,  «fir  EA 
®£5r  A Z fiet^oa  >. tyti  fjjw  jmp  f B A «0>f  A P 
A«y«  eu  ro  A F.  Z T(/yuv:v  tXafiit  w f A BT. 

et« y$ dj  Bf,  F.  z «myri  wi^nfwc  otiprty, 
•5*  5 5 n AII  T»i  A e iV  metar  avruv  *&t 
i»Kr  w o^t  *bn  B »f,  II r £ * 'Hon  AH 
■nif  ien  E (-),  €>Z  fj$V  Ji{  >cn  ©A  mk  t?».  «A- 
Aj»  7ti(  /*u  Hn  B H»  H 1*  Atf  K Jit  Xjtj  AU  M» 
i»i  «»  fcve  B A,  A T,  (t»7?  yi  J1  «*»r  & 
Ee.ez  ^nArraeat»  i-—'  — * 


&Z  KSH  wiw^i- 
(p-upei  <tpa  to  ci- 
mi T EA.ATm- 
ttfiQmp*  lectam 
r EA,  A/  Iw  ivi 
<£w«if  EA»e« 

A Z fuS^et*  Au- 
* 

BA-artSt  AfJJ 

7*  «u»5«  EA  «CJf  ri  <Hn  «ir  A Z 

A;j«  ex**  to  «a»  B A «G(  n «■*»  A r.  Bra 
U»  fio  ituv  ftty&u r,  rirn  «M|4nip  asa  tw> 
B A,  A T *^y  nir  ovrjf+finf*  ctmi  rie  E A,  A Z, 
ro  r/*5]ax  ifef  r»  Oxvdoi,  rynm  to  avi 

E A «Or  to  t**»  A Z,  luxfcia.  Aoyoe  rya  wnp  ro 
TU  Xzijri  rpurfia.  «CFT  r»  A um  7f*yuL,  tutw 
T®  avi  B A.SO * ri  a m AT*  ri  i«€*i  *" 
EA,  f*i^v  6f , «w  M*ityar  rwr  #w 

B A,  A T.  r o ii  a.**  A Z,  cA^k?»  iw,  tAovrJar 
K»  it tanity  r»  «i»»  B A,  A T,  2[s  ri  «O  r¥- 
TK  K0f  tf  fAp  EA  flSyi 

T«r  BA,  AI'  fuiS^uv  ifii.  «j  /g  AZ  uu»n£?f 
7WK  B A,  A r ixarlu»  i a£?  tmrt fu  pio  ru  B 
%l0&puc ti  r«  ira  E A 

k\&  vsn«if«» f ihutA-  ?*x*q&u  0 KA, 
w 0 *4»Tf«  ^ Ttt  r Zlguptfttvn  Ji  rti  'vrtu 
t j A Z xw*A©*  n^#f  ri<<  A r.  yo- 

Xtif&ui  0 MN'  Tipuum  Stp  cijhrXiti  oi  KA, 
M N oaxAfo,  if  ia^nrmp.  -n/mnomT  *Mti- 
X«f  x4«k  w 2,  tw^fwxWw  «y  2 A,  2 B, 
2 H,  Z r*  i J2rS  EA  ifliMi,  w 

B 2 r T?  A Z.  11»  i »rq  E2  w w 
flA»  Ct£$*  « BSr  rg/yomv  TU  E A Z lm  pfit' 
ij  HH  rij  A Q,  ntriv  ni  AH-  iri*» 


SIn  t duo  triangula  A B r,  A B 7.  balis  B r , 
E Z squales  habenda  ; quarum  urr.iquc  bi- 
fariam fecetor  in  pundis  H,  w ; diktzque  AH, 
A © inter  fc  xquale*  frnt  ; & *lit  E a major 
quam  A l • B A vero  non  minor  qujtn  A r,  ita 
tu  EA  ad  A Z majorem  rationem  nabeat  quam 
BA  ad  AT:  dico  triangulum  AEZ  minus  efle 
triangulo  ABT. 

Quoniam  enim  Br,  BZ  & aequales  fum  6c  in 
partes  xqualrs  dividantur ; fiintquc  xqiulcs  A H, 
A © ; erant  & qux  at  ipfis  fiunt  quadrata  a> 
qualia:  quadrata  igitur  ex  BH, H r una  cum 
duplo  quadrati  a AH  xquai ia  fum  quadrati* 
cx  E 0,  0 1 una  cum  duplo  quadrati  ac  e A. 
fcd  quadratis  cx  D H,  H r una  cum  dapb  qua- 
drati cx  AH  aequalia  funt  quadrata  cx  BA,  AT, 
ot  (per  itf.hoj.] 

- — n oftcnfum  cfl ; 6c 

quadrat  NexBc-*, 
0 Z una  cum  du- 
plo quadrati  cx 
© a xqualia  funt 
quadiaia  cx  B A, 
A Z : utraque  igi- 
tnr  quadrata  ex 
B A,  A T utrilque 
quadratis  cx  1 A,  A Z xqualia  erant.  Sc  quo  tu  arn 
E A ad  a z majorem  rationem  habet  quam  B A 
ad  AT;  habebit  quadratum  cx  U ad  quadra- 
tum cx  a z f per  17.  huj.  ] majorem  rationem 
quam  quadratum  cx  B A ad  quadratum  cx  A r. 
igitur  cum  duarum  magnitudinum  xqualium,  vi- 
llicet ejus  qux  condat  quadratu  cx  B A,  A r & 
ejus  qux  quadratis  cx  RA,  AZ,  major  pars  ad 
minorem,  videlicet  quadratum  cx  E a ad  quadra- 
rum ex  A Z,  majorem  rationem  habeat  quam  re- 
liqua pars  ad  reliquam,  videlicet  quam  quadra- 
tum ex  B A ad  quadraram  cx  AT;  erit  quadraram 
cx  E A,  quod  [per  1 R.lraj.j  cft  maxinium,  utroque 
quadrato  cx  B A vel  cx  A r majus,  quadrarum  ve- 
to ex  A Z minimum  erit,&  utroque  quadrato  ex 
B A vel  cx  A r minus,  per  antecedens  theorema : 
quare  reda  EA  major  cft  utrique  ipfanun  BA, 
AT;  & A Z utrique  minor  : circulus  igitur,  qui 
centro  B & intervallo  ipli  £ A xquali  dcfcribtcur, 
videlicet  K A,  tranfibic  ultra  redam  B A ; te  cir- 
culus centro  r intervalloquc  xquali  ipli  A t dc- 
fcripQB,  hoc  cft  M N,  iccabir  ipfam  A r : qui 
quidem  duo  circuli  K A,  M N Icfc  invicem  fcca- 
Ixmt,  ut  mox  (fcmonftrabitur.  (ecent  autem  fele 
in  puDdo  3;  & jungantur  S A, SB,XH,  zr  : cft 
igitur  BZ  ipG  E A xqualis,  & Z r xqualis  ipfi  A Z. 
cratquc  B r xqualis  ipfi  1 1 ; quare  totum  trian- 
gulum B z r triangulo  E A Z cft  xqualc ; ac  pco- 
ptcrca  3 H xquai  is  ipft  A0,  boc  cft  ipfi  A H : unde 
f J N conlequitur 


W'' 


Fflk\ 


s° 
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conlcquitur  angulum  * A H acutum  dic.  & quo-  * 0»*  HAH  ymU  ta*i  »t«  « B a + a r 

niam  B a twn  cft  minor  «piam  AT,  angulus  A HB  ifJtfSm'  g 4 Oad  A H B ***  ytul»  -f 


\jxx  ah  r cix 
ktv  tKiAJanr  q 
«<yi  \jzsv  AHT 
0 flil^UV  hw  «f- 

98r.v*3wSAH 

(Acsotm* 
aj  difcc  ii-»  A H r, 
2 AH  /wej>3^ 


_ ABr[pcr 

gulo  Bfir  eft  xquale;  & idcirco  B A r majus 
cftipfo  Bsr,  hoc  eft  triangulo  t A Z.  quod  erat 
dcmonftrandum. 

Circulos  autem  K A,  MN  fcfc  invicem  fecare, 
hoc  modo  demonlkabitur. 

Sit  enim  lateri  majori 
£ A aequalis  B A P ; ac  po- 
natur r Z ipfi  a Z .rquaiis, 
in  direftum  ipfi  B r r tota 
igitur  BS  aequalis  cft  uirif- 
que  E Z,  Z a.  de  quoniam 
B Z,  ZA  funul  excedunt 
ipfiam  fi  A,  erit  de  BZ  ipsi 
E A major  : itaque  circu- 


» A B T T(/yutet  \en  «i  ra  B n 1 Tyryutu.' 
£ Tia&t  B A r fuZjt*  ivi  f B H T,  nnKsSEAZ 
xf/rf  t+g.  vnfiitt  fefot. 

ov  H -nuite*  a^jjAtrr  ei  K A.  M N kumMi, 
inXTK¥  XTUf 

Ee«  paf  rn  fw  fui^m 
ni  r.  a «•?  i b a p. 
ri  ii  s Z m/  r/  rs,  xar  tu~ 

$*&  Sm  rii  BT*  «A*  i&t 
i B Z m Ki  Bvut^pcrifu  nj 
E Z,  Z A.  vrei  k»  oiiapfy o- 
ti^sc  jEZ,  Z A F A /u*»- 
<f&*  i «j  B 1 oi^t  T*  E A 


B T 2 - - 

lus  centro  B & intervallo  b P deferiptus  ipCiro  /**<?«•  ‘f*’  Htrtfu  ru  B Tta^ftou  j tu  B P 
r Z fccabtt.  fecet  ad  T,  ac  intra  circulum  ducatur  *wsAk  rtpii  «P r T S.  -nunrti  xa.m 

red»  quaedam  r a major  quam  r Z five  a Z ; ita-  re  T,  $ cmr  v *u/*A*  u&w  tv  if  r A 
que  circulus  centro  r dc  intervallo  r Z deferiptus  £«*  f T Z,  nmti  A Z*  0 «J?  jaiTfw  t£  r ita- 
occurret  ipfi  A r.  occurrat  ad  O : circulus  igitur,  pipam^  riirz  ynE^iwt  KuKAtr  71/ui  t A r. 
per  punda  z,  O «adiens,  per  circumferentiam  xtpntu  Ka-nirt  O'  a^t  oAjjt  f L,o*o*Aar 


PT  tranfibit  nece  dario ; atque  adeo  circuli  K A,  £ 2J&  ^pt  rifugmv  «{*  o^jjA^c 

M N fefe  invicem  fccabunt.  3 oi  K A,  M N xwtAw. 


Pnop.  XX.  Thtor.  n POTA  SI  2 *. 

Si  duo  triangula , quorum  latera  i nae-  Eat»  Sio  refom*  aiwmtAi  nU  1»  «rot« 
— , txysxfl Stores 


qualia,  bales  xquales  habeant,  item- 
que  redas  qua:  i vertice  ad  pun- 
dum  quo  bifecatur  bafis  ducuntur : mi- 
noris trianguli  majus  latus  ad  minus 
majorem  rationem  habebit  quam  ma- 
ioris trianguli  majus  latus  ad  minus. 


SI  n t triangula  a B r,  £ Z 11,  bafes  a r,  £ H a 
quak 


* quales  habenda,  qiue  bifariam  fecenturin 
punctis  A,  © ; & fint 


aquales  BA,Zd;  fit 
•rurem  majus  triangu- 
lum £ 7.  H ; defit  AB 
major  quam  b r,  icem- 
qtte  E z quam  Z H ma- 
jor : dico  A B ad  B T 
majorem  habere  ra- 
rionem  quam  E Z od 
Z& 


rrtfuai  r &tcu+i  'rr/p^ax,  *&tUt  Hatu'  TV 
lAa-iW  h pu£fn  77Adtpx  13^  i’  (AauW 
A oyn  1ffr  ifmf  * V /uifym  paltfyt 
■X\tVfA  ^ iAetTNfO. 

Esto  rf/y^  wAtr.EzuW  m** 
■Mf  n AT,  EH  (Satfmt.  fr^ji  ■m^tApeti 
Ketvt  ni  A rgiO  otj- 


Si  enim  non  ita  fit,  vel  eandem  rationem  ha- 
bebit, vel  minorem,  fit  primum,  fi  fieri  poteft, 


pii*,  'tmi  5 t‘ra«w*’£ 
«J  B A.  Z © £ pHCfx 
j\  E Z H Tcsyunr. 
huji.ufy  AB-^BT 
p*£w.  ijEZfZH' 
Atyaj  071  «j  A B «CK 

txi 

Wltf  i,  EZflQlr  ZH- 
Ei  ybpi-  flw  f avm  r ixdrsM  if«-  tV*  i» 
«C hfer,  fi  itwam,  w?  Ali  «ew  B r irro*  1» 
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£ Z vOf  Z H'  uf  ol&t  to  A B w©V  re 
B r irar  re  ier»  E Z «©if  re  'Xori  Z H’  «£  nr^fnt 
apjt  Xj  ivx^ar  i*<  mctfttponpsr  re  icr«  A B 
X icti  B T w©f  n>v*u$sTipo»  ii  £ Z p£?  t5 
Xw  Z H irr»  ro  aar  B T «©e  to  ani  Z II.  oXKa 
etrAjU^knpey  r»  a*»  A B p/$  V axi  B T eiyauty- 
Ttftf  tu  «ot  E Z fKut  rn  etn  Z H «r'  5 re  A-n 
B r tu  «T3  Z H Jew.  xaf  Acjto»  re  a** 
A B Amt«  ra  «wi  £ Z «w.  !oy  apa  * pfyj  A B tj 
E Zt  i B r t5  Z H-  a*Aa  >£  04  (Zetnts  uaf  xtiv- 
to  fajt  iriffiv  im'  »jw  apx  ro  A B r rfjtyuvu  tu 
EZ  H/mpanai»,  re  A BP  w^e 

i A B «©*  B r *.eyn  ‘txl  h B E Z ®©r  Z H. 

AM’,«  Suoaru,  'tyiTU  ij  AB  «©V  B T *A<t7?e- 
»*  A»y»  q E Z w©V  Z H.  q E Z ap*  «CK 
Z H fuSjt¥A  Af?W  *£«  q-Tlp  q A B «©f  B I ' re 
rtoet  E Z H rg/cyairt*  tJurfltv  wr»  ABT,  ^ m 
wwjfiuntr  ompeurm.  wmtnt  jap  puZp.  ant 
iyt  q A B irpW  B r *AaT?wa  Ao'j«»  ijjo*  fatf  q 
£ Z -»©r  Z H.  i^w^q  j irii  x&i  f «/»»•  q A B <tga 
vpof  B r ptt^era  Aeytr  tya  rjTnp  q E Z irptf  Z H. 

npOTAZIS  **'. 

Tei  Ww»  xSroi  txa^Uosi  Timeor  $ xofwpns 

'ChmSu  Trwm  a kuk/  Tfiytnoi  iawxtAe*. 


yt 

ut  a b .ij  b r ita  E Z ad  Z H ; ergo  at  quadratum 
cx  a B ad  quadratum  cx  B r ita  quadratum  ex  E Z 
ad  quadratum  cx  zii;  & componendo  pertnn- 
t andoquc  ut  quadrat j cx  A B,  B r fimul  ad  qua- 
drata cx  E 7.,  l H fimul  ita  quadratam  cx  B r .id 
quadratum  cx  Z H.  ied  quadrata  ex  A B,Bf  fi- 
mul [per  irf.huj.J  quadratas  ex  EZ,ZH  (um  x- 
qualia : ergo  & quadratum  cx  B r xqu.de  ctt 
quadraro  cx  Z H : & idcirco  reliquum  quadra- 
tum ex  A B reliquo  cx  E Z aquale  erit : cft  igi- 
tur A D aequalis  ipfi  £ Z,  Ac  B r inii  Z H.  ied  & 
hales  funt  amialcs : ergo  triangulum  A B r squa- 
le cft  triangulo  EZH,  quod  cft  ablurdum  ; erat 
enim  triangulum  A B r minus  : igitur  A B ad  B r 
rationem  non  habet  eandem  quam  E Z ad  l H. 

Sed  nirfus,  fi  fieri  poteft,  A B ad  B r minorem 
rationem  habeat  quam  B Z ad  Z H ; habebit  igi- 
tur E z ad  z H majorem  rationem  quam  a b ad 
B r : quare  triangulum  E Z I*  minus  erit  trian- 
gulo A B r,  cx  proxime  fad  19.  huj.]  dcmonftra- 
tis,  quod  cft  ahlurdum ; ponebatur  enim  majus  : 
ergo  ab  ad  B r minorem  rationem  non  habet 
quam  E Z ad  Z II.  dcmonftratum  autem  cft  ne- 
que eandem  habere ; rcftat  igitur  ut  AB  ad  BT 
majorem  habeat  rationem  quam  E Z ad  Z H. 

Paop.  XXI.  Probi. 

Datum  conum  fcalermm  plano  per  ver- 
ticem ita  fccarc,  ut  m cono  triangu- 
lum aequi  er  ure  fiat. 


"PZTQ  0 S&tif  auvtf  <nut AwW. « a£ ut  0 

A B.  | Qeunf  St  a T E A jtutAsf  * £ Suv  t*u 
Tjyaa»  «ira»  wf  e l^rrimx^).  TTrpii&a  itfunr  2jgt 
V drsrot  tu  A T A SJmnSu,  irptf  ipjuf  orv  tu 

TEA  xukAu,  t KX,B~u  i AH  ita^rar . fas  snt?« 

T&C»  r A 0A4TV  5*  A r A T£f 
irptf  ipktf  rx$u  C»  t «f  kukA* 
tEzi^ 

<pnf  6tcGfZ?j3u 
aci  wiiirr  t#  A E Z rp/yu- 
W teyuo n nAEZ  t©j- 
ys*:  iat<nu?4f  isw. 

EmftzS-oou*  «j  E H, 

Z H.  tritxii  T A19  EZ 
Tfbf  it&us  ripunsM  Srxj* 
omn.  riputt’  tm  o^a  i E H 
TJZ  ir.  KxoiVf;  If  A 

ixATtpA  7 uasx  A H £,  e- 

A H Z yaiviur  5 n E A apt t r?  A Z fa  i sir  in- 
oxttef  a^a  re  A E Z Tpjryuttv.  6*  S fafan  <pxn- 
per  iw,  bx  mrm  to  avnfupbpA  TfiyurA,  ntf  0*- 
irw  \yjsmt  irptf  ep%s  ni  T A,  taanuA^  «i». 

En  Setxruv  en  uty  ni  ywipbpA  rp/yurA  ms 
Paths  fx.ii  vpes  cpfrif  bff\  17  T A,i*  ifttf  \mmO* f. 

TwrKHc&u  y$,  $ri  f curvis  KA-m^eU^nf,  «i  E Z 
p)  xpes  if$tif  r»|  r A'  oi  EH.ZH  apa  at  mi 
tjn.  nsfa  AH  ^ xptf  ep%r  curnfa  ^ « 
aqa  E A,  A Z Atini  tm'  ro  E A Z upu  Tp/yum 
if*  isw 'uwxtMf. 


conus  fcalcnus  , cujus  axis  A B , 
cum 
[per 

cuJa- 

AT  A 


Jungantur  enim  E H , 
Z H.  & quoniam  r A ipfam 
EZ  fecans  ad  rcAos  an- 
gulos (per  3. j.]  bifariam 
lecat  ; erit  E H squalis 
ipfi  H /..  communis  au- 
tem cft  AH,  & uterque 
angulorum  AHfc,  AHZ 
rc&us : ergo  E A cft  squalis  ipfi  A Z , & idcirco 
triangulum  A I Z cft  souicrure.  unde  conflat 
omnia  triangula , qui  bales  habent  ad  rc&os 
angulos  ipfi  r A,  xquicrura  dTc. 

Dcmonftrandum  etiam eft  ea  triangula,  quas 
hales  habent  non  ad  reftos  angulos  ipfi  TA,  non 
efle  squicrura. 

Ponatur  enim  E 7.,  in  eadem  figura , rioo  efle 
ad  redos  angulos  ipfi  r a & erunt  E H,  Z H in- 
aequales. communis  autem  cft  AH  & ad  ipfas 
perpendicularis : ergo  E A,  A Z in  squales  funt, 
6c  triangulum  E A Z non  cft  acquierunt. 


Paop* 
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Prop.  XXII.  Tbeor. 
Triangulorum  , quae  in  cono  fcaleno 
per  axem  fafto  fiunt,  maximum  cft 
acquicrurc  ■,  & minimum,  quod  cft  ad 
re&os  angulos  bafi  coni:  reliqaorum 
vero  maximo  propinamus  majus  cft 
eo  quod  plus  diftat  ab  eodem. 

IN  cono  enim  fcaleno  triangula  per  axem  A B 
confti tuantur,  xquicrurc  quidem  Ara,  re- 
dum  vero  ad  bafis  planum  A S 2 : dico  trian- 
gulorum omnium  qtue  per  axem  tr  inferunt,  A r A 
maximum  cflc,  & AEZ  minimum. 

Sit  enim  aliud  triangulum  per  axem  AH9.  & 
quoniam  conus  fcaleous  cft,  vergat  axis  A B ad 
partes  Z ; ergo  [j>er  r f.huj.j  reda  A E maxima  eft 
omnium  quae  ii  pundo  A ad  bafis  circumferen- 
tiam ducuntur , & A 7.  minima  : adeoque  £ A 
major  cft  quam  AU,  Se  Z A minor  quam  A e. 
itaque  cum  duo  triangula  A E Z,  A 11 0 bales 
E 1,  H e xquales  habeam,  & eandem  redam 
AB  qux  a vertice  ad  pundum  hafim  bifariam 
fecans  ducitur , habeatque  E A ad  A Z majorem 
rationem  quam  U A ad  A 0 : 
erit  fper  ij>.  huj.}  AEZ  tri- 
angulum minus  triangulo 
AH  e.  fimili  modo  demon- 
ft rabitur  minus  cflc  omnibus 
alib  triangulis  per  axem  : er- 
go A G z minimum  eft  om- 
nium triangulorum  qua:  per 
axem  tranleunt.  rutius  In 
triangulis  A H h,  Ara,  & 
bafes  aequales  funt , 3c  ea- 
dem eft  qux  ducitur  & ver- 
tice ad  pundum  balim  bifa- 
riam fixam ; habetque  H A H 
ad  A 0 majorem  rationem  quam  r A ad  A A, 
lunt  enim  r A,  A A xquales:  ergo  triangulum 
HA©  [per  ip.huj.]  minus  eft  triangulo  taa. 
funi  liter  dcmonftrabitur  omnia  triangula  per 
axem  doda  triangulo  r A A minora  cfTe ; trian- 
gulum igitur  A r A maximum  cft  omnium  trian- 
gulorum qux  per  axem  tranfeunt,  ficut  AEZ 
minimum,  quod  erat  dcmonftrandum.  eodem 
modo  demouftrabitur  maximo  propinquius  majus 
cfTe  eo  quod  plus  diftat. 

Prop.  XXIII.  Probi. 

In  dato  cono  fcaleno  i vertice  ad  cir- 
cumferentiam bafis  re&am  ducere, 
ad  quatn  maxima  rationem  datam 
habeat:  oportet  autem  datam  ratio- 
nem effc  majoris  ad  minus,  & mino- 
rem e fle  ea  quam  habet  maxima  rc- 
«ftarum  in  cono  du&aruin  ad  mini- 
mam. 

SI  T conus  datus  bafim  habens  B 0 r circulum, 
cujus  diameter  b r,  verticem  vero  pundum 


nPOTASIS  *c. 

E»  KUta  <ntaAw«  r ? S^om  ovn^uim 
r&ylm /w»  $*04rl 
W Sire  tffbi  eftU  T?  &t au  Z*ui V-  ¥ Si 
Aorxo*  e/lo* 

•JKSt. 

PN  W mutatu  21?  ? A B alent  ts* 
^ rgiyuva,  'wnuMs  pjfy  re  ATa/g^  $t 
«CK  ro  ¥ 0<inut  cRrmfoy  n AEZ'  >±yu  '0-71 

*****  rlfeS  rpymu,  pupifor  ,uV 

to  AT  A,  5to  AEZ. 

Es*y$  2J*?  aJynt  ryfAt*yi>}*  rgjryuKr 
ri  AH 0.  lyw  f r#i  nuLXlwet  i xuns.  xiK>Mt&et 
0 AB  f*?in  f&apjei 

A E irAtCg?  ■mtrut  rien.  * A <&»  riu*  v&Ot- 
ffta*  «94 £iW  O-a-xyp,  j i AZ'  i,  fip 
a&EAf  AHuM^urin.  i fi  ZAi»  A©iA<*r- 
rm-  ixn  it  iw  rg/yc+a  » AE2.A HBmw 
ixfit  (Zafttt  mt  E Z.  H e,  3 T ¥ xspu&t  im 
TB»  fr£frnpMu  ¥&xsn*t  7 ito 
airrlw  -rlw  A B,  3 putuero,  >i- 
y»  «* «i  EA  A Z tprte 

flHA  «CK  A 0'  iXaSee  acet 
isiro  AEZ?  A H 0.  efuuetf 
fi  f* Kvvieq  071  Xj  ramun  rlm 
24?  Valeret  Tfiyuw  cA«t- 
xsn  afijt  ro  AEZ  sartu»  r 
21&  t*  aleret  rgpryvmr.  mi- 
Xw  fxei  f A H 0,  A T A Tf«- 
/«w  fUTt  datTHf  'uttf.  £ n 
x**  ¥ KfifUpijf  &o  riu)  <hxo- 
Ttfuor  ¥ &<*nu{  i ournt.  k,  n H A «o»r  A 0 
**«£«**  X*y*  flwrg  i T A «ew  A A,  <*■?  ya^  aj 
r A,  A A*  «HA0  ayt  rg/yu,ov  ixaUor  tn  r5 
T A A jg/yaxx.  ojiaut  i)  i <?n  £ w 
2^'  y afpes  Tg/yvm  -ri  r A A *Ajrr?oraKj’ 
>4f»?  aaa  *»?*>  ri»  ? af wcr  rg/ytaw,  ri 

A T A,  fi  n AEZ.  hap  ijn  Sterni, 

ifieivf  fii  fthuv^)  rajn  ri  pupis*  tyfar  f*"- 
^o»  isi  * iorzTipw. 

riP0TA2I2  *y.  | 

Ef  t ^ nuXjrtZ  aai  ■?  V 

^ rideia* 

5?»  » Aoyi»  Jli  t 

9*mt  Aoy*  piu^oKi  pS/j  Vf)  <xpyt  i A*tW> 
iAawWt  f J ?*cf  r^u  « jlfM  T 

*****  ir&i  -tLo  tXa^tsm- 

A EA  os  012  uurtf.it  0 B 0 r xvxAflf  X 

^ 2>j#/*rrf()r  rp  xuxAx  >j  Bf,  ri  A 
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ettfAtmt,  «Of  if$*f  (firwBT  ra  A B T rg/yum' 

/*»  *€*  i B A r ibra  ^ 5* xivrf  «I- 

Sfw.  iAjQjjp»/»  1}  A r.  Ann^i  J*  5* 

A c£ri  t/u<  ra&Qip axt  2r  kukAx  ayayttt  «&Hctr, 
ttot  Iw  q B A Xay*  er  i*»*  A ti^wUpt^aw 

■30?  r E iAir?»*.  igrrtt  p ij  A ®tK  E Aa- 
* e»  r#*  ij  B A 3Cjf  A r. 
iftr  sr  jutJriK  n a z,  5 o«Ct- 

Ca*&«  li  B Z H,  ^ «ni  A «O*  E *ra*r  i£»r«  •} 
B A «CK  *^1»  *»«»,  ijjlTtt  «-K  TT)  A H,  ifnc 
wW  ni»  A Z H ?«>««•»•  1}  B A o£p  *foc 
A H tAa7?wci  Afluit  !£«  tfxip  ij  A B «Cjlf  A r* 
p»^Mr  i^oc  if  H A •#  A r £ 4 H 2 ^ Z r.  *x«  «» 
««■  ra  A?r»  t*  A «G*  n >ot*  E ir»f  t«  >eri  ^ 


M»  ra  a*»  A Z"  Afim»  a£$t  foanBZ 

?«>ZH  p«£«,  £ >j  BZ  2 H.  fyj^ijrz 
•P  ZH  iXd-Son-  r Z H *?  (uV  Z r 

id,  T d*  Z B iA«77a>>.  vyfuSm  1NM  ral  xukAu 
r«i  Z H w*  «»  Z 0.  ^ f*ic«^J5$a»  •}  A 0.  tx«  #» 
^ 0 Z rij  Z H '«r,  *»»v  «iZA,  * «®V  ef5«r 
ixariea.  <ufr£t>'  *yt/  (Zat*  aejt  ijOArf  AH  In» 
i?».  w«  if»  ir  >j  A TCjiof  E htv{  ij  B A x^W  A H, 
rynn»  •»  B A x^or  A 0,  ij^ii  x^er  Eci  r«  ic- 
fr n Aoy»  «*  <£  n B A <t£pc  Xfif  A0C*  rw  /fr- 
Jn-n  Arya»  *»’  i A0  «£js  Ag£)’  X/of  Li  n B A 
A*j«  «%«  f cRim-xfam.  'cnnp  tfci 

nPOTAZIS  */'. 

Ttry*M  Njimt  naXLui,  x,  Sa*  -f  xapnpwi&j 

T J^oT^uia»  ■?  &U7KK  »y/$Lf  iu3etet{,  aMo 

/i££w  vuymcji  ov<plotod£y  <0j%  mtw  /4  -i3 

&wi»  & *?  ’t^r  ^ S)%rn/iuxi  •? 

f&ajjwf  T«  5"  A9>nu$  T£/)«iV,  Affjp»  /i  r^to 
'OCJS  n t&>q>i ai  'e*  a/3eia  7«  ^e^ivr 
'S^S  TCU  7WflWTOS  io5lid( 

A»JPV  e^»  xMflAstf  ^4>t  perara  tV 


A,  & triangulum  per  axctn  A B r ad  rcdos  an- 
gulos ipfi  BT  circulo:  ergo  Ba  redarum  qu* 
i vcrticc  coni  ducuntur  maxima  cft , & AT 
minima,  itaque  oporteat  H pando  A ad  cir- 
cumferentiam circali  ducere  redam,  ad  quam 
ipfa  B A rationem  habeat  eandem  quam  habet 
reda  linea  a major  ad  E minorem,  haocat  autem 
A ad  B minorem  rationem  quam  B A ad  A r. 

Ducatur  i pondo  A ad  tr  perpendiculari* 
A Z,  producJturqtte  B 7.  H,  & ut  a ad  E ita  (it 
B A ad  aliam  quampiam  A H , qu*  coaptetur  fub 
angulo  A Z H : etgo  B A ad  ah  minorem  ratio- 
nem habet  quam  A B ad  A r ; & propterea  H A 
majoc  cft  quam  AT,  & HZ  mjjur  quam  ZT. 
quoniam  igitur  ut  quadratum  ex  a ad  quadratum 
cx  E ha  quadratum  cx  BA  ad  qu  aura  rum  ex 


A H , quadratum  autem  cx  A majus  cft  quadra- 
to ex  « : quare  quadratum  ex  b a quadrato  ex  A H 
majus ; hoc  eft  quadrata  ex  B Z,  Z A fimul  majora 
fune  quadratis  cx  A Z,  Z H fimul.  commune  au- 
feratur quadratum  cx  AI;  ergo  reliquum  qua- 
dratum cx  B Z majus  cft  quadrato  ex  Z H : & 
ideo  erit  B z ipfa  Z H major,  erat  autem  r Z mi- 
nor quam  T h : quare  7.H  major  eft  quam  Z r, 
& minor  quam  ZB.  coaptetur  igitur  in  circulo 
reda  Z0  ipfi  7.  H xqualis;  dejungatur  A e , ita- 
que quoniam  ©Z  ipfi  Z H cft  «qualis,  communis 
autem  ZA , & utrique  ipfarum  ad  redo*,  angu- 
los : erit  bafis  0 A axiualis  bafi  A H.  fed  ut  A ad 
E ira  cft  B a ad  A H,  hoc  cft  B a ad  A 0 ; cftque 
A ad  E jn  data  ratione  : ergo  & B a ad  A e in 
data  ratione  erit : duda  igitur  cft  Ae,  ad  quam  ipfi 
B A rationem  habet  datam,  quod  erat  faciendum. 

P R o p.  XXIV.  1‘roH. 

Dato  triangulo  fcaleno,  datique  ci  qu* 
i vertice  duda  balim  ejus  bifariam 
fccatj  fuper  eandem  balim,  ac  ei- 
dem i vertice  ad  biledionem  bafis 
diftantii  , aliud  majus  triangulum 
conftrucrc,  quod  ad  datum  triangu- 
lum datam  habeat  rationem  majoris 
ad  minus:  oportet  autem  rationem 
illam  datam  non  majorem  efie  ei 
[]  O quam 
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nuam  habet  dudla  de  vertite  ad  bi-  i 

lectionem  bafo  dat.  mangul.  ad  ca-  ^ f *<  , f e-^t  . .f. 

thetum  dc  vertice  ejufdem  ad  bafim  . i « x v„,  . ' ^ 

demittam.  ^ ■?  t feter»  -r:**raf  mtfnr. 


U ST3  Tg/yav»  /s$u  « A B f mutantor,  fu*- 

0»**xp  T AB^  Ar,»i3  BT  flrtW7»r/*v- 

<&■*  JUtra  rs  A.  $ «i  A A.  5 1}  Mu 

E A x^W  *tm  rii  fi  T Is*  gex  rr,  A A,  1}  J* 
A L K*)t7if  Sin  fur*  *.  <>»«  k-«  *a\o  r{/yu- 
r»  fuifrr  5*  A B r «W  i1  *9futf<, 

7^»  Ji&nfiix»  f feeunaf  I tr*  *£»  uurnf*  t A E. 
A A,  tutf  «twr»7i  Aiym  ijjw  *yef  ra  A BT  W i 0 
5T«ov  H «A ««W  i#r«  <fi  * 0 Tfcf 

H Ae?r»  fo»  /*«£cras  qoi«  «i  A A xpif  A Z. 

KfWfa  rei  A,  SLlpvi- 
fui-n  5 rii  A A,  )*ydO(lco 
MutAer  ri»  }*i  *j  /ii  9 E, 
•V*  /1  'a/«  0 ft  A.  'iXfi  Si> 
0 1*  0 «TOf  H * ^4«- 
£wv  in  ni  7*f  A A jJtsi  t5 
A E ■s^jf  A Z.  *»»  0 ay- 
ref  Kiv  i tAt-yan.  i^-u 
‘Ktsnw  0 eu/tk,  K iz 1- 
£*  a)  F.  B.  E r.  i x« 

W!«M0  «Or  ri»  H ire*  ij  e A A Z,  «r 
ij  E A «©<  A Z irre*  rs  Oaw  E A,  B I*  «or 
ro  AZ.BT  , i?Ai  tk  /i9fj  'Jzri  EA,  Br 
**««  ki  rs  E E T T&y***»  f /i  A Z,  B T 
V"»  wri  AB  1 Tt/yvn»'  rj$  rs  B E r «gp 
■aror  rs  B A r Aijfi»  t*«  u>  ij  e -SCK  U,  r«Ki  f 

o^nae^iiTO. 

A?A«  /i  »#r«  >j  0 «pf  f H iAkiiom  Ae^r 
T*V  ij  E A Oftt  A Z,  jXWaSvv  /«  ic  q 0 •£&  H 
*WlJ  K A «e»V  AZ.ja^iKrfTA  <J&A- 
MAsf  «j  K A.  5,  txi£tv%3-4Mxi>  aj  A B,  A F. 
ar«  *»  «*  •»  e «6f  t£»  H *r*r  «i  K a ayW  A Z, 
«r  J*  i KA  sr^sf  AZ  Utus  t*  HAT  rg/ym» 
« B A r Tf/yautt'  na©>  HAT  rpo«  ri 
BAr  f (^n»x?Tj7at  (JgR  As;*»  r + 0 H, 
3 ^ T A A iap  ni  A A.  « 7PG>t»«*^  a*4»«j. 

n POTA  2 12  u. 

T01  Jt/trro.  *Ai8i  ffxaAwsf  •n/eS»  V a£o»f 
Wa  wwbTTi  Te>>«Wf  ci  •*£  uu ra/i  t Jk- 
cArrt  Aoy»  ^js  rs  tAx^^i  T a/jt  f 
a^wsj  icoanr  /SJi  A5t»m  A^m,  ^d- 
^j»os  err*  oj»^  f '2* 

*%«  70  /J>^»  T a/jt  f 

«r«  iAa^si. 

S*T  d««  conw  fcslcmit , cujo?  axi*  AB,  T7  £ Tft  0 JtStif  xtn:<  :ntaAir>:<  0 *?  w «AB. 

bafis  cuculus  crca  B centrum,  animum  0^ 5 s ®&'  n B «r*«  kvW.  « 5 iAa- 

ruro  mant-uloruin  per  axem  AT  A:  ^ opor-  ••«,  .-r.»  ? . , --  » 

*■  ' 1 AK*  r aisur  «tx«*w  rg/yuiv  r»  a r A-  5 «!-> 

' * ■•«•&' 


SIT  datum  trianguluin  fcalcnum  A 8 r , cu- 
jus Ltus  A B majus  (it  Latere  AT,  & balis 
Br  iiifariam  in  A Urcetur  , ducarurque  A A; 
fit  autem  E A pcmcndicularls  ad  B r,  & aequa- 
lis infi  A A ; fic  fit  A Z ad  eandem  B r perpen- 
dicuuris  opdncuque  aliud  triangulum  ctm* 
finiere  triangulo  A B r majus  <]Uod  liabeat  du- 
Att  & raticc  ad  pundum  bafim  bifariam  fc- 
cans  u^rique  infanim  A B.  A A aequalem  , quod- 
que ad  triangulum  A B r rationem  eandem  ha- 
beat quam  0 major  ad  H minorem,  habeat  autem 
0 ad  H non  majorem  rationem  quam  A A ad  A Z. 

Itaque  centro  A & in-  E. 

tcrvallo  A A circulus  EA 
dcfcribatur,qui  per  Etranfi- 
bic.  & quoniam  ratio  0 
ad  H non  major  cft  ratio- 
ne A A vd  A E ad  A Z ; erit 
vel  eadem,  vel  minor,  fit 
primum  eadem , fle  jun- 
gantur E B,  E r.  quoniam 
cft  ur  0 ad  H ita  E A ad  b A 
A Z,  fle  ut  fi  A ad  A Z ita 
rc&aneulum  fub  E a,B  r ad  rcdangulum  fub  A Z, 
B r ; [ergo  ut  0 ad  H ita  rcCbngulum  fub  E A, 
B r ad  rc&ingulum  fub  A Z,B  r.]  re&anguli  aurem 
fub  E a,  r»r  dimidium  cft  triangulum  EBr,  fle 
rcftmguli  fub  AZ,nr  dimidium  efl  triangulum 
A Br  : triangulum  igitur  BE  r ad  triangulum 
B A r eam  rationem  habet  quam  0 ad  H,  hoc  cft 

Habeat  deinde  « ad  H minorem  rationem 
quam  habet  G A ad  AZ;  & fiat  ut  0 ad  H ita 
K A ad  A Z,  perque  K ducatur  f A ipft  r A pa- 
rallela, fle  jungantur  AB,  AT.  quoniam  itaque 
ut  0 cft  ad  H ita  K A ad  A Z ; ut  autem  K a 
ad  A z ita  BAr  triangulum  ad  triangulum  B A r : 
triangulum  igitur  U A r ad  triangulum  B A r da- 
tam habet  rationem,  videlicet  qoam  habet  0 
ad  H ; cftquc  A A ipfi  A A aequalis,  quod  erat 
faciendum. 


Prop.  XXV.  PrM. 

Dacum  conum  fcalenum  fecare  per  axem 
plano  faciente  in  eo  triangulum,  ad 
minimum  triangulorum  per  axem  du- 
ctorum rationem  datam  habens : opor- 
tet autem  datam  rationem  e fle  majoris 
ad  minus,  neque  majorem  ea  quam 
maximum  triangulorum  per  axem  ha- 
bet ad  minimum. 
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*ru  ajj*  ii  AB  cytym  Urania  wwif.- 
ya»»,  • Afyev  1?«  ar^of  ra  ATA  r^yavgr,  ir^ 
i}  E £1/5***  f«v£<Mv  *xt  xfW  t Z.  fit)  p n£«v»  $ 
r*  T^lgiS' Tgsydvw  xpx  r*  tA<*~ 

ri  A r A.  n .u&thi  ExfUrZ  Avyttex* 
op  ra  piytr-,  r £ ttPtv:<  Tfiyoim  xpx  r» 
oj^tt , 2I&&  8 Wfk  iffct  rn  TA  aptycrru 
i-  _r.  . ' «i  J J '■  n ' T’ 


rr 


tcat  cum  plano  per  axem  ABdaJJniu  fccarr, 
ot  faciat  rrianpul  im,  quod  ad  triangulum  at  a 
rationem  quidem  habeat  eundem  qmm  rc£» 
quxdam  £ major  ad  / minorem , non  autem 
majorem  e.1  quam  maximum  triangulorum  per 
axem  habet  ad  minimum  AT  A.  Ii  igitur  S ad 
Z rationem  habeat  eandem  quam  maximum  tri- 
angulorum per  axem  ad  minimum,  ducentes 


ri&etM  et  tu  kuxKu,  5 4 xtp  iF  per  B redam  lineam  in  circulo  ad  rc&ut  an» 

iPores  6 mCa^trae  5rcanitt,  ttcpm  rpyonct  ia-  P**04  ipfi  ra,  Se  Ilcondum  cara  & axem 

- -t •«  -■  1 -T*  •> i » . v nljntxm  nrndnri 


«uAtf , « pty^ti  io  r X a£enf, 
tSobfln)  * *!«  ro  A r A 

T*  Z,  TttlKl  T ^ A‘ 


planum  producentes,  habebimus  triangulum  illud 
.rquicrurc,  quod  maximum  eft  eximium  per  axem 
rranfeunttum , ut  [per  22.  huj. ) dcnjonftrjtum 
fuit ; habebitque  a<i  rrungulum  a r a rationem 
eandem  atum  E ad  l,  videlicet  datam. 

Sed  habeat  nunc  E ad  Z rationem  minorem 
quam  maximum  triangulorum  per  axem  ad  mi- 
nimum ; Se  deferibatur  feorfutn  reda  linea  H e 
«qualis  ipfi  r a,  & fuper  eam  triangulum  KUd 
triangulo  AT  A fimile,  iu  ut  KH  fit  «qualis  ipfi 
A r,  & aliae  aliis  itidem  sequalcs ; prxcerca  fuper 
redam  H Q conftruatur  [per  praecedens]  triangu- 
liabcns  eam  quae  A vertice  ad  putidum  lu- 


&<tnu{  rn  K A,  Xj  Aoyw  i^ev  irpts  f»KH6  er 
i j E xpf  Z.  to  t e ruymt»  rlw  k»- 

fuQlw  5?n  7W  f H pipn,  wf  er* 

n to  M H 0,  u^i  liuj  M H xh&fy si>  $ M 0 ptf 
(svx  Hveq.  'txti  «mMA  tj  A K 5nr,  X9*»»i  di 
if  A II.  pe i£ur  Q i vni  K A H ymi*  M A H’ 
i} j|KHTjfrA»W  £ 
v r A Ufst  WMH  pn£w  (><•  xttAtv  ixti  if  K 0, 
TtftKi»  li  A A,  i*s  M 0 oJtriuv  if*,  ? ^|M0 
rijf  M H iAatJw  n ttfijL  AAi^MH  io»  tAesflojy. 
'txH  arv  ij  MII  /ttV  pt}*P!t  tup  et  tu  xmu 
w AT  £A*7?<»  iri,  7 r,(  Si  £Aaz*W  W a A 
pt^ut,-  SwxtTit  a.px  Taijv  t»i  M II  iw 

TTC  A «ca^o^iif  c/^7  Ttw  STCcpiCfiAv  T5  fixci&f  ctyu- 
ytm.  itf  i*Jij  pipa^x&pu.  ift&uSi}  xtp  t-ru 
i A N,  K 'tm£ WX&U  i N B S,  i A s.  iw«  «n 
udt  q ,aV  A N tx  M H,  i^iNBTJtHA,  i^BA 
T*t  A M'  oAev  aft t to  A N B rpyur.t  tu  Bl  II A 
!m  fri,  xair  \jzri  A B N ywi«  r^uuMAH  ioor 
ij  wsa  A B Z a-MT*.  \r?n  M A ©•  meAiv  ixd  wj  ^ 
juV  ABtjAM,  ij  J»  B Z ry  A 0,  «#u*  £ n ux» 
A B Z yutt*  iet)  m ni  Cii  M A 0’  Tat  r A I rij 
M0.  V Q •}  A N Tn  M H,l£  ij  N £ fiounf  rjH0' 


fim  bifariam  fecans  ducitur  ipfi  K A aequalem ; 
habcnlquc  ad  triauguJuin  KH®  rationem  eandem 
quam  E ad  Z.  erit  aurem  eonftro&i  trianguli 
vertex  ad  partes  H.  ut  mox  dcmonftrabiriir.  fit 
aurem  illud  triangulum  M II 0,  ira  ut  Jarm  M H Iit 
majus  iplo  M ©.  quoniam  igitur  M A eft  «qualis 
ipfi  A K,  & A H communis,  angulus  autem  K A H 
major  angulo  MAH;  erit  K H major  ipla  M H. 

Se  eft  K H aequalis  ipfi  r A r ergo  r A quam  M H 
major  erit,  rurfus  quoniam  K e,  hoc  eft  A A,  mi- 
nor eft  quam  M e,  itemque  M 0 minor  quam  M H; 
erit  A A ipfa  M H minor,  itaque  cum  M H fic  minor 
quam  A r maxima  earum  qux  in  cono  ducuntur^c 
major  quam  A A carundrm  minima  ; fieri  poteft 
ut  i vertice  A ad  bolis  circumferentiam  duca- 
tur reda  «qualis  ipfi  M U,  quemadmodum  antea 
[ad  2j.  hujus]  didicimus,  ducatur  ergo  St  fit 
AN,  junganturque  NBB, as.  & quoniam  AN 
eft  xqoalis  ipfi  M H,  & N B ipfi  II  A,  Se  B A ipfi 
A M ; erit  totum  A N B triangulum  triangulo  • 
MHA  aequale,  angulufquc  A B N a^jualts  sagulo 
MAH:  quare  Se  A B a angulus  ipfi  MAE  aequa- 
lis. rurfus  quoniam  a B eft  aequalis  ipf!  A M,  Se 
B s ipfi  A ©,  angulufquc  A B s angulo  M A e : 
erit  Se  as  aspulit  jpli  M t».  f«d  a N «qualis  emt 
ipfi  MB,  Se  bafis  Ns  bafi  H0:  triangulum  igi- 
tur 


S6 


SERENUS 


tur  A N 3 cft «quale  triangulo  H M 0.  fcd  ni.itigu-  n *e*  AN2  Tfiymet  mv  iri tu  It  M 0.  a/h*  rt 
Ium  II  Me  ^ triangulum  H K e,  hoc  cft  ad  ipfum  „ M e 7'0  „ K e>  Ttn^  ‘ '6f  r'0  rAA 
r A A,  eandem  habet  rationem  quam  E ad  Z : cr-  H - ' 

go  & triangulum  a N s ad  triangulum  A r A ra- 
tionem h ibct  eandem  quam  E ad  Z : fa&um  cft 

igitur  a N r triangulum  per  axem,  quemadmo-  - *,  r 

dum  proponebatur.  dlr.-n-mx.Ttq. 

Quod  fi  quis  dicat  triangulum  majus  trian-  Li  <JV  t,<  A*yei  on  7»  evusu/£pev  3Jn  'f  110 


7«V  ha*  W •f  E vpt  njr  z-  xo/  ro  AN;  *p* 
*fof  r»  A r A Aflyw  i%et  er  n E jt/ ug  tIuj  z- 
aut  tx  a£o»(g>-  re  A N S rptyuMt,  ite 


gulo  HKe,  fuper  ipfam  H e deferiptum,  ad  par- 
tes 0 verticem  habere,  ab- 
lurdum  fcquctur.  fit  enim 
ita,  fi  fieri  poreft.  & quo- 
niam «quales  funt  K A,  M A, 
communis  autem  A H,  atque 
MAJI  angulus  major  cft  angu- 
le A H : igitur  M H major  cft 
fluam  KH.  eadem  ratione 
clcmonftrabitur  K © major 
quam  e M.  & curo  M H fit 
major  quam  H K,  Se  M © mi- 
nor quam  0 K ; habebit  M H 
ad  HK  majorem  rationem 
quam  Me  ad  0K,  peimu- 
tandoque  H M ad  M 0 majorem  quam  H K ad 
K 0:  triangulum  igitur  H M6  f per  19.  huj.  ] 
triangulo  H K 0 cft  minus,  quod  neri  non  poteft  ; 
( fupponebatur  enim  majus  ) quare  triangulum 
H Mo  non  ad  partes  0,  fcd  ad  eas  ad  quas  cft 
H,  verticem  habebit. 


-A.  **  v#..  ■ «*  1 s TJ 

rq*  X^I i$lui  f%i,  y- 

nmj  Jiuinw.  i?w  y*e,  « 

diw&m,  jpav.  iTfi  xv  Incf 
aj  K A,  M A,  xprq  q A H. 
1»  izzri  M A H yutU  ftti- 
{tn  'fvn  K AH'  fufyiv  ap* 
Jit  tu  aom 
5 1 K®  1*  0M  fttiCfi». 
ivti  it  1 J /*V  MH  vse  HK 
ptH^ut  iriv,  k <Ti  M » f © K 
«Aatfcr  q *p*  M H Trptf 
H K utfyy*  Xsyu  s^«  ipnp  q 

Ay.U.f  J.  . . . U ti S - |.  . 


••f*  KlWHMfirt  H K 0,  Wfj  tivumnr 
Ktrn  yS  nifyt)  XK  apet  7»  O ftipn  T 
t%n  TO  Tfuyuvn'  cJ2i  r*  v H «a*  jttjq 


P Rop.  XXVI.  7W.  n P O T A 2 1 2 w. 

Si  conus  fcalenus  plano  per  axem  fece-  Eat  xZtos  vwttonoe  2}&  iT*£ow sifoidfu  t(am- 

S?  opo f o^uf  t}  flxai,  jitof&V  T£/yurif 

i i-TTO  •?  XCf ’6vi  i1  (&X9U  xtfrroi  [*U  tAetJ- 
rw  nr  be%  *Jkrr&  $ &unui'  n 'Ofx  opjae 


tur  ad  re&os  angulos  ipfi  bafi,  & ea 
qua:  h vertice  fa&i  trianguli  ad  ba- 
fim  perpendicularis  ducitur  non  mi- 
nor fit  bafis  iemidiametro : erit  trian- 
gulum, quod  ad  re&os  angulos  eft 
bafi,  majus  quolibet  alio  extra  axem 
in  cono  conftituto,  bafimque  habente 
bafi  di&i  trianguli  parallelam. 

COnus  enim,  cujus  vertex  A,  bafis  au- 
tem circulas  circa  B centrum,  fccetur  pla- 
no per  axem  quod  faciat 
A r A triangulum,  ad  rc&os 
angulos  bafi  coni;  quae  ve- 
ro i pun&o  A ad  TA  per- 
pendicularis ducitur  non  fit 
minor  femidiametro  bafis: 
dico  tri  angulum  A r a ma- 
ximum efic  6 triangulis  in  co- 
no conftituris  ac  bafes  haben- 
tibus ipfi  r a parallelas. 

Ducatur  enim  in  circulo 
rcfta  E Z parallela  ipfi  r a/u- 
per  quam  triangulum  A E Z deferibatur 


T»  0aau  TticyoM  ui/wev  igctjf  mnen  r <yx- 
Tvt  & a^oroc  e*  * uiu  r&ryx- 

«o.  *,  (licui  terrui  tw  f vgfS 

cpjtts  i&ryAH. 

«NOS  y),lir  nspvfi)  ro  A,  0 sSi 

7»  B xtrrfotx<IxA«f , 7$Tf*v&u  2}gi  i atu te 
3bnni u TKtxm  re  A TA  rpi- 
ywm,  Tsise  cp%f  T?  /3a<r«  ? 
nutu,  q 3 2wri  {f  A tRn  r T A 
xi &nr  ft>i  iXet-flay  trit  i t k 
V tiVTfx  f (i*fftui  • )iyu  en 
TO  A r A rgyryxvn  /ttyten  te 1 
mnrrut  t e»  tu  xutuevusttr 
fttfuv  tfiyutm,  (ieiraf  ixfiv- 
TUt  r>i  TA- 

^ eo  rui  xilxAw 
r j r A q E Z,  i(j) 

. qf  ro  A E Z T£/yu\t\,  e#  n tu  5 A r A t^ryunt 
autem  trianguli  Ar  a,  & ad  redos  angulos  ipfi  SJnniiu  n6f  mi&tut^  rA  q BH,  *.  tu 
r A , erigatur  bh,  & ducatur  ah  eidem  ta  pa  : a h-  ; bh  r.  1 y i 

parallela  : erit  igitur  BH  aqualis  ei  qu*  i ^ WfT  V * i W?  ? ^ 
punfto  A ad  T A perpendicularis  cadit,  itaque  « A cttr  rq»  T A x*^.  «xt^^aww 
jumftis  H T,  HA,  HB,  HZ,  concipiatur  conus  HT,  H A,  H E,  H Z'  <#q  xav&,^  x 

cujus  venex  H,  axis  HB,  & fiafn  circulus  circa  to  H,  «Zf*  5 *»  H B,  Qax>e  Jt  o to 

. * BXOTgtv 
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DE  SECTIONE  CONI.  5-7 

11  centrum  deferipeus ; atque  in  eo  intdligaimir 
triangula  per  axem  quidem  Hra,  extra  axem 
rcro  H E 7.  tr.K miam  igitur  B U non  cft  minor 
femidiametro  MU , triangulum  H r a,  ex  jam  de* 
rannftraris  [ad  t.huj.j  majus  erit  triangulo  II  E 7., 
nujufque  omnibus  triangulis  in  cono  conftuuti>, 
baldqoc  habentibus  inii  r a parallelas,  fcd  triun- 

onlum  Hr  A rniiiL>.4  m..»...!,.  » r \ ' ... 1 C. 


ff  Bll  ane  f Xaatc*  til  TKGKit  KirrfM,  m 
•m&itiftyfj&jict  ttpy,  r'o  ll  r A /m£ w wfiiEZ, 
KSH  *k»tw  ree  ru  xuvu  Tfiyuvur  @o.th(  i%or- 
ra»  «9^d&qA*r  r»j  r A.  aMa  ro  fM. v Ii  r A ru 
A T A a?»  iw  (^nri  n /)'  r otmjr  (iainof  en 
•nfg  turres  ) n^illEZraAEZ 

«w  rj  ovjt  A r A rvAEZ  (u«£»  «*•  ifuuus 
Jl  ittxtv^  en  »jh  hiutuv  f /3ar«r 

tXfirretv  rq  r A‘  ri  A r A /0*74*01»  «j  ttmtc* 
t ‘ufyJtJttef  Qarett  ixirreu  ni  r A.  oxip  ti{ 

nPOTASIS  *£. 

TJ*  a\'3  b f a tufim  JJh  r r a 

rfcntS  xieTftt,  TO  A r A «K  tfUf  fuytfn  T 

w rq  T A /9*- 

vnci-XprrcM  7//1»».  q /1 
«VT«r  Kfi*/  KAW^et^Jlf. 

Errt  78  q II  B «Aat?ai»  i?i  •? 
bt&tUtrVf*.  T*«& lllTAM 
i,x/  tuyvyti  TtH  O^i&qAtff 
dunJ  Q&rttf  ixflrreiv. 

yS  x,  uct^am  eurtf  mucstfxtva,  _ 

xa*  lAct  v sm,  *.  w».  <i  w 

«Aat?w  ru  H 1‘  A t£  HEZ,  iAat hi  tftq  yjj 
TO  ATA  t « AEZ*  « <Ti  pi^oi»  to  H T A t» 
HEZ./tfi^1»  5«  ATA^EZ’  flJtimKaj 
uty  o/M^uf. 


— ll*U'  ili .11  B M ] MI  «i  m .... . . _ 

gulmn  H r A arenale  cft  triangulo  A r A,  (quod  lit 
lupcr  eandem  nafim  & inter  eadem  parallelas ) 
mangulumquc  HEZ  aquale  «ft  triangulo  a E /. : 
«go  triangulum  A r a triangulo  At/  cft  majut. 
fimilitcr  edam  majus  dcmoitftrabfaar  qoibulvw 
aliis  qu*  bafes  habent  parallelas  ipfi  r a : trian- 
gulum igitur  A r A omnium  ejulmodi  ui angulo- 
rum maximum  cft.  quod  erat  «Icmonlt  randum. 

Prop.  XXVIf-  Tbeor. 

AT  fi  perpendicularis  i pundo  A sl  ra 
duda  minor  fuerit  lemidiamctro  Iulis ; 

triangulum  Ara  non  erit 
maximum  omnium  bales  ipli 
r A parallelas  habentium,  dc- 
monftrario  autem  & figura 
eadem  cft. 

Quoniam  enim  HB  mi- 
nor cft  femidiamerro  bafis  ; 
triangulum  HTA  non  erit 
maximum  omnium  qux  ba- 
les habent  ipfi  parallelas ; fi 
quidem  uri  dcmonlbavimus, 
[ad  lo.  huj.]  & eo  majora  triangula,  & minora, 
& zqiulia  conftitui  pofliint.  quod  fi  triangulum 
H r A minus  fit  triangulo  H E Z,  & at  a trian- 
gulum triangulo  AEZ  minus  erit ; & fi  maj  us, ma- 
jus; & fi  squale  fimilitcr  arqualc  erit. 


n P O T A 2 I S xx . 

E<t»  ei  (TwtAwi  xaioi  T/aa^m  2^  r xqpupw 
'£kl7nh*,'Gn  «w^AARAan  Qcunui  'urwxtA* 
TZ/yun.  avrif,  0 Si  S^m  S*  uu/H  fui  lAa-rla» 
ttrrtft  •?  0eLnm‘  ii  ? a^oros 
ItrvTKvKti  (iryvm  \$w  mrwn  t iffwxiAZi  t 
ow wtfm  vp"o  (jfof  'B£f<rk£u  b a^atr. 


Prop.  XXVIII.  Thtor. 

Si  in  cono  fcalcno  planis  per  verticem 
/edo,  luperbafcs  parallelas  crianonla 
xquicrura  fiant,  fitque  axis  coni  non 
minor  leraidiamctro  bafis : triangu- 
lum arquicrurc  per  axem  tranfiens  ma- 
jus erit  quovis  aequicruri  ad  eam  par- 
tem ad  quam  axis  inclinat  conftituti. 


TC  STfl  xa*ee,  v ctxmv  uVi  AB,  /3<wjr  0 
*-*  «S<  TO  B turlfc/  xvKtef,  f /i  w&f  opjttf 
tu  xtjxXu 1 Tfiyuvi/  2>1$l  f etf «*or  «j &uns 
« $•«  <i  r B A,  % q Ozjfl  A B A 
ywitiL  iXcnf^n  it»  iffrf,  «et 
T A B 3rn  m A xtomuir, 

5 q A B^tq  tA <tT?*v  i» 

tu  xiv Tfv'  A17 u irn  ro  2\g-  “f 
A B iswxOZf  fxtytyii  K»  r yt- 
yeu&pu)  ioanctA&v  rf/r/unm, 

T fiiruru  r B,  A otffXHO, ir  tus 
(Wnr  vx?vrm. 


a 1 x conus  CUJUS  axis  A B,  bafis  circulus  cir. 
%J  B centrum,  bafis  vero  trianguli  per  axe 
condituri  ad  rectos  angulos  iofi  circulo  fit  r B i 
& angulus  A B A minor 
angulo  refto,  ita  ut  A B : 
partes  A inclinet ; firque  / 
non  minor  femidiametro  h 
fis : dico  triangulum  xqt 
fntrc  per  A B tranfiens  m 
jus  die  xquieruribus  omr 
hus  inter  punda  B,  A baf 
habentibus. 


EiAq^^i»  cJwi  •?  B A rvyfit  to  E,  x,  ra  Sumatur  enim  utcunque  in  reda  B A pundum 
r A -a©*  «3*r  iv  tu  kukMi  oj  bz,EH,  E A «pG  r a ad  redos  angulos  ducantur  in  circulo 

■i  » * E-  ii  14  B A E ifn.  iftift*  ’Z'  EU'  & j“"E»tur  A E.  iuquc  B A f cl  minor 

(]  P <n 
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cft  quam  A G, vel  non  minor,  ponatur  primum  B A «ri.  b **  K*  tA kr]m.  \jsnuiSu  di  [Ji  rooy 
non  minor  quam  A E.  igkuiqoOTi«l.»Ana.Bi-  Wr>»li  »AW  AE.  «rij.ii  BA^AI-C» 
nor  eft  quam  ab*&  B h dt  tni- 

1 *•  -J  -K 


nor  quam  «Z;  ergo  AB  ad 
A I majorem  rationem  ha- 
bet quam  £H  adBZ:  & id- 
circo [per  i.huj.J  ABZ  rc- 
ftangiilum  majus  cft  redan- 
gulo ABH.  (cd  redangulo 
ABI  xquale  cft  triangulum 
balim  habens  duplam  ipfiui 
BZ  Sc  altitudinem  AB,  hoc 
cft  triangulum  xqui crure  per 


iAarian*  <?i  b E h t* 
BZ'  B A B *C*<  A E fui- 
>,iyw  tXJ*  if *lp  »i  EH 
Tfif  BZ-  T8  eL&t  \jan  A B, 
* wfustAE.EH. 

rai  fj8p  uri  AB.BZ 
«»  i«i  T8  Tfiyanev  ro  &ton 
*Xf*  vi*  JitrXlui  'ftz,  uyj^f 
Ji  rlui  A B.  rtnw  r«  /ik  ri 


axem  ; redangulo  autem  A B H cft  xquale  trian-  aPcr«  i*ei ttXJf,  tu  3 «I*  A E.E  H un  iri  a»  tft~ 
gulum  cujus  bafis  dupla  cft  B H & altitudo  A E : yaw  ti  (Un  paixmv &*rhL>  * EU, 

ergo  triangulum  .quieture  perarem  ma,m  cft  /§  itui  a f r.  i,*  dii  . wOt 

arquiciun  per  A E conlhmto.  lunihter  quoque  r,  • r»  «>.  . fr»  v“  • ■ *'  » - ts 

mringulum  per  axem  triangulis  omnibus  qu.  t»»  A E »™a,{. 

inter  punda  B,  A bafes  habent,  majus  e(fc  de-  5 *a/T£"  f B,  A «r  i*rir«v 

monftrabitur.  1«^»  * f»  » «5**. 

Sed  jam  (it  B A minor  quam  A E.  & quoniam  Aftit  <fij  «i  B A f A E «A  ir\u».  tu»i  «rri 
angulus  A B E minor  cft  redo,  ducatur  in  plano  jj  vjaa  A B E yem*  bJfiw  iri  «a$pr,  ^a»  e* 
trianguli  A B B reda  EO  perpendiculari,  .pft  r A,  T;  fA  , B TVyiu  tir.W# 

:r-t-^£AHS  Sfer*^ 

erit  angulus  A E B minor  redo,  redas  autem  *H\3  •r".  * A * E )***?  A EBpr- 

cft  e B E : ergo  redx  © B,  A E produdx  inter  y»  . n vara  A E B cW]aw  «ri  ifffic. 

fc  convenient,  conventant  ad  pundum  K : & ifyn  *•  B V3ff»  © B E’  a/  e B,  A E ti^na*  6*t- 

Grttfriafya*  evpvxnSkm.  mju- 
*r*k tcmmv  iunx  ri  K,  k 
34*  V © rij  K E 
B © A.  i?r«£r  riv  «}0B  rjj 
E 5i»BE.^ 

<nv  «MT  yaarite , ef9«f  7»f 
*«»  n BH  rx  0 E.  6 

ivri  e^»i  AU7CT0B  A.fA&p»  • 
i^iBE^eA*  BB©«^* 
«Crr  © E iAa^oM  A^«f  t£« 
ipiff  B B©  «Of  0 A.  «i»* 

«r  B B e «CSC  © A irrarr  4 
BK  «6f  KE-  B rip»  B0 
«Or  © E iA*7?ews  Ae>rr  i^« 


per  © ducator  ©a  ipfi  KE 
parallela,  itaque  quoniam 
© B cft  xqualis  tpli  E H,  com- 
munis autem  BE,  & angu- 
los xquates  continent,  vide- 
licet redos ; erit  B H ipfi  © B 
xqualis.  rurfus  quoniam  re- 
dus  eft  angulus  © B A,  reda 
©K  major  erit  quam  «A; 
adeoque  B © ad  © E mino- 
rem rationem  habebit  quam 
eadem  B © ad  © A.  ut  au- 
tem B©  ad  ©A  ita  BK 
ad  K E;  quare  B©  ad  ©fi 
minorem  babet  rationem 
quam  BK  iil  KE.  (cd  B K 


K K, 


ad  K E habet  minorem  quaifi  B A ad  A B,  Ut  in  wnj  b B K *CK  K E.  B K *&*  K E*A*v?»* 
29B*  theoremate  oftendetur ; igttur  B © ad  © E xiyty  i^«  tfmp  b B A A E,  in  ctTuifa  Sti- 
multo  minarem  habebit  turionem  ejium  B A .d  „ itfm  q Bft  «£jc  e E iA«lis.a  /i- 

A E : e^o  B A «1  A B majorem  turionem  S^Sct  1A«„AE.  < S&  BA  «oe 

quam  B © ad  © B , hoc  cft  quam  E H ad  H B ” ■ , . » • _ _ • „ ^ 

(Ite  ud  B 7,  quoniam  tero  B A1  ad  A E majorem  *'H“  »q.  W t«M  >»  « 9E, 
habet  rationem  quam  E H ad  B Z^rit  redangulum  ctmo»  »r*io  B E H «Cpr  H B,  Tir»KT  «Cw  b Z. 
a B z majus  redangulo  A E H.  fcd  redangulo  rirri  £v  b B A A E pleret  Ao^  «X« 

A BZ  xquale  cft  triangulum  aequicrurc  per  axem,  ^11  v&C  B Z,  ri  ai^a  0»»  A B,  B Z priori  isi 
& redangulo  A E H .rquale  eft  rriangulum  xqui-  ^ A E,  EH-  «Mri  ri  yuV  0»»  AB.BZ 
crure  per  A B,  cujus  bafis  Ht  dupla  ipfius  B H : ^ ^ T'a  21*  ri  eJa®-  rixnuAir,  tZ  11  \±si 
ma,nc  igintr  cft  rri.ngnlum  «qmetute  per  «em  AE>  t H ^ri  4 AI  i 4 Jrir^r  E H 
rt ungulo  xquicrari  per  A E rranlcunce.  eadem  . -y  ».  r“.j  . -r 

ratione  dcninftr.Umt  maju.  alita  omntbuo,  quo-  ./*<?•  r*."  *“ 

rum  bales  inter  punda  B,  a habentur,  quod  erat  ««  r A E («wnuAirf.  ep«i«*  «B  ittxtvj  rn  ^ r riv 
dcmonftrandum.  Qatif  fum^yr  t.bmtputm.  **?o 

p r o p.  xxix.  'Thtw,  npoTAZia  »5'. 

Si  in  triangulo  orthogonio  ab  angulo  Ea*  Tejyafd  ^an»  •?  op^if  >sr»«u 

rcOo  ad  hypotenuliin  reSa  qtwdam  ^ i%3^  ra  «US.P  J 
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a-yfium.  \jm  •? 

•X3*9*  *t**t  T tfea^oS,  ¥ oftlu/,  fui. 

fya.  Aoyt  i%u  ibnp  i Aoi**?  <&<  41  ifQm 
'B&f  ¥ vmrttrVnu. 

p 2 T ° rf/yam  t*  A B r,  ifr rr  ^ t&J  «fpV 

. 7»  B y«y;«,,  a<p'  «Jjb  lito  A T /3*01»  £g$6i 

* B A'  Aiyw  «i  4 B A «CsV  A T 

^«^ow*  Aojsy  f*gH  1 BA 

«esc  a r. 

Hx$<w  aj^  5"  A r A B 
i AE.  rwH  in  e/fal  nm  ai/  «q>C 
Tt  E ytmaf,  p. tiZv,  ayt  i B A 
*f  A E-  »» <*e*  b A «ttr  A rftfi - 
£**«  i%ci  KXtf  «j  EA  «CK  “ 

AD.  **/•  *EA  «CPC  AT  *r«?  i)  BA  «W 
*r’  B,A  ‘®59f  Ar t***£e**  A»yu  %xf*  n-xif 
j B At/m  A 7 ««*  <p*ydf  071  ^ «i  B A jrjar  A T 
iAiflcw  ^bAtjW  Ar.  o c^yij- 

nfi^At  ifu*  t is  ri  irfo  txt*. 


ONE  CONI. 

ducatur ; habebit  doda  ad  cam  hy- 
jx>tcnufx  partem,  qu«  inter  iplam 
& alteram  continentium  angulum  rc- 
dutn  interjicitur,  majorem  rationem 
quam  reiiaua  redum  angulum  conti- 
nentium aa  totam  hypotenufam. 

MT  triangulum  ABr  rcSum  luter»  jng,i 
t Ium  ad  B,  i quo  ad  bafim  Ar  ducatur  tr 
da  aliqua  B A : dico  0 A ad  A r 

majorem  rationem  habere  quam 
B A ad  A T. 

Ducatur  enim  per  A reda 
AEipfi  AB  parallela.  & quo- 
niam redi  anguli  fum  ad  E, 
major  erit  B a quam  a E : ergo 
T BA  ad  Ar  majorem  habet  ra- 
tionem quam  Ea  ad  A r.  fed 
utBA  ad  A r ita  B a ad  AT:  majorem  igitur 
rationem  habebit  ba  ad  Ar  quam  BA  ad  A T; 
ac  proinde  B A ad  A r minorem  habet  rationem 
quam  B a ad  AT.  id  quod  ad  antecedens  idur- 
pavimus. 


iipotasiz  a'. 

Ea»  ei  Kiiiu  nutXmi  Tfu&tm  2J&  t-  xofvfH 
'GtrmtM  -nm,  ’(H  Bxmn  m- 

1^;  if ' 4 (Jyi  5 

Sim,  ¥ /i  >***<V«i  iranu^i  hmhlmi 

■ai  ¥ &OT  f «M»«  vJrw  tuUjm  ’«i 

tSi*®-. 

"P STH  *x*An»sf  tudtf,  a *9fJ<Pv  ro  A,  d^stv 
5 • A B w&rrtiav  cSli  *»  5"  A fdfn,  (icunt 
3i  i -3B&  ri  B ttirtf»  xwtA os. 


Prop.  XXX.  Thtor. 

Si,  cono  fcaleno  planis  per  verticem  le- 
do , fuper  bales  parallelas  «quicrura 
triangula  habeantur,  ad  cam  partem 
ad  quam  axis  inclinat,  & didorum 
triangulorum  unum  aliquod  «quale 
fit  triangulo  a^uicruri  per  axem: 
reda  linea , quae  4 vertice  ad  bafim 
trianguli  perpendicularis  ducitur,  iplb 
axe  major  ent. 

SIT  conus  Calenus  cujus  renes  A,  axis  AB 
ad  partes  A inclinans,  & hafis  circulus 
circa  centrum  B ; bafis  au- 
tem trianguli  per  axem  ad 
reflos  angulos  circulo  Gt 
r B a , & ad  iplim  r a per- 
pendiculares B z,  E H in  ctp* 
culo  ducantur  , jungatur- 
que  AB;  Se  ponatur  trian- 
gulum acquieture  per  AB, 
E H tranfiens  aequale  effe  tri- 
angulo per  AB,  BZ,  hoc 
eft  triangulo  axjuicruri  per  axem  : dico  A E ma- 
jorem C fle  i p(a  A B. 

Quoniam  enim  triangulum  xquicrure  per  A E, 
E ll  aequale  eft  triangulo  per  A B,  B Z ; erit  redan- 
gulum  A E H aequale  rc&angulo  A B Z : ut  igi- 
tur fper  14.  6.2  B Z ad  E H ita  E A ad  AB.  ftd 
B Z eft  major  quam  E H ; ergo  & E A quam  AS 
major  erit. 

Prop.  XXXI.  7W. 

Si,  cono  fcaleno  per  verticem  planis 
ledo,  fuper  bales  parallelas  a;qai- 
crura 


r it  «CSC  epjtif  tu  kukAu 
2^1  5*  «?£Wf  Tf/yuvA  (id- 
CK  k*  i r B A,  3 f^hiww 
t?  T A ir^flC  0f%tt  cctukij- 
xAoi  *i  B Z,  E H,  i ifnfyxflu 
n A E,  K uxwcrieS-4»  r*  did  r 
A E,  E H iocuAif  wr  t*cq 
tu  J\d  f A B,  B Z,  rjmri  ri 
/1»  H ilero r iawxt Ah*  A tyu  071  n A E ful^uv  fri 
7V  AB. 

ETti  rWlif  AE.EH  inrxtAif  urr  isiri 
9*.  r A B,  BZ,  57*  viari  T A£,EH  srn  ifv  tu 
\JS9  T»  A B,  BZ*  u<  dfict  i BZ  vfif  E H irr«r 
nEAa-^cAB.  fuir^uv  ot^SZ  •f  E H’  ptt£w 
d&  KM  «i  £ A ^ A B. 

nPOTASlZ  Aa. 

E«I  o#  nutet  tnxAma  r/j*Smi  ■?  xsf wpi 

'Qnmhn  7iui tJGjn  Qdnem  in. 


t K 
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crura  triangula  conftituantur,  ad  eam 
partem  ad  quam  axis  inclinat,  & di- 
ftonrni  triangulorum  unum  aJiqood 
sequale  /it  triangulo  arquicruri  per 
axem:  axis  coni  femidiametro  bo/is 
minor  erit. 


«*Ajf  T&ty&a.  oirf,  i$'  'o  fti&t 
o «£ en,  ivt  /j  wtwxiAfi*»  liv  *rt£r 

vm  w St  iJwwAei-  o i£m 

V %uti  tAooWt  t$OI  T TKix.fr  /jr7fV  77K 

fixffWK. 


SIT  conus  fcalenus  cujus  vertex  A,  axis  AB  Enn  «5w<  ^ « A. 

ad  partes  A inclinans,  & ha/Js  circulus  cir-  X-  ^ ^ A B n'M  & rm  t A uL,  &Uk 
ca  Bcentnim ; bafis  vero  tnan^h  per  axem  5 ; .£  * «rtfc^A*,  ?4  t^TLVtS 
ad  rede*  angulos  circulo  fit  r B A & ad  ipfam  *J/  , A"  E* -e  S * »■  * *'  ni  - • 

u pcfpondicularc*  i.  circulo  ducantur  BZ,.  ?“**  B «*■«  <w4w  /W  «•« 

E H , jung.mirque  A E;  & ponatur  triangulo  *?  f B r?  0 1 A opfat  AX^ueta  c»  ra  xv- 
per  AB  & duplam  ipfius  BZ  tranleunti  , hoc  xAw  «(  1IZ,  EH,  ^ *xi*tv%fiu  1}  A £,  at  uvutei&oi 
cft  triangulo  aquicmri  per  axem,  squale  trian-  tu  ii  etf  A B JbrAftf  i*  B Z aycu&u  rptyutu, 
gulura  squicrurc  per  A f-  & duplam  ipfius  EH  rimo  tm  afenr  utmtXii,  liiuff  EAxV 
duaum : dico  «en  * B ieraidiameno  wiis  mi-  #tH  ijiuW  imnuAir  IW»  ao« 

wicBA  t?jx$c*i  to  t5  0«  J" Keri^g. 

f Ajaa»  A B E yuvUt  tX&vuv  ifh 
c*  t£  f A B E jjrrxiie»  rj  T A vpof  iflus 
1 B 0.  5 trtipttlguv  n E A ^ A B,  Ai  re  trpe  ri- 
TV  i)  •jzsv  BEA  yuvut  fAtUfut  «c**»’ 


uorem  c/Tc. 


Quoniam  enim  angulus  A B E minor  cft  redo, 
ducatur  in  plano  trianguli  ABE  reda  Bd  ad 
reftas  angulos  ipfi  r A.  & quoniam  E A ma- 
jor cft  quam  A B,  uti  in  antecedente  deroon- 

ftrarum  cft,  angulus  BEA  minor  erit  redo,  ne»  ,ft,4  , - - , *• 

dus  autem  cft  OB  E : ergo  0 B,  E A produdx  cs7*  ? f e B E'  a/  <i^x  ©B,  E A iLbuaf  zx- 
inter  /c  convenient,  conveniant  in  0.  cum  igi-  nvpri»\  (Tv^Txrrii -c^nv  xarai  tt 

tur  triangulum  «qutcrure  per  axen»  fit  aequale  0-  mu  m t*  jufy  » <S$«wr  m ru  m a B, 
rcdangulo  AB Z,  triangu- 
lum vero  arquicmrc  per  A 1 
fit  duplam  ipfius  S h xqualc 
lil  rcdangulo  A E H ; fic  fint 
triangula  xquicrura  inter  fc 
squalia  ; erit  redangulmn 
AC2  rcdangulo  A E H z- 
qiulc  : adeiique  ut  B A ad  A E 
ita  11  E ad  Z B,  hoc  cft  ad 
H B.  fcd  B A ad  a E majo- 
rem habet  rationem  quam 
B t>  ad  s E , per  vigefimam 
nonam  hujus : ergo  ut  b a ad  AB  ita  B 0 ad 


AK 

e 'A 


B Z , » dW>*  i5  A E fc  lite 

«wAer  'f  F.  h inmAtf  \m 

•rl  tu  Oaw  A E,  EH,  fc  KW 
im  (OiKyXur  7K  ina%i\n- 
tb  \saz  A B,  B Z met  ien  f <fi 
tu  \jjB7  A E,  E 1J-  uf  ttfjt  ij 
B A Xi>sr  A F.  erus  1 II  E 
SC  Z B,  Tifh-n  tr^W  H 5- 
!*•«  iJv  1}  B A A t jitfi- 
(mt  A^w  ijWtb  if  B 0 
0 E,  ro  jc9-  . 

ur  ttpt  a B A Tpw  A E tfr«f  k b © ttm 


minorem  quam  0E,  ad  majorem  vero  quam  i © E,  j ^ QB.  Uu 

OB.  fit  ut  BA  ad  AE  ita  B0  ad  ©K;  & J>i  • • B * E itrut  nB6  ft K.  «?• 


coaptetur  0 x /ub  angulo  © B E ; & per  E du- 
catur E A parallela  ipfi  K 0 , convenienfque 
cum  B0  in  A.  itaque  quoniam  BA  cft  ad 
A E ficut  B 0 ad  ©K,  hoc  cft  B A ad  A E;  ut 
autem  B A ad  A E ita  E H ad  H B ; erit  ut  B A 
ad  A E ita  EH  ad  HB.  quoniam  igitur  duo 
triangula  ABE,  HEB  unum  angulum  uni  an- 
gulo zijualcm  habent  , nempe  redum ; circa 
alios  autem  angulos  qui  ad  A,  lt  latera  habent 
proportionalia;  & reliquorum  angulorum  utcr- 
q.ie  cft  acutus : ergo  j per  7.  6.  ] triangula 
A B E,  h E B inter  fc  limilia  firnt,  & erit  ut  A B 
ad  B B ita  11  E ad  e b : quare  a b ipfi  11 E cft 
aqualis,  minor  autem  cft  EH  femidiametro 
hafis ; quare  & B A femidiametro  bafis  minor  crir. 
Se  quotiiam  [per  21. 1.]  utroque  B A,  AB  fitnul 
majores  funr  utrifquc  EA,  AB  liraul ; atque  cft 
ut  EA  ad  A B ita  EA  a J A B : componendo 
igitur  ut  umeque  e A,  a b fitnul  ad  b a ita 
utrxquc  E A,  A B fimul  ad  B A , permutandoque. 
led  majores  (tint  umeque  E A,  a B «trifqnc  EA, 
A B : quare  & A £ major  erit  quam  B a.  oftcnfa 


c*A£ftc(&u  If  0 K UZP9  T 0 B E yfliw«*y,  x.  eik  & E 
'Zr-oi.  r K © Kxfru  11  E A m/tTirnl em  r>j  B0  tuent 
ra  A.  txti  &v  ui  r,  B A Tf9f  A E irus  i}  B 0 
© K,  ntTKn  «i  B A -xftf  A E,  ?r  ii  uri  BA  «fi* 
A E xruf  aEH  Hfot  H B*  K ut  aut  *i  B A «for 
A E Urut  r E H vpat  H B.  iz*  in  ivo  T^tyutxt 
7»  A B E,  H E B (tietr  yuvlcu  ftitt  yutnt  ten  f %n, 
(opjryinut  yS)  tn6i  3 W *^s*«  ywtiatr  mr  A,  H 
tus  -zhd-fjts  autaJzy.v,  x.  f Asjto»  yomut  txa- 
71 effiet'  cfLcitt  OfOL  1<T 1 7»  A B E,  H E B Tg/ymet‘ 
ut  If  A B B E itrut  H E TjP*f  E B'  («j  ap* 
if  A Brj  H £.  tArtrlfliv  <?§  if  E H 'f  ctt  ^ Ktrtfit' 
i\eniui  ape t ij  A B f 6k  H XtTTflt-  K tirti  nretu- 
<P«7ipcf  If  E A,  A R nvapt<pernpH  f E A,  A B pmCui 
*«7,  Kttw  uti  £ A iTftf  A B Urus  »1  E A vpot  A B‘ 
fc  ettr)im  ap<t  ut  cn*pt$a7tpet  r £ A, A B wper  B A 
Xruf  mttft$97ipc*  ij  E A,  A B xpot  B A,  fc  cttt A- 
A*f , ptsifyn  -j  tvtxtft^knpei  *j  E A,  A B m-rofetyt- 
71  U(  f £ A,  A B’  uci^u/  apetfc  ij  AB  1*  B A.  ti*t- 
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DE  SECTIONE  CONI.  <Si 

zfy  J«  •»  a B w «tau  «frrpr  n*si  eft  autan  A B minor  icmidiunetro  bafis ; quare 

ij  B A i? atI an  ici  # 6k  V xirifv.  o-jf^  iJ«  & B A femidiametro  bafis  motto  minor  erit. 
Swrcq.  quod  erat  dcroonftrandum. 


flPOTASlS  AC. 


Prop.  XXXII.  Theor. 


Ext  oi  *Jj*<4  nxKnu  rfxrbim  JVt-?  xopjfnit  hru 
7ii  JW  'O^jtMnAan  fixotut  Itrojxt- 

Ah  7^7<wa  avqi,  a?  * /afVs  ^ o a£«r 
i»  fla  i?  a£«»f  iWjaAfs  r ev^um»  mi- 
Aui  VX.  itfCU  m.mn 


Si,  cono  fcaleno  planis  per  verticem 
fofto,  fuper  bafes  parallelas  triangula 
sequi  crura  conftituantur,  ad  eam  par- 
tem a qua  axis  declinat:  triangulum 
aequicrure  per  axem  tranfiensnon  erit 
omnium  e)ufmodi  xquicrurum  trian- 
gulorum minimum. 


"C 2TQ  xavof  vxaAjpac,  i Kg/v$v  i cV  71  A, 
«?•*  j o A B,  V ii  2l$i  xitenvt  VQf  ifyXf 
tu  KvxA»  odtvnSx  5 V *v*A*  «i  r K A 

U&fuTftf  , tAx-fie*  y t*u  *i  \jsri  A B A ymt» 
iffo r Aryw  ‘im  t»  24&  V o£awf  iaratAi?  r otyi- 
C*uV«v  I^wxiAa»,  nf  &ttr*t{  i xfirruv  puia%y  f 
T.  B trr/xtito.  i mvTM  »A kir- 

F-Tn{,tvx,$u  $ «i  AT,  i c«  rw  A B r Tf/rywtu 
«€«■  0f3«r  T A If  BE.  5 «r«  If  r E fut- 

£an  ici  ^ T B •?  eat  U KtvTfK,  tru  tf  EZ^rjc* 
r*  wiTfy,  xoj  w e B KX&*  i zh,  x«j 
t*i£iv£&w  f AMHi  tiui  Z E feS*  ij 


SIT  cornis  fcalenus cujus vertex  A,  axis  ab» 
[bafis  circulus  circa  B centrum]  plani  vero 
per  axem  ad  redos  angulos  circulo  dudi  &c 
ipfius  circuli  communis  (edio  fit  diameter  r Ba; 
fitque  A B A angulus  redo  minor  : dico  triangu- 
lum xquicnire  per  axem  tranfiens  non  cfle  mi- 
nus omni  triangulo  xquicrun  inter  punda  r,  B 
bafin  habente. 

Jungatur  enim  AT;  & in  triangulo  A B r ad 
redos  angulos  ipfi  r A ducatur  B E.  quoniam 
itaque  r E major  cft  femi  diametro  bafis  r B , 
caputur  E l «quatis  femidiametro,  & ducatur 
ZH  ipfi  EB  parallela ; jangatorque  AMH,  & 
ducatur  H e parallela  ipfi  Z E : Z 9 itaque  pa- 


H 0*  © » ze*  H?  * ralle logrammum  cft  , propterea  quod  Z B Di 
Z E r?  H ©‘  i *£j»  H 0 TTfCKT*  ww?x  i-r»  Z**.  h e eft  «qualis ; eft  igitur  H e aequalis  lemidia- 
tfcfrum»  Jn  mtXit  cv  tu  X KJuxkH  J Jrnrifu  rif  metro  bafu.  denique  in  circuli  plano  docanmr 


T A toOf  dj»3»C  oj  K.  B»H  A»  ^ 
n BA.  vrtt  i» 
(JJs  ipjvytivut  7M  0 H B,  A B H 
war  txi  yutUtu  «r  aftus.-n- 
f)  ^ HMjiK  yutietf  rxs  T\iv- 
(jtf  caette-ytv,  K «»  A««i  T1 
mcymaut'  Ofu*ct  o^s  ici  n» 
vfiyut*-  iis  ij  H © -aoc 
©B  irrer  i|  BA  «9f  AH. 


K B,  H A ad  redos  angulos 
ipfi  r A , & jungatur  B A. 
quoniam  igitur  duo  trian- 
gula orthogonia  0 H B,  A B H 
aequales  habent  redos  an- 
gulos , & circa  alios  angu- 
los latera  proportionalia,  & 
reliquorum  urerque  cft  acu- 
tus ; erunr  [per  7 . tf.l  ea  tri- 
angula inter  & fimiiia  : Sc 
ideo  ut  H 0 ad  0 B ita  B a 
ad  a h.  habet  aurem  H 0 
ad  0 B [per  2.huj.]  majorem 
rationem  quam  U M ad  M B ; 
& UM  id  MB  item  majo- 


«TM  OTIf  H 0 «CBf  0B  fUf 
^Df*  \*ym  i *r**t H M TP6f 
M B,  if  ^ H M wCX  M B ft«- 
A iytv  txH  91 *tf  f HA 

■mos  AV  ii»»  K®  VOS  et  lutfsm  >mfi  Km  qiuro  H A ad  AB:  trgo  B9  ad  n«  majo- 
tyn  *tsnf  | H A SBOS  A».  « , HBmOs  rem  ruionen  habebit  quam  11 IA  ad  A B.  fel  ut 

^ .7  " . _ . * * ' . u.  ' H9  ad  »B,  ita  B A five  BK  ad  ah  : quapropter 

0B»r«c,BA,T*™  l n«f«  BK  adAH  rationem  quam  HA 

fi  K «CK  A H Aflje»  tx/t^  VMff  9 H A «CPr  a<j  AB;  re^nguiun,  igitur  ABK  [per  i.huj.] 

AB'  Ti«^0»>AB,BKpi^M»«iV^Aft  majus  eft  rcdangulo  AHA,  hoc  dl  triangulum 
HA,  Tirnfi to 2}gt  sFatone  i»a«Air  WH  aequicrure  per  axem  majus  triangulo  «quicruri 
•f’  AHiflw*4Aw.¥0«mr  ieo  if/nrAflT*  AH.  per  AH,  cujus  bafiseft  ipfius  AH  dupla:  quare 
cn.  TO  5*  "*r*A*r  ***&"  **  triangulum  «quieture  per  axem  non  mimis  eft 

gnurM  ri,  iwJy  r»  B,  r «pim  w (W«r  ‘”Kt  ^ ”•  r ^ 

ip^rw  'us7K*Xw. 


HPOTA2IS  Ay. 
Eaw^^aulTTK  I Zeincn  Shr&ywn**, 

M mfWi-x-Aswgjt  V ^■au*  $ 

si  tripw  omCAmU)  -m  ^ ? aftCAvyn- 


Prop.  XXXI II.  77^r. 
fuper  eandetn  bafin  duo  triangula 
conftituantur,  & unius  quidem  la- 
tus fit  ad  re&os  angulos  oafi , alte- 
rius vero  ad  angulos  obtufo® , fitque 
[]  Q_  amblygonii 


6z 


amblygonii  trianguli  altitudo  non  mi- 
nor altitudine  orthogonii : angulus 
qui  ad  orthogonii  verticem  angulo 
qui  ad  verticem  axnblygonii  major  erit. 


SERENUS 

T*  yoiU  V ofcyoirt  nutjm  1$ tu 

t1  rS  xopjpj  ? 


C Instituantur  fuper  bafsn  a a trianguli 
a r n,  a a b , aneululquc  a b r fit  rcaus, 
& A B A obtufus  ; rcdtJ  vero,  qua  i pundo  A 
ad  A B b.i(tm  perpendicularis  ducitur  , viduli* 
cct  A Z,  non  minor  (it  perpendiculari  r B : dico 
angulum  A r B angulo  A A B majorem  dic. 

Quoniam  enim  parallela 
funt  b r,  A Z,  & ad  re&os 
angulos  ipfi  A B Z,  non  mi- 
nor autem  A Z quam  r B ; 
erit  A r a angulus  non  mi- 
nor redo  : quare  [per  19. 

*.  ] A A major  erit  quam 
AT.  & cum  triangulum 
A B r orthogonium  Iit,  in 
fcmicireulo  continetur  [per 
jt.  3.]  cujus  diameter  cft 
A f r ergo  deferiptus  circa 
ipfim  femicirculas  redam  A A (orabit,  fecct  in 
E,  6 e iungatur  II:  erit  igitur  angulus  A E B [per 
21.  j.j  squalis  angulo  A r B.  fed  angulus  aeb 
fper  1 ii.  i.l  eft  major  ipfo  A A B : ergo  A r B an- 
g-.ilus  angulo  A a b major  erit. 


^TNESTATa  3rki*  AB  7»  ATI,  A A B T(jt- 
yu»tt.  <£  b P-V  Ozr»  A 8 1'  ira  ef%,  «j  fi  vn' 

A B A «tyaCAfi*,  if  ~3bn  * A tutytr tfyi  Au 
A B ^ A Zfin  *A*7?*v  ‘tru  1?  T B xet^trn'  A tyu 
ev  ev*  >j  ii»*  ATB  f ini  A AB  yamm. 

Ewn  «r^MqA et  ctf 
B r,  A Z,  >1&  vps{  C$mf  t»j 
A B Z,  ohe  La*t?«v  fi  q A Z ■ 

^ r b*  if  vaaa  a r a 

ybni*  ex  tA*7?«  (tw  i$k’ 
Aptt  q A A $ A r.  5 
wri  ri  A B r kw, 

e*  rfMxuKXlu  oucjt  tyj*  £ 
i AT 

a£p  ra  u- 

/UB  T&w  A A.  TfUtiTU  frj 
X«T«  ro  E,  HjW  ***£<(/%$«  q £ B'  imi  *?<*  <i  Ozri 
A E B rj)  Oxs»  AT»,  iwr  i q Ozni  AEB  fu7on 
ifi  1*  vio»  A A B’  q \j®B  A r B Zpx  fxticur 


Prop.  XXXIV.  Theor. 
lifdem  pofitis,  fi  trianguli  orthogonii  an; 
gulus  ad  verticem  non  major  fit  eo  qui 
continetur  fub  reda  vertices  triangu- 
lorum conjungente  & latere  amblygo- 
nii  quod  obtufum  angulum  cum  bafi 
efficit : ea  quae  in  triangalo  orthogo- 
nio fubtendit  angulum  re&um  ad  eam 
quas  cft  ad  redtos  angulos  bafi  minorem 
habet  rationem  qua  quas  fubtendit  an- 
gulum obtufum  in  amblygonio  ad  eam 
qua:  cum  bafi  facit  angulum  obtufum. 


riPOTA2I2  A/'. 

tSwcuJtw»  em*,  t*t  tv  cfyrymfa  n 

fo$  ymU  tv>  nttfvi } f d&q&uns  y*. 

irm  ti  rnit  tuj  xcpup«  tui  T£r/uiut 

ftrffvyMms  Ai  «^Ca«mu  ry 

Qaoir  i Au  cp3m  '^oorteHo*  V ifioya- 
hV  vrteugt,  vrcjs  Au  vr&s  ofrU  ry  /3»<rti 
tAcvrJaa  Aoyi  tyu  innf  v au£\vyvtfa  £ 
¥ iftCAelcw  '\Lznrurt9ix  -xjof  ^ if*- 
Camu  ry  Qtajst*. 
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DE  SECTI 

St  n A Z r fi  «x  fV»  ixi^en,  Ze*  iri*  v ptri- 
iru  ■mtynpcv  mf  ifityimn  ifjt.  in  u^ctA- 
/jiXoy^a^fu»  ro  rz*  ij itarjzn  ATB/^  Tii»i 
r B A,  ii  B Z Jwj»  e^cwf  j«f  «ri*  iMit  i*  viari 
r A i,  rjrrin  ■£  vj zri  A B Z.  i fui^uv  « w if  vitri 
ATH'  «i  it£$i  vari  A TB  r vjari  r B A,  AT  B 
* fxtt^cvK  «m  <Jtw  ea^a»,  « irw  <ri  viari  A r A, 
TBA*  put^ctif  nai  ovtv  if&uv.  *&A  r»?  viri 


ONE  CONI. 


A r A i»,  tn»  if  VS®»  A B H*  a/  st**  uzw  A B H, 
r B A « ftri^eitr  ftn/wi»  «p&NP.  •aroaxrie&w  ij 


viri(|Br  ifttf  O/  <*£$e  viari  A B H,  A B A i piet- 
£e«V  «j>  T£/ut  ofonf  Aoi7nf  o^t  w ■noraytr 
0f%f  n vini  A B H «k  iAriaxc*  ptar  flfjvr* 
*£$t  if  A H T*  A B'  i/  igt  A A «0c  A H 
iXeffltrm  Xiyn  i)d  vn{  if  A A wCff  A B.  oM’  a*  *j 
A A «cif  A H irr«f  i AT  «CW  r B*  ^ if i**  A T 
«3*  r B iXaiji»*  A fl7*r  ^^iAA«oV  A B. 
AAi  Jij  t<ru  ^AZW 

r B • OfJoXit*  st£*  i 
vian  A r B.  ri  t A 

C^jttfojAer  If  B E-  5 >ucm 
iw  cum,  br«  n viari  A r B 
r vini  r B a,  A B F.  i/o- 
eit  ifS-Off  ituf  «rir,  aAVi  ■** 
viari  A B E.  TBTKI  •£  viari 
r A B,  i ptri£o»  W»  i viari 
A r B’  «f  af*  vari  AT  A, 
r B A.  MTKIV  A viari  A B H. 
r B A,  i tt«£ai* f ««  <hri* 
ip$uf  tij  *f*  visi  A B A, 

A B H i pri£«rtf  tifi  tfiut  if 
$0f  i *p*  t/ri  A B H #x  tXirlut  W Ufi - 

if*  ifHA^AB^ifAA  if*  «CW  A H,  flm- 

w ij  a r *riv  r b,  ixi-fio*  Xoym  Hmf  i a a 

«CK  A B.  'im$  y« 


nram  igitur  A /.  non  cft  minor  ip»4  r B,  vel  ae- 
qualis erit  vel  major,  fit  primum  <rqo*lis : er- 
go rz  paralldogrammum cft  redangulum  : 8c 
propterca  angulus  A r B una  cum  angulis  r B A, 

A B 7.  [per  32. 1.]  cft  aqualis  duobus  redis,  fed 
[cxhypothcfij  angulo  r AB,  hoc  cft  ABZ,  non 
major  cft  angulus  A r B : ergo  angulus  A r B una 
cum  angulis  EDA,  ATB,  videlicet  anguli  AT  A, 
r B A,  non  funt  duobus  redis  majores,  angulo 
autem  A r A aqualis  cft  angulus  ach:  anguli 
igitur  A B H,  r b a non  fimt  majqtes  duobus  redis, 
apponatur  angulus  A B r redus  ; quare  anguli  • 
A 1:  H,  A B a non  limt  majores  tribus  redis : 6c 
idcirco  angulus  a bh,  reliquus  cx  qua  tuor"  redis, 
non  erit  redo  tqapor  : major  igitur  A H qium  AB; 
adeoque  A A ad  ah  minorem  habet  rationem 
quam  A A ad  ab.  fcd  ut  A a ad  ah  ita  AT 
ad  r»;  ergo  Ar  ad  ra  minorem  rationem 
habebie  quam  A A ad  AB. 


Sed  fit  a E major  quam 
r B : ergo  AT  B angulus  cft 
obtufus.  iuuue  ducatur  B E 
ipfi  r A parallela,  da  quo- 
niam angulus  A r B una  cum 
angulis  r B A,  A B B cft  ae- 
qualis duobus  redis;  an- 
gulo  autem  A B E , hoc  eft 
r a B , non  major  eft  an- 
gulus A r B : erunt,  eadem 
ratione  qua  fupra , anguli 
A r A,  r B A,  hoc  eft  A B H, 
r B a,  non  majores  duobus 
redis  - adeoque  A B a,  abh 
non  /unt  majores  rribus  re- 
dis ; prtiuklc  ABH  non  cft 
redo  minor : H a igitur  rfujor  cft  quam  A B , 
& idcirco  A A ad  A H,  hoc  dt  A r ad  r B , mi- 


norem habet  rationem  quam  A A ad  a R.  quod 
erat  demonftrandutn. 


nPOTASIS  A»'. 


Prop.  XXXV.  Theor. 


T 3»  «rt 5»  Sritn  T iMw,  MS  ?"op^7«<V  v^op- 

9«»  ^joxrruf&m.  'tuys  ¥ ^)*s  T?  ftt- 

ou  Xsryn  ^ nmp  ZifiGAuytrtfa  i ¥ 

oftC \uxt  uTnrttiVm  ¥ tt^Js  i/iCAwt» 

T *&**+  n7C&TTfX4fUfyVoftry<n<YycPlU 
'6$)  2 yenat  71  •? 

mi  xopo^is  t r^/ylnon  'Gfotybyivlron  ^ 
•K&i  ifiCteitvi  (Ucu. 


K 


El  I0Q  «f  axms  k* wp{A- 
• ipif,  T CUiTUr  K *71T*Aj*- 

Tt&iw.  ‘ttrti  S»  i a r weK  r b 

fuZft*  Xvyn  vnp  B A A 
a B.  «r_p  1}  A r j Xfts  r b 

&rttc  B A A rjvr  AH'  i ij  if* 

A A A H fAtZcv*  Ksya  v^h 
imf  ^ A A *fis  A B*  tXtLUc*  *p*  n I!  A -f  A B'  »f 
if*  ori  A H B yvyt*  iXctl}**  fyiv  otyc  fu*(‘  Xei- 


Oetcris  manentibus,  fi  in  triangulo  or- 
thogonio, quae  fubteodttur  angulo  re- 
do  ad  eam  qu*  cft  ad  redtos  angulos 
bafi  majorem  rationem  habeat,  quam 
quae  fubtenditur  angulo  obtolo  m am- 
blygonio  ad  cam  qux  cft  ad  angulum 
obtufum : angulus  ad  verticem  ortho- 
gonii major  cft  angulo  fub  re&i  ver- 
tices triangulorum  jungente  St  ci  quae 
cum  bafi  cft  ad  angulum  obtufum. 

A 


J)  O n A tu»  eadem  figura , 


iifdetn  conftnidis.  quo- 
num  itaque  A r ad  r B m.ijoretn 
rarionero  baber  quam  A A ad 
AB;  ut  autem  Af  ad  ru  k» 
A A ad  AH;  habcbfr  A A ad 
AH  majorem  rationem  qium 
a a ad  ab;  Sc  ob  id  minor 
erit  HA  quam  ab:  angulus  igitur  abh  mi- 
nor erit  redo  : quare  reliqui  A B A,  A B H tri- 
bus 


i 


m 
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SERENUS 


bus  redis  fant  majores.  (ed  angulus  ABH  x-  wx)  upa 
qualis  eft  angulo  A r A : ergo  anguli  A r A , tpB-ur. 
AB  A majores  funr  tribas  re- 
dis. auferatur  angulus  redux 
A B r,  & erunt  anguli  A r A , 
r B a duobus  redis  majores, 
quoniam  igitur  angulus  b r a 
una  cum  angulis  a r B , r b a 
eft  major  duobus  redis;  una 
vero  cum  ipfis  r a B,  r B a eft 
0 duobus  redis  «qualis : (equitur  angulum  A r 
angulo  TAB  majorem  efle. 


«fua*  A B A,  A B H fujgorif  Hn  T£/m t 
flvv»  ABH  MtrvCavArA*  oj««t 
A ABA  fuiljne  th\ 

Tfia*  ip&ut.  tf^nj <&»  ij  Ow* 
A B T ep^f  eiptt  ina  A T A, 
r B A ivio  oftur  fulgcrit  em- 
^ ^ fjSprirm 
ATB,  TB  A/i tmpm- 
$iS,  * wi  rAB, 
cftyf  tmf  fitigutapt  tiinro  A FI 
AB. 


Prop.  XXXVI.  4fW. 

Si,  cono  fcaleno  per  verticem  planis  (e- 
&o , fuper  bales  parallelas  triangula 
sequi  crura  confti  tuantur,  ad  eam  par- 
tem 4 qua  axis  declinat : triangulam 
asquicrure  per  axem  tranfiens  omnium 
ejufmodi  triangulorum  neque  maxi- 
mum, neque  minimum  erit. 


nPOTA2l2  Ar. 

Ea»  i»  xuud  crxaAww  Tfttflm  <fki  «?  xcpu^K  hn - 

fnAis  ttoir,^  m6a<w  &uruw  tJwxi- 
An  7&yan  ow*,af * v/apVs  acrwd&i  e 2g*r 
75  f *£«**  wwntiA«  ‘Rtt,<*rip£),0Mi- 

wwwAai»  tfw  MO|9»  4tq  nnw, 

IcfTI  tAxj^gw. 


SIT  conus,  cujas  axis  A B,  & bafe  circulus  FlT  SI , tZnt,  i i A B,  0«nr  fi  iv&n 
circa  B centrum  ; plani  vero  per  axem  ad  A-j  s x^cy  xwtApp,  ? 1 afei  U- 

redos  angulos  circulo , & i piius  circuli  com-  o'  / - / .w'  , ? v 

amm  fX,  fit  r.*s 

rt&a  minar  : dico  trirngnlim  mpicnrrc  per 
axem  triangulorum  omnium  xquic  rurum , qua: 
bafes  habent  inter  punda,  r,  B,  neque  maxi- 
mum ellc,  neque  minimum. 

Vel  enim  axis  eft  minor  balts  (emidiame- 
tro,  vd  major , vel  ipfi  aqualis,  (it  primum 
minor.  & quoniam  ab  mi- 
nor eft  (emidiametro  bafis, 
aptetur  AB  aequalis  (emidia- 
metro; perque  punda  8 & 

E ducantur  in  circulo  E Z , 

BH  ad  redos  angulos  ipfi 
r A:  & angulo  ABB  aqua-  1 
lis  fiat  angulus  B B e,  & jun- 
gatur e E.  quoniam  igitur  u- 
traque  ae,bo  aequalis  eft  fc- 
mimametru,  communis  aurem 
be,  & continent  aequales  angulos;  reliqua  quo- 
que [per  6. 6.]  erunt  aqualia  fc  triangula  inter 
le  fimilia;  quapropter  ut  EA  ad  AB  ita  B© 
ad  © E.  & quouiam  [per  r.  3.]  Z E major  eft 
quam  B ©,  aequales  autem  I H,  B e ; habebit 
B © ad  © B majorem  rationem  quam  b H ad 
Z E.  fcd  ut  B © ad  © fi  ita  EA  ad  A B : qua- 
propter EA  ad  A B majorem  rationem  habet 
quam  BH  ad  BZ;  & idcirco  [per  i.huj.J  rc- 
dangulum  4EZ  majus  eft  rcdangulo  ABH, 
hoc  eft  triangulum  xqukrurc  per  A E,  cujus  ba- 
Gs  eft  dupla  ipfius  E Z,  majus  eft  triangulo  *- 
quicruri  per  axem : triangulum  igitur  zquicrure 
per  axem  non  eft  omnium  ejufmodi  triangulo- 
rum maximum,  fcd  oftenfum  eft  um verfim,  in  rri- 
gefiml  fecundi  hujus,  non  minimum  effe  ; quare 
neque  maximum  omnium,  neque  minimum  eft. 


7 • B HMKfJS  *£»» } 

7»^*n  ij  r B A,^nwa»  A B A lAdf/fli»  *$■»  efins'  A tr 
ya*  en  ro  Aj^c.  8 a?awf  iraexaAar  r 
innuAm,  «f  Qac-ftf  i xfirro»  pifu  r X,  B <nf- 
puio*,  £ji  pu)4fif  k 1 thotuv,  ifn  oJl^hv. 

° ***  «-1  $6k  Ktrtfn  'f  0a- 

oiut,  Ij  IOH  ainj,  nfitZjut.  tra  wfinv  LwV*. 

er«  10  ij  A B tAdarar  iy)  ix 
*r  nvifn,  inipfioS-a  “<*  ck. 
vAE, 

E tmfittm,  re  r a irpcr  ip%g 
ce  tu  kvxXu  a}  E Z, 
BH,  1^  Ct*  A E H In,  w>f- 
ij  E B ©,  im £tv%$u  ij 
© E.  wr#i  w vunipa  r A F, 
B © wa,  iyl  rij  C4t  5 KitTfn w 
*k  ^ i b E,  5 -cufci^ifinv  U nfjuvlM,-  $ n Xoim 

aftt  tiif  AwmTr  «w*  c+uia,  oifct  tu  Tf/yuta'  ur 
aptt  n EA  xptf  A B XTUi  ij  B 0 wf ' tr  0 E.  hrii 
$ft*£a*iZE  fEG,  BH,  B©-  1 

B0wfk0E^w#Ac^l»«x«n^nBH  xptf 
Z E.  i».'  «1)86  «O if  0 £ itTUS  4 EA  TTftf 
AB'  B *f*  E A 9Tf«f  A Bpc^ora  Aojev  ijw» 
B BH XpW  E Z'  re  ap»  uri  A E,  E Z fingit  tqt  8 
uri  A B,  B H,  rimn  re  Abi  t?  A E «DOTuAtr,  i 
^EZ,i  ^ ^ afem  'unrxt- 
Xxffmgttiw  re  afu  A/jt  » c^ewf  iwrwAic  i 
snorew  /U}<4W  in  r,«f  «/ejwf,  rga- 

yriww.  i/ 5 (ce  r«  ijuusfi  d&iipu)  tufii- 
A*,  e*  tfi  iAa^n*'  an  ZpAfaysU  t 


n f o- 
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Piof.  XXXVII.  Tinr. 


A A A A Jtufuo  A B <t£«»  Ixf  r»j  cx  VKivTfit,  CED  fit  axi< 
* ^ n ft  A B A ywMtf,  tA*-£r»v  o»%f,  ^ E0*05  aucci 

r_. : ■ • • » .?  r . c(l  Icrmrc-fto, 


fm  tK/tT^Off  i-r»  ifUTttxz  i *•  IT* 


axis  A B fcmid/aroetro  squalis;  an- 
autcni  A B a redo  minor,  vel  minor 
cft  Icmircdo,  vel  non.  fit  primum  non  mi- 


5 » ,2*hf 

T ad  ccd»  angulos  reda  BE,  fini  E7.m. 

A E,  ew<|»l>E.  taDAB^AfuiAKI  rallcla  ipfi  ab;  jungarurque  EA?  in  circulo 
F.  Z,  % tn£wjB9w  n Z A.  c*  i)  r»  xw*A«  rji  T A autem  ducantur  fla,  ZH  ad  re&os  angulos  ipfi 
a-fer  c/»5ar  nxS-****»  ojB©,  ”‘ 

Z H,  5 >j  B H.  E!jr« 

HV  if  viiffii  A B A ix  sA<*T?«r 
k»  rfUTHeu;  ifjtx,  iwtf  ^ ijzs» 

B A E i,»»  jrx  iA*rJ«v  «$-'<»  npu- 
tnioic  n Gxov  t B A,  Tmi- 
f »f  \jzn  ZEB»  ii  fui^ur  ifir  r 
ifUTtidf  iffir  liimwiz  E B 
V fUiSuv  ifi  vat  E A B.  ir« 

Tfjryata.  73  Z E B,Z  A B 


r a,  & jungatur  B H.  Quo- 
niam igitur  angulus  AB  A non 
cft  minor  femirc&o,  neque 
[ per  27.  i.]  B A E femiredo 
minor  erit : ergo  E B A,  hoc 
cft  ZEB,  nou  eft  major  fr- 
mire&o,  & ideo  Z E B angu- 
lus non  major  cft  angulo  B A B : 
itaque  duo  triangula  Z E B , 
Z A B fupcr  eandem  bafin  con- 
ditura Ium,  & perpendicula- 


eRn  uu tf  0 aciuf  niHpftu,  x, «!  Abra  ? A Kct^inr  ris  i pundo  A ad  r A duda,  videlicet  A K,  noti 

'3to  t r A imih,  it  i A K,  m B»  iA«r1a»  -f  eft  minor  'P1*  E B-  ungulus  «t«o»  I B B nctho- 
E B.  i j OWzEBfi.?^»*  ymU  iutfwk)  P"“  *«**«*  "»>»  f «Vio  BAB; 

, . . I ' s * ,/  quarr,  ex  rrigefimo  quarto  theoremate,  ZE  ad 

*vn.  EA.B  »««f  *******  *WM  **>“  E B minorem  habet  talionem  quam  EA  ad  A B. 
<W <7  ’ 2 *.*lf  ,*  *.  X*  ” TPaxKW  fcd  ut  E E ad  E B iu  BH.  hnr?  cft  B»,  ad  Z H; 

7»r  Ji  upnfta,  cefp  if  Z E arpr  E B imr  1 BH,  ( xqualis  enim  cll  B E ipfi  Z H,  & E Z bafis  fe» 
TJfTT-r»  r B 0.  Wjjor  Z H*  (ii#r  >b'  B E ni  Z H £ midiametro  ) ergo  B © ad  Z H minorem  habet 
ijEZnjoxfxwTfjfj^itBWA^tir^rZHEAAr-  rationem  quam  Z A ad  A B : & proptcrca  [per 
T6M.  /.cpft  rxH  n-jru  « z A xpn  A B'  to  ^ tin  i.huj.]  rcdangulum  A E © minus  cft  rcdangulo 

AB,B ette/frifift»  AZ.ZH.  rmviaW  \*H»  ■ *?  *T,icrurc.  P"  axcm 

t*  j-  . ",  r1  yr  j,,’  ramus  triangulo  xquicruri  per  A Z.  igitur  tnaiv- 

^ r-f*  Kiif  A*^ AZ  «a»  guUtan  xquicnttc  per  aa'n,  omnium  ejUbodi 

Ai*”  w Oj • tj  a;?  B ufttw  io»»eA«  Mt  triangulotum  maximum  tton  ctit. 
wtw«r  r,  animae uS^sav  «ts-txiAuv. 

• u.  . . a 1% 'jn._  • ? 


Sit  deinde  angulus  AB  A minor  medietate 
redi ; & producatur  A B ufquc  ad  E,  ita  ut  B E 
fit  xqualis  dimidio  femidiamem ; in  plano  au- 
tem ad  circulum  redo,  in  quo  eft  A fi,  ducatur  EZ 
ad  ipfam  A E pcrpcndiculjris,&  B H pcq>endicub 
ris  ad  r angulo  Z B H fuhccndarur  Z h aequalis 


A/Aa  f>>  «<T4e  r vxi  A B A IAatW  sa- 

5v.  c«SiCAijo^«  ^ A B 7*  i . £ x«£&ai  n 
B E «n»  r»|  ifurti*  r>K  6k  ri  xtrrft,  x.C4Tpcp- 
«t if  m xvxAe»  Sfamic*  (e*  u $ i Ae) 
rif  A E *tif  iffaif  fy&u  n E Z,  r?  dt  T A !*?W 

«T  B H.  k yznreoiTii  iiw  ini  7,  B H y mi*  fanidiametro,  jungaturque  z A.  Quoniam  ipmr 
V ZH  tvS-itd,  I<V)  marium  Xiv  Tfw,  angulus  A B A,  hoc  eft  Z B E,  minor  cft  femiredo, 

ixiga%$o  i Z A.  Ex«  ir  i»’  ~A”* — 1 “J  ° — ^ - 

\jzni  A B A , TUTt?»  ^ ’ja3» 

Z B E,  iXtitiuv  K-EH  opjit  tfu- 
nieK,  ipfy  5 t£  E-  i 

«£?  B E Tff  E Z K41 

Itm  to  Acti  ZB  in»  f?<  w»r 
Actt  ZE.EB,  W /a#i^5K  t»  Actb 
E B ri  Acti  ZE’  n Acta 
Z B »Aat|oV  ki  *i  anrhaoie*  t5 


redus  autem  qui  ad  E,  erit  B E 
major  quam  EI:  de  quoniam 
quadratum  ex  ZB  xqualc  cft 
quadratis  ex  Z E,  £ B ; quorum 
quidem  quadratum  ex  E B nw- 
^ jus  cft  quadrato  ex  Z E : qua- 
dratum igitur  ex  Z B minus  cft 
quam  duplum  quadrati  ex  B E ; 
cc  proptcrca  quadratum  ex 
ZH  majus  quam  duplum  qua- 


Abn  B E*  7s  a#x  Aer*  z H f4M$x  r ArAaMwr  w drati  ex  ZB  : quadratum  igitur  ex  z H minus  erit 
rv  Abra  Z B*  AmtP  i*t  ri  Abn  B H b*r]o,  i,  duplum  reliqui  quadrati  ex  BH.  & quo- 

tnrKifiv  ki  ri  >cn  Z H.  «j  «•«  i E B yuW  “»«»  f '.e  ’ T** 

. - . - , x v „ r continetur  lub  A B,  B E xqualc  cft  quadrato  ex 

!"  T, “i™  .".T  B A.  (cd  [per  1 2.X.J  ^uadrxlum  ex  Z A cfi  xquclc 

Miv  f fi  tu  Abra  B A.  iXH  hv  to  A at*  Z A *#rf  i quadratis  ex  A B,  B Z pui  cum  duplo  redanguli 
7»If  Abr*  A B,  B Z j ri  Jif  'jzn  A B,  b E,  «Aa  a B E ; duplum  vero  redanguli  A B E aquale  cft 
Ti  Jif  vjwv  AB.BE  irw  K-i  tu  Abr»  AB*  to  quadrato  ex  AB:  quadratum  igitur  ex /- A duplo 
«fd  Abra  Z A uir  rem  Jif  Abra  AB  na)  tu  quadrati  ex  A B & quadrato  ex  » Z xqualc  erir : 
Sm  B Z*  ;;«« m ip  cxZ^nMjns  dt  quAmdn^i 
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auadrati  a AB.  dcmonftratum  autem  cft  qtn-  TS  Vtt*  A B-  iieixfaft  Tt  2<c?»  Z H iAat?»  q «V 
«Iratum  ex  I H mimis  efle  quam  duplum  quadrari  ^Aato*  JienHB'  n kyt  Xwi  Z H «o'r  ra 
ex  H B ; quadratum  igitur  ex  ■* 

Z H ad  quadrarum  ex  H B mi- 
norem rationem  habet  quam 
quadratum  ex  L A ad  quadra- 
tum ex  AB:  ergo  & Z H ad 
H B minorem  habet  rationem 


quam  Z A ad  A B.  quod  G rur- 
K1S 


Ius  in  circulo  ducantur  Z K , 
b q ad  redo*  angulos  ipfi  r a, 

& jungatur  B K ; habebit  B e 

ad  ZK  minorem  rationem  -,r-f  , *,«  »«  ,ia&{ 

quam  Z A ad  AB:  triangulum  igitur  xquicmre  & a£ onf  iatmAff  JX m$ip  iv  5"  2)& -fi  a Z* 

m rton  Dtla.  tu  : 


H K «A*xfo»  Acyet  r*/»  faf  n 
icr*  Z A x/w  ra  icr»  A B’  ^ 
£ j ZH  H B «Aafljf»  Aa- 
J*'  «*«  q Z A Wf!oe  A B. 
txr  «r  mhn  'er  ra  kvxAu  rq 

B©,  <^»V*6q$qBK,  '>80 
xfif  Z K iA «-#«»*  Aojar  ^ 
q»T/>  i Z A Xfk  A B'  7ii& 

w i 1 ^ 1. 


per  non  minui  cft  niiSgu!»  a^uiemri 'per  * l ^ i^Vi  aj,  TJ  ienrxnAie  j„ 

du«u:  quurc  tmngnlnm  iquierure  per  sem  rir,  a(  ^ 

non  erit  ominum  triangulorum,  de  quibus  dt-  ■ - . • . ■ , . , 

ftum  cft,  maximum:  oftenfum  autem  eft  non  1 * **' 1 401  /tfytprff»,  <m 


cITc  minimum,  adeoque  neque  maximum  neque  ‘•^a%i»,K- 
minimum  cft. 

P R o p.  XXXVIII.  Tbeor.  I1P0TAXI2  a/. 

DEnique  fit  axis  A B fcmidiaroetxo  major,  |7vto  J*  nw  i AB  aPur  uti/av  “fi  e*.  V xtf 
Se  in  pUno  .d  circulum  rejfto  ducmr  C.  ^ aW„ 

A E ad  r A pernendi  culans , qux  vel  minor  ent  •>  a -*p_  *ri\y-\,  I » . w • \ . _ • . , • 

remi<Wr„,Vel  EtanTl 6 prunum  mi-  ern,_*F.,0Af  m jW- 

nor ; perone  A duernr  A I ipfi  r u pirilkla  1 & r« «r  # «.u  «.erf.,  , u.  _ K»  «mw  tA.r- 
per  B rctfta  B Z parallela  ipfi  A E , & cooftitua-  TUV>  5 ^ ^ <3cJl  r r ^ *l  A Z, #14  3 tr 
tur  angulus  BZH  non  ma-  B «^51  r A E q b Z,  £ avpj- 

A ratqmBZHM/sA^aWMK 


jor  angulo  ZAB,  jungatur  - 
que  H A.  rurfus  ex  jam  de- 
monftratis  (ad  34-huj.]  Z Ii 
ad  7.  B minorem  rationem  ha- 
bebit quam  H A ad  A B.  ita- 
que quoniam  Z B aequalis 
ipfi  A E cft  minor  Icmidia- 
metro,  & ZH  major  quam 
Z B ; erit  Z 11  vel  major  fe- 


•J*  “*•  Z A B, 

H A.  xoAo  ofd,  oia,  7»  itt- 
Z9uw,  q Z H -trpf  Z B »A^p- 
W*  Xty*  tyjt  faip  q H A 
TfX  A B.  trti  £ri  Z B,  wq 
»<«  rq  A E,  fcuifjw  ici  -jS  o» 
jizu  ■? 


midiaraetro.vd  minor, vel  *-  Z B*  r Z H im  fuSlxr 

qualis,  fit  primum  xqualis : fi  igitur  in  circnlo  du-  i-n^  i%  fit/rTfu,  q rimj.  »>«  ^»77* 


iangulum  xquicmre  per 
angulo  aequi  cruri  per  axem. 

Si  vero  ZH  fit  minor  le- 
midumetro,  hat  H N femidia- 
metro  xqualis.  & quoniam 
HA  ad  ab  majorem  ratio- 
nem habet  quam  H z ad  Z B ; 

H Z vero  ad  Z B majorem  ha- 
bet quatn  H N ad  N B : ha- 
bebit HA  ad  AB  maiorem 
rationem  quam  H N ad  N B, 
hoc  cft  quam  BM  ad  HA;  MX 

adeoque  triangulum  xquicmre 
per  A H,  H a triangulo  sequi  cruri  per  axem  ma- 
jus erit. 

A\  fi  Z H fit  fcmidiamccio  major , ducatur 
Z3  ipfi  «qualis,  quoniam  igitur  eZB  angulus 


trWlif  AH,HA  letnuAtf  Ifttf  X 
aix  v a£wt  itKTtt?£f. 

Ei  q Z II  iAav?*!»  iri  ^ 
OX  ? Htne*.  ir*  q H N wq  rq 
ex  * Ktv rfK.  firi»  W q HA 
«*>V  A B fm^era  tyci 

wnp  q H Z «C«V  Z B.  q 3 H Z 
fdf  Z B ptigeva,  Aajv» 
qxif  q H N «Of  N B'  5 qi^» 
H A «Qif  A B f*:^cva  Aoy* 
*xi  f H N =Or  N B.nrn- 
n»  qxi/i  q BM  ®CK  11  A.  >C«- 
T6»r  ra  rur  A H,  H A iavmAir  X Jua.*  a£crcf 
innuXif  pu^e» 

tifn  q Z Hjwi^wr  iri  T*  OK  ? xirtipr,  q 
Z5  i*i  TT,  OK  X KirT^x.  1 — * -r  • 


DE  SECTIONE  CONI.  67 

/-<*»•“  A u=»  z A »'  «*  ««<  i 3 A Ht>n  c(t  nujnt  angulo  Ul,  jundi  I * ad  MI 

»?sf  A k Afj»  ^ , ; z itf u z B.  «•  majorem  rationem  habebit  quam  s z ad  Z ».  ut 

j i iZ  Muziihitei  -Z  — — a «ttmatad  ZB  ita  »M 


B.MtsOf  so-  n nfja  2 A 
ttfW  A B ka«;av  it  Aa>«r  fzj 
fvtf  i m & wfW  io1  1» 
«ayt  /iit  f A S.  Z O •»««- 
AfC  W $ fut  V Ctre- 

VX  iemuxir  arx  i/>«*  w 
/li  f tt£cm  iettrxiMf  mir- 
T4»  ptJrffW  Ifl  T HffM.W' 


ad  30:  ago  £A  ad  AB 
majorem  rarionem  habe- 
bit quam  MB  ad  aro  : Se 
propccrca  triangulam  x- 
quicrure  per  AS,  so  ma- 
jus eft  triangulo  «qulcrurl 
per  axem,  oftenlum  au- 
tem eft  [ad  triccfimam  fe- 
cundam hujus  J non  mi- 


lexnuAuv.  tferxfa  ft  9tj  nfi  Ojx^^vt'  trna&i  nimum  clTc  quare  neque  eft  omnium  maxi- 
tu ffty  trs  xmrui,  trn  tAawr.  mum  "eque  minimum. 

n POTA  SIS  A^'-  Prop.  XXXIX.  Theor. 

Ei  T a fi  n A E xafrnr  iA*#"»  # exi?  C I T perpendicularis  A e jam  non  minor  fe- 
tuir^s,  ij  fi  Z B m r*j  e*  ? xtVnftr,  5 ixt-  e/  midiaroctro,  & zb  femidiametro  aqualis, 
" ' ‘ • ' ‘ * jungaturque  A Z , & ducatur 

utcunque  reda  AO:  confti- 
tuatur  autem  B©H  angulus 
non  major  angulo  © A B,  & 
jungatur  H A.  habebit  rarius, 
ex  iis  ouc  [ad$4  huj.]  demon- 
ftrata  funt,  H0  ad  0 B mino- 
rem rationem  quam  HA  ad 
AB.  Se  quoniam  0 B minor  eft 
femidiametro , major  autem 
GHtjuam  0B;  erit  eH  vel 
«qualis  femidiametro , vel 


£vjX$u  1 A Z,  k fiix^u  tv- 
xjiat  q A0,  <t  ovspirat  i \jzsi 
B 0 H pr  pui^ui  i isu  # vj 270 
©AB,  Xj  ixt £vux&*  n H A. 

ii?4  fi  mtAn,  fi*  *»  f\j$tJ&, 

i H © -aC?»  © B iAat?»*  Ao- 
yci  imp  i H A w&f  AB,  1^ 
«7TM  1}  0 B iAttHur  ici  -i*  U lT 
KUTftf,  i © H # 0 B' 

ij  0 H ct^t  ini  i?i  rij  tx  ? 


wVr->#,  n ixiarar,  i f**%ui-  ifU  it^uniioi  rr,  ve  minor,  vel  maior,  fit  primum  «qualis ; & du- 
X xtrrnr.  £ ea  tu  wukAu tj  r A «dr  cantur  ,n  c'rculo  HK.ba  ad  redos  angulos  ipfi 

\sjut  ojil  K.  B A.  ijrriiriHA-aC^  AB^era  r^'  cura  'V™  "A  ad  AB  majorem  habeat 

rationem  qtisim  He  ad  e.,  & nt  H0  ad 


Asyw  *E«  extp  qH6  «de  0B,«f  JiqHB  *?of 
0 B »ra»f  >j  B A «dff  HK'  j H A «df_A  B 
Xoycv  ix»  i **f  i*A  irpof  H K' 
rb  fi*#  AH  i«WTitA*f  ?<Act  «50- 

cof  itrrxtAdJf . 

Ei  3 n © H iA*t}up  ici  ^ 

CxiFxfjrTfy,  H-Ai  io»  riio«ri 

turrpH  i II  M.  iurti  ii  i HA 
«de  a B Aayn  tx« 

njrffl  I»  H 0 «cw  0B,  n 3 H 0 
«©*  0 n- 

■xip  qUM  «de  M B,  nmci  ^ 

B A «CK  H K'  i if*  H A «d< 

A B puXj»*  A «»»  ?«{  •) 

B A «df  H K • f^o»  a^s  Ta 
Xgi  # A H Tgjcyum  itzcxOXs 
&2i$t  f i^evPf  iflWTuAaf . 

ti  J i ^ ij  H 0 ^ ox 

? xtnpn^ui  0 N ivn pfiATfM- 
YliaiTT.CK*  XOTfX,  m- 

I|  N A,  Xj  CM  TU  *U*A$I 

mAiv  wfif  oflkf  rjirAtf/  BA, 

N S.  Itvu  ii  i \jzsi  S0B  i 
putrui  ici  # vm  0 A B,  n ttf* 

N 0 «df  © B *A*t?ow*  Aeyiv 

txpt  i xip  i a a -xpoe  a b.  iv 
fi  i X&irpbf  0B  itrut  flBA 


9 B ita  B A ad  HK;  HA  ad  AB  majorem  ra- 
tionem habebit  quam  BAadHK:  ergo  triangu- 
lum xquicrurc  per  AH  triangulo  «quicruri  per 
axem  majus  erit. 


Si  vero  0 H fit  minor  fiy 
midumetro,  fit  femidiametro 
xqualrs  ll M.  iraque  quoniam 
H A ad  A B majorem  habet  ra- 
tionem quam  110  ad  0B,  Se 
H 0 ad  0 B item  majorem 
quam  H M ad  MB,  hoc  eft 
B A ad  IIK:  habebit  H A ad 
A B majorem  rationem  quam 
B A ad  H K : quare  majus  erit 
triangulum  «quieture  per  A II 
triangulo  per  axem  aequi- 
cruri. 

Quod  fi  H0  major  (it  fe- 
midiametro, aptetur  ©n  fe- 
midiametro «qualis;  junga- 
turque NA:  & in  circulo  rur- 
fus  ipfi  r B ad  redos  angulos 
ducantur  B A,  N M.  quoniam 
igitur  N 0 B angulus  non  eft 
major  angulo  ©AB,  N © ad 
©B  minorem  habet  ratio- 


1 A 

p 

B 

l ; 

1 quam 


NA  ad  AB.  ut 


autem  N0  ad  «B  ita  BA 
ad 
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*)  N*:  quare  SA  ad  NK  minorem  habebit  jmuot»»:  iAnfltw  xUtw 

ree  axem  : Wne  lequitur  triangulum  «uicrure  * N ‘ V A.  * «faw  mmtor  ri  «q, 

per  axem  didorum  triangulorum  xquicrurum  non  . T*  ‘%^sf  * mna*  k j r«r 

efle  maximum,  fcd  deraonftrarum  cft  generaliter  f*fTfMiU¥  immiXut.  iitqfin  it  xa^aAar  'ov  ii a 
non  minimum  e fle : ergo  nec  maximum,  neque  «Aa^w-  vn  a^r  **i  minor,  in  lAa- 

minimmr  erit,  quod  erat  dcmonftrandum.  ^fur.  cwi^  idei  irvcq. 

S CHOLION. 

SE*ENUSk*«.  quo  pado  fecandus  fit  comis  redus datus  per  verticem, ut  triangulum  dato 
triangulo  arquaJc  i»  (edione  generetur,  in  odavft  quidem  hujus  rite  oftendit ; itidetnque  quod- 
nam fuerit  maximum  triangulum  in  cono  redo  letandum  prop.  xli.  dcmonftrat.  Hic  aurem  locus 
erat  idem  in  conis  fcalcnjs  prxftandi,  illi  tamen  fatis  fuifle  comperimus,  triangulum  xquicmre 
per  Axem  cx  xquicruribus  neque  maximum  neque  minimum  demonftrafle ; majora  nempe  fieri  crian- 
gula  ad  partes  i quibus  dedinat  Axis,  minora  vero  ad  cas  ad  quas  inclinat.  Solidum  autem  dl 
problema,  fi  quod  aliud,  in  Cono  fcaleoo  dato  triangulum  xqaicrarc  trianguloque  dato  «quale  fe- 
carc  plano  per  veracem  tranfeunte:  nec  abfquc  locis  (olidis  ejuidem  problematis  limites  five 
*/> ttffui  exhiberi  poliunt.  Unde  forfan  Sereno  vifum  fuit  rem  intadam  potius  praxennittere,  quam 
multis  & intricaris  amhagibus,ad  problemata  (olida  more  Veterum  enucleanda  ncccflariis,  immilceri. 
Ecquid  autem  hac  ex  parte  dccflct , nos  ex  hodierni  Geometri  1 ddumptas  tam  problematis  effe- 
ctionem Geometricam  ouam  ejuidem  determinationem  trademus. 

SIT  igitur  conus  (calcnus  datus,  cujus  vertex  A,  bafis  circulus  drea  centrum  B,  axis  vero  A B,  ae 
triangulum  per  axem  circulo  bafis  rodum  fit  A r a : Se  oporteat  conum  plano  per  verticem  tranfeunte 
-?  * ut  ‘ JC,JI  *n  fupcrficic  ejus  triangulum  xquicrurc  xqujlc  triangulo  dato;  vel,  quod 

idem  cft,  quod  daram  habeat  rationem  ad  triangulum  xquicmre  per  axem,  puta  ut  dad  a. 

Puta  famini,  fitque  triangulum  xquicrurc  quadi tum,  quod  bafim  fubeat  redam  T S T ad  redos 
angulos  ipfi  r a,  cathetum  vero  A 2 ; ac  demittatur  ad  bafim  coni  normalis  A E,  qux  quidem  ca- 
det luper  diametrum  r A.  Jam  pro  quxfitl  B 2 feri- 

batur  z,  datus  vero  Axis  fit  a,  (cmidiameter  bafis  coni  "*  * 

B r vel  B A fit  b,  B R autem  intercepta  inter  centrum 
& normalem  fit  e : fitque  arca  trianguli  dati,  five 
rcdanguluin  fub  A 2, 2 T,  xqualis  ipfi  b J. 

His  pofitis  [ per  47*  i*  ] bb  — zz  xquale  erit 
quadrato  ex  2 T,  & quadratum  cx  A 2 [ per  i z.  2.  ] 
axjiulc  erit  quadratis  cx  A B,  B 2 una  cum  duplo  rc- 
dangulo  2 B E,  hoc  cft  ipfis  «x-f-x  £-f>  sc«:  quibus 
in  (1*  dudis,  fiet  quadratum  trianguli  dari  TAT  (fi 
ita  loqui  liceat)  five  kbdd,  his  quantitatibus  xqualc 
rbaa-\-bbzz-\-2cbbz  — xxze  — s* — acz*: 
ac  ordinati  xquationc, c«-|-arz»  "***•*_ abbez 
aqualia  erunt  differentur  ipfarum  bbdd  & bbaa, 
live  rcdangulo  fub  fumml  Ac  differentia  dati  trian- 
guli bd  & ipfi us  ba  trianguli  xquicruris  per  axem. 

tlu*  antc  "8*°“  Plus  t™*"*  ann<*  tuni  inventa  prodidi,  talis  emergit  problematis 


Ad  centrum  bafis  B , fuper  diametrum  r a,  erigatur  normalis  B©  ipfi  rE*qualis;  ac  ponatur 
BM  atqual.sipGJJS,  &,ungaturOM;  cui  ad  angulos  redos  ducatur  EGA,  aTfiant  K ®,  Ta 
« M quales.  Dein  diametro  B e,  atque  ordmatim  applicaris  K e,  © a,  deferibamr  Parabola  kb  A 
Fiat  etiam  ut  duplum  quadrati  cx  r B ad  quadratum  cx  A E iu  © M ad  e n ; ac  jungatur  K N funer 
quam  defcnbatur  femicirculus  K © N.  Ataue  hadrnm  h,r  ™nnl.  *" “P® 


« - ^tque  hadenus  hate  omnia  cuivis  triangulo  arquilatcri  1 . 

dato  cono  fccando  infemunt.  Caput ur  jam  K s ad  A B in  ratione  d ad  x, five  quam  habeTJrianeului 
lecandiun  ad  xquicrurc  per  Axem  ; ac  coaptetur  in  femicirculo  I © N reda  K a.  Denique  centro 
N,  radio  W»,  defenhatur arcus  circuli  occurrens  Parabobe  in  pundis  o,  n ; 1 quibus  Parabolx dia- 
njnro  Parallela:  ducantur 0 s,n  P,  occurrentB Ipfi  r 4 i„  nuntii  Sf : ac  jungantur  AP  a s.  Dico 

U r V X **  AX’A’  d',dl  ^ ^,0,  TCnif,  redaun 


pemifd  autem  <fc  pun«o  N in  Curram  Parabola:  normali  N t,  ac  duitl  f n paralleli  Axi  Para, 
omri™  IT"*  A “■* T t“"E“li;rn  quieture  |rt  A ,'t  panficns,  five  triangulum < A , maximum 

SaT  XuTT»-'"  dr  CO,K'  ,?C‘”‘lorUm : a?1**  huk  utriT'  mrnf  rZT 

ttaibus.  Quod  fi  tnangulum  propofitum  majus  fiicnt  triangulo  iJJo  per  axi  tranfeunte,  problema 
tmpoflibile  erit,  ac  circulus  Parabolam  non  attinget : hoc  vero  fi  minus  fuerit  duo  femoeTinveniri 

Sfbm  ““Id  ab  ?”*>*  !"nc  P""®  a-  Me  obiter  oblmandum  cll,  Pa. 

0,J*“  **"!**■  tranfirepcrpmiaum  E, ita  ut  Atusvlipram  Bt  fccet  bifariam-  la- 
tuique  redum  Axis  xquale  e fle  balis  femidiametro  r B vel  B e.  Hxc 
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Hxc  autem  univctfim  omni  Cono  accidant.  Venim  fub  cerris  condi  rionibus  triangulum  aliud  ma- 
ximum , atque  inlapcr  minimum,  inter  pun&i  E,  A reperiennir ; cadentibus  fcilicct  tribus  normali- 
bus  de  centro  N in  Cursam  Parabolicam,  ut  Nf,  NX,N*  -.  ac  b radius  circuli  N s,  modo  jam 
difto  inventus,  major  fuerit  quam  N ♦,  minor  sero  quam  N X (qua;  per  72.  V“.  Conicorum  major  cft 
quam  N ♦ ) qua  tuor  direrfa  triangula  «qui  crura  in  dato  Cono  fccari  pofTunt,  eidem  propqGto  trian- 
gulo «qualia  ; hoc  eft  rcdUngulo  fub  r B & 12  : quorum  unum  qutdetn , bafin  habebit  inter  T,  A, 
& alium  inter  T,  T ; reliquorum  vero  alteram  inter  T & A,  alterum  inter  A & r. 

Du&is  autem  T A,XT,*T  ipfiTA  ad  angulos  rc&os,  jun&ifquc  Ali,  AT,  AT,  erit,  per  jam 
oden  fj,cri  angulum  «qui  crure  per  A n omnium  «qui  crurum  maximum ; quodque  per  a t ducitur /tu? 


fimptidter  minimum  erit : led  quod  minus  fit  iis  qu*  ab  Qtroque  latere  eidem  adjacent,  ita  ui 
A & T ipfi  T propiora  remotioribus  fint  minora.  Triangulum  vero  «quicrare  per  T majus  cti 
vi»  triangulo  «quieturi  inter  T & A bafim  habente.  Aptaris  autem  in  femicirculo  K 8 N re& 
N 'f,  N x,  N • aqualibus,  ut  N 4,  N X»  N f : erit  re&angulum  fub  Icmidiametro  bafis  coni  r B i 
aequale  triangulo  maximo  «quieturi  per  A A ; quod  fub  r B & X % arcjuale  erit  minimo  p< 
du«o ; quod  vero  fub  r B & K t «quicrari  per  A T dufio,  five  alteri  maximorum,  aequabitur. 

Re  (Ut  jam  ut  oftendamus  quomodo  de  pun&o  dato  ca-  A M 

tbetus  demini  poflit  in  Curvam  Parabole ; & quo  limite  / 


ad  M,  ita  ut  Z t*  «qualis  lic  u latens  recti  raraoois  ; ac  7 n n 

rredti  fuper  Axem  normali  t A,  bifccctur  HMtoO.  ac  circulos  centro  O ftufio  O fl  deferiptus 
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curret  ipfi  7 A in  pundo  A.  jungatur  M A,  cui  parallela  ducatur  reda  7.n,  occurrens  ipfi  nh  ia 
nuflo  u.  Dico  Ii  pundum  N Axi  propius  cll  quam  n , tres  Catbeti  in  Curvam  demitti  poliunt ; 
ti  remotius,  non  nili  unum. 

Horum  «.minium  dcmonftratiunem,  com  in  nimiam  excrcfccrcr  molem,  totamque  fere  (olidam 
Geometriam  pollularct,  in  prxfentia  omittendam  ccnfco.  Ex  iis  umen  qux  in  «piinto  Conico- 
rum habentur,  & qu®  in  Thihjepb.  Tranfaft.  Num.  & rj>o,  tradidimus,  non  inulto  ojwe 
compr«>bari  poterunt. 


P r o p.  XL.  Tbeor. 

In  omni  cono  fcaleno , cum  triangula 
per  axem  poflunt  efle  infinita  : redia* 
omnes,  quse  a vertice  coni  ad  bales 
dirorum  triangulorum  perpendicula- 
res ducuntur,  in  unius  circuli  cir- 
cumferentiam cadunt;  qui  quidem  eft 
in  eodem  plano  in  quo  bafis  coni,  & 
circa  diametrum  aequalem  interjedte 
inter  centrum  bafis  & perpendicula- 
rem i vertice  coni  ad  di&um  planum 
demiiTam. 


n POTA  212  II. 

EI xtTBf  kuM  oxaAHri  Siu-ipu  ier ispat  enzn  t 
? a£olo<  T £/>icc,-  eu  r xopjfi) * 

• X0»#  TOJ  &xaut  T T^jT/jwi  a^Voq 
Wixjtq  tip'  cies  xjjkAvj 
wmwWi  oms  ti  » -nSi  <u*($ 'Gemina  tsS  t>h 
V xarv,  & «agi  Tei 

H*m£u  -nm  juYifV  $ &Lrux  t,  •?  &n  $ xa- 
pupis  '@n  ve  '(mvnhi  jyt^TV. 


SIT  conus  (calenus,  cujus  vertex  pundum 
A,  bafis  circulus  circa  centrum  B,  8c  axis 
A B ; i pundo  autem  A ad  bafis  planum  per- 
pendicularis fit  AI*,  & jungatur  r B,  cui  per 
punitum  B ad  redos  angulos  ducatur  o E in 
eodem  plano;  & ducantur  utcunque  redae  ZH, 
K o : erunt  itaque  a E,Z  H,o  K bafes  triangulorum 
per  axem  tranlcuntium.  itaauc  i putido  A ad 
ipfas  a E,  z H,  © K perpendiculares  ducantur 
A P,  A A,  A M.  axem  vero  AB  perpendicularem 
efle  ad  a E,  & perpendiculares  A A,  a M ad  par- 
tes BH,  bk  cadere,  deinceps  oftendetur.  aico 
punda  b.  A,  M in  unius  circuli  circumferentia 
efle,  cujus  diameter  cft  reda  B r. 

Jungantur  enim  r A, 
r M.  & quoniam  A A 
perpendicularis  cft  ad 
Z H ; erit  angulus  Z A A 
redus.  rurfus  quoniam 
Ar  ad  bafis  planum  cft 
perpendicularis  , anguli 
A r B,  ATA,  ATM  redi 
erunt : quare  cum  qua- 
dratum cx  A B aequale 
fit  quadratis  cx  B A, A A , 

& quadratum  cx  A A 
quadratis  cx  A r,  r A ae- 
quale ; erit  quadratum  cx  A B aequale  tribus  qua- 
dratis cx  B A, A rjr  A.  idem  autem  cft  xqualc  qua- 
dratis CX  B r,r  A : quadrata  igitur  cx  Br,r  A qua- 
dratis cx  B A,  A r,  r A «qualia  (une. ' commune 
auferatur  quadratum  cx  r A ; erit  reliquum  qua- 
dratum cx  B r aequale  quadratis  cx  B A,  A r : cft 
igitur  [ per  48.  i.  ] angulus  B AT  in  bafis  plano 
redus.  rurfus  quoniam  quadratum  er  A B aequale 
cft  quadratis  cx  B m,  m A , & quadratum  ex  M A 
xqualc  quadraris  cx  M r,  r A ; erit  quadratum  ex 
A B arqoalc  quadratis  cx  B M,  M T,  T A.  fcd  & X- 
quale  cft  quadratis  ex  B r,r  A : ergo,  (ublato  com- 
muni quadrato  ex  r A,  erit  quadratum  ex  B r qua- 
dratis ex  B M,  M r xqualc : redus  igitur  angulus 


E M 


jp  2 T H x^er  ffxaApcf,  air  wpvtyri  fj&fj  71  A «r 
^ /*«*».  (3«M»T  0 0 «fi  Tfl  B Ktvfpv  JCUKAar,  5 
atar  i A B,  3 iT  a Ka!)rnr  cftto  1*  (iiar i< 
ij  AI*.  £ ei ngtoxS-t»  ij  rB,  ntf  TBferi 
? B «©V  ip%C  Zxfa*  er  r»  tumS  tj  & E, 

ojZH,K  0-  ^wv^)  ii,  a}  A £,  ZH,  © K, 
&bms  T&yt+av  2j&  £ kl.ne  rtP&pt».  nxfru- 
tm  »r  Kafrm  >cri  ? A eRri  wV  A E,  Z H,  © K 
Us&eicK  aj  A B,  A A,  A M.  071  y)  0 /Ap  A B 

ep%e  in  rji  A E,  aj  $ A A,  AM  £ti 

«BH,  BK  f*tpi  irntvny,  itps  ittzJvS).  Atyv 
dfl  «1  w B ^ A ii  M eyem.  tty  irie  kvx  A*  ©&- 

Oiftvtc  iw,  *2l#f4trfcf  K7i  q b r iv^nt. 

ETO^VJ^umv  at  r A, 
r M.  B3T«  n;AA  *£%- 
■ne  ivw  iK9  Z H,  ipft 

«es»  j zaa 
y mia.  mtA»»  tr«  i A T 
Kw  c^i  n t5  /Sa- 
crae oajuj  apt 

af  Jav»  A r B,  ATA, 
ATM  «.'ei  tTti 

re  ,uV W AB  7M- 
Xar»  r»  B A,  A A uvv, 
79  iiv»  ijf  AA  tCV  >otb  A T,  T A wi»-  t« 
ipsi  icri  Ttf  AB  itis  >cri  BA,  A T,  T A imr 
is».  Ki  Jt  it*e  B r,  r A mw  to  Xtti 

BA'  a afjr  >cr«  7XV  B r,  T A uTr  *■**  B A, 
A r,  r A r«  («7.  xbimv  «pnffc&zr  re  «ixr  r A*  Aw- 
wiy  et^jr  71  axi  BT  Smy  isirni  <tW  BA,  A T‘  ep“ 
3ij  ij  uzra  B A r e*  rui  7?f  Qanue  oljfoxi- 
<^ol.  xaAiy  ST  H re  ^<V  «w  ij}  AB  'im  7»'f  an 
B M,  M A,  re  «j»  M A uri  tiTc  ax»  M T, 
r A*  re  <t£yi  «txi  A B lar  s nif  «isi  B M,  M r. 

T A.  a^Aa  re  axx  ^ AB  Iu»  in  -me  ax*  r B r, 
r A,  mnw  a fypc&a  TO  ax*  ^ TA’  to  apt  em 
B T ww  7ilc  «x*  B M,  M r*  ee5>?  *J  O2» 

BMT 


KO 


DE  SECTIONE  CONI. 


B M r yxnck  c»  rZ  i*  fianuf  SSmriSu'  ra  agp 
B,A,M,r  mrftHA  tm  9&^kftiete  iri  i ainti  xukAk, 
a 2lxp.tr pci  kjk  ij  B T.  ifteieof  if  tutr  ooutbv 
t 'tytyuftiv,  a»  ftjHpcafUr  rp bmv,  awtf  r NOi.u 
<wt'o  ovfAtun  S 'omp  tSn  S i«£<q. 

071  Si  o fJdp  A B afuv  «t>f  o/>5®rc  «i  r?  A E, 
o/  <Pi  A A)  AM  xa$tm  crm  r*  B H,  B K m- 
Trjaan,  ira  Saniity. 

Ew/  yt>  $n£tvtaipiiv  ixf  A A, A E,  ijiq  7»  A A E 
rf/ywn  mnute'  A#  ran  ij  Jia  ^ ifi^ar»- 
i5  £cwnv  ^ ^ A >»- 
p-Apiff  ‘OOt  ip~ 

%e  ijwi  if  4E.  m£fv- 

yfloMfiii  Xj  aii  r z,  r h, 

AZ,  AH<  (th  «v  ctu- 
C Ario,  lSp  »}  Oot  2 B T 

o^ftx  St  tj  Oaw 
r b H-  «j  z r 

^ r h, 

«t**  1*  r H /aO&v4  _*fi- 

•i5  a r,  t»  <i*s  t z r,  r a 

V iw  r H r,  r A /mv£«V  «j,  tUtki  ra  ar,  ZA? 
«wAH  *p*  /*«£«»  f ZA^AH. 

Mr  ai  Z B,  B 11  «rcq.  x^yij  1«  ij  B A.  fut^u* 
Si  »j  Z A ^ A H'  »j  ytcV  Gari  Z B A yor/« 
«(UcAfitt  iw,  » p 'J2HD  A B H «£«**  1}  «f  * etsi 
r*  A xofriK  £h  -njv  z H 3£i  wi  B H pupi  7rrx?«. 
Cfului  Si  ftqfljnf)  HjJrrt  r o/Aw. 

fi<*  mj  a#  TfGHfiM&ai  Kcijrm,  cuti 

fu-n^pts  y A «^4«a  cJ^i  xvxAa  WJ«- 

ffK',  X4tr  crh<pAVCi(t(  St&qmf)  KUtU,  i /3 eunf  ftv 
i \jzn  t 4*luci*f  r xa dtraw  j^flt^ufyef  *i/*Aef, 
JWjJwfW  *i  1 flurnj  rw  i?  ruaru. 
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cft  & B M r ili  bafis  plano ; quare  nun£b  B,A,M,r 
fune  in  circumferentia  circuli,  cujus  diameter  cft 
B r.  fimiliter  A:  dudis  aliis  quibulciutqtic  reftis, 
ut  nos,  idem  evenire  dcmonflrjbimu  . quod 
erae  dcmonftnndncn. 

Axem  vero  A B perpendicularem  efle  ad  iplim 
a E,  & perpendiculares  A A,  A M cadere  ad  par- 
te* BH,  BK,  hoc  modo  uftcndcmtrs, 

Jan&is  enim  A A,  AB,  erit  AAE  triangulum 
arqtu crure ; & ideo  reda,  011.11  i venicr  a ad 
putidum  quo  bifecatur 
balis  ducitur,  fierpcndi- 
cularis  erit  ad  o E.  jun- 
gantur r z,  r ti,  a z,  a 11. 
& quoniam  angulus  Z B r 
ohtulus  cft,  acutus  au- 
tem r BH ; erit  roila  zr 
major  quam  r H,  & qua- 
dratum ex  Z r majus  qua- 
drato ex  r H : ergo,  com- 
muni appoTiro  quadraro 
ex  A r,  quadrata  ac  Z T, 
r A quadratis  ex  H r,  TA 
majora  funt,  hoc  eft  qua- 
dratum ex  Z A nwjas  quadrato  ex  A H : major 
igitur  cll  ZA  quam  AH.  fent  autem  Z B,  B H 
inter  fe  arqaalcs,  & communis  cft  b a ; ac  z A 
major  quam  AH:  ergo  angulus  Z B A obtufus 
cft , & A B u acutus,  duda  igitur  i pundo  A 
ad  Z H perpendicularis  ad  partes  B H cadit,  eo- 
dem modo  & in  aliis  demonftrabitur. 


Cardianum. 

Quare  conftat  didas  perpendiculares,  \ pun- 
&o  Jublimi  ad  circuli  circumferentiam  caden- 
tes, in  coni  fuperficie  ferri  ; cujus  quidem  bafis 
eft  circulus  i cafu  perpendicularium  deferiptus, 
& vertex  idem  qui  dl  primi  coni  vertex. 


SCHOLION. 

HI»  C manifcftotn  eft  quod,  eodem  modo  quo  in  Scholto  prxcedciite  fecuimus  in  Cono  Scaleno 
triangulum  axpuerure  triangulo  dato  xoualc.  etiam  fecari  polGc  triangulum  Scalenum  dato 
aquale,  cujus  bafis  parallela  fit  dat*  cuilibet  diametro  bafis  Coni,  nuta  ipfi  e K.  Concipiatur  enim 
alius  Conus  cujus  vertex  A,  Axis  A M,  ac  bafis  circulus,  priori  xquaiis  & in  eodem  plano,  circa  cen- 
trum M,  in  quod  cadit  normalis  \ Vmice  A ad  0 K dcmilTa,  ita  ut  planum  trianguli  A M r reftum  fit 
fuper  bafis  planum-  In  hoc  inquam  Cono  triangula  rquicrura  ubique  aequalia  erant  Scalenis , eo- 
dem plano  per  verticem  iranfcunte  in  priori  Cono  fe&is;  modo  communis  planorum  bafis  & trian- 
guli fe&o  parallela  fit  diametro  0K:  quemadmodum  ad  a<S*™  & 27™  hujus  oftcnfium  eft  in 
triangulis  bales  ipfi  B r parallelas  habentibus ; cafdem  enim  habent  tam  bafes  quam  altitudines. 


nPOTASlS  na!. 

E»  uuttp  oxaAmai,  tuU  t 2}&  V afynat 
T^/ymaty  'J  #t«i  (uytsii  'ftt  pam  tAo^vr 
twe*»  irng^r  % at^swt,  0 fu m V 

Sijtms  kjw  iptp  avHmpmfc 0 niytact  % 

tAa^sV^)  r V a^otof. 

"C -Ttl  xu vse  axa AijvW,  k .ufy*  ri  A 09- 

•*-*  u.Hzv,  S<wif  St  0 ri  B Kivrpar  uukAw, 


Prop.  XLI.  Probi. 

1 cono  fcaleno,  dato  aliquo  triangulo 
per  axem . c^uod  neque  maximum 
lit  neque  minimum  : invenire  aliud 
triangulum  per  axem,  quod  una  cum 
dato  utrilque  maximo  & minimo  per 
axem  fit  aequale. 

1 1 T conus  fealcnus,  cujus  vertex  punfhim  A, 
I bafis  circulus  circa  ccnmnn  B,  axis  autem 
AB, 
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AB,  & A r ad  bafis  planum  perpendicularis ; du- 
catuxque  per  r de  centrum  B reda  TAU  E/.ui  ad 
redos  angulos  fir  ZBH  : triangulorum  igitur 
per  axem  rranfeuntium  maximum  quidem  erit 
illud , cujus  bafis  L H & A B altitudo,  ut  fgpiui 
dcmooftratum  eft : minimum  vero,  cujus  bafis 


SERENUS 

Se  o A B,  5 eJrtw*  f (lis rue  ctimmfn  xa$t~ 
iri  i AT,  w i r x,  Is  B «rt^r  i 

TABE  iiAivt,  if  «o v «p5*c  VfZ  B H*  r ti?«  /«, 
'*  7? ryUsn  W tfay,  if  U '.itffr 

m?b.<uuf,  4 Qane  /jS/u  i Z h,  vd*e  n i»  A B,  iA*- 
A Z a,'.*  ,a,'  • i • . „ 


IA  & altitudo  A r.  fit  datum  triangulum  per  t)*  * 0**^  /cV  »5  E A,  v\£or  /« ij  A r. 
axem  quod  bafim  habeat  fc»  K,  altitudincinquc  ai)rcfe% r Tg^tyaiw»  f tL^otcf,  4 Qane , tdi 

E7t>  ij  0 K,  ijAA'  >j  /»«  !«■»  tn^w  r^i- 

y«w»  r aj*  ? ifym  hmw,  s i'  Wwr,  * 

0*W  pa» ni  e K,  infrtfjj  i A A , <«t»  ifUf  vwttfL- 
pnipuTupiyKUXj  rutAetxWu. 

^ £?r  fi  «i  A A ie»  <&j  nji  0 K Qstetr,  ro 

*&■  A eijfifcv  c&i  xvxA*  i fi»,  4 fui- 

ftvtfoe  w»  ij  B r,  /ia  ro 

&K  a B A r xwtA^,  u uhSuv  ifi  mu&f4pi- 
if  B A,  AT  TJjff  A A,  Tlirw  smj  tpu  1}  M. 
ix«  x»  r£»  >bri  re  A cJJrr  iit)  B A r -"ptifijrwr 
aycf&ut  <1 &«mt  AS,  fAaW- 

«b/map  fl*^*AA 
tActra»  fut  ki  «i*  a B, 
/u«£w  $ A P ktt'  r 
A A /4$  18  M taf  tfj  0*»- 
ajtQtnipw  r?  BA.  AT, 
«M  A AtAuilu*'}  AB' 


A A : & oporteat  aliud  criangulura  per  axem 
invenire,  quod  una  cum  eo,  cujus  bafis  «K 
& altitudo  A A,  utrifquc  maximo  & minimo 
fit  «quale. 

Itaque  quoniam  A A perpendicularis  eft  ad  ba- 
fim e K,  erit  pundum  A in  circumferentia  cir- 
culi, cujus  diameter  eft  b r,  per  proxime  de- 
monftrata.  delcributur  circulus  B A r,  & quo 
redrr  B A,  A r fimul  fumpt*  fuperant  A A , ei- 
dem fit  squalis  M.  quoniam  igitur  carum  qux 
i pundo  A ad  circumferentiam  B A r dncuntur 
maxima  quidem  eft  A B,  minima  vexo  A r ; ait 
A A minor  quam  A B, 

& major  quam  A r.  (cd 
A A una  cum  M eft  as 
qualis  utrifquc  B A,  a r 
fimul,  quarum  A A eft 
minor  quam  a B : ergo 
M quam  A r major  erit ; 

& quadratum  ex  M ma- 
jus quadrato  ex  A r. 
fint  quadrato  ex  M x- 
qualiu  quadrata  ex  A r, 
r n , & rcdl  TN  in 
circulo  aptati , duca- 
tur N 3 BO  , & junga- 
tur NA:  erit  itaque  angulus  B N r in  fcmicir- 
culo  rectus,  quadratum  autem  ex  a B squale  eft 
quadratis  ex  B r,  r A fimul  ; & quadratnm  ex  ■ r 
xqualc  quadraris  ex  B N,  N r fimul : quare  qua- 
drarum ex  A B quadraris  ex  B N,  N r,  r A z~ 
quale  erit.  £ quibus,  quadratis  ex  Nr,  r A 
squale  eft  ouadratum  ex  N A : quadratum 
igitur  ex  A B eft  aequale  quadratis  ex  B N,  N A : 
& idcirco  angulus  B n A redus  eft  : quapropter 
A N eft  altitudo  trianguli  per  axem,  cujus  bafis 
OBST.  Se  quoniam  quadratum  ex  M dt  aquale 
quadraris  ex  A r,  r N , & quadratum  ex  A N 
eifdem  quadratis  «quale ; erit  reda  M ipii  A N 
«qualis  : quare  utrxque  A A,  A N «quales  funt 
mrifquc  B a,  A r , Se  re&angulum  contentum 
fub  diametro  & utrifquc  A A , A N aequale  ei 
quod  lub  diametro  & uirilqoe  BA,Ar  continetur. 
Icd  re&angulum  fub  diametro  Se  utrifqoe  b a, 
A r duplum  eft  trianguli  maximi  & minimi,  quo- 
tum bafes  i'  n,  r i 8c  altitudines  B A,  A r ; re- 
dangulum  vero  fub  diametro  Se  utrifqne  A A, 
AN  duplum  eft  triangulorum,  quorum  bales 
© K,02,  & altitudines  A A,  A N ; triangula  igi- 
tur, quorum  bafes  © K,  o a,  Se  altitudines  A A, 
A N,  «qualia  funt  triangulis  maximo  de  minimo 
per  axem,  datum  autem  eft  rriarfguJum  cujus 
bafis  6 K ; ergo  triangulum  per  axem  cujus  ba- 
fis O 3 inventum  eft,  quod,  una  cum  dato  cujus 
bafis  © KjUtrilque  maximo  fle  minimo  «quale  erit. 


n M ^ ATfin^m 

Wr 

&>TB  A r 6TJV.  i?u 
tu  i«x»  ^ M 1«  w J»bn 
rAr,rN,6^rN*»af- 
«e  t xvkAh, 
K N 2 B O,  ^ tm^tvx  n N A'  ii  aptt  ini 
BN  r yuviet  iffyit  Kv,  ea  yuwiOuu  ydp.  «r«  it 
to  7*  A B tm  ir)  TM  fci  B T,  T A,  ri 
B r In»  7»Tf  icmi  B N,  N T*  ri  APjt  Jwta  A B »»»  if) 
■me  Xri  b n,  Nr,  r a,  «v  me  ie v»  n r,  r a to 

>imi  N A !«»  'nrt‘  7»  ctfji  >cr»  A B t»jc  X;r«  B N, 
N A tm  'ter  ipjj  Ofo.  »1  ini  B N A yfcvia*  >1 A N ttpa. 

iyl  4 4 ctlone  T£/yuvx,  4 Quine  «-i»  «j 

Obi.  5 tr«  ro  'im  f M tm  i?5  nr  iiri  A r, 
r N,  Ki  /t  w TO  >571  ^ ANt «v  JiTf  «li  A T, 
T N"  r»j  offt  ij  M rij  A N - ei(t  g emctpt^infee 
if  A A,  A N ntofUfyrn^A  t»)  B A,  A r ij»f  ir<,  5 r» 
sisrv  JlctfitTf 4 Xj  niAptQrna*  t8  A A,  A N rw 
inif  Jktpirtf*  t8  B A,  A T Imi rw. 

cl>Acl  71  /cV  is**  •f  JixfMTfX  K <n>rttfttpcTip4 18  B A, 
A r Jtefauntt  iei  4 fuyr*  t iAa^Vx  r^r/smi, 
ut  a f Qdrue  ai  Z II,  E A,  u\f^i  /i  a}  B A,  A T, 

iutpitTf4  ^ niaupcrisu  T8  A A,  AN 
ftTTActcKi  KJ  T T(/yb»w,  ut  Qdrtie  pdp  ai  © K. 
O 3,  iivj-t)  /i  aj  A A,  A N*  rx  £yi  rg/yuv»,  a* 
Qa*4e  /$>  at  ©K,0  2,  v\|/if  $ uej  A A,  A N, 
tu  -a  Xj  ri  f*iy*eu  t fia,  4 (cki 

n /fljt»  to  32r  <?©K'  •d?  Tg/yutw  Jia.  4 

aSyne  ro  g&i  -f  Oi.o  ^ r* #e%m<  4 Slniv 

0 K tm  iri  tu  7i  fuyiru  Xj  tu 
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n POT A 212  AtC. 

’ Exi  t Su.  V d!£cWf  r ztyltm  au  (sajyui  ims 
<T&i$ifuat  '&n\<titGJjaKn  'og}s  t*  2^g.  •£ 

X5$tV  ht+uTfu’  ra  7^>amt  waiMitActf 
srtf.  jutA«t«3*i  <N  ofirmyH 


CONI. 

Prop.  XLII.  72w. 

Si  duorum  triangulorum  per  axem  ba- 
fes  abfc  indant  aequales  circumferen- 
tias, apad  diametrum  qus  per  lineam 
perpendicularem  ducitur  : triangula 
inter  fc  aequalia  erunt.  Vocentur  au- 
tem Triangula  coordinata. 

SI  T conus,  cujus  vertex  pundum  A , tufis 
circulus  circa  centrum  B,  & axis  A B ; per- 
r3^rj&m'Ar,rtj£¥r  P^^^s  autem  ad  hafim  A r ; & per  r pun- 
it ■ r> . r.  r i ' a.  -a  • ctum,  quo  cadit  perpendiculum  , diameter  Iit 

m at&titTfsf  «I  TABE'  oj  ZBH,  - . v _ * 

0 B K imi  >on\afj£<trtimf  n&f  r*  A 

Ttif  K A,  A H’  Aiy»  eruuJutU  i?CK<  Tf/yuna, 


ESTfl  navor,  u «lupit  j L&f/  » A,  (ZetfK  dc  o 
■Zr£j  t«  R viwfdm  unlXitf  V <*£an  i A R li9f- 
tTO 


cv>  (iara-i  etev  o/  Z H,  0 K,  ini  ici. 

B r W Kb'xA»f 

o B A 1' M,  iyif  i*»£«u- 
«i  A A,  A M‘ 
tufam  ayt  »cn,  i j ,ui/ 

A A cftf  7ixi  Z H,  if  ii 
A M M f 0 K.  $**■« 
ij  '.JZ3V  T B M yartKt,  nf 
Ozrs  r B A «3>i  ic)v,  hv 
ctpct  K «t  M B rif 
B A.  ix-fi  #v  ri  ax»  i* 

AB  Io»  iri  et*»  T 

A M,  M B,  ^ nif 

etv»  A A,  AB'  fjfi  m 

in  A M,  M B a^a  mf  icr»  r A A,  A B urn  iyif,  uv 
ii  in  f M B r«  an  B A tm  • fi’  Ac» nt  if*  ri 
in  M A tu  in  A A «i  iy*jr  **»  *£*  <i  A A r? 
A M.  Mj  fimi1  f f^iyutut.vt  Qeumt  ion  etf 
Z H,  © K*  ia*  ««c  ifi  m Mi  tu»  ZH.flK  £*- 
nstf  tftyvra  H uPir.f.  amo  %iu  itlrtq. 
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r a B E;  ducanttirque  ZBH,  © B K , qux  utiin- 
que  k pundo  A aquales  circumferendas  IA, 
A H ablcindant : dico  triangula  per  axem,  quo- 
rum bales  funt  Z H,  © K,  inter  & aequalia  cite. 

Defcribatur  enim 
circa  B r diametrum 
circulus  B A r M , & 
jungantur  AA,  A M , 
quae  perpendiculares  c- 
runt , A A quidem  ipfi 
Z H ; A M vero  ipfi  © K. 
8c  quoniam  angulus 
r B M aequalis  cft  an- 
gulo r B a , reda  M B 
ipfi  BA  xqualis  erit, 
fcd  quadratum  ex  A B 
quadratis  ex  A M,  M B 
eft  xquale , itemque 
aequale  cft  quadraris 
cx  A A,A  B : ergo  qua- 
drata ex  A M,  M B aequalia  funt  quadratis  cx  a A, 
A B ; quorum  quadratum  ex  MB  eft  aequale  qua- 
drato cx  B A : reliquum  igitur  quadrarum  cx  M A 
aequate  cft  quadraro  ex  a A ; atque  ipfa  A A ar- 
qualis  ipfi  A M,  quae  quidem  funt  triangulorum 
altitudines,  quorum  bales  Z H,  © K : ergo  trian- 
gula per  axem  fuper  bafes  Z H.  © K conftituta  in- 
ter /c  squali*  erunt,  quod  erat  demonftrandom. 

Prop.  XLIII.  Tbnr. 


T«»  ? «%oKt  T&yatun  ra  oftem yn  ioxt  T»  ^ 

'cfjuua.  iM^ActS 

■pSTn  y$,  Uf  Mn  d ff  ua,Ttty^t- 

' fys,  ix  / A tf,0  A K Tfj.yma.  iperx-yr  >a- 
yu  rnimn  x,  'o/tui  ici»  oMijAaf . en  /xV  uv  lou 
irV  Mmy  'tm$ i tusut  nu>  «ffoerie». 

Et«  ii  A B,  c»  iutupa  r Tfi ycorwr.  an  iijf 
Mn  rho  Jtxpitfuar  ifxnrf  T5  faetatus, 
fcw  m w T»  in  WAB  7»if  in  A M,  M B,  a>ka 
W rwf  in  A A,  A B mk,  uv  TO  in  A M tu  in 
A A «W*  Aciar»  if*  ri  ita»  M B r«  an  BA  , £ 
if  M B r>i  B A i«j*  ugt  *pi  «A»  b M © 

rp  A Z.  wtj  »tsir  ^ M A rx  A A'  njef  7»  aV 
cwru/  ctf*  ',m  H"'r>  Ttrnct  n in  AZ  tu  am 
A 6.  ij  A Z TX  A e Snt*  OfiMUf'  iif  npf  if 
A K.  Tn  A H ^fouvTaf  fnj.  ctVut  Z H,  0 K 
imi‘  to  Z A H,  O A K rg/yiw*  uro 
7i  Kaj  iftoii  icw  d#o|Aoif . JqAjr  di  tcai  n euni- 
epe^sv  «*>ra». 


E triangulis  per  axem  , qua;  coordinata 
funt  & xqualia  & fimilia  erunt  inter  fe. 

SI  n t triangula  coordinata  , ut  in  antece- 
denti figura,  Z AH,  6AK:  dico  & xqua- 
Iia  & fimilia  inter  le  efTe.  xqualia  enim  jam 
oftenfa  funt ; fimilia  efle  nunc  dcmonftraodum. 

Quoniam  A B,in  utroque  triangulorum,  ducta 
cft  i vertice  ad  punitum  quod  baiira  bifariam  di- 
vidit, & quadraram  ex  A b quadraris  ex  A M,  M b 
eft  xquale ; itemque  squale  eft  quadraris  cx  A A, 
A B,  quorum  quadraram  ex  A M xquale  cft  qua- 
drato ex  A A : erit  reliquum  quadratum  ex  M B 
quadrato  ex  B A xquale  , & reda  M B ipfi  b A 
xqualis : quare  & tota  M © toti  a Z.  eft  autem 
M A xqualis  ipfi  A A ; «go  & qux  ex  ipfis  fiunt 
quadrata  inter  (e  funt  xqualia,  boc  eft  quadratam 
cx  A Z xquale  quadrato  cx  A © : & propterea  erit 
A Z ipfi  A © xqualis.  fimiliter  etiam  A < ipfi  A tl 
xqualis  dcmonftrabirar.  fcd  Bc  bales  Z H,  © K 
funt  xqualcs  : rriangula  igitur  ZAH,©ak  & af- 
qualia  & fimilia  inter  ii  erunt,  manifeftum  au- 
tem eft  & hujus  theorematis  convcrium. 

[J  T Pbop. 
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SERENUS 


Prop.  XLIV.  Theor. 

Si  coni  fotlcni  axis  aequalis  fit  bafis  fe- 
midiametro : erit  ut  maximum  trian- 
gulorum per  axem  tranfeuntium  ad 
minimum,  ita  minimum  adaequicrurc 
quod  cft  ad  reftos  angulos  bafi. 

SIT  conus  fcalenus,  cujus  rertex  punftum 
A,  & axis  reda  A B femi diametro  bafis  e- 

rilis ; bafis  vero  fic  circulus  circa  centrum  £ ; 

fc  triangulis  per  axem,  ad  redas  quidem  an- 
gulos bafi  fit  r A A,  xquicrure  autem  EA/.:  erit 
igitur  EAZ  maximum  omnium  que  per  axem 
rranfirunt,  & r A A minimum  ex  iis,  per  prius 
dctnonftraea.  ducitur  fc  puodo  A ad  bafim  per- 
pendicularis A n,  qux  in  dia- 
metrum r a cadet,  6c  fit  e H K 
ad  redos  angulos  infi  r a ; Ju- 
caturque  planum  faciens  trian- 
gulum xquicrure  «AI,  quod 
ad  bafim  redam  erit : dico  ut 
triangulum  fi  A z , maximum  r 
fcilicxt  eorum  qux  per  axem 
ducuntur,  ad  r A A minimum 
eorundem  , ira  r A A ad  xqui- 
crure triangulum  e a K. 

Quoniam  enim  triangulorum  E A Z,  r A A ba- 
les fant  xquales,  diametri  fcilieet  r A,  E Z ; al- 
titudo autem  trianguli  EAZ  cft  B A , & ipfius 
r A A altitudo  AU:  erit  ut  B A ad  AH  ita  EAZ 
triangulum  ad  triangulum  r A a.  rurfus  quo- 
niam triangulorum  taa,  e ak  eadem  cft  al- 
titudo A 11 ; trianguli  autem  r A A bafis  cft  r A, 
hoc  eft  E Z ; & trianguli  6 A X bafis  © K ; erit 
ut  E Z ad  0 K ita  triangulam  r A A ad  trian- 
gulum 0AK.  fcd  ut  EZ  ad  ©K  ita  earum 
dimidiat,  hoc  eft  BX  ad  K H ; & ot  B K ad  K H 
Ita  B A ad  A H : (fimilia  etenim  funt  triangula  Or- 
thogonia B H K,  B H A ) triangulum  igitur  r a a 
cft  ad  triangulum  BAK  ut  BA  ad  Alf.  erat 
autem  & triangulum  E A Z ad  ipfum  r A A uc 
B A ad  AH;  ergo  ut  fi  A z triangulum  ad  trian- 
gulum r A A ita  r A A ad  triangulum  © A K. 
quod  erat  dcmonftrandum. 

Prop.  XLV.  Theor. 

RUrsus  fic  ut  triangulum  EAZ  ad  r A a 
ita  r A a ad  © A K : dico  axem  B A fani- 
diametro  bafis  aequalem  cflc. 

Quoniam  enim  ut  triangulum  E A Z ad  r A A 
itaBA  ad  AH;  & ut  B A Z ad  r A A ita  r A A 
ad  ©AK  erit  ut  r AA  ad  e A K ita  BA  ad 
AH.  ut  autem  r A A ad  0 A K ita  EZ  ad  e K, 
hoc  eft  dk  ad  KH:  ergo  ut  BA  ad  AH  ita 
»K  ad  KH:  quate  triangula  B A H,  B K H firnt 
fimilia,  communis  autem  b H , atque  homologa 
A B,  B K : reda  igitur  AB  ipfi  B K,  hoc  cft  Je- 
midia metro  briis,  «qualis  ait.  quod  oftenders* 
dum  proponebatur. 

Simnl  vero  & oftcnfntn  cft,  ex  utraque  dc- 
«nonftratione,  triangulum  eaz  fimilc  ciTe  tri- 
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i EZ  «Cfc  0 K,  vxus  ij  B A «CK  A H.  «,  tn 
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-n»V  © K*  «<tn£AZ  Wfcf  TC0AK  orxKa,- 
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Cfiutt  ct&t  ne  fi  A Z,  © A K. 


Iltg/r/M. 
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n pota  sis  #*'. 

Ea»  JuntAos  jawtAa » Ti/ini  hi  ? xingV  «JtV  >f«t- 
<pt^a,  'xrn  Si  T*i  currui  Tupls  JVt- 

^Mn»  *u5*ta<  npiVotu  r Ikt  ? xirTfV  <£<- 
^/pux»,  £ o^x£\>#wrj»  '&J  ¥ ? eiffV  kv- 
xM  ifovipar  * ^Aa/eCaK^n  fo5**a, 
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A>lf  ?mpV,  HTUfJtU  TM'^75  t1  XCtvis  TOfU*  -? 
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'&Tfayiv$*. 
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■*“'  a A w»Tf  x yt^dt^u  vf  xuxAef  o B A T, 
•nfivxt  T *£  <*fX?f  t*»7»  w’  B,  T agpM,  ^ 

(W  H^a/  #m»  aA"  iF  A «j  B A E,  TLOQtsa.  3 <•  B Z H, 
«n^cux^MW'  «#  A r,  Z r*  Aiya  iwi  uq  in»  i} 
ZHniZr. 

E^uJ^AWK»  ai  E r,  r H. 

**«  K»  w»)  «fi»  * \jari  B A r yw- 
tia  rn  B Z r.  x.  Awxy  <**» 
i j ’^5=*  EAT  A«x>i r^wm  TZH 

iinj  ii».  a/Aa  >t  ij  ii*  A E T ni 
im  Z H T Iis?.  #ii  ri  ofe  ^ aa- 
TVfi  1&4<PifPUtA  Qi&ixivaf  5 «r 
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naAii,  r <a«v  >u»iK^<np^,  wwx«o9-a  n 
fjfa  T A «in)  f A £,  rij  ^ TZiiZH,  ^BATwfi- 
^3l^«aw  xavi  to  A 7iT^4»jlu5‘|Wiif  A*y«  om  o 
xirtffci  aAm  tu  A,  aut^fuLv  j e«7ip»ai¥»  tw  A B, 
A r x*$s f&i*9S  xmOjx  iltu&i  r E ^ H 
ufioir.  •*■«  ^ T(pj  ij  uot  E Ar  ya»M« n Caw 


ONE  CONI.  7y 

angulo  »AK:  etenim  E Z eft  ad  «K  ficut  ba 
ad  A H.  habet  quoque  triangulum  E A Z ad  trian- 
gulum 0 A K duplicatam  rationem  ejut  quam  tri- 
angulum r A A ad  triangulum  0AK:  dt  autem 
triangulum  r A a ad  triangulum  HAK  ut  ra, 
hoc  cft,  ut  E T-  ad  0 K : quare  triangulum  E A Z ad 
triangulum  0 A K duplicatam  rationem  habebit  la- 
cerum homologorum,  nempe  ipftrum  B Z,«  K;  & 
idcirco  [cx  cooverft  i v.  d.  } trianguli  baz, 
© a e inter  fc  Cmilia  erant. 

Cu  ollarum n. 

Ex  quibus  pcrfpicuum  cft,  fi  coni  fcaleni 
axis  xqualis  fit  bafis  fanidiametro,  triangulum 
xquienire  ad  redos  angulos  bafi  fimilc  dfc  tri- 
angulo squicruri  per  axem  : & b contra, fi  trian- 
gulum xquicrurc  ad  redos  angulos  bafi  (imile 
lic  triangulo  per  axem  sequi  cruri,  coni  axem  fe- 
midiametro  bafis  tequalem  dfc  : id  quod  ex  jam 
dcmonftraiK  facile  intelligi  poteft. 


Prop.  XLVI.  Thtor, 

Si  circulus  circulum  Iccet  per  centrum 
ipfius  dclcriptus  i & ab  altera  eo- 
rum interlectione  ducantur  redbc  qux 
lecent  circumferentiam  per  centrum 
tranleuntem,  & deinde  ad  alterius  cir- 
culi circumferentiam  producantur  : 
redta  linea  inter  convexam  alterius  cir- 
culi circumferentiam  & concavam 
prioris  interje&a,  aqualis  erit  ei  qu* 
i communi  fe^ionc  redi*  dudbe  dt 
circumferenti*  per  centrum  ad  alte- 
ram communem  circulorum  interle- 
diionem  perducitur. 

SIT  circulus  ABr  circa  centrum  A;  & per 
a alius  circulus  B a r deferibatu; . fccans 

priorum  circuium  in  pundis  l»,  r ; ducanturquc 
twS  linex,  per  a quidem  B a £,  alia  vero  ut- 
cunque B z H ; 6c  jungantur  A r,  Z r : dico  re- 
dam l H ipfi  z r xqualem  dfc. 

Jungantur  enim  B r,  r H.  8c 
quoniam  angulus  BAT  xqua- 
jr  lis  cft  angulo  BZT,  erit  reli- 
quus EAT  reliquo  r Z H xqua- 
lis. fed  & xqualis  e Ii  A Er 
H ipfi  Zlir,  qubd  in  eadem  cir- 
cumferentia confidat : reliquus 
igitur  cft  ecqualis  reliquo,  de 
triangula  inter  fc  fimilia  (unt. 
xquicrurc  aurem  cft  triangu- 
lum r A E ; ergo  & xquienire 
cft  TZH,  & rctfta  HZ  ipfi  ZT 
xqualis.  funditer  de  in  aliis  duiftis  idem  demon* 
ftrabimr. 

Rorfus  in  eadem  figura  ponatur  A B ipfi  r A 
xqualis , & z H xqualis  ipfi  T Z,  circumfcnm- 
ti4  B A r bifariam  in  punfto  A divisi : dico 
circulum  centro  a & intervallo  ab  vel  AT 
deferiptum  per  pun&a  E,H  tranfire.  quoniam 
enim  angulus  EAT  xqualis  cft  angulo  H L r , 
& 
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&funt  triangula  BAT.HZr  «qnicrora:  anguli 
B E r,  B H r irucr  fc  «quales  ernnt ; & proptcrca 
In  eodem  circulo  coarinebuntur  anguli  bet, 
b H r ; circulus  igitur , centro  a & intervallo 
ab  deferiptus,  per  punda  E,H  tranfibit.  quod 
erat  dcmonftranoum. 

Prop.  XLV1I.  Tbeor. 

Si  in  portione  circuli  infle&antar  redis 
lines : maxima  quidem  erit  quae  ad 
pundtum  medium  infle&itur;  6 reli- 
quis vero  fem per  ipfi  propinquior  re- 
motiore major  erit. 

IN  portione  enim  A B r infledantur  reda? 

line*;  ab,  BT  quidem  ita  ur  arcomferen- 
tia  ABr  bifariam  in  B feccrur;  A A,  AT  vero 
& A H,  H r utcunque  : dico  AB,  B r fimul 
maximas  efle  omnium  qu*  in  portione  A B r in- 
ceduntur ; 5c  A a,  A r ipfis  a H,  H r majores 
efle. 

Quoniam  enim  AB  circum- 
ferentia circumferenti*  Br 
eft  squalis  , & reda  A n ae- 
qualis erit  ipfi  BT.  itaque 
centro  B,  & intervallo  B A vel 
B r,  circulus  A B 1 0 r deferi- 
bacur , & producantur  A B E, 

A A Z,  A H e : ergo,  ex  autc- 
ccdenri  rbeoremate,  F.B  ipfi 
B reft  «qualis , & Z A squa- 
lis IpG  a r,  & © h ipfi  H r. 
quoniam  igitur  A B diameter 
cft  circuli  At  l ; erit  a E 
omnium  qn*  in  circulo  du- 
cuntur maxima  ; & A Z major  quam  A ©•  fcd 
ipfiAE  xquales  funt  A B,  B r,  & ipfi  A Z «quales 
A A,  a r,  & ipfi  A e squales  a H,u  r : ergo  A i>  r 
omnium  maxima  eft,  & A A r major  quam  A H r. 
& ita  femper  ea  que  propinquior  eft  pundo  me- 
dio circumferenti*  remotiore  major  erit,  quod 
dctnonftrandum  proponebatur. 


H zr.  Kten  m V.  A I',  H Z r ryrywu' 
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Eat  ei  Tfxtfcxrj  xukAV  xAcu^m  ti^eisq*  fittyvni 
fL  t?ixj « ^ frgrv/iuai  r^Veo, 

t Ji  aMtn  <xfc  ifjrai  iV^TD/aia 

$ icrniei»  '#t  n*< $w. 

P N $ ru  A B r TfijfHvn  ttex?ui<B-umv  uAncq, 
«ujtcyA  BJBI*.  uftrlw  ABI'  'sbpipHeu  A- 
x*  mm  v>  B.  wyjssni  3 aj  A A,  A r 3 

AH,  Hr-  teyu  bt  trvvaptpoTifKf  ij  A B,  B r 

»d  *crw  rerra  rpqfi&Ti  x-huiApan  t£- 
.W,p«£*&i(AA,  AT-*  AII.HT. 

fjr«  If  AB  ■svityftm  rji 
B T -s&ptfeui  £*  *d‘  «i  A B 

T»j  b r t?»  S*r-  **»- 

•tfu  St  rai  B,  p m- 

TUUtfV  f B A,  BT, 

Kt/x Ax  0 A E Z T,  £ o*oi£Xif- 
<&w[  <*}  A B £,  AAZ.AH0'  id» 

a$* <c (Ai  t* txO  rSntStupu- 

f4**)  B /***  K B rj  B r,f  p Z A 
AT,  *if©HT^Hr.  t*«  iv  ij 
A E /UfUTfSf  in  ?AF.7.  xu- 
xJjflMytw  fi'  ai>*  TCMTUHO- 
x/m  tC$<iu*  i A E,ij  j A Z # A0.  aAarj 

/A^ABSnj  cnwafiQsrtpf  1}  A B,  B T,  r?/iAZi| 
A A,  AT.  £ ry  A 0i}  A II.  HP  t^rirut  i&tfu- 
ABI*,  >j  A AI**  AHI*.  ^ 

ouw  wr  Jui  1}  r5  «CB  r>f  atxpitfUK  t*  ierm- 

por  io  /Ati^uf.  0 


A^4V< 

EZTfi  xuxAeciABr,  jciTuABrr/if 
/AXII  KOOJu&U  i AIT  U/0MC»,  f ABI'  •=&- 
t$ijMt  Stxj*  **>m  rt  B'  Aly«r  mi  mvuu- 

Qmfoe  i)  A B,  B T td  raer»  T e» 

r«  «wiJ  rptqxtttx  nJju/JSjtti  tuBriuv. 

Kix  AaoS-fti  yi  ^ A A d*t- 
C*CAi»c&»  i»  A A E,  «e  xdeS-a»  4 
A Era  Aripn,5 

\A\  «4  B A,  B E.  «r«  iri  AI  -»6- 

r (piptta  ni  B r ®fe<ps^f«*  id, 

| ABtjwsrsB  A Ayar- 
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Aliter. 

SIT  circulus  ABr,  Se  in  portione  ABT  in- 
fledantur red*  A B,  B r,  ita  ut  circumferentia 
ABT  bifariam  in  B dividatur : dico  redam  ex 
A B,  B r compofitam  maximam  e fle  ex  iis  qux 
in  eadem  portione  infleduntur. 

Infledantur  enim  A A,  A r. 

Se  producatur  A A ad  E,  ita  ut 
A E ipfi  A T fit  squalis  ; jun-  /y' 

ganturque  b a,  B E.  quoniam  A jA 
igitur  circumferentia  AB  x-  j 

qualis  cft  circumferenti*  BT;  Afc- 

& in  circumferentia  quidem  | 

AB  angulus  b A A,  in  circum-  1 
ferentia  vero  B r angulos  B A r V 
confidit  : erit  angulus  B A A \ 
angulo  B A T «qualis,  com-  \ 

munis  apponatur  B a E ; ergo  N — 

utri  que  anguli  l A E,  B a a u- 

trifque  B AB,  B A r xquales  funt.  & funt  B A E, 

B A A duobus  redis  xquales : ergo  & B a E,  B a r 


/ uti  B A T.  j®iwj  'a+paxHt&u  *j 

B A E'  ntafaQonfc*  a&tium 
BAE,  BAA  avYCkftipcrnfu  rij 
\jsi  F A E,  R A r «dr  5W  cuMtfitpinptr  i 
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iquales  funt  duobus  redis,  fiukt  autem  anguli 
B A r,  B A r fimul  fumpti  «quales  duobus  redis : 
utrique  igitur  B A E,  B A r utrifquc  B a r,  B A r 
xqualcs  lunt ; &,  dempto  communi  B A r,  reli- 
quus BAE  reliquo  D A r cft  «qualis.  itaque  quo- 
niam r A cft  zqualis  ipft  a E , & communis 
BA;  funtque  circa  xqualcs  angulos  . bilis  r B 
bili  BE  «qualis  erit.  & quoniam  A B,  B E fi- 
mul maiores  lunt  i pia  A E;  mriiquc  vero  AB, 

uVa».  ic^uuri,  » E fim J «pale» fiinc » « ,b r. j< ipfi a» 

. . - J.  • r \ a r im  IA'  y *4“Ales  luut  utrzque  A A^a  r : erunt  A B,B  r fimul 

K<.  r? St  *t*%  P*  _ * . ,5  Juniptx  quam  A a,  A r majores,  pari  modo  & 

^A^BTjW  A AT  (^i».  ^ tnajolv4  oftcnduntnr : ergo  AB,  B T fimul 


iftiubK  S*  Snxn/j  6 r **aw  mxfUpi- 

npc<  j^(A  R.K  T 'XXTta*  T c*  ri  rpytav  KAfi#- 
/xV«»  fB)<p  _ 

AMx»  /|J  fV»  r Six^tfux  » Z'  «J 
ij  T«  Z f'/i s»  r A B I'  ami^imfK  4 tenript  w 
A A.  A 1'iuZj/r  «T*. 

Exh ^AZB  •»&$»- 
B A T /att- 

£»v  ir«.  ^ B ua»  B A A 
yawi»  ^ ua»  HAT 
*****  «CWt^»W  *?  * a E, 
ft-.Zcrtf  t*m  tti  \J3SV  B A E, 

B A A T S A E,  B A T* 

df  USt  B A E,  B A T 
l>jx£c\is  fiat  Suoit  oftuv. 

«ri  St  m \jsv  b a r,  b a r 

JWir  ofystff  Xmf  aja^tO** 

B A T,  B A T rustBAE,  BA  rp^dwfwi,  K, 

**re  o^St-fe  Oaw  b A r Aaimf  *r  u»l  A r 
T l>s7  B A E fxZf"  •*»*•  «TH  OT  «ni  n A r A E. 
ipuij  «J1*  * A B,  it  J»  vjasti  B A r f -Jasi  B A E fm- 
£uV  £ ij  T B SfX  fixas  pu{un  t*-i  •f  B E Q det  ais . 
K94  It«  «j  A B,  B F.  tiB-tuq  fifZj* rts  «n  -f  A E,  r 
A F.  B E ffvvxfiQcTips  >i  A B,  B I’  Kl- 

ouau&Tifis  Xfxn  A B.  «r  iS  A E,  rkn^i  ««^u- 

<penpx  l*A  a7  A r ,*  [A*fyft- 

nPOT  A2I2  /*"'• 


lumncx  majores  fuiu  quibulcunquc  aliis  que  in 
poraonc  ABr  inficduntur. 

Sed  fit  pundum  circiimfctmux  medium  ad 
l : dico  utiafque  A B,  B r,  que  pundo  Z pro- 
pinquiores funt,  ipfis  A A,  A r remorioribus  ma- 
jores efle. 

Quoniam  enim  circum- 
ferentia A Z b major  eft 
quam  circumfigentia  B A r ; 
angulus  B A A angulo  B A r 
cll  major.  &,  communi  ap- 
pofito  BAE,  erunt  BAE, 
B A A anguli  majores  an- 
gulis BAE,  B A r • ergo 
BAE,  B A r funt  duobus 
redis  minores.  & funt  b a r, 
b A r aquales  duobus  re- 
dis ; anguli  igitur  B A r, 
B A r angulis  B A E,  B A r fimul  fomptis  majores 
funt ; & dempto  communi  B A r,  reliquus  B A r 
major  erit  reliquo  BAE.  quoniam  igitur  A r cft 
«qualis  ipfi  A E,  & communis  A B,  angulus  au- 
tem B A r major  cft  angulo  BAE;  erit  bafis 
r B bafi  B E major,  ic  quoniam  redz  A B,  B B 
fimul  fumpti  majores  funt  quam  A B,  ipfis  vero 
A B,  B E bmul  majore*  (unt  AB,  Br  fimul  funv 
pri : igitur  A B,  B r fimul  majores  lunt  quam 
A e,  hoc  cft  quam  ipfz  A A,  A r fimul  (umpue. 

Prop.  XLVI1I.  Theer. 


Eco  'nosxfen  i» «tu*  t®  ^ ^ $ 

-re  m&ymm  mn  « 

(njYX^prnfV  t Aor?rwr  *ovyxuf£+r* 

u$ux  c a $ iiryi&H  *)  *?  fWf 

^ (TUyKUfSiJH  CA.  T \0»-TO». 

ESTflSAN  Tior*t*S  uA*j*1  aj  A B,  B r,A  E, 
E Z,  z * ntrt*  AB,  sAa^oj 


^ jj  BT,  i)  ^ A E i EZ  r<4 «A*7?WK*»*T*»3  * 
icri  A B,  B r 7iTr  iri*  A E,  E Z «w  Ary»  en  ij 
AT  ^ AZ  «AatJw»  HW- 


Si,quatuor  redis  lineis  inaequalibus  exi- 
ftentibus.  quadrata  maximae  & mini- 
mae aequalia  fint  quadratis  reliquarum  : 
reda  compofita  cx  maxima  & mini- 
ma minor  erit  ca  quae  cx  reliquis 
componitur. 

SI  x t quinior  redi  linex  A B,  B r,  A B,  E Z, 
quarum  maxima  fit  A B,&  B r minima  j A B 


vero  non  fit  minor  quam  EZ;  8c  fint  quadrata 
cx  A B,B  r quadraris  ex  A E,  E Z aqualia  : dico 
lineam  A r minorem  cfie  quam  A Z. 

U u 


Ducantur 
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Ducuntur  enim  ad  rcftos  angulo*  b H,  EO, 
St  ponatur  BH  ipfi  BT  aqualis,  & E©  xquali' 
Et;  joirfhTquc  AH,  a©,  defcribatur  femidrcu- 
lus  circa  triangulum  orthogonium  A B H.  & quo- 
niam quadrata  ex  A 1,  B r,  hoc  eft  cx  A B,  B H, 
quadratis  cx  a E,  t e fum  «qualia  ; erit  quadra- 
tum cx  A H «quale  quadratu  ex  A « , & reda 
A H ipfi  A 0 «qualis,  cft  autem  E e major  quam 
B H : quare  aptata  in  fcmirirculorc&a  «qualis  ipfi 
t©  angulum  BHA  Iccahir.  itaque  aptetur,  St 
fit  HIC : Se  junfta  A I (mxiucatur,  ut  Iit  k A ae- 
qua!» Ipfi  K H.  quoniam  igitur  quadrata  cx 
A K,  K H quadratis  ex  a b,  B H aaoualia  funt ; qua 
dran  autem  cx  AB,  BH  «qualia  quadrati*  ex 
A E,  f »;  erunt  quadrata  cx  A K,  K H quadrat» 
cx  A r,  E © «qualia , quorum  miadrarum  cx  K H 


eft  «quale quadrato  ex  Er  ■ reliquum  igimr  qua- 
dratum cx  A K reliquo  cx  A E xqualc  erit , St 
revb  A K ipfi  A E «qualis  : ergo  triangulum 
AKH  clt  «quale  & fimile  triangulo  Ale,  St 
reda  A A «qualis  ipfi  A l.  itaque  quoniam  re- 
da Unca  AK  non  cft  minor  quam  K H ; neque 
circumterentia  A*  minor  erit  quam  circumfe- 
rentia K h : quare  cum  in  circali  portione  infle- 
Aintur  red*  A K.KH ; A B,  B H,  fintque  A K,  K H 
vd  ad  pundum  circumferentis  modium , vel 
ipfi  propinquiore* : erum,  cx  antecedenti  theore- 
mate, A K,  K H majores  quam  A B,  B H,  hoc  cft 
A A fi  ve  A Z major  erit  quam  a r : minor  cft  igi- 
rur  A r quam  a t.  quod  erat  demonflrandum. 

Prop.  XLIX.  Tbevr. 

Si  du«e  redae  lineae  inaequales  dividan- 
tur, ita  ut  quadrata  partium  mino- 
ris xqualia  fint  quadratis  partium  ma 
joris ; carum  omnium  maxima  qui- 
dem erit  major  minoris  pars,  minor 
vero  minima. 

SI  R T redae  line*  ABr,  AEt  in  B,  E pan- 
dis iu  diviix,  ut  A E fit  major  quam  E l, 
& AB  non  minor  quam  B r ; fitqoc  A r major 
quim  A 7 ; quadrata  vero  ex  A n,  B r quadratis 
ex  A E,  E 7.  fint  xqualia  : dico  haram  redarum 
A R,  BT,  a E,  e 7 maximam  efle  a E,  & t 7 mi- 
nimam. 

Ducatur  enim  ipfi  A r ad  redos  angulos  B H,x- 
qualis  ipfi  Br,  St  jungatur  A H ; circa  triangulum 
veto  orthogonium  abh  deferihatur  fanicirculuv. 
quoniam  igitur  reda  A l non  cft  minor  quam  B II, 
neque  A B circumfcteniU  circumferentia  BH  mi- 
nor erit:  & idcirco  circumferentia-  abh  pun- 
dum medium  vel  erit  ad  B,  ve!  in  circurofcren- 


i N U S 

Hz9*wwdr if%f  «i»H, 

#«¥»«  ri  «r.ijESijez,  itnfczS*. 
*T  *>  * H'  e'  »6  * A »ll 

yawar  ijpxuxAi** . iv»  rin^-nA  B.B  r.  rvnu 
■m  A B,  BH,  nif  lin  A E,  £ 0 usu  iri’  ijn 
A H ■£*  t*  fer»  A 0 K»  «r,  rji/  ij  A H rif 

5 »*«  i 

Ee  WffritptifyfAlH  TU ifumiSiUt-nfM  -tLu  vn 
BH  A ymuu.  c*ifpo&u  ifHK  J«1  wnnjaE, 
k f A K.  w ,*«,  n 

K A rx  RIJ.  i.r«  n ut  fer»  AK,  K H wir 
AMHaiKtiafi  ion  A B,  1 H *»V  fen  A E, 
teSwKC  ni  x^fero  AK,  KH  mrfenAE, 
£0  «•  i»,  «it  )sn  K H ri  Jai  EB  ;»•  A«- 


itt  kyt  T*  fer»  A K 7»  fer»  A F r«v  iri.  i AK 
rjiAE-  m 40t  AKH  r&y umlm  5 «ptwin 
TU  A EO,  xoj  4 A A t?  A Z ««  ifV  ixn  «Mf 
A K tudita  njc  K H QTK  iri»  'tXarlatr.  ii’  7 a K 
*fJ>  tv  K H U&pifftx;  tAa-fJm  iri. 

JU*.  T*  VT*9  TVTItytUfifUt,  iv ti  C.  TftytetTt 

xwtAJt  xttW.c^oy  (irir  «r  A K H,  A B H lOdrix/, 
xaj  kw  n AKH  rm  «df  rjf  J^snfAlu.  4 fy£jy 
amu^rnftt  ^ AK, 
K H nwapfmp  tv  A B,  BH  , v»ri*w  ij  AA  ?*■ 
A_r.  rxnw  If  A Z rifr  A r-  lArii?«v  rijffji  i AT 
T»VAZ.  int«  «f«£ay. 

npoTAziz 

Ext  ^9  «ww  m ^icri  r 

•JiAx-fW  tpWrniir^  «t»  yni 
aa®  r-J^oBsr^wvtrirflWTiT^pois*  ? 
•Wpn  t (t*  niven  ww  n**™}  iAir- 
W)<  TftYfiJty  iAagin  fi  tb  iAcmJ». 

TC  ITfliAK  tv&MOf  /u*  aww  ay  A B T,  A E Z 
^ a*  WBC£  ri«x r A«V 

A fc  ^ E Z ^^«Nt  fvof,  -riui$  Alf  W jit  riixy 
tAxa«M,  X fuigw  ftir  fxu  ij  A r ^ A Z,  m J* 
>cwf  A B,  BT  Tinf»yan«n7c3<Tii  r AE.EZtj- 
^“2^mr  L«  Aiy«  'mi  t A B,  B r,  A E.  E z i£- 
^»«*»  nvynut&iti f*  i a E,  0.*xw  f i i E Z* 
Hfc$*  «fW  <^5*r  17  A r i b h «n,  im  17  b r, 
i «Cjgs&i»  A«*  ««f  «fi  n ABH 

r/MJOMAt».  ixti  iv  i A b ^ 
B H en  im  iAx^«r,  £ n A B 9&<pipu*  rijc  BH 
afx  t?»  IAj *•?«»-  li  «Mt  rir  AIH  A 

TW  M»  »B  »?ay,  flir'A » •& 

$t*w. 


Diaitized 
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<p t*v  KAm  i»  0-  « afd,  Koirfui  fibp  #i-  tia  A B,  ut  ad  a : itaque  pando  medio  circum» 
Xrmfu*.  j t A ©, 0 H yfa-  tercudx  abh  tanquam  centro , & intervallo 


r,  W 

«,  £ k«  » AKr  11.  w» 

TJ  >«»  T*  A Z /w«£»  ki  r )cn 
AE.EZ,  w^(  *.n  t A E.EZ 
u»  t£  >ar»*^  AH*  £ rs  kr» 

«ea  irim  *f 

AH*  AH. 

tA»V?a*  /i  i A L T AI“  tu- 
*4>ji  [umfy  t AT,  A H 
cmjft^rwAKrH 
XutA*  **jv  ri  &/.■ 


eqpi&l  i A A M,  » A H-  tn,  «m.  »puH  poterit  ta  circulo 

2ljt  T»  «i/  M nj  AH.  t*r«  *»  n »pG  aqiwlh.  «fletur,  filquc 

T AB,  a B non  minor  quam  B M : crpo  a a altem 


BH-  $JaAHlA at?*» 
«f*  AB, 


At»  vel  ©H,  circulos  delcri- 
ptu»  etiam  per  punctum  r 
tranfibit , ut  fupra  [ per  +6. 
buj.J  dcmonftraruro  cft.  de- 
feribmur  circulus  ille,  & fu 
A K r H.  & quoniam  qua- 
drarum ex  o L majus  eft  qua- 
dratis ex  A E,  E 2,  & qua- 
drata ex  A E,  E 2 quadrato  ex 
A li  lixne  «qualia ; erit  qua- 
dratum ex  A Z majus  quadra- 
to ex  A H ; & reda  a z quatn 
A H major,  minor  autem  cft 
A Z quam  A r ; ergo  inter  ipfas 
— •.  »_  -;--uj0  a K r H reda 
A A M,  Ac  jun- 
j.mi  Jrmonftrata.A  M x- 
quam  AB;  & 
quam  B M : erpo  a a alterutri  jpfa- 


_ t A B,  BH'  tm  rttm  AB,  B H major  erit.  & a H [per  4?.|iri.jf  al- 
i,  B H.  A A , A H fuyin  ij  A A , tA*%K>r  temera  ipfarum  A B,  BH  iqjpor : redarum  igitur 

3 4aH  • «ZA j,u^»Bli  r?irw»£>if, »« <ft  AXr»i  Ab,»m,aa,aJ|  niaxima  ^eft  a A,  & minima 


AMlAH.T»1H*j.VM.nE»,i»U4«»-  AR  fcJ»Mttlt«qu.l.wpfil)r,  StAAipliiE, 

l i F.Z  l-cnvamtlf*.  ctgo  rcclonim  A B.BT.a  &,  Ez  mjnrnj  cft  4 (, 

3 «i  «CPU»»  & e z minima,  quod  erat  dcmonftrattdunj. 

HPOTA2I2  t.  Prop.  L.  7kr. 

E«<^cude«qNRM  SutitUrtHuvetfn  Si  diue  reda:  aequales  ita  dividantur,  ut 

•O»  t rmtJerw  * ixA-n&t  -4  <jm  r redangulum  contentum  fub  partibus 


T/4AfKLTW  $ iWlJ  % T«  T fUlfULt* 

7W  Tfvtuami  tau.  ex»ne5» 

C STftZA.N  «3»*  I»  «AJorAaur  MI  A A.  a. 
L BEZ.  /npiiAiaj  *•« » A «t 
•sv  WV3SV  A A,  A Mi»»  waf  ra»tj*»  T &L.tZ 
My*  im  is»  S»  V A A Tn  A*  E.  ^ i ^ 

Er**  n A M rf  A Z,  5 oi  yJrHMiji+*  *uf 
ma‘  k Tt  ien  f ifurnet(  + A M r»  ien 
murate^  A Z imior- 
v»  ij  A M v»x*  XJ,nt  ” A 

A.  5 tft  ro  d®»  A A,  A M r* 

Mwf  i/iinur  5 A Z iyt  A-  . 

JJ»  TKTfvmt  *»7»  ri  E,  ^ 

jj  vjzw  A E,  t Z 2»»  i»t  T»  Jif» 

«fs  iffiiTHct;  •ntf  A M,  TKrivr»  tu  mto  x^s  ^u- 
nuti  tp<  A Z.  tiJt  fvr,  rrtpi&mw  na» 
m K,  Z o^Mcl  in  <i  N M M/dvM  r?  ZZ' 
inr  «^c  «jf  2 Z,  t*tki 

i A A,  A M ium  V>en  N A *»»  «i r«  uw» 


unius  xquale  fit  ei  quod  fub  alte- 
rius partibus  continetur : erunt  unius 
partes  partibus  alterius  squales. 

SI  n t tcft*  lineae  inter  fc  «quales  A A M,A  E l 
in  pundis  A.  t iu  divili,  ut  redangulum 

A A M rcdanguloA  AZ  fit  JKpjjJe  : dico  redam 

A A Jptr  A E xqmlou  cfle. 

Quoniam  enim  A M cft  xqualis  ipfi  A Z ; & 
carum  dimidia;  xqualcs  erum:  ergo  & quadra- 
tum dimidiae  A M cft  xqualc 

ridrato  dimidix  a z.  itaque 
AM  bifariam  divifa  fuerit 
in  A,  roAangulum  A A M eft 
dimidi*  quadratum ; adeoque 
AZ  bifariam  dividitur  in  B, 
quoniam  rc<ftangttlum  A & Z 
xqualc  cft  qoadrato  dimidiae  iplius  A M,  hoc  cft 
dimidix  ipfius  A Z.  Sin  roinu»,  dividantur  bifa- 
riam in  pandi»  N,  jr  : xqualis  igitur  di  N M ipfi 
£ Z : & propter  ea  quadratum  ex  N M quadrato  ex 
M Z xqualcjioc  eft  [per  j .x.J  redangulum  A A M 


I— I 

i— t- 


-r  • \ r e . * • - --.cum  quadrato  ex  NA  aequale  redangulo  A EZ 

A E,  E Z f<y  H v*  t«  vici  A A,  A M t»i  una  cum  quadrato  ex  M E ; e quibus  redangulum 

\jm  A E E Z im  if»*  Aumr  ifji  ro  *»  N A r«  A A M xqualc  cft  rc&angulo  A R Z : creo  rdi- 
iar»  Z E law  k*'»'  iNAnZE.  «i  quum  quadratum  ex  N A xqualc  cft  qjuixco  ex 

MNMniEZ  W Aefmii&i  AM  nf  EZinj’  B i aC  *P^  * E ^qua».  cft  au- 

LviiA^Arlf.  _4  JZlm.  tem  & N M «qualo  tpfi  s Z ; reliqua  Igitur  A M 

«C»3,»AAnAE.n.  e ipfi  B Z,  Se  A A ipfi  ae  xqualis  enu  Q.E.D. 


Prop. 


Digjtized  by  Google 
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SERENUS 


Pkop.  LI.  Thtor. 

Si  conua  fcalcnus  per  axem  fecetur : eo- 
rum que  fiunt  triangulorum  quod 
majus  eft  majorem  perimetrum  ha- 
bet i quodque  majorem  habet  perime- 
trum illud  majus  eft  triangulum. 

SE  c e t u r conus  fcalcnus  per  axem  ab,  & 
lectiones  fiant  A r A,  A E i triangula , quo- 
rum majus  fit  AT  A,  ita  ut  E a quidem  fit  major 
quam  A Z , r A rero  non  minor  quam  A a : di- 
co A r a perimetrum  perimetro  A E Z minorem 
ede. 


Quoniam  enim  «quales  funt  r A,  E z bales, 
communis  aurem  ducta  eft  B A i vertice  ad  puti- 
dum quo  bifccantur  bales,  fle  tri- 
angulum A B z minus  eft  triangu- 
lo A r A ; habebit  E A ad  A Z ma- 
jorem rationem  quam  r A ad  A A , 
ut  in  vlgcfimo  theoremate  demoo- 
ftratum  eft  ergo  A A maxima 
eft  qu3tuor  lineis, & A Z minima, 
id  quod  [ad  17.  & i8.huj.]  often- 
fum  eft.  & quoniam  quadrata  i 
maxima  & minima  , Hoc  eft  qua- 
drata ex  EA,  A z fimul,  quadratis 
ex  r A,  A A fimul  funt  «qualia  ; r 

erunt  utrzque  E A,  A Z fimul  (per 
praecedens  4.8,um  theorema  ) minores  Utrilquc 
r A,  A A.  apponantur  E Z,  r A : tota  igitnr  A E z 
perimeter  tot3  perimetro  A r A eft  minor : ago 
majoris  trianguli  perimeter  major  erit. 


Ex  quibus  pcrfpicuum  eft,  in  coni*  Icalcniv 
maximi  quidem  trianguli  per  axem  fafti , Hoc 
eft  «quieturi* , perimetrum  dic  maximam  ; mi- 
nimi tero,  Hoc  eft  ejus  qood  ad  redos  angulos 

infidit  bafi  coni,  perimetrum  minimam  ede; 
e reliquis  vero  icmprr  triangulum  quod  majus 
eft  majorem  perimetrum  habere  quam  quod 
minus. 

Rurfus  ponatur  trianguli  r A A nerimeter  ma- 
jor jicriroetro  E A Z : dico  triangulum  A r a tri- 
angulo B A Z majus  ede. 


riPOT  AZI2  *t'.  # ^ 

Ear  xZtof  exoAwis  v <t£cnf  r/a»5y-  ? y«io. 
i&trui  7 Z/yiwi  r&ifUTWI 

? TC r&HfuXm  w <&nirfos  x,  cuto 

fj£ln'£U 

TETMH  Idfl  Kutof  tnutAjjwca^fAB  « 

A ^ npf  ri  A r A,A  EZ 

Tfiywia,  fui^a»  fiii  A r A,  uft  rku  /j9p  E A -f 
A Z i»A  twctj.  -mjrAfAA  pj  ihet^sta' 
Aiyet  ori  n ATA  f A E Z -o&fUTf* 

fxd^uy  i?u. 

Et«  ytif  iat,  & oj  r A,  E Z (Zareit , >&ni 
fi  ^K7S)  n BA  eRn  rim  Jtxpnpcu  a aro*  ari 
. -PX  Kaj  k»  ro  A E Z ri 

'A  A r A nx&ihm&AZ 

lustra.  Atytt  f%rt  tjrif  jtA 
A A, «e  ift*xfa  i»  ri  x‘. 
i E A fxxyipi  iri f nor <tfuv 

* Q A Z 7 XOTZtyS 

**  J* lC'  S "i-  5 *srH  w 
t*?Unt  *,  r 

ni  ari  EA,  A Z,  7»“c  an  r A,  A A 
"»  *r*’  J™*^7*?*  *tJt$£A, 
A Z UiB’***  niyafifyertpx  T*  T A,  A A 
»Ar*T?a*  ari,  2J*  ripn-  rjrrx.  «£*rxri- 

«Sata»  CLf  E Z,  r A*  oAj»  ttfx  i,  A E Z 'S&utTfos 
oAijc  A T A vfiqMrftf  O.ctTtur  i<?'r  fUt'uv  Ufct 

n 5" fuj£«v« t 'Sr&fMTfof. 

M QAnfi»  en, e#  J»7c  OTb*X|KWf  *e»e«f , 
t ajri  »•  «£*e<-  lOTtftwv  pV  i iFu* ytrx 

, rxuvi  iF  iowxiAxf • tAaxift  fi  5*  lAr*- 

&Vy,rirmi SrwCrtifjut  r^/Sricrw  SxutV  rf‘ 

aJAa*  cui  ra  fui^oia  ts^iutfa»  *£«  ynf 

to  tAcfjJev. 


nriAir  vznKfic&u  n f r A A Tfjcymv  -a&fU- 
wf  twof  rik  ri  E A Z-  Aty«  iij  en  ri 


Quoniam  enim  A r A perimeter  major  eft  pe- 
rimetro E A z,  «qualis  autem  r A ipfi  E Z ; erunt 
reliqui  TA,  AA  reliquis  EA,  AZ  majores,  fcd 
quadrata  ex  r A,  A a «qualia  funt  quadratis  ex 
EA,  A Z : ergo  quatuor  redarum  r A , A A , 
EA,  AZ  maxima  quidem  eft  EA,  minima  vero 
A 7. : (qu*  omnia  ante  [per  49.huj.]  dcmonftrata 
funt ) quare  EA  ad  A Z majorem  habet  ratio- 
nem qujm  A A ad  A r.  itaque  quoniam  duo 
triangula  r A A,  E A Z bales  «quales  habent,  can- 
demqur  habent  illam  qui  i vertice  ad  pundum 
hifitn  bifariam  lecans  ducitur,  alterius  autem 
majus  latus  ad  minus  majorem  rationem  habet 
quam  alterius  majus  latus  ad  minus,  vel  «quale 
ad  «quale  ; triangulum  igitur  B A Z mini»  erit : 
triangulum  igitur  r A A majus  eft  triangulo  E A Z, 
ut  in  decima  nona  hujus  dcmouftratura  eft. 


AT  A 7(Jtyc*Hi  f t AZ  futyi  it». 

Eth  fi  *f  A r A ■sBlfUTfOf  f E A Z n&fMTf* 
Kh  2n»  $ 4 r A rj  E Z*  Aumr 
(panqtf  n r A,  A A avvAuQniftt  T5  E A,  A Z /ui- 
^«v  H-».  ^ e? miow  TA,  A A rii(  ari  EA,  A Z 
im*  r r A,  A A,  £ A,  A Z fu^r  ,u«» 

C5-I  i E A,  ibapom  fi  I|  A Z’  toJw  pceu  £ta«n» 
*i  E a «CK  r A Z Aojo» 

*rmf  1 A A Xfk  A r.  M-ri  av  /de  7(/yuta 
t*  T A A,  E A Z 0ar«f  mr<  t£«,  <?i  aj  r a» 

^ ^ln  ^ fxxfin^aa  +(ia*te«  rypity  r 

alnl»%  i ^ (**£**  rrO(  f lA*r- 

ma  fuf^ma  A oyn  vxjn  n Z irip  fuffa  xfc( 

T i Aaj]»a,  £ m Aura'  ria»EAZ  rejtyatn 
f itffiifyr  afa  ri  r A A Tf/yutey  VEAZ. 

«e  « t£  5*c^*<wi  r^’.  rxrx  J&CAaV 
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npoTAXia  <C.  Pkop.  tii.  Tler. 

Tuv Ijar ^ ^ Ijfaixwm, ajqulai St, Triingvila  per  axes  icquUioni  & re&o- 
■nlalg.  ™ reW  t*  UunS,  ™m  conorutn.  aifl.milimi  varo,  reci- 

proce  proportionalia  fiint  luis  nfibur. 


SI  n t rc&i  coni  sqinles,  fed  dflfinrite*,  quo- 
rum vertices  A,  B panda,  «res  A K,  B © ; St 
triangula  per  axe*  AT  A,  BEZ;  hafes  awcu* 
circuli  circa  dianxrvo*  r A,  B Z : dico  nt  rrun- 


(ZJuZvnr. 

tiTfliAN  xmot  iffyw  k,  ‘nt,  impem  ai,  av 
■*-'  ,t*V  W*  A,  B ojpc*.  O^flVW  Si  Di  A H, 

B &,  t*  r T^mnArA.BEZ, 

>ri  aJ  Jt.  geffi-irifiSi 

xtwAai^  Aiy*  tm  #s  « A r A rf/yatn  irpt  rt  EZ  ad  bafim  TA. 

BEZ  Stus  i E Z 0(t#3f  «Cw  liu)  r A. 

Exm  ; *cp  lat  nnv  ei 

KUfCt,  i»  Ctflit  5 W®  T3 

H *S»TfS»  KvtfAff  «ejf 
r Td  © xu*A»  i- 
mi  B0«cw  r AH- 
• St  «6i  To  H «ffp  <7 
JtwxAaf  «Of  f »6«  Tfl  jp 

© «vxAdv  «?wrA nemet.  **  * ~ 

Xc>v»  *xj*  >r*ip  i r A 
«OrrF-Z.  w«f0B 
AII  fiinj  ivi*#)**  * 

K H,  5 ««’  K r.  K A*  itf  w&t  j T A 

T U isT&f  ifn  B & nr&f  K H,  (5  4 K H 
■ZTtsV  x H A.  ivTff  w w i r 4 «CvV  7BK  E Z J?- 
Ttff  n B © «€Sf  W K H.  «BEZ  i&t  T£/yM*f 


_ •- 

Quoniam  enim  co- 
ni funt  xqualc*,  erit  [per 
iy.ia,J  ut  circulus  cir- 
ca ccnmam  H ad  cir- 
culum circa  © ita  axis 
B©  ad  axem  An;  cir- 
culus  autem  circa  H 
[per  2,12,  J ad  circulum 
circa  © duplicatam  n- 
2 tionem  habet  ejus  quam 
habet  ro  ad  EZ.  Iit 
inter  © B & A H media 
proportionali*  KH;  fic 
jungantur  K r,  K A,  erit  igitur  tu  r a ad  E Z 
ita  B © ad  K H,  & ita  K H aa  H A.  quoniam  igi- 
tur ut  r A ad  EZ  ita  BO  ad  KH,  erit  triangu- 
lum BEZ  triangulo  K r A aquale.  fle  quoniam 
ut  r a ad  ez  ttacllKH  ad  ha;  ut  autem  k h ad 
«w  *«*  *«  K r ^ TS/7MV‘  £ «”■«  n ‘ a.*"SSf  H a ita  K r a triangulum  ad  triangulum  a r A ; erit 
ihii  E Z ii Ttes  q K H fr&f  t>P  HA,  « it  1 1 K II  igitur  ut  r A ad  EZ  ita  triangulum  K r A,  hoc  cft 
«e^r  -riw  H A ir rus  ro  K T A rf/ywvr  *©r  « B B 7.,  ad  triangulum  A r A : ergo  ut  A r A trian- 
A r A-  ut  ip*  4 r A n&f  W E Z itre*  « K r A pilum  ad  triangulum  B E Z ira  bafis  E Z ad  r A 
Tfjvm*,  T*™  TO  B ^ E Z rr>y»K»,  «rn  7i  A r a baGm.  triangula  igitur  expoGra  fuis  bafibus  re^ 
rgjryvm  £ K tp*  AF  A «or  « ciproce  fuut  pmporaoualia. 

BEZ  «TAX  ^ EZ  &M-*  «revf  tT  A |3<*W.  amrwjiv  r^cyaiw*  ? wurw  0<wrg». 

nPOTASlS  ry#*  Prop.  LIII.  73»«*. 

Of  xnmvr  «95»  irrmwmr?*  t*  r Coni  reili,  qoorinn  triangula  per  axes 

reciproce  proportionalia  funt  luis  ba- 
fibus, funt  inter  fc  squales. 

SI  x t conorum  vertices  quidem  a,  B , axes 
refbe  AH,  B © ; triangula  tero  pet  axes 
A r A,  BEZ;  & fit 
* ur  r a ad  B Z ita  tri- 

angulum B E Z ad 
triangulum  A r A : 
dico  conos  inter  Ce 
squales  die. 

Fiat  enim  ut  B E Z 
triangulum  ad  trian- 
gulum a r a ita  a r a 
ad  triangulum  KEZ; 
ergo  triangulum  B 


ntZ/y&u*-  ttus  vusmn  0oomi»»  Htb  mumot» 

«M&AatS. 

gZTnZAN  icaira»  ^ A,JS 


miiw,  i?w  Si  A H,  B 0 VJ&Hctf,  m St 


Sta.  r afyrw  Tplyv- 

M»  AT  A,BEZ,£ 
« i r A Tfts  r 
EZ  Urus  to  BEZ 
7(/ytmv  «tK  « 
ATA'A*y etoit  Zmu- 
cnaX^Auf  et  xuva. 

rvuQ-Oi  TO  B E z 
Tg/yav»  •KOS  « 
A r A Srmf  « A r A 


«or«KEZ’  TO  BEZ*^*  «C»V«  KEZ  Si-  ad  triangulum  K B Z duplicatam  habet  rationem 
vteMvATuywiwibnpTo  AT  A t^W«KEZ.  ejm  quam  habet  trianguhim  A r a ad  ipfum  k e z. 

• Propofitio  hac,  w & rtUqo*  omn«  huju»  Libri,  multa  facilia*  deroonfirafur  B«  co  qond  ratio  Coai  ad  Couuai 
CMOponitur.  rj  nuiono  tnangulot  um  ott  Atct&nucM  dumttronnn  tulionv  Sit  mun  umtaCaei  alutuJo  ba- 
t,5  djameiet  4,  nJterttu  Tffo  ahuodo  « « diiroetti  tota  ?.  Maniirilom  cll  trangola  p«  Axt»  olit  «««  fc  u(  4 ® *®  “ Si 
bjici autrro  ot  ii  ad  j CoaooTcro  ipfo*  « «44  Hita  bponatta  «44ipti  S^uaw;  emdnO^j/r 

rpw  I6.S-1  » **  »d  •*  i»/*ad4.  qood eat damonfcuKiom. 

[j  X quunian* 


8i 


quoniam  igitur  ut  r A ad  E A iu  B E Z triangu  ^ 

lum  ad  triangulum  A r A ; ut  autem  triangulum  ^ f*  a r A,  its  n « B E Z 9**  ri  A r A 

1,6 1 *i.iPr“ro  *.ra  x1  ira,  ri  AT  i r*r)  KCZ'  w j r&rpf 

KEzjmtigirurutrAad  G z iu  A r A triangulum  - 5 • r 


SERENUS 

ir«  in  u<  i r A *?er  t E Z ira*  ro  B E Z r^i- 


ad  triangulum  K S Z : quare  cum  triangula  A r A, 
k F z inter  fe  iint  ficuc  bafes  [a  converf.  I.6.J 
fub  eadem  erunt  altitudine  : ergo  A H ipfi  K € 


•Ai*  E Z irrue  re  Ar  A Tg/ywe»  re  It  E Z- 
eiifS  «ree  ri  A T A,  K E Z r&cyfc?*  «Ot  attfojA» 
muf  af  (Zam,  usi  w wn  *$»•  Snj 


eft  squalis,  habet  autem  circulus  H ad  circu-  itf*  n A H tj  K 0.  5 er « e H *wcAcr  xfot  r 0 
,MJ"  “ — *weAr*  JtzfranctA 

Ae>o  ?Wf|;  ij 
TA  ZjffffiTfK  &&( 
i*  EZ,  «(JiijrA 
vc 's  r 
EZ  trreac  7i  A r A 
Tf/ymw  «OV(  ri 
E K Z'  ouaHkv- 
nAer  •»©«■  f e *v- 

xAer  SvxXaunmek  A«- 

3*»«ad£»VrirAA 


lum  0 duplicatam 
rationem  ejus  quam 
habet  r A diameter 
ad  diametrum  EZ; 
& ut  r A ad  B Z ita 

triangulum  A r A ad 
triangulum  E K 1 : 
ergo  circulus  H ad 
circulum  e duplica- 
tam rationem  habet 
ejus  quam  r A A tri- 
angulum ad  triangu- 


lum E K z.  habebat  autem  & triangulam  EBZ 
ad  triangulum  B K Z duplicatam  rationem  ejus 
quam  habet  r A A triangulum  ad  triangulum 
EBZ:  ergo  ut  circulus  H ad  circulum  0 ita  E B Z 
triangulum  ad  triangulum  E K Z,  hoc  cft  reda 
B 0 ad  ipfatn  0E  eft  autem  © K ipfi  AH  squa- 
lis : igitur  ut  circuli»  H ad  circulum  0 iu 
reda  B 0 ad  ah.  & funr  Be,AH  axes  cono 
nim  qui  reciproce  funt  proportionales  fuis  ba- 
libus  videlicet  circulis  H,  © : ergo  coni  A H r A, 

B a & z [per  1 j.ia.J  inter  fe  squales  funt.  * 

P R o p.  L1V.  Tbtor. 

Si  in  duobus  conis  re&is  bafis  unius  ad 
bafim  alterius  duplicatam  rationem 
habeat  ejus  quam  habet  conus  ad  co- 
num; triangula  per  axes  inter  fe  ae- 
qualia erunt. 

SImt  coni  redi, quorum  vcrtko  puoda  A,  B; 

baft»  circuli  circa  ccnrra  H,  ©,  & triangula 
per  axes  ArA,Bfi£;  habeat  autem  circulas  h 
ad  circulum  W duplicatam  rationem  ejus  quam 
A 11  r A conus  ad  conum  B © B /.  : dico  triangula 
A r A,  B E Z inter  fe  asqualia  cfle. 

Sit  enim  ut  ahtaco- 
nusadB«EZita  B0E7. 
ad  conum  K 0 E 7.  8c 
quoniam  circulus  Had 
circulum  © duplicaram 
rationem  habet  ejus 
quam  A 11  r A conus  ad 
conum  bhEZ;  conus 
aurem  ahi*a  ad  co- 
num K©EZ  rationem 
duplicatam  habet  ejus 
quam  A H r a conus  ad 

conum  8 » E Z : mt  %itur  ut  circulus  H id  circu-  Ji-cijmoM  Ac'j«,  fj?.  nn.  i » H r A ni*  -xix  i 

fe»,  tjufdem  erunt  altitudinis,  c eooverfa  un-  **  . H F A mtm  **T  K 8 ? 2 ' ** 

dccims  duodecimi  elementorum ; unde  A I!  ipG  *?H * * H r A*  R ® f z *****  *#*?>*<  euri» 

oK  of  (iarttf,  ifAHn.34e.T9  anifftQa» 

• Si « b & xl » f Gcw  » ad  b,  erit  [pcti6 A]  « * i iPG  fi  «pale,  boc  eft  Cooo.  Cono 


T&yvm 06*  tIekz.  0&  it  j „ L B z irfee 
7BEKZ  /iaA*ow*A4>#»^7a  r A A ri 
E K Z*  «r  ifx  0 H xwtAcr  *&r  t qkukA c»  £tu( 
r»  E B Z Tg/ya*K»  «CK  ra  E K Z,  nrricw  i>  B © *£- 
Sri**tffTeK.  W BQKrn  AH«*r  u 
*fs*  • H xwtAor  «CK  f 0 xv*Kt»  irruf  ijfies^- 
5»»ejfTAH.  naf  Hr»ojie,AH  agm<  r 
«»».  (c  mimwmSmn  V (Uam.  nmn  iiU  h, 

HiuxKuy  oi  igjc  A H T A,  B 0 E Z nu»u  ittt  «A- 

AqAAf  «iri»-. 

n P O T A 2 I 2 fj' 

Ea»/^o  ml/un  cp>w  i £<Suns  h- 

ttAxoww.  \oy*  tyy  Zm?  0 toros  <T3£ys  tc» 
ror  m 34$.  T aZ&tut  Toyota,  wnt  aMti- 

A«$  i$tff 

C ETtllAN  KMtt  i/fys),  «r  ^ m A, 

B mittet.  ficu-Hf  j ci  w6t  1»  H,  0 xo-rfet 
T Tg/yuva  ri  ATA, 

BEZ.^t«5  0 H KwtAer  «C9f  f « «/wrAariaws 
Aaj<v  0 A H T A «Or  r B0EZ*  Asy« 
cn  t»  A T A,  B £ Z Tf/yov»  ion  a/bjA uf  is». 

Eca»  «f  a AHTA 
*t  'tf  re»  B 0 E Z 

*r<vr  0 b © E z «o!r  f 
K0EZ.  pijrtiiHwu- 
xXof  f © itwcA* 
Jtr XaeKH t Xiytv  %- 

•>nf  i A H T A KO90’ 
«CPf  f B0EZ  x©»‘ 
«Mrt  *^o  A H T A 
♦oV«r  K 0 E Z im«i 
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* 5*«fv**«*  & v *w xfit*'  m «f»  e,* 

MHrjK0.  ivti  Jr  o H kuoAos  f 0 A- 
«Aflttfiewt hiyw  iyjt  qn  o 8 AHTi  KMHf  f 

B6  E 2 Ka##,TifTkn  •jmpo  B ©E  2 w&*  f K0EZ, 
T*Ww  falfi  B©  WOf  e K.*  «f«  • H 

*A»r  «Ort  f e kwcAw  #Wm mi  As?«r  ipnf  j 
r A «C9f  T £ Z*  ut  *p*  q r A «c£f  E Z «ra*  V 
B0  *CK  ©K,  rimo -»CJV  AH- 
A r A,  B E Z Tfiyawt.  o v&Ume  i iJrai. 
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* ® cft  squalis.  quoniam  igitur  circulus  H ad 
circulum  © duplicium  rationem  habe:  ejus  quam 
AHTA  conus  ad  conum  B»BZ,  hoc  cft  quam 
habet  conus  bqez  ad  conum  K e E/,  hoc  cft 
[per  14.  11.I  quam  •©  ad  ©K;  habet  autem 
circulus  H ad  circulum  9 duplicatam  rationem 
ejus  quam  r A ad  BZ  : erit  itaque  ut  r A ad  B Z 
ita  B O ad  0 K,  hoc  cft  ad  A It : triangula  igitur 
A r A,  B E Z inter  (e  «qualia  erunt,  quod  erat 
dcmonftrandum.  * 


nporAiis  Peop.lv.  7W. 

KaiiiiTizf&T W» iwiAw  Si  triangula  per  axes  inter  fe  seqnalia 

?,  n &±CH  'OCSf  T £xmr  llaAaawTa  *.oyi 


>rmf  0 xZks  -f  xarov. 

IT  ««Air  ei  w&* **,oSpe*  nuta, 

X V \smmuiS~ei  m A T A,  B E Z r^/r/ura  im 

•MflAcjf  Hvof . J1  riwiar  ^onoH  itt/nAtr  orfot  f 
© xujcAov  JlirAcuiovet  Afljav  !£«  ipnp  0 AHI  A 
xattf  -a&f  f B0EZ  KA»or. 

E?<u?&£k«  B 
«CW  A H irrar  «j 
A H rpx  H K-  **•«  w 
-m  AT  ApBEZr  fjym 
f*  im  ii»  oMjjAmc' 
a.r  « ja  n r A «ek  E Z 
iVtVf  ij  B0  AH, 
r*T»or  »}  A H *Cjir  HK. 
a^ex«  e H KvxAer  «fk 


fint;  balis  ad  bafim  duplicatam  ra- 
tionem habebit  ejus  quam  conus  ad 
conum. 

DF-feribantur  rurfus  prxdidi  coni,  te  ponan- 
tur triangula  ATA,  BEZ  inter  fe  «qua- 
lia. dcmonftrandum  cft  circulum  H ad  circulum 
0 duplicatam  rationem  habere  ejus  quam  conus 
AHTA  habet  ad  conum  B0EZ. 

Fiat  enim  ut  reda 
B8  ad  ipfjm  AH  ita 
AH  ad  H K.  quoniam 
igitur  triangula  A r a, 
B B Z funt  «qualia,  erit 
ut  ta  ad  EZ  ita  ne 
ad  AH,  hoc  eft  AH 
ad  HK.  8c  quoniam 
circulus  H ad  circu- 
lum 0 duplicatam  ha- 
bet rationem  ejus  quam 


t©  hwbxmera  Xayte  t%/H  n**p  i»rA  w^k  EZ,  TA  ad  EZ,  hoc  eft  quam  B e ad  AH;  habet- 
Tjf7i«T>  qsng  >>  B©  -3&(  A H,  *£«  5 ij  B 0 vrfk  que  B 9 ad  H K duplicacara  rationem  ejus  quam 

H K bir*junm&  hZyw  n*ip  ij  B 0 A H*  ut  B « ad  AH:  erit  ut  circulus  H ad  circulum  9 


ita  B 0 ad  KH;  conus  igitur  K H r A [per  a J.I2.J 
cono  B e E Z eft  «qualis,  ut  autem  r a ad  B Z 


k Ao>«  vnp  ij  B 0 *? tf 

apa.  0 H »uxAa<  *CK  f»  0 KuuAar  Krm  q B© 

0 afp  KH  T A xuves^ru  B 9 E Z tume  eft  AH  aj  HK;*&  ^ A H adHK 

*«r«^-.rr«m-«r,rA«Of  rEZ«r«r,AH  14.12.]  a HT  A conus  ad  conum  KHrA,  £ 
rgf  THK,ettit  1»  AHr^CHKirrwf  e AHTA  eft  ad  conum  BQEZ:  ergo  ut  TA  ad  EZ  it* 
xunt  «fer  f K H r A,  rjrrtsi  jrf«  f B 0 E z ku-  A H r a conus  ad  conum  b e e Z.  fed  circu- 
1 tv  ut  ape 1 9 T A E Z ih*f  0 AHT  A km-  Iu*  «ad  circulum  0 duplicatam  habet  rationem 

wf  Xpof  T B 0 E Z nuew.  iA'  e H nwcAac  «fk  ei*Js  <luam  r A a<J  E c«rculus  igitur  H ad  cir- 
f e k^K,,  hff,  im,  ir&^«  colum  o he*  cft  bsfc  cani  A H r a ad  brlim 

e 7.  colu  80 6 z*  dupbcaum  raoonem  habet  ejus 

n . -r^  , ^ n . «r  quam  habet  conus  A H r A ad  conum  B o E z. 

I,  £W  tf  A H r A KM«  t<«  TV  0M»  tf  B 9 EZ  quod  mt  demonftrandum.  f 
xuttr,  «itAact f»a  Aa/v  i^«  «wia  e A H T A «W 
srfcf  f B 0 £ Z jcwkp.  tJtififyaj. 

nPOTASIS  9.  Prop.  LVI. 

Oi  *«*«  0$°)  XirrAaapwt  Aajpi  Redi  coni  squealti  duplicatam  inter  fe 

to&t  M\Vs,  ?5npr«a^  t i^arw  rei-  rationem  habent  ejus  quam  habent 


triangula  per  axes. 


, & fit  axis  ah  «. 
> conum  A H r A ad 


IT K-myp^c^btKn  oi  Kum,  5 «AH  oPeeo  T^Eferibanmr  iidan  coni 
tu  B0«Tf‘  Xtyu  mio  A H T A xw>tc  Tpk  qualis  ipfi  B0  : dico 

* Si  b t»J  0 /i  duplicatam  habear  nmonnn  Coni  ad  Conum,  fiTeipfioniiad-S/B.sritiad/J  Ltut-ii  jd-/»/Sj 
■droqoc  o b ipli  • .1  «quale  erit. 

+ Sia^ik  «quale  ipfi  «A  triiatiaduflkfcutiad  B:  imdeiieritad,34fqa«rnmutbarc>C<*ionim)indopli- 

tau  r^uorx  ij' loram  CcDOfian,  (ire  r jui  qiuin  habet  *bk  «| 
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conum  8 OEZ  duplicatam  rationem  habere  ejus  T;„  8 e E z x«H»  farKamM.  liyu  bcpwnt  r> 
quam  triangulum  A r 4 habet  ad  triangulum  8 £ z.  Jir  & reivom  tr#*f  ri  8EZ. 

Quoniam  enim  5 ' ‘ 

circulus  h ad  cir- 
culum e duplica- 
tam rationem  ha- 
bet ejus  quam  r A 
ad  EZ;  & ut  cir- 
culus H ad  circu- 
lum e ita  conos 
AHTA  ad  conum 
* v E i : ( fiuit  c- 
nim  xque-ilti ) ha- 
bebit igitur  conus 

«uro  ad  conum  80EZ  duplicatam  rationem  raqarW»  T n e £ 

cius  quam  habet  r A ad  E Z : hoc  eu  quam  . / *•  ■ _ . ■>  _ _ - „ 

A r 4 triangulum  ad  triangulum  8 E z.  quoJerar  A^"z"  w*  E z>,  ztmr._ru.ar. 

dcmcoftrandum.'  Wo».  cmftii 

PROf.  I.VII.  Tirar.  npOTASIS  r£’. 

Si  reSi  coni  inter  fefe  dnplicatam  ra-  ^ Afcj  ^ ^Aiis  JwAwi»  AS™ 
tioncm  habeant  cius  quam  habent  - « i.,  ia>e«  / * .. 

■ 1 - • t^OTf «71^5 ra  T O^SKrt T^QOfTCf  uno- 

4**  wwTcq  oi  Kiin<. 


Ex  ii  ^ e H ku- 
xAcc  x£of  f O ko- 
xAw  hirtjtrmck  A«- 
><*  i r a 

Jt/ef  r E Z,  5 * 
H xwtAoc  f 9 
xwiKcr  vtok  i A H- 
r A XtfKf  xpU  ra» 

EQEZxmo'  ici o- 
\|/«c?c^-  j o A H* 


triangula  per  axes  : ipfi  arque-alti 
erunt. 


DEicribantur  coni,  & ponatur  AHTA  co  T/'  A-nt?tvafi>St*<sar  eluunt,  \jswifte9  et  o 

nus  ad  conum  B0EZ  duplicatam  ha-  IV  AH r A x£kc xpk  ri»  B0 EZ  <JhrW>» 

bcre  rationem  cius  quam  triangulum  AT  A ad  . / - - - . I,  . ' 

triangulum  «EZ:  dico  AH  ipff  Eo  atqualcm  *?*  *»•  *"f A r 4 /«T? 

" r T^rywrcr*  Aiy»  an 9 AH  M9KIT3  B©. 

Kmc&m  x£  B E Z tju- 


eflr. 

Ponatur  enim  tri- 
angulo d E Z «quale 
triangulum  K r A.  & 
quoniam  A H r A co- 
nus ad  conum  B 0 E Z 
duplicatam  rationem 
hanct  ejus  quam  trian- 
gulum A r a ad  trian- 
gulum B B Z ; cft  au- 
tem triangulum  BEZ 
squale  triangulo  K r a : habebit  igitur  A H r A 
conus  ad  conum  r>e£Z  duplicatam  rationem 
ejus  quam  triangulum  A r A ad  triangulum  K r A, 
hoc  cft  quam  AH  ad  H K,  hoc  cft,  qium  conus 
A H r A ad  conum  K H r A : ergo  ut  conus  A H r A 


yuvu ra*v  nKT  A T£i- 
yu »»■-  «th  ito  A H T A 
xwrec  «C*f  r B0EZ 
KtJviv  Jbr  Artflicwt  >.vy* 
iz»  *hn?  A T A Tfd- 
ycuvcv  Xfia  to  BEZ, 
tm  ^ to  B EZ  T(jryu- 
tet  tu  K r A Tg/ydiar 
oetfji  Alir  Anciuf  xpbfT  B0  E Z Kutn  iyyrheu- 

cm»  Aojcv  tfctt  imp  n ATA  Tfjc/u>tv  •a&t  xa 
K r A Tptymw.TXikw  vnp  i A H JT^or  H K , xm- 
CJV  e A H r A XMtc  XjWf  r K H T A x&v5>  ■ ^ 


ad  conum  K H r A ita  K H r A conus  ad  conum  **  «^«AHTAmiw  jr/isr  r KHT  A >u.»w  ir- 
B©  E Z.  quoniam  igitur  conomm  KHTA.BeEZ  ra»c  0 K H r A r B0  E Z.  ijirfixKHrA, 

triangula  per  axem  KTA,  BEZ  aequalia  funt,  B0E Z Kuvut  t c$piu*  rptyuva,  WKT A, 

bafis  coni  11  ad  bafim  e duplicatam  rationem  BEZ  im  dfoi Ane  is»,  ij^iH  Baav  $ 
(libebit  ejus  quitn  coirnr  K l!  r 4 ad  conum  ^ e Sdm  AtZmh  ii,,,  rV«  i 

»9EZ,  ut  ,n  qumquageCtlti  qutum  h«,m  de-  «. 

nionlt ratum  cft-  Icd  ut  conus  K H l A ad  co.  >.  ✓ « - r . ■ „ \ 

num  B & E Z ita  conus  A H r 4 ad  conum  K H r 4t  *f»  T™**W*n-  «JtUrjrwqur 
& ita  rcfta  AH  ad  HK:  circulus  igitur  H ad  Be£Z  »r«f  c AHT  A jwwf  r KHTA,  £ij 
circulum  o duplicatam  rarionem  habet  ejus  Ali  a/5-«a  xfts  r HK1  o aw H nucAor sfW f 
cjtt.tm  A ll  ,id  H K.  fcd  & duplicatam  habet  ra-  0 xuxAer  Jtxkctthnt  Xoyvr  *x«  *r mp  q A H xpet 
tioncm  ejus  quitu  diameter  T A ad  diametrum  r H K.  «HxoxAer  trfW  fexuxAorcWAA- 
EZ:  ergo  ut  r A ad  EZ  ita  AH  ad  HK.  ita-  cxva,  Xcjttvw  i%fi  + T A a&purpof  nfe<  t EZm 

3T«33fli *&™?*“i”i**’**'-. 

» o ad  K ll.  [ oltcnfum  cft  autem  ut  r 4 ad  E z V"  * K r.A  T?  B.E  z ‘m  ‘f.  “z 

iu  AH  ad  HK;  ] quare  ut  B0  ad  KH  ita  AH  ad  «”»»■»»>»»  « q r A x^cc  E Z q B 0 

HK:  xqualis  igitur  cft  A H ipfi  B 0.  quod  erat  KH.  itt  apa.  q B 0 xptf  K H intf  q AH 

dcmtinlirandum.  t HK*  Mq  is» q A 11  rq  B0. 

• Si  a faerii  ipfi  • zqtuin,  muil  ad -BilOcut  c>AAad««a  fi,  faocHl  in  doptio»»  niooe  ems quam  babd  «A 
ad  <jJ  Inw  a fi.  ' ’ 

f Si  abi  (it  ad  «,U  ficut  aabb  niamfifi,  «ita  ad  « ficutaaad»-,  ac  proinde  a »G  a zqulii. 

npo- 
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Jta  T -rct ym.  1«  *M*\«  in.  iint  Tuis  axibus;  triangula  per  axes 

rr.  . . . Inter  fe  aqualia  erum. 

IV |~'\Elcribantur  coni,  «c  fi,  AHrA 

™fTrw£ZTO,,,^^  IJ  3d  cmm  ,ejf  “ SiJe 

T*“  '■•/*  ‘"»*rj,«£t  awm:  dico  iriiuguja  Arx,  nSiimcrfc, 

aMijAwf  t$»,  qualia  cffc. 

Er»  tu  A h r A 
*tou'in\s^,i)tiK.QE£ 
x.vvtf.  tra  vv  C,T» 

* A H r A X'JKf  TTfttf 

* B0EZ  itTSH  if  BG> 

<s&i  T*jv  A H, 

«*  0 i A II ri©K'«f 
***  5 A H r A x»of 
«Of  f 8^EZ  *raif 
•i  B»  ti/Sein  Tpof  r 

0 K,  r*7K»  »B0£Z  nutor  orflr  f K 0 E Zm 


Sit  cnrm  cono  A Hr  A 
conus  K e E 7.  asque- 
altui,  & quoniam  ut 
AHTii  conus  ad  co- 
num B o E 7.  ita  reda 
B9  ad  AH,  arqualis 
autrni  cft  A H ipfi  & K ; 
erit  itaque  AH  r a Co^ 
nu>  ad  corium  B©tz 
ficut  ne  ad  ai,  hoc 
cfl  Ut  e u r.  z comu  li 
conum  K e E z : co- 


. lUIHim  M7  t 7,  • frt- 

-..«u.,^einrwxKyEZ.  e ittB  Igitur  AIIIA  ad  conU,„  i t- 

«.X  Aur  A «*  ae.r  rK««t«  tam  Tatimc  hata 

<>)■  ««U.ISEZ  irawn.KSEz  "f 1 *■  «d  eonniu  K e E t.  IcJ  ut  conus 
*?*• . . * B 0 E 2 *"»««■  «dr  f K © E Z , cot,um  <f « B z ica  triangulum  B e z ad  trian- 

** w B E J rW**»  TO  K E Z-  e f™1"  * E z..i  CTC°  A H r A ad  conum 

A H r A x*»op  syor  rKQEZ  AirAa<na>«  xiyn  It  it;  , Pl,CaUnJ  r«n>ncm  habet  ejuv 
?**/>  to  B E z relymu  vck  rj  R E / ,*Cl  * * * tr,JrWlum  ad  triangulum  K K Z.  hj 


~cf  *»  *• E A’  r»  au  A 

y»wv  rwBEZ  in.  'emp  iSti £f£af. 

K...  ZW°TAV*?’  . »-o,  LIX.  Thtor, 

**7f  •*»  ««  i »0  it»  »««z  ■»  dic  axem  u<Hda«OT  £h  * 

«t<r  TBV  A H.  . 

. f*!  ^ ^ *”**  >u,r*yz*&<-  j,  x*WK&ff,  . In  «'•'Jem  enim  figura  & conflruAionr 
V™ Ar  A 7*7J»«  ™ BE  Z iW  !,-»•  to?  ug<t  n,Jfn  triangulum  A r A aequafceft  triangulo  B E z - 
**  ” ArA  ra  KEZ*r»c  ranEZ  Tsorro  ?nt  “T  AtrA  triangulum  ad  triangulum  KEZ 
K E **,  ,r“  » A II  r A JMrtiff  «df  Tcy  K 0 E Z 1W  tr,anHum  B E Z ad  K fi  Z triangulum,  fej 

,JKnW  Kws»  a9>^  « ro  a r a i°"S  .AHr,i.ad  conuni  «que-akmn  k 0 e z 

-«riKEX,  ic  71,.*^.  &raTrm,hjte  ^ <!*” 

k „kP.z  T^TTr"  irsfri  52t  ;:;L*5^y 

f m K ® £Z  kmw  «VcA^s,.  « t Z ad  triangulun,  X E z : cuna,  igitur  a°h  r” 

tBEZTfivwr»  *-«fTai:F7  aa  conum  tnc;  a.J: _ ... 


'<*  "s,si  .'rxA«c»,«A/^  BEZ  ad  triangitluoT  tlz:  coaus  * h r a 

iTclTT'1 “I  C00"0*  felz  duplicaram  radmetn  («1« 
• BOEZAimcf  T^orrKeEZ*«f«p*eAHrA  *M^et  triangulum  B E Z ad  ipfum 

xav:c  drBOEziV^aeEZTabfrsr  I«c’,°C  C,t  9««"  Mnas  B 0 F. Z ad  conum 
K0EZ,  THnmi  B0  T0K.  «m’  * 0K  ™ ■ <*&>  ut  conus  A H r A ad  conum  B h e Z 

AH  -,*•  ic.txiAHrx  ™a^mo;dmrf^- 

• ;3t*  - ..zztr,;:j"^,dT^“"- 1 

f Si  «*  ipli  - 4 zqiule  Iit.  «r.(  StMMuZl^.aa  t j . «loa«»  «**■  patrt  4 4 ipfi  • jg  ^ 
feu(4  ad  4,  hoirft  reciproce  iKaxei.  ^ *•]»»  *,  adeoque  ««Aaji»  4*  i ««  *d -4^,  fire  cootuad  conom, 

Y PROP. 
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Prop.  LX.  Tbur. 

Si  coni  rcdti  fu  is  bafibus  reciproce  pro- 
portionales  lint;  triangula  per  axes 
inter  fe  triplicatam  rationem  habe- 
bunt ejus  quam  habent  triangulorum 
bales  inter  fe  rcciprocc. 


nPOTAXlX 

Tu»  inwi-7rs*5oTW»  xum*  Txj*  /Smtki  t* 
tw  a£,aw  TZOcaa.  xMnAx  T£a- 
•^Axtmrx  A oyn  «ve»  mnp  <xj  0xcus  tui  <n®i. 
>nw»  "0)4«  xMnAa  irriTrf 7it»9c7wj. 


DEfcribantur  coni ; & fit  ut  conus  AH  r A 
ad  conum  B6EZ  ita  bafis  © ad  Kafitn  H : 
dico  A r a triangulum  ad  triangulum  BfiZ  tri- 
plicatam rationem  habere  ejus  quam  habet 
EZ  ad  ra. 


Ponatur  enim  ipfi 
r©  xqualis  KH;  c- 
nmt  itaque  coni  x- 
que-alti  KHrA.BetZ 
inter  fele  ut  eorum 
bala,  quoniam  igi- 
tur ut  A H r a comis 
ad  conum  B © E Z ita 
© bafis  ad  bafiin  II; 

& ut  bafis  © ad  ba- 
fimHita  corius  B«E  L 
ad  conum  KHfA,crit 

nr  A H r a conus  ad  conum  B e E Z ita  B © fi/ 
ad  ipfum  Kiir  a conum : quare  conus  ahta 
ad  conum  K H r A duplicatam  rationem  habet 
ejus  quam  conus  B © ii  z ad  comim  K H r a. 
led  ut  conus  A H r A ad  K H r a ita  A r a trian- 
gulum ad  triangulum  K r A : triangulum  igitur  **  e AHT  A xutst  vqcf  .. 

A r A ad  ipfum  K r A duplicatam  rationem  ha-  A r A rf/yt&u  «fW  re  K.  r A'  ra  A r A apa  rpt- 
hcc  ejus  quam  b © e z conus  ad  conum  seque*  ywm  irgW  re  K r A rmymm  itrteUTcva  hoy*\ 
altum  Klira.  conus  autem  Borz  ad  iplum  i ij-np  o B©EZ  ttune  vrpcf  tot  KHTA  au- 
KKra  dujiiioum  rcriuwnl  tabet  ejus  qutra  «».'  i I e E Z r»  K H r a J\- 

triangulum  B E z ad  triangulum  K r A,  per  qum*  • ..." 

ra  K I'  A'  ro  <t£X  A r A rplyamv  ufof  re  K r A 
mr^tirteuioM  Xzyu  ym p re  B E Z -rpof  ro 

K T A'  ren  TO  apa,  A r A rptyutu  vpcf  tb  B E Z 
tfwAMiu*  xiyc*  (%"  ymp  TO  BE Z T piytmv 
rpt  r»  K r A.  ac  J{  T3  B E Z vptf  re  K T A *- 
ra*  ?EZ  sracf  7iti  r A'  re  as*  A r A rptyu- 


17’  ei  kuki.  mu  ut  0 A H r A 

iu#if  arpef  T B©  EZ  tfraif  »j  © flxuif 
r H )3cMn»'  A*yw  im  « A r A rpiyuvo»  vptt  ra 
B E Z rptyum  r^nrXacxvA  Xoyn  *xf*  n*np  y EZ 
Vr  riti  r A. 

KhcSw  r*i  B « tat  y 
KH*  ei  «f*  K H T A,  ‘ 
B 0 E Z iatApat  kuyci 
•GtfZ  dXkytelf  fici»  ut 
ai  flaretf.  erw  i » df 
• A H T A xuver  «©V 
T B0EZ  iirut  y 0 
(Zxcif  r H (idea, 
xTT.  ue  ij  © /3 dm  or(cf 
t!u>  (I  0 «3»  irrut  0 
B © E Z Kutor  wfsf  TW  K H T A au»u‘  Uf  dfet  0 
A H T A KUW  XfOf  T B © E z Ifr*r  0 B 0 E Z wpec 
T KHTA'  e A H T A apx  xuves  vpif  f K H T A A- 


tAx«ww  Xtym  fxi  0 B © E z t k h r A. 

«A  a?  e A H f A Kuwr  rrcet  T K H T A irruf  ro 


Wliimra  inara  huj «go  i.hn^U  "S***  «»  '”f  "*  * z W*>T  »/*» 

ad  triangulum  K r a quadruplicatam  rationem  ha- 
bet ejus  quam  habet  B E Z triangulum  ad  triangu- 
lum KTA  . & profKcrea  triangulum  Ara  3J 
iplum  b h t triplicatam  rationem  habebit  ejus 
quam  triangulum  B E Z habet  ad  triangulum  X r A. 
led  ut  triangulum  B EZ  ad  triangulum  kta  ita 
E Z ad  r A : triangulum  igitur  A r A ad  triangulum 
B E Z triplicatam  rationem  habebit  ejus  quam  ha- 
bet EZ  ad  TA.  * quod  erat  dcmonftrandum. 


K»  ■zsr/xs  ro  B E Z rpiyute»  t©jtAu tcicret  Koyu 
*rmp  r;  E Z -zrpor  7 iu>  r A.  omp  IStt  Swcu. 


Prop.  LX  1.  Thear, 

Si  conorum  re&orum  triangula  per  axem 
inter  lir  triplicatam  rationem  habeant 
ejus  quam  habent  eorum  bales  inter  le 
reciproce ; hi  coni  fuis  bafibus  reci- 
proco proportionales  funt. 

IN  eadem  figura  & conftrudionc  habeat  A r A 
triangulum  ad  triangulum  B E Z triplicatam 
rationem  ejus  quam  bafis  trianguli  E 7.  ad  ha- 
fim  r A : dico  ur  conus  A H r A ad  conum  B © E Z 
ica  efle  circulum  © bafim  coni  B © EZ  ad  circu- 
lum H bafiin  coni  a h r a. 

Quoniam  enim  A r a triangulum  ad  rriangu- 
luni  B E z triplicatam  rationem  habet  ejus  quam 
E Z ad  r A ; 1«  autem  E z ad  r a ica  BfiZ  tri- 
m Sicit  fu  ad  «££lkatie.a  atliS,  oit  fpn  rtf.tf.]  *i-  ip|J, 


npoTASis  £x. 

Kcq  ut  xutur  op^ui  tx  t o^juv»  ^yotix 
TfiTAxcjoix  A iyt  'iyu  aMxAx  *Tts 
«q  t tc/)uic  -sry  t xMxAx  «irrisre- 
•7n*%rur  srrw  reus  0a<nwn  irnxcnvt^aeir. 

pni  ewr^  w XX7K mCri, 

*X£tu  ra  A T A Tfiyeno»  ra  B E Z 
TrXacx»*  \eyc»ifap  i E Z 0x<jif  $ rg/ydr*  tt/cc 
V!>  r A 0eif7»-  te yu  fii  trn  if»  uf  a A H T A xu- 
WWfk  T Bbe  Z £ruf  ^ © facie  % xwir  rrftf 
llu*  H 0dea. 

t*e'i  yi  i»  A r A Tftyume»  rr^sf  ra  B E Z ryt- 
r&.&Cicm  Xly.»  t yp  >\mp  ij  E Z x^«c  nja  r A,  ut 
V t Z wfic  -liti  r A vrw  re  B E z r^iyaw» 
* 4*  *4'ulf,  ac  proinde  a ierit  ad  ■ Go»t  A'  ad  ic 

Vfif 
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tt(o<  r'o  K.  T A’  ra  iftt  A r A irp:{  ro  B E Z rpi- 
ir/xdsvx  Aay»  «£«  ra  B E Z x/sf  ro  K T A* 
ro  <t,Kt  A I’  A x^of  ra  K I'  A nr^srAacicict  Aa- 
yc»  f"y  ra  B E Z wfer  : i K r A.  ro 

A I'  A xp*  ra  K T A ira*  0 A H T A 1 twtf  icpos 
f K K T A MM>'  0 ctp*  AHTA  iw»«e  fffse  rw 
K II T A juS»»  7irf<txA«c?eM  Aaye»  t£«  nxip  ra 
B E Z Tflyum  xpof  ra  K r A.  0 B 0 E Z 

itwvaf  x^af  f K H T A tarv*^  kmtsk  «hxA<tero»« 
Aoyai»  *r?n^  ro  B E Z rptyttyte  *pk  ro  K r A'  i 
BM  A II  r A x«#of  xpic  f K H r A t/iTAcurie»* 
Aaye»  »2«  flsitp  6 B0  F.  Z ***«(  tfcj  f K HT  A* 
wr  xojl  a A H r A .rfcf  ra»  B 9 E Z ira*  a 
B0EZ  *?W  rar  K H I'  A.  U 3 a B 0 E Z mmt 

xfW  n»  1C  H T A ira*  ij  0 I^mic  xfW  riu  ||  /3a - 

cw*  «f  et?«  a A H T A xovaf  xfW  1WB0EZ  i- 
r«f  »j  Q (icunt  wpog  rkii  H.  im^i 


angulum  ad  rrijngulom  seqnc-altum  K r A : ha- 
bebit igitur  triangulum  AT  A ad  triangulum  B E Z 
triplicatam  rationem  ejus  quum  triangulum  B E 7. 
adipium  K r A : ergo  triangulum  AT  A ad  tri- 
angulum K l A quadruplicatam  rationem  habebit 
ejus  quam  triangulum  B EZ  ad  triangulum  K TA. 
ut  autem  trijngulum  A r A ad  triangulum  K r a 
ita  ahta  conus  ad  conum  Klira;  conus  igi- 
tur a H r a ad  conum  K H r A quadruplicatam  ra- 
tionem habet  ejus  quam  triangulum  B E Z ad  tri- 
angulum X r A . fed  canus  B 0 E Z ad  conum 
xque-altum  K H r a duplicatam  rationem  habet 
ejus  quam  triangulum  B E Z ad  triangulum  K r A : 
ergo  conus  AHTA  ad  conum  khta  duplica- 
tam habebit  rationem  ejus  quam  B0BZ  conus 
ad  conum  K H r a : quare  ut  conus  A H r A ad 
conum  B©EZitaB9EZ  conus  ad  conum  K H r a. 
fed  ut  B 0 B Z conus  ad  conum  K II  r a ita  bafis 
0 ad  balim  H : igitur  ut  A H r a conus  ad  conum 
B 0 B Z ita  bafis  e ad  H bafim.  Q^E.  D.  * 


nPOTAElS  £C. 

Ertf  fcaws  op9e<  ro^}i  x«»o t op^w  IV*A*»iwa  \oyn 
fy»  x*tp  i Reum  -of<x  t Rxjxt  n a/jt? 

o^otos  TO-W-*  mlkt  ?a£wo«  Tcrytt- 

<m  TtnrAcuaNt  \oyn  'e£u  wrtf  i V r&iysiSi 
(icunt  xpa*  ^ 


Prop.  LXII.  Tleor. 

Si  re&us  conus  ad  conum  re&um  du- 
plicatam rationem  habeat  ejus  quam 
bafis  ad  bafim ; triangulum  per  axem 
ad  triangulum  per  axem  triplicatam 
rationem  habebit  ejus  quam  habet 
trianguli  bafis  ad  bafim. 


TT"  Amye^mO^aoue  ei  Ksatu,  yjy  vm*tu&u  0 
AHTA  tu#et  irpif  f B © E Z Kumv  onr  Km- 
dum,  Aayc»  ijflH»  xxtf  i H 3«wif  X-kuvx  irpeg  iiuj 
0 (idan'  Aiy«  '071  ro  A r A Tfiynm  xpet  ro 
B E Z rfix  Actaicwi  Aayw  i#»  ifw»p  ij  r A 0sieir  f 
rpiyunt  xpor  rio'  E Z. 

Ee«  ni  AH  ij  ©K 
109*  ei  myt  AHTA, 

K0EZja«i,  invj,df 
tfVif,  wptf  xXAnhxt  ei- 
a »«  aj  I Qmcflf.  tx« 

5»  0 A H r A kuvx  xpoe 
f B0EZ  chxAtfeiowi 
Aey»  iXH  *t**p  *l  H 0<i- 
ch  x/or  T 0 0A<n»,  uf 
3 ij  H fiamf  *pef  iJjm 
0 Urar  0 AHTA  xu- 
Kf  x^ir  r«*  K © E Z-  0 AHTA  *wW<  x^r 
Tfli»  B 0 E Z JixAad&m  teyu  iypt  K**p  6 A H T A 
xZta  frpet  r«Kd£Z'  ui  mfijt  0 A H T A *a»sr 
xpef  re»  K © E Z irr«r  e K 0 E Z trpef  to»  B 0 E Z. 
5 ix«  investit  mtv  w AHTA,  1^0  E Z xa»o (.  0 
mpm  AHTA  Kuvt<  XfOf  «»  K 0 E Z JW  Kmcxvx 
Aopv  tz*  ro  A r A Tg/yum  xpif  ro  K E Z, 
uf  lSffxfa  uf  5 ® AHTAKM-of  x^rfX0EZ 
iirut  0 K 0 E Z x^»rr  xpW  T B 0 E Z num,  5 ro 
K E Z rpiyum  x/or  ro  B E Z'  ro  mp»  K E Z rpt- 
yunv  xpes  ro  B E Z hxhxdu.ua.  ilyx  fjr«£  ro 


DF-fcribantur  coni , & ponatur  A 11  r A co- 
nus ad  conum  B e e Z duplicaram  ratio- 
nem habere  ejus  quam  habet  bafis  coni  >1  ad 
bafim  0 : dico  triangulum  A r a ad  triangulum 
B EZ  triplicaram  habere  rationem  ejus  quam  r a 
bafis  trianguli  ad  bafim  E Z. 

Sit  ipfi  AH  xqualis 
0K,  & erunt  coni  x- 
que-alti  A H r a,K  0 fi  z 
inter  fefe  ficut  bafes. 
quoniam  igitur  AHTA 
Conus  ad  conum  B 0 E Z 
duplicatam  rationem 
habet  ejus  quam  habet 
Ixifis  H ad  bafim  0 ; ut 
autem  bafis  H ad  0 ita 
AHTA  conus  ad  co- 
num K 0 E z : habebit 
AijrA  conus  ad  co- 
num B0BZ  duplicatam  rationem  ejus  quam 
AHTA  conus  ad  conum  K e E Z : ergo  ut  A H r A 
conus  ad  conum  K0EZ  ita  X0EZ  ad  B0EZ 
conum.  & quoniam  coni  ahta,  K©TEZ  *- 
que-alti  fiant ; habebit  AHTA  comis  ad  conum 
X0EZ  duplicatam  rationem  ejus  quam  trian- 
gulum A r A ad  triangulum  K EZ,  id  quod  [ad 
j<$.  huj.l  demonftratum  cfh  uc  aurem  AIITA 
conus  ad  conum  K © E Z ita  cft  conus  X © E Z 
ad  B0EZ  conum,  & ita  K E Z triangulum  ad 
triangulum  B E z : ergo  K E Z triangulum  ad  tri- 
a ngulum  B E Z duplicatam  rationem  habet  ejus 


• Si»ero  «Elii  ad  «jS  ficu*  i > ad  4’  j «if,  « peitu,  • ti  ipfi  * A*  *>p»k,  adctxjoe  «(ierit  ad  «jM  fico* 

A A »di  i,  hoc  dl  conui  ail  canum  Ixuibaiis  ad  bj(im  reciproce. 

• quam 
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quam  triangulum  A r & ad  triangulam  K E Z : ac 
proncetea  triangulum  A r a ad  triangulum  B E Z 
triplicatam  habebit  rationem  ejus  quam  A r A 
triangulum  ad  triangulum  KEZ.  fcd  ut  trian- 
gulum A r A ad  triangulum  K E /.  ita  haris  r A 
ad  E l bafim,  lime  enim  triangula  axpic-alta : tri- 
angulum  igitur  at  a ad  triangulum  B E 7.  tripli* 
catam  rationem  habet  ejus  quam  r a baris  ad 
burim  E Z.  quod  erat  dctnonftr  andura.  * 

1’  r o p.  LXIIT.  Theor. 

Si  triangulum  per  axem  ad  triangulum 
per  axem  triplicatam  rationem  ha- 
beat ejus  quam  trianguli  haris  ad  ba- 
lim  ; conus  ad  conum  duplicatam  ra- 
tionem habebit  ejus  qpam  habet  balis 
coni  ad  bafim. 


AT  Aff/of  7»K  EZ‘  to  <ifjt  A r A rptyum  irpr 
■si  B E Z rg/irAacuvx  Aoysr  ?ru  r»  AT  A 
rptri  KEZ.  ur  ri  A r A xpos  ra  KEZ 
Utom  «i  T A Tfts  riw  E Z'  f yetfi  itt 
7X  rpymct'  T9  kpa.  A T A rptyuvn  rper  nBF.Z 
Tfiyuycv  r(/rh/untfX  As yev  t&t  «j  r A vpe 
•Htu  EZ.  (Mtfj 

nPOTA2l2  £>'. 

K«j  tat»  7t  Xkt  7 ££otof  rtiytnot  td  Xvx  S’ 

«£«<*  rttycmr  7zrx\curu*t  Aojp»  'tyy  Sfrtp 
w ? Tff) <w¥  SxtcH  Wfos  ¥ Beurtr  o xZns 
w&s  TB»  i iWAttir/Bfx  Aojp»  c/U  >mp 
i iSMdfiwrtiTyj  r &wn: 


IN  eadem  enim  figura,  triangulum  A r A ad 
triangulum  BF.  Z triplicatam  rationem  ha- 
beat quam  baris  r A ad  E Z burim  ; & rurfus 
ponatur  ipfi  A H squalis  © K, 

Quoniam  jgijur  tri- 
angulum A r A ad  tri- 
angulum B B z triplica- 
tam rationem  habet  e- 
jus  quam  r A ad  E Z ; 
ut  autem  r a ad  E Z ita 
A r A triangulum  ad 
triangulum  KEZ:  Ju- 
bebit A I'  A triangulum 
ad  triangulum  B F.  Z tri-  - 
plicatam  rationem  ejus  V 
quam  triangulum  A r a 
ad  ipfura  KEZ:  ergo  K E z triangulum  ad  tri- 
angulum B E Z duplicatam  rationem  habet  ejus 
quam  A r A ad  triangulum  K E Z.  led  ut  triangulum 
K E Z ad  triangulam  B E Z ita  conus  K © E Z ad 
conum  B e E Z : conus  igitur  K © E Z ad  conum 
n 0 E Z duplicatam  rationem  habebit  ejus  quam 
AT  A triangulum  ad  triangulum  KEZ.  habet 
autem  & A H r A conus  ad  conum  sque-altum 
K 0 E Z duplicatam  rationem  ejus  quam  A r A 
triangulum  ad  triangulum  KEZ:  ergo  ut  conus 
A H r A ad  conum  KSEZttaKOEZ  ad  conum 
B e E z : & idcirco  A H r A conus  ad  conum 
B ©E  7 duplicatam  rationem  habet  ejus  quam  co- 
nus A H r A ad  conum  K © E Z,  hoc  cft  quam  baris 
H ad  6*  burim,  quod  erat  dcroonftrjndum.  f 


OOTJV  K»ja^cn^s  tl  AI  a Tfiyu- 

to  B E Z ttfiv?uteiovet  A oycr  i^ira 
r,mf  i»  r A xfts  f E Z,  Xf«c3rt)  meAr»  7-jj  A H 
tqf  6K. 

E arti  Sn  ri  A r A rpt- 
yum  to  B E Z Tai- 
arZjtcxtat  Ao  y»  £-jjk  tj- 
It  r A xfcf  EZ,  US 
3 ii  r a f.z  iVtff 

TO  A r A Ttiyutcv  Tfior 
to  K E Z'  7i  itpct  A T A 
rptymer  -arpis  ri  bez 
TynrteffioHk  Xtytrtxi 
— . ^ w ATA  rpijrt 

K E Z" ^ rbo&t  KEZ  Xftr  to  BEZ  JiT?jetrk»a 
Ao yct  fXJH  Wf  to  A T A TO-paf  to  KEZ.  et?k  ur 
Tt  KEZ  rg/yuvat  vptf  to  B E Z HTUf  e K 0 £ Z 
vrfkf  m B 0 E z-  i £&  K © e z xa*(§^ 
r»  B 0 E Z JrxXcuizto.  ZJayat  jpng  to 
A r A TC/ryam»  'u&r  « K E Z.  %<{  3 $ i A H T A 
irfoe  7W  K © £ Z «aror  Mvs|/ijf  /w  Aaraw» 
Aojov  emo  r«  A r A r^Jty uret  xfat  ro  K E Z*  ur 
kfx  o A f I r A KUV&  w K © E Z iiraif  i 
K 0 E Z nr pif  -m  H 0 E Z*  o ipt  A H T A nutor 
vpor  T B 0 E Z nuvcv  J‘nr>Mcnva  A ayev  t%H  tjmp 
e A H T A orfoc  f K © E Z nutey,  Ttrtirn  rpn?  <f 
H fixcK  v nunirpif  riw  © 


• Si  «i>  A Eirritad-^SficiMt'  ad#t<  e-ric  • » ad  « ^ lient  i’  aJ  iimkjur  4 ad  « {kat  kl>  unde  jutrt  Co- 

norma  tulr*  (bo<  in  cafu)  (uii  atrinxtnubas  dirrCtr  cBe  propottionalei. 

♦ Si  oi-laad-^GciitZ'  adi*’!  «tit  oiiad-jJ^  Ijcut  *i  «d^1.  hocdl,  Coci  erant  inter  fe in  duplicata  ratione 

baln  ad  faulim. 


FINIS. 
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